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᾿Επηγηρατωναί σημειώσεις δηλοῦνται εἲς τὸ κείµενον μὲ ἀστερίσνον, ἐὰν ἀνή- 
κου εἰς τόν συγγραφέα: μὲ αὔξοντα ἀριθμόν, ἐὰν ὀφείλωνται εἰς εὖν µεταφφαστήν. 


συγγραβέως ριυερὰ ἐεόγλωσσα, λατινικά περίως, ἀποσπάσμαια ἡ ἀποφθέγματα, 
Προπωπογρωφύαι Δὲν ἀπάρχονν εἰς τὸ ἐκαλωκὸν πρωτότοπὀν, Αΐ παρεμβαλλάραναι 
ὑδώ τῶν σπονδαιοτέρων μοθηματοιῶν τοῦ ΧΕΙ καὶ ΧΙΧ αἰῶνος ἐλύρθησαν κατὰ 
μέγα µέρος ἀπὸ τὸ βιβλίον Ἠϊπιοςν οἳ Μηνοπιωίίος τοῦ Ὁ. Ε. Δπιι (Ώλονες 
Ρυἱομίσαα). Α[ερωαί ἐλήφθησαν ἀπὸ τὸ βιβλίον Ηίμουγ οαἵ διπεπρι οἵ Δία 
μεγίαὶς τοῦ δε, Ῥ. Τππσνοπκο (Μας Οκμ-ΗΙΕΙ, Νπνν Ὑοεῖς, 19531), καὶ ἄλλαι ἀπό 
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Μὲ τὸν προήγούµενον τόµον αὐτῆς τῆς ᾿Ἱστοαρίας ἐφθάσαμεν εἰς 
τὴν ἐπινόησιν τοῦ ᾽Απειροστικοῦ Λογισμοῦ, Ὁ παρῶν τόμος λοικὸν 
πρέπει ν᾿ ἀρχίσῃ μὲ τὴν ἀφήγησιν τῆς δράσεως ἐκείνων, οἱ ὁποῖοι εἰργά- 
σθησαν παρά τὸ πλευρὸν τοῦ Νεπίοι ἡ τοῦ 1 ἰυπί, καὶ μὲ τὴν περιγραφὴν 
τῆς ὑποδοχῆς. τῆς ὁποίας ἔτυχεν ἡ νέα μέθοδος εὐθὺς ὡς ἔγινε γνωστὴ 
εἷς τὸν ἐπιστημονικὸν κόσμον. Τά δύο αὐτὰ θέµατα ἀποτελοῦν τὴν ὕλην 
τῶν Κεφαλσίων ΧΧΧΙ καὶ ΧΧΧΗ. Ἑκόπιμον εἶναι, ἀναφορικῶς τρὸς αὖ- 
τά, νὰ κάµωμεν τὰς ἀκολούθους δύο παρατηρήσεις, αἱ ὑποῖαι, ἄλλως τε, 
εἶναι ἑφαρμόσιμοι καὶ εἷς πολλά ἄλλα σημεῖα τοῦ βιβλίου µας, 

Πρό κάντων, ὅτι (ὅπως ἔγινεν ἤδη νύξις εἰς τὸν Πρόλογον τοῦ Τόµου 
[Ώ, ἕνεκα τοῦ συνεχῶς αὐξανομένου ἀριθμοῦ ἐργατῶν τῆς ἐπιστήμης µας, 
κατέστη ἀδύνατον νά γίνῃ λόγος περὶ ὅλων τοὐτῶν ἀνεξαιρέτως, Καὶ ἔπει- 
τα, ὅτι, κατὰ τὴν συγκέντρωσιν καὶ κατάταξ.ν εἰς ὁμάδας ἐκείνων, οἱ ὁποῖοι, 
κατά τὴν γνώµην µας, εἶχον δικαιώµατα µνείας εἰς τὴν παροῦσαν ᾿Ίστο. 
ρίαν, υἰἱοθβετήσαμεν, ὅπως ἑκάμαμεν καὶ προηγουμένως συχνότατα, τὸ 
κριτήριον τῆς ἐθνικύτητος. Μὲ αὐτὸ δὲν θέλοµεν ν᾿ ἀρνηθῶμεν τὴν ὕπαρ- 
ἒιν φαινομένων ἐξοσμώσεως καὶ ἐνδοσμώσεως διὰ μέσου τῶν συνόρων 
ἀπὸ κράτους εἰς κράτος, ἀλλά ἑσκέφθημεν ὅτι αὐτὸς ἦτο ὁ μόνος τρόπος 
διὰ νὰ δοθῇ ἡ προσήκουσα βαρύτης εἲς τὰς ἁμοιβαίας ἐπιδράσεις μεταξὺ 
ἐπιστημόνων ἀνηκόντων εἰς τὸ αὑτὸ ἕθνος (ἐπιδράσεις ὀφειλομένας εἰς 
προσωπικὰς σχέσεις καὶ συχνά εἰς σχέσεις μαθητοῦ πρὸς διδάσκαλον), 
αἱ ὁποῖαι συνήθως δίδσυν κάκοιαν οἰκογενειακὴν ἠτμόσψφαιραν εἰς τὰ 
ἐπιτεύγματα τῶν ὁμοεθνῶν. Ἐκ τῶν κλάδων, τοὺς ὁποίους πραγματεύονται 
τὰ προαναφερθέντα Κεφάλαια, ἐξηρέθη ἐπίτηδες καὶ διὰ προφανεῖς συµ- 
φυεῖς λόγους ἡ θεωρία τῶν πιθανοτήτων, τῆς ὁκοίας μᾶς ἐφάνη σκοπιµώ- 
τερὀν νά ἐκθέσωμεν ἰδιαιτέρως (Κεφ. ΧΧΧΠΠ τὴν γένεσιν καὶ τὸ πρῶτον 
στάδιον τῆς ἐξελίρεως, 

Τοῦ ΧΥΠΙ αἰῶνος δεσπόζουν, ἀπὸ μαθηματικῆς ἀπόψεως, δύο κολοσ- 
σοί: Εωΐετ καὶ ἵαριαπρς. Εἰς τὸν πρῶτον καὶ τοὺς συγχρόνους του εἶναι 
ἀφιερωμένα τὰ Κεφάλαια ΧΧΧΙΝ καὶ ΧΧΝΥ, εἰς τὸν δεύτερον τὸ Κεφά» 
λαιον ΧΧΧΥΙ, Τὸ τέλος τοῦ αἰῶνος τούτου συμπίπτει καὶ χαρακτηρίζεται 
μὲ µίαν γενικὴν ἀναστάτωσιν τῶν πνευμάτων, ἡ ὁποία, ὀρμηθεῖσα ἀπὸ τὴν 
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πόλιν τῶν Παρισίων, εἶχεν ἀντίκτυπον εἰς ὁλόκληρον τὸν κόσμον, ἰδιαι- 
τέρως μάλιστα, ἀφ᾽ ὅτου τῶν ἀρχῶν τῆς γαλλικῆς ἐπαναστάσεως ἀκατα- 
µόχητοι προπαγανδισταἰὶ ἀνεδείχθησαν οἱ στρωτιῶται τοῦ Νακολέοντος. 
Περὶ τῶν ἐπιστημόνων, οἱ ὁποῖοι ηὐτύχησαν νώ ζήσουν κατά τήν λαμ- 
πραν αὐτὴν ἱστορικήν περίἰοδον, μᾶς ἑφάνη σκόπιµον νὰ κάµωμεν λό- 
Υον εἰς ἕνα εἰδικὸν Κεφάλαιον (ΧΧΧΝΠΙ, 

Κατά τὴν αὐτὴν περίπου ἐποχήν, ὁ κόσμος παρέστη μάρτυς ἑνόὸς φαι- 
νοµέγου, τὸ ἀνάλογον τοῦ ὁποίου εἰς τὴν βιολογίαν χαρακτηρίζουν οἱ 
φυσιοδίφαι μὲ τὸ ὄνομα ἀναβίωσις. 'Ἡ γεωμετρία, τὴν ὁποίαν ἀπὸ μακροῦ 
εἶχεν ὑπερφαλαγγίσει ἡ αἰωνία ἀντίζηλός της, ἀφυπνίζαεται ἀπὸ μακρὸν 
λήθαργον καὶ δίδει εἲς ὅλους τὴν ἐντύπωσιν μιᾶς ἀναγεννήσεως, συν- 
οδἐνοµένης ἀκὸ νέον σφρῖγος καὶ θαλερόν γονιμότητα, Τὸ γεγονός τοῦτο 
παρέχει τὴν ὕλην τοῦ Κεφαλαίου ΧΧΧΝΠΙ. 

᾿Ανάλογον εἶναι τὸ φαινόµενον τὸ ὁποῖον παρουσίασεν ἡ Γερμανία, 
ΜΗ χώρα αὐτὴ πρἀγµατι, τῇ συνδροµῇ εἰδικῶς τοῦ αυςς, ἠκὸ τῶν ἀρ- 
χῶν τοῦ προπαρελβόντος αἰῶνος, ἀποβαίνει συνεργάτις σταβερά καὶ πο- 
λωτιµοτάτη εἰς τὴν πρόσδον τῆς ἐπιστήμης µας, προσφέρουσα οὕτω τὴν 
ὕλην τοῦ Κεφαλαίου ΧΧΧΙΝ, 

Εις τὴν ἀκατάσχετον ροπήν, τὴν ὁποίαν ἠσθόνόντο οἱ µαβηματικοί, 
νὰ ἐφαρμόσουν τὸν ᾽Απειροατικὸν Λογισμὸν εἰς ζητήματα μεγάλου ἕν- 
διαφέροντος, δὲν ἑσταμάτησαν νύὠ διερωτηθοῦν ἐάν καὶ κατὰ πόσον τὰ 
θεωρητικά Βεμέλια τοῦ λογισμοῦ τούτον ἦσαν ὅσον ἔπρεπε στερεά. Μία 
ὅμως ἀναβεώρησις τῶν ἀρχῶν ἤρχισε νἁ γίνεται ἁπαραίτητος, ἀφ' ὅτου, 
ἰδίως μὲ τὴν ἐμφάνισιν τῶν γάλλων ἐγκυκλοπαιδιστῶν, ἡ ἐπίδρασις τοῦ 
κριτικοῦ πνεύματος ἤρχισε νὰ ἐκδηλοῦται ὅλοὲν ἰσχνροτέρα. Εἰς τὴν 
ἐπιτυχίαν τοῦ σκοκοῦ τούτου Ὑόνιμος ὑπῆρξεν ἡ συμβολή τῶν Βοἰζαπο, 
(0ς8Υ καὶ ΑΡεί, τῶν ὁποίων τὰ ἔργα (ὁμοῦ μετὰ τῶν τοῦ 145οδΗ) ἆπαρι- 
ὐμοῦνται καὶ ἀξιολογοῦνται εἰς τὸ Κεφάλαιον ΧΙ. 

Τότε ἤρχισαν ἐπίσης νὰ ἐφαρμόζωντοι, μεθοδικᾶῶς καὶ εἰς εὑρεῖαν 
κλίμακα, εἰς τὴν µελέτην τῶν ἐπιδεκτικῶν μετρήσεως φυσικῶν φαινοµέ- 
γων αἱ ὑπὸ τῶν Ευίετ καὶ 'αρταπρβε ἐκλεπτυνθεῖσαι ἀναλυτικαὶ μέβοδοι. 
Τοιουτοτρόπως πλησίον τῆς θεωρητικῆς μηχανικῆς, τὴν ὁποίαν διεμόρ- 
φωσαν οἱ δύο οὗτοι μεγάλοι διδάσκαλοι, ἐγεννήθη ἡ µαθηµατικὴ Φυσι- 
κή. ὅπως πληροφορούμεβα εἰς τὸ Κεφάλαιον ΧΙΙ. 

Ἡ προώθησις ἐξ ἄλλου τῆς γεωμετρίας, ἡ Ὑενομένη ὑπὸ τοῦ Μοηνμε 
καὶ τῶν ἀμέσων μαθητῶν του, δὲν ἑσταμάτησε μὲ τὸν θάνατον τοῦ μεγά- 
λου διδασκάλου, Τό πλῆθος τῶν κτηθέντων ἀποτελεσμάτων παρέχει ὕλην 
εἰς τὸ Κεφάλαιον ΧΙΠ”, τὸ ὁκοῖον δὲν περιλαμβάνει µόνον τοὺς καρποὺς 


πς---ᾱ--ᾱ- 


”Εἰς τὸ Κεφάλαιον τοῦτο ϐὰ ἠξώνατο νά περιληφθὴ καὶ µία ὀπαρίθμησις τῶν ἐρ- 


Πρόλογος τοῦ Συγγρωφέως εἰς τὸν Γ΄ Τόμον -- :) 


τῆς Ὑπωμετρικῆς ἐρεύνης ὑπὸ τήν ἔννοιαν τῶν ἀρχαίων, ἀλλ᾽ ἐπίσης τοὺς 
κτηθέντας δι᾽ ἐφαρμογῆς τῆς μεθόδου τῶν συντεταγμένων. Διά τοῦτο γί- 
νεται ἐκίσης ἐδῶ λόγος περὶ τῶν λεπτῶν ἐκείνων μεθόδων (θεωρία τῶν ἆλ- 
γεβρικῶν μορφῶν, ἐφαρμογὴ τῶν ὑπερβατικῶν ανναρτήσεων εἰς τὴν 
γεωμετρίαν], εἰς τὀς ὁποίας θά προστρέξῃ σήμερον ὁ γεωμέτρης, κροκει- 
µένου ν΄ ἀρθῇ εἰς ὑψηλὰς συλλήψεις καὶ νὰ διεισδύσῃ εἰς τὸ βάθος τῶν 
πραγμάτων, 

Αλλά ὁ ΧΙΝ αἰών, ἐκτὸς τοῦ ὅτι παρέσχε τά µέσα ἀσφαλεστέρας ἐκ. 
µμεταλλεύσεως τῶν λανθανουσῶν ὁραστηριοτήτων εἰς τὰς παλαιότερον 
κατακτηθείσας ἑκαρχίας τῆς ἐπιστήμης, κατώρθωσε νὰ πλουτίση μὲ νέας 
γονίµους χώρας τὴν ἤδη τεραστίαν µαθηµατικὴν ἐπικράτειαν, Εἰς τὰς 
κυριωτέρας ἐδ αὐτῶν (μὴ εὐκλείδειος γεωμετρία, ὑπερχωρικὴ γεωμετρία, 
θπμορία τῶν ἀντικαταστάσεων, ὁμάδες μετασχηματισμῶν, λογισμὸς τῶν 
κουατερνίων, ἄλγεβραι) ἀφιεροῦται τὸ Κεφάλαιον ΧΙ ΠΠ, ἐνῷ τὸ ἑπόμενον 
ΧΙΙΝ ἔχει σκοπὀν νὰ καταστήσῃ γνωστοὺς {μὲ ἐξαίρεσιν τῶν 
ζώντων ἐπιστημόνων, κατ ἐφαρμογὴν μιᾶς ἀρχῆς τηρηθείσης 
πάντοτε ἀπαρεγκλίτως ὑφ᾽ ἡμῶν τοὺς σηµανήκωτέρους ἐργάτας τῆς άνα- 
λύσεως, οἱ ὁποῖοι κατά τὸ δει ὁρον ἃμισυ τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος, καλλιεργοῦν- 
τες τὰ ἠδη ἐκχερσωβέντα πεδία τῆς ἐπιστήμης, κατώρθωσαν νά τὰ ἑξω- 
ραίσουν μὲ µίαν ἀπροσδοκήτως πλουσιωτάτην ἀνθοφορίαν ". 

Η θαυμαστή ἀνάπτυξις, τὴν ὁποίαν ἔλαβεν ἡ ἐκιστήμη µας κατά τοὺς 
τελευταίους τούτους αἰῶνας, ἀφύπνισεν εἰς κολλούς εν ἐπιθυμίαν νά πε- 
βιγράψουν τὰ διαδοχικἀ στάδια τῆς ἐξελίξεως, μὲ ἀκρίβειαν συνεχῶς αἴ- 
ὄουσαν, χάρις εἰς τὴν τήρησιν τῶν κανόνων τῆς ἱστορικῆς μεθόδου, ἡ 
βέσπισις τῆς ὁποίας ἀκοτελεῖ ἀναμφισβήτητον δόξαν τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος. 
᾿Εθεωρήσαμεν λοιπόν, ὅτι εἰς ἕνα ἔργον, ὅπως τὸ παρόν, δὲν Έπρεπε νάἁ 
λείπουν πληροφορίαι ὡς πρὸς τὴν πλευράν αὐτὴν τῆς ἱστορίας τῆς σκὀ- 
ψτως, διὸ καὶ πληροφορίαι τοιαύτης φύσεως ἔδωσαν τροφἠν εἰς τὸ τε- 
λευταῖον Κεφάλαιον τῆς Ἱστορίας µας, 

Μὲ ἕνα Παράρτημα, σχετικὀν πρὸς τὰ ἀρχαῖα Ἰαπωνικὰ µαθη- 
μµατικὰ [Ῥέμα ποὺ δὲν κατέστη δυνατὸν νὰ συνδυασθὴ καὶ νά συσχετισθῇ 


μον, μνήμα ἘΕκεδήὴ ὅμως οἱ ἐν λόγω 
σντγραφεῖς Έχσυν μίαν ΙδιαιΏραν ὅλως φοσιογνωµίέαν, ἐθιωρήσαμεν, ἀπὸ μακροῦ ἤδη 
χρόνος, σκύπιµον ν΄ ἀφιερώσαμεν ος αὐτούς εἰδικόν τόµον (διοιία εδω Οεσπισπία εν- 
πείνα ἀλδο ο ο ο ο --- αάμνο 1411) 


τν δρίο πνάσο Αιωνλρκαιν αν, ὦ ανν 4 ἀαμοις τὴν ἔπι 
στήµην εἰς τὴν συνεχῆ καὶ ἀτέρμονα ἀνοδικήν πορείαν της. 


4 Ἱστορία τῶν Μαβηματικῶν 
--ακκαακααααακααασααααααακ ον ποοοπσσοοο.ο. ο οσοσοσοο. 
μὲ τὰ ζητήματα, ποὺ ἀνεπτύχθησαν προηγουμένως), κλείει τὸ ἀνὰ χεῖρας 
ἔργον, τὸ ὁποῖον ὑπῆρξε διά τὸν συγγραφέα ἐπὶ μακρὰ ἔτη πηγἠ μεγάλης 
χαρᾶς, ἀλλά καὶ ἀντικείμενον σοβαρωτάτης φροντίδος, καὶ τὸ ὁποῖον κα- 
ῥαδίδει σήμερον εἰς τὴν δημοσιότητα μὲ τὸν ἐναγώνιον ἐκεῖνον φόβον, 
ποὺ αἰσθάνεται µία μητέρα τὴν στιγμήν, κατὰ τὴν ὁποίαν βλέπει ἕνα βλα- 
στόν της νὰ ῥίπτεται εἰς τὸν στρόβιλον τῆς ζωῆς, 


Γένοβα, Φεβρουάριος 1913, 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧΧΙ 
ΚΑΤΑ ΤΗΝ ΔΙΑΡΚΕΙΑΝ ΤΗΣ ΜΕΓΑΛΗΣ ΕΡΙΔΟΣ 


ΜΕΡΟΣ 1: ΕΙΣ ΤΗΝ ΓΕΡΜΑΝΙΚΗΝ ΕΛΗΕΤΙΑΝ 


Ἰωάννης ΒειπυαΠ! ” 


91. Θὐ ἧτο εὔλογον νὰ πιστεύσῃ κανείς, ὅτι τὸν σκληρὀν πόλεμον, 
πού προεκάλεσεν ἡ διπλῆ ἠνακάλυψις τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ, διεξῆγον 
ὑπὲρ τοῦ Τα υπίσ οἱ γερμανοί μαθηματικοί. Αλλά τὴν ἐποχὴν ἑκείνην δὲν 
ὑπῆρχον εἰς τὴν Γερμανίαν πρόσωπα [κανὰ ν᾿ ἀναλάβουν ἕνα βαρύτατον ἕρ- 
Τον ὅπως αὐτὸ. Ὑπῆρχον ὅμως ἁρκετοί καὶ μάλιστα ἀξιώτατοι εἰς τὴν γερ- 
µανικὴν ᾿Ελβετίαν, Μερικοὺς ἔχομεν ἤδη γνωρίσει, ἔστω καὶ ἀτελῶς, Περὶ 
ἄλλων θά ὁμιλήσωμεν εἷς τὸ Κεφάλαιον τοῦτο, ἀφοῦ προηγουμένως συµ- 
πληρώσωμεν τὸ πλαίσιον τῆς µαθηματικῆς παραγωγῆς τῶν χρώτων, μεταξὺ 
τῶν ὁποίων ὑψοῦται ὡς γέγας ὁ Ἰωάννης Βετπσα[ί (Τόμος Π, σ. 432, ὃ 472]. 

Ἡ µαβηµατική του παραγωγἡ ἀφ᾿ ὅτου ἀνέλαβε τήν καθηγητικἡν ἔδραν 
τῆς Βασιλείας ὑπῆρξε πλουσία, µεγίστης ἀξίας καὶ ποικιλωτάτη, ἀφοῦ περι- 
λαμβάνει, ἐκτὸς ὅλων σχεδὸν τῶν κλάδων τῶν καθαρῶν μαθηματικῶν, τὴν 
μηχανικήν τῶν στερεῶν καὶ τῶν ὑγρῶν, τὴν φυσικἠν καὶ τὴν ναυτιλίαν, 
Περί τῶν τριῶν ὅμως τούτων περιοχῶν τῆς δράσεώς του δὲν ἔχομεν ὑποχρέ- 
ὡὧσιν νά ὁμιλήσωμεν. 

Μέγας ἀριθμὸς ἔργων τοῦ Βειπουίί κατ ἑξοχὴν θεωρητικῶν πραγµα- 
τεύονται ζητήματα, περὶ τῶν ὁκοίων εἶχεν ἀσχοληθὴ καὶ προηγουμένως, 
καὶ διά τῶν ὁποίων ἐπιφέρει τελειοποιήσεις καὶ ἐπεκτάσεις εἰς συμπεράσματα 
προηγουμένως κτηθέντα. Οὕτω κὐρίσκομεν µεταγενεστέρας µελέτας ἐπὶ τῶν 
ἑρπουσῶν καμπύλων, ἐπί τῶν ἰσοπεριμέτρων, ἐπὶ τῶν ὀρθογωνίων τροχιῶν, 
ἐπὶ τοῦ μετασχηματισμοῦ μιᾶς καμκύλης εἰς ἄλλην ἴσου μήκους, ἐπὶ τῶν 
σχοινοκαμκύλων καὶ τῶν ἑλαστικῶν γραμμῶν. 


5 Μία λεκτυµαρὴς αὐτοβισγραφία (ἢ καλύτερα ἐξομολόγησις) τοῦ μεγάλου τούτον 
μαθηματικοῦ, ἡ ὁπορία φθώάνει µάχρι τοῦ 42, ἐδημοσισίθη ἀπὸ εὐν Μ.. Ἠ/αἰΙ (Ἠίΐομε, χυε 
Κωνωγρεκολίίνεε ἄεν πονωσα, Π 4, Ζήκ, 1850. 

ν] 


6 Ἱστορία εν Μαθηματικών 
τι 
Συνεχίζων κατόκιν τὰς ἐρεύνας του ἐπί τοῦ ἐκθετικοῦ λογισμοῦ, ἐκέ- 
τυχεν ἕνα ἀποτέλεσμα, τὸ ὁποῖον ἀνακοινωθὲν εἰς τὸν 1 εἴθηίε ἀπὸ τοῦ τὰ. 
λους τοῦ ΧΥΗ αἰῶνος τοῦ χροεκάλεσε τὸν θαυμασμόν. Πρόκειται περὶ τοῦ 
Ῥετραγωνισμοῦ τοῦ τµήµατος τῆς καμπύλης 


πα», 


τοῦ περιεχοµένου μεταξὺκ -- 0 καὶ κ -- 1, τὸν ὁκοῖον ἐκέτυχε δι᾽ ἐφαρμογῆς 
τῆς ἐκθετικῆς σειρᾶς. Παρατηρητέον πράγματι, ὅτι εἶναι : 


υπο λθι ΣΤ (ομο" 
ι πι 
καὶ κατόπιν ὁλοκληρώσεως : 


[σάστικὴ ὅοτ [ α. εκ). ἀς. 


Τὰ ὁλοκληρώματα τοῦ δευτέρου μέλους δύνανται νὰ ὑπολογισθοῦν δι” 
ἐπανειλημμένης ἐφαρμογῆς τῆς μεθόδου ὁλοκληρώσεως κατὰ παράγοντας. 
Λαμβανομένων δὲ ὡς ὁρίων τῶν ὑλοκληρωμάτων 0 καὶ 1, ἀγόμεθα εἰς τὴν 
ἀκόλουθον ἔκφρασιν τοῦ ζητουµένου ἐμβαδοῦ - 


Ε-- ξ(--ί-.-ς, 
Π Π 


ἡ ὁποία καὶ ἀποτελεῖ τὴν ἠνακάλυψιν τοῦ Βεγπουίί, 

Κατά τὴν διάρκειαν τῆς δευτέρας δεκαετίας τοῦ ΧΥΠΙ αἰῶνος ἡ µεγάλη 
ἔρις, περὶ τῆς ὁποίας ὠμιλήσαμεν εἰς τὸ προηγουµένον Κεφάλαιον, ἐκράτει 
τὰς ψυχᾶς τῶν ἄγγλων μαθηματικῶν, ὁπαδῶν τοῦ Νεψτση, εἰς µίαν κατάστα- 
σιν ἑχθρότητος, κατὰ τὸ μᾶλλον ἢ ἥττον φανερᾶς, πρὸς ἐκείνους οἱ ὁποῖοι 
ὑπερηφανεύοντο νά ὀνομάζωνται µαθηταί τοῦ 1 εἰνπῖχ. Μίαν ἀπόδειξιν περἰ 
τῆς καταστάσεω; αὐτῆς τῶν πνευμάτων ταρέχει µία φιλογικία ἀναφυεῖσα 
μεταξὺ Β. Ταγίοτ καὶ Ἰωάννου Βεγπου]ί, ὅταν ὁ πρῶτος ἐβέφρασε τὴν λύκην 
του (Α.Ε., 1716), διότι τὰ ἔργα του δὲν ἐξετιμήθησαν ὅσον ἔπρεπεν εἰς τὴν 
ἠκειρωτικὴν Εὐρώπην. Ὁ ἐπιθυμῶν λαεπτομερείας ἐν προκειμένῳ θὰ εὕρῃ 
σχήρη [κανοποίησιν μελετῶν τὸν Τόμον Ἡ τῶν "Απάντων τοῦ διακρεκοῦς 
μαθηματικοῦ τῆς Βασιλείας. ᾿Εδῶ ἁρμόζει νὰ σημειώσωμεν, ὅτι µία ἠχὼ τοῦ 
ἐκεισοδίου ἐκείνου ἠκούσθη ὅταν οὗτος τὸ 1719 ἔλαβε, µέσῳ τοῦ Μοπίπιοτί 
(ὁ 541), τὴν ἐκφώνησιν τοῦ ἀκολούθου προβλήματος, προταβέντος ὑπὸ τοῦ 
Β. Ταγίος πρὸς ὅλους τοὺς αμἡ ἄγγλους» μαθηματικούς ; Νἀ ὑπολογισθῇ 
μέσῳ ἱετραγωνισμοῦ τοῦ κύκλου ἢ τῆς ὑπερβολῆς τὸ ὁλοκλήρωμα : 


{ αχ κ ΄Ἡκ () 
ο [σα ραῖὰ 


Κατά τήν διάρκειναν τῆς µετόλης ἔριδος ., 


ὅπου χ μεταβλητή, 6,1, α, 4, σταθεραί, ὅ ἀριθμὸς τυχών θετικός ἢ ἁρνητι- 
κὀς καὶ λ. τυχὼν ἀριθμὸς τῆς σειρᾶς : 
2, 4, δ, 16, 12... 


Ὁ προτείνων προσύθεσε καὶ μίαν κριτικἠν τῶν ὅσων ἐδημοσίευσεν ὁ 
ιεἰσηίΣ εἰς τὰ Ασία Ἐτείίστωπι τοῦ 1702 (σ. 218] ἐν σχέσει πρὸς τὸ ὅλο- 


κλήρωμα ; . 
κ 

' 3 

Γρ 4- αί ὤ 


τὸ ὁποῖον ὑπάγέται εἰς τὸν προηγούµενον γενικόν τύπον, καὶ ἕκαμε νύξιν 
περὶ τῆς ἐπεκτάσεως τῆς προταβείσης ἐρεύνης εἰς τὸ 


4 

πα 

{ τΞ γή“ 4 όχ « (δὴ 
ο... 


ὌὍσοι ἐνθυμοῦνται µίαν ἑργασίαν παρεμβληθεῖσαν (κὸ τοῦ Βςιπου! 
εἰς τὰ Χρονικά τῆς ᾽Ακαδημίας τῶν Παρισίων (Τόμος Π, ὃ 414] δὲν θὰ [ρα- 
δύνουν ν᾿ ἀναγνωρίσουν, ὅτι οὗτος ἡτο θαυμάσίως παρἐσκενασμµένος διά νὰ 
δώση λύσιν εἰς τὸ ζήτημα. 

Επιχειρῶν νὰ ἐκθέσῃ τὴν µέβοδόν του, µετριάζει πρὸ πάντων τήν βαρύ- 
τητα τῆς κριτικῆς του ἐπί τῆς ἀνωτέρω ἐργασίας τοῦ μεγάλου διδασκάλου 
του μὲ τὴν ἀποκατάστασιν τῆς ταυτότητας : 

Ι κ ! κ 


σι ἰ- τς στ -- 
2 ἍᾖαγΥ ᾖἀα 22 


κα αχ ]ακ]λ γα  κχξ-ακ Υ2 γα 


καὶ τὴν ἐν συνεχείᾳ ἔκθεσιν, μὲ ὅλας τὰς ἀἁπαραιτήτους λεκτομερείας, τοῦ 
ὑπολογισμοῦ τοῦ ὁλοκληρώματας (11 εἰς ὅλας τὰς δυνατήὰς περιπτώσεις τον, 
Τὰ συμπεράσματα, εἰς τὰ ὁποῖα κατέληξεν, εἶναι σήμερον πασἰγνωστα, 

Περί τῶν ἄλλων διενέξεών του μὲ τοὺς Αγγλους παρέχουν πληροφορίας 
τὰ Α Ε. τοῦ Φεβρουαρίου 123, ἐνῷ ἄλλα ἀποτελέσματα ἀφορῶντα τὰ ὁλο- 
κληρώµατα τῶν διωνύµιον διαφορικῶν δίδονται ὑπὸ τοῦ ἐδίου εἰς τήν προ- 
αναφερθεῖσαύν ἀπάντησίν του πρὸς τὸν Ταγίοι καὶ ἀπεδείχθησαν ὑπὸ τοῦ 
υἱοῦ του Νικολάου εἲς τὰ Α.Ε. Ὀκτωβρίου 1720. 


490. Συνεχίζοντες τὴν ἐπισκόπησιν τοῦ ἔργου τοῦ δευτέρου ΒειπουΠ!, 
παρατηροῦμεν ὅτι, μεταξύ τῶν ἄλλων, ὑκέδειξε καὶ µίαν κομψἠν ἐφαρμογὴν 
τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ εἰς ἕνα θεμελιῶδες ζήτημα τῆς τριγωνοµετρίας. 
Διά νὰ καταστήσωµεν αὐτὴν γνωστὴν εἰς τοὺς ἀναγνώστας, µας ἃς θέσωμµεν; 


κ-- εφ ΛΑ, Υ-. ἓφ Β 


( 


ῃ Ἱστορία πῶν Μαθηματικῶν 
ἢ ἀντιστρόφως : 
Α --τοξοφκ, ϐ -- τοῦ οφ Υγ. 
Ὑποτιθεμένου τώρα ὅτι Β --π. Α, λαμβάνομεν 
αν κε, κ 
κι ια 
καὶ ἐφαρμόζοντες τοὺς τύπους ὁλοκληρώσρως τῶν ρητῶν κλασμάτων ἁγύ- 


µεθα εἰς τὴν σχέαιν 
πο ΑΗ πε] 
γ ή- ἰ στι ν 


ἐκ τῆς ὁποίας πάλιν λαμβάνοµεν εὐκόλως : 
αἱ στης (ασ ηἩ 


η πάς θν--α--ὑν 
ἣ . 
πω. -ὖἷ 


(ορ {- )1---(ἐφΑ --- 

Τὸ ἀποτέλεσμα τοῦτο, διά απ θετικὀν ἀκέραιον, συµκίκτει μὲ τὴν γν- 
στοτάτην ἔκφρασιν, ἡ ὁποία παρέχει τὴν ἐφαπτομένήν τόξου κολλαπλασίου 
ἑνός ἄλλου, 

Ὁ Βετπομ]ῆ, διὰ νά μὴ ἀπομακρυνθῇ τῆς ἀρχῆς «τὰ στοιχειώδη στοι- 
χειωδᾶς», ἀπέδειξεν ὅτι εἰς τὴν (5) ἦτο εὔκολος ἡ µετάβασις δι᾽ ἐφαρμογῆς 
τοῦ τύπου τοῦ δίδοντος τὴν εφία -- Ὁ ο {-...Ὦ κατόπιν τῆς εἰδικεύστως 
ας... Πρὸς τὸν σκοκύν δὲ τοῦτον ἀπέδειξε κατ εὐθεῖαν τὴν 
σχέσιν : 

εφ(α -- Ὁὐ- ο ος 
-ᾱ Συψφα --Σ0φα- εφὺ ἡ- Σεφα εφο' ἐφςο ----.- (6) 
| --Σεφα. εφο{- Σεφα ἐφῦ -εφο” εφά---... 
ἡ ὁποία δὲν ἑβράδυνε νά καταλάβῃ θέσιν εἰς τὰ σγολικὰ ὀγχειρίδια τῆς τρι- 
Υωνομετρίας. 

Ὁ ἴδιος ἀπεκάλυψεν ὅτι ἡ λογαριθµικἡὴ καμπύλη, ἐκτός τοῦ γνωστοῦ 
συνεχοῦς κλάδου, περιλαμβάνει καὶ ἄλλον ἐστιγμένον, συμμετρικὸν τοῦ 
πρώτου ὡς πρὸς τὸν ἄξονα τῶν τετµηµένων' ἐχρησιμοποίησεν εἷς πολλὰς 
περιπτώσεις τὴν μέθοδον τῆς πλήρους ἐπαγωγῆς' καὶ τὸ αὐτὸ ἔτος ποὺ ἔδη- 
µόσιεύετο ἡ δευτέρα ἔκδοσις τοῦ ἔργου τοῦ ῬαγεΠ (βλ. περαιτέρω ἃ 515], 
«Ἔρευναι εἲς τὰ μαθηματικά καὶ τὴν φυσικήν», ἔγραφεν εἰς τὸν [ ο νηίσ (ὑπὸ 
χρονολογίαν 6 Φεβρ, ΙΤἱ15} µερικάς φράσεις, ἐκ τῶν ὁκοίων συνάγεται ὅτι 
κατεῖχεν ἐντελῶς σαφῆ ἀντίληψιν τῆς παραστάσεως μιᾶς ἐπιφανείας µέσῳ 


Κατὰ τὴν διάρκειαν τῆς μεγάλης ἔριος 9 


ἐξισώσεώς περιεχούσης τρεῖς καρτεσιανὰς συντεταγµένας, Τοιαύτης καρα- 
στάσεως ἔκαμε χρῆσιν τὸ 17128, προκειµένου νά δώσῃ καλυτέραν λύσιν εἰς τὸ 
πρόβλημα τῶν γεωδαισιακῶν γραμμῶν, τὸ ὁποῖον τὸν εἴχεν ἀπασχολήσει 
ἀπὸ τοῦ 1698. 

493. Πολλαὶ ἀπὸ τὰς σελίδας ποὺ ἔγραψεν ὁ Ἰωάννης Βειπου] δι- 
δάσκουν τεχνάσματα ἐφαρμόσιμα εἰς τὴν λύσιν διαφορικῶν ἐξισώσοων, Εἰς 
ἕνα ὑπόμνημα, δημοσιευθὲν εἷς τὸν Τόμον [ τῶν ᾽Ακαδημαϊκῶν ᾽Ανακοινώ- 
στων τῆς Πετρουπόλκως, ἠσχολήθη (ἂν καὶ ὄχι πρῶτος, βλ., ὃ 516] μὲ τὴν όλο- 
κλήρωσιν τῶν ὁμογενῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων, ἐφαρμόσας τὸ τέχνασμα, τοῦ 
ὁποίου Τίνεται ἀκόμη σήμερον χρῆσις, διατρίβων δὲ κυρίως εἰς τὰς ἑδι- 
σώσεις τῆς μορφῆς : 

(ας - ΟΥ) ἂκ -ἵ- (οκ -ἵ- εγ) ἂν --0. (Τ] 
Διά τὴν ὁλοκλήρωσιν ὅμως τούτων ἔκαμε χρῆσιν ἐπίσης μιᾶς παραδοχῆς Ἡ 
ρΠοτὶ, ὅτι δηλαδὴ τὸ ὁλοκλήρωμα θά ἔπρεπε νά εἶχε τὴν µορφήν : 

(κ ἠ- αγ (κ -- βν) --ε (8) 
ὅπου ο σταθερά. Ὑπὸ τὴν κροὔπόθεαιν αὐτήν, ἄν λάβωμεν τὴν ἐξίσωσιν 
ποὺ προκύκτει ἐκ τῆς (8) κατόπιν διαφορίσεως καὶ ταυτίσωµεν αὐτὴν πρὸς 
τὴν (Ἠ, λαμβάνομεν ἐπαρκεῖς ἐξισώσεις διὰ τὸν προσδαρισμὀν τῶν 4 
παραμέτρων α, β, πι, π. 

"Άλλοι τύποι πολυπλοκώτεροι ἐξετάζονται εἰς δημοσιεύματα καταχῶ- 
ῥημένα εἰς τὸν Τόμον ΠΥ τῶν ᾽Απάντων του, ὅπου ἐφαρμόζει τόν γωρισμόὸν 
τῶν μεταβλητῶν καὶ τὸν καταβιβασμὀν τῆς τάξεως, Διάφορα ζητήματα τοῦ 
ἀππιροστικοῦ λογισμοῦ ἀπαιτοῦν τὴν ἀνάλυσιν διωνύµων τῆς µορφής κ0 --- {, 
καὶ ἐπ᾽ αὐτοῦ ὁ Βειπουί ἔδωσεν εἰς τοὺς ὑπολογιστὰς χρησίµους πίνακας 
ἀναλώσεως, κατὰ τὴν κἀτάστρωσιν τῶν ὁποίων ἔδωσεν ἐπίσης µίαν ἀπόδει- 
ξιν τοῦ γνωστοτάτου θεωρήματος τοῦ (δις (6 5131]. 

᾿Ακόμη καὶ μὲ τὰς στιρά:, τὸ θαυμάσιον αὐτὸ βοηθητικὀν μέσον τῆς 
ἀναλύσεως, ὁ μαθηματικός µας ἠσχολήθη μὲ συμπεράσματα ἀξιόλογα, µε- 
ρικὰ τῶν ὁποίων ἀξίζει νὰ ἀναφερθοῦν ἐδῶ”, 'Ἐμελέτησε τὰς σειρὰς εἰς τὰς 
ὁποίας οἱ ἀριθμηταί τῶν ὅρων ἀποτελοῦν ἀριθμητικὴν κρόοδον, οἱ δὲ κα- 
ῥόνομασταί γπωμετρικήν πρὀοδον’ μὲ µίαν κατάλληλον ἀνάλυσιν τῶν ὅρανν 
ἔφθασεν εἰς τὴν σχέσιν : 

Στ π.πο αοἲ-- ας - ὓς 
το εε ολες ή-ς 
χωρίς ὅμως νὰ σημειώσῃ ὅτι αὕτη ὑπάρχει µόνον ὅταν εἢὉν Ἰ. Περαιτέρω 
ἔχομεν: 


. δη εἰς τὰ Α.Ε. τοῦ Νοεμβρίου 1694, ὁ Ἰωάννης Βειπουϊᾶ εἶχεν ἀνακοινώσει μίαν 
σειράν, ἡ ὁπύέα κατ οὐσίαν σονέπιστε κρὸς ἐκτίνην τοῦ Ταγ]οτ. 


(9) 
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Σ, γα--Ὀο[ν το ὃς - 
ὅπως ὀἀναγνωρίζσμεν εὐκόλως ἀναλύσντες ἕκαστον ὅρον τῆς σειρᾶς εἰς δια- 
φόράν δύο κλασμάτων. 

Ὢ Βειπουὴ συνάγει περαιτέρω τὴν ἀπόκλασιν τῆς ἁρῤμονικῆς σειρᾶς 
καρατηρῶν ὅτι, διά μερικεύσεως τοῦ τύπου (101, προκύπτουν τὰ ἀκόλουθα 
ἐξαχόμενα ; 


αχ. 
Ι 


' 
τ 
| 
1- 
ή 
..]-- -[- υ]- 


ἐκ τῶν ὁποίων, προσθέτόντες κατά µέλη, λαμβάνομεν : 

! : ! Ι ἰ Ι | 

ρε ώς μπε) μοκάηδςς. εδ ον» Ἱκασωλὴι ὡς 

1 1 ω 4 5 Ἑ ω . ' 1 3 34 ἰὁ 
Ἡ σχέσις αὐτὴ θά ἦτο ἁδιανόητος ἐὰν τὸ δεύτερον µέλος ἦτο πεπερασμµένον’ 
εἶναι λοικόν ἄκειρον. Ὁ ἀνωτέρω συλλογισμός παρουσιάζει πολὺ ἑνδιαφέ- 
ρον, καθ ὅσον εἶναι πράγματι ὁ συλλογισμὸς ποὺ Φὠδήγησέ τὸν Βεεπομ]Η 
εἰς τὴν ἀνακάλυψιν τῆς ἀποκλίσεως τῆς ἁρμονικῆς σειρᾶς. 

᾽Απαντῶμεν ἔπειτα ἕνα ἄλλο ἐξαγόμενον, ἐκφραζόμενον διὰ τοῦ τύπου : 


π 8 
ο στ 11] 


ὁ ὁκοῖος ὀφείλεται, μὲν ὕπως θὰ ἴδωμεν, εἷς τὸν Ευίες, ἁποδεικνύεται ὅ- 
µως ἐδῶ μὲ µίαν µέθοδον ἡ ὁποία ἐπιτρέπει τὴν εὕρεσιν τῶν ἁβροισμάτων 


ὅλων τῶν σειρῶν τῆς µορφῆς : 


ο ενω (12) 
ο 
ὅπου τ ἀκέραιος θετικός, ἔχομεν π.χ. 
π - ι 
90 πο 19) 


Συναφεῖς πρὸς τὰς ἀνωτέρω ἐρεύνας εἶναι ἐπίσης ἐκεῖναι, ποὺ ὠδήγησαν τὸν 
Βετησα[ἱ εἰς τὸν ὑκολογισμὸν τοῦ ἀθροίσματος : 
πα... --αα, 
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ὅπου πι ἀκέραιον καὶ θετικὀόν, διὰ τῆς μεθόδου τῶν προσδιοριστέώων συντε- 
Θάἀ σηµειώσωμεν ἀκόμη ὅτι ἠσχολήθη μὲ τὴν µελέτην τῆς ἐκφράσεως : 


Ώ (! 
χ-- η η πννὴ . 


καταλήξας εἰς τὸ συμπέρασμα ὅτι τὸ κ εἶναι ἡ θετικἡ ρίζα τῆς ἐξισώστως : 
Χη ---ᾱ--- ἃΞξ ϐ, (15] 
Π.χ. διάἀ π --2,α --ᾱ2ἔχομενκ --2καὶ διὰ π -- 2,8 -- 6 ἔχομενκ -- 1. 
Ας μνημονεύσωμεν, τέλος, ὅτι ἕνα ζήτημα τῆς θεωρίας τῶν πιθανοτή- 
των τὸν ὠδήγησεν εἰς τὴν διατύκώσιν τοῦ ἀκολούθβου συμπεράσµατος : ὁ 
μέγιστος ὄρος εἰς τὸ ἀνάπτυγμα τοῦ (44-Ρ) κατέχει τὴν θέσιν τὴν ὁριζο- 
µένην ὑπὸ τοῦ μεγαλυτέρου ἀκεραίου τοῦ περιεχοµένου εἰς τὸ κλάσμα 
(π -ἕ- 8: (α --- ϱ]. 


494. Μολονύτι αἱ ἔρευναί του ὑστρέφοντο κυρίως εἰς τὴν περιοχἠν τῆς 
ἀναλύσειας, δὲν παρηµέλησεν ἐντελῶς ὁ ΒεπουΗί τὴν ἐπιστήμην τοῦ διαστή- 
µατος. Διά νὰ μὴ ὁμιλήσωμεν περὶ τῶν ζητηµάτών ἀπειροστικῆς γπωµετρίας, 
μὲ τὰ ὁποῖα ἠσχολήδη ὑπιτυχῶς (εἶναι ὁ πρῶτος κοὺ εὗρε τὴν διαφορικἠν 
ἐξίσωσιν τῶν γεωδαισιακῶν γραμμῶν), ἐννοοῦμεν κυρίως τὰ ὅσα γράψε 
περὶ τῶν σφαιρικῶν ἐπικυκλοειδῶν πρὸς διόρθωσιν τῶν δημοσισυμάτων τοῦ 
Ηεππιαπῃ (ὗ 394] ἐκί τοῦ θέματος καὶ ἀφ᾽ ἑτέρον τὰ προβλήματα καὶ θρωρή- 
µατα στοιχειώδους Ἱκωμετρίας τὰ ὁποῖα περιελήφβησαν εἰς τὸν Τόμον ΙΥ 
τῶν ᾽Απάντων του. 

Ἔξ ἄλλου, δὲν θά δυσαρεστηθοῦν οἱ ἀναγνῶσται ἐών ἴδουν ἄναφερο- 
µένην ἐδῶ τὴν ὑπ αὐτοῦ καταστρωθεῖσαν ἀπόδειξιν τοῦ θεωρήματος τοῦ 
(πνα (Τόμος Η, ὃ 420], εἰς τὴν ὁποίαν ἀγνοοῦμεν άν ἔφθασε μόνος ἢ ἐὰν 
τὴν ἐδιδάχθη ἀπὸ τὸν ἐκ Μιλάνου µαθημµατικόν”. 

Ἔστω ΒΓΏΌ (ΣΥ. ΙΓ) τὸ δοθὲν τρίγώνον, Α τὁ σημεῖον διά τοῦ ὁποίου δτερ- 
Χονται αἱ τρεῖς σεβιαναἰ ΒΕ, ΟΕ, 0. Ας ἀχθοῦν ἡ Οἵ παράλληλος πρὸς τὴν 
εὐθεῖαν ὈΑΟ καὶ ἡ ΌΗ παράλληλος πρὸς τὴν ΟΛΕ, ἀμφότεραι τέµνουσαι 
τὴν ΒΓ εἰς 1 καὶ Η ἀντιστοίχως. Προκύπτουν τότε δύο ζεύγη ὁμοίων τριγώῶ- 
νων ΑΟ, ΗΏΑ καὶ ΑΕΕ, ΗΕΏ, ἐκ τῶν ὁποίων λαμβάνονται αἱ σχέσεις : 


ΓΡ Ας Α.Α Αα... ο ΡΕ 
ε ΗὈῦ ΑΗ ΑΒ ΑΗ ΟβΒ Εε 


""Ὀκωσδήποτε ἡ προτεραιότης τοῦ (ενα εἶναι ἀναμφιοβήνπιος καὶ συνεκῶς εἶναι 
ἄδικον (ὅπως κάνω μερικό) ν΄ ἀποδίδουν τὸ περὶ σὐ ὁ λόγος θεώρημα εἰς τὸν Βειπο, 


ρ. | Ἱστορία τῶν Μαὐηματικῶν 


καὶ ἐξ αὐτῶν ἡ ἀπκοδεικτέα : 
ΟΕ. ΒΩ. ΡΕ -- 00. ΒΕ. ΡΕ. 


Μία τελευταία ὄψις τῆς διανοίας τοῦ Βεγπου] μᾶς προσφέρεται ὁπόὸ µε- 
ῥικᾶς σελίδας κριτικοῦ χαρακτῆρος. Ἡ κριτικἡ ἀποτελεῖ πράγματι τὴν οὗ- 
σίαν μιᾶς ἐπιστολῆς του πρὸς τὸν Βωτπειί (Φ Ἰανοναρίου {0Η, διὰ τῆς ὁ- 
ποίας ἀποδεικνύει πεπλανηµένην τὴν µέθοδον ποὺ ἐδημοσίευσεν ὁ Οταίς 
εἰς τὰ Ρ.Τ. τοῦ ΙΛ διὰ τὸν μετασχηματισμὀν μιᾶς καμκύλης εἰς ἄλλην 
ἰσομήκη. Ὁ Οταὶρ ἀνεγνώρισε τὴν κλάνην του. 


5 αμ | 


Τῆς αὐτῆς φύσειας εἶναι δύο ἄλλαι ἐπιστολαί, ἐκ τῶν ὁκοίων ἡ µία ἐγρά- 
φη πρὸς τὸν Μοπίπιοπ τὴν 7 Μαΐου [710 διὰ νὰ ὑποβάλῃη εἰς αὐστηρὸν ἔλεγ. 
χον μερικά χωρία τοῦ ἔργου του Δοκίμιον ἀναλύσεως τῶν τυχηρῶν 
παιγνιδίων (Εεεαί α ᾽απαίγες ης [εν ]εικ 4 Ἱακατά]). ἡ δὲ ἄλλη ἀπηυθύνετο 
πρὸς τὸν συγγραφέα ἑνόὸς Σχολίου ἐπὶ τῆς ἀναλύσεως τῶν ἄπειρο- 
στῶν τοῦ µαρκησίου ά4ε ]'Ηδρίτα! (Οοπιπιεπιαίρε ες [ απηΐγςε 4εν 
π[πίπιεπ ρετ]ς όε Μ. Ἰε Μααμίε ὁς ΓΗδρίια!, Ραεῖς, 7211”. 


.Εἰς π Απκοντα τοῦ Ἰωάννου Βοοιήί, πού ἐτοπάββησαν εἷς Λωζάννην, ἔχοι, δι” 
εὐνοήῆτους λόγους, παρωσιωπηθή τὸ ὄνομα τοῦ συγγραφέως. ὁ ὑεοίας ἔκη τότε εἰς ἑκείνην 
τήν πόλιν. Πρόκειται περὶ τοῦ Ρίειο ς (πουσας, γεννηβέντος εἰς Λαζάννην τήν 11ην Α- 
πριλίσυ 166), καὶ διαµείναντος διά λόγους σπουδῶν διωζοχικῶς εἰς Γενεύην, βόττερνταμ 
καὶ Πρισίους, Ὅταν ἐκέσερεψε τὸ Γέ86 εἰς τὴν πατρίδα του κατέλαβε μίαν καθηγητικὴν 
ἕδραν εἰς τὸ πάτριον Πανεπιδεήµιον ἀλλά τὸ 17Η ἠθεώφησεν ἐποφελέστερον νὰ δεχθὴ 
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Τὰ αἰχμηβότερα ὅμως βέλη ἐπεφύλαξεν ὁ Βεππουί ἐναντίον ἑνὸς µι- 
κροῦ ἔργου τοῦ σκώτου μαθηματικοῦ Όοοιε «Ῥουπε, φέροντος τίτλον Αν- 
τἰστροφος µἰθόδος τῶν ροῶν καὶ ἑνὸς ἄλλου Μία μέθοδος τῶν 
ροῶν, ὀφειλομένου εἷς τὸν δίοπε (ὔ 512) καὶ µεταφρασθέντος τὸ 1715 εἰς 
τὴν γαλλικήν. Ὁ ἐπιθετικὸς μάλιστα τόνος τοῦ μαθηματικοῦ µας ὀναντίον 
τῶν δύο τούτων παρέχει ἕνα νέον δείγμα τῆς συνεχιζοµένης ἐνιάσεως µεταξὺ 
«Άγγλων καὶ Γερμανῶν ἐξ αἰτίας τῆς ἔριδος γύρω ἀπὸ τὸ ζήτημα τῶν ἀρχῶν 
τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ, ἀκόμη καὶ μετά τὸν θάνατον τοῦ Νεο καὶ 

Καὶ διὰ νά κλείσωµεν τὰ ἀφορῶντα τὸν Ἱωάννην Βεισου], νοµίζοµεν 
ὅτι εἶναι σκόπιµον νά σημµειώσωμεν ἀκόμη ἕνα” σύντομον ὑπόμνημά του, 
δημοσιευθὲν διὰ πρώτην φοράν εἰς τὸν ΙΝ Τόμον τῶν Απάντων του, ἓκ 
«οῦ ὁποίου µανθάνοµεν ὅτι αἱ ἄπειροι διαδοχικαὶ ἐρπιλιγμέναι μιᾶς ἐπιπά- 
δου καμπύλης τείνουν πρὸς µίαν ὠρισμένην ὁριακήὴν καμπύλην, ἡ ὁποία εἰ- 
ναι µία κυκλοειδής. Γεγονός λίαν σηµαντικὀν, τὸ ὁποῖον ἀπεδείχθη ὑπὸ τοῦ 
Ευίει (Σχόλια Πετρουπόλεως, 1764], τοῦ Γερεπάτε (Ασκήσεις ὁλοκληβωτι- 
κοῦ λογισμοῦ, Μέρος Υ0), τοῦ Βοΐκεον (Ἐφημερίς τῆς Πολυτεχνικῆς Σχο- 
λῆς, Τεῦχος ΧΝΠΠ, 1820). Δυνάμεβα µάλαστα εἰς αὐτοὺς νὰ προσθέσωµεν καὶ 
τὸν ἕααταπῃς, καίτοι δὲν εἶδεν ἀκόμη τὸ φῶς τῆς δηµοσιότητος ἕνα ὑπόμνη- 
μά του ἐπὶ τοῦ ἰδίου θέματος, τὸ ὁποῖον ἀνέπτυδεν εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν τοῦ 
Βερολίνου τὴν 1λην Ἰουλίου 1760 καὶ τοῦ ὁποίου τὸ πρωτότυκον ὑφίσταται 
ἀκόμη εἲς τὴν Βιβλιοθήκην τοῦ Ινστιτούτου τῆς Γαλλίας (Ἰπείωί ἂς ΕΓαπος). 

Τὸ ὡραῖον αὐτὸ συμπέρασμα προαφέρει νέαν ἐπιβεβαίωσιν τῆς πρωτοτν” 
χίας ἐκείνου, εἰς τὸν τάφον τοῦ ὁποίου ἀνεγράφησαν τὰ ἑξῆς λόγια : 


Κάτω ἀπό τὴν πέτραν αὐτὴν ἀναπαύεται ἁνήν, 
τοῦ ὁποίου πνεῦμα ἀνώτερον ἡ Βασιλεία δὲ γνώφισε, 
᾿Αρχιμήδης τῆς ἐποχῆς τον 
καὶ οὔτε τῶν εὐρωπαίων ἐκείνων φωστήρων 
Καρτεσίων, Νειτώνων καὶ εϊῤνιτίων, 
ὅσυν ἀφορᾷ τὰ μαθηματικά, δεύτερος, 

ὁ Ἰωάννης Βεγπομ(ή», 


Οἱ Βεπυαί τῶν ἐπομένων γενεῶν 


495. Ἔνα ἀπὸ τὰ πλέον ἀξιοσημείωτα Ἱαρακτηριστικά τοῦ ΧΥΗΙ αἰ- 
Όνος εἶναι ὅτι ἀκαντῶμεν οἰκογενείας, τῶν ὁποίων πολυάριθμα µέλη διακρί- 


μίαν θύσιν εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τοῦ Γκρόνιγγεν, ὅπου παρέµεινεν ἐπὶ δω παν. Ἐκλήθη 
κατόειν εἰς Κάσσελ. τὴς Πρωσσίας, ἵνα ἀναλάβα τὴν ἐκπαίδουσιν τοῦ Πρίγκηπας Φρα 
ὕερίκου. Τὸ 735 ἐπέστρεψεν εἰς Λωζάννης καὶ μετὰ εριετίαν ἀνέκτησε τὸ παλαιὸν ἁω- 
μα, εὐ ὁποίον καὶ διεήρησε σχιδὸν µέχρι τοῦ θανάτσυ του (21 Φεβρσυαρίσυ 1174). 


18 Ἱστορία τῶν Μαθήματικῶν 


τιμήν μεγαλυτέραν ἢ μικροτέραν μιᾶς ρίζης τῆς δοθείσης ἐξισώστως, Αλλ’ 
ἐκιφυλασσύμεβα νὰ ἐπανέλθωμεν (5 536) ἐπὶ τῶν ὑπ αὗτοῦ γενοµένων ἑφαρ- 
μογῶν τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ εἰς προβλή µατα τῆς θεωρίας τῶν πιθα- 

Τρίτος υἱὸς τοῦ Ἰωάννου [ εἶναι ὁ Ἰωάννης Π Βειποωαίῇ, ὁ ὁποῖος ἔγεν- 
νήθη εἰς Βασιλείαν τὴν Ί8ην Μαϊου {710, διεδέχθη τὸν πατέρα εἰς τὴν ὅδι- 
δασκαλίαν τῶν μαθηματικῶν εἰς τὸ ἐκεῖ Πανεκιστήμιον (1748) καὶ ἀπέθανε 
τὴν Ίδην Ιουλίου 1799, Ὅτι ἦτο ἐπίσης προικισμένος ἐρευνητὴς ἀποδει- 
κνύεται ἀπὸ τέσσαρα ἰπομνήματα βραβευθέντα ὑπὸ τῆς Ακαδημίας τῶν 
Παρισίων, Ὁ νωχελἠς ὅμως χαρακτήρ του, περὶ τοῦ ὁποίου ὠμίλησεν εἰς 
δοβεῖσαν κερίστασιν ὁ ἁδελφός του Δανιήλ, ὑπῆρξεν ἡ αἰτία, διὰ τὴν ὁποίαν 
δὲν ἄφησεν εἷς τὴν ἐπιστήμην ἴχνη εὑρύτερα καὶ βαθύτερα, 

Υἱός του ὑπῆρξεν ὁ Ἰωάννης ΠΙ, γεννηθεὶς εἰς Βασιλείαν τὴν 4ην 
Νοεμβρίου ΙΤ44 καὶ ἀποθανὼν εἰς Βερολίνον τὴν Ί2ην Ἰουλίου 1807. Άνα- 
Τορευθείς διδάκτωρ, ἐκλήθη ἀπὸ τὸν Φρειδερῖκον ΠΠ, νά καταλάβῃ µίαν θέσιν 
εἰς τὴν Πρωσσικὴν ᾽Ακαδημίαν, καὶ τῆς τιµῆς αὐτῆς ἐδείχθη ἀντάξιος μὲ 
τὴν συγγραφὴν σπουδαίων ἀστρονομικῶν ἐργασιῶν, Κατά τά ἔτη Ι786 - 89 
διετέλεσεν Ένας ἐκ τῶν διευθυντῶν τοῦ Μαρασίη Γῶτ αῑς γεῖΏς ει απρενναπόϊς 
Μαιεπια κ (Ἐπιθεώρησις διὰ τὰ καθαρά καὶ ἐφηρμοσμένα μαθηματικά), 
τὸ ὁποῖον ὑπῆρξεν ἕνα ἀπὸ τὰ πρῶτα μαθηματικά περιοδικἀ ποὺ εἶδον τὸ φῶς 
εἰς τὴν Εὐρώπην (8 642]. Ἐπεμελήθη ἐπίση- τῆς δημοσιεύστως µερικῶν 
ἔργων τοῦ Γαπρε καὶ μιᾶς γαλλικῆς µεταφράσεω- τῆς ᾽Αλγέβρας τοῦ 
Εωίςτ, 

"Άλλος υἱός τοῦ Ἰωάννου  ὑκῆρξεν ὁ Ἰάκωβος Βειπουί, γεννη- 
θεἰς εἰς τήν Βασιλείαν τὴν ἴΤην Ὀκτωβρίου 1159, Μἠ δυνηθεἰς νά καταλάβη 
καθηγητικἠν ἔδραν εἰς τὸ πάτριον Πανεπιστήµιον, ἠδέχθη τὸ 1786 µίαν Βέσιν 
εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῆς Πετρουκόλτως, ἀλλὰ δὲν ἠδυνήθη νά τὴν διατηρήσῃ 
ἐπί μακρόν, λόγῳ τοῦ ἐπελβόντος θανάτου του ἐκ πνιγμοῦ εἰς τά ὕδατα τοῦ 
ποταμοῦ Νέβα τὴν δην Ιουλίου 789. Τὰ θαυμάσια ἔργα του ἐπί τῆς µηχα- 
νικῆς ἀποδεικνύουν ὅτι καὶ ὁ Ἰάκωβος Ι{ ἠδύνατο νὰ συνεχίση ἐπαξίως 
τὰς παραδόσεις τῆς οἰκογενείας, ἂν ἡ μµοῖρα του ἦτο διαφορετική. 


παοοῦ Ηεἰπεςίι ἨΗεπηπαπη 


407. Ὁ τελευταῖος ἀπὸ τοὺς μαθηματικούς τοὺς ὁποίους ἐξέβρεψεν ἡ 
ἐπωαστικὴ κοιτίς τῆς Βασιλείας ὑπῆρξεν ὁ 1. Η. Ηεππαππ, γεννηθεὶς ἐκεῖ 
τὴν Ίόην Ἰουλίου 1678. ᾿Απὸ τὴν οἰκογένειάν του ἔλαβε ἐπιμελρστάτην ἁγω- 
τήν, τὰς δὲ σκουδάς του συνεκλήρωσεν εἰς τὸ πάτριον Πανεπιστήμιον. Αν 
καὶ ἡ κατεύθυνσις τῶν σπουδῶν του ἀπέβλεπεν εἰς τὴν βεολογίαν, ἐμνήθη καὶ 
ἠσκήθη εἰς τὰ µαθηµατικἀ ὑπό τοῦ Ἰακώβου Βειηου]ῇ, Περὶ τῶν καρπῶν ποὺ 
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ἀπεκόμισεν ἐκ τῶν σπουδῶν του εἰς τὰ μαθηματικά μαρτορεῖ ἡ ἐργασία του 
Βεεροησίο κά ΟΙ. ΝΙευνοπίγί” οὐπκἰάεταήσηες φοσμπᾶας οἶτοα (αἰσα ἁῑί- 
[ειηιίαίες Ρηπεὶρία (Βασιλεία, ΙΟ], περί τῆς ὁποίας τὰ Α.Ε. τοῦ 70] 
ἐδημοσίευσαν ἐγκωμιαστικὴν κριτικἠν, ἡ ὁκοία γνωρίζοµεν ὅτι ἐγράφη ἀπὸ 
τὸν ἴδιον τὸν Ἰάκωβον Βεεπου]Η. Ὁ δὲ 1 εἰνπῖε, εὐγνώμων διἀ τὴν ὑπεράσπι- 
σιν ἐκείνην, ἐφρόντισεν ἀμέσως νά ὀνομασθῇ ὁ Ἡσιπιαπῃ µέλος τῆς ντοτα- 
γοῦς Βερολινείου ᾽Ακαδημίας καὶ τὴν 28ην Απριλίου 1707 νὰ διορισθῇ κάθη- 
γητὴς οἷς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Ραὐσνα”, 

Τὸ μεγαλύτερον µέρος τῆς ἐπιστημονικῆς του παραγωγῆς ἀνήκει εἰς τὴν 
ἀστρονομίαν καὶ τὴν ὑδραυλικήν, ᾿Αναφέρομεν ἐδῶ µόνον τὸ νεανικὀν ἔργον 
του ᾿Ανάλεκτα (ΜίΦοείαηεα, Ὑεπει., 1709], ὅπου περιγράφεται µία νέα ὑπο- 
λογιστικἡ μηχανή, τήν ὁποίαν ἀναφέρουν ἐγκωμιαστικῶς οἱ ἱστορικοί τῶν 
ὑπολογιστικῶν συσκκυῶν, Πρὸς τὴν κατεύθυνασιν αὐτὴν τὸν ἠκολούθησεν 
ὁ μαθητής του 0.Β. δα γοί (γεννηβεὶς εἰς Βγεκοία τὴν θην Ἰανουαρίου ΓΤ11 
καὶ ἀκοθανών ἐκεῖ τὴν Ζαν Μαρτίου 1764], τοῦ ὁποίου τὸ ἔργον Νέαι συ- 
σκευαὶ πρὸς Ἱάραξιν διαφόρων καμπύλων ἀρχαίων καὶ νεωτὲ- 
ρων καὶ πολλῶν ἄλλων (Βηοφοία, 1732], ἀναφέρεται εἰς τὴν ἱστορίαν 
μετά μεγάλων τιμητικῶν χαρακτηρισμῶν. Εἰς τὸ ἔργον αὐτὸ ἀποκαλύπτεται 
διά πρώτην φορὰν ἡ δυνατότης τῆς θεωρήσεως μιᾶς ἑλλείψεως ὡς ἐπικυκλο- 
ειδοῦς καὶ δίδεται ἑφαρμογή ἀπκοβλέκουσα εἰς µηχανικὴν χάραξιν τῆς 
καμπύλης. 

Τὸ ΙΤ12 ὁ Ηετπαπη, αἰσθανόμενος στενοχωρίαν ὡς διαμαρτυρόμενος 
εἰς µίαν χώραν κατοικουµένην ἀπὸ καβολικούς, µετέβη εἰς Φραγκφούρτην, 
ὅπου ἔγραψε τὸ ἔργον : ΡΑοτοποσπία, ευ ἃς Ὑπείθας οἳ Μομδως οο{ροίωσι 
ποάσταπι ε{ Πμἱάσγαπι (Απισεί., 1716)ἱ, τὸ σπουδαιότερον ἐκ τῶν δηµοσι- 
ευµάτων του, ὅπου καὶ παρέμεινε µέχρι τοῦ 1724. Μετέβη κατόπιν εἰς Πε- 
τρούπολιν, ὡς µέλος τῆς ἐκεῖ ᾽Ακαδημίας, ἐπέστρεψε δὲ τὸ {710 εἰς τὴν Βα- 
σιλείαν μὲ τίτλον καθηγητοῦ τῆς ἠθικῆς καὶ τοῦ φυσικοῦ δικαίου, ἀποβλό- 
πων εἰς κατάληψιν τῆς πρώτης µαθηµατικῆς ἕδρας εἰς τὸ ἐκεῖ Πανεπιστή- 


5 Ὁ Βετπατά Νάκωμεπ (γεννηβεὶς εἰς Βόρειον Ὀλλανδίαν τὴν 1θην Αὐγούστσυ Γέ94, 
ἀποθανών τὴν Ἰθήν Μαΐου ΕΤΙ8) ὑπῆρδεν ἰαερός καὶ δήμαρχος τοῦ βαγνεγενά, ἀλλά κο 
συγγραφοὺς δύο κριτικῶν Έργων : α) Οσηπάσγαύσηςς εἴνον Απηΐγιεσς 4 απεπικίεν ἱπ- 
πάς ρα Γνήα Ῥηηκέρίι (Απο, 693) καὶ 8) Απαζγιις η πίιο ζωη (Απιωεὶ ἰδθό 

'.. Ἠτο ἡ καθηγητικὴ δρα, τὴν ὁποίαν εἶχε δοξάσει ὁ Γαλιλαῖος καὶ ἡ ὁποία κατε- 
λήφθη διαδοχικῶς ἀπὸ τόν Ολο Οοτίσεί (16131 - 471], Βαποίοεκο δόνετο (ή. 
Ι6051, Λεάνεα Αηκοῦ (1127. 6. Απάνοι Μοισιί (66Η, Δυείασο ἀεείί Απρεῖι (19491 - 
ΙΤ καὶ Ὀκπιεήςο Οαρεπιϊπί (1988 - 17117]. Τὸν Ἠοσππηπ διεδέχθη ὁ Οἰσναναί Ῥοϊεπί 
(πεννηθείς εἰς Βενετίαν τήν 2)3ην Αὐγούστου Τ6831, ἀπρθανών εἰς Πάδοβαν τὴν 1δην Ναιμ- 
βρίου 1761], ὅστις ἀνήλθνν εἰς τοιαύτην φήµην, ὥστε κατά τόν Βάνατόν του ἐγένετο εἰς 
Παρισίσις ἐπιμνημόσυνος εελετή, μετ ἐπισημότητος, εἰς τὴν ᾽Ακάδημίαν τῶν ἘἜπιστη- 
μῶν τῆς ὁποίας ἠτο µέλος, 


.!) Ἱστορία τὸν Μαθηματικῶν 


µιον, ἡ ὁκοία εἶχε κενωθῇ. ᾽Απέβανεν ὅμως τὴν ην Ἰσυνίου 17311 πρὶν ἢ 
ἐκπληρωθῇ ἡ φιλοδοξία του. 

Τὰ Ασία Επδάιοταπι καὶ τὰ 'Ὑπομνήματα τῶν ᾿Ακαδημιῶν τοῦ Βερολί- 
νου καὶ τῆς Πετρουπόλεως περιέχουν [κανόν ἀριθμὸν ἔργων τοῦ Ηεππιαπη ἐπὶ 
θεμάτων ἀλγέβρας καὶ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ. "Επί τῶν ἀνακριβειῶν αἱ 
ὁκοῖαι ἁπαντῶνται εἷς µίαν µελέτην του ἐπὶ τῶν σφαιρικῶν ἐπικυκλοειδῶν 
(Οοπαπιεπί. Ρείτορ., 1728) δὲν συντρέχει λόγος νἁ ἐπιμείνωμεν, ἀφοῦ ἔση- 
μειώβησαν καὶ διωρθώθησαν ἀπὸ τὸν Ἰωάννην Βειπου]ή (ὁ 4934). Θὰ σταµα- 
τήσωμµεν ὅμως µίαν στιγµἠν εἰς µίαν ἐργασίαν του Ός ευρεγΓκφεῦμς αά 8εφυα- 
ἄσπες Ἰοσαἱος τενοςασίς ναπίσασε εοτυπι αΠοιοαίνυς (Γοπισνεηπ. Ῥείκορ, 
ΤΥΙ, 1711 - 11, ἡ ὁποία ἀποτελεῖ ἀξιοσημείωτον συμβολἠν εἰς τὴν ἀναλυ- 
τικὴν γοωμετρίαν τοῦ χώρου, ποὺ ἤτο τότε ἀκόμη εἰς τὰ σπάργανα. Ὁ Ηει- 
ΠΙΔΗΑ θεωρεῖ τοὺς τερεῖς ἄδξονας ἀναφορᾶς τοῦ καρτεσιανοῦ συστήµατος 
συντεταγμένων, παρατηρῶν ὅτι ἕκαστος περιέχει τὰ σημεῖα ἐκεῖνα, καὶ μό- 
νον, τῶν ὁποίων αἱ δύο ἄλλαι αυντεταγμέναι εἶναι µηδενικαί. Κύριος σκο- 
πὸς τῆς διατριβῆς εἶναι νὰ δείξη πῶς ἑρμηνεύονται μερικαὶ εἰδικαὶ ἐδι- 
σώσεις μεταξὺ τῶν συντεταγμένων κ, Υ, 1. Ἡ πρώτη ἐκ τῶν ἡισώστων 
τούτων εἶναι ἡ ἀκόλουθος : 

ακ -|- Ὁγ ἠ- σε ---εἲ--0. (α) 


Λιὰ ν᾿ ἀποδείξη ὅτι µία τοιαύτη ἐξίσωσις καριστῇ ἐπίκεδον, ὁ Ηειπαπῃ 
προσδιορίζει τὰ αημεῖα Β,.6, Ὁ τῆς ἐπιφανείας (α) τὰ κείµενα, ἐπί τῶν 
ἀντιστοίχῶν ἀξόνων” θεωρεῖ κατόκιν τὸ ἐπίπεδον ΒΓΏ καὶ ἀποδεικνύει ὅτι 
αἱ συντεταγµέναι ὅλων τῶν σημείων αὐτοῦ [κανοκοιοῦν τὴν δοθεῖσαν ἐξί- 
σωώσιν. Σημειώνει περαιτέρω ὅτι ἡ ποσότης : 

Υαἲ -- οἱ : γαἳ -- 0ἳ -- οὁ 
δίδει τὸ µέτρον τοῦ ἡμιτόνου τῆς γωνίας ποὺ σχηματίζει τὸ ἐκίκεδον Β{9 
μὲ τὸ ἐπίπεδον χγ. Ἐν συνεχείᾳ ἐξετάζει τὰς ἀκολούθους ἐξισώσεις | 

κἩ --- αχ --- ΒΥ -- 0, 15 «ΧΥ -- 
αἳ---αχλ---ἴνκγ--ογ---εκ--ᾗ) -, ακλη- γα εκατ (κ ε--Ὅχ --0 

Μειαβαίνων ἔπειτα εἷς Ὑενικωτέρας θεωρίας, ἀποδεικνύει ὅτι δοθείσης 
μιᾶς τυχούσης συναρτήσεως α-- (1) ἡ ἐξίσωσις ἳ ει χἩ ἠ- Υ" παριστῇ 
µίαν ἐπιφάνειαν ἐκ περιστροφῆς. Τέλος, ἐπιχειρῶν νὰ δείδη μὲ ἕνα παρά- 
δειγµα πῶς λύεται τὸ ἀντίστροφον πρόβλημα, πῶς δηλαδἠ προσδιορίζεται 
ἡ ἐξίσωσις μιᾶς ἐπιφανείας ὁριζομένης Τεωμετρικῶς, εὑρίσκει τὴν ἐξίσωσιν 
τῆς σφηνοκωνικῆς ἐπιφανείας τοῦ ἨαΠίς ὑπὸ τὴν µορφὴν: 

(ὁ --- 1) (αἳ ---υ) -- Ὁχλ. (6) 
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ΜΕΡΟΣ Π: ΕΙ; ΤΗΝ ΑΓΓΑΙΑΝ 


Ὁ Βεκεῖεγ καὶ ἡ ἐξ αὐτοῦ προελθοῦσα λογομαχία 


498. Εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ροῶν ὁ Νεπ]ίοπ ἀφιέρωσεν, ὅπως εἴδομεν, µε- 
ρικὰς σελίδας τῶν Ῥτἰπείρία καὶ διαφόρους πραγµατείας, δνὰ τῶν ὁποίων 
ἀπέβλεπεν εἲς εὑρυτέραν διάδοσιν τῶν Βεμελίων καί τινων ἐφαρμογῶν τοῦ 
νέου λογιαμοῦ, Αἱ πραγματεῖαι αὐταί, προτοῦ ἴδουν τὸ φῶς τῆς δηµοσιότη- 
τος, εἶχον κυκλοφορήσει ὑπὸ µορφὴήν χειρογράφων τοὐλάχιστον ἐντὸς τοῦ 
τριγώνου τοῦ ἔχοντος κορυφὰς τὸ Λονδῖνον, τὸ (απιζηώμε καὶ τὸ Οπκ[οτᾶ, 
Καὶ ὅπως ἦτο φυσικόν, λόγφ τῆς ἀνεγνωρισμένης σπουδαιότητος τῆς νέας 
μεθόδου, ἐγεννήθη εἰς πολλοὺς ἡ ἰδέα τῆς διαδόσεως αὐτῆς διὰ κειμένων 
µεβοδικῆς καὶ πλήρους ἐκθέσεως, 

Εἰς τὴν προσπάθειαν αὐτὴν διεκρίθη πρῶτος ἕνας διδάκτωρ τῆς θκολο- 
γίας, ὁ ὁποῖος ἑσπούδασέ τὰ μαθηματικά μὲ τοναύὐτην ἐπιτυχίαν, ὥστε ν΄ ἀπο- 
βῇ διαπρεκἠς διδάσκαλος αὐτῶν, νά εἰσέλθῃ εἰς τὴν Βασιλικὴν Ἑταιρείαν 
καὶ νὰ γίνη γραμματεὺς αὐτῆς ἐπί ἕνα ἔτος. Ὁμιλοῦμεν διὰ τὸν 1οῦπ Ηαγηής 
(γεννηθέντα πιθανῶς τὸ 1646 καὶ ἀποθανόντα τὴν Την Σεπτεμβρίου 119). 
Οὗτος εἰς µίαν σύντομον πραγµατείαν ἀλγέβρας, τυκωθεῖσαν τὸ 1702, ἀφιέ- 
ρωσεν 22 ἐκ τῶν 136 σελίδων αὐτῆς εἰς τὴν ἀνάπτυξιν ἀκριβῶς τῆς θεωρίας 
τῶν ρὀῶν, ἀποτελοῦν δὲ αἲ σελίδες αὗταί τὸ ἀρχαιότερον ἴσως δημοσίευμα 
ἐκὶ τοῦ θέματος, Εἶναι ἄξιον ἐξάρσοως ὅτι εἰς τὸ αὐτὸ ἀντικείμενον ὁ |. 
Ηα τής ἀφιέρωσεν ἐπίσῆς µερικὰς σελίδας τοῦ ὑκ᾿ αὐτοῦ ἐκδοβέντος Τεχνι- 
καῦ λεξικοῦ ( εκίσος (οπίου, ΤΤ10], ὁ δὲ '. Ίσαες”, κρόσωπον γνωστὸν 
ἤδη εἰς ἡμᾶς (Τόμος Π, 6 455], δὲν παρέλειψε νὰ κἀμῃ τὸ αὐτὸ εἰς ἕνα ἔργον 
του, ἀποτελοῦν σύνοψιν τῶν μαθηματικῶν κατακτήσεων τῆς ἐποχῆς του 
(βγποραίς ραπ πάπα πα νερό]. 

᾿Εκτενεστέρα ἐπεξεργασία τῆς θεωρίας τῶν ροῶν ὀφείλεται εἰς τὸν 
Ηιπιρᾶτγ Ὀΐποα (γεννηθέντα τὴν 179ην Μαΐου 1615, ἀποθανόντα τὴν ἴδην 
Ὀκτωβρίου 1115], ὁ ὁποῖος ἐσκέφθη νά τὴν κροσθέση ἐν συνεχείᾳ μιᾶς 
ἐμπεριστατωμένης μελέτης του ἐπί τῶν Ρτποϊρία. Αὕτη ἐδημοσικύθῃ τὸ 
17106, ὁ δὲ Ἰοΐη Οἰαήκε (γεννηθεὶς εἰς Νογνης τὸ 1682, ἀποθανών εἰς μαΐς- 
Ὀντγ τὴν [ὔην Φεβρουαρίσυ 1157], μετὰ εἰκοσαξτίαν, ἐθεώρησε σκόπιµον 
νὰ ἐπιμεληθῇ ὁ ἴδιος μιᾶς νέας ἐκδόσεως, Εἶναι ἄξιον παρατηρήσεως ὅτι ὁ 
Ὀπίοῃ ἔδωσε δείγµατα ἐπιστημονικῆς ὠριμότητος τόσον μὲ πρωτοτύκους 
ἐργασίας, ποὺ ἐδημοσικύθησαν εἰς τὰ Ρη]ονορείςαἱ Γταυκάςσος καὶ εἰς τά 
Ασία Επεὐοτυπι, ὅσον καὶ μὲ µίαν πραγµατείαν προοκτικῆς, ἡ ὁποία ὅμως 
εἶχε τὴν ἀτυχίαν νὰ ὑποστῇῃ ἔκλειψιν συνεπείᾳ τῆς σχετικῆς ἐργασίας τοῦ 
Β. Ταγ]οι (8 50Η. 


20 Ἱστορία τῶν λΜαθηματικῶν 


Πρέπει ἐπίσης νά παρατηρήσωµεν ὅτι ἡ "Ἱστορία τῶν ροῶν (Τό- 
μος ἩΠ, ὃ 460) τοῦ Ἰωσὴφ Εαρίου ἔχει, πλἠν τοῦ ἱστορικοῦ της προορισμοῦ, 
καὶ ἕνα ἄλλον σκοπὀν, αν’ ἀνοίξηῃ ἕνα στρώτὀν καὶ εὔκολον δρόµον διά τοὺς 
ἀρχαρίους ποὺ ἐπιθυμοῦν νά ἐκμάθουν τὴν νέαν µέβοδον», 

Μίαν ἀπόδειδιν τοῦ εὑρυτάτου ἑνδιαφέροντος ποὺ ἀφύπνισεν εἰς τὴν 
᾽Απιλίαν ἡ δηµοσίευσις τῶν Ρτἱπεῖρία, χάρις εἲς τὰς ἐκεῖ περιεχοµένας 
ἀπειροστικοῦ χαρακτῆρος θεωρίας, παρέχει ἕνα ἔργον, ποὺ ἀνεφέρθη ἤδη 
ἓν ὁ 494, Τραφὲν ἀπὸ κάποιον σκῶτον ἰατρὸν μεγάλης φήμης, τὸν σεσης 
πεγπε (γεννηθέντα τὸ 1671 εἰς τὰ περίχωρα τοῦ Αὐετάσση, ἀποθανόνεα εἰς 
Βαίῃ τὴν Ελην ᾽Απριλίου 17431], διότι τὸ Μέρος Ἡ τοῦ ἔργου τούτου καρίστα- 
ται ὡς απεριέχον τὴν φύσιν καὶ τὰ εἴδη τῶν ἀπειροστῶν, τὴν ἀριθμητικὴν 
των καὶ τὴν χρῆσιν των, ἔτι δὲ τὰς φιλοσοφικᾶς ἀρχὰς τῆς ἐξ ἀποκαλύψεως 
Βρησκείας»͵ 

409. Τά ἔργα αὐτά, κροὠρισµένα νὰ ἐκθέσουν εἰς τὸ κοινὸν τὰς ἰδέας 
ἄλλου, δὲν προσεκόµισαν βεβαίως εἰς τὴν ἐπιστήμην µας τίποτε νεώτερον, 
δυνάμενον νά χαρακτηρισθῇ ὡς πρόοδος, Τοῦτο ἐπεφυλάσσετο (καί ὁδοί 
τοῦ Κυρίου εἶναι ἄμετροι», ἔγραψε δικαίως ὁ Α. Μαηχοπί) εἰς κάποιον, 
ὁ ὁποῖος ἀντί νά βαδίσῃ ἐπί τῶν ἴχνῶν τοῦ Νεκίοη, ἔλαβε θέσιν ἑναντίον 
του, Πρόκειται περὶ τοῦ διασήµου ἱρλανδοῦ φιλοσόφου τῆς ἄκρας ἴδεο- 
κρατίας Οεοσερε ΒεΓΚεΙεΥ, ὁ ὁποῖος ἐγεννήθη εἰς Κἰστίπ τὴν Γ2ην Μαρτίου 
1685, ἐγένετο ἐπίσκοπος τοῦ (Ἴσγηε τὴν Ί9ην Μαΐου 1734, καὶ ἀπέθανεν 
εἰς Οκίοτά τὴν Ίφην Ἰανουαρίου 1753. Εἰς ἔργον τον”, δημοσιευθὲν τὸ | Τ14 
καὶ ἀποτεινόμενον απρὸὀς ἕνα ἄπιστον µαθημµατικὸνο (πού φαίνεται νἀ 
εἶναι ὁ ΗαΙΙςγ], ἐπιχειρεῖ ν᾿ ἀποδείξῃ ὅτι ἡ γεωμετρία ἔρχεται εἰς ἀντίθε- 
σιν μὲ τὴν πίστιν καὶ ὅτι οἱ γεωμέτραι εἶναι ἀσεβεῖς καὶ ἄπιστοι, Οὗτοι, 
μὲ µίαν πρωτοφανή ἀντίφασιν τοῦ πνεύματος, πιστεύουν εἰς τὸν ἄπειρο- 
στικὀν λογισμὸν τοῦ Νενίοῃ, ἑνῷ ὁλόκληρος εἶναι µία πλάνη. Καὶ ἂν 
εἰς µερικᾶς ἐφαρμογάς συμβαίνη νὰ ὁδηγῇ εἷς ἀληθῆ ἐξαγόμενα, τοῦτο 
συμβαίνει χάρις εἰς ἕνα συμψηφισμὀν τῶν σφαλμάτων, ὁ ὁποῖος εἶναι 
ἐντελῶς τυχαῖος, 

Τὸ κείµενον αὐτὸ ὑπκῆρξε µία βόμβα ριφθεῖσα εἰς τὸ στρατόπεδον τοῦ 
ΝΕεΜΊΟΠ, ὡς ἀπαρχὴ τρόκον τινὰ ἐχθροκραξιῶν, χωρίς ἐπίσημον κἠρυξιν 
πολέμου. Εἰς ἀνασκενὴν τοῦ μαχητικοῦ ἐπισκόπου ἀντεπεξῆλθεν ὁ Ίαπνεν 
Ἰωήῃ, ὁ ὁποῖος ἐθεωρεῖτο ἕνας ἐκ τῶν σοφωτέρων ἀνδρῶν τῆς ἐποχῆς του. 
Γεννηθεὶς εἰς Λονδίνον τὴν Τδην Δεκεμβρίου 1684, ἔλαβεν εἰς τὸ Πανε- 
πιστήµιον τοῦ (απισγίάρε ὅλους τοὺς τίτλους μέχρι τοῦ διδάκτορος τῆς 
ἰατρικῆς. Τὸ ΙΤ17 ἐξελέγη µέλος τῆς Βασιλικῆς ᾿Εταιρείας, τῆς ὁποίας 
καὶ ἐχρημάτισε γραμματεὺς κατὰ τὴν περίοδον 1121-1727. "Απίθανε τὴν 
ην Μαρτίου 1750, Ἀιδαχθείς τὰς νευτωνείους μεθόδους ἀπὸ στόματος 
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τοῦ ἰδίου τοῦ Νεκίου ἦτο εἲς θέσιν ν᾿ ἀνταποκριθῇ πλήρως εἰς τὸ ἔργον 
πού ἀνέλαβε. Μὲ τὴν βοήθειαν πιθανῶς τοῦ Ἐοθεπ πι] (γεννηθέντος 
τὸ 1689 καὶ ἀποθανόντος τὴν 2αν Φεβρουαρίου 1768), διαδόχου τοῦ «δις 
εἰς τήν αλουμιανήν! ἔδραν τοῦ Πανεπιστηµίου τοῦ (Οαπιρηάρε, καὶ ὑπὸ 
τὸ ψευδώνυµον ῬΡηλαϊείες (απιαδηρίςπεία (Κανταβριγιανὸς φιλαλήθης) 
ἐδημοσίευσε κατά τὸ αὐτὸ ἔτος 1714, ὅτε ἐκυκλοφόρησεν ἡ ἐπίθεσις τοῦ 
ΒεΓκείεγ, ἕνα τόµον τοῦ ὑποίου σκοπὺς ἦτο νά δειχθῇ ὅτι ἀκεδίδοντο εἰς 
τὸν ΝεκΊοπ ἰδέαι, πρὸς τὰς ὁποίας ὁ ἐν λόγῳ σοφός ἠἦτο ἐντελῶς ξένος, 
᾽Ανεξαρτήτως τοῦ 1ηΠῃ, Ένα ἐπιχείρημα ἀνάλογον ὑπεστηρίζετο καὶ ἀπὸ 
ἄλλον καθηγητήν τῶν μαθηματικῶν, ἐλάχιστα γνωστόν, τὸν 19 Ἠ/αἱισπ. 

Τά σνυγκλίνοντα ἐπιχειρήματα τῶν δύο ὑποστηρικτῶν τοῦ Νενίοη 
δὲν ἔπεισαν τὸν ΒετκεΙεγ, ὁ ὁποῖος, ἀκευθυνόμενος πρὸς ἀμφοτέρους, 
ἐδημοσίευσεν ἕνα ἄλλο κείµενον διὰ νὰ βεβαιώσῃ ἑεί τῇ βάσει νέων σκὲ- 
ψεων τὰς ἀπόψεις του, ᾿Η συζήτησις ἐξηκολούθησε μὲ τὴν ἄρνησιν τοῦ 
1υσίη καὶ τοῦ ποπ νὰ δεχθοῦν ὅπως ριζοβολήστῃ ἡ ἰδία ὅτι αἱ μέθοδοι 
τοῦ Νεκίοπ ἦσαν ἀναξιόπιστοι Ὁ Βεικείεγ τότε θερµαινόµενος περισ- 
σότερον ἀντατεξῆλῆε προτείνων «λόγους νὰ µή ἀἁπαντήση» εἰς τὸν Ὑναι- 
ιοα, ἀποδειχθόντα ακενόδοξον καὶ αὐθάδη», ᾿Αλλ' ὁ Ἠα]ιοῃ δὲν κατέθεσε 
τὰ ὅπλα, ὅπως δίνναται κανείς νά πιατοποιήση ἀπὸ νέαν ἔκδοσιν τῶν ἁπό- 
ψεών του, τὴν ὁποίαν ἑπλούτισε μὲ ἕνα ζωηρότατον κείµενον ἓν καραρ- 
τήµαςι. Ὁ Βεικε]εγ πρὸς στιγμήν ἐσιώπησεν, ἀλλ ἀπὸ µερικάς ἰδέως 
ποὺ ἑδημοσίευσε τὸ 17446 προκύπτει ὅτι οἱ δύο ἀντίπαλοί του δὲν ἦσαν 
ἱκανοὶ νά τὸν κάµουν νά μετακινηθῇ ἀπὸ τὰς θέσεις του οὕτως, ὥστε οἱ 
συμχατριῶται του ἠδύναντο νά λάβουν µίαν ἀκόμη ἐπιβεβαίωσιν τῆς γνώ- 
µης ὅτι: 

ἃ ΠΠ οοπνίποεά αρπίησι Ἰς 
9 οἵ ες ϱἄππε ορίμίσα αἱ 5. 


500. Παρά ταῦτα ἐκυκλοφόρησεν ἓν τῷ μεταξὺ διά τοῦ τύκου ἕνα ἕἔρ- 
Υον οὔτε κριτικὀν οὔτε πολεµικὀν, ἀλλά κατ’ ἑξοχὴν Βεωρησικόν, ὅπου 
χωρίς ν΄ ἀναφέρεται τὸ ὄνομα τοῦ Βετκεῖεγ, ἐρρίπτετο ἄφθονον φῶς ἐπὶ 
τοῦ ἐπιμάχου ζητήματος. Συγγραφεὺς τοῦ ἔργου εἶναι ὁ Βεπαπήη Κοδίης 
(γεννηθεἰς εἰς Βαν τὸ 1701, ἀποθανών εἲς Ινδίως τὴν ἆθην Ἰουλίου 1781 
ἢ Ίσην Φεβρουαρίου 1782], ὁ ὁποῖος ἐπέπρωτο νά γίνῃ τόσον σεβαστὴ 
αὐθεντία εἰς τὸν τοµύα τῆς πνροβολικῆς. ὥστε ὁ Ἐπ]εγ μετέφρασε καὶ 
ἐσχολίασε κείµενόν του ἐπί τοῦ θέματος, Τὸ ἀναφερθέν ἔργον τοῦ Κοδίηε 
κατέχει ἀναμφισβήτητον σπουδαιότητα, χάρις εἰς τὰς µὴ ἀκάρχους κροσ- 
χαθείας τοῦ συγγραφύας νὰ καθορίση καὶ καταστήση διαυγεῖς τὰς ϐ6ς- 
µελιώδεις ἐννοίας τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως, Τὴν κροσπάθειαν αὐτὴν 
δὲν ἐξετίμησε κατ’ ἀξίαν ὁ Βω[σπ, ὁ ὁποῖος ἐπέκρινε δριμύτατα τὸν Ῥο- 


δἱη5 εἰς τὸν πρόλογον τῆς µεταφράσεως, ποὺ ἔκαμεν ὁ ἴδιος τοῦ νευτω- 
νείου ἔργου: Ἡ μέθοδος τῶν ροῶν (4 459, Τόμος Ι). Τὸ ἔργον 
ὃν τούτοις τοῦ Κοδία» ἔγινεν ἀφορμὴ μιᾶς εὐγενικῆς συζητήσεως ἐπὶ ύψη- 
λοῦ ἐπιπέδου μεταξὺ τοῦ συγγραφέως, τοῦ Ἰωτίπ καὶ τοῦ ΒεπρεΓίοη (Τό- 
μος Π, ὁ 458), ἡ ὁποία ἐδειλίχθη εἰς τὰς στήλας δύο φιλολογικῶν φύλλων 
τῆς ἐποχῆς (1736-1737) ὑπὸ τοὺς τίτλους: Τῆς ρεενεηὶ δίπίς οἱ νο ερυ- 
Ες οἱ Εοίετε (Ἠ παροῦσα κατάστασις τῆς δημοκρατίας τῶν γραμμάτων) 
καὶ Τις Ἀουκς οἱ Εις Εεαιπεά (Τὰ ἔργα τῶν πεπαιδευμένων). 

Ἡ συζήτησις αὐτὴ εἶναι ἡ σημαντικώτέρα ἐξ ὅσων ἐγένοντο εἲς τὴν 
᾽Αγλίαν ἐπὶ τῆς ἐννοίας τοῦ ὁρίου, Ερριψε µέγα φῶς ἐπ' αὐτῆς καὶ κατὲ- 
ληδεν εἰς πλήρη δικαίωσιν καὶ ἁκοδοχὴν τῶν απρώτων καὶ ἑσχάτων λό- 
Των». ᾿Ανατρέχοντες εἰς τὰς πλἑον μακρινὰς ἀρχάς τῆς μεθόδου εἶνοι κα- 
Υείς ὑποχροωμένος νὰ συμπεράνῃ ὅτι ὀφείλεται εἰς τὸν Βεικείεγ ἕνας νέος 
προσανατολισμὸς τῆς µαθηµατικῆς σκέψεως τῶν συμπατριωτῶν τοῦ Νενι- 
ίση, προσανατολισμὸς ὁ ὁποῖος εἶναι εὐδιάκριτος καθ ὅλην τὴν διάρκειαν 
τοῦ ΧΥΠΙ αἰῶνος. Εἰς τὸν ἴδιον ὀφείλεται ἡ τιµή ὅτι ἔδωσεν ἀφορμὴν εἰς 
µίαν ἀφύπνισιν τοῦ ἀγγλικοῦ πνεύματος εἷς τὸν τοµία τῶν ἀναλυτικῶν 
ἐρευνῶν, Καὶ εἰς ἀπύδειξιν τούτου ᾽ ἀναφέρωμεν---χωρίς νά ὁμιλήσωμεν 
διά τὰς κολυλογίας τοῦ (ο]χοπ εἰς τὴν ὑπ᾽ αὐτοῦ ἐπιμεληθεῖσαν ἀγγλικὴν 
µετάφρασιν τῆς µεβόδου τῶν ροῶν (Τόμος Π, ὃ 450] μίαν πραγµατείαν 
ἐπί τῶν ροῶν συγγραφεῖσαν ὑπὸ τοῦ Ίπηες Ηούρλροη (1672-[745], ἕνα ἄλλο 
ἀνώνυμον ἔργον ἐπί τοῦ αὐτοῦ θέματος ἀποδιδόμενον εἰς τὸν Τ]νοπιαε 
Βαγες, ὡς καὶ ἄλλα σχετικἀ δημοσιεύματα ὀφειλόμενα εἰς τοὺς Ίπποι 
5ΠΗΗι, Βεπ[απία Μαπίη καὶ }οΐνη Ῥοως, τὰ ὁκοῖα ἐδημοσιεύθησαν µε- 
ταξὺ 1716 καὶ 1141, 

Εἰς τὰ ὀνόματα αὐτὰ προστίθεται καὶ ἕνα ἄλλο μεγάλης ἀξίας, διότι 
ἤσκησε μεγάλην καὶ εὐεργετικὴν ἐπίδρασιν ἐπὶ τῆς ἀναπτύξεως τῶν µα- 
θηματικῶν εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν, Πρόκειται περὶ τοῦ Τµσπιας Βίπρχοπ. Οὗτος 
ἐγυννήθη τὴν 2ἠν Αὐγούστου !710 εἰς τὸ Ιεἰκκειετε]ήις, "Η ἔκλειψις 
τῆς ΤΊης Μαΐου 1724 τὸν ὤθησε ν᾿ ἀφιερωθῇ εἷς τὴν µελέτην τῶν άκρι- 
βῶν ἐπιστημῶν. Τοὺς νέους λογιαμοὺς ἔμαθεν ἀπὸ τὸν ἆςε ΓΗδρίια!, ἐκ 
μεταφράσεως ὀφειλομένης εἰς τὸν δίοπς, καὶ τοὺς ἐκαλλιέργησε μὲ τοιαύ- 
την ἐπιτυχίαν ὥστε ἐξελέγη καθηγητἠς τῶν μαθηματικῶν εἰς τὴν Βασι- 
λικὴν Στρατιωτικὴν ᾽Ακαδημίαν τοῦ οί (25 Αὐγούστου [743] καὶ 
μετ ὀλίγον µέλος τῆς Βασιλικῆς Εταιρείας. 'Ὑπῆρξεν ἐνδελεχής συνερ- 
Ὑάτης τοῦ περιοδικοῦ ΤΗΕ 1.αὐϊες᾽ Γίαεγ (Ἡμερολόγιον διὰ τὰς κυρίας) καὶ 
διευθυντής τῆς συντάξεως αὐτοῦ κατὰ τὴν περίοδον 1754-60. Τὰ ῬΡμίο- 
5ορµίζαὶ Τγαπεκείοπς ἐφιλοξένησαν μερικά πολύτιμα ὑπομνήματά του. 
Ἔδωσεν εἰς τὴν θεωρίαν τῶν πιθανοτήτων σηµαντικὰς συµβολάς, περὶ 
τῶν ὁποίων θά ὁμιλήσωμεν κατωτέρω (5 542], Τὰ ἔργα του ἀλγέβρας, γεω- 
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μετρίως καὶ τριγωνοµετρίας, ἐπέσυραν λίαν ουνοϊκάς κρίσεις. ᾽Αλλά τὸ ἔρ- 
γον ἐκεῖνοι τὸ ὁποῖον κατά τὴν στιγµὴν αὐτὴν μᾶς ἐνδιαφέρει ὅλως ἴδιαι- 
τέρως, εἶναι ἡ πραγματεία του ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ροῶν. Παρουσιάζει ἡ 
ἐργασία αὐτὴ µίαν ἀπόκλισιν ἐκ τοῦ νευτωνείου ὁρισμοῦ τῶν ροῶν. Ὁ 
Νεκίοῃπ ἐθεώρει τὴν ροήν ὡς ταχύτητα, ἑνῷ ὁ δΙΠΡΣΙΟΠ ἔδιδεν εἰς αὐτὴν 
σηµασίαν μήκους πεπερασµένου. ᾿Επί τῆς ἀξίας μιᾶς τοιαύτης µεταβολῆς 
αἱ ἀπόψεις δύνανται νά εἶναι, καϊ πράγματι ὑπῆρξαν, διάφοροι, Εκεῖνο ὅμως 
ποὺ εἶναι ἀναμφισβήτητον συνίσταται εἲς τὸ τι ὁ Βἰπιρθοη ἀνύστυξε τὴν 
θεωφρίαν κατὰ τρόπον, ὁ ὁποῖος παρουσίαζε τὴν πλενράν της πολὺ ὁλι- 
γὠτερόν ἐκτεβειμένην εἰς κριτικἠν συγκριτικῶς μὲ τὸν τρόπον ἐκθόσεως 
τοῦ Νσαπτοῃ, διότι δὲν ἐχρησιμοποίει πλέον ἀππιροστά, 

Παρά τὴν εὐνοϊκὴν ὑποδοχὴν τῶν μεθοδολογικῶν του τροποποιή- 
σεων, ὁ Βίπιρίοπ δὲν ἐδίστασε ν΄ ἀναψηλαφήση εἰς μερικά σηµαντική 
σημεῖα τὴν ἔκθεσίν του εἰς ἕνα μεταγενέστερον (1750) ἔργον του, ἔπω- 
φελούµενος ἰδεῶν ἐκτιθεμένων εἷς ἕνα μικρόν καὶ ἀνώνυμον δημοσίευμα, 
ποὺ ἐκυκλσφόρησεν εἰς Λονδῖνον τὸ ΤΤ4 μὲ τίτλον Απ εχκρηπα[ίοπ οἵ ΕΙν- 
χίοης ἵπ ἃ δλόπί Έναν οἨ νο Τσου (Μία ἐξήγησις τῶν ροῶν εἰς σύντο- 
μον ἄρθρον ἐπί τῆς θεωρίας των). Μία ὀνυσμενὴς κριτικὴ τῆς νέας ἐργα- 
σίας τοῦ ΒΙπιριοη προκάλεσε μικρὰν τρικυµίαν, τῆς ὁποίας τὸς φάσεις 
δύναται ὁ ἀναγνώστης νά γνωρίσῃ εἰς τὸ περιοδικὀν τῆς ἐποχῆς ἐκτίνης 
Μαι νεμιαιιζα! Εκείνες (11511. 


(οἱ Μακϊααία 


501. ᾽Απὸ ὅλα ὅμως τὰ ἔργα, ποὺ εἶχον σκοπὀν νά ὑπερασπίσσουν τὸν 
Νεκίοῃ ἀπὺ τά βέλη τοῦ Βετκείεγ, τὸ σημαντικώτερον--ἀκόμη καὶ ἀνεξ. 
αρτήτως τοῦ κολεμικοῦ σκοποῦ διά τὸν ὁποῖον ἐγράφη-- εἶναι µία Πρα- 
γματτεία κερί τῶν ροῶν (Τυεκίες οἳ Εἰαχίσης], καθ ὅσον εἲς τὸ ἓρ- 
ον αὐτὸ ὁ ροϊκὸς λογισμὸς ἐκτίθεται ὑπὸ μίαν µορφήν αὐστηρῶς προσ- 
ηρμοσμένην εἰς τὰ ὑποδείγματα τῆς χρυσῆς περιόδου τῆς ἑλληνικῆς γνω- 
µετρίας, καὶ μὲ τὸν σκοκὀν νά κατοχυρώσῃη τὴν νομιμότητα τῶν ἰδεῶν 
τοῦ Νενίοσπ. Εὐγενὴς σκοπός, τὸν ὁποῖον οὐδείς ἄλλος ἧἦτο εἰς Βέσιν νὰ 
φίρῃη εἰς πέρας καλύτερον ἀπὸ ἐκεῖνον κοῦ ὥς φοιτητής τοῦ Πανεπιστη- 
µίου τῆς Γλασκώβης (ὅπου ἐνεγράφη τὸ Τ70ῦ) εἶχεν ἀποδείξει καταχλη- 
κτικἠν δεξιοτεχνίαν εἰς τὴν Ἱγεωμετρικὴν ἔρευναν, 

Πρόκειται περὶ τοῦ (οί Μαείαυπηα, Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Κὐπιούση 
τὸν Φιβρουάριον τοῦ 1698, Εἰς ἡλικίαν μόλις 21 ἐτῶν ἐκλήθη νά διδάξη 
εἰς τὸ Κολλέγιον Ματίνεα! τοῦ Αδετάέεῃ. Τὸ αὐτὸ ἔτος ἐπεσκίφθη εἰς 
τὸ Λονδῖνον τὸν Νενψίου, ὁ ὁποῖος καὶ ἐφρόντισε διὰ τὴν ἐκλογὴν του 
ὡς μέλους τῆς Βασιλικῆς ᾿Εταιρείας. ᾿Εταξείδευσε κατόπιν εἰς Γαλλίαν, 
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µετρίας καὶ τριγωνοµετρίας, ἐπέσυραν λίαν οὐνοϊκάς κρίσεις. ᾽Αλλά τὸ ἕρ- 
γον ἐκεῖνο, τὸ ὁποῖον κατὰ τὴν στιγµἠν αὐτὴν μᾶς ἐνδιαφέρει ὅλως ἰδιαι- 
τέρως, εἶναι ἡ πραγματεία του ἐπί τῆς θειορίας τῶν ροῶν. Παρουσιάζει ἡ 
ἐργασία αὐτὴ µίαν ἀπόκλισιν ἐκ τοῦ νευτωνείου ὁρισμοῦ τῶν ροῶν. Ὁ 
Νενίοα ἐθεώρει τὴν ροήν ὡς ταχύτητα, ἐνῷ ὁ δίΠΡΣΟΠ ἔδιδεν εἰς αὐτὴν 
σηµασίαν μήκους πεπερασµένου. ᾿Επί τῆς ἀξίας μιῆς τοιαύτης µεταβολῆς 
αἱ ἀπόψεις δύνανται νά εἶναι, κα πράγματι ὑπῆρξαν, διάφοροι, Εκεῖνο ὅμως 
ποὺ εἶναι ἀναμφισβήτητον συνίσταται εἰς τὸ ὅτι ὁ ΒΙΠιρ6οΝ ἀνέπτυξε τὴν 
θεωρίαν κατὰ τρόπον, ὁ ὁποῖος παρουσίαζε τὴν πλευράν της πολύ ὁλι- 
γώτερον ἐκτεθειμένην εἰς κριτικἠν συγκριτικῶς μὲ τὸν τρόκον ἐκβέσεως 
τοῦ Νεπίομ, διότι δὲν ἐχρησιμοποίσι πλέον ἀπειροστά, 

Παρά τὴν εὐνοϊκὴν ὑποδοχὴν τῶν μεθοδολογικῶν του τροποποιή- 
σεων, ὃ δάπιραοπ δὲν ἐδίστασε ν΄ ἀναψηλαφήσῃ εἲς μερικά σηµαντικά 
σημεῖα τὴν ἔκθεσίν του εἰς ἕνα μεταγενέστερον (1750]} ἔργον του, ἔπω- 
φελούµενος ἰδεῶν ἐκτιθεμένων εἰς ἕνα μικρόν καὶ ἀνώνυμον δημοσίευμα, 
ποὺ ἐκυκλοφόρησεν εἰς Λονδῖνον τὸ 741 μὲ τίτλον Απ εκρ]ηπα![ίοπ οἵ Εἰι- 
χῖοης ἵπ ἃ οτί Ἐκαν οἨ νο Τσι (Μία ἐξήγησις τῶν ροῶν εἰς σύντο- 
μον ἄρθρον ἐπί τῆς θεωρίας των). Μία δυσμενὴς κριτικὴ τῆς νέας ἐργα- 
σίας τοῦ ΒΙΠΙΡΊΙΟΠ προεκάλεσε μικράν τρικυµίαν, τῆς ὁποίας τὸς φάσεις 
δύναται ὁ ἀναγνώστης νὰ γνωρίσῃ εἰς τὸ περιοδικὀν τῆς ἐποχῆς ἐκτίνης 
Μαι νεπιαιἰζαὶ Εκετοίνες (1751. 


(σα Ἀπποϊαατίη 


501. ᾽Απὸ ὅλα ὅμως τά ἔργα, ποὺ εἶχον σκοπὀν νά ὑκερασπίσουν τὸν 
Νεκίοῃ ἀπὸ τά βέλη τοῦ Βετκεῖεγ, τὸ σημαντικώτερον--ἀκόμη καὶ ἀνεξ. 
αρτήτως τοῦ κολεμικοῦ σκοποῦ διὰ τὸν ὁποῖον ἐγράφη-- εἶναι µία Πρα- 
Υματείᾳα κερί τῶν ροῶν (ΤΓπεκίες οἵ Εἰακίσπς], καθ' ὅσον εἲς τὸ ἕρ- 
τον αὐτὸ ὁ ροϊίκόὸς λαγισμὸς ἐκτίθσται ὑπὸ µίαν µορφὴν αὐστηρῶς προσ- 
ηρμοσμένην εἰς τὰ ὑποδείγματα τῆς χρυσῆς περιόδου τῆς ἑλληνικῆς γεω- 
µετρίας, καὶ μὲ τὸν σκοκὀν νά κατοχυρώση τὴν νομιμότητα τῶν ἴδεῶν 
τοῦ Νενιοπ. Εὐγενὴς σκοπός, τὸν ὁποῖον οὐδείς ἄλλος ἧἦτο εἰς θέσιν νό 
φέρη εἰς πέρας καλύτερον ἀπὸ ἐκεῖνον κοῦ ὥς φοιτητὴς τοῦ Πανεπιστη- 
µίου τῆς Γλασκώβης (ὅπου ἐνεγράφη τὸ 1709) εἶχεν ἀποδείξει καταπλη- 
κτικὴν δεξιοτεχνίαν εἰς τὴν γεωμετρικὴν ἔρευναν, 

Πρόκειται περὶ τοῦ (οἵη Μαεἰαυπῃα, Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Κ.ούση 
τὸν Φιεβρουάριον τοῦ 1698. Εἰς ἡλικίαν μόλις 2] ἐτῶν ἐκλήθη νά διδάξῃ 
εἰς τὸ Κολλέγιον Ματίκεμα] τοῦ Αξετάέεπ. Τὸ αὐτὸ ἴτος ἐπεσκέφβη εἷς 
τὸ Λονδῖνον τὸν Νεψίου, ὁ ὁποῖος καὶ ἐφρόντισε διὰ τὴν ἐκλογήν του 
ὡς μέλους τῆς Βασιλικῆς ᾿Εταιρείας. ᾿Εταξείδευσε κατόπιν εἰς Γαλλίαν, 
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ᾱ--ακακες----ας- ας 


«ὁ δὲ [724 ἔλαβεν ἀπὸ τὴν ᾿Ακαδημίαν τῶν Παρισίων ἕνα βραβεῖον δι’ ἕνα 
ὑπόμνημά του ἐπί τῆς κροὐσεως τῶν σωμάτων. 

Επιστρέψας εἰς τὸ πάτριον ἔδαφος τὸν Νοέμβριον τοῦ [725, κατέλα- 
βε µίαν Εδραν τῶν μαθηματικῶν εἰς τὸ Πανεχιστήμιον τοῦ Εδιμβούργου, 
χάρις εἰς τὴν ὑποστήριξιν τοῦ Νεπίσῃ, ὁ ὁποῖος μάλιστα ἀνέλαβε τήν 
ὑποχρέωσιν νά συµβάλῃ ἐξ ἰδίων εἰς τὴν µισθοδοσίαν του μὲ 20 στερλἰ- 
νας ῥτησίως, Εἰς τὴν θέσιν αὐτὴν παρέμεινε µέχρι τοῦ θανάτου του (14 
Ἱουνίου 1746), 

᾿Αφίνοντες κατὰ µέρος µερικάς συµβολάς του ποὺ ἐδημοσιεύθησαν 
εἷς τὰ Ρ.Τ, (Ρ]οκορεήσα! Τγαηναςιίοηκ), θεωροῦμεν καθήκον νά κάµωμεν 
ἐδῶ λόγον διά τὸ σύγγραμμα ποὺ ἐδημοσίευσεν ὁ Μας]αυπίη τὸ 720 μὲ τί- 


ΟΟΙΙΝ ΜΑΕΙ.ΑΌΠΙΝ. 


τλον Οεοπείπα οτµαπίςα εἰνε Ὀκενςτίρήο Τπεατυπι Ογναγυπι  πινεγκα 
(Ενόργανος γεωμετρία ἢ Γενικἡ χάραξις τῶν καμπύλων γραμμῶν). Εἰς τὸ 
Μέρος [ τούτου αἱ καρτεσιαναἰ συντεταγµέναι ἐφαρμόζονται ὡς μέσον 
ἀποδείδεως τῆς ἑνοργάνου χαράξεως τῶν κωνικῶν βάσει τῶν ἰδοῶν τοῦ 
ΝενΊομ, Πρωτοτυπύτερον εἶναι τὸ Μέρος Π, ὡς ἀναφερόμενον εἰς τὴν 
χάραδιν τῶν καμπύλων τρίτου βαθμοῦ μὲ διπλοῦν σημεῖον καὶ καρέχον 
ἀξδιολόγους συμπληρώσεις εἰς ὅσα εὗρεν ὁ μέγας ἐκεῖνος ἐν τῇ σπουδῇ 
τῶν τριτοβαθµίων καμπύλων τοῦ ἐπιπέδου. Τὸ Μέρος Π πραγματεύεται, 
κάντοτε ἀπὸ κατασκευαστικῆς πλευρᾶς, ἐπιπέδους καμκύλας 4ου καὶ συ 
[αθμοῦ ἑστερημένας διπλῶν σημείων. Περιέχει δὲ περαιτέρω παρατηρή- 
σεις Τενικοῦ χαρακτῆρος γύρω ἀπὸ τὸν ἀριθμὸν καὶ τὴν βέσιν τῶν ἀνωμά- 


Κατά τήν διάρκειαν τῆς µετόλης ἔριδος “7 


λών σημείων τῶν ἀλγεβρικῶν καμπύλών. Παρατηρεῖ π.χ. ὅτι µία καμπύλη 
4ου βαθμοῦ δὲν δύναται νὰ ὅχῃ περισσότερα τῶν 3 διπλῶν σημείων καὶ 
ὅτι ταῦτα δὲν ἡμποροῦν νἁ κεῖνται ἐπ᾽ εὐθείας. 

Εἰς τὸ Μέρος 1Ν ὁ συγγραφεὺς ἀνάγεται εἰς θεώρησιν τῶν ἐπχιτέδων 
καμπύλων τυχόντος βαθμοῦ καὶ διδάσκει τήν γένεσιν αὐτῶν διά καταλ- 
λήλων κινήσεων εὐθειῶν. Ὀρμώμενος δὲ ἐκ τοῦ σημείου τούτου πραγµα- 
τεύεται τὴν Ὑὖένεσιν τῶν ἀλγεβρικῶν καμπύλων µέσῳ ἄλλων κατωτέρου 
βαῦμοῦ. "Ας σημειώσωμεν ἐδῶ τὰς θεωρίας του γύρω ἀπὸ τὰς ποδικάς, 
τῶν ὁποίων ὁ ΜαεἰαμΏη εἶχεν ἤδη ἐκθέσει τὴν ἔννοιαν καὶ ἁκοκαταστή- 
σει µερικός ἰδιότητας, εἰς Ένα ὑπόμνημα δημοσιευθὲν εἰς τὰ Ρ.Τ. τοῦ 1718. 

᾿Ενῷ εὑρίσκετο ἀκόμη καθ’ ὁδόν εἰς τὰς ἐρεύνας του αὐτάς, ἐνέπεσεν 
εἲς συμπεράσματα σηµαντικά ὡς πρὸς τὸν γενικόν των χαρακτῆρα. Οὕτω 
ἀνεγνώρισεν ὅτι δύο καμπύλαι μὲ βαθμούς πῃ, π ἀλληλοτομοῦν εἰς πιῃ 
σημεῖα καὶ ὅτι µία καμπύλη βαθμοῦ ῃ καθορίζεται γενικῶς ἀπὸ 


| 
σι Ἡ (43 
λα } 


σημεῖα της. Εἰδικώτερον µία κνβικἡ κἀθορίζεται ὑπὸ 9 σημείων, Τὸ γεγο- 
νὸς ὅμως ὅτι δύο καμπύλαι τρίτου βαθμοῦ κόπτονται ὁμοίως εἰς 8 σημεῖα 
ἔκαμεν εἰς τὰ μάτια τοῦ ΜαεϊαυΠῃ τὴν ἐντύχωσιν παραδύξου, τοῦ ὁποίου 
δὲν κατώρθωσε νά δώση ἐξήγησιν. 

Ὁ ΜασααΠῃ ἔδειξε κατόπιν ὅτι µία καμπύλη βαθμοῦ η ἔχει τὸ πολὺ 


! 
ο (α-- ) (Π--- 
2 (π---ἓ) (π---ᾱ} 


διχλᾶ σηµεῖα, παρατηρῶν συγχρόνως ὅτι, ἂν ἡ καμπύλη εἶχεν ἕνα ἀκόμη 
ἐπί πλέον, τότε θά ἦτο δυνατὸν δι) αὐτῶν καὶ ἄλλων π--- σημείων νὰ κά- 
µωμεν νά διέλβη µία καμπύλη βαθμοῦ η--2 τέµνουσα τὴν δοθεῖσαν εἰς 
πίη---2) 1 σημεῖα. 

Τὸ ἔργον τελειώνει μὲ τὴν λύσιν τῶν ἑξῆς δύο προβλημάτων: Νὰ 


διέλθῃ καμπύλη βαθμοῦ 2η ἀπὸ --- π(ἠ-3) ἁπλᾶ σημεῖα καὶ ἀπὸ ἄλλα 


τρία κολλαπλᾶ κατὰ τὸν βαθμὸν π᾿ ἢ νὰ ἔγη 3 σημεῖα δεδοµένα π-πλᾶ, 
ἕνα ἄλλο σημεῖον δεδοµένον (η-- [)-πλοῦν καὶ νά διέρχεται διὰ 2. ἄλλων 
σημείων ἁπλῶν δεδοµένων. Ὅλα αὐτὰ ἁρκοῦν διά ν᾿ ἀποδείξουν τὴν µεγά- 
λην καὶ διαρκή ἀξίαν τῆς Οθοπηειία οιβαπἰςα. 

Εἰς αὐτὴν ἔδωσεν ὁ συγγραφεὺς καὶ µεταγενέστερον συμπλήρωμα, 
δημοσιευθὲν εἰς τά Ρ.Τ. τοῦ 1715, ὅπου περιέχεται ἡ ἀπόδειξις τῆς ἀκολού- 
θου προτάστως: «Εάν ὅλαι αἱ πλευραί ἑνὸς ἁπλοῦ πολυγώνου περιστρέ- 
φωνται Ίδρω ἀπὸ ἰσάριθμα σταθερὰ σημεῖα τοῦ ἐπιπκέδου ἐνῷ συγχρόνως 
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ὅλαι αἱ κορυφαὶ πλὴν μιᾶς διαγράφουν ἀλγεβρικάς καμπύλας βαθμῶν πι, 
"η, Ρ.... τότε ἡ ἀπομένουσα κορυφὴ θά διαγράψη καμπύλην τάξεως 2πιρ...», 
Εἰδικεύων τὴν πρότασιν αὐτὴν ἔφθασε διά λογαριασμόν του εἰς τὸ «μυ- 
στικὸν ἐξάγραμμον», τὸ ὁποῖον τότε δὲν εἶχεν ἀκόμη ἕλθει εἰς τὸ φῶς τῆς 
δηµοσιότητος. 

502, Τὸ 1740 ἡ Ακαδημία τῶν Παρισίων ἀπένειμε νέον βραβεῖον 
εἰς τὸν Μαεαα ΠΠ δι᾽ ἕνα ὑκόμνημά του ἐπί τῶν Παλιρροιῶν. Μετά δύο ὕτη 
ἐδημοσιεύθησαν οἱ δύο τόµοι τοῦ ἔργου του Τγεδίΐνε οπ Ευχίοπς (Πρα- 
Ὑματεία ἐπὶ τῶν ροῶν] ὅπου µέσα εἰς 754 σελίδας πυκνῶν γεωμετρικῶν συλ- 
λογισμῶν ἐκτίθενται ὄχι µόνον τά θεμέλια τοῦ ροϊκοῦ λογισμοῦ, ἀλλά κα- 
θίστανται γνωσταὶ αἱ κύριαι γεωμετρικαὶ καὶ μηχανικαί ἐφαρμογαί του, 
ὍὉ Ιαρίπηρε, ἂν καὶ διανοίας κατ ἑξοχὴν ἀναλυτικῆς, δὲν ἐδίστασε νά δη- 
λώσῃ ὅτι τὸ ἔργον αὐτὸ τοῦ Μας]αμείη ἀκοτελεῖ «ἀριατούργημα γκω- 
µετρίας, δυνάµενον νά συγκριθῇ μὲ ὅ,τι ὡραιότερον καὶ εὐφνέστερον μῶς 
ἄφησεν ὁ ᾿Αρχιμήδης». Εξ ἴσου τιµητικὀν διά τὸν Μαςλαυτίῃ εἶναι τὸ 
γεγονός ὅτι ὁ Οἰαΐταυι, ὃ ὁποῖος ἐμελέτα τότε ἀναλντικῶς τὸ πρόβλημα 
τῆς ἕλξεως στερεοῦ σώματος ἐφ᾽ ἑνὸς ἐσωτερικοῦ σημείου, ὅταν ἔλαβς 
γνῶσιν τῆς πραγµατείας τοῦ ἄλλου μαβηματικοῦ, δὲν ἐδίστασε νά δηλώση 
ὅτι εὑρίσκετο ἑνώπιον προβλήματος, διά τὴν ἀντιμετώπισιν τοῦ ὁκοίου 
ἡ γρωμµετρία ἔδει νώ προτιμηθῇΏ τοῦ λογισμοῦ. 

Είναι ἐν τούτοις ἀνάγκη νώ τονισθῇ ὅτι, ἂν καὶ ἐγράφη κατ ἁπομί- 
µησιν τῶν ὑποδειγμάτων τῆς ἀρχαιότητος, τὸ ἔργον τοῦ Μασαυτίη πε- 
ῥριέχει πράγματα, τὰ ὁκοῖα ἡ σύγχρονος ἀνάλυσις περιέλοβε εἰς τούς κὀλ.- 
πους της καὶ περὶ τῶν ὁποίων ἔχομεν ὑποχρέωσιν νά κάµωμεν λόγον. Ὁ- 
φείλεται εἰς αὐτὸν ἢ παρατήρησις ὅτι ἡ καμπύλη ἢ ἔχουσα ἐξίσωσιν : 

ο Ἀκπι γαπ ε... 
ἁχ'' -- κε - οχ-ἳ--,.. 
διὰ πι ἔχει ὡς ἀσύμπτωτον τὸν ἄξονα τῶν κ καὶ ὅτι τὸ ἐμβαδὸν τὸ ὑπ’ 
αὐτῆς καὶ τῶν δύο ἀξόνων περικλειόµενον εἶναι πεπερασµένον µόνον 
ὕταν π πιή-|. Τούτου ἕκαμε χρῆσιν εἲς τὴν ἄθροισιν μερικῶν στειρῶν 
ποὺ εἶχεν ἐν τῷ μεταξὺ ἐξετάσει ὁ Ἰωάννης Βεγπουϊ, 

Εις τὸν Μαεαμζη ὀφείλεται ἐπίσης ἡ ἀκόλουβος ἀπόδειξις τοῦ θεω- 

ρήματος τοῦ διωνύμον; Ας θέσωµεν 
(κ) κ. Ακ Βαλ κ Ὀκκκ-... 
καὶ ἃς παραγωγίσωµεν διαδοχικῶς : 
πί[ --λ)ἳ πα Αἰ-2Βκ-- (11 4Ὀκὸ--... 
η(η-- 1 κ. 28 -ἵ- 1.27. 0κ- 4.1. Ὀκε,,, 
π(π----1) (η---ᾱ} (1 -ἰ κ] -- 1.2.1. ζς-4.31.27.Όκ-ς,.. 
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Αἱ ἰσότητες εἶναι προφανῶς ταυτοτικαί, ὑφίστανται συνεπῶς καὶ διά 


κ καὶ δίδουν 
Λο, δν ον ηλ 
ι -2 Εν... 


ὄθεν τὸ γνωστόν ἀποτέλεσμα. 

Μέ παροµοίαν µέθοδον δύναται ν᾿ ἀποδειχθῇ τὸ πολνωνυμικὸν θεώ» 
ῥηµα, Τὸ ὁποῖον ὁ Μακίαυ πι ἀποδίδει εἲς τὸν Μοίντε. ᾿Ανάλογος σνλλογν: 
σμὸς εἶναι ἐπίσης ἑφαρμόσιμος εἰς τὸν προαδιορισμὸν τῶν συντελεστῶν 
τοῦ ἀνακτύγματος τυχούσης συναρτήσεως 

ἠ κ) --Α-Βκ ή κ Όχὸ --... 
Λαμβάνομεν πράγματι διαδοχικῶς : 
Γι) 8 οκ ἠ 2ο"... 
ε (κ) -- 2] 32. Ὀκ... 
(ἡ-- 1.2 Ό-ς... 


καὶ θέτόντες κ-ὂ εὐρίσκομέν: 
, ο μμ) 
Ἀ- υ - Γι, πι Ὁ ο ----θ-ςι.. 
Πο), (0) τα ο 
καὶ συνεπῶς : 


Γι 
Πκ) -- 49) -- Γή... 


Εἰς τὸ ἀποτέλεσμα τοῦτο ϐ' ἀναγνωρίση ὁ ἀναγνώστης τὴν σειράν, ἡ 
ὁκοία φέρει τὸ ὄνομα τοῦ Μασϊαυτίη, μολονότι ὁ ἴδιος ἀποκαλύπτει ὅτι 
ἡ ἐν λόγφ σειρὰ δὲν εἶχε διαφύγει τῆς προσοχῆς τοῦ Β. Ταγ]οι. 

Ας σηµειώσωμεν ἀκόμη ὅτι ὁ Μαιἰαυπία ἔφβασε, πιβανώτατα ἂνε- 
ξαρτήτως τοῦ Επ]ετ εἰς τὸν ἀκόλουθον ἀξιόλογον τύπον, ποὺ φέρει τὸ 
ὄνομα τοῦ τελευταίου : 

(κ) -ἰ- Εκ) κ. Εν) -- 
από 


{ πο 41 --- - (((κ--αᾗ-ἴ]--- θα) ] -- 


4 τς ((1-γ5--!) ---Γ()Η-... 


Ὁ ἴδιος ἐμελέτησε γεωμετρικῶς τὰ ὁλοκληρώματα τὰ προερχόμενα 
ἐκ τῆς εὐθειοκοιήσεως τῶν κωνικῶν καὶ τέλος συνέδεσε τὸ ὄνομά του μὲ 
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503. Μετά τὸν θάνατόν του ἐδημοσιεύθη ἕνα ἄλλο ἀξιολογώτατον 
ἀλγεβρικὸν ἔργον του Τηεκίεε ο Αἰρεῦγα (Λονδῖνον, 1748], τὸ ὁποῖον 
ἐγνώρισε πολυαρίθµους ἐκδόσεις καὶ μεταφράσεις”, Καΐτοι ὁ συγγραφεὺς 
τὸ χαρακτηρίζει ὡς ἁπλοῦν σχόλιον εἰς τὴν Απημιοιια πίνεγκα[ῖς τοῦ 
ΝενΊοη (3 442, Τόμος Π), ἐν τούτοις ἐβάδισε χέραν αὐτῆς, διότι χ.Ἱ. ἄπαν- 
τᾶται ἐκεῖ τὸ παραλληλύγραμμον τοῦ Νενίοπ. Μεταξύ τῶν καινοτομιῶν 
ποὺ ἀπαντῶνται εἰς τὸ ἔργον ἀναφέρομεν τήν ἔξῃης : Εάν εἰς τὴν ἐξί. 
σωσιν ΠΧ)” «0 θέσωμεν κ.--γ΄-ς, ἐκλέξωμεν δὲ τὸ ς κατὰ τοιοῦτον τρόπὸν, 
ὥστε νά προκύπτουν θετικοὶ ὅλοι οἱ συντελεσταὶ τῆς προκυκτούσης νέας 
ἐξισώσεως μὲ ἄγνωστον τὸ }, τότε τὸ ς ϐ) ἁποτελῇ ἀνώτερον ὅριον τῶν 
ριζῶν τῆς δοθείσης ἐξισώσεως. 

Ὁ Μας]αμήπ ἐπαναλαμβόνει ἐπίσης ἐδῶ µίαν προσπάθειάν του (Ρ.Τ., 
7126) ν᾿ ἀποδείδῃ τὸ θεώρημα τοῦ Νεψίοῃ ἐπί τῶν φανταστικῶν ριζῶν τῶν 
ἐξισώσεων (Τόμος Π, ἃ 443]. Μολονότι ἡ προσπάθειά του δὲν ἐπέτυχε τοῦ 
σκοχοῦ της, εἶχεν ἐν τούτοις ὡς συνέπειαν µίαν φιλονικίαν μὲ τὸν (έσηρε 
(απιδεί! (Ρ.Τ., 1729], συγγραφέα παροµοίων ἐρευνητικῶν ἐργασιῶν, τὰς 
ὁποίας ὁ ἀναγνώστης θά εὕρῃ ἐκτιθεμένας, ὁμοῦ μετὰ τῶν ἐργασιῶν τοῦ 
ΜαςΙαυΠη, εἰς τὴν γαλλικὴν µετάφρασιν τῆς Αεἰνπιοιῖςῃ Ὀπνεγκαϊίς, τὴν 
ὀφειλομένην εἰς τὸν Βεαιόευκ, 

Τὸ περὶ οὗ ὁ λόγος ἔργον τοῦ Μαςίαυείη ἔχει ἕνα σημαντικόν Παράρ. 
τηµα φέρον τὸν τίτλον Όε [άπεηγαπι ΟΦοµηεέ ίση ΓΙ Ργορτίεία ξνως µε: 
πεγαίθως Τεασίατως (Πραγματεία ἐπί τῶν γενικῶν ἰδιστήτων τῶν γεοµετρι- 
κῶν καμπύλων)"". ᾿Απὸ τὸ κείµενον αὐτὸ διδασκόμείβα τἐσσαρα γενικύ 
θεωρήματα ποὺ ἀντιπροσωπεύουν σημαντικώς Ὑενικεύσεις ὑκείνων, τὰ 
ὁποῖα εἴδομεν εἰς τὸ νευτώνειον ἔργον Επιωηνεταίο (Τόμος ΙΙ, ὁ 440] καί 
τῶν ὁποίων γίνονται πολυάριθμοι ἐφαρμογαὶ εἰς καμπύλας Ίου καὶ 4ου 
βαΏμοῦ. Τοιουτοτρόκως, διά διπλοῦν λόγον, δύναται νὰ ραρηθῇ τοῦτο ὥς 
συνέχεια καὶ κροδκτᾶσις τοῦ ἔργου τοῦ κορυφαίου ἄγγλου. Μεταξύ τῶν ἄνα- 
καλύψεων ποὺ ἐκτίθενται εἰς αὐτὸ περιοριζόµεθα νά ἐξάρωμεν τὸ Βεώρη- 
μα, δυνάμει τοῦ ὁκοίου ἡ ἐπιζευγνύουσα δύο σημεῖα καμκῆς εἷς µίαν κυ- 
Βικὴν τοῦ ἐπιπέδου τέμνει τὴν καμπύλην εἰς τρίτον σημεῖον καμκῆς. Α- 
παντῦται ἀκόμη τὸ θεώρημα τοῦ Ρηεσα!, τὸ ὁποῖον τοιουτοτρόκως ἔλαβε 


”.Ὁ συγγραφοὺς τῆς παρούσης Ἱστορύας γνωρίζει ὁξ αὐτῶν µόνον τὴν γαλλικὴν µετώ- 
φῥασιν, Τενομένην εἰς ἑλεμήδραν ἀκόδοσιν ὑπὸ τοῦ Εεροή βόσόηκε (γενν, ὡς Ανίσπσπ τὴν 
2βην Νοεμβρίου Π1, ἀποῦ, ἐκεῖ τὴν 6ην ἀπβρομαρίου 7761, ὁ ὑποῖος εἶες εροηγσυµέ- 
πες μεταφράσει καὶ ἕνα ὑπόμνημα ἐπί τῶν ῥαῦν τοῦ Νενησῃ. Εἰς εἡν ἑλευδέραν µειάρπα- 
σιν ὁ Ρἐπέπας ἐπιαφελήθη μκταγενεστέρων ὁμοίων ἐργασιῶν τῶν Εωίκι καὶ ἕπσως 

"Εἰς τὴν Ὑ ἔκδοσιν, 1788, εοῦ Έργου τούτου ἀπονεῦται ἀγγλική µετώφρασις τοῦ ἐν 
λόγρ Παραρτήµατως, Τὸ 1156 ὁ Ε. ἄς οσφέπεν ἐδημοσίωμσε τούτου ἀβέστην πωλλικὴν 
μετύφρασιν. 


Κατά τὴν διάρκχιαν τῆς μεγάλης ἔριδος | 1 


μεγάλην διάδοσιν πρὶν ἀκόμη δηµοσικυθῇ εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν (1779) τὸ Εε- 
καὐ ρου |ε (σπίαυςς (Τόμος Π, ὃ 174), 

᾿Εκτὸς τῶν ἀνωτέρι δειγμάτων, τὰ ὁποῖα μαρτυροῦν ὅτι ὁ Μας]αυσίη 
ὑπῆρξα πιστός καὶ εὐφυῆς συγχρόνως ἑρμηνευτὴς τῶν ἰδεῶν τοῦ Νεψίοι, 
θὰ προσθέσωµεν ἀκόμη καὶ ἕνα ἄλλο, ποὺ συνίσταται εἰς ἕνα κείµενον 
φέρον τίτλον Απ Λεζουηί οἩ δὶγ [μπας Νονιοπ)ς ΡΗ]οκορ]νγ (Μία ἔκθεσις 
ἐπὶ τῆς νευτωνείου φιλοσοφίας]. Τὸ κείµενον αὐτὸ ἐδημοσιεύθη µετά θά- 
νατον, τῇ ἐπιμελείᾳ τῶν φίλων του, μὲ τὸν σκοκὀν νά δώσουν χεῖρα βοη- 
θείας εἰς τὰ τέκνα. 


504. Νομίζοµεν ὅτι εἶναι κατάλληλος ἡ ατιγµἠ νἁ καρατηρήσωµεν 
ὅτι εἰς τὴν ἐπέκτασιν τῆς ἰδέας περὶ ὀργανικῆς γενέσεως τῶν κωνικῶν, 
ποὺ εἶχεν ἀναπτύξει ὁ ΝΕΝΊΟΝ, ἔφθασεν ἀνεξαρτήτως τοῦ Μεαοπυπία καὶ 
ἕνας ἄλλος συμπατριώτης του ὁ παπι Βεπἰκεπάρς ἢ Βεπκεητίάᾳς, απρε- 
σβύτερος τῆς ἀγγλικανικῆς ἐκκλησίας» καὶ μέλος τῆς Βασιλικῆς Ἔται- 
ῥείας, ἀποθανὼν τὴν 20ὴν Ἰουλίου 1Τ62 εἲς Λονδῖνον, ὅπου κατεῖχε ση- 
µαντικάς θέσεις εἲς τὴν δηµοσίαν ἐκπαίδευσιν. Τεκµήρια τῶν ἐπιτευγμά- 
των παρέχει τὸ μικρόν ἔργον του ὑπό τὸν τίτλον Εχεισἰκίίο (Οπεοπιειτίας 
4ὲ ΠὈεςηρίίοπς 1 ποαγοπι Ογνασμπῃ (Γεωμετρική µελέτη περὶ τῆς χαρά- 
ἔρως καμπύλων γραμμῶν, Λονδῖνον 1733], ἁπόσπασμα τοῦ ὁποίου ἔδημο- 
σιεύθη εἰς τὰ Ρ.Τ. τοῦ 1735. Ἡ ἀνωτέρω σύµπτωσις ἔδωσε λαβὴν εἰς τὴν 
δημιουργίαν ζητήματος προτεραιότητος, τὸ ὁποῖον δὲν δύναται νὰ ὀφεί- 
λεται εἰς ἀνεντιμύτητα τῶν διαφιλονικούντων, διότι ἦτο πρᾶγμα φυσι- 
κώτατον διὰ τοὺς ἐπιγόνους τοῦ Νεψίοῃ νὰ συνεχίσουν ἐργαζόμενοι εἰς 
ὅλους τοὺς δρόμους ποὺ ἐκεῖνος διήνοιξε. Τοῦ ζητήματος τούτου ἀρκεῖ 
νὰ σηµειώσωμεν τὰς συνθήκας ὑπὸ τὰς ὁποίας ἐδημιουργήθη. 

Τὸ 1726 ὁ Βπαἰκεηπάμς εὑρίσκετο εἰς 'Εδιμβοῦργον καὶ τότε ἀνεκά- 
λυψε τὰς κυριωτέρας προτάσεις τοῦ Εχειοιβιίο. Τὸ ἐπόμενον ἔτος, εὗρι- 
σκύµενος εἰς Λονδίνον, ἕκαμε περὶ αὐτῶν λόγον εἰς τὸν 1ο]νῃ ταίᾳ, ὁ 
ὁποῖος τὰ µετέδωσεν εἰς τὸν Μασίαυτίη, εὑρισκόμενον ἐπίσης τότε εἷς Λον- 
δίνον. Ὁ τελενταῖος τοῦ ἐπέδειξε, χωρις νἁ τοῦ δώση νὰ διαβάστι, ἕνα χει- 
ῥώγραφον, λέγων εἰς αὐτὸν ὅτι περιεῖχε προτάσεις τῆς αὐτῆς φύσεως, Τὸ 
πρᾶγμα πρὸς στιγμήν δὲν εἶχε συνέχειαν. Ὁ Μαειαυτίπ ὅμως, ὅταν εἶδε 
τὸ Εκετοἰαίο τοῦ Βγαἰκεητάρε, ἔσπευσε νἁ δημοσιεύσῃ εἰς τὸ Ρ.Τ. τὸ 
ὑπόμνημα ποὺ ἔχομεν ἤδη ἀναφέρει, βεβαιώνων ὅτι τὸ περιεχόµενον αὐτοῦ 
ἐχρονολογεῖτο ἀπὸ τοῦ 1721, ὅτε οὗτος εὑρίσκετο εἰς τὴν Γαλλίαν, ὅτι μά- 
λστα εἶχεν ἀρχίσει τὴν ἐκτύπωσιν τῆς ἐργασίας του, τὴν ὁποίαν διέκοψε 
κατὰ τὴν ἐπιστροφήν του εἰς τὴν πατρίδα, παρενέβαλεν ὅμως µερικάς σε- 
λίδας αὐτοῦ ἀπὸ τοῦ 1727 εἰς τὸ ἔργον του Αἰπεῦτα, τὸ ὁποῖον, ὡς χειρό- 
Ίβαφον, ἐκυκλοφύρει τότε μεταξὺ ὅλων ἐκείνων ποὺ ἐδείκνυον ἐνδιαφέρον, 


Η διένεξις δὲν εἶχε μετέπειτα συνέχειαν, πιθανόν διότι ἡ ἀνεξαρτησία τῶν 
δύο ἀνακαλώψεων καὶ ἡ καλὴ πίστις τῶν δύο μαθηματικῶν ἐφαίνοντο ὡς 
δεδοµένα ἁδιαφιλονίκητα, ἔτι δὲ διότι εἰς τὴν ἐπίμαχον ἐργασίαν αὐτῶν 
δὲν ἀνεγνωρίζετο σηµασία θεμελιώδης. 


Ἀολνοίας ἢ ἨΝίσσίας Ῥαμπάςσος 


5805. Σχεδὸν σύγχρονος τοῦ Μαυεϊπαπη ὑπῆρξεν ὁ Νἰς]οίας δαυΠ- 
4ετοα, γεννηθεὶς εἲς ΤΒμήκίος (Υογκαήνε) τὸν Ἰανουάριον τοῦ 1682. 
Προσβληθείς εἰς ἡλικίαν δώδεκα μηνῶν ἀπὸ βαρεῖαν εὐλογίαν, ἔχασε διά 
παντός τὴν ὅρασιν, Παρά τὸ φοβερόν τοῦτο δυστύχημα, ἀπέκτησεν εὐρυ- 
τάτην µόρφωσιν εἰς τὰ κλασσικὰ γράμματα καὶ ἠδυνήθη ἐπί πλέον νὰ δώσηῃ 
δείγματα ἐκτάκτου μαθημµατικῆς ἰδιοφυῖας, ἐκτελῶν μὲ καταπληκτικὴν 
εὐκολίαν δυσκολωτάτους ἀριθμητικοὺς ὑκολοχισμούς, Μετοικήσας εἰς τὸ 
(απισιίάρε τὸ 701, ἑστεγάσθη φιλοξενούμενος εἰς τὸ Οπής {οερς. 
Ἐκεῖ ἐπεδόθη εἰς ἰδιωτικὴήν διδασκαλίαν καὶ ἤσκησκ τὸ ἐπάγγελμα μὲ 
τοιαύτην ἐπιτυχίαν, ὥστε τὸ 1711 ἐκλήθη νά καταλάβη µίαν ἕδραν µαθηµα- 
τικῶν εἰς τὸ διάσηµον Πανεπιστήµιον τῆς πόλεως. Ὁ βασιλεὺς τῆς Α}γ- 
γλίας Γεώργιος ὁ Ἡ τοῦ ἀπένειμε τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος τῆς Νομικῆς 
ἐκ᾽ εὐκαιρίᾳ μιᾶς ἐπισκέψοώς του ἐκεῖ τὸ 1728. Ὁ Βαωπάετεσπ ἀπέθανεν 
ὑν µέσῳφ γενικοῦ πένθους τὴν Ίδην ᾽Απριλίου 1730. 

΄Η ἀρίστη φήμη του στηρίζεται περισσότερον εἰς τὴν διδασκαλίαν 
παρά εἰς τὴν πρωτοτυπίαν τῶν ἐρευνῶν του, καὶ δὲν εἶναι μικρὰ ἡ τιµή 
ἡ ὁκοία τοῦ ἀνήκει ἐκ τοῦ λόγου ὅτι κατέστησεν εὔληπτα εἰς τοὺς ἀκροα- 
τάς του ἀκόμη καὶ τὰ στρυφνύτερα προϊόντα τῆς μεγαλοφυῖας τοῦ Νεν- 
ἰοπ, Κατά συµβουλἠν τῶν φίλων, ἤντλησεν ἐκ τῶν µαθηµάτων του ὕλην 
καταχωρηθεῖσαν εἰς δύο Τόμους ἑνὸς συγγράµµατος φέροντος τίτλον Εἰ- 
πιοπίς οἳ Αἱπεῦτα ((απισηόμε [740], τοῦ ὁποίου ἔχομεν ὑπ' ὄψει γαλλικὴν 
µετάφρασιν (Απιπίετάσπι καὶ Πεἰρείμ, 1156] ὀφειλομένην εἰς κάποιον }ό0- 
σου σι. 

Προτοῦ ὁμιλήσωμεν διὰ τὸ περιεχόµενον, θά κάµωμεν τὴν παρατή- 
ρήσιν ὅτι τοῦτο ἀρχίζει μὲ ἕνα ἄρθρον τιτλοφορούµενον «Ἡ ψηλαφητὴ 
ἀριθμητικὴ τοῦ δόκτορος δαµῃόετος ἀποκρυπτογραφημένη», γραφὲν 
ὑπὸ τοῦ διαδόχου του εἰς τὴν ἔδραν τοῦ (απιυηώμε μὲ τὸν σκοκὸν νάἁ κα- 
ταστήση γνωστὴν µίαν συσκευἠν ἐφευρεβεῖσαν ὑκὸ τοῦ δαυπάετκοπ πρὸς 
ἐκτέλεσιν τῶν μαθηματικῶν ὑπολογισμῶν. Πρόκειται περὶ ἑνόὸς τετραγώ- 
νου, διηρηµένου εἷς τετραγωνίδια, ἐνθυμίζοντος ὀλίγον τὸν ἄβακα τῶν 
ἀρχαίων. 

Ἡ Αἱρεῦια τοῦ ἀτυχοῦς καθηγητοῦ τοῦ 6απισηάρε ἀρχίζει μὲ ἕνα 
βιβλίον πραγματευόμµενον περὶ ἀλγεβρικοῦ λογισμοῦ μέχρι τῶν ἐξισώσειαν 


᾿Η διένεξις δὲν εἶχε μετέπειτα συνέχειαν, πιθανόν διότι ἡ ἀνεξαρτησία τῶν 
δύο ἀνακαλόψεων καὶ ἡ καλή πίστις τῶν δὐο μαθηματικῶν ἐφαίνοντο ὡς 
δεδοµένα ἀδιαφιλονίκητα, ἔτι δὲ διότι εἰς τὴν ἐκίμαχον ἐργασίαν αὐτῶν 
δὲν ἀνεγνωρίζετο σημασία θεμελιώδης, 


ἈΝ]νοίας ἡ ἨΝίσοσίας Φααπάενος 


Β05. Σχεδὸν σύγχρονος τοῦ Μαπουπη ὑπῆρξεν ὁ Νἰςμοίας δαμή- 
ἄεττουι, Ἰεννηθείς εἰς ΤΕμίος (Υογκαδή γε) τὸν Ἰανουάριον τοῦ 1682. 
Προσβληθείς εἰς ἡλικίαν δώδεκα μηνῶν ἀπὸ βαρεῖαν εὐλογίαν, ἔχασε διὰ 
καντὸς τὴν ὅρασιν, Παρά τὸ φοβερόν τοῦτο δυστύχημα, ἀπέκτησεν εὗρυ- 
τάτην µόρφωσιν εἰς τὰ κλασσικἀἁ γράμματα καὶ ἠδυνήθη ἐπί πλέον νὰ δώσῃ 
Δείγματα ἐκτάκτου μαθηματικῆς ἰδιοφυῖας, ἐκτελῶν μὶ καταπληκτικὴν 
εὐκολίαν δυσκολωτάτους ἀριθμητικοὺς ὑκολογισμούς. Μετοικήσας εἰς τὸ 
σαπισΠάρε τὸ 1107, ἑστεγάσθη φιλοξενούμενος εἰς τὸ ΟΠ] ςσΠερς. 
Εκεί ἐπεδόθη εἰς ἰδιωτικὴν διδασκαλίαν καὶ ἤσκησε τὸ ἐπάγγελμα μὲ 
τοιαύτην ἐπιτυχίαν, ὥστε τὸ ΙΤΗΙ ἐκλήθη νά καταλάβη µίαν ἔδραν µαθηµα- 
τικῶν εἰς τὸ διάσηµον Πανεπιστήµιον τῆς πόλεως, Ὁ βασιλεὺς τῆς ᾿Αγ- 
γλίας Γεώργιος ὁ Π τοῦ ἀπένειμε τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος τῆς Νομικῆς 
ἐκ εὐκαιρίᾳ μιᾶς ἐπισκέψεώς του ἐκεῖ τὸ 1728. Ὁ δαπάέτκοῦ ἀπέθανεν 
ὑν µέσῳφ γενικοῦ πένθους τὴν ἴθην ᾽Απριλίου 119. 

᾿Η ἀρίστη φήμη του στηρίζεται περισαότερον εἰς τὴν διδασκαλίαν 
καρώ εἰς τὴν πρωτοτυπίαν τῶν ἐρευνῶν του, καὶ δὲν εἶναι μικρά ἡ τιµή 
ἡ ὁκοία τοῦ ἀνήκει ἐκ τοῦ λόγου ὅτι κατέστησεν εὔληπτα εἰς τοὺς ἀκροα- 
τάς του ἀκόμη καὶ τὰ στρυφνότερα χκροϊόντα τῆς μεγαλοφοῖας τοῦ Νεν- 
ίση, Κατὰ συμβουλἠν τῶν φίλων, ἤντλησεν ἐκ τῶν µαθηµάτων του ὕλην 
καταχωρηθεῖσαν εἰς δύο Τόμους ἑνὸς συγγράμματος φίροντος τίτλον Εἰ- 
αισηίς οἵ Αἱρεῦγα (απισήάμε 1140], τοῦ ὁποίου ἔχομεν ὑπ ὄψει γαλλικὴν 
µετάφρασιν (Απιμέγόσι καὶ ΓεἰρΣίρ, 1126) ὀφειλομένην εἰς κάποιον Τοῇ- 
ςουγί, 

Προτοῦ ὁμιλήσωμεν διὰ τὸ περιςχόµενον, θά κἀμωμεν τήν παρατή- 
ρῃσιν ὅτι τοῦτο ἀρχίζει μὲ ἕνα ἄρθρον τιτλοφορούµμενον «Ἡ ψηλαφητὴ 
ἀριθμητικὴ τοῦ δόκτορος δαυβόεσκος ἀποκρυπτογραφημένη», γραφὲν 
ὑπὸ τοῦ διαδόχου του εἰς τὴν ἔδραν τοῦ (απυηάρε μὲ τὸν σκοκὸν νά κα- 
ταστήση γνωστὴν µίαν συσκευἠν ἑφευρεβεῖσαν ὑπὸ τοῦ Ῥαηπάεγροπ πρὸς 
ἐκτέλεσιν τῶν μαθηματικῶν ὑπολοχγισμῶν, Πρόκειται περὶ ἑνόὸς τετραγώ- 
νου, διηρηµένου εἷς τετραγωνίδια, ἐνθυμίζοντος ὀλίγον τὸν ἄβακα τῶν 
ἁρχαίων. 

"Η Αἰρέεντα τοῦ ἀτυχοῦς καθηγητοῦ τοῦ Οαπισηήάμρε ἀρχίζει μὲ ἕνα 
βιβλίον πραγματευόμενον περὶ ὀἀλγεβρικοῦ λογισμοῦ μέχρι τῶν ἐξισώσεων 


Κατά τὴν ἀνάρκωων τῆς μεγάλης ἔφριδος 13 
πρώτου βαθμοῦ μὲ ἕνα ἂγνωστον. Η μέθοδος τῆς λύσεως εὑρίσκει ἔφαρ- 
μογάς εἰς πλεῖστα προβλήματα τοῦ Βιβλίου Η. Τὸ Βιβλίον ΤΠ ἀρχίζει μὲ 
μερικάς θεωρίας ἐξαγωγῆς τετραγωγικῶν ριζῶν, ὥς προοίµιον χρήσιμον 
διὰ τὴν λόσιν τῶν ἐξισώσεων δευτέρου βαθμοῦ ἢ τῶν ἀναγομένων εἰς αὐ- 
τὰς, κρᾶγμα ποὺ ἀποτελεῖ καὶ τόν κύριον σκοπὸν τοῦ βιβλίου τούτου. 

τὸ Βιβλίον ΤΙΝ ἀποτελεῖται ἀπὸ πολλὰ προβλήματα, τῶν ὁποίων ἡ 
λώσις ἐπιτυγχάνεται μὲ πρωτοβαθµίους Ἡ δευτεροβαθµίους ἐδισώσεις. Τὰ 
δύο τελευταῖα κροβλήµατα ἔχουν ὡς σκοπόν τὸν προσδιορισμὸν τεσσάρων 
ἢ πέντε ἀριθμῶν κατά γεωμετρικὴν πρύοδον, γνωστοῦ ὄντος τοῦ ἀθροί- 
σµατος αὐτῶν καὶ τῶν τετραγώνων των. Αἱ ἐκτιθέμεναι λύσεις ἀνήκουν 
εἰς τὸν Α. ας Μαίνιε. Τό Βιβλίον Υ ἀναφέρεται εἰς τὰς ἀναλογίας, εἰς τὴν 
θεωρίαν τῶν ἀσυμμέτρων καὶ εἰς τὰ προβλήματα ποὺ ἐπιδέχονται ἀπειρίαν 
λώστων. Πολλά ἐξ αὐτῶν ἀνάγονται εἰς τὸν τύπον τοῦ απροβλήμµατος τῶν 
0] πτηνῶν» ποὺ ἀπαντήσαμεέν ὄχι μόνον εἰς τὴν Κίναν (Τόμος Ὦ, ἀλλά κατ) 
ἐπανάληψιν ἐπίσης εἰς τὴν εὐρωκαϊκὴν µαθηµατικὴν Ὑραμματείαν, Τὸ 
τελευταῖον Βιβλίου ΥΠ ἀναφέρεται εἷς τὴν κατασκευἠν τοῦ μαγικοῦ τετρα- 
γώνου μὲ Τὲ στοιχεῖα. Ὡς πρὸς τοῦτο ὁ δαµπάεγεοῃ ἀναφέρει Έργα δύο 
γάλλων μαθηματικῶν, Ὁ ἕνας ἐξ αὐτῶν, ΡήΗρρε 4ὲ Ἰ Ηίτε εἶναι ἤδη γνᾶ- 
στός µας (Τόμος Π, ὃ 40Ἠ, ἀναφέρεται δὲ ἐδῶ ὡς συγγραφεὺς ἑνόὸς ὑπομνή- 
µατος ἐπὶ τῶν μαγικῶν τετραγώνων φέροντος τίτλον ζοησίταςῦον ὁςς 
σαττός πιβείφυςς (Μἐπιοίτες ὁς Ῥαγία, 705). Ὁ δεύτερος εἶναι ὁ 1ονερί 
Βαυνειί (γεννηθεὶς εἰς Ί.α Εέεπε τὴν 24ην Μαρτίου 1653, ἀποθανών εἰς 
Παρισίους τὴν θην Ιουλίου 1716), εἰς τὸν ὁποῖον ὀφείλεται ἕνα ἄλλο ἔργον 
μὲ τὸν αὐτόν τίτλὀν (Μέπιοίῖνος ᾱς Ρας, Τι. 

Περὶ τῶν ἀορίστων προβλημάτων, ὁ δαυπάετροῃ ἀσχολεῖται ἐπίσης 
εἰς τὸ Βιβλίον Υ, ὅπου πραγματεύεται τοὐλάχιστον 30 προβλήματα δευ- 
τέρου βαθμοῦ λελυμένα ἤδη ἀπὸ τὸν Διόφαντον, τὴν λόσιν τῶν ὁποίων 
στηρίζει ἐπὶ μερικῶν λημμάτων ἀναφερομένων εἰς τὸ κείµενον. 

Θὰ ρίψῶμεν ἕνα φευγαλέον βλέμμα εἰς τὸ ἐπόμενον Βιῤλίον ΥΠ, τὸ 
ὁποῖον ἀφιεροῦται εἰς τὴν εὐκλείδειον θεωρίαν τῶν λόγων καὶ ἀναλογιῶν, 
διὰ νὰ μεταβῶμεν εἰς τὸ Βιβλίον ΥΠΙ, ὅπου εἶναι ἀξιοσημείωτος ἡ ἐφαρ- 
µογἡ τῆς ἀλγέβρας εἰς τὴν γεωμετρίαν, πρῶτον εἰς προβλήµατα ὠρισμένα 
καὶ κατόπιν εἰς ἐρεύνας γεωμετρικῶν τόπων. 

Εἰς τὸ Βιβλίον ΤΧ διδάσκεται πρὀ πάντων ὁ τύπος τοῦ διωνύµου, κα 
τόπιν ἡ θεωρία καὶ ἡ πρᾶξις τῶν λογαρίθµων καὶ τέλος χρήσιμοι Άεπτο- 
µέρσιαι ἐπὶ τοῦ λογισμοῦ μὲ ἀσυμμέτρους, Τὰ στοιχεῖα τῆς Τενικῆς θεω- 
ρίας τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων πληροῦν τὸ πρῶτον µέρος τοῦ Βιβλίου 
Χ. ἐνῷ εἰς τὸ ἑκόμενον Βιβλίον ΧΙ διδάσκονται αἱ µέθοδσι λύσεως τῶν 
ἐξισώσεων τρίτου καὶ τετάρτου βαθμοῦ, Ὅσον ἀφορῇ τὰς πρώτας, ὁ αυη- 
ἀειαοῦ ἀναφέρει τὸ ἐπιλυτικὸν τέχνασμα ποὺ ὑπέδειξεν ὁ (ότες εἰς τὸ ἔρ- 


ΙΟµβΙἱΑ.---"Ἱσταρία τῶν Μαθηματικών, Τόμος ΤΠ 1 


ἃ-ᾷ ΡΑΙΠΝΡΏΕΕΒΣΟΝ 
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γον του Ηπιπιοηία Μεπργατωσι (ὗ 513), ἐνῷ ὅσον ἀφορῇ τὰς τεταρτοβα- 
θµίους ἐξισώσεις ἔγραψε κατ ἔμπνευσιν τοῦ ὑπομνήματος τοῦ (οἴσοι 
τοῦ φέροντας τίτλον Αεηυδίίοηυπι οπἰήσατωπη εί Βίφμαό Γαἱςατπι, {μπι 
ἁπαἰγίσα, μπι ρεοπιείήσα οἳ πηοςαπίσα, εεκοἰμίο υπίνετα]ς (Ρ.Τ., 0Η. 

Ρίπτοντες τώρα ἕνα καθολικὀν βλέμμα ἐπὶ τοῦ ἔργου τοῦ ὁποίου ἐδώ- 
σαμεν ἀνωτέρω συνοκτικἡν εἰκόνα, θά ὁμολογῆσωμεν ὅτι ἐγείρεται κά- 
ποιος δισταγμὸς ὡς πρὸς τὴν ἐπιτυχῆ ἐκλογὴν τῶν κριτηρίων ποὺ ἐτέβη- 
σαν ὡς βάσις διὰ τὴν κατανομὴν τῆς ὕλης. ᾽Αλλά δὲν δυνάµεβα νά παρα; 
γνωρίσωμεν τὴν ἐμχειρίαν τοῦ συγγραφέως εἷς τήν ἐκλογὴν τῶν παρα- 
δειγμάτων, τὴν γενικότητα μὲ τὴν ὁκοίαν ταῦτα διατυπώνονται καὶ λύον- 
ται καὶ τέλος τὴν διαύγειαν τοῦ ὄφους τῆς ἐκθέσεως. Τὴν ἀξίαν τοῦ ἔργου 
ἐπανξάνει µία ἐπιστολὴ τοῦ Α. άς Μοΐντε, ποὺ ἔχει τεθὴ ὡς ἐπίλογος καὶ 
ἔχει σκοπὸν νά διαδώσῃ τὴν µέθοδον ποὺ ἐπενόησεν ὁ ἕνδοξος ἐκεῖνος 
µαθηματικὸς διὰ τὴν ἐξαγωγήν τῆς κυβικῆς ρίζης μιᾶς µιγαδικῆς κοαό- 
τητος, ᾱ4-. Συνίσταται δὲ ἡ μέθοδος αὗτη εἲς τὸ νά Βέσωμεν 


μι --κ-ἰν 
καὶ νὰ λάβωμµεν, κατά συνέπειαν, τὰς σχέσεις: 

αι κ) ---1κγ 

υ -- Ἰκδγ ---γ, 


᾽Απαλείφοντες τὸ } μεταξὺ τῶν δύο τούτων σχέσεων εὑρίσκομεν µίαν ἐξί- 
σωσιν ὡς πρὸς κ ἔχουσαν τὴν µορφἠν ἐκείνων ποὺ χρησιμεύουν εἰς τρι- 
χοτόµησιν τῆς γωνίας. Ὅθεν καὶ ἡ λύσις τοῦ προβλήματος, 

Ἡ ἀνωτέρω μέθοδος ἐφαρμύζεται εἰς τὸν ὑπολογισμὸν τῆς κυβικῆς 
ρίζης : Ι 

γει ΜΥ 2109 
τὴν ὁποίαν ἔλαβεν ὡς παράδειγµα ὁ ἸΝαΠίς διὰ ν᾿ ἀποδείδῃ τὴν ἄνν, 
παρξίαν τῆς µή ἀναγῶγίμου περικτώστως. Συνάγεται λοιπόν ὅτι εἰς 
τὴν κερίκιωσιν αὐτὴν ὁ συγγραφεὺς τῆς Απιμηισσα Γπ[πποσυπι (Τόμος 
Π, ἃ 149) εὑρίσκετο πρὸς τὴν πλευρὰν τῆς πλάνης. 

Πολλά ἔτη μετὰ τὸν θάνατον τοῦ δαυπάστροη ἐδημοσιεύθη (1756) 
ἕνα ἄλλο σύγγραμμα, καταγόµένον ἀσφαλῶς ἀπὸ τὰς παραδόσεις του, 
τοῦ ὁποίου σκοπὸς ἦτο ν' ἀποδείξῃη διά μακρᾶς σειρᾶς ἐφαρμογῶν ὅτι 
ἡ µέβοδος τῶν ροῶν τοῦ Νενίοπ ἠδύνατο νὰ ἐκτοθῇ Τοωμετρικῶς κατὰ 
τρόκον πλήρως {κανοποιητικόν. Μᾶς ἀρκοί νά σημειώσώωμεν µόνον τὴν 
ὕπαρξιν αὐτοῦ, διὰ ν᾿ ἀποδείξωμεν ὅτι τὸν θάνατον τοῦ συγγραφέως δὲν 
ἠκολούθησεν ἡ λήθη ἐκ µέρους ἑκείνων ποὺ τὸν ἐγνώρισαν καὶ ἐξετί- 
µησαν τὴν προσφοράν του. 


απο Μη] 


506. Πτωχά καὶ ἑλλιπῆ εἶναι τὰ βιογραφικὰ δεδοµένα γύρω ἀπό τὸν 
1ππιες 5η. ᾿Εγεννήθη τὸ 1692 εἰς (ατάεπ τῆς Σκωτίας. ᾽᾿Απὸ τοῦ 1710 
ἐφοίτησεν εἰς τὸ Πανεκιστήμιον τοῦ Οκ{οιά καὶ ἀναφέρεται ὡς συµμµέτο- 
χος τῶν φοιτητικῶν ταραχῶν ποὺ συνεκλόνισαν τὸ Ίδρυμα κατά τὰ ἔτη 
ΙΤΙ14-16 ἐξ αἰτίας τῆς μοναρχικῆς µεταβολῆς ποὺ ἔλαβε χώραν τὴν ἐἔπο- 
χὴν ἐκείνην εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν. Ἐν τούτοις ἀπὸ τὰ κρῶτα ἔτη τῶν σπου- 
δῶν του ἔδωσε δείγµατα θαυμαστῆς ἐπιδόσεως εἰς τὴν µαθηµατικὴν ἔρευ- 
ναν, διότι ὁ 7. Κε, γράφων εἰς τὸν Νεψτοι τὴν 74ην Φεβρουαρίου 1115, 
ἕκαμε λόγον περὶ μιᾶς λὐσεώς του εἰς τὸ πρόβλημα τῶν ὀρθογωνίων 
τροχιῶν. 

Τὸ 1717 ἐδημοσίευσε τὴν πρώτην ἐργασίαν του καὶ τὸ αὐτὸ ἔτος δια- 
τελῶν ὑκὸ τὸ κράτος στενοχωρίας ἐκ πολιτικῶν λόγων ἠκολοίθησε, κατά 
συμβουλὴν τοῦ ἀββᾶ Οσπή, εἰς τὴν Βενετίαν τὸν Νέσοίας Ττον, πρεσβευ- 
τὴν τῆς Γοληνοτάτης εἰς Λονδῖνον, μὲ τὴν ἑλπίδα νὰ καταλάβῃ πανεπι- 
στηµιακὴν Εδραν εἰς τὴν Ῥαάονα. Μὴ πραγµατοποιήσας τὴν φιλοδοξίαν 
του ἐπέστρεψεν εἰς τὴν πατρίδα μετὰ διετῆ καραμονήν εἰς τὴν Βενετίαν, 
Τὸ 1719 ἐκέτυχεν ὥστε ἕνα ἄρθρον του ὑπὸ τὸν τίτλον λΜειβοόης ἀΙειση- 
μμ] Νενίοπίαπα (Νευτώνειος διαφορικἡ μέθοδος) νἀ δηµοσιευθῇ ὑπὸ 
τῆς Βασιλικῆς “Εταιρείας τοῦ Λονδίνου, τῆς ὁποίας καὶ ἔγινεν ἑταῖρος 
τὸ 1726, 

Τίποτε τὸ συγκεκριµένον δὲν ἤνωρίζομεν γύρω ἀπὸ τὴν περίοδον 
αὐτὴν τῆς ζωῆς του εἰ µὴ ὅτι ἐδίδαξεν εἲς µίαν ἰδιωτικὴν ἀκαδημίαν τοῦ 
Λονδίνου. Ἡ περίοδος αὐτὴ ἔληξε τὸ 1735, ὅταν ὁ δημ ἀνέλαβε τὴν 
διεύθυνσιν μιᾶς σκωτικῆς μεταλλευτικῆς ἑταιρείας. Εἲς τὰς ἀρχάς τῆς 
νέας του αὐτῆς σταδιοδρομίας ἠδυνήθη ἀκόμη νά συνεχίσῃ τὰς κερὶ τὴν 
ἐπιστήμην ἀσχολίας του, ὅπως ἁἀποδεικνύεται ἀπὸ τὴν ἀλληλογραφίαν 
ποὺ δικτήρει μὲ ἐξέχοντιας μαθηματικούς τῆς ἑποχῆς του, καὶ ἀπὸ τὸ Ίε- 
τογνός ὅτι ἀποθανόντος τοῦ Μαοαμείπ συνέλαβε τὴν ἰδέαν νά τὸν διαδε- 
χθῃ (τὸ πρᾶγμα δὲν εἶχε συνέχειαν ἐκ πολιτικῶν λόγων). Κατόπιν ὅμως 
ἠναγκάσθη νά στρέψῃη ἀποκλειστικῶς τὴν προσοχἠν του εἰς τὰς ἔπιχει- 
ρήσεις (τὸ 1154 παρητήθη ἀπὸ Ε.Κ.5.] καὶ ἐκέτυχε τοιουτοτρόπως νάἁ 
µεταβάλῃ µίαν παθητικἠν ἐμπορικὴν ἑταιρείαν εἰς µίαν ἀνθηροτάτην ἔπι- 
Χείρησιν. ᾿Απέθανε τὸ 1770 εἲς ᾿Εδιμβοῦργον, ὅπου εἶχε µεταβὴ διὰ λό- 
Ίους υγείας. 

Τὸ νεανικὸν ἔργον τοῦ δΙἰείηµ, περὶ τοῦ ὁκοίου ἔγινεν ὑπαινιγμὸς 
ἀντέρῳ, ἔχει τὸν τίτλου: Έίπεπε Πετίῇ οτο(πὶς Νενιομίαπαε, εἷνς Ἱωσιγκίο 
Τάσεις Ὀ. Νενοπὶ όε Επιηιέταίίοπε ἱαπεαγυπη ἱοείί οσπὶς ἳ (Οχ[οεά͵ 
ΙΤ]. Ὅκως συνάγεται ἐκ τοῦ τίτλου, τὸ ἔργον ἔχει σκοκὀν ν᾿ ἀποδείξῃ 
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τὰ θεωρήματα ποὺ ἐκθέτει ὁ Νεψίσα εἷς τὸ γνωστὸν ἔργον του (Τόμος Ἡ, 
ὁ 440) ". Αλλά κατά τὴν διεξαγωγἠν τῶν σχετικῶν ἐρευνῶν παρετήρησεν 
οὗτος ὅτι ἐκτὸς τῶν 12 εἰδῶν κυβικῶν καμχύλων ποὺ εἶχεν ἀπαριθμήσει 
ὁ Νεκίοη ὑκῆρχον ἀκόμη ἄλλα τέσσαρα. Ἔλλειπον κόμη δύο, ἕνα τῶν 
ὑποίων σημειοῦται ὑπὸ τοῦ Νικολάου 1 Βειπου]ή εἲς ἐπιστολήν του πρὸς 
τὸν δείαρ (ἴπ ᾿Απριλίου 1133]. 

Σημειώνομεν ὅτι δὲν διέφυγεν αὐτοῦ, οὔτε τοῦ Ηεππαπη (ῬΊνοτομο" 
ία, ΙΤ16) καὶ τοῦ Μαεἰαυτίπ, τὸ γεγονὸς ὅτι µία καμπύλη βαθμοῦ η κα- 


θορίζεται ἐν γένει ὑπὸ - Ὀία--3) σημείων της. Εἰς τὸ αὐτὸ ἔργον ὁ δίε- 


αρ ἀπέδειξεν ὅτι ἐγνώριζε νὰ διερευνᾷ τὴν ἐξίσώσιν μιᾶς καμπύλης, ὅπι- 
µένων ὅμως κατά προτίµησιν εἰς διεδοδικωτέραν διερεύνησιν τῶν κωνικῶν. 


507. Ὁ δΠϊηα διὰ τοῦ προαναφερθέντος ὑπομνήματος ποὺ ἐδημο- 
σιεύθη εἰς τὰ Ρ.Τ. τοῦ 1719 κατατάσσεται μεταξύ τῶν σχολιαστῶν τοῦ 
Νενίοπ, Μέγα µέρος τοῦ ἐν λόγῳ ὑπομνήματος ἀνεδημοσιεύθη εἰς τὸ µε- 
γαλύτερον ἀπὸ τὰ ἔργα του, τὸ φέρον τετλον Μεθιούνς ἀητετεπησ]ές, νο 
Ττασίαϊτως ὁς δωπιπιαίοπε εἰ Ιπιεγροἰαίίοπε δεγίεγιπη ππίίατυπη (Τ.οἨ- 
ἁἰαί, 1110) 1, Δὲν εἶναι---ὅπως θὰ ἡμποροῦσε κανεὶς νά ὑποθέσῃ ἀπὸ τόν 
αίτλον---μία πραγματεία διαφορικοῦ λογισμοῦ, ἀλλά μᾶλλον µία σειρὰ 
ἐφαρμογῶν τῶν πεπερασμένων διαφορῶν, αἱ ὁποῖαι Φδήγησαν τὸν σνγ- 
γραφέα εἰς σημαντικὰ συμπεράσματα, ποὺ δὲν ἑβράδυναν νὰ καταλάβουν 
µόνιμον θέσιν εἰς τὴν µαθηµατικἠν ἀνάλυσιν. Θά μνημονεύσώμεν ἐδῶ τὰς 
σκουδαιοτέρας. 

Εἰς τὴν Εἰσαγωγὴν τοῦ ἔργου του ὁ δἱἱίπρ ἀσχολεῖται μὲ τὸν 
μετασχηματισμὸν τῶν σειρῶν, εἰσηγούμενος πρὸς τὸν σκοκὸν αὐτὸν τὴν 
χρῆσιν τῶν ἀκολούθων τύπων: 


{μι 


κκ -- Ι) (Ι- .. (κ κµπ--Ι)-- Σ ος ϱ-ι 


] Έτ πα 3 
{κ -- Ὁ κ -ἵ- 2)... .(κ -ᾱ--- Τ) Σι κντη 
ὅκου 6, καὶ Τ. εἶναι συντελεσταὶ ἀριθμητικοί καλούμενοι σήμερον ἆ- 
ριθμοὶ τοῦ δΙἰτ[ἰπρ πρώτου καὶ δευτέρου εἴδους. 
Εἰς τὸ πρῶτον µέρος τοῦ ἔργου του ὁ συγγραφεὺς ἀσχολεῖται μὲ τὴν 


5 "λλλαι ἀποδείξεις τῶν ἐκφωνήσρων τοῦ Νεονέση ποὺ περιἐχόνται εἰς τὸ Εὔαπεσα» 
Μο ἐδόδφησαν ὑπὸ τοῦ Ραείοίς Μωτάοςἡ (Ε 8.5. ἀπὸ τοῦ 1145, ἀποθανύντος τὴν 12ην Νοεμ” 
βρίσυ 774) εἰς τὸ εὐσύνακτον ἔσγον του Ἀεκηοπί Οσηκί ον αευσ ρε μπισγας (ρω- 
όσα, τάς]. 


18 Ἱστορία τῶν Μαβηματικῶν 
--α ο αμαῤόμμοά, αλα ΜΜ. 
ἄθροισιν τῶν σειρῶν, Ἐφαρμόζων Ένα θεώρημα τοῦ Νενίοπ ἔφθασεν εἰς 
ἕνα ἀποτέλεσμα ποὺ γράφεται σήµερον ὡς ἑξῆς: 


[κρτα(---χγκ--ᾱκ μμ. Ε(ρ 4.1, ρ 41.2), 
|] 


ὅπου Ε παριστῇ τὴν ὑπεργεωμετρικὴν συνάρτησιν τοῦ Οαωχᾳ, ἤτοι : 


| 8. (ΕΕ {8 -ἰ- 
ὃς κ) --{ -- -----α -- --ι---Ὁ- στ Ἠ) 
5ο ὃ, ο ε) υ Ι.ς κ. Ι 2.εἷς -- 1} 


Σημειωτέον ὅτι διὰ α--]Ι τὸ ὁλοκλήρωμα τοῦ πρώτου μέλους ἀνάγεται 
εἰς τὸ γνωστόν εὐληριανὸν ὁλοκλήρωμα πρώτου . 
Περαιτέρω ὑποδεικνύει µίαν µέθοδον κατάλληλον πρὸς ὑπολογισμὸν 
τοῦ ἠβροίσματος ἀριθμοῦ τινος ὅρων τῆς σειρᾶς 1 εἰ : 
. | | ἡ 


πο - Ἱ-- --- «- --- ----- «... 
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Ούτω διὰ 13 ὄρους αὐτῆς εὑρίσκει ὡς ἄθροισμα 0,7851981 6314, ἦτοι τιµὴν 
τοῦ 


αἳ --.. 


πι α)412916516, 


Εἰς τὸ ἁποιέλεσμα τοῦτο εἶναι ἀδύνατον νὰ φθάσωµεν δι ἀμέσου προσθὲ- 
σέως τῶν ὕρων, «πρᾶγμα τὸ ὁποῖονυ, προσθέτει ὁ συγγραφεύς, απολὺ ὅπε- 
θύμει παλαιότερα ὁ 1εἴσρίχο, 

Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ἐπίσης ἕνα. πρῶτον κριτήριον συγκλίσεως ἑνὸς 
Τινοµένου ἀπεοίρων παραγόντων, Αι’ ἐφαρμογῆς δὲ τούτου ἐπέτυχε νὰ δώ- 
ση αὐστηράν ἀπόδειξεν εἰς τὸν γνωστὸν τύκον τοῦ Ἁγωῆς (Τόμος Π, ὁ 389: 

π 2.2 4.4-6.ψ6.., 


--.... --ᾱ 


ὦ ο γα ταν, 


"Άλλαι µελέται του ἔχουν ὡς ἀντικείμενον τὰς ἀναδρομικᾶς σειράς, 
αἱ ὁποῖαι ἐπενοήθησαν τἠν ἐποχὴν ἐκείνην, ὅπως θὰ ἴδωμεν ( 508), ἀπὸ 
τὸν «ρίλον του» τὸν Ἀποίνις. 

Τὸ Μέρος Π τοῦ αὐτοῦ ἔργου πραγματεύεται, ὅπως λέγει ὁ τίτλος του; 
περὶ παρεμβολῆς τῶν σειρῶν καν ἐφαρμογὴν τοῦ ἀκολούδου αἰτήματος; 
“δοθείσης μιᾶς σειρᾶς μὲ ὄρους ἰσαπέχοντας καὶ μὲ ὠρισμένον νόµον σχη- 
ματισμοῦ, οἵ ἐνδιάμεσοι ὅροι ἀκολουθοῦν τὸν αὐτὸν νόµον», Μεγίστου 
ἐνδιαφέρόντος εἶναι αἱ συνέπειαι τὰς ὁποίας συνάγει ἐξ αὐτοῦ ὁ δήτηπμ. 
Οὕτω ἀπέδειξε, συγχρόνως μὲ τὸν Εμίετ, ὅτι : 


... 
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ΣΑνεκάλυψε δὲ προσέτι, ὅτι τοῦ ἀριθμοῦ π λαμβάνοντος πολὺ μεγάλην 
τιμήν, ὑφίσταται ἡ ἀκύλουθος σχέσις : 


αμ ὡ 
π) --πι Ἐληπ-ο π Πς 
ὅπου «δι, ἡ ὁποία ἀποτελεῖ τὸν περίφηµον τύπον τοῦ διίτ- 
Ι{πρ”, τόσον χρήσιµον εἰς τὸν λογισμὸν τῶν πιθανοτήτων. 
Τέλος τὸ ὄνομα τοῦ πνευµατώδους ἄγγλου μαθηματικοῦ εἶναι συν- 
δεδεµένον μὲ τὴν σειράν: 


ὅπου οἱ συντελεσταὶ Β, εἶναι οἱ ἀριθμοὶ τοῦ Βεσπου]ή (4 540). ΄ΗἩ ἐν λό- 
γῷ σειρἁ εἶναι ἀποκλίνουσα, ἀλλά ὡς ὑπαγομένη εἰς τὴν κατηγορίαν 
τῶν στιρῶν, ποὺ λέγονται σήμερον «ἀσυμπτωτικαί», ἀποβαίνει χρήσν- 
µος εἰς κολλάς περιπτώσεις, 

Ἡ πρωτοτυπία τοῦ ΦΗἱείηµ, καίτοι καταφανἠς ἐκ τῶν προεκτεθέντων, 
θὰ ἡδύνατο ν΄ ἀναδειχθῇ πληρέστερον ἐκ τῆς ἐξετάσεως τῆς ἐπιστημο- 
νικῆς του ἀλληλογραφίας, ἀλλά τοῦτο δὲν ἡμκοροῦμεν νά ἐπιχειρήσο- 
μεν ἐδῶ, ὑποτασσόμενοι εἷς τὴν προκαθορισθεῖσαν οἰκονομίαν τῆς πα» 
ρούσης Ἱἱστορίας”". 


Αὔγηναπι ὃς Ἀλοΐντο 


508, Επιβάλλεται τώρα νά ἐξετάσωμεν τὸ ἐπιστημονικόν ἔργον ἑνὸς 
προσώπου, τὸ ὁποῖον ἐγνωρίσάαμεν ἤδη κατὰ τὴν μεγάλην διένεδιν, ἐπ) 
εὐκαιρίᾳ τῆς ἐπινοήσεως τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ (Τόμος Π, ὁ 460], 
τουτέστι τοῦ ᾽Αβραάμ ὁς λΜοῖντε. Περισσότεροι τῶν 160 συνδρομητῶν 
κατέστησαν δυνατὴν τὴν δηµοσίενσιν τοῦ ἔργου του Μήεουίαπεα Άπα- 
[γίζα 4ς Ξεηίεῦιας εἰ Οµκάταωτς 1ο (ἳ οπόπί, 1730) καὶ συνετέλεσαν τοι: 
ουτοτρόπως εἷς τὸ νά πλουτισθῇῃ ἡ µαθηματικἡ Τραμματεία μὲ ἕνα σύγ- 
γραµμα, τοῦ ὁποίου ἡ ἀξία θά γίνη κατάδηλος ἀπὸ ὅσα θά ἐκθέσωμεν 
ἁἀμέσως κατωτέρω. 

Τὸ Πρῶτον ἐκ τῶν ὀκτώ Βιβλίων ποὺ τὸ ἀποτελοῦν ἀρχίζοι μὲ τὴν 
ἀκλῆν διατύκωσιν ἑνὸς λήμματος, τὸ ὁποῖον σήμερον ἐκφράζεται μὲ τὸν 
ἀκόλουθον τύπον: 


.. σ Ι 
συν η ασυφτιηφ Ξ : 
γσυνψ -ἵ- ἵημφ 
» Τήν σιωκἠν µας ἀναπληροί ἄριστα ἕνας τόμος ὑφειλόμενος εἰς τὸν {.- Ταεσήίς 
(Οκίοτά, 1472) καὶ τοῦ ὁποίου ὁ τίτλος εἶναι : απνες ΦΗΓΠΗΡ. Α κειςῖι οἵ ἐν [ο 0 Μροκς, 
αἰόπμ νήμ Ες πεἰεσείῆς οτε κρος. 


(α) 


Κατά τὴν διόρκειαν τῆς μεγάλης ἔριδος | 9 


ΣΑνεκάλυψε δὲ προσέτι, ὅτι τοῦ ἀριθμοῦ π λαμβάνοντος πολὺ μεγάλην 
τιμήν, ὑφίσταται ἡ ἀκύλουθος σχέσις : 


αμ ὡ 
π) --πι Ἐληπ-ο π Πς 
ὅπου «δι, ἡ ὁποία ἀποτελεῖ τὸν περίφηµον τύπον τοῦ διίτ- 
Ι{πρ”, τόσον χρήσιµον εἰς τὸν λογισμὸν τῶν πιθανοτήτων. 
Τέλος τὸ ὄνομα τοῦ πνευµατώδους ἄγγλου μαθηματικοῦ εἶναι συν- 
δεδεµένον μὲ τὴν σειράν: 


ὅπου οἱ συντελεσταὶ Β, εἶναι οἱ ἀριθμοὶ τοῦ Βεσπου]ή (4 540). ΄ΗἩ ἐν λό- 
γῷ σειρἁ εἶναι ἀποκλίνουσα, ἀλλά ὡς ὑπαγομένη εἰς τὴν κατηγορίαν 
τῶν στιρῶν, ποὺ λέγονται σήμερον «ἀσυμπτωτικαί», ἀποβαίνει χρήσν- 
µος εἰς κολλάς περιπτώσεις, 

Ἡ πρωτοτυπία τοῦ ΦΗἱείηµ, καίτοι καταφανἠς ἐκ τῶν προεκτεθέντων, 
θὰ ἡδύνατο ν΄ ἀναδειχθῇ πληρέστερον ἐκ τῆς ἐξετάσεως τῆς ἐπιστημο- 
νικῆς του ἀλληλογραφίας, ἀλλά τοῦτο δὲν ἡμκοροῦμεν νά ἐπιχειρήσο- 
μεν ἐδῶ, ὑποτασσόμενοι εἷς τὴν προκαθορισθεῖσαν οἰκονομίαν τῆς πα» 
ρούσης Ἱἱστορίας”". 


Αὔγηναπι ὃς Ἀλοΐντο 


508, Επιβάλλεται τώρα νά ἐξετάσωμεν τὸ ἐπιστημονικόν ἔργον ἑνὸς 
προσώπου, τὸ ὁποῖον ἐγνωρίσάαμεν ἤδη κατὰ τὴν μεγάλην διένεδιν, ἐπ) 
εὐκαιρίᾳ τῆς ἐπινοήσεως τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ (Τόμος Π, ὁ 460], 
τουτέστι τοῦ ᾽Αβραάμ ὁς λΜοῖντε. Περισσότεροι τῶν 160 συνδρομητῶν 
κατέστησαν δυνατὴν τὴν δηµοσίενσιν τοῦ ἔργου του Μήεουίαπεα Άπα- 
[γίζα 4ς Ξεηίεῦιας εἰ Οµκάταωτς 1ο (ἳ οπόπί, 1730) καὶ συνετέλεσαν τοι: 
ουτοτρόπως εἷς τὸ νά πλουτισθῇῃ ἡ µαθηματικἡ Τραμματεία μὲ ἕνα σύγ- 
γραµμα, τοῦ ὁποίου ἡ ἀξία θά γίνη κατάδηλος ἀπὸ ὅσα θά ἐκθέσωμεν 
ἁἀμέσως κατωτέρω. 

Τὸ Πρῶτον ἐκ τῶν ὀκτώ Βιβλίων ποὺ τὸ ἀποτελοῦν ἀρχίζοι μὲ τὴν 
ἀκλῆν διατύκωσιν ἑνὸς λήμματος, τὸ ὁποῖον σήμερον ἐκφράζεται μὲ τὸν 
ἀκόλουθον τύπον: 


.. σ Ι 
συν η ασυφτιηφ Ξ : 
γσυνψ -ἵ- ἵημφ 
» Τήν σιωκἠν µας ἀναπληροί ἄριστα ἕνας τόμος ὑφειλόμενος εἰς τὸν {.- Ταεσήίς 
(Οκίοτά, 1472) καὶ τοῦ ὁποίου ὁ τίτλος εἶναι : απνες ΦΗΓΠΗΡ. Α κειςῖι οἵ ἐν [ο 0 Μροκς, 
αἰόπμ νήμ Ες πεἰεσείῆς οτε κρος. 


(α) 


4ὐ Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


᾿Ακολουθεῖ δεύτερον λῆμμα τὸ ὁποῖον διδάσκει τὴν εἲς ἁπλοῦς παρά- 
Ὑοντας ἀνάλυσιν ἠνὸς κλάσματος ἔχοντος ἀριθμητήν ἵ καὶ παρονομα- 
στὴν πολυώνυµον ἀναλυτὸν εἰς διωνύµους Ἰρἀαμμικοὺς παράγοντας. Πε- 
ῥαιτέρω δὲ εἷς ἕνα τρίτον λῆμμα τίθεται ἡ ἠλήθεια ὅτι, ἐὰν τὸ πολυώνυ- 
μον Πχ) βαθμοῦ η ἔχη συντελεστὴν τῆς µεγίστης δυνόµεως τὴν µονάδα 

καὶ ρίζας ϱι, Ρε... θα, τότε θἀ εἶναι : 
Γ(ρι) 5" (βι --- Ρ9) (ρι ---ρι)., «(βι --- ρη). | (β) 


Αί ἀνωτέρω προκαταρκτικαὶ Ὑνώσεις βοηθοῦν εἰς τὴν εἰς ἁπλα κλά. 

σµατα ἀνάλυσιν κλασματικῶν παραστάσεων τῆς µορφῆς: 
κα πλνο. μμ ͵ 
τν, ἱ -ἕ- 2113 --- 11η 
καὶ, διά καταλλήλου ἀναγωγῆς, ἄλλων τῆς µορφῆς 
------ 
ο (α.η ρσ 

Τὸ Βιβλίον Π ἀρχίζει (Κεφ. Γ) μὲ ἀναπαραγωγὴν τῆς ἀποδείξεως τοῦ 
προαναφερθέντος λήμματος (α), τὴν ὁποίαν εἶχε δώσει ἤδη ὁ συγγροφεὺς 
εἰς τὰ Ρ.Τ. τοῦ 07. Προσαρτῇ ἐπίσης τὴν ἀπόδειξιν τοῦ Βεωρήµατος τοῦ 
Οὗεος (ὁ 511) µετά πορισµάτων καὶ ἐφαρμογῶν. Τὸ Κεφ. Π τοῦ αὐτοῦ Βι- 
βλίου εἶναι ἀφιερωμένον εἰς τὴν θεαρίαν τῶν αὐναδρομικῶν σειρῶνν, 
νέων ἀναλυτικῶν ὀντοτήτων, τὰς ὁποίας ὁ συγγραφεὺς ἐνεπνεύσθη καὶ 
κατωνύµασε κατά τὴν διάρκειαν τῶν μελετῶν του ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν 
πιθανοτήτων, περὶ τῆς ὁκοίας θὰ ὁμιλήσωμεν εἰς τὸ ἐἑπόμενον Κεφάλαιον. 
«Αναδρομική» καλεῖται µία δυναμοσειρά : 

λα 
ὕταν ὁ συντελεστὴς ἑνός ὅρου Ὀνχούσης τάξεως δύναται νὰ ἐκφρασθῇ ώς 
Υραμμικἡ συνάρτησις τῶν γ προηγουμένων αὐτοῦ. "Ἡ σχέσις αὐτὴ ἢ μῦλ- 
λον οἱ διαδοχικοὶ αυντελεσταί αὐτῆς ἀποτελοῦν ἐκεῖνο κοὺ ἀποκαλεῖ 
κλίμακα (ἐολείίς) τῆς ἀναδρομικῆς σειρᾶς, Τοιαῦται εἶναι ὅχι µόνον 
αἱ γεωμετρικαί κρόσδοι, ἀλλ' ἐπίσης αἴ σειραὶ ποὺ γεννῶνται διὰ προσ- 
βέσεως τῶν ὁμολόγων ὅρων ὁσωνδήκοτε τοιούτων προόδων, ᾽Αντιατρόφως 
πᾶσα ἀναδρομική σειρἀ δύναται να ληφθῇ και αὐτὸν τόν τρόπον, καὶ 
ἐπομένως νά γραφῇ ὑπὸ τὴν µορφήν : 
Α . Β κ Ἡ 
κ --- ΠΠ Χ---ῃ κ--ρ 

Διά τοῦτο χῆσα ἀναδρομικὴ σειρά δύναται νά ληφθῇ διαιρουµένης 

τῆς µονάδος διὰ πολνωνύµου συναρτήσεως μιᾶς µεταβλητῆς, ᾿Εντεῦθεν 


Ἕ... 
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προκύπτει ἢ αὐστηρά σχέἑσις κοὺ ὑφίσταται μεταδὺ τῶν ἀναδρομικῶν σει- 
ρῶν καὶ τῆς ἀναλύσεως μιᾶς ρητῆς συναρτήσεως εἰς ἁκλῶ κλάσματα. 

ὮὉ ὁὲε Μοΐνπε στρέφεται κατόπιν (Βιβλίον Η!, Κεφ. Ὦ εἰς τὸν ύπολο- 
γισμὸν μιᾶς τάξεως ὁλοκληρωμάτων δυναµένων νὰ ἐκφρασθοῦν διὰ τῶν 
γνωστῶν συμβόλων τῆς ἀναλύσεως, Πρόκειται περὶ ὁλοκληρωμάτων 
τῶν ἀκολούθων μορφῶν : 


4ε «λάτ σπε ᾖχ εις 
/ - [ μα ο) Πα λασ αι εαν) 
ὅπου ἴι καὶ π δὲν εἶναι ἀναγκαίως ἀκέραιοι. 

Τὸ Κεν. Π τοῦ αὐτοῦ ἔργου ἀποτελεῖται ἀπὸ τρία λήμματα, ἐκ τῶν 
ὁποίων τὸ πρῶτον προσδιορίσει τὴν μορφὴν τοῦ ἀποτελέσματος τοῦ λυµ- 
βανοµένου ἐκ τῆς ἀναλύσεως εἰς ἁπλᾶ κλάσματα μιᾶς ρητῆς συναρτήσεας, 
εἰς τὴν περίπτωσιν καθ ἣν ὁ καρονοµαστὴς ἔχει κολλαπλᾶς ρίζας, ὀνῷ 
τὰ δύο ἄλλα ἀποκαθιστοῦν τὴν ἀλήθειαν ὅτι τὰ ὁλοκληρώματα 

ϱ-ἳ τν | π-ἲ ἆπ 
(ελ |) (είμαι 
δύνανται νά ὑπολογισθοῦν στοιχειωδῶς ἢ ἐξαρτῶνται ἐκ τῆς εὐθεισκοιήσεως 
τῶν κωνικῶν τομῶν. Ἔρευναι τῆς αὐτῆς φύσεως ἐκτίβενται εἰς τὸ ἐπόμενον 
Κεφάλαιον τοῦ βιβλίου, ἑνῷ τὸ Βιβλίον ΠΙ τελειώνει μὲ ἐρεύνας ἐπί τῶν 
καλουµένων αἀντιστρόφωνν ἐξισώσεων, ποῦ ἀποτελοῦν δευτερεῦον προῖϊὀν 
τῶν ἐρευνῶν τοῦ συγγραφέως ἐπί τῆς θεωρίας τῶν πιθανοτήτων. Εἰς ἣν 
περίπτωσιν ὁ βαθμός εἶναι ἄρτιος, ὁ όε Μοΐνις γράψει µίαν ἐξίσωσιν ἂν- 
τίστροφον ὑπὸ τήν µορφήν : 
στη «- αμα ἳ --- ασ ἳ --... δμἳ αμ 1-0 

καὶ κατόπιν φαντάζεται ὅτι ἀναλύει τὸ πρῶτον µέλος εἰς ῃ παράἀγόντας 
τῆς μορφῆς: 


13 αχ, αγ υχἠ-ἒ,,.. 
καὶ εὑρίσκει ὅτι οἱ ἀπροσδιόριστοι α, ὃ,... εἶναι ρίζαι μιᾶς ἐξισώσεως 
βαθμοῦ π εἰς τὴν ὁποίαν δύναται νὰ φθάση δι ἁπαλοιφῆς τοῦ 2, μειαξὺ 
τῆς προταθείσης ἐξισώσεως καὶ τῆς ἀκολούθου : 
αλ καη-]---, 

Τὸ ἁποτέλεσμα εὗρεν ὁ ἴδιος πρῶτον διὰ τάς µερικάς περικτώσεις 
η--2, 1, 4, 3, 6, κατέγραψε δὲ κατόκιν ὑπὸ γενικὴν μορφήν. Δὲν διαφεύγει 
τοῦ Μοΐντε ἡ ὕπαρξις ἀντιστρόφων ἐξισώσεων περιττοῦ βαθμοῦ, σημειώνει 
μάλιστα ὅτι αὐταὶί ἔχουν κάντοτε τὴν ρίζαν ---ἲ- ᾽Απαλλασσόμεναι λοι- 
πὸν τοῦ καράγόντος 4-1, ἐπανέρχονται εἰς τὸν τύπον τῶν ἀντιστρόφων 
ἁρτίου βαθμοῦ. 


42 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν | 

Ἐπιστρέφων ὁ ἆε Μοΐντε εἷς τὸ θέµα τῶν ἀναδρομικῶν σειρῶν ἄπο- 
δεικνύει εἰς τὸ Βιβλίον 1Υ ὅτι δοθείσης τῆς κλίµακος τῆς σειρᾶς δυ- 
νάμεθα νά ὑπολογίσωμεν τυχόντα ὅρον αὐτῆς καὶ ἐν συνεχείᾳ τὸ ἄθροι- 
σµα. Κατά τὴν διεξαγωγἠν τῆς ἐρεύνης συναντᾶται μὲ τὸ θεώρημα τοῦ 
πολυωνύµου διά τὴν περίπτωσιν, καθ ἣν ἁπαιτεῖται Όψωσις εἲς δύναμιν 
μιᾶς ἐκφράσεως διατεταγµένης κατὰ τὰς ἀνιούσας δυνάμεις μιᾶς µετα- 
Βλητῆς. 

Τὸ Βιβλίον Υ ἀναφέρεται εἷς τὸ «Θεώρημα τοῦ Ἰσκώβου Βειπου]ήν, 
ποὺ εἶναι γνωστὸν ἀπὸ τὴν θεωρίαν τῶν πιλανοτήτων (6 540), ὥς καὶ εἰς 
ἄλλα προβλήµατα ἠνατόμενα εἰς αὐτὴν. Εἰς πεδίον ἀκόμη Βεωρητικότε- 
ρον εἰσέρχεται μὲ τὸ Βιβλίον Ὑἱ. τὸ ὁποῖον εἶναι ἀφιερωμένον εἰς τὴν 
Βεωρίαν τῶν σειρῶν, τῶν ὁποίων τὸ ἄθροισμα ἑξαρτᾶται ἀπὸ τὸν τετρα- 
Τωνισμὸν τοῦ κύκλου, τῆς ὑπερβολῆς ἢ ἀμφοτέρων, καὶ αἱ ὁποῖαι ὀνομά- 
ζόονται ἀντιατοίχως «κυκλικαί», «ὐπερβολικαϊῖν ἢἤ αμικταίν, ἐνῷ τὸ ἐπίθε- 
τον σώρισμέναι» δίδεται εἰς τὰς δυναµοσειράς, Διά τὸν ὑπολογισμὸν τοῦ 
ἁβροίσματος αὐτῶν ὁ 4ὲ Μοΐντς χρησιμοποιεῖ τὴν διαφόρισιν καὶ τὴν όλο. 
κλήρωσιν, ὁδηγούμενος οὕτω εἰς ἀποτελέσματα ἄλλα γνωστά ἤδη καὶ ἄλλα 
ἐντελῶς νία. 

Τὸ Βιβλίον ΥΠ ἔχει ἓν µέρει χαρακτῆρα πολεµικῆς, διότι ἐκεῖ ὁ ἆς 
Μοϊντς ἀνασκευάζει τὸν ὁς Μοπίπιοπ καὶ εἰσέρχεται ἔστω καὶ συµπτω- 
ματικῶς εἰς τὸ θέµα τῶν ἀρχῶν τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ, τὸ ὁκοῖον ὅμε. 
τηρεῖτο ἀκόμη φλέγον, παρὰ τὸ γεγονὸς ὅτι οἵ διαµαχόµενοι δὲν ερί- 
σκοντο πλέον ἐν ζωῇ. Κατόπιν ἀσχολεῖται μὲ τὸν συνδναστικὀν λογισμὸν 
καί διαφόρους ἐφαρμογάς αὐτοῦ εἰς τὸν λογισμὸν τῶν πιθανοτήτων, τὸν 
ὁποῖον δὲν ἵκαυε νά ἔχη πρὸ ὀφθαλμῶν. 

Με τὸ Βιβλίον ΥΠ! (εἰς τὸ ὁκοῖον ἀναπαράγεται ἕνα ὑπόμνημα δηµο- 
σιευθὲν εἰς τά Ρ.Τ. τοῦ 117] ὁ 4ε Μοΐνπε καρέχει δείγµατα τῆς θαυμαστῆς 
δεξιοτεχνίας μὲ τὴν ὁκοίαν ἦτο εἰς θέσιν νὰ χειρίζεται τὰς γεωμετρικὰς 
μεθόδους, ποῦ κατὰ προτίµησιν ἐφήρμοζεν ὁ Νενίοπ. Ὑπόρχει π.χ. µία 
“γεωμετρική ἔρευνα» σχετικἡ μὲ τὸς φυγοκέντρους δυνάµεις, ὅπου ἐφαρ- 
µόζεται τὸ ἀκόλουθον νέον θεώρημα: κΤὸ γινόµενον τῶν ἀκτίνων ποὺ 
ἑνώνουν τὰς ἐστίας μὲ τυχὸν σημεῖον κωνικῆς τοµῆς ἐχούσης κέντρον 
εἶναι ἴσον πρὺς τὸ τετράγωνον τῆς ἡμιδιαμέτρου τῆς καμπύλης, τῆς παραλ- 
λήλου πρὸς τὴν ἐφαπτομένην αὐτῆς εἰς τὸ ὑπ ὄψει σηµεῖον», Ἔπκονται 
ἐφαρμογαί καὶ πορίσµατα, ἐπί τῶν ὁκοίων δὲν δυνάµεθα νὰ ἐκταθῶμεν 
καράἀ τὴν μεγάλην ἀξίαν των. 

Περὶ ἄλλων σημαντικῶν ἔργων τοῦ 4ε Μοΐντε θὰ γίνῃ λύγος εἲς τὸ 
ἑπόμενον Κεφάλαιον. Θά σημµειώσωμεν ἐν τούτοις ἐδῶ ἀκύμη ἕνα ὑπόμνη- 
μα ποὺ ἐδημοσίευσεν εἰς τά Ρ.Τ. τὸ 1707, εἰς τὸ ὁκοῖον προβαίνει εἰς ἔρευ- 
ναν μερικῶν ἐκτεταμένων κατηγοριῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων δυναµένων 
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νὰ λυποῦν ἀλτγεβρικῶς. Τό ἔργον αὐτὸ ἐνέπνευσεν ἀργότερα τὸν Ευίετ 
διὰ νὰ πκροβῇ εἰς ἐπέκτασιν τῶν συμπερασμάτων τοῦ ὡς Μοίϊντε (8 5520]. 


Ητουκ Ταγ]ου 


«09, Περί τῆς Γωῆς τοῦ Βτουκ Ταγίος καὶ τῆς συμμετοχῆς του εἰς τὴν 
διένεξιν μεταξύ Νενίοη καὶ Ιεἰοπί ὠμιλήσαμεν ἤδη εἰς τὸν Τόμον Ἡ 
(ὁ 461, ὃ 451). Θά ἐξετάσωμεν τώρα ὁποῖαι ἰπῆρξαν αἱ συµβολαί του εἰς 
τὰς μµαθηματικὰς ἐπιστῆμας. Δυνάμεθα ὃν πρώτοις νά διαχωρίσωµεν 
αὐτὰς εἰς δύο περισχάς τελείως διαφορετικάς, τὴν µίαν γεωμετρικήν καὶ 
τὴν ἄλλην ἀναλυτικὴν' διό καὶ τὰς ἐξετάζομέεν κεχώρισµένως, 


ἑλωοο ορο. 


πο ΤΑ ΜΗ 


Λιὰ νἁ κρίνωμεν περὶ τῆς πρωτοτυπίας τῶν ἐργασιῶν τῆς πρώτης κα. 
τηγορίας σκόπιµον εἶναι νὰ ἔχωμεν ὑπ ὄψιν ὅτι ἡ χρησιµότης τῆς κεντρι; 
κῆς προβολῆς εἰς τὴν ἔρευναν τῶν ἰδιοτήτων τῶν σχημάτων κατέστη γνω- 
στὴ ἀφ' ὅτου ὁ Νεψίοπ ἐδίδαξε τὴν κατανοµήν ὅλων τῶν κυβικῶν καμπύ- 
λών τοῦ ὑπιπέδου εἰς 5 µεγάλας τάξεις 


Κιωτά τήν Δεύρκειαν τὴς µεγόλης ἔριδος 41 


----..- |. -- ιο ο. σενα πι ..--κ- ο... ἁἵ---) 


νὰ λυποῦν ἀλτγεβρικῶς. Τό ἔργον αὐτὸ ἐνέπνευσεν ἀργότερα τὸν Ευίετ 
διὰ νὰ πκροβῇ εἰς ἐπέκτασιν τῶν συμπερασμάτων τοῦ ὡς Μοίϊντε (8 5520]. 


Ητουκ Ταγ]ου 


«09, Περί τῆς Γωῆς τοῦ Βτουκ Ταγίος καὶ τῆς συμμετοχῆς του εἰς τὴν 
διένεξιν μεταξύ Νενίοη καὶ Ιεἰοπί ὠμιλήσαμεν ἤδη εἰς τὸν Τόμον Ἡ 
(ὁ 461, ὃ 451). Θά ἐξετάσωμεν τώρα ὁποῖαι ἰπῆρξαν αἱ συµβολαί του εἰς 
τὰς μµαθηματικὰς ἐπιστῆμας. Δυνάμεθα ὃν πρώτοις νά διαχωρίσωµεν 
αὐτὰς εἰς δύο περισχάς τελείως διαφορετικάς, τὴν µίαν γεωμετρικήν καὶ 
τὴν ἄλλην ἀναλυτικὴν' διό καὶ τὰς ἐξετάζομέεν κεχώρισµένως, 


ἑλωοο ορο. 


πο ΤΑ ΜΗ 


Λιὰ νἁ κρίνωμεν περὶ τῆς πρωτοτυπίας τῶν ἐργασιῶν τῆς πρώτης κα. 
τηγορίας σκόπιµον εἶναι νὰ ἔχωμεν ὑπ ὄψιν ὅτι ἡ χρησιµότης τῆς κεντρι; 
κῆς προβολῆς εἰς τὴν ἔρευναν τῶν ἰδιοτήτων τῶν σχημάτων κατέστη γνω- 
στὴ ἀφ' ὅτου ὁ Νεψίοπ ἐδίδαξε τὴν κατανοµήν ὅλων τῶν κυβικῶν καμπύ- 
λών τοῦ ὑπιπέδου εἰς 5 µεγάλας τάξεις 


44 Ὁ.. Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


Εἰς τὴν σιωπηρὰν παρότρυνσιν πρὸς τελειοποίησιν ἑκείνης τῆς µε- 
θόδου, ἡ ὁποία ἐκπηγάζει ἐκ τῶν σελίδων τοῦ Νενίου, ὀφείλεται ἴσως 
τὸ γεγονὺς ὅτι ὁ Ταγίοι ἐξέλεξε τὴν κεντρικἠν προβολήν ὡς ἀντικείμενον 
τῶν ἰδικῶν του στοχασμῶν. Δεῖγμα τῶν κερδηθέντων καρπῶν ἀποτελεῖ 
ἕνα μικρόν ἔργον ποὺ ἐδημοσίευσε τὸ ΙΤ15 ὑπὸ τὐν εἰτλόν Γίπεατ Ρει- 
ερεςίίνε (Γραμμικὴἡὴ Προοπτικὴ) καὶ τὸ ὁποῖον μετὰ τετραετίαν ἄνετυ- 
πώθη ὑπὸ βελτιωμένην µορφἠὴν καὶ ὑπὸ τίτλον σπιν Ῥτπςϊρίες οἱ Τἶπεας 
Ρεγαρεειῖνε (Νέαι ἀρχαί τῆς Γραμμικῆς Προοπτικῆς). Ἡ συντομία τῆς 
ἐκφράσεως, μὲ τὴν ὁκοίαν ἐγράφη τὸ κείµενον αὐτό, ὑκῆρξεν ὑπεύθυνος 
διὰ τὴν μὴ εὑρεῖαν διάδοσίν του μεταξὺ τῶν καλλιτεχνῶν, πρὸς τοὺς ὁκοίους 
ἀκηυθύνετο., Διά τοῦτο ὁ 1οὗνη (ο]χσᾳη, ἄλλο πρόσωπκον γνωστόν µας (Τό- 
μος Π, ὃ 459], ἐδημοσίευσε τὸ 1749 µίαν νέαν ἔκδοσιν αὐτοῦ, ἀφοῦ ἐπέφερα 
προηγουμένως καταλλήλους βελτιώσεις καὶ ἐπεξηγηματικάς κροσθήκας, 
Ἡ ἀνάγνωσις τῶν Β0 σελίδων ἐκ τῶν ὁποίων ἀποτελεῖται τὸ ἔργον πα- 
ῥέχει εἰς τὸν σύγχρονον ἀναγνώστην μίαν ἀπὸ τὰς εὐαρέστους ἐκείνας 
ἐκκλήξεις, τὰς ὁποίας παρέχει ἐνίοτε ἡ ἀνάγνωσις τῶν ἀρχαίων ἔργων. 
Καθ ὅσον εὑρίσκονται εἰς αὐτὸ ὅλαι αἱ ἔννοιαι κοὺ ἀποτελοῦν σήμερον 
τὴν βάσιν τῆς µεβόδου τῶν κεντρικῶν προβολῶν, οὐσιώξους τμήματος 
παντὸς βιβλίου µαθηµάτων παραστατικῆς γεὠµετρίας. 

Προκειμένου περὶ ὕλης νέας, ὁ συγγραφεὺς ἠναγκάσθη νἁ δηµιουρ- 
γήσῃ νέαν ὀὁρολογίαν καὶ ἐπειδὴ ἡ προοπτικἡ δύναται νὰ θρωρηβθῇ ὡς 
µία μέθοδος τῆς στοιχειώδους γπωµετρίας, ἐθεώρησεν ὑποχρέωσίν του 
νὰ διατυκώσῃ τὰ βασικὀ αἰτήματα τῆς θεωρίας. Τὰ προβλήματα ποὺ κρα- 
Ὑματεύσται εἷς τὸ Μέρος 1 τοῦ βιβλίου του εἶναι ὄχι µόνον τὰ συνήθη πα- 
ῥαστατικῆς φύσεως, ἆλλ᾽ ἐπίσης τὰ µετρικά, τὰ ὁποῖα ἕλυσεν, ὅπως συνη- 
θίζεται ἀκόμη σήμερον, μὲ ἀναδρομήν εἰς τὴν ἀντικολικότητα ὡς πρὸς 
τὸν κύκλον ἀποστάσεως, Εἰς τὸ Μέρος Π ὁ Ταγίος προβαίνει εἰς τὴν λύσιν 
μερικῶν προβλημάτων ἀντιστρόφων, ἤτοι ἀποβλεπόντων εἷς τὴν ἄνακα- 
τασκενὴν σχήματος τοῦ ὁκοίου δίδεται ἡ προοπτικἡ εἰκών, ᾿Η ἐπιτυχία 
τὴν ὁποίαν ἐσημείωσες τὸ ἔργον τοῦτο συνάγεται ἐκ τῆς διαπιστώσεως 
ὅτι ὅλα τὰ βιβλία προοπτικῆς ποὺ ἐδημοσικύθησαν ἔπειτα εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν 
εἶχον καταφανῆ τὴν ἐἑκίδρασιν αὐτοῦ. 


5410. ᾽᾿Ακόμη καταφανεστέρα εἶναι ἡ ἐπίδρασις τοῦ Νενίοῃ εἲς τὸ 
ἄλλο έργον τοῦ Ταγίος ποὺ φέρει τὸν τίτλον Μει]νοόυς [πογεπνεπίοταπι 
ἀἰτοσία εἲ ἵπνεεεα (Εὐθεῖα καὶ ἀντίστροφος μέθοδος τῶν αὐξήσεων, Λον- 
δίνον, 715), γραφέν ὑπ᾿ αὐτοῦ εἰς τὴν Λατινικήν, διά νά δυνηθή ν᾿ ἀναγνω- 
σθῇ ἀπὸ τοὺς ἐπιστήμονας τῆς ᾿ΗἨπείρου. Δημοσιευθὲν κατά τὴν στιγμὴν 
ποὺ ἐμαίνετο ἡ µεγάλη ἔρις μεταξὺ ᾽Αγγλίας καὶ Γερμανίας (Τόμος Π, 
Κεφ. ΧΧΧ) δὲν περιέχει καμµίαν νύξιν ἐπί τῶν ἔργων ποὺ ἐξεκολάφθησαν 
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ἑντὸς τῆς σχολῆς τοῦ 1. εἰυπίσ καὶ ἂν μνημονεύωνται τά ὀνόματα τῶν (α- 
γανειί καὶ Ὑα]ῆς, τοῦτο γίνεται µόνον διά νὰ καταστῇ ἀνάγλυφος ἡ δια- 
φορά τῆς μεθόδου τοῦ Νενίοπ ἀπὸ ἐκείνης τῶν ἁδιαιρέτων. 

τὰς ροὰς ὁ Ταγ]ος παριστᾷ διὰ τοῦ συμβολικοῦ συστήµατος τοῦ Νον- 
ίοπ. Αἴσθανθείς ὅμως τὴν ἀνεπάρκειαν τούτου προσεπάθησε νά τὸ τε- 
λειοποιήση εἰσάγων νέα σύμβολα.᾽Αλλά καὶ αὐτὰ εἶναι τόσον κὀλύπλοκα, 
ὥστε νὰ ἡμπορῃ κανείς νὰ εἴκῃ ὅτι τὸ περί οὗ ὁ λόγος ἔργον τοῦ Ταγ]οι 
ὑπῆρξεν ἡ κοιτίς καὶ συγχρόνως ὁ τάφος των. ᾿Αξισοσημείωτον εἶναι παρὰ 
ταῦτα ὅτι, ὡς χρησιμοποιήσας τὸ σύμβολον Ὑι διά νὰ παραστήση τὴν 
π-στήν παράγωγον τοῦ γ ἀκόμη καὶ διά π.-----ἰ, δύναται νά θεωρηθῇ ὡς ἕνας 
πκρὀδρομος τῆς θεωρίας τῶν διαφορικῶν μὲ δείκτην οἰονδήποτε. Επί πλέον 
χειραφετηθεῖς ἀπὸ τὴν ὑπόθεσιν τῶν ἀπτιροστῶν αὐξήσεών, προβάλλεται 
ὡς ἕνας ἀπὸ τούς πλέον ἀποτελεσματικοὺς συνεργάτας εἰς τὴν διαµόρ- 
φωσιν τοῦ λογισμοῦ τῶν διαφορῶν, 

Κατερχόμενοι τώρα εἰς εἰδικωτέρας λεπτομερείας, θά προσέξωµεν 
πρὸ πάντων ὅτι ὁ Ταγ]οτ ἐδίδαξε τοὺς τύπους ποὺ χρησιμεύουν εἷς ἀλλαγὴν 
τῆς ἀνεξαρτήτου μµεταβλητῆς εἰς µίαν συνήθη διαφορικἠν ἐξίσωσιν. 
Εἰς τὸ κεφ. ΥΙ ἀπέδειξεν (ἔστω καὶ μὲ συλλογισμὸν μὴ ἐντελᾶς ἵκανοποιη- 
τικὀν) " τὴν σειρᾶν ἡ ὁπκοία (κατὰ πρότασιν τοῦ ο, Ε λνο]μει τὸ 1786) φέρει 
συνήθως τὸ ὄνομά του »". 

Ὑποτιθεμένου κράγµατι ὅτι ἡ µεταβλητὴ 1 ὑφίσταται τὴν αὔδησιν 
ν, ἡ νέα τιµὴ τῆς συναρτήσεως κ τοῦ χ ὀύναται νά ἐκφρασθῇ, μὲ τὸν 
συνήθη σήµερον συμβολισμόν, ὡς ἑξῆς: 

ν ὁἀκ ν  ἅπ ν αὃκ 

ι Ἡ .. 2 ω . 2.1 ἀπ μ 
Εἰς τὸ ἐξαγόμενον τοῦτο φθάνομεν μὲ διάβασιν εἰς τὸ ὅριον ὁρμώμενοι ἀπὸ 
τὸν γνωστόν τύπον παρεμβολῆς τοῦ Νεψίοῃ : 


Γ(κ-ἰ-πΑκ) -- 5 ( Ἰ } ΑΙΠκ). 
'--4 

Ὁ Ταγίος ἀνεκάλυψεν ἐπκίσης τὸν τύπον κοὺ ἐαιτρέπει τὴν κατά πα- 
ράγοντας ὁλοκλήρωσιν: 

{ οφ --ωϕ --[φάω 

καὶ ἔκαμε µίαν ἐφαρμογὴν αὐτοῦ, τὴν ὁποίαν ἀξίζει νὰ μνημονεύσωμεν 
ἐδῶ. "Ας θέσωμµεν: 

"Βλέπε ἄρθρον τοῦ }. Οπσυέ εἰς τὸν Τόμον Χ (1445) τῆς Ισυσαί τοῦ Ἱἱσυνί]ο. 


.” ᾽Απὸ μίαν ἐπιστολήν τοῦ Τωήος πρὸς τὸν Μαςμήπ 2ύης Ἰουλίσυ ΤΤ12 προκύπτει, 
ὅτι ἀπὸ τότε το κάτοχας τοῦ τύπου τούτου. 


: 
| 


όω φὶ ἆω 


4φ 
Κατόπιν παραγωγίσεως λαμβάνομεν: 

ια  πΗπὰ εν. 

| ὀφ' 


άφ 3 
Ἐξ αὐτῆς δι’ ὁλοκληρώσεως προκύπτει : 
ο” ιν 
. / 2 
Ἐξακολουθοῦντες μὲ τὴν αὐτὴν µέθοδον θά καταλήξωμεν εἰς τὴν ἔκφρα- 


σι. 


[κο κω δν 


Τὸ ἐξαγόμενον τοῦτο ἐξέθεσεν ὁ Ἰωάννης Βεπουί εἰς τὰ Α.Ε. τοῦ 
1694. Ἡ προτεβαιότης ἀπεκαλύφβη εἰς τὸ τεῦχος τοῦ Μαΐου 17211 τοῦ ἰδίου 
περιοδικοῦ, χωρὶς νὰ προκαλέσῃ διαμαρτυρίαν ἐκ µέρους τοῦ Ταγίου, πα- 
ῥραμενούσης οὕτω τῆς ἀμφιβολίας κατὰ κόσον πρόκειται περὶ μιᾶς τυ- 
χαίας συμπτώσεως ἢ ὄχι. 


611. Τῶν μεθόδων ποὺ ἐκτίθενται εἷς τὸ Μέρος 1 τοῦ Έργου του ὁ 
συγ/ραφεὺς ἔδωσεν εἰς τὸ Μέρος ΤΙ ποικιλίαν ἐφαρμογῶν χαρακτῆρος τὸ- 
σον ἀναλυτικοῦ (παρεμβολαί) ὅσον καὶ γεωμετρικοῦ (πρόβλημα ἴσοπε- 
ριμέτρων), φυσικοῦ (ἀτμοσφαιρικὴ διάθλάσις) καὶ μηχανικοῦ (άλυσοει- 
δής, παλλόµεναι χορδαί, κέντρον ταλαντώσεως). 

Προσθέτοµεν ὅτι τῆς σειρᾶς ποὺ ἀνεκάλυψεν ἕκαμεν ὁ ἴδιος χρῆσιν 
(Ρ1., 1717) εἰς τὴν κατὰ προσέγγισιν λύσιν μιᾶς ἀλγεβρικῆς ἐξισώσεως : 
Ακ) -- Ακ” -ἕ- αμα ἳ - ,.. δα 0 
προβαίνων κατά τὸν ἑξῆς τρόπον. Τῆς ζητουμένης ρίζης ὑπέθεσεν ὅτι 
εὗρε μίαν κατά προσέγγισιν τιµὴν αφ. Τοῦ [ἴκι) μἡ ὄντος ἴσου πρὸς μηδέν, 
ἔστω Πκ,]--Κ. Εάν τώρα αι ἡ{- εἶναι ἡ ἀκριβής τιµή τῆς ρίζης, θά ἔχωμεν 


ε 
ο ο ο 
ὅθεν διὰ νἁ εἶναι Γχο -- απ) -- 0, εκ) Κ. πρέπει; 
ο-- κανα) αγ σρ η ο. 
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Εἰς τὴν προσεγγιστικἠν μέθοδον τοῦ Νενίοη ἡ σειρὰ αὐτὴ σταματῇ 
εἰς τὸν δεύτερον ὅρον. Ὁ Ταγ]ος διακόπτει τὴν σειρὰν εἰς τὸν τρίτον ὅρον 
διὰ νὰ προσδιορίσῃ τὸ Ἡ ἀπὸ τήν δευτεροβάθµιον ἐξίσωσιν 

: Γ κα) ΕΕ κ) -- κ.--0, 

"Ακολουθοῦν ἄλλαι ἁπλοκοιητικαί παρατηρήσεις, αἱ ὁποῖαι ἐν τούτοις 
δὲν ἠδυνήθησαν νά περισώσουν τὴν µέθοδον αὐτὴν τοῦ Ταγ]οι ἀκὸ τὴν 
πλήρη ἐγκατάλειψιν. 

Εἰς τὸν αὐτὸν Τόμον τῶν Ρ.Τ. εὑρίσκεται µία ἄλλη ἐργασία διά τῆς 
ὁποίας ὁ Ταγίοι ἕλυσεν ἕνα πρόβλημα ὀρθογωνίων τροχιῶν, προταθὲν 
ὑπὸ τοῦ Ἰωάννου Βειπου]ί (ἐπιστολή του πρὸς τὸν Ιεἶοπις τῆς Της Μαρ- 
τίου 1716) ὡς πρόκλησιν αὐτοῦ πρὸς τοὺς ἄγγλους μαθηματικούς, Αί ζη- 
τούμεναι τροχιαὶ ἔπρεπε νά κόκτουν ὑπὸ γωνίαν ὀρθὴν τὰς γραμμὰς (ποὺ 
λέγονται σήμερον τοῦ Εἰναπςουτ), τῶν ὁποίων αἱ ἀκτῖνες καμπυλότητος 
διαιροῦνται εἰς σταθερὀν λόγον ὑπὸ εὐθείας σταθερᾶς. 'Ο Ταγίοι ἔδαισε 
τὴν διαφορικἠν ἐξίσωσιν τῶν τροχιῶν παρέχων τοιουτοτρόπως νέαν ἐπι- 
βεβαίωσιν τῆς ἀσυνήθους δεξιότητος μὲ τὴν ὁποίαν ἐχειρίζειο τὰ θέµατα 


Εάπαγά 5ίοπε καὶ ομει (δίεν 


512. Πολύ ὀλίγα πράγματα γνωρίζοµεν γύρω ἀπὸ ἕνα ἄλλον ἄγγλον 
μαθημµατικὸν τῆς ἐκοχῆς αὐτῆς, τὸν Εὐνατά δίοπς (ἀποῦ. τὸ 1768]. Υἱὸς 
ἑνόὸς κηπουροῦ τοῦ δουκὸς τοῦ Απενγ, προεκάλεσε τὴν ἔκπληξιν τοῦ τε- 
λευταίου, ὅταν τυχαίως ὁ δοὺᾶ τὸν εἶδε νά μελετῇ τὰ Ργἰιπεῖρία τοῦ 
Νσνίοπ. Ὁ ἄγγλος εὐγενὴς ὄχι µόνον τὸν ἐνεθάρρυνε ἀλλά καὶ τοῦ κροσ- 
ἐφερέ γἐενναίἁν βοήθειαν εἰς τὰς σκουδάς του. Τὸ 1120 μειέφρασεν εἰς 
τὰ ἀγγλικά τὸ ἔργον δεσίσης ζοπίαυςς τοῦ µαρκησίου ὁς ἵ' Ηὐρίαί καὶ 
µετά δεκαετίαν ἐδημοσίευσε τὸ ἔργον τον Τε ππειποά οἳ ΕΠαχῖσης [νοι]ι 
ἀἰπεσισα απά ἵπνεγες (Ἡ εὐθεῖα καὶ ἀντίστροφος µέβοδος τῶν ροῶνὴ, τοῦ 
ὁποίου τὸ πρῶτον µέρος δὲν εἶναι παρἀ ἁγγλικὴ µετάφρασις τοῦ Απαΐγες 
4ες ἰαπίππεηίς ρεαίς (Ανάλυσις τῶν ἀπειροστῶν) τοῦ ἀς [' Ηὁριωαί, Τὸ 
δεύεερον µέρος, τὸ ὁποῖον ἀσχολεῖται μὲ τὸν ὁλοκληρώωτικόὸν λογισμόν, 
µετεφράσθη μὲ τὴν σπιρἀν του εἰς τὴν γαλλικὴν ὑπὸ τοῦ ἀρχιτέκτονος 
Εοπάςι. Ὁ ἐνθυμούμενος ὅμως τὰς δριμυτάτας καὶ µὴ ἀδικαιολογήτους 
ἐπικρίσεις τοῦ Ἰωάννου Βετπουί ἐναντείον ἀκριβῶς τῆς µεταφράσθως 
αὐτῆς (6 494] θά φθάση εἰς τὸ συμπἑέράσμµα ὅτι ὁ Βίοπε ἐπεχείρησεν ἔργον 
ἀνώτερον τῶν δυνάμεών του, 

᾿Εκτὸς δύο ἐκδόσεων τοῦ Εὐκλείδου (1128, 1152] ὀφείλεται ἀκόμη 
εἷς τὸν δίοῃς ἕνα Νέον μαθηματικόὀν Λεξικόν (Νε πιας- 


Κατά τὴν Διάρκειαν τῆς μεγάλης ἔριδος 47 


Εἰς τὴν προσεγγιστικἠν μέθοδον τοῦ Νενίοη ἡ σειρὰ αὐτὴ σταματῇ 
εἰς τὸν δεύτερον ὅρον. Ὁ Ταγ]ος διακόπτει τὴν σειρὰν εἰς τὸν τρίτον ὅρον 
διὰ νὰ προσδιορίσῃ τὸ Ἡ ἀπὸ τήν δευτεροβάθµιον ἐξίσωσιν 

: Γ κα) ΕΕ κ) -- κ.--0, 

"Ακολουθοῦν ἄλλαι ἁπλοκοιητικαί παρατηρήσεις, αἱ ὁποῖαι ἐν τούτοις 
δὲν ἠδυνήθησαν νά περισώσουν τὴν µέθοδον αὐτὴν τοῦ Ταγ]οι ἀκὸ τὴν 
πλήρη ἐγκατάλειψιν. 

Εἰς τὸν αὐτὸν Τόμον τῶν Ρ.Τ. εὑρίσκεται µία ἄλλη ἐργασία διά τῆς 
ὁποίας ὁ Ταγίοι ἕλυσεν ἕνα πρόβλημα ὀρθογωνίων τροχιῶν, προταθὲν 
ὑπὸ τοῦ Ἰωάννου Βειπου]ί (ἐπιστολή του πρὸς τὸν Ιεἶοπις τῆς Της Μαρ- 
τίου 1716) ὡς πρόκλησιν αὐτοῦ πρὸς τοὺς ἄγγλους μαθηματικούς, Αί ζη- 
τούμεναι τροχιαὶ ἔπρεπε νά κόκτουν ὑπὸ γωνίαν ὀρθὴν τὰς γραμμὰς (ποὺ 
λέγονται σήμερον τοῦ Εἰναπςουτ), τῶν ὁποίων αἱ ἀκτῖνες καμπυλότητος 
διαιροῦνται εἰς σταθερὀν λόγον ὑπὸ εὐθείας σταθερᾶς. 'Ο Ταγίοι ἔδαισε 
τὴν διαφορικἠν ἐξίσωσιν τῶν τροχιῶν παρέχων τοιουτοτρόπως νέαν ἐπι- 
βεβαίωσιν τῆς ἀσυνήθους δεξιότητος μὲ τὴν ὁποίαν ἐχειρίζειο τὰ θέµατα 


Εάπαγά 5ίοπε καὶ ομει (δίεν 


512. Πολύ ὀλίγα πράγματα γνωρίζοµεν γύρω ἀπὸ ἕνα ἄλλον ἄγγλον 
μαθημµατικὸν τῆς ἐκοχῆς αὐτῆς, τὸν Εὐνατά δίοπς (ἀποῦ. τὸ 1768]. Υἱὸς 
ἑνόὸς κηπουροῦ τοῦ δουκὸς τοῦ Απενγ, προεκάλεσε τὴν ἔκπληξιν τοῦ τε- 
λευταίου, ὅταν τυχαίως ὁ δοὺᾶ τὸν εἶδε νά μελετῇ τὰ Ργἰιπεῖρία τοῦ 
Νσνίοπ. Ὁ ἄγγλος εὐγενὴς ὄχι µόνον τὸν ἐνεθάρρυνε ἀλλά καὶ τοῦ κροσ- 
ἐφερέ γἐενναίἁν βοήθειαν εἰς τὰς σκουδάς του. Τὸ 1120 μειέφρασεν εἰς 
τὰ ἀγγλικά τὸ ἔργον δεσίσης ζοπίαυςς τοῦ µαρκησίου ὁς ἵ' Ηὐρίαί καὶ 
µετά δεκαετίαν ἐδημοσίευσε τὸ ἔργον τον Τε ππειποά οἳ ΕΠαχῖσης [νοι]ι 
ἀἰπεσισα απά ἵπνεγες (Ἡ εὐθεῖα καὶ ἀντίστροφος µέβοδος τῶν ροῶνὴ, τοῦ 
ὁποίου τὸ πρῶτον µέρος δὲν εἶναι παρἀ ἁγγλικὴ µετάφρασις τοῦ Απαΐγες 
4ες ἰαπίππεηίς ρεαίς (Ανάλυσις τῶν ἀπειροστῶν) τοῦ ἀς [' Ηὁριωαί, Τὸ 
δεύεερον µέρος, τὸ ὁποῖον ἀσχολεῖται μὲ τὸν ὁλοκληρώωτικόὸν λογισμόν, 
µετεφράσθη μὲ τὴν σπιρἀν του εἰς τὴν γαλλικὴν ὑπὸ τοῦ ἀρχιτέκτονος 
Εοπάςι. Ὁ ἐνθυμούμενος ὅμως τὰς δριμυτάτας καὶ µὴ ἀδικαιολογήτους 
ἐπικρίσεις τοῦ Ἰωάννου Βετπουί ἐναντείον ἀκριβῶς τῆς µεταφράσθως 
αὐτῆς (6 494] θά φθάση εἰς τὸ συμπἑέράσμµα ὅτι ὁ Βίοπε ἐπεχείρησεν ἔργον 
ἀνώτερον τῶν δυνάμεών του, 

᾿Εκτὸς δύο ἐκδόσεων τοῦ Εὐκλείδου (1128, 1152] ὀφείλεται ἀκόμη 
εἷς τὸν δίοῃς ἕνα Νέον μαθηματικόὀν Λεξικόν (Νε πιας- 
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πιφιὶςα{ ἀἰκιίσουαεΥ, Ἰ.οπάσα, ἵ εὐ. 1725, Ἡ εὐ. 1743). ᾽Αλλά τὸ κρωτοτυκό- 
τερον αὐτοῦ ἔργον εἶναι ἕνα ὑπόμνημα δημοσιευβὲν εἰς τὰ Ρ.Τ. τοῦ 1740, 
ὕπου γίνεται λόγος περὶ δύο καμπύλων τρίτου βαθμοῦ αἱ ὁποῖαι διέφι- 
Ίον τῆς προσοχῆς τῶν Νσνίοῃ καὶ δ(πρ. Η ἓν λόγῳ παρατήρησις δὲν 
χάνει τὴν ἀξίαν της ἐκ τοῦ γεγονότος ὅτι ἐγένετο ἐπίσης καὶ ἀπὸ τὸν Νι- 
κόλαον Βειπου]ή καὶ τὸν ΝίοσΙε (ὁ 338). 

Τὴν ὅᾷ2αν ᾿Απριλίου 1125 ἐξελέγη µέλος τῆς Βασιλικῆς ᾿Ἑταιρείας, 
μετὰ ὀκταετίαν ὅμως διεγράφη ὡς μὴ καταβάλλων εἰς τὸ σωμµατεῖον τὴν 
ἐτησίαν συνδροµήν του, διότι ἀποθανόντος τοῦ προστάτου του, περιέπε- 
σεν εἷς κατάστασιν οἰκονομικῆς ἀθλιότητος, ἑναντίον τῆς ὁποίας ἐπά- 
λαισε καθ ὅλην τὴν μετέπειτα ζωήν του. 


513. Όταν ὁ Βομετ (οιεςή (ὗιες (ὁ ἐπιστήμων μὲ τὸν ὁποῖον θά κλεί- 
σώμεν τὸ Κεφάλαιον τοῦτο] ἀπέθανε μόλις συμπληρώσας τὸ Ἰ4ον ἔτος 
τῆς ἡλικίας του (Τόμος Η, ὃ 458], τὰ ὑπ᾿ αὐτοῦ καταλειφθέντα χειρόγραφα 
ἐξήτασεν ὁ ἐξάδελφός του Κοδῦοτί δη (ϐ 408], διάδοχός του εἰς τὴν πλου- 
µιανἠν ἕδραν ἳ τοῦ Πανεπιστηµίου τοῦ (απιοπάμε. Ὁ Απ ἔκαμεν ἔμπε- 
ριστατωµένην ἀναβρώρησιν τῶν χειρογράφων καὶ ἀφοῦ ἔδωσεν εἰς αὐτὰ 
τὴν ἁρμόζονσαν τάξιν ἐδημυοσίευσε τὸ 1722 ἕνα µέρος ὑπὸ τὸν τίτλον: 
Ἡαιπιοιμα ΜΕΠΕυΚΗ ΤΠ, νε Απαϊνοις εί δΥπιγεείς ρε εαὔορυσι ἄπρι- 
ἱσγμπῃι πνεήρυ ας ριοποίας  Ἡ, 

Τὸ πρῶτον Μέρος τοῦ ἔργου τούτου τιτλοφορεῖται Εἰεπιεπία Τ.ομβο- 
απεισας (Στοιχεῖα λογαριθμικοῦ λογισμοῦ]) καὶ ἀποτελεῖ ἀναπαραγωγὴν 
ἑνὸς ὑπομνήματος ἐπί τοῦ λογαριθμικοῦ λογισμοῦ ἀνακοινωθέντος ὑπὸ 
τοῦ Οὔτες εἰς τὴν Βασιλικὴν ᾿Εταιρείαν καὶ δηµοσιευβέντος εἰς τὰ Ρ.Τ. 
τοῦ 714. ᾿Απαντάται ἑκεῖ ἡ Τενικἡ ἔννοια καὶ ὁ ὄρος κµέτρον ἑνόὸς λογα- 
ριθμικοῦ συστήµατος», τὸν ὁποῖον ὁ ἨΗαήεγ εἶχεν ἤδη θεωρήσει εἰς τὴν 
περίκτωσιν τῶν δεκαδικῶν λογαρίθμῶν. ᾿Αξιοσημείωτον εἶναι ὅτι ἑκαῖ 
εἰσάγετοι ὡς µέτρον τοῦ λόγου δύο τμημάτων (Πνεκώτα ταἰοπί9) ὁ λογά- 
ριθμος αὐτοῦ, πολλαπλασιασμένος ἐπί µίαν σταθερὀν,. Πρότασις εἲς τὴν 
Ὁποίαν ὃ ἀναγνώστης ϐ) ἀναγνωρίσῃ µίαν ἐκπληκτικῶς πρωιµωτάτην ὅ- 
µοιότητα πρὸς τὸ µέτρον ἑνὸς τµήµατος εἰς τὴν μὴ εὐκλείδειον γοωμε» 
τρίαν. 

Δύο ἄλλα τµήµατα τοῦ αὐτοῦ ἔργου ἀφιερώνονται εἰς τὴν διαφύρισιν 
καὶ ὁλοκλήρωσιν εἰδικῶν συναρτήσεων μιᾶς μεταβλητής. Μεταξὺ τῶν 
τὐκῶων διαφορικοῦ λογισμοῦ τοὺς ὁποίους ἀποκατέστησεν ὁ Εὗίες σημειώ- 
νοµεν ἐκείνους ποὺ δίδουν τὰς παραγώγους τῶν ημχ, εφκ, καὶ τεµα, τῶν 


” Τὸ ἔρτον τοῦ (δει μετοφρώσθη ες τὴν γαλλικὴν ἀπὸ τὸν Βενεδικτῖνον Ὁ, Ἠ νπνει- 
ὧν 1151 - ΙΤ] μὲ τὸν τίτλον: Απαΐγις ἀῑε ππεμυπες ὁες ταρροίς εἰ ἄει απῄίες ου εἷ- 
κτίση «ες πιέκταιίσοπς εαυκ Ἰομαηπίεήπισε εἰ απ απος ὁς οεικίει (Ῥαπία, 1748). 


Κατά τὴν διάρκειαν τῆς µετόλης ἔριδος 49 


ὑποίων ἔκαμεν ὁ ἴδιος ἐφαρμογάς εἰς τὴν µελέτην τῶν μεταβολῶν ποὺ ὑψί. 
ατανται τὰ στοιχεῖα εὐθυγράμμου τριγώνου διατηβοῦντος σταθερὰς µίαν 
ελευρὰν καὶ µίαν γωνίαν. Ἐξ ἄλλου οἱ ὑπ' αὐτοῦ εὐρεθέντες τύποι όλο- 
κληρώστως συμπληρώνουν τοὺς δοθέντας ὑπὸ τοῦ Νεπίον καὶ κατατάσ- 
σονται εἰς µίαν συλλογὴν πινάκων ὁλοκληρωμάτων περιέχουσαν 18 κι- 


ρίας μορφάς. 

Τὸ ὄνομα τοῦ Οδίες συνδέεται ἕκτοτε μὲ ἕνα κομψὀν θεώρημα περὶ 
τοῦ ὁποίου ἑκάμαμεν ἤδη νόξιν ὁμιλοῦντες περὶ τοῦ ὡς Μοΐντε (ϐ 508]. Τὸ 
θρώρηµα τοῦτο παρέχει μίαν ἀξιοσημείωτον Ὑεωμετρικὴν παράστασιν 
τῶν παραγόντων τῶν τριωνύµων : 

κ. 4 1συναχ-]. 


Διὰ νά ἐξοικονομήσωμεν χῶρον παραπέµποµεν τὸν ἀναγνώστην ποὺ 
ἐκιθυμεῖ λεπτοµερείας ἐπὶ τοῦ θέματος εἰς τὸ βιβλίον τοῦ δοττοε: Πρα- 
γματεία Τριγονοµετρίας (καὶ δὴ εἰς τὴν σελίδα 22117 τῆς ἴταλι. 
κῆς µειαφράσεως;: Τγααιο 4ἱ Τεροποπιείτία). Προσθέτομεν ὅτι ὁ Οὗίες 
ἀνεκάλυψεν ἐπίσης τὸ θεώρημα, δι οὗ ἀκοκαθίσταται ἡ ὕπαρᾶις τῆς πο- 
Ἰικῆς εὐθείας ἑνὸς σημείου ὡς πρὸς µίαν ἀλγεβρικὴν καμπύλην, θεώρημα 
ἀκοδειχθέν τὸ πρῶτον ὑκὸ τοῦ Μακίαυ η, 

ο . δπήϐν ἐξήγαγεν ἀπὸ τὰ κατάλοιπα χειρόγραφα τοῦ Οὗέες ἕνα 
ἀκόμη τόµον, εἰς τὸν ὁποῖον ἔδωσε τὸν ἀκόλουθον τίτλον: Ορετα Μἱ4- 
οεἴκησα Αεπικίέο Είτοτωσι α ηἰχία Μαι]νεκί 5 (ζαπισηώμε, 1722). Εἶναι 
ἕνα ἀπὸ τὰ πρῶτα ἔργα ἐπί τοῦ θέµατος τοῦ προσδιορισμοῦ τῶν καταλληλο- 
τέρων τρόπων πρὸς συνδυασμὸν τῶν ἀποτελεσμάτων τῶν παρατηρήσεων. 

Μία σειρὰ µαθηµάτων μηχανικῆς τῶν ρευστῶν, τῆς ὁποίας ἡ ὅημο- 
σίευσις ὀφείλεται ἐπίσης εἰς τὰς ἀδελφικὰς φροντίδας τοῦ ή, ἐδέρ- 
χεται τοῦ πλαισίου τῆς παρούσης Ἱστορίας, 
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ΚΕΦΑΛΛΙΟΝ ΧΧΧΗΙ 
ΟΙ ΝΕΟΙ ΛΟΓΙΣΜΟΙ ΕΙΣ ΤΗΝ ΙΤΑΛΙΑΝ ΚΑΙ ΓΑΛΛΙΑΝ 


ΜΕΡΟΣ 1; ΕΙΣ ΤΗΝ ΕΤΑΛΙΑΝ 


(αἱάς (εαπθ] 


514. Αἱ παρῶται δηµόσιαι ἐκδηλώσεις ἐνδιαφέροντος τῆς Ἱαλίας διὰ 
τὰς νέας Ιδέας, αἱ ὁποῖαι εὑρίσκοντο εἰς κατάστασιν συνεχοῦς ἐξελίξεως 
ὑπὸ τὴν εὐεργετικὴν πνοὴν τοῦ Ι εἰνπίχ καὶ τοῦ Νενίον, πρέπει ν΄ ὀναζη- 
τηθοῦν εἰς τά κείµενα τοῦ Οωάο ΟΓαηάϊ, Ὁ γόνιµος αὐτὸς συγγραφεὺς 
ἐγεννήθη εἰς («πεπνοπα τὴν την Οκτωβρίου 1671. Εἰς ἡλικίαν 16 ἐτῶν πε- 
ῥιεβλήθη τό καμαλδολινὸν ἔνδυμα "3 καὶ µετέβαλεν εἷς Ομόο τὸ βακτι- 
στικὀν του ὄνομα ἘΕππποςρου Εοφονίσο. Βαρυνθείς τὴν περιπατητικἡν φι- 
λοσοφίαν, ἐστράφη πρὸς τήν Βέλγουσαν λογοτεχνίαν. ᾽Αλλά ἐπιφορτι- 
σθεἰς τὸ Ι694 νά διδάξῃ τὴν Όλην ἐκείνην εἰς Φλωρεντίαν καὶ δἡ ἐντός τῆς 
µονῆς τοῦ τἀγµατός του, ὠδηγήθη εἰς τὴν µελέτην τῶν Ργἱπεῖρία τοῦ 
Νενίοῃ καί διά νὰ κατανοήσῃ τὸ μνημειῶδες ἐκεῖνο ἔργον εὑρέθη εἰς τὴν 
ἀνάγκην νά µελετήσῃ βαθύτερον τὴν γεωμετρίαν. Καὶ ἔκαμεν εἷς τὴν ἐπι- 
στήµην αὐτὴν προύδους τόσον ταχείας, ὥστε ἀνεκάλυψε νέας ἰδιότητας 
τῆς κισσοσειδοῦς καὶ τῆς κογχουιδοῦς καὶ κατώρθωσε νὰ αροσδιορίστῃ 
τὰ σημεῖα καμτῆς τῆς τελευταίας, ἀνταποκρινόμενος εἰς πρόκλησιν ἑνὸς 
Ἱερμανοῦ ἑλθόντος εἰς Φλωρεντίαν διὰ νά ἐκπαιδεύσῃ τὰ τέκνα τοῦ με- 
Ίάλου δουκὸς τῆς Τοσκάνης. 

τὸ 1100 ἐκλήθη εἰς Ρώμην. λλλ' ὅ Κοσμᾶς τῶν Μεδίκων, διὰ νὰ τοῦ 
ἐμποδίσῃ τὴν ἀναχώρησιν, τοῦ προσέφερε τὴν ἕκτακτον Εδραν τῆς φιλο- 
σόψίας εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Πίζης (17300), τὴν ὁποίαν κατόπιν (1114) 
ἀντήλλαᾶς μὲ τὴν ἔδραν τῶν μαθηματικῶν. Τὸ 1707 διωρίσθη ἐπίσης µα- 
θηματικὸός τοῦ μεγάλου δουκὸς τῆς Τοσκάνης καὶ μετὰ 2 ἔτη ἔγινε δεκτὸς 
εἰς τὴν Βασιλικὴν ᾿Εταιρείαν τοῦ Λονδίνου. ᾽Απέθανε τὴν 4ην Ιουλίου 
1142. Ἡ ἐκτίμησις τῆς ὁκοίας ἔχαιρεν εἰς τοὺς μαθηματικοὺς κύκλους 
τῆς ἐποχῆς του ἀποδεικνύεται ἀπὸ τὴν ἐκτεταμένην ἐπιστημονικὴν ἆλ- 

"0 


Οἱ νέοι λογισμοὶ εἰς τὴν Ἴπαλίαν καὶ Γαλλίαν β΄! 


ληλογραφίαν του, ἡ ὁποία φυλάσσεται εἰς τὴν Βιβλιοθήκην τοῦ Πανεπι- 
στηµίου τῆς Πίζης. 

Ὁ Οµαπάἱ ἠσχολήθη ἐπιτυχῶς καὶ μὲ τὴν µηχανικήν, θρορητικὴν 
καὶ ἐφηρμοσμένην. "Έλαβε μάλιστα µέρος εἰς τὰς ἐρούνας ὑδραυλικῆς, 
αἱ ὁποῖαι ἐνδιέφερον τότε τὰ μέγιστα τὰς κυβερνήσεις τῆς κεντρικῆς 
παλίας. Μαζί μὲ ἄλλους συνειργάσθη εἰς τὴν ἵ φλωρεντινὴν ἔκδοσιν 
τῶν Απάντων τοῦ Γαλιλαίου καὶ παρενέβαλεν ἕνα «Ὑπόμνη- 
μα εἰς τὴν πραγµατείαν τοῦ Γαλιλαίου τερὶ τῆς φυσικῶς ἐπιταχυνομένης 
κινήσεως», ὅπου εὑρίσκεται ὁ ὁρισμὸς τῆς καμπύλης, ποὺ ἀποδίδεται 
ἐσφαλμένως εἷς τὴν Μαρίαν Γαειάνα Αρπεν (ΙΤ15-1799] καὶ ὀνομάζεται 
ανεεήετα» ἢ λατινικά «νερο» λὲ (ῷ 326). 

Αὲν θά διατρίψωµεν ἑκὶ τῆς διενέξεώς του μὲ τὸν Αἱεδεππάτο Μαγ- 
εὐειί, συνάδελφόν του γεννηθέντα εἰς Ῥοπίοιπιο τὴν ΊΤην Μαρτίου 1613 
καὶ ἀποθανόντα ἐκεῖ τὴν 6ην Σεκτεμβρίου 114, καθ ὅσον δὲν ἔχει πλέον 
κανένα ἐνδιαφέρον" οὔτε ἐπὶ τῶν διδακτικΏν του ἔργων, παρὰ τὴν όμολο- 
γουµένην ἀξίαν των, περὶ τῆς ὁποίας μαρτοροῦν αἱ κολυάριθµοι ἐκδόσεις 
μὲ τὰς ὁποίας ἐτιμήθησαν, 

615. Τὸ κείµενον μὲ τὸ ὁποῖον ὁ Οταπάί ἐνεκαινίασε τὴν συγγραφικἠν 
του δρᾶσιν ἔχει ὡς σκοπὸν ν᾿ ἀποδείξη τὴν ἀκρίβειαν τῆς λύσεῶς ποὺ ἔδω- 
σεν ὁ Ἠἱνίαπί εἷς τὸ περίφηµον αφλωφρεντινόν αἴνιγμα» (Τόμος Π, ὁ 121], 
ἘΕκειδὴ ἡ ἐν λόγῳ ἀπόδειδις εἶχε γραφῆ εἰς τὴν λατινικήν, ὁ Ογαπάί προὲ- 
ταξεν ἐν μεταφράσει εἰς τήν ἰδίαν γλῶσσαν ὅσα εἶχε γράψει ὁ τελευταῖος 
µαθητὴς τοῦ Γαλιλαίου. Η ἀπόδειξις ἀποτελεῖ νέαν ἐφαρμογὴν τῆς µε- 
ἠόδου τῶν ἁδιαιρέτων. Ὁ Οταπάϊ προσέθεσεν ὑς ἰδίων τὴν λόσιν μερικῶν 
νέων προβλημάτων, ὅκου γίνεται ἐφαρμογὴ τοῦ ἀκολούθου θεωρήματος : 
«Πᾶν τµῆμα τῆς ἐπιφανείας ὀρθοῦ κώνου ἔχει πρὸς τὴν ὀρθὴν προβολἠν 
του ἐπί τὴν βάσιν, ὃν λόγον ἔχει ἡ πλευρά τοῦ κώνου πρὸς τὴν ἀκτῖνα τῆς 
βάσνως». Τὰ Α.Ε. τοῦ Ἰανουαρίου 1701, χωρίς νὰ παραγνωρίζουν τὴν σπου- 
δαιότητα τῆς ἐργασίας τοῦ Οταπά!, δὲν παρέλειψαν νά καταστήσουν γνω- 
στὸν ὅτι τὸ ἀνωτέρω θοώρημα ἀνήκει εἰς τὸν Ἰάκωβον Βεππον]ε, ποὺ τὸ 
ἐδημοσίευσεν ἐπίσης εἷς τὰ Α.Ε. τοῦ 1696. 

Συνεχίζων τὰς ἐρεύνας του ὃ Οτανάί ἔθεσεν ὡς σκοπὸν καὶ ἑκέτυχε 
(1101) ν᾿ ἀκοδείξῃ τὴν ἀλήθειαν δύο θεωρηµάτων ἐπὶ τῆς ἐκθετικῆς καµ- 
κύλης, τὰ ὁποῖα ὁ Ἠπγμεης εἶχε διατυπώσει πρὸ δέκα ἑτῶν εἷς τὸ γνωστὸν 
ἔργον του Ὀς ἰ ο .5ε 4ὲ Ἰ ρομαπίεωγ (ὃ 400, Τόμος Πὴ. Τὰ θεωρήματα 
αὐτὰ ἀφοροῦν τὴν σταθερότητα τῆς ὑφαπτομένης καὶ τὸ ἐμβαδόν τὸ πε- 
ρικλειόµενον μεταξὺ τῆς καμπύλης, τῆς ἀσυμπτώτου καὶ μιᾶς τεταγµένης 
καὶ ἀποδεικνύονται ἐκίσης μὲ τὴν µέθοδον τῶν ἁδιαιρέτων. Τὰ πάντα πεί- 
ϐουν ὅτι οὐδεμίαν εἶχε γνῶσιν τῶν προηγηθεισῶν ἀναλόγων μελετῶν τοῦ 
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ΤογήσεΙή (Τόμος Π, ὃ 219). Ἔδ ἰδίων ὁ ΟΩγαπάί προσθέτει τὴν µελέτην τῶν 
γενικωτέρων καμπύλων ποὺ ἔχουν καρτεσιανἠν ἐξίσωσιν 
Υ. 0ση κα)”, 

ὅπου π ἀκέραιος θετικός. Ἐμελέτησεν ἐπίσης τὴν λογαριθµικἠν σπεῖραν 
λογρ--ω, τὴν ὁκοίαν εἶχε γνωρίσει ἐκ τῆς ἀπὸ 12 Σεπτεµβρίου 1638 ἐπι- 
στολῆς τοῦ Ώκοοαδίες πρὸς τὸν Μείεεηπε καὶ τὴν ὁποίαν ἐκάλει αγεωµε- 
τρικήν σπεῖραν», χωρὶς νὰ γνωρίζη ὅτι εἶχεν ἤδη κάµει τὸ αὐτὸ ὁ Τοτος!Η 
εἰς τὴν ἀπὸ 17 Μαρτίου 1646 ἐπιστολήν του πρὸς τὸν Βἰοοα (Τόμος Π, 
ὁ 2109). 

Μεγαλυτέραν καινοτοµίαν, οὐχί ὡς πρὸς τὴν µέθοδον ἀλλ' ὡς πρὸς τὰ 
ἀποτελέσματα, παρουσιάζει ἕνα Παράρτημα εἰς τὸ ὑπ᾿ ὄψει ἔργον, παράρ- 
τηµα ἀποτελοῦν ἀπάντησιν εἰς προβλήµατα κοὺ τοῦ ἐπρότεινεν ὁ Τοπι- 
ππα.ο Όενα δι ἐπιστολῆς του (1 Αὐγούστου 10]. Καὶ ἀφορᾷ τὴν στε- 
ῥπὰν ἐκείνην καμπύλην, ἡ ὁποία κειµένη ἐκὶ ὀρθοῦ κυκλικοῦ κώνου ἔχει 
ὀρθὴν προβολἠν ἐπί τὴν βάσιν του µίαν ἀρχιμήδειον ἔλικα μὲ κόλον τὸ 
κέντερον τῆς βάσεως. Πρόκειται περὶ καμπύλης τὴν ὁποίαν ἐξήτασαν ἤδη 
κροηἸουµένως ὁ Πάππος εἰς τὸ Βιβλίον ΙΥ τῆς Μαθηματικῆς 
Συναγωγῆς καὶ ὁ Ραφοα] (Τόμος Π, ὁ 383, β). Εἰς τὴν σχετικἠν ἔργα- 
σίαν του ὅμως ὁ Οταπά! ὁρίζει τὴν καμπύλην ὡς τροχιάν κινήσεως προ- 
ἐρχομένης ἐκ τῆς συνθέσεως μιᾶς ὁμοιομόρφου περιστροφῆς γενετείρας 
τοῦ κώνου καὶ μιᾶς ἐπίσης εὐθυγράμμου κινήσεως σημείου διαγράφοντος 
τὴν γενέτειραν καὶ ἐκκινοῦντος ἐκ τῆς κορυφῆς. ᾽Απὸ τὸν ὁρισμὸν αὗτὸν 
συνάγεται ὅτι εἶναι ἀρχιμήδειος ἔλιξ ἀκόμη καὶ ἡ καμπύλη ποὺ γεννᾶται 
ἐκ τῆς ἐν λόγφ τροχιῇ-, ὅταν ἡ παράκλευρος ἐπιφάνεια τοῦ κώνου ἄναπτι- 
χθῆ ἐπί ἐπιπέδου. Εξ αὐτοῦ ὁ Οτασάϊ ὠδηγήθη εἰς τὸ πρόβλημα τῆς διά 
σηµτίων κατασκευῆς καμκύλης ἀνηκούσης εἰς ὁρθὸν κυκλικὀν κῶνον ἐκ 
τοῦ ἀναπτύγματος αὐτῆς ἢ τῆς ὀρθῆς προβολῆς της ἐχὶ τὴν βάσιν τοῦ 
κώνου. Αἱ κατασκευαἰ τὰς ὁποίας προτείνει δὲν διαφέρουν ἐκείνων ποὺ 
χρησιμοποιοῦνται σήμερον εἰς τὴν παραστατικὴν γκωµετρίαν, καὶ συνε- 
πῶς ἀποτελοῦν προοίµιον εἰς αὐτὴν τόσον περισσύτερον ἀξιόλογον ὅσον 
ὁ Οταπάἱ ἐδαίρει εἰς τὴν ἐργασίαν του τὴν Βεωρητικὴν σπουδαιότητα τοῦ 
ἀνακτύγματος καὶ προβαίνει εἰς ἐφαρμογὴν αὐτοῦ εἰς τὴν καμπύλην τοῦ 
ἰδίου κώνου, ἡ ὁποία προβάλλεται ἐπὶ τὴν βάσιν κατὰ λογαριθµικὴν 
σπεῖραν. 

516. Μετὰ διετίαν ὁ Οταπόὶ ἐδημοσίευσε µίαν ἄλλην ἐργασίαν μὲ 
ἀδιαφιλονίκητον ἱστορικὴν ἀξίαν, καθ' ὅσον μὲ τὴν ἐργασίαν του αὐτὴν 
ἐπισημαίνεται ἡ ἀπομάκρυνσίς τού ἀπὸ τὰς ἀπειροστικὰς µεβόδους κοὺ 
εἶχον ἐκκολαφθὴ εἰς τοὺς κόλπους τῆς Ἰαλιλαϊκῆς σχολῆς διὰ νἀ ἔνστερ- 
νισθῇ τὰς μεθόδους ποὺ εἶχον ἐμπνευστὴν τὸν 1 εἰθηίχ, Διά τοῦτο ἡμπορεῖ 


Οἱ νέοι λογισμοὶ εἰς τν Ἱταλίαν καὶ Γαλλίαν .α 


ο νὰ λεχθῇ ὅτι τὸ ἔργον του Οµβάταίωτὰ Οἰτου]ί εἰ Ηγρειροίδε (Τετραγώνν- 
σμὸς κύκλου καὶ ὑπερβολῆς) παρέχει τὴν πρώτην δηµοσίαν ἐκδήλωσιν 
τῆς εἰσβολῆς τῶν νέων λογισμῶν εἰς τὴν Ἰταλίαν. 'Ἐξαντληθείσης τῆς 
πρώτης ἐκδόσεως, ἐγένετο δευτέρα τὸ ΙΤ10 (ἡ µοναδικἡ τὴν ὁποίαν γνω- 
ῥρίζομεν) ἐμπλουτισμένη μεταξύ ἄλλων καὶ μὲ ἕνα ἀπόσπασμα ἐπιστολῆς 
ποὺ τοῦ ἀπηύθνυνεν ὁ Ιεἰυπίχ ὑκὸ χρονολογίαν 21 Ἰουλίου Ιπον”. 

Τὸ περὶ οὗ ὁ λόγος ἔργον ἀποτελεῖται ἀπὸ δύο µέρη, ἕνα ἀφιερωμένον 
εἰς τὸν κύκλον καὶ τὸ ἄλλο εἰς τὴν ὑπερβολήν. Τὸ κρῶτον περιέχει δύο 
ἀποδείξεις τοῦ ἑνδόξου τύπου τοῦ 1 επί : 

κ ο, Ι Ι Ι 


- -α [ -- -- «ἰ- -- -- -- --.. 
4 3 : 7 . 
ός μµερικῆς κεριπτώσεως τοῦ τύκου: 
κα πο χ) 
πα Χ --- --  --- - -ἷ-. 
κά, ας ῄ 


τοῦ ὁποίου ἐπίσης ἔδωσεν ἀπόδειξιν ὁ Οταπό]. Πρωτότυπος εἶναι ἡ εἶσα- 
Τωγὴ τῆς κατηγορίας καμπύλῶν μὲ γενικὴν ἐξίσωσιν : 


(αἳ -- Σ -- μπα κα 
εἰς τὴν ὁποίαν ὑπάγονται ἡ ἰσοσκελής ὑπερβολή καὶ ἡ παραβολή. Τὸ δεύ- 
τορον µέρος περιέχει τύπους σχετικούς μὲ τοὺς λογαρίθµους, ὅπως εἶναι 
π.χ. ὁ ἀκόλουθος : 


ὁ ὁποῖος εἰς τὴν εἰδικὴν περίκτώσιν ᾱ--ἰ/2 γίνεται ; 
1 [ ] 

.... ών πο πε 
Εἰς Παράρτημα ἵ τοῦ ἐν . ἔργου περιέχονται μερικοὶ τύποι τε- 
τραγωνισμοῦ καὶ ἀκριβῶς ἐξ αὐτῶν ἔλαβεν ὁ συγγραφεὺς ἀφορμήν νά κα» 
ταστήαῃ Ἰνωστὴν τὴν µέβοδον ποὺ τοῦ ἐκοινοποίησεν ὁ Οαὐτίεῖς Μαπ- 
{τοῦ εἰς ἐπιστολὴν του (8ης Αὐγούστου [702) πρὸς εὐθειοποίησιν µέσφ 
σειρῶν τῶν καμπύλων ποὺ ἔχουν ἐξίσωσιν Υ -- αἩ, Όταν προσθέσωµεν 
ὅσ εἰς ἕνα ἄλλο Παράρτημα Π ἀσχολεῖται μὲ τὸ πρόβλημα τοῦ Βει- 
πουΏί ανά μετασχηματισθῇ ἐπίπεδος καμκύλη εἰς ἄλλην ἰσομήκη», θά 
αν συμπληρώσει τὴν συλλογὴν ὅλων τῶν στοιχείων ἐκείνων, ἐκ τῶν 


. Ἡ ἐν λόγῳ ἐπιστολή δὲν ὑπάρχει μεταξύ ἐκείναν ποὺ ἀντήλλαξαν οἱ δύο ἐπιστή- 
μονος καὶ κατεχωρήθησαν εἰς τὴν σιυλλογὴν ἵ εἰληΐγοπε Μακ ἱκσῖνε θελγίήεα, 


«ἡ Ἱστορία ών Μαθημαπκῶν 


ὁποίων δύναται ν᾿ ἀποδειχθῇ ὅτι, µέχρι τῶν ἀρχῶν τοῦ ΧΥΠΙ αἰῶνος, ὁ 
Οταπάί εἶχε γίνει ἐντελῶς κάτοχος τῶν μεθόδων τοῦ 1 εἰσπίχ οὕτως, ὥστε 
νά εἶναι εἰς θέσιν νὰ τὰς ἐφαρμόζῃ μὲ τὴν µεγαλυτέραν ἀσφάλειαν. 

Μεταγενεστέρα ἐπιβεβαίωσις προσφέρεται ἀπὸ ἕνα ἄλλο κείµενον: 
Όο Ἱη [αι Ἱπ[πποταπι σε Ἱη[ιπίς Ῥαγνογυπι Οπά(πίσυς Ἡ, εἰς τὸ ὁποῖον 
ἐκτίθενται τὰ θεμέλια τοῦ ἀπειροστικοῦ λογιαμοῦ κατά τὴν διδασκαλίαν 
τοῦ Τ εἰπῖκ καὶ ἐφαρμόζονται μὲ τὴν πρόθεσιν νά ὑποστηριχθῇ ἡ νυµι- 
µότης τῶν κ«ὐπερακείρων χώρων τοῦ ἨαΠίκς Ὁ, ἕναντι τῶν ἀντιθέτων ἴσχυ- 
ῥισμῶν κοὺ ὑπεστήριζεν, ὅπως θά ἴδωμεν (ὅ 513), ὁ Ὑαπρππο. Ὁ γάλλος 
γεώµέτρης ἀκήντησεν εἰς τὰ Α.Ε. τοῦ Απριλίου 1Τ12, ὁ δὲ Ωταπάϊί ἄντα- 
πήντησεν τὸ ἑπόμενον ἔτος μὲ νέον δημοσίευμα. Οἱ δύο γενναῖοι ἄντα- 
γωνισταίὶ δμτήρησαν ἕκαστος τὴνγ νώµην του, ἀλλά τὸ κοινὸν ὑπβρξε καὶ 
εἶναι σύμφώνον μὲ τὴν ἄπονιν ὅτι ὁ γάλλος μαθηματικὸς εὑρίσκεται πρὸς 
τὴν πλευρὰν τῆς ἀληθείας, 


517. Δὸν εἶναι µόνον αὐτὴ ἡ περίπτωσις ὕπου ἡ γνώµη τοῦ Οταγάί 
ἤγειρς φιλογικίας καὶ διαμαρτυρίας, Θ) ἀναφέρωμεν ἐδῶ καὶ µίαν ἄλλην, 
λόγῳ τοῦ θορύβου τὐν ὁποῖον προεκάλεσεν εἰς τοὺς κύκλους µαβηµατι- 
κῶν καὶ φιλοσόφων, 

Ορμώμενος ὁ ΟΓαπάϊί ἀπὸ τὸν τύκον : 


εξ. ἃ ---ἂχ {- ΑΧὰ ---- ΑΧ --,,. (1) 
α η-χ 

καὶ θέτων κ--ἰ συνεχέρανεν (ἐπιστολή του χρὸς τὸν Ι.εἰσπίια Ίδης Νουμ- 

βρίου 7205] ὅτι ἀληθεύει ἡ στέσις: 


--πλ--ᾱ-δ--ᾱ-ᾱ--ᾱ--... (2) 


᾽Αλλά τὸ δεύτερον µέλος ἡμπορεί εὐλόγως νἁ λάβῃ ἀκόμη τὴν µορφήν; 
(α-ᾱ) -ἵ- (α----ᾱ) -ἵ- (α---ᾱ) --... Ξ0 (3) 


.Εἰς τοὺς χώρους αὐτοὺς ἔφθασεν ὁ συγγραφοὺς τῆς Αγάζηώσιιος αήήιογιν 
ἀσχολούμενος μὲ τὸν τετραγωνισμὸν τῶν ὑπερβολῶν κ γη -- απ. Ὁ στετικὸς τύπος 
εἶναι παγκοίνως Ὑνωστὸς , 


Επι [ιο 


Π 
Ε-- ον πι κα 


ὌὍπαν ἡ πι ἡ ἀνωτέρω ἔκφρρασις προκύπτει πεπερασμένη καὶ θετική. Διά π --- πι γίνεται 
ὅπιαρος καὶ διὰ π «σι λαμβάνει τιμήν ἀρνητικήν, Τὸ γεγονὸς αὐτὸ, φαινομενικῶς παράδο- 
ξον, προεκάλεσεν ἐντύπωσιν εἰς τὸν Ἐν εἴίε, ὁ ὁποῖος ἐφαντάσθη ὅτι τακτοπονεί τὰ πάντα 
εἰσάγιον τήν ἔννοιαν ον ὑπεραπείρων ὁιαστημάτών, Ὁ Ομ! ἐτάχθη μὲ τὐ µέρος του 
ὡς ὑπερασπιστής τῶν ἑδκῶν του, 
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ἢ ἐπίσης 

α---(ᾱ---α) --- (α---ᾱ) --- (κα)... . “8, (4) 
τούτων δὲ ὁ µέσος ὄρος εἶναι α/2. Ἔξ αὐτοῦ ἀπορρέει µία δικαιολογία εὖλο- 
γοφανἠς τοῦ ἀποτελέσματος (2), ἡ ὁποία ὅμως οὐδένα ἱκανοποίησεν, ὥστε 
ἡγέρθησαν μακραί φιλονικίαι (εἰς τὰς ὁποίας µετέσχε καὶ ὁ ἴδιος ὁ 1 εἰν- 
πἰχ) μεταξύ μαθηματικῶν καὶ φιλοσόφων τῆς ἐποχῆς ἐκείνης, κατά τὰς 
ὑποίας ἐρρίφθη ἀκόμη καὶ ἡ ἰδέα ὅτι ὁ τύπος τοῦ Οταπάϊ δὲν ἠτο τίποτε 
ἄλλο παρὰ µία ἁπτὴ μαρτυρία περὶ τῆς ἐκ τοῦ μηδενὸς δημιουργίας τοῦ 
Κόσμου! Δέν συντρέχει βεβαίως λόγος νὰ µακρηγορήσωμεν ἔπὶ τοῦ ζη- 
τήµατος αὐτοῦ, τὸ ὁκοῖον δὲν ἔχει πλέον σήμερον κανένα λόγον νά ὑφί- 
σταται καὶ νὰ προκαλῇ τὸ ἐνδιαφέρον, ἀφ' ὅτου ἐδείχθη ὅτι ὁ τύπος (1) 
εἶναι ἐφαρμόσιμος µόνον ὅταν ἡ ἀπόλυτος τιµή τοῦ κ εἶναι μικρο” 
τέρα τῆς µονάδος. 

Ἡ τελευταία ἐργασία τοῦ παπά, τὴν ὁποίαν ὀφείλομεν νά µνημµο- 
νεύσωμµεν, ἀφορῇ μίαν νέαν κατηγορίαν καμπύλων ἐπιπέδων ἢ σφαιρι- 
κῶν. Αἱ πρΏται εἶναι αἱ καλούµεναι «ροδοειδεῖς» Ἡ " ρόδακες» 
(γοάσποε, Γοε) μὲ πολικὴν ἐξίσωσιν 

ρ”- αηπμμο. 

Αί ἄλλαι εἶναι αἱ ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας σφαίρας κατ ἀναλογίαν λαμβανύ- 
μεναι, ὀνομασθεῖσαι ὑπὸ τοῦ ἰδίου Κ.λ.ς λίαι πρὸς τιμήν τῆς κοµίσσης 
Κλελίας Βορρομέο. Τὰ ἀρχαιότερα δείγματα τῶν σχετικῶν ἐρουνῶν τοῦ 
Οεληάϊ ἀπαντῶνται εἰς µίαν ἐπιστολήν του πρὸς τὸν 1 εἰοπίᾳ τὸν Δεκέμ- 
βριον τοῦ Ε713, ἐνῷ ἡ πρώτη δημοσία ἀνακοίνωσις ἐγένετο δι ἑνὸς ὑπο- 
µνήµατος περιληφθέντος μετὰ δεκαετίαν εἰς τὰ Ρ.Τ. ᾿Αλλ’ ἡ πλήρης ἔκ- 
θέεσις τῶν προκυψάντων ἀποτελεσμάτων ἀπαντᾶται εἰς ἕνα σημµαντικὸν 
εἰδικὸν δηµοσίευµα, ἐκ τοῦ ὁποίου πιστοποιεῖται ὅτι ἦτο πλἠρως κάτοχος 
τοῦ ἀπειροστικοῦ ἀλγορίθμου. 

Χωρὶς νὰ διατρίψωµεν ἐπὶ τῶν λύσεων ποὺ ἐπρότεινεν ὁ ἴδιος διά δύο 
προβλήματα τῆς μηχανικῆς (Α.Ε., Φεβρ. 1714, σημµειώνοµεν ὅτι αἱ καµ- 


πύλαι : 
γ-(1ομ αχ), 


αἱ ὁποῖαι ἀνάγονται εἲς µίαν γενικωτέραν κατηγορίαν καμπύλων, τὰς ὁ- 
ποίας ὅπως εἴδομεν ἐθεώρησε (8 515), ἐμελετήθησαν ἀπὸ ἕνα σύγχρονόν 
του µαθητὴν τοῦ Ὑἱνίαπί, τὸν Ἱ.οπεπχο 1 οτεησίαἰ. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Φλω- 
ρεντίαν τὴν 5ην Ιουλίου 1652. Περιελθὼν εἰς τὴν δυσµένεναν τοῦ ἡγε- 
µόνος του ἑπέρασεν εἰς τὴν φυλακὴν τὰ καλώτερα ἔτη τῆς ζωῆς του (1658]- 
1707). ᾿Απέθανεν εἰς τὴν πόλιν τῆς γεννἠσοώς του τὴν 26ην Μαΐου 1721. 
Τὸ αὐτὸ ἔτος τοῦ θανάτου του εἶδε τὸ φῶς τῆς δηµοσιότητος ἕνα μικρόν 


6 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
'..----- αλά, απαμαιιὰμ 
ἔργον μὲ τὸν τίτλον Εφειοϊαίο Οκοπιοιείσα, ὅπου σχουδάξονται μὲ τὰς 
μεθόδους τῶν ἁρχαίων αἲ καμκύλαι αἱ ἔχουσαι ἐξίσωσιν : 


ΥΤΗ τα χπι(] -ᾱ- χο] 


᾽Αποτελεῖ ἁπόσπασμα ἑνὸς ἐκτενεστέρου ἔργου, τὸ χειρόγραφον τοῦ ὁκοίου 
φυλάσσεται εἰς τὴν Φλωρεντίαν μὲ τὸν τίτλον Όρεια Οεσπιειίζα αμίο- 
βταρ]α, ἐν ἀναμονῇ τοῦ λογίου ἐκείνου, ὁ ὁκοῖος θά θέσῃ ὡς σκοκὀν του 
νά τὸ µελετήσῃ καὶ ἐνδεχομένως νά τὸ φίρη εἰς τὴν δημοσιότητα, 


Οἱ ἀδελφοὶ Μααίεεά!. 


518. Ὁ Γαβριήλ Μαπ[τεαϊ, κερὶ τοῦ ὁκοίου ἑκάμαμεν ἤδη λόγον 
(ὁ 516), καὶ ὁ ἀδελφός του Εὐστάθιος ἀνήκουν εἰς µίαν διαπρεπῇ οἰκογέ- 
ψειαν τῆς Ῥολωνίας. Ὁ δεύτερος ἐγεννήθη εἰς τὴν πόλιν αὐτὴν τήν 20ὴν 
Σεκτεμβρίου 1674. Λιά νὰ εὐχαριστήσῃ τὸν πατέρα του ἐσπούδασε γοµι- 
κά, πολὺ γρήτορα ὅμως ἐγκατέλειψε τοὺς κώδικας καὶ τοὺς πανδέκτας 
διά νὰ στραφῇ πρὸς τὴν φιλοσοφίαν καὶ ἀπὸ τοῦ 1651 ἵδρυσεν ἐντὸς τῆς 
οἰκίας του τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν ᾽Ανησύχων Φιλοσόφων (Αοσπάεπιῖα ἀεί 
ΓΙΟΡορή Ιπυϊειῇ), ἡ ὁποία ὑπῆρξεν ὁ πρῶτος σπόρος τῆς σηµερινῆς ᾽Α- 
καδηµίας ᾿Επιστημῶν τῆς Βολωνίας. 'Ἡ γενναιοδωρία ἑνὸς συμπολίτου, 
ὁ ὁποῖος τοῦ ἐπέτρεψε νὰ ἱδρύσῃ ἐντὸς τῆς οἰκίας του ἕνα ἀστεροσκοπεῖον, 
ἐγένετο ἀφορμὴ νἁ πραγματοποιηθοῦν σηµαντικαὶ ἐδερευνήσεις εἲς τὸν 
οὐρανόν. Τέλος τὰ µετά τὸν θάνατόν του δηµοσιευθέντα Στοιχεῖα τῆς ἐπι- 
πέδου καὶ στερεᾶς γεωμετρίας καὶ τῆς Τριγωνοµετρίας (Βολονία, 1755] 
τοῦ δίδουν δικαίωµα τιμητικῆς µνείας εἷς τὴν παροῦσαν Ἱστορίαν, 
᾿Απέθανεν εἰς τὴν πατρίδα του τὴν Ίδην Φεβρουαρίου 1719, 

ὍὉ νεώτερος ἀδελφός του Γαβριήλ. ἐγεννήθη τὴν 25ην Μαρτίου 168. 
Ὁ ἀρχικός του κροσανατολισμὸς ἦτο ἡ ἰατρική, ἀλλὰ πολὺ γρήγορα ἁπε- 
µακρύνθη ἀπὸ αὐτὴν μὴ δυνάµενος νά ὑποφέρῃ τὸ θέαμα τῆς πασχούσης 
ἀνθρωκότητος, ᾿Εστράφη τότε πρὸς τὰ μαθηματικά, ἐπιτυχὼῶν εἰς τὸν το- 
µέα αὐτὸν ἀποτελέσματα τόσον σηµαντικά ὥστε τὸ 1720 ἡ σύγκλητος τῆς 
Βολωνίας τὸν ἐκάλεσε νἁ καταλάβῃ µίαν ἔδραν τῶν μαθηματικῶν εἰς τὸ 
ἔνδοξον Πανεπιστήμιον τῆς πόλεως. ᾽Απόβανε τὸ 1761. 

Ὁ Γαβριὴλ Μαπ[ιοόί ἔγινε γνωστὸς εἰς τὸν ἐπιστημονικόν κόσμον, 
δηµοσιεύων (Βολωνία, 107) µίαν σηµαντικὴν ἑργασίαν του ὑπὸ τὸν τίσλον 
Ώε οοπβίτασίοπε Αεηιαῄοπυπι ἀἡΠετεπιίαίίωκη ρησπιά ῥταόας (Περί κα- 
τασκευῆς διαφορικῶν ἐξισώσεων πρώτης τάξεως), Εἶναι τὸ πρῶτον ἔργον 
καθαροῦ ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ ποὺ ἐδημοσιεύθη εἰς τὴν Ἰταλίαν, 
᾽Αποτελεῖται δὲ ἀπὸ ἔξ µέρη. Τὸ 1 ἔχει σκοπὀν νά δείξῃ πῶς λαμβάνεται 
ἡ διαφορικἡ ἐξίσωσις κρώτης τάξεως τὴν ὁχοίαν ἱκανοποιεῖ δοθεῖσα καµ- 
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πύλη ὁριζομένη μὲ µίαν ἀπειροστικὴν ἰδιότητα ὄχι µόνον ὅταν αὕτη ἀνα- 
φέρεται εἷς ἓν σύστημα ὀρθογωνίων καρτεσιανῶν συντεταγμένων, ἀλλ” 
ἐπίσης ὅταν ἀναφέρεται εἰς συστήµατα πολυκλοκώτερα. Πολλά παραδεί- 
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Φε κ. 

ντι |- ΑΥΞ- Β 


8 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ὅπου Α καὶ Β ὑποτίθενται συναρτήσεις µόνον τοῦ κ. Τὸ ἐξδαγόμενον πα» 
ρέµεινε κλασσικὀὸν καὶ γράφεται σήμερον ὑπὸ τὴν µορφήν: 


ν5.[ε -- { Βε Γλ11οκ] κε .. 


ὅπου ς ἡ σταθδερὰ τῆς ὁλοκληρώσειωος, 

Συνεχίζων τὰς µελέτας του ὁ Μαρ[εοάί ἐπὶ τοῦ ἰδίου θέματος, ἐδήμο- 
αίευσεν εἰς τὸν Τόμον ΧΥΗ τῆς ᾿Εφημερίδος τῶν Λογίων τῆς Ἰταλίας 
(Ὑεπεσία, 714) ἕνα «Σύντομον Ὑεωμετρικὸν σχεδίασµα διὰ τὴν κατα- 
σκευἠν μεγάλου ἀριθμοῦ διαφορικῶν ἐξισώσεων πρώτου βαβμοῦ», ὅπου 
διδάσκεται ἡ ὁλοκλήρωσις τῶν ὁμογενῶν ἐξισώσκων εἰς κ, Υ µέσῳ τῆς 
ἀντικαταστάσεως Υ--Ικ. Εἰς τὸ ἀποτέλεσμα τοῦτο ἔφθασεν ἐπίσης καὶ ὁ 
Ἰωάννης Βεπουϊή, ἀλλ᾽ ὁ ΜαηΓιςάἱ ὑπερήσπισεν ἐνεργητικῶς τὰ δικαιώ- 
µατα τῆς κροτεραιότητός του εἷς µίαν σελίδα εὐρύτατα σχολιασθεῖσαν, 
τὴν ὁποίαν ὁ Εαδτοπὶ ἐδημοσίευσεν ώς παράρτημα εἰς τὴν βιογραφίαν 
τοῦ πνευµατώδους μαθηματικοῦ τῆς Βολωνίας ". 

λλη συμβολή δοθεῖσα εἰς τὴν ἀνάλυσιν ὑπὸ τοῦ ΜαπΙ[τεόϊ ἀπαντῆ- 
ται εἲς ἄρθρον του, δημοσιευθὲν εἰς τὸν Τόμον 1 (Ὑεηεσία, 1721) τῶν Συµ- 
πληρωμάτων τῆς ᾿Εφημερίδος τῶν Λογίών τῆς Ἱταλίας, ὑπὸ τὸν ετλον: 
Λύσις ἑνὸς προβλήματος τοῦ ὑὁλοκληρωτικοῦ λο0- 
γισμοῦ (δοἱωσίοπε ἀἱ -π ρτοῦίεπια αρρατίεήεηίε αἱ Γαἱσοίο Ἱπιεργαίς)-) 
Εἰς αὐτὸ ἐκτίθενται κατὰ τρόπον ἀξιοσημείωτον τ) ἀκοτελέσματα τοῦ Ἠετ- 
πιαπῃ {(Α.Ε., Αὐγούστου 1719) κατὰ τὴν λύσιν ἑνός περιφήµου προβλήμα- 
τος προταθέντος ὑπὸ τοῦ Β. Ταγίοι (ὁ 491] εἰς τοὺς μαθηματικούς τῆς ἦκει- 
ῥρωτικῆς Εὐρώπης. ᾿Ακόμη καὶ εἰς τὴν κερίπτωσιν αὐτὴν ὁ Μαπίτεςι ἐδει- 
χθη μοναδικὸς χειριστὴς τῶν μεθόδων τῆς ᾽Αναλύσεως, πρᾶγμα τὸ ὁποῖον 
εἶχε καὶ µεταγενεστέρας ἐπιβεβαιώσεις εἰς ἄλλα κείµενα δημοσιευθέντα 
εἰς τὰ Ὑπομνήματα Οοπιπεπίαή τῆς ᾽Ακαδημίας τῆς Βολωνίας.᾽Αλλ" 
ἡ ἀφθονία τῆς ὕλης δὲν μᾶς ἐπιτρέπει νὰ διατρίψωµεν ἐδῶ περισσότερον. 


ᾗπουρο Έγανοου Εἰσσαή 


519 Μία ἄλλη ἐξέχουσα ἱταλικὴ οἰκογένεια, ἡ ὁποία ἔδωσεν εἰς τὰ 
μαθηματικά σπουδαίας συµβολάς, εἶναι ἐκείνη τῶν Εἰοσα. 

Πρῶτον καὶ σηµαντικὀν µέλος αὐτῆς, ἄξιον τῆς προσοχῆς µας εἶναι 
ὁ Ίαςορο ΕΓβήςεεςο Βἰοσμή, γεννηθείς εἰς Βενετίαν τὴν 28Βην Μαΐου 1676. 
Κατ ἐπιθυμίαν τοῦ πατρὸς ἑσπούδασε νομικά. Κατ ἐπίδρασιν ὅμως τοῦ 
ςιείηπο ἀεμῖί Αηβείί (Τόμος Π, ὁ 395) κοὺ ἐδίδασκε τότε εἰς τὸ Πανεπι;» 


. πι Ἰωήστωπι ἀοσίτίπα εοεεπήίαπι, Τόμος ὃν (πια, ΙΤ, σ. 114. 


8 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ὅπου Α καὶ Β ὑποτίθενται συναρτήσεις µόνον τοῦ κ. Τὸ ἐξδαγόμενον πα» 
ρέµεινε κλασσικὀὸν καὶ γράφεται σήμερον ὑπὸ τὴν µορφήν: 


ν5.[ε -- { Βε Γλ11οκ] κε .. 


ὅπου ς ἡ σταθδερὰ τῆς ὁλοκληρώσειωος, 

Συνεχίζων τὰς µελέτας του ὁ Μαρ[εοάί ἐπὶ τοῦ ἰδίου θέματος, ἐδήμο- 
αίευσεν εἰς τὸν Τόμον ΧΥΗ τῆς ᾿Εφημερίδος τῶν Λογίων τῆς Ἰταλίας 
(Ὑεπεσία, 714) ἕνα «Σύντομον Ὑεωμετρικὸν σχεδίασµα διὰ τὴν κατα- 
σκευἠν μεγάλου ἀριθμοῦ διαφορικῶν ἐξισώσεων πρώτου βαβμοῦ», ὅπου 
διδάσκεται ἡ ὁλοκλήρωσις τῶν ὁμογενῶν ἐξισώσκων εἰς κ, Υ µέσῳ τῆς 
ἀντικαταστάσεως Υ--Ικ. Εἰς τὸ ἀποτέλεσμα τοῦτο ἔφθασεν ἐπίσης καὶ ὁ 
Ἰωάννης Βεπουϊή, ἀλλ᾽ ὁ ΜαηΓιςάἱ ὑπερήσπισεν ἐνεργητικῶς τὰ δικαιώ- 
µατα τῆς κροτεραιότητός του εἷς µίαν σελίδα εὐρύτατα σχολιασθεῖσαν, 
τὴν ὁποίαν ὁ Εαδτοπὶ ἐδημοσίευσεν ώς παράρτημα εἰς τὴν βιογραφίαν 
τοῦ πνευµατώδους μαθηματικοῦ τῆς Βολωνίας ". 

λλη συμβολή δοθεῖσα εἰς τὴν ἀνάλυσιν ὑπὸ τοῦ ΜαπΙ[τεόϊ ἀπαντῆ- 
ται εἲς ἄρθρον του, δημοσιευθὲν εἰς τὸν Τόμον 1 (Ὑεηεσία, 1721) τῶν Συµ- 
πληρωμάτων τῆς ᾿Εφημερίδος τῶν Λογίών τῆς Ἱταλίας, ὑπὸ τὸν ετλον: 
Λύσις ἑνὸς προβλήματος τοῦ ὑὁλοκληρωτικοῦ λο0- 
γισμοῦ (δοἱωσίοπε ἀἱ -π ρτοῦίεπια αρρατίεήεηίε αἱ Γαἱσοίο Ἱπιεργαίς)-) 
Εἰς αὐτὸ ἐκτίθενται κατὰ τρόπον ἀξιοσημείωτον τ) ἀκοτελέσματα τοῦ Ἠετ- 
πιαπῃ {(Α.Ε., Αὐγούστου 1719) κατὰ τὴν λύσιν ἑνός περιφήµου προβλήμα- 
τος προταθέντος ὑπὸ τοῦ Β. Ταγίοι (ὁ 491] εἰς τοὺς μαθηματικούς τῆς ἦκει- 
ῥρωτικῆς Εὐρώπης. ᾿Ακόμη καὶ εἰς τὴν κερίπτωσιν αὐτὴν ὁ Μαπίτεςι ἐδει- 
χθη μοναδικὸς χειριστὴς τῶν μεθόδων τῆς ᾽Αναλύσεως, πρᾶγμα τὸ ὁποῖον 
εἶχε καὶ µεταγενεστέρας ἐπιβεβαιώσεις εἰς ἄλλα κείµενα δημοσιευθέντα 
εἰς τὰ Ὑπομνήματα Οοπιπεπίαή τῆς ᾽Ακαδημίας τῆς Βολωνίας.᾽Αλλ" 
ἡ ἀφθονία τῆς ὕλης δὲν μᾶς ἐπιτρέπει νὰ διατρίψωµεν ἐδῶ περισσότερον. 


ᾗπουρο Έγανοου Εἰσσαή 


519 Μία ἄλλη ἐξέχουσα ἱταλικὴ οἰκογένεια, ἡ ὁποία ἔδωσεν εἰς τὰ 
μαθηματικά σπουδαίας συµβολάς, εἶναι ἐκείνη τῶν Εἰοσα. 

Πρῶτον καὶ σηµαντικὀν µέλος αὐτῆς, ἄξιον τῆς προσοχῆς µας εἶναι 
ὁ Ίαςορο ΕΓβήςεεςο Βἰοσμή, γεννηθείς εἰς Βενετίαν τὴν 28Βην Μαΐου 1676. 
Κατ ἐπιθυμίαν τοῦ πατρὸς ἑσπούδασε νομικά. Κατ ἐπίδρασιν ὅμως τοῦ 
ςιείηπο ἀεμῖί Αηβείί (Τόμος Π, ὁ 395) κοὺ ἐδίδασκε τότε εἰς τὸ Πανεπι;» 


. πι Ἰωήστωπι ἀοσίτίπα εοεεπήίαπι, Τόμος ὃν (πια, ΙΤ, σ. 114. 


Οἱ νέοι λογισμοὶ εἲς τὴν Ἱπαλίαν καὶ Γολλίαν 39 


στήµιον τῆς Ῥαάονα, ἐγυμνάσθη εἰς τὰς νεώτάτας μεθόδους τῆς µαθηµατι- 
κῆς ἀναλύσεως καὶ ἀπὸ τοῦ 1710 ἐδείχθη κάτοχος αὐτῶν μὲ τὴν λύσιν τὴν 
ὁποίαν ἔδωσεν εἰς ἕνα πρόβλημα προταθὲν εἰς τὸν Τόμον ΗΙ τῆς Ἔφημε- 
ρίδος τῶν Λογίων «Νά εὑρεθῇ ή κεντρικἡ δύναµις εἰς τὴν ὁποίαν πρέπει 
νὰ ὑπόκειται κινητὸν σημεῖον, ἵνα τοῦτο διαγράφη δοθεῖσαν καμπύλην 
ἐντὸς ρευστοῦ μέσου πυκνύτητος μεταβαλλομένης κατὰ γνωστὸν νόµον 
καὶ ἀντιστάσεως ἀκολουθούσης τυχόντα ἄλλον νόμον συγκείµενον ἐκ 
σταθερᾶς καὶ τυχόντος πολλαπλασίου τῆς ταχύτητος», Πολύ γρήγορα τὰ 


ΙΑΟΟΡΟ ΕπΑΧΟΕΣΟΟ ΟΟΝΤΕ ΠΙΟ ΤΙ 


δημοσιεύματά του ἐπολλαπλασιάσθησαν εἰς ἀριθμὸν καὶ σπουδαιότητα 
τόσον, ὥστε ἐθεωρεῖτο ὡς ἕνας ἀπὸ τοὺς ἐξοχωτέρους μαθηματικοὺς τῆς 
ἐποχῆς του. Δὲν εἶναι λοιπὸν καράδοξον ὅτι ὁ Μέγας Πέτρος τὸν ἑκά- 
λεσε νὰ μεταβῇ εἰς Πετρούπολεν ὑπὸ τὴν ἰδιότητα τοῦ Προέδρου τῆς Α- 
καδηµίας. Ὁ Εἰοσαή δὲν ἠθέλησε νὰ [κανοποιήσῃ τὴν τιµητικὴν αὐτὴν 
πρόσκλησιν, μὴ ἐπιθυμῶν νὰ ἐγκαταλείψη τὴν Ἰπαλίαν, ὅπου καὶ ἀπέ- 
θανεν {εἰς τὸ Τγενίκο) τὴν Την Μαΐου 1754. 

Τά ἔργα τοῦ Ίασορο Εἰσσκή ἀξίζουν ἐκ µέρους µας λεπτομερεστέρας 
ἐοτάσεως. Κατά τὰ ἔτη 1722 καὶ 1723 ἀνέλαβε νὰ διδάξη τὸν ἀπειροστι- 
κὸν λογισμὸν εἰς τοὺς 1. οὐονίου Εΐνα καὶ Οἱωνερρε 50221”. δηµοσικύσας 
μάλιστα τὰ μαθήματά του. 

3 Οἱ µαθηταὶ αὐτοὶ κεριποιοθν τιμήν εἰς τὸν διδάσκαλον, Ὅ πρῶτος ἀπό τοῦ 720 


ὑπῆρᾶς καθητητἠς τῆς ἀστρονομίας καὶ µετεωρολογίας εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Ραάσνα, 
καὶ τὸ 1713 ἐδημοσίευσεν εἷς Βενετίαν ἕνα τόµον Μικοείίαωσα, ὅπου ἀποδωκνύονται μερικὰ 


σ0 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


Εἰς τὰ µαθήµατα αὐτὰ ὁ διακρεκἠς μαθηματικὸς ἐξέθεσε τὰς μεθόδους 
ὁλοκληρώσεως τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων πρώτης τάξεως ποὺ ἦσαν γνω- 
σταἰ εἰς τὴν ἑκοχήν του, ὡς ἐπίσης καὶ ἐκείνας ποὺ χρησιμεύουν εἰς άνα- 
ωγὴν τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων ἀνωτέρας τάδρως εἰς τοιαύτας πρώτης 
τάξεως. Μύὲ τὸν τρόπον αὐτὸν ἠκολούθησε τὸν ἨΜαπ[γεάϊ εἰς τὸν ἴδιον 
ὄρόμον ποὺ ἤνοιξεν ὁ τελευταῖος, δίδων τοιουτοτρόπως τεκμήρια τῆς ἁδια- 
λείπτου συνεχείας εἰς τὴν ἐξέλιξιν τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσρως ἐν Ἱταλίᾳ. 

Κατερχόµενοι εἰς µικροτέρας λεκτοµερείας θά εἴπωμεν ὅτι ὁ Εἰς- 
κα ἀσχολεῖται πρὸ πάντων μὲ τὰς διαφορικὰς ἐξισώσεις τῶν ὁποίων ἡ 
ὁλοκλήρωσις εἶναι δυνατὴ µέσφ καταλλήλων ἀλγεβρικῶν µετασχηµα- 
τισμῶν, Κατόπιν μὲ ἐκείνας τῶν ὁποίων ἡ ὁλοκλήρωσις ἐπιτυγχάνεται 
µέσφ ἀλλαγῆς μεταβλητῶν, Καὶ ἀφοῦ ἐξέθεσεν ὠρισμένα τεχνάσματα κοὺ 
εἶχεν ἤδη ὑποδείξει ὁ Ἰωάννης Βειπου]ῆ (Α.Ε. 1607 καὶ 1700), προχωρεῖ 
εἰς τὴν ἔκθεσιν τῆς µεθύδου τοῦ Μαπίτεάἰ πρὸς ὁλοκλήρωσιν τῶν ὁμο- 
γενῶν ἐξισώσεων. Τέλος σημειώνει ὅτι ἐνίοτε, ὅταν θέλωµεν νὰ προσδιο- 
ῥίσωμεν µίαν καμπύλην τῆς ὁποίας δίδεται µία ἰδιότης, σκόπιµον εἶναι 
νὰ τὴν ἀναφέρωμεν εἰς συστήµατα συντεταγμένων διάφορα τῶν συνήθων, 

Εἰς τὸ Μέρος Η τῶν µαθηµάτων του ὁ Βἰεκα!ί ἐκθέτει ἐπί περισσοτέρων 
παραδειγµάτων τὰ ὑπὸ τοῦ ἰδίου ἐπινοηθέντα τεχνάσματα ὁλοκληρώσεως, 
ἛἝνα ἐξ αὐτῶν συνίσταται εἰς τὴν κροσπάθειαν ἀναγωγῆς τῆς προτεινο- 
µένης ἐξισώσεως εἰς ἄλλην ὁμογενῃ. Πρωτοτυκότερον εἶναι ἐκεῖνο κοὺ 
ὁ ἴδιος ὀνομάζει «ατά[είο ἀεῖία ἀῑπισσταία εραιαζίοης», δηλαδὴ «τέχνα- 
σµα τοῦ διχοτοµηµένου χωρισμοῦ», Ἡ ἐφαρμογὴ τοῦ τεχνάσµατος αὐτοῦ 
συντεληῖται εἰς τρεῖς φάσεις: α) "Ἡ ὁλοκληρωτέα ἐξίσωσις γράφεται οὔ- 
τῶς, ὥστε µία ὁμὰς ὅρων της, μετὰ πολλακλασιασμὸν ἢ διαίρεσιν ὅλης 
τῆς ἐξισώσεως μὲ κατάλληλον συνάρτησιν τοῦ ἀγνώστου, νά γίνεται όλο- 
κληρώσιµος, β) ᾿Εκτελεῖται ἡ ὁλοκλήρωσις καὶ τίθεται τὸ ἐξαγόμενον ἴσον 
πρὸς µίαν γνέαν ἄγνώστον, ἀπαλείφεται ὅ ἐκ τοῦ ἐξαγομένου µία ἐκ τῶν 
ἀρχικῶν μεταβλητῶν, Υ) ᾿Επί τῆς προκυπτούσης ἐξισώσεως ἑργαζόμεθα 
ὁμοίως κ.ο.κ. 

Ἔχοντιες κ.κ. τὴν ἐξίσωσιν : 

κ. ἄγ -|- κ 


ΥΕ ΤΕΕ (κ) ἁκ, 


θεωρήματα ὁλοκληρώσθως διατυτωθέντα ὑπὸ τοῦ Ἰωάννου Βειποωή {Α.Ε., 1719):Τὸ αὐτὸ 
ἔτος καὶ εἰς τὴν ἰδίαν πόλιν ἔδιδεν εἰς τὴν κυκλοφορίαν ἕνα ἄλλο ἔργον το Ὠὐνφυκί- 
σωες πια γεσαἰεέως, ὅπου μελατῆτοι τὸ Ἀέμα τῆς εὑρόσοως ἀπείρων µηνίσκων τετρα- 
τοπνσήµιον, ποὺ εἶχεν ἀπασχολήσει ἤδη τὸν Ἠηκοὸ { Βειπου, 


ΟΙ νέοι λογισμοί εἰς τὴν Ἱταλίαν καὶ Γαλλίαν . έι 


γράφομεν αὐτὴν ὡς ἑξῆς: 


ανν οκ πλ, 
πετεσς η μονά 
καὶ θέτοµεν : 
ἁ ὁὁ. 
ἡμέςς 4ρ 
ἐκ τῆς ὑκοίας 


᾽Απαλείφοντεος τὸ Υ εὑρίσκομεν : 
νο μι 
2 γ2ρ--1 
καὶ οὕτω αἲ μεταβληταί χωρίζονται. Ὁ τρόπος αὐτὸς ἐξετέθη ὑπὸ τοῦ. 
συγγραφέως διὰ πρώτην φορὰν εἰς τὴν "Εφημερίδα τῶν Λογίων τῆς Ἴτα- 
λίας (Τόμος ΧΧΙ, ΙΤ15) καὶ ἀνεκοινώθη προηγουμένως εἰς τὸν Βσγπατάίπο 
Ζεπάτπι, μαθηματικὸν καὶ ἀρχιεκόπτην τῆς ὑπηρεσίας ὑὁδάτων τῶν Ἔνε- 
τικῶν Κρατῶν (γεννηθέντα παρά τὴν Βτεισία τὴν Την ᾽Απρίλίου 1679, ἀπο- 
θανόντα εἰς Βενετίαν τὴν Ί1δην Μαΐου 1747) καὶ ὑπ αὐτοῦ εἰς τὸν Εαἰναία, 
ὁ ὁποῖος ἔκρινε τὸ τέχνασμα εὐφυέστατον καὶ ἐνεθάρρυνε τὸν συγγραφέα 
γἁ προχωρήσῃ τὰς ἐρεύνας του ἐπί τοῦ Βέματος ". 
Τρίτον τέχνασμα, ἐπινοηθὲν ὑπὸ τοῦ Βἰοσπή καὶ δυνάµενον νὰ χρη- 
σιμεύσῃ εἰς ὠριαμένας περιπτώσεις, συνίσταται εἰς τὸ νὰ θέσωµεν : 
κ: ΑΥΠ -- Β, 


ὅπου Α καὶ Β πρέπει νά ἐκλεγοῦν οὕτως, ὥστε νά ἐπιτυγχάνεται ὁ χωρι- 
σμὸς τῶν μεταβλητῶν. 

Εἰς τὸ Μέρος ΠΠ τῶν µαθηµάτων του ὁ Εἰοσκί πραγματεύεται περὶ 
διαφορικῶν ἐδισώσεων ἀνωτέρας τάξεως, ἀποδεικνύων ὅτι μερικά ἐκ τῶν- 
προηγουμένως ἐκτεθέντων τεχνασµάτων εἶναι ἀκόμη ἐφαρμόσιμα καὶ εἰς 
τὰς ἐξισώσεις αὐτάς. ᾿Εκθέτει περαιτέρω καὶ ὑποβάλλει εἰς κριτικὴν ἄλλα 
τεχνάσματα προταθέντα πρὸς τὸν αὐτὸν σκοκὀν, ὑπὸ διαφόρων µαθηµα- 
τικῶν τῆς ἐποχῆς του. 

520. Αἱ διαφορικαὶ ἐξισώσεις ἀποτελοῦν τὸ θέμα ἄλλων ἐργασιῶν 
τοῦ ἰδίου μαθηματικοῦ, ἀναγομένων εἰς ἐκοχὴν προγενεστέραν τῆς δηµο- 
σιέύσεως τῶν Μαθημάτων, περὶ τῶν ὁποίων ὠμιλήσαμεν ἀνωτέρω. 

5 Ελ. τὴν οὐ τούτου γραφεσὰν ἐπιστολήν ἀπὸ τὸ ᾿Αννόβερον τὸν Δεκέμβριον ΙΤ14 


καὶ δηµοσικυθεῖσαν ὄχι εἰς νὰ Μαιλεπιιείκς νο ΒοἨσβίοη τοῦ αἰναίς, ἀλλ’ εἰς τὴν σ. 416 
τοῦ Πρώτου Τόμου ον Απάντων τοῦ ]. ώση. 


-- [[κὶ ἂκ 


Πράγματι τὸ 1712 ἔλυσεν εἲς τὴν Εφημερίδα τῶν Λογίων τῆς Ἱπαλίας µε- 
ρικά προβλήματα σχετικὰ μὲ τὰς ἐπικέδους καμπύλας ποὺ ὁρίζονται ἀπὸ 
ἰδιότητας καμκυλύτητος, προβλήματα τὰ ὁκοῖα ἀξίζει ν᾿ ἀποκληθοῦν ϐε- 
μελιώδη καὶ τὰ ὁποῖα ἀπαιτοῦν ὁλοκλήρωσιν διαφορικῶν ἐξισώσεων δευ- 
τέρας τάδρως, Διά νὰ διατυπώσωµεν αὐτὰ ἀνέτως, ἃς ὀνομάσωμεν « τὴν 
ἀκτῖνά καμπυλότητος, : τὸ τόξον μιᾶς καμπύλης ἀναφερομένης εἷς καρτε- 
σιανὰς ἢ πολικάς συντεταγµένας (ρ,θ) καὶ ρ τὴν κροβολὴν τῆς ἀκτῖνος 
καμπυλότητος ἐπὶ τῆς ἀντιστοίχου πολικῆς ἀκτῖνος, Τότε αἱ ὑπὸ τοῦ 
Εἰοαή ὁλοκληρωβεῖσαι ἐξισώσεις γράφονται ὡς ἑξῆς : 
Γρ), τρ, εΞξίνγ). 


Τὰ κ αὐτοῦ ληφθέντα ἐξαγόμενα παρέμειναν εἰς τὴν ἐπιστήμην, καίτοι 
δὲν ἀναφέρονται ἐν συνδυασμῷ μὲ τὸ ὄνομα τοῦ Βἰεσαιί. Πρὸς ειµήν του 
πρέπει ἀκόμη νὰ σημειώσωμεν ὅτι ἡ ὑπ᾿ αὐτοῦ χαραχθεῖσα ὁδόὸς ὁδηγεῖ, 
καθ ὑπόδειξιν τοῦ ἰδίου, καὶ εἲς τὴν ὁλοκλήρωσιν ὅλων τῶν διαφορικῶν 
ἐξισώσεων τῆς μορφῆς: 

Πψ, γ. Υ)-0, 


τὰς ὁποίας ἐξήτασε πρῶτος εἰς τὴν γενικότητα. 

᾽Αποτελεῖ ἕνα σύστημα μὲ τὰ προηγούμενα τὸ κείµενον ἑνὸς ὑπομνή- 
µατος, ἀνακοινωθέντος ἀπὸ τοῦ ΤΤ15 εἰς τὸν Ζειάηαί, διά νά δηµοσισυθῇ 
εἰς τὴν Εφημερίδα τῶν Λογίων, ἀλλά ἐμφανισθέντος μόλις τὸ 1741 εἰς τὰ 
ΟσπαπιεπίπΠ τῆς Ακαδημίας τῆς Βολωνίας. ᾿Εκεῖ ὁ Βἰεςα!{ ἔδωσε τὸ ὁλοκλή- 
ῥρωμα τῆς ἀναλόγου ἐξισώσεως: ε-- 5], δηλαδὴ τὴν λύσιν σκουδαιοτάτου 
προβλήματος, καθ ὅσον πρόκπιται, μὲ σύγχρονον ὁρολογίαν, περὶ ἆνα- 
ζητήσεως τῆς καρτεσιανῆς ἐξισώσεως μιᾶς καμπύλης ἐκ τῆς συμηεοῦς 
της ἐδισώσεως (ἑφπαίίση Γπηηκέφυε]. 

Μεταγενέστερα: τελειοποιήσεις εἲς τὴν νεογενῆ θεωρίαν τῶν διαφορι- 
κῶν ἐξισώσεων ἐπετεύχθησαν ἀπὸ τὸν διαπρεκῇ βενετὸν µαθηµατικόν͵, κατά 
τὴν συμμετοχήν του εἰς µίαν διαµάχην, ἡ ὁποία ἀνέκυψεν ἐξ ἀφορμῆς ἑνὸς 
κενοῦ ὑφισταμένου εἰς τὰ Ρεἰπείρία τοῦ Νεκίοῃπ. Ὁ διάσημος ἑκεῖ- 
νος φυσικός. μαθηματικὸς καὶ ἀστρονόμος, ἀφοῦ ἀπέδειξεν ὅτι ἐὰν αἱ ερο- 
χναί τῶν κλανητῶν εἶναι κωνικαί τομαῖ ὁ νόμος τῆς ἠλιακῆς ἕλξεως θά ἐκ- 
φράζεται μὲ τὸν ἀντίστροφον λόγον τοῦ τετραγώνου τῆς ἀποστάσεως, ἔβε- 
βαίώσεν ἁπλῶς ἐν συνεχείᾳ ὅτι καὶ ἀνειστρόφως, ἐὰν ἰσχύῃ ὁ νόμος αὐτὸς 
τῆς ἕλξεως αἱ τροχιαὶ θά εἶναι κατ ἀνόγκην κωνικαί. 

᾽Απὸ μαθηµατικῆς ἀπόψεως τὸ πρόβλημα ἀνάγεται εἰς τὴν ὁλοκλήρω- 
σιν τῆς ἐπισώσεως 

-. μαπεας τς κα 


1 
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Ότι ἡ διαβεβαίωσις τοῦ Νενίοῃ ἀπήτει µίαν ἀπόδειξιν ἔθεσεν ἐπὶ 
τάπητος ὁ Ηειππαπη (ἰογηαίε εί Τειεγαί ἆ Παϊία, Τ.Π, 1110), ὁ ὁποῖος 
ἐπὶ πλέον ὑπέδειξεν ἕνα τρόπον διά νἁ συναρμολογηθῇ µία τοιαύτη. Ὅ 
Ἰωάννης Βεγπου]Η, λαβὼν γνῶσιν ἀπὸ τὸν ἴδιον τὸν Ηειπιαπη, ἐξέφερεν 
ἐπ᾽ αὐτοῦ μερικὰς κριτικὰς παρατηρήσεις (Μέπι. 4ε Ῥας, ΙΤ10) στηριζὀ- 
µενος ἐπὶ τῆς ὑκοθέσεως ὅτι τὸ ἀποτέλεσμα ἑστερεῖτο γενικότητος διὰ τὴν 
ἕλλειψιν τῶν σταθερῶν ποὺ εἰσάγει ἡ ὁλοκλήρωσις καὶ ἐξέθεσεν ἐν συνε- 
Χτίᾳ ἰδικήν του µέθοδον ἁπηλλαγμένην τοῦ ἑλαττώματος αὑτοῦ. 

᾽Αλλήά ἑνῆ ὁ ἨἩεγπιαππ εὗρεν ὀρθάς τὰς παρατηρήσεις τοῦ διδασκάλου 
του, ὁ Εοαή (ἱοσπάΙε εί Γεἰιεταί ἆ Ἱεαία, Τ. ΧΙΧ, Ι714) προσεπάθησε 
ν᾿ ἀποδείξῃ τὸ ἀβάσιμον αὐτῶν, ἰσχυριζόμενος ὅτι ἡ ἀπουσία τῶν σταθερῶν 
τῆς ὁλοκληρώσκως δὲν ἀκρωτηριάζει κατ᾽ οὐσίαν τὸ ἁποτέλεσμα. Ὁ Βετ- 
που! συμμορφούμενος πρὸς μίαν γενικὴν τακτικήν τῆς ἐποχῆς ἀπήντησε 
διά στόματος τοῦ ἀνεψιοῦ του Νικολάου(ο.1.Ι., Τ. ΧΧ., 1715), Εἰς τὴν ἁπάν- 
τησιν ἐκείνην ἐπισημαίνομεν τὴν παρατήρησιν ὅτι διὰ νά ὁλοκληρώσω- 
μεν τὴν ἐξίσωσιν : 

άκ - άγ -- 
ἀρκεῖ νά γράψωμµεν αὐτὴν ὑπὸ τὰς ἑξῆς δύο µορφάς: 
Χγ ἂκ πχν ἂν η 
γατα ο γν 


[γε-.ακ., [ γαλ. --ο 


ἛἘκτελοῦντες τώρα εἰς τὴν πρώτην τὴν ὁλοκλήρωσιν κατὰ παράγοντας εὖ- 
ρίσκοµεν 
(κ γα" --ν -- ν αἲ--κὃ) --- 
Ες] γδς-2.ὰκ Ε [γαρ όν) --ο- 


Λαμβανομένης δὺ τώρα ὑπ᾿ ὄψιν τῆς δευτέρας συμπεραίνοµεν : 

κ Υπ]. γὶ -- Υ γαἳ---χὰ -- « (σταθερά), 
ὡς ὁλοκλήρωμα τῆς δοθείσης διαφορικῆς ἐξισώσεως. Τὸ τέχνασμα τοῦτο 
ἀναφέρομεν ἐδῶ διότι θὰ ἴδωμεν πῶς ἐφηρμόσθη περαιτέρω ππυἰαῖς πη- 
ἵαμάί5 μὲ ἐπιτυχίαν εἰς ἄλλας περικτώσεις ἀκόμη πολυπλοκωτέρας. 

Εἰς µίαν ἀνταπάντησιν (0.1.1., Τ.ΧΧΙ, ΕΤ15) ὁ Κἰσςκιί καθιστᾷ γνωστὴν 
τὴν μέθοδόν του τῆς «ἀἰηνεσχαία κερατασίοπς», δηλαδὴ τοῦ διχοτοµηµένου 
χωρεσμοῦ τῶν μεταβλητῶν, καὶ ἀποκαλύπτει ὅτι ἀτόπως ὁ Ἰωάννης Βει- 
ποιΗ ἀποδίδει εἰς ἑαυτὸν τὴν ἀνακάλυψιν τῆς ὑπερβολικῆς σπείρας, καθ’ 
ὅσον εἶχε προηγουμένως εὐὑρεθῇ ὑπὸ τοῦ Ὑαήρηση, 
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Ὅπως βλέπομεν ἡ φιλονικία κατέληξε νὰ λάβῃ τόνους προσωπικούς, 
πρᾶγμα τὸ ὁποῖον μᾶς ἁπαλλάσσει τῆς ὑποχρεώσεως ν᾿ ἀσχοληθῶμεν κερισ- 
σότερον μὲ αὐτήν. Θά σημειώσωμεν µόνον ὅτι µία ἡχὼ τῆς διαμάχης αὐτῆς 
εὑρίσκεται εἰς τὰ Α.Ε. καὶ ὅτι, εἲς τὸ τέλος ἑνόὸς ἄρθρου ἐκεῖ δημοσιευομέ- 
νου ὑπὸ τοῦ Βἰοσκίί τὸν ᾿Ὀκτώβριον τοῦ 1723, ὁ μαθηματικός µας προέτεινε 
τὴν ἔρευναν τῶν συνθηκῶν ὁλοκληρωσιμότητος τῆς ἐξισώσεως, ἡ ὁποία 
ὑπὸ τήν γενικὴν µορφήν: 


.. ΕΛ ΒΥ - Ὀν --0, 


ὅκου Α,Β,Γ, δεδοµέναι συναρτήσεις τοῦ κ, ὀνομάζεται σήμερον ἐξίσωσις 
τοῦ Βἰοσαή, Εἴπομεν ἤδη (ὁ 496) ὅτι ὁ Δανιήλ, Βεγπου]ή ἔδωσε τὴν λύσιν εἰς 
τὸ πρόβλημα τοῦτο, πρῶτον µέσῳ ἑνὸς σκοτεινοῦ ἀναγράμματος ἐξ ἑκεί- 
νων ποὺ ἀπετέλουν συνήθειαν τῆς ἐποχῆς, ἔπειτα δὲ ἀναλυτικῶς, Τὸ ἀπο- 
τέλεσµα ἀπαντᾶται σήμερον εἰς ὅλα τὰ συγγράµµατα ἐπί τῶν διαφορικῶν 
ἐξισώσεων 10, 


631. ᾿Ακόμη καὶ εἰς ἄλλας περικτώσεις ὁ Βου ἠσχολήθη ἐπιτυχῶς 
μὲ εἰδικάς διαφορικάς ἐξισώσεις. Εἰς µίαν ἐργασίαν του ποὺ ἐκοινοκοίησεν 
εἲς τὸν 5ωσσὶ ὑπὸ χρονολογίαν 5 Μαρτίου 1712, ἐκ τῆς μελέτης του Ὀεί 
Μοιο ἀεὶ Ρεηάο]ί α Οκίὶοϊάε (Περί τῆς κινήσεως τῶν κυκλοειδικῶν ἔκκρε- 
μῶν) καὶ ὑπὸ τὴν κροὐπόθεσιν ὅτι ἡ ἀντίστασις τοῦ µέσου εἶναι ἀνάλο- 
ος τοῦ τετραγώνου τῆς ταχύτητος ἔλαβεν ἀφορμὴν νἁ ἐφαρμόσῃ τὴν 
μέθοδόν του τῆς αάἰηνεσχκία φεραγαΣίοπς» εἰς τὴν ἐδίσωσιν : 

Δ45 --- 49 ---- πω ας - μμ, 


ἐνῷ εἰς μίαν ἄλλην ἑργασίαν του «Επί τῶν νόμων τῶν ἀντιστάσεων, μὲ τὰς 
ὁποίας τὰ ρευστά µέσα ἐπιβραδύνουν τὴν κίνησιν τῶν στερεῶν σωμάτων» 
ἔἕλυσε τὴν ὁμογενῆ διαφορικὴν ἐδίσωσιν : 

----ΨὰΥ -ἕ- 2ιὰν --  υάα 


μὲ µίαν µέθοδον διάφορον τῆς ὑποδειχθείσης ὑκὸ τοῦ Μαπ[γεάϊ. 

Παρὰ τὸ γεγονὸς ὅτι αἱ διαφορικαἰ ἐξισώσεις ὑκῆρξαν τὸ πεδίον ἐκεῖνο 
εἰς τὸ ὁποῖον εἰργάσθη μὲ περισσοτέραν ἐπιτυχίαν, πρέπει νὰ τονίσωµεν 
ὅτι δὲν ὑπῆρξε τὸ μοναδικὀν ἔδαφος ποὺ ἐκαλλιέργησεν ὁ οσα, ᾿Εκεῖνος 
πράγματι ἐκενόησε μίαν µέθοδον διά τὸν ὑπολογισμὸν τοῦ ὁλοκληρώματος: 

κ) δα 
 ακμ-ΕΕκν Εν 
ἡ ὁποία σήμερον φαίνεται πολυπλοκωτέρα ἀπὸ ὅσον εἶναι ἀνάγκη, ἀλλά 
πρὸ δύο αἰώνων ἐθεωρεῖτο τόσον ἀξιόλογος, ὥστε ἡ Μαπα Οπείππα Άρης 
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τὴν περιέλαβεν εἰς τὸ ἔργον της Ππεήτυσίοπὶ Απαηηιιε (ὁ 526). ᾿Επὶ πλέον 
εἷς µίαν ἐπιστολήν του κρὸς τὸν δυστὶ ὑπὸ χρονολογίαν 5 Σεκτεμβρίου 1725 
ἠσχολήθη μὲ µίαν μικράν πλάνην τοῦ Νενίοη εἰς τὴν 1 ἔκδοσιν τῶν Ρ τί η- 
εἰρία διορθωθεῖσαν εἰς τὴν Η ἔκδοσιν, ᾽Αποδεικνύει ὁ Βἰοσα!{ ὅτι τὸ µετα- 
ξὺ καμκύλης καὶ τῆς ἐφακτομένης αὐτῆς εἰς ἕνα σημεῖον Ρ περιλαμβανό- 
µενον τμῆμα μιᾶς τεταγµένης ἀπείρως γειτονικῆς εἰς τὴν τεταγµένην τοῦ 
Ρ εἶναι ἀπειροστὸν δευτέρας τάξειος. 

Επειδή ὁ χῶρος δὲν μᾶς ἐπιτρέκχει νὰ ἐκταθῶμεν περισσότερον εἰς 
τὴν διαμνηµόνευσιν ὅλῶν τῶν πολυτίµων εὐρημάτων ποὺ ὑπάρχουν εἰἲς τὰ 
Απαντα τοῦ Βἰοαί, θά κλείσωμµεν ἐδῶ ὅσα εἴχομεν ὑποχρύωσιν ν΄ ἄνα- 
φἐρώμεν μὲ τὴν προσθήκην ὅτι ὀψφείλεται ἐπίσης εἰς αὐτὸν µία συμβολὴ 
οὐχὶ μικρᾶς ἀξίας εἷς τὸ πρόβλημα, ποὺ εὑρίσκετο εἰς τὴν ἡμερησίαν διά- 
ταξιν ἀπὸ τῆς ἐποχῆς τῶν Ὀεεςα τίς» καὶ Εεππιαί (Τόμος Π, ὃ 156), νὰ προσδιο- 
ῥισθοῦν δηλαδἡ αί ἀλγεβρικαί καμκύλαι τοῦ κατωτέρου δυνατοῦ βαθμοῦ 
αἱ ὁποῖαι πρέπει νά χρησιμοποιοῦνται εἰς τὴν λύαιν ἑνὸς Ὑεωμετρικοῦ 
προβλήματος δοβέντος βαθμοῦ. Πέραν τῶν διατυπωθεισῶν γενικῶν σκέψεων 
ὁ Εἰσσαιί ἔδωσεν ἐπίσης καὶ µερικάς ἐφαρμογάς αὐτῶν. 


522. Δύο τέκνα τοῦ Βἰοσαί ἠκολούθησαν τὰ ἴχνη τον ἔστω καὶ μὲ 
ἀποτελέσματα µικροτέρας ἀξίας, 

Πρῶτος εἶναι ὁ Ὑήποεησο, γεννηθείς εἰς Τοενίδο τὴν Την Ἰανοναρίου 
7101, Ενεγράφη εἰς τὸ Τάγμα τῶν Ιησουϊτῶν, ἐδίδαξε λογοτεχνίαν εἰς τὴν 
Ρκάσνα καὶ μαθηματικά εἰς τὴν Βολωνίαν, ἐδημοσίευσε δὲ διαφόρους ἐρ- 
γασίας του εἷς τὰ (οπιπκπίπΏ τῆς φελσιναίας ᾽Ακαδημίας!Ἱ, Διαλυβείσης 
τὸ 1173 τῆς ἑταιρείας εἲς τὴν ὁποίαν ἀνῆκεν ὑπὸ τοῦ Πάπα Κλήμεντος ΧΙΝ, 
ὁ Υίπσσπτο ἀπεσύρθη εἰς τὴν ἐν Τησνίκο πατρικὴν στέγην, ὅπου καὶ ἀπίθανε 
τὴν ΊΤην Ἰανουαρίου 1715, 

Η ἀξία του ὡς μαθημµατικοῦ προκύπτει σαφῶς ἀπὸ τὴν µελέτην δύο 
τόμων, εἰς τοὺς ὁποίους οὗτος συνεκέντρωσε τά κυριώτερα ὑπομνήματά του 
ἐπί θεμάτων μαβημµατικῶν καὶ φυσικῆς. ᾿Αποδεικνύουν πράγµατι αἱ ἐργασίαι 
του αὗταί ὅτι ἦτο ἐντελῶς ἑνήμερος τῆς μαθηματικῆς ἀναλύσεως κατὰ τὴν 
κρο-ευληριανἠν περίοδον αὐτῆς καὶ ὅτι ἡδυνήθη νά πλοντίση διάφορα κε- 
φάλαια τοῦ κλάδου τούτου μὲ ἴδικάς του συμβολάς, 

Πρᾶῶτος λόγου χάριν ἔδωσε τὸν ὁρισμὸν τῶν ὑπερβολικῶν συναρτή- 
σεών, ἀνεκάλυψε τὰς σχέσεις τῶν μὲ τὴν ἐκβετικὴν συνάρτησιν καὶ ἴδωσε 
τ’ ἀναπτύγματα αὐτῶν εἰς σειράς, χωρὶς νά παραλείψῃ νἁ ἐπισημάνῃ τὴν 
παρέµβασιν αὐτῶν εἰς τὴν ὁλοκλήρώωσιν τῶν ρητῶν αυναρτήσεων καὶ εἰς 
διάφορα ἄλλα ζητήματα μηχανικῆς καὶ φυσικῆς. Ἐπκὶ πλέον ἔλαβε ἐνερτὸν 
µέρος εἰς τὰς προσπαθείας κοὺ κατέβαλλον τότε οἱ μαθηματικοί διὰ νὰ έμβα- 
θύνουν εἷς τὸ νόημα τοῦ τύπου τοῦ λώοντος τὰς τριτοβαθµίους ἐξισώσεις 
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καὶ ὑπέδειξε μερικὰς νέας ἐξισώσεις αἱ ὁκοῖαι δύνανται νὰ λυθοῦν διά ριζι- 
κῶν. ᾿Ἠσχολήθη μὲ τὴν ὁλοκλήρωσιν τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων, µερικαὶ 
τῶν ὁποίων προήρχοντο ἀπὸ προβλήματα τῆς γεωμετρίας, 

Ἕνα ὑπόμνημα τοῦ Ἰωάννου Βοτηουίά τοῦ ἐνέπνευσε νέας θεωρίας 
γύρω ἀπὸ τὴν σύγκρισιν τῶν μηκῶν δύο καμπύλῶν, ἕνα ἄλλο δὲ ὀφειλόμενον 
εἰς τὸν Ηετπιαπη τοῦ ἐνέπνευσε μερικά τεχνάσματα χρήσιμα εἰς τὴν διερεύ- 
νησιν τῆς ἐξισώσεως τῶν κὠνικῶν τομῶν ἀναφερομένων εἷς καρτεσιανὰς 
συντεταγµένας. Τέλος ἐκεδύθῃ μετά ζήλου εἰς τὴν λύσιν τοῦ προβλήματος 
τῆς εὐθειοποιήσεως τῶν κωνικῶν τομῶν, ποὺ ἀποτελεῖ ὡς γνωστὸν τὸ κρο- 
οίμιον εἰς τὴν Βεωρίαν τῶν ἑλλεικτικῶν συναρτήσεων. 

᾽Αδιομνημόνευτα εἶναι ἐπίσης τὰ Μαθήματα ἀναλύσεως ί- 
εὔ{μίίοπες απαἰγίέοιε, εἰς δύο Τόμους, Βολωνία, Ι765- 67], τὰ ὁκοῖα συνέ- 
Ίβραψε μὲ τὴν συνεργασίαν τοῦ Οτοίαπνο δαἱαθἰαἱ (γεννηθ. εἰς ἕμογα τὸ 1131 
καὶ ἀποῦ. εἰς Βο]ορπα τὴν Ίην Ἱουλίου 1813], ὁ ὁκοῖος ἔδωσεν ἔπειτα µίαν 
σύνοψιν αὐτῶν (1776] εἰς τὰ ἰταλικά, 

ΟΙογάαμο εἶναι τὸ ὄνομα ποὺ ἐδόθη εἰς τὸν δευτερότοκον υἱὸν τοῦ 
Ίασορο Εἰοσή, ᾿Εγεννήθη ἐπίσης εἰς Τησνίκο τὴν 25ην Φεβρουαρίου 1709 
καὶ ἐκεῖ ἀπέθανε τὴν 20ἡἠν Ἰουλίου [79υ. Διανύσας ὁλόκληρον τὴν ζωήν 
του ὡς ἐλεύθερος στοχαστὴς δὲν ἔχει ἄλλα ἐπεισόδια ἄδια µνείας πλὴν 
ἐκείνων ποὺ ἐκπροσωποῦνται ἀπὸ τὰ δημοσικύματά τον. Μεταξύ ταύτων 
πολλά ἀναφέρονται εἰς τὴν µηχανικἠν καὶ τὴν θεωρίαν τοῦ ἤχου, ᾽Αλλὰ 
ἕνα ἄρθρον του ὑπὸ τὸν τίτλον αθεώρηµα; τὸ φανταστικὀν μηδέν δὲν δύνα- 
ται νὰ ταντισθῇ μὲ τὸ πραγματυκὀνν (Ὑπομνήματα τῆς Ἰταλικῆς 'Εταιρείας 
τῶν ᾿Ἐπιστημῶν, Τόμος ΙΥ, 1788) ἀποδεικνύει ὅτι δὲν ἀπέκλεισεν ἀπὸ τὰς 
μελέτας του τὰ καθαρά µαθηµατικά, Τέλος εἰς τὰ σύνορα μεταξὺ ἐπιστήμης 
καὶ φιλοσοφίας εὑρίσκεται µία ἄλλη ἐργασία του φέρουσα τἴτλον: «Ότι 
ᾗ µελέτη τῶν μαθηματικῶν δὲν εὐνοεῖ τὴν ἀπιστίανω (Σνλλογὴ Καλοχερᾶ, 
Τόμος ΧΧΝΙΗ, 775], 


(Ωμ (αε]ο Επρηανο 


523. Μία ἄλλη εὐγενής ἱταλικὴ οἰκογένεια κατέκτησε μεγάλην ὑπό- 
ληψιν εἰς τὴν περιοχἠν τῶν μαθηματικῶν κατά τὸν αἰῶνα κοὸ [στοροῦμεν. 
Τὸ πρῶτον ἐκ τῶν µελῶν της, μὲ τὸ ὁποῖον ὀφείλομεν ν᾿ ἀσχοληθῶμεν, 
εἶναι ὁ ΟἰσΗα «ατίο ἀς᾽ ΤοεςΜή αἱ Εαρπαπο. Ἐτεννήθη εἰς τὴν πόλιν 8ίκἰ. 
Ε/Α τὴν 26ην Σεπτεμβρίου 1682. Ἑσπούδασεν εἰς τὸ «σΗεκίο (Ἰεπιεπήπο 
τῆς Ρώμης. Εἰς ἡλικίαν 24 ἐτῶν καὶ χωρὶς καμµίαν βοήθειαν ἤρχισε νὰ 
μελετᾷ τὰ µαθηµατικά, ὠθούμενος ἀπὸ μερικὰς φράσεις τοῦ Μαιεῦιαης]ις 
(1638 - 1715) εἰς τὸ ἔργον του «Ἡ ζήτησις τῆς ἀληθείας», ἔκαμε δὲ τοναύτας 
προὀδους ὥστε συντοµώτατα ἔγινεν ἱκανός ὃν ἀνάληψιν πρωτοτύπων ἐρεν- 
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μελέτας του τὰ καθαρά µαθηµατικά, Τέλος εἰς τὰ σύνορα μεταξὺ ἐπιστήμης 
καὶ φιλοσοφίας εὑρίσκεται µία ἄλλη ἐργασία του φέρουσα τἴτλον: «Ότι 
ᾗ µελέτη τῶν μαθηματικῶν δὲν εὐνοεῖ τὴν ἀπιστίανω (Σνλλογὴ Καλοχερᾶ, 
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ληψιν εἰς τὴν περιοχἠν τῶν μαθηματικῶν κατά τὸν αἰῶνα κοὸ [στοροῦμεν. 
Τὸ πρῶτον ἐκ τῶν µελῶν της, μὲ τὸ ὁποῖον ὀφείλομεν ν᾿ ἀσχοληθῶμεν, 
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νῶν. Ἠρχισε ν᾿ ἀλληλογραφῇ μὲ τὸν Οπαπάί, καὶ κατόπιν μὲ τὸν Ίαςορο 
Εἰοσα καὶ τοὺς πατέρας ἵκεευτ καὶ Ἰασφμίἱετ. Θὐ ἴδωμεν δὲ ὅτι εἰς αὐτὸν 
ἑστράφη ὃὁ ἵαρταπβε, ἔτι Υεαρός, προκειµένου νά δημοσιεύση τὴν πρώτην 
του ἐργασίαν. Λαβώὼν κατ’ ἐξαίρεσιν τὴν ἄδειαν νὰ µελετήσῃ τὰ Ασία Ἐτο- 
ἀῑεοζαπι (τὰ ὁκοῖα ὡς πρωτότυπος ἔκδοσις χώρας διαμαρτυροµένων δὲν ἔπε- 
τρέπετο νά κυκλοφοροῦν εἰς τὰ Κράτη τοῦ Πονιίφηκος) ἠδυνήθη νὰ εἰσ- 
έλθῃ εἰς τὸ ρεῦμα τῶν μαθηματικῶν ἰδεῶν ποὺ εὑρίσκοντο ἐν ἐξελίξει 
ἐκτὸς τῶν ὁρίων τῆς Ἰταλίας, 

Τὸ 1721 ὁ Λουδοβίκος ΧΝ τὸν ἔχρισε κόμητα τοῦ βασιλείου του, Τὸ 
1745 ὁ Βενέδικτος ΧΙΥ, ὁ ὁκοῖος ἔτρεφε δι’ αὐτὸν ἀπεριόριστον ἐκτίμησιν, 
τοῦ ἔδεοσε τὸ προνόµιον γἁ προσθέση εἰς τὸ ἀρχικὸν ἐπώνυμόν του ἁἱ ΤουςΒί 
καὶ δεύτερον ἁἱ Γαμβπαπο ἐνῷ συγχρόνως τὸν προήγαγεν εἷἲς µαρκήσιον. 
Μετά τετραετίαν ὁ Βασιλεὺς τῶν δύο Σικελιῶν τὸν ὠνόμασε µαρκήσιον 
τοῦ ᾽Αγίου Ὀνορίου. Μὲ τὸν Νικόλαον Βεεπουἰ εἶχε µίαν φιλογικίαν, τῆς 
ὁκοίας δὲν ἠθέλησε νὰ παραμείνουν ἴχνη: εἰς τὴν δημοσιευθεῖσαν συλ- 
λογὴν τῶν ἔργων του. 

᾽Ανῆκεν εἰς τὴν Βασιλικὴν ᾿Ἀκαδημίαν τοῦ Λονδίνου καὶ εἰς τὴν ᾿Ακα- 
δηµίαν τοῦ Βερολίνου, ὅταν δὲ ἀπέθανε (18 Μαΐου 1766) ἦτο ὑπὸ ψήφισιν 
ἡ εἴσοδός του εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων. Μεγάλην φήµην τοῦ 
προσεπόρισαν αἱ ἔρευναί του ἐπὶ τοῦ ληµνίσκου, περὶ τῶν ὁποίων θά ὁμι- 
λήσωµεν κατωτέρω, Καὶ ἀκριβῶς διὰ τὴν διατήρησιν τῆς µνήµης τῶν 
σχετικῶν προσπαθειῶν τοῦ σοφοῦ ἀνδρὸς τὸ σχῆμα τῆς καμπύλης αὐτῆς 
ἐχαράχθη ἐπί τοῦ τάφου του μὲ τὰς λέξεις; «Όσο νεπιας β]οτίαν (Δόξα 
τῷ Θτῷ τῆς ἀληθείας). 

Ὁ υἱός του ἰσναππί Έτπποενοο ἐγεννήθη ἐπίσης εἰς τὴν πόλιν δἱα- 
Καμία τὴν Ίλην Ἰανουαρίου ΤΤ15 καὶ ἐνηγκαλίσθη τὸ ἐκκλησιαστικὸν στά- 
διον. Τὸ {132 ἔγινε κανονικὸς τοῦ καθεδρικοῦ ναοῦ τῆς κὀλεώς του καὶ μετὰ 
τριετίαν ἀρχιδιάκονος, Είναι συγγραφεὺς μιᾶς ἀνεκδύτου πραγµατείας ἐπί 
τῶν ἰδιοτήτων τῶν τριγώνων, τὴν ὁποίαν ἐνεπνεύσθη ἀπὸ συγγενῆ ἑργασίαν 
τοῦ πατρός του. Τούτου εἶναι εἰς τὴν πραγματικότητα ἔργον ἕνα ἄρθρον 
ἀποβλέπον εἰς ὑπεράσπισιν τοῦ πατρὸς δημόσιευθὲν τὸ 741 εἰς τὴν Συλ.- 
λογὴν τοῦ Καλογερᾶ. ᾿᾽Απέθανεν εἰς τὴν πόλιν τῆς γεννήσεώς του τὴν 
Ἰ4ην Μαΐου 1791, 


524, Ὁ Οἱμιο Οπείο Ἑαμπαπὸ ἠδραίώσε τὴν φήμην του ὡς ἀκμαίου 
μαθηματικοῦ μὲ τὴν δηµοσίενσιν σημαντικῶν ἐργασιῶν του ἐπὶ τοῦ ὅλο- 
κληρωτικοῦ λογισμοῦ εἰς τὴν Ἑφημερίδα τῶν Λογίωντῆς Ἱ- 
ταλίας καί εἰς τὴν Συλλογὴν τοῦ Καλογερᾶ, Μία ἐκ τῶν ἐργασιῶν 
τούτὼων ἀφορῇ τὸ πρόβλημα ποὺ ἐπρότεινεν ὁ Β. Ταγ]ος (ὁ 491], μὲ τὴν λύσιν 
τοῦ ὁποίου δὲν ἐθεώρησαν ἀνάξιον ἑαυτῶν ν᾿ ἀσχοληθοῦν κορυφαῖοι ἔπι- 


68 Ἱστορία αν Μαθηματικῶν 


στήµονες. ᾽Αλλ’ ἡ πρωτοτυπία τῆς σκἐψεώς του ἤρχισε νὰ διαγράφεται 
καθαρά, ὅταν εἰς τὴν ἀνωτέρώ “Εφημερίδα τῶν Λοτίων (Τόμος ΧΙΚ, ΙΤ14) 
ἐπρότεινε τὸ ἀκόλουθον πρόβλημα : «δίδεται µία διτετράγωνος ἀρχικὴ πα- 
ῥαβολὴ μὲ τὴν ἐδίσωσιν Υ--χ' ὡς καὶ ἕνα τόξον αὐτῆς. Ζητεῖται νὰ καβορι- 
αθῇ ἕνα ἄλλο τόξον τῆς ἰδίας τοιοῦτον, ὥστε ἡ διαφορἀ τῶν δύο τόξων νὰ 
εἶναι εὐθειοποιήσιμος», Οὐδεμιᾶς ἁπαντήσεως δοβείσης, ὁ ἀθλοθέτης ὁ 
ἴδιος παρουσίασε τὴν κλεῖδα τοῦ αἰνίγματος εἰς τοὺς Τόμους ΧΧΗ . ΧΧΙΥ 
(1715 - 16] τῆς ἰδίας ᾿Εφημερίδος ἀφήνων τοιουτοτρόκῶς καταπλήκτους 
τούς διαγωνιζοµένους, 

Προχωρῶν εἰς τὸν ὄρόμον τῶν ἐρευνῶν του ἀνεκάλυψεν ἕνα θεώρημα 
τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ (Ἐφημερίὶς Λογίων, Τόμος ΧΧΥΙ, 1716), τὸ 
ὁποῖον ὁδηγεῖ συγχρόνως εἰς εὐθειοποίησιν τῆς ἑλλείψεως, τῆς ὑπερβολῆς 
καὶ τῆς κυκλοειδοῦς καὶ προβαΐνων ἀκόμη περισσύτερον (Ἐφημερίς Λο- 
γίων, Τόμος ΧΧΙΧ, ΧΧΧ καὶ ΧΧΧΙΥ) ἐπραγματοποίησε νέα ἐπιτεύγματα 
ες τὴν εὐθειοποίησιν τοῦ λήµνίσκου, τὰ ὁποῖα μεταξὺ ἄλλων ἀπέδφιξαν 
ὅτι, διὰ τὰ τόξα τῆς καμπύλης αὐτῆς ὡς καὶ διά τὰ τόξα τῆς περιφερείας, 
ἡ διαίρεσις εἰς ἴσον ἀριθμὸν τμημάτων δύναται νὰ ἐκτελεσθῇ «μὲ κανόνα 
καὶ διαβήτην» ὁσάκις ὁ ἀριθμὸς τῶν τμημάτων εἶναι τῆς µορφής 2:3.3.4. Αί 
ὃν λόγῳ ἔρευναι τοκοθετοῦν τὸν Εάρπαπο μεταξὺ τῶν ἱδρυτῶν τῆς θεωρίας 
τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων. 

Ἐνθαρρυνθεῖίς ἀπὸ τὰς ἐπιτυχίας αὐτᾶὰς ἔστρεψε τὴν σκέψιν του 
τὴν κυβικἠν παραβολἠν (Ἐφ. ΓΛογίων, Τόμος ΙΧΧΧΙΠ, 1722), τὴν ἐνειλι- 
γμένην τοῦ ληµνίσκου, τὴν ἰσοσκελῇῆ ὑπερβολὴν καὶ τὴν ἕλλειψιν : 

χἳ - ο υὰ 
2 Έντα”, 
ἡ ὑποία ἀκόμη σήμερον φέρει τὸ ὄνομα τοῦ Εκεπαπο. 

Πολλαί ἐργασίαι του ἀφοροῦν µίαν κατηγορίαν καμπύλων ποὺ χαρα- 
κτηρίζονται ἀπὸ τὴν ἀκόλουθον ἰδιότητα: «Η γωνία ποὺ σχηματίζεται 
ἀπὸ τὰς χορδάς τὰς ἐκκορεπομένας ἐξ ἑνός σημείου μὲ τὸν ἄξονα εὑρίσκεται 
εἰς δεδοµένον λόγον μὲ τὴν γωνίαν ποὺ σχηματίζουν αἱ ἀντίστοιχοι κάθετοι 
μὲ τὸν αὐτὸν ἄξονα», Εἶναι αἱ καμπύλαι ποὺ ὀνομάζονται σήμερον «ἡμιτο- 
νοειδεῖς σπεῖραι», 

Εἰς ἕνα ζήτημα τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ ἀναφέρονται ἐπίσης ἄλλα 
γραπτά του, ἀποτελοῦντα µέρος τῆς πολεμικῆς του μὲ τὸν Νικόλαοσν Βετ. 
που. ᾽Αναγκαζόμεθα ὅμως νά περιορισθῶμεν µόνον εἰς τὸ νὰ σηµειώσω- 
μεν τήν ὕκαρξίν των καὶ νὰ κάµωμεν τὸ αὐτὸ καὶ δι’ ἄλλας ἐργασίας, αἱ 
ὁποῖαι τοῦ ἐξησφάλισαν ἐπίζηλον θέσιν μεταξὺ ἐκείνων ποὺ ἐφήρμοσαν μὲ 
ἐπιτυχίαν τοὺς φανταστικούς ἀριθμοὺς εἰς τὸν ὁλοκληρωτικὸν λογισµόν, 
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635. Ἕνα ἄλλο θέµα, τὸ ὁποῖον ὁ Εάββαβο ἐμελέτησεν ἀπὸ διαφόρων 
ἀπόψεων, εἶναι αἱ ἐξισώσεις 2ου, Ίου καὶ 4ου βαθμοῦ, διά τὴν λύσιν τῶν 
ὑποίων ἐπρότεινε νέα τεχνάσματα πολλοῦ λόγου ἄξια. Φαίνεται ὅτι ἡ 
στροφἡ τοῦ πνεύματός του πρὸς τὸ ἀντικείμενον αὐτὸ ὑκῆρδεν ἀποτέλο- 
σµα τῆς ἐκτενοῦς ἐργασίας του Γενικἡὴ θεωρία τῶν τεωμµε- 
τρικῶν ἀναλογιῶν,ἡ ὁποία πάλιν ἦτο καρπὸς τῶν μελετῶν του ἐπί 
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Τόμος ΧΧΧΥΠΙ, 1726). 

Ἡ ἐν λόγφ Θεωρία εἶναι πολύ περισσύτερον ἀξιόλογος ἀπὸ τὰ 
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καὶ εἰς τὴν ὁδὸν αὑτὴν εἶχε πρόηγηθη ὁ Ἰωάννης Βετπουμί ( 432). 
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5. Ὁ πρῶτος ποὺ τὸν ἠκολούθησεν εἰς αὐτὴν τὴν ὁδὸν ὑπῆρδεν, ὅπως εἴπομεν (ϐ 111], 
ὁ υἷός του Οἰσνκηπί Έταποεπου. 
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νοι καὶ περιγεγραμµένοι κλπ.) ποὺ ὑπεισέρχονται καὶ σήμερον κανονικῶς 
εἰς ὅλας τὰς πραγµατείας ἐπί τοῦ αὐτοῦ θέματος, 

Μεταξὺ τῶν ἀποτελεσμάτων εἰς τὰ ὁποῖα ἔφθασεν ὁ Εαρπαπο, σηµειώ- 
νοµεν τὴν σχέσιν: ΑΠ. Βς ΕΒΕ. ΓΑ ςΠ.ΛΗΒ-  Βς-ςΑ- ΑΒ, διὰ 
τετράδα σηµείῶν Α,Β,Γ,Ὀ ἐπ᾽ εὐθείας κειμένων, ἡ ὁποία φέρει συνήθως 
τὸ ὄνομα τοῦ δίοναπ, (1117 - 1185], παρὰ πᾶν δικαίώµα προτεραιότη- 
τος (6 617. 

᾿Αξίζει ἀκόμη νἡ γίνῃ λόγος περὶ τῆς γενικότητος τῶν συλλήψεων τοῦ 
συγγραφέως, πρᾶγμα ἀντιληπτὸν π.χ. ἀπὸ τὴν ἀκόλουθον διατύπωσιν: «Εἰς 
ὕλα τὰ τρίγωνα ΑΒς τῆς αὐτῆς βάσεως ΑΒ ἡμποροῦν νά ἠεωρηθοῦν άνα- 
ρίθµητα στοιχεῖα, ὅπως ἡ Ἰωνία τῆς ἀπέναντι κορυφῆς, τὸ ἀντίστοιχον 
ὕψος, ὅμοιαι συναρτήσεις τῶν πλευρῶν ΑΒ, ΑΓ κλα, 'Εὰν τώρα ἕνα ἐξ αὐτῶν 
εἶναι σταθερὀν τὰ ἄλλα διέρχονται ἀπὸ µέγιστον ἢ ἐλάχιστον ὅταν τὸ τρή- 
γώνον γίνεται ἰσόσκελές», 

Αί ἐν λόγφ θεωρίαι ἐνέπνευσαν ἐπίσης εἰς τὸν Ἑαρηδήὸο ἕνα κομψὸν 
πρόβλημα μεγίστου καὶ ἑλαχίστου τὸ ὁποῖον ἔλυσε μὲ παραβολὰς καὶ ὕπερ- 
βολάὰς ἀνωτέρου βαθμοῦ, ὡς καὶ µίαν νέαν µέθοδον λύσκως τῶν δευτερο- 
βαθµμίων ἐξισώσεων, Τέλος µύγαν ἀριθμὸν ὡποδείξκων τοῦ πυθαγορτίσυ 
θεωρήματος, αἱ ὁποῖαι µέχρι τῆς στιγμῆς διέφυγον τῆς προσοχῆς τῶν σνλ- 
λεκτῶν αὐτοῦ τοῦ εἴδους, 

Ἐκ τῶν τριγώνων ὃ Έασπαπο ἐπροχώρησεν εἰς τὰ ἁπλᾶ πολύγωνα, 
ἐκίκεδα καὶ ατρεβλά, Τοιουτοτρόκως ἤχβη εἰς τὴν ἁἀπόδειξιν τῆς ἆκο- 
λούβου σχέσεώς : 

(0ΑΝ -- ΟΛΑ... ΟΛ] ---(ΟΜι., - οΜβ--... - ΟΜ -- 


--ᾱ- (Ανλ) -- Αρλ) ή--.. - Ανλώ. 


ὕπου Αι Αγιοι. Ἆρ παριστοῦν τὰς κορυφάς τυχόντος πολυγώνου μὲ  πλευ- 
ράς, Μι Με... Μι τὰ κέντρα τῶν διαδοχικῶν κλευρῶν ΑΡΑ. Αγά... 
Αι Αι καὶ Ο σηµεῖον αἰήκιίρετον τοῦ διαστήματος, 

Τὰ κυριώτερα ἄρθρα ποὺ ἐδημοσίσυσεν ὁ Ἑαρπαπο καὶ ἄλλα ἀνέκδοτα 
συνεκεντρώθησαν ὑπὸ τοῦ ἰδίου εἰς δὺὀ τόµους, οἱ ὁκοῖοι εἶδον τὸ φῶς τῆς 
δηµοσιότητος τὸ 1720 ὑπὸ τὸν οτλον Ριοὐύσπομί πιασμιαἰεδε (Μαθηματι- 
καὶ ἐργασίαι). Ἐἰς τοὺς τόµους αὐτοὺς παραπύµπομεν τὸν ἀναγνώστην τὸν 
ἐπιθυμοῦντα νά γνωρίσῃ ὁλόκληρον τὸ ἔργον τοῦ διαπρεποῦς µαρκησίου. 
᾿Γὰν δὲ ἐπιθυμῇ περαιτέρω νά Ἰνωρίση καὶ τὰ πολεμικοῦ χαρακτῆρος 
κείµενα καὶ τὴν ἀλληλογραφίαν, βὰ τὰ εὕρῃ εἰς τὴν πρόσφατον ἔκδοσιν 
τῶν Απάντων του, Ἐν κατακλεῖδι θά σημειώσωμεν ὅτι εἰς ἀπόδειξιν 
τῆς ἀξιολογωτάτης συµβολῆς τούτου εἰς τὴν ἐπιαστήμην πολὺ περισσότερον 
πειστικοὶ ἀπὸ τοὺς ἰδικούς µας εἶναι οἱ λόγοι ποὺ ἔγραψεν ὁ Εμίετ, ὅταν ἡ 
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᾿Ακαδημία τοῦ Βερολίνου τὸν ἐπεφόρτισε νὰ συντάξη µίαν κριτικἠν γύρω 
ἀπὸ τὸ προαναφερθὲν ἔργον Βτούυδὶοαἱ πιδιεηδἱεῖνε. 


Ματία (πείαρα Αρηοσί 


5260. Τὰ μαθηματικά ἔργα ποὺ ἑξητάσαμεν ἕως τώρα, φέροντα εἰς 
πλῆρες φῶς τὴν κατάστασιν τῆς τελειότητος καὶ ἐξελίξεως εἰς τὴν ὁκοίαν 
εἶχεν ἀνέλθει ἡ ἀνάλυσις, κατέστησαν µοιραίως αἰσθητὴν τὴν ἔλλειψιν 
ἑνός διδακτικοῦ βιβλίου εἰς ἰταλικὴν γλῶσσαν δυναµένου νὀ χρησιμεύσῃ 
πρὸς µύησιν τῆς ἱταλικῆς νεολαίας εἰς τὸν τοµέα τοῦτον τῆς μαθημµατικῆς 
ἐπιστήμης, 

Εἰς κλήρωσιν τοῦ αἰσθητοῦ αὐτοῦ κενοῦ ἐπεδόθη μὲ ζηλον µία γυναῖκα, 
ἡ Μαπα Οµησίαπα Αρηςεὶ, γεννηθεῖσα εἰς τὸ Μιλᾶνον ἀπὸ διακεκριµένην 
οἰκογένειαν τὴν Ἰόην Μαΐου 1718. ᾿Επωφελουμένη τῶν συμβουλῶν τοῦ 


ΜΑΒΙΑ ΟΛΕΤΑΝΑ ΑΟΝΕΣΙ 


Ἰασορο Βἰοσκί καὶ τῆς βοηθείας ἑνὸς πρώην μαθητοῦ τοῦ ϱ. ΜαπΓεσΗΙ --- 
ὁμιλοῦμεν διὰ τὸν πατέρα Ἑαπιίτο Καπιρίηεή (γεννηθέντα εἰς Βτονσία τὴν 
Ι0ην Αὐγούστου 1651, ἀποθανόντα εἷς Μιλᾶνον τὴν Βην Φεβρουαρίου 1759] 
--"συνέγρανε καὶ ἐδημοσίευσε τὸ 174δ μὲ ἀφιέρωσιν κρὸς τὴν αὐτοκρά- 
τειραν Μαρίαν Τερέζαν τὸ βιβλίον [παιτιχίσαί Απαηώσίνε (Μαθήματα ἄνα- 
λώσεως), τὸ ὁποῖον καὶ τήν ἀνεβίβασε διὰ μιᾶς εἰς τὰ ἀετώματα τῆς φήμης, 
Ὁ Πρῶτος Τόμος τοῦ ἔργου τιτλοφορεῖται «᾿Ανάλυσις τῶν πεπερα- 
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σµένων ποσοτήτων» καὶ περιλαμβάνει ὅτι ἀκοτελεῖ εἰσαγωγὴν εἰς τὸν ἀπει- 
ροστικὀν λογισµόν, δηλαδὴ τὴν θεωρίαν τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων καὶ 
τὰ στοιχεῖα τῆς ἐπιπέδου ἀναλυτικῆς γεωμετρίας, Ὁ Λοὐτερος Τόμος περι- 
λαμβάνει τοὐναντίον τὸ σὐσιῶδες µέρος τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ, ῆτοι 
τὸν διαφορικὸν λογισμµόν, μὲ τὰς συνήθεις ἐφαρμογάς του ἀναλυτικάς καὶ 
γεωμετρικάς, τοὺς κανόνας ὑλοκληρώσεως καὶ τὰς διαφορικὰς ἐξισώσεις. 

Τὸ ἔργον δὲν διακρίνεται διὰ πρωτοτυπίαν, Γνωρίζομεν ἤδη ὅτι ἀκόμη 
καὶ ἡ καμπύλη ανεβεί» (ὃ 5314] εἶχεν ἐξετασθὴ καὶ ὀνομασθὴῆ πρὸ τῆς 
Αρπεσί, ᾽Αλλά τὸ ἔργον της ὑπερέχει κατά τὴν αὐστηρότητα τοῦ ὕφους καὶ 
τὴν διαύγειαν τῆς ἐκθέσεως, ὡς καὶ διὰ τὰς πολυαρίθµους καὶ πλήρεις 
ἐνδιαφέροντος ἐφαρμογάς. Διά τοὺς λόγους αὐτούς, ἂν καὶ ἀντεμετώπισε 
τὴν σύγκρισιν μὲ ἕνα διάσηµον ἔργον πού ἐδημοσίευσε τὸ αὐτὸ ἔτος ὁ 
Εωει (ὃ 555], τὸ βιβλίον τῆς Αρπετὶ ἐκρίθη κατὰ τρόπον τόσον εὐνοῖϊκόν, 
ὥστε νά διεγείρῃ εἷς μερικοὺς τὸν ἐνθουσιασμόν. Καὶ ἂς σημειωθῇ ἀκό- 
µη ὅτι ἡ εὐνοϊκὴ αὐτὴ ἐκτίμησις δὲν ἦτο ἐφήμερος, διότι τὸ 1715 ὁ Δεύ- 
τερος Τόμος ἐδημοσιεύθη µεταφρασμµένος εἰς τὴν Ἰαλλικήν, τὸ δὲ 1801 
εἶδε τὸ φῶς ἁγγλικὴ µετάφρασις γενοµένη ἀπὸ καιροῦ ὑπὸ τοῦ «στο, 
τὸν ὁποῖον ἐγνωρίσαμεν ἤδη (Τόμος Π], ὃ 459]. 

Μεταξύ τῶν ἐκδηλώσεων ἐπιδοκιμασίας, τὰς ὁποίας ἐδέχθη ἡ συγγρα- 
φεὺς προτοῦ ἀκόμη ἀποπερατώσῃ τὸ ἀξιέπαινον ἔργον της, ϐ ἀναφέρωμεν 
τὴν ἐκλογὴν της ὡς καθηγητρίας εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Βολωνίας, 
Ἰενομένην ὑπὸ τῆς Συγκλήτου (6 Σεπτεμβρίου 1150) καθ ὑπόδειξιν τοῦ 
πάπα Βενεδίκτου ΧΙΝ. ἸΑλλ' ἡ Αμρπεεὶ εἰς τὴν πραγματικότητα οὐδέποτε 
ἀνῆλβεν ἐπί τῆς ἕδρας. Εὐθὺς ὡς ἐτελείωσε τὴν ἐκούκωσιν τοῦ ἔργου της, 
ἐγκατέλειψε τελείως τὰς µελέτας καὶ προσεχώρησεν ὀὁριστικῶς εἰς τὴν ἆκα- 
ταµάχητον κλῆσιν, ἡ ὁποία τὴν ἔθελγεν ἀπὸ παιδικῆς ἡλικίας, ν᾿ ἀφιερωῦῇ 
δηλαδὴ ἐντελῶς εἰς ἔργα εὐποιῖας, ἀκὸ τά ὁποῖα καὶ τὴν ἀπέσπασε πλέον 
ὁ ἐπελθών θάνατος τήν θην Ἰανουασρίου 1109” 


μερος α. ΕΙΣ ΤΗΝ ΓΑΑΛΛΙΑΝ 
Κανιε! καὶ 64ὲ σα 


521, Μετὰ τὸν Βάνατον τοῦ Όκεςλήες καὶ τοῦ Γετπια, ἡ Γαλλία δὲν 
ἔδώσεν ἐπὶ ἀρκετὸν χρόνον μαθημµατικοὺς ἀναλόγου ἀναστήματος οὕτώς, 
ὥστε εἰς τὴν θεµελίωσιν τῶν νέων λογισμῶν δὲν εἶχεν ἄμεσον καὶ ἐνεργὸν 
ἀνήμιξιν. Ἐκ τῶν γάλλων γεωμετρῶν τῆς ἐποχῆς μερικοί ἐπεδόθησαν εἰς 

» Εἰς τήν ᾽Αμβροσιανήν Βιβλιοθήκην τοῦ Μιλάνου εὑρίσκονται συγκεντρωμένα εἰς 


14 Τόμους τὰ ὑνέκδστα κείµενα τῆς Αμπειὶ, µέταξὺ τν ὁποίων καὶ ἕνα ἐκτενές σχόλιόν 
της ἐπὶ πῶν Κανικῶν τομῶν τοῦ όε ΓΗὐρµεἰ, 
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ὥστε νά διεγείρῃ εἷς μερικοὺς τὸν ἐνθουσιασμόν. Καὶ ἂς σημειωθῇ ἀκό- 
µη ὅτι ἡ εὐνοϊκὴ αὐτὴ ἐκτίμησις δὲν ἦτο ἐφήμερος, διότι τὸ 1715 ὁ Δεύ- 
τερος Τόμος ἐδημοσιεύθη µεταφρασμµένος εἰς τὴν Ἰαλλικήν, τὸ δὲ 1801 
εἶδε τὸ φῶς ἁγγλικὴ µετάφρασις γενοµένη ἀπὸ καιροῦ ὑπὸ τοῦ «στο, 
τὸν ὁποῖον ἐγνωρίσαμεν ἤδη (Τόμος Π], ὃ 459]. 

Μεταξύ τῶν ἐκδηλώσεων ἐπιδοκιμασίας, τὰς ὁποίας ἐδέχθη ἡ συγγρα- 
φεὺς προτοῦ ἀκόμη ἀποπερατώσῃ τὸ ἀξιέπαινον ἔργον της, ϐ ἀναφέρωμεν 
τὴν ἐκλογὴν της ὡς καθηγητρίας εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Βολωνίας, 
Ἰενομένην ὑπὸ τῆς Συγκλήτου (6 Σεπτεμβρίου 1150) καθ ὑπόδειξιν τοῦ 
πάπα Βενεδίκτου ΧΙΝ. ἸΑλλ' ἡ Αμρπεεὶ εἰς τὴν πραγματικότητα οὐδέποτε 
ἀνῆλβεν ἐπί τῆς ἕδρας. Εὐθὺς ὡς ἐτελείωσε τὴν ἐκούκωσιν τοῦ ἔργου της, 
ἐγκατέλειψε τελείως τὰς µελέτας καὶ προσεχώρησεν ὀὁριστικῶς εἰς τὴν ἆκα- 
ταµάχητον κλῆσιν, ἡ ὁποία τὴν ἔθελγεν ἀπὸ παιδικῆς ἡλικίας, ν᾿ ἀφιερωῦῇ 
δηλαδὴ ἐντελῶς εἰς ἔργα εὐποιῖας, ἀκὸ τά ὁποῖα καὶ τὴν ἀπέσπασε πλέον 
ὁ ἐπελθών θάνατος τήν θην Ἰανουασρίου 1109” 


μερος α. ΕΙΣ ΤΗΝ ΓΑΑΛΛΙΑΝ 
Κανιε! καὶ 64ὲ σα 


521, Μετὰ τὸν Βάνατον τοῦ Όκεςλήες καὶ τοῦ Γετπια, ἡ Γαλλία δὲν 
ἔδώσεν ἐπὶ ἀρκετὸν χρόνον μαθημµατικοὺς ἀναλόγου ἀναστήματος οὕτώς, 
ὥστε εἰς τὴν θεµελίωσιν τῶν νέων λογισμῶν δὲν εἶχεν ἄμεσον καὶ ἐνεργὸν 
ἀνήμιξιν. Ἐκ τῶν γάλλων γεωμετρῶν τῆς ἐποχῆς μερικοί ἐπεδόθησαν εἰς 

» Εἰς τήν ᾽Αμβροσιανήν Βιβλιοθήκην τοῦ Μιλάνου εὑρίσκονται συγκεντρωμένα εἰς 


14 Τόμους τὰ ὑνέκδστα κείµενα τῆς Αμπειὶ, µέταξὺ τν ὁποίων καὶ ἕνα ἐκτενές σχόλιόν 
της ἐπὶ πῶν Κανικῶν τομῶν τοῦ όε ΓΗὐρµεἰ, 
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τὴν ἐξομάλυνσιν ἁπλῶς τῶν ὁδῶν ποὺ οἱ μεγάλοι ἐκεῖνοι διήνοιξαν, Τοῦ 
τύπου τούτου εἶναι -- ἐκτός τοῦ ε Γ Ηὐρίια] ---ὁ Ἰησουῖτης (ἰαυόε α- 
δυεἱ (γενν. τὸ [δ68, διδάξας εἰς τὸ Κολλέγιον τῆς ᾿Εταιρείας τοῦ Ἰησοῦ 
εἷς Λυών, ἀποῦθ. ἐκεῖ τὴν Ί2ην Απριλίου 1768], συγγραφεὺς ἑνὸς «οππνεῃ- 
ἐαίνε εὐγ ία Οἑοπέιπε ὃς Ὀκεσσίεςς (Σχόλια ἐπὶ τῆς γεωμετρίας τοῦ Όες- 
σας”, Λνών, ΤΤ10], δηµοσιευθέντος τῇ ἐπιμελείᾳ ἑνὸς συναδέλφου του, 
καὶ ἕνας ἄλλος ἐκκλησιαστικὸς Ίεαπ Ρα] όε μα (γενν. εἰς (πεζός 
τὸ 712, ἀποῦ, εἰς Παρισίους τὴν 2αν Ἰουνίου 176], εἰς τὸν ὁποῖον ὀφεί- 
λεται ἕνας τόµος, φέρων τὸν τίτλον: ἵεαρε ὁς [ Απαΐγες όε Όκεκςαπες 
Ρο ἀεοσανΠς 58Π5 Ἰὸ Ίσοους ὅν (αυ ἀἡτέτεπαςι Ἰες Βτορπείέν ου Αί- 
[ἐειίοπς ρήπείραίες ἂς Ἰ. {ρπε; πἐοπέέπίαυες ὁς {ους Ίες εμέ») (Ῥαπίς, 740). 
Τὸ ἔργον τοῦτο εἶναι μικρὀν τὸ δέµας, ἀλλά κατάµεστον ἀπὸ πρωτοτύπους 
ἰδέας καὶ εὐστόχους παρατηρήσεις, ᾿Επειδὴ ὁ συγγραφεὺς περιορίζεται εἰς 
τὰς ἀλγεβρικάς καμµκύλας, δὲν ἔχει ὡς ἐπὶ τὸ πλεῖστον ἀνάγκην (ὅκως δη- 
λοῦται καὶ εἰς τὸν τίτλον] τοῦ διαφορικοῦ λογισμοῦ. Εἰς τὰ δύο πρῶτα µέρη 
ἀσχολεῖται μὲ καμπύλας οἰσυδήποτς βαθμοῦ, εἰς τὸ τρίτον περιορίζει τὰς 
ἐρεύνας του εἰς τὰς κυβικάς. | 

Διά νά ἐξετάσῃ τὴν συμπεριφοράν μιᾶς καμπύλης εἰς ἕνα σημεῖον της, 
ὑποθέτει τοῦτο ὡς ἁρχὴν τῶν συντεταγμένων, ἀφοῦ δύναται γ΄ ἀναχθῇ πάν- 
τοτε εἰς τὴν περίπτωσιν αὐτὴν δι᾽ ἐφαρμογῆς τῶν τύπων ἀλλαγῆς συντε- 
ταγµένων ποὺ ἔχει ὁ ἴδιος πραγµατευθῃ προηγουμένως. Παραιτεῖται κατό- 
πιν τῆς ὑποθέσεως ὅτι αἱ συντεταγµέναι εἶναι ὀρθογώνιοι ἀποδεικνύων 
ὅτι ἐξ αὐτῶν (κ,γ) μεταβαίνει εἰς πλαγιογωνίους (σι) διά τύπων τῆς μορφῆς : 


χ--χ -- πα 
γ -- πι 


Χρησιμοποιεῖ κατόπιν τὸ γνώωστὸν παραλληλόγραμμον τοῦ Νεο, 
τὸ ὁποῖον ἀνάγει εἰς «ἀλγεβρικὸν τρίγώνον», διὰ νά προσδιορίσηῃ τὴν 
ὁμάδα τῶν ὄρων ἡ ὁποία ἐξισουμένη πρὸς τὸ μηδὲν χρησιμεύει εἰς ἀποκά- 
λυψιν τῆς φύσεως τοῦ ἐξεταζομένου σημείου τῆς καμπύλῆής, Σημειωτέον 
ἐν τούτοις ὅτι πρὸς τὸν σκοπὀν αὐτόν δὲν ἀρκεῖ πάντοτε (ὅκως σημειώνει 
καὶ ὁ Ει]ει] νὰ περιοριζώµεθα εἲς τήν θεώρησιν τῶν δύσ πρώτων ὄρων τῆς 
δοθείσης ἐξισώσεως, ὅπως ἐκ συστήµατος κάνει ὁ όε Όσα, 

Ὁ συγγραφεύς παρατηρεῖ κατόπιν ὅτι ἡ ἀνάλογος µελέτη τῶν κλάδων 
τοῦ ἀπείρου δύναται νά γίνη κατὰ παρόµοιον τρόπον καὶ μάλιστα δύναται 
ὁ δεύτερος ν᾿ ἀναχθῇ εἰς τὸν πρῶτον µέσῳ τοῦ μετασχηματισμοῦ: 


λα. -ο, ας ”--- 


1 
(τὸν ὁποῖον ἐχρησιμοκοίησεν ἤδη ὁ Νεπμιοπ]. 


74 Ἱστορία τῶν Μαθηματικών ι 

Τέλος ὁ ὃς Ὅμα ἀποδύεται εἰς τὸν κροσδιορισμὀν τῶν συνθηκῶν, ἵνα 
σημεῖον τυχόν τοῦ ἐπιπέδου εἶναι Κ-κλοῦν σημεῖον διὰ µίαν δοθεῖσαν 
καμκύλην, φθάνων τοιουτοτρόκως εἰς τὰς γνωστὰς 1/2 Κίκ -- Ι) συνθή- 
κας, χωρὶς ὅμως ν᾿ ἀποφύγῃ τὴν χρῆσιν τῶν παραγώγων. 

Σημειωτέον ἀκόμη, ὅτι διά νή κάµη ἁπαλοιφὴν τοῦ κ μεταξὺ δύο ἆλ- 
γεβρικῶν ἐξισώσεων : 

μκ) --ὐ, Εία) --, 

ὁ ὁόε Ονα ἀνατρέχει εἰς τὸν µέγιστον κοινὸν διαιρέτην τῶν δύο κολυσνύµων 


[κ) καὶ Ε(κ)’ ἰδέα µετρίας χρησιµότητος εἷς τὴν κρᾶξιν, ἀλλ) ὑψηλῆς θε- 
ωρητικῆς ἀξίας, ὅπως ἀπεδείχβη ὑπὸ γσωμετρῶν τῶν ἡμερῶν µας. 


Ώς Ἱαραγ 

528. Περίπου κατά τήν ἰδίαν ἐποχὴν ἔζησεν εἰς τὴν Γαλλίαν ἕνας 
άλλος μαθηματικός, ὁ ὁποῖας µἠή ὤν ἑνήμερος τοῦ νέου κροσανατολισμοῦ 
τῆς µαβηµατικῆς ἐπιστήμης, κατἐγἰνέτο ἀποκλειστικῶς εἷς τελκιοχοίησιν 
τῶν λογιστικῶν μεθόδων ἐπιλύσεως τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων μὲ ἀριθμη- 
τικούὺς συντελεστὰς καὶ εἰς ὑπολογισμούς γωνιῶν, Εἶναι ὁ Τῖνοπιας Εαπίει ἆς 
Ἱαμηγ. Γεννηθείς εἰς τὴν Ανών τὴν Την Νοεμβρίου 1661, ἐγένετο δεκτὸς 
εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων τὸ 1605 καὶ εἰς τὰ Μόπιοίτες τοῦ ἐνδόξου 
ἱδρύματος ἐδημοσίευσε τὸ καλύτερον µέρος τῶν ἔργων του. ᾽Απὺ τοῦ 16907 
µέχρι τοῦ 1714 ἐδίδαξεν ὑδρογραφίαν εἰς Βοςπείοτί καὶ κατόπιν κατέλαβε 
σηµαντικάς διοικητικὰς θέσεις εἰς τὴν πρωττύρυσαν ὅπου καὶ ἀπέθανε τὴν 
α2ην Αὐγούστου 1734. Συνηνιήθη μὲ τόν Γαἰδαίς εἴτε εἰς τὴν ὑπεράσπισιν 
τῆς ἰδέας ἐπικρατήσεως τοῦ δυαδικοῦ συστήµατος ἀριθμήσεως, εἴτε εἰς τὴν 
ἀνακάλυψιν τῆς γνωστῆς σειρᾶς ; 


τὴν ὁποίαν ἔπειτα ἀντικατέστησε μὲ ἄλλας ταχυτέρας συγκλίσεως, 

Διά τὸν ὑπολογισμὸν τῶν ριζῶν τῶν ἀριθμητικῶν ἐξισώσεων ἔκαμε χρῆ- 
σιν τῶν διαδοχικῶν διαφορῶν, τὴν θεωρίαν τῶν ὁποίων ἐκαλλιέργησε μὲ 
σταθερὸὀν ζῆλον, Ἔδωσε πρῶτος (Μέπι, ὁς Ῥκής, [705] κομψάς ἐκφράσεις 
σειρῶν διά τὴν εφκ καὶ τεµκ. Πρὸς διευκόλυνσιν τοῦ προσδιορισμοῦ τῶν 
γωνιῶν εἰσηγήθη (Μέῃι, όὲ Ραίε, 1724, 1125, 1727 καὶ 1729] διαφόρους µε- 
θόδους (ἐν μέρει στηριζοµένας ἐπί τῆς χρήσεως συνεχῶν κλασμάτων), αἱ 
ὁποῖαι, κατ αὐτόν, Έπρεπε ν΄ ἀποτελόσουν νέον κλάδον τῶν μαθηματικῶν 
ὑπὸ τόν τίτλον Γωνισμετρία, Εἶναι πρὸς τιµήν του ἡ ἐμπνευσμένη 
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διαπίστώσις, καίτοι δὲν ἔδωσεν εἷς αὐτὴν αὐστηράν ἀπόδειξιν, ὅτι ἡ εὖθειο- 
ποίησις τῆς περιφερείας δὲν εἶναι ἔἕργον δυνάµενον νά ἐπιτευχθῇ μὲ ἄποκλει- 
στικἠν χρῆσιν ἀλγεβρικῶν καμπύλων». 


Βεγπατά Τε Βογει εξ Ἐοπίονεε 


549. διὰ νὰ μάθουν τὸν ἀπειροστικὸν λογισμὸν οἱ Γάλλοι τῆς ἐποχῆς 
οἱ µὴ γνῶρίζοντες ξένας γλώσσας εἶχον εἰς τὴν διάθεσίν των ἐκτὸς τοῦ ἔργου 
τοῦ 1 ᾿Ἠὐρίια! καὶ τοῦ μετρίου πονήµάτος Τγαἰιέ 4ε οπ]εα! πιέργαϊ ρου 
[πίτο οαίίς ἡ ΓΑπαίνδε ἆςς ἱπ[πίπποπί ρεῖς ἆαπ Ματηπίς 4ς ΓΗὐρια) η (Ρα- 
πες, 1153], γραφέντος ὑπὸ τοῦ Ι..Α, Βουμαϊηνῆϊς (γενν. εἷς Παρισίους τὴν 
Πῖην Νοεμβρίου 1729 ἀποθ, ἐκεῖ τὴν λίην Νοεμβρίου 1811], τὰ ἔργα τοῦ 
Νεο, Μαοἰπυζη, δίοηε κλπ., ποὺ εἶχον δη, ὅπως εἴδομεν, μεταφρασθῆ 
εἰς τὰ γαλλικά. 

Ἐν πάση περικτώσει µίαν ἀπόδειδιν ὅτι καὶ εἰς τὰς ὄχθας τοῦ Σηκουάνα 
εὑὐρίσκετο ὑπὸ ζύμωσιν τὺ ἐνδιαφέρον διὰ τὰς ἰδέας, αἱ ὁποῖαι συνεκίνουν 
ἤδη τὴν ᾽Αγγλίαν καὶ τὴν Γερµανίαν, ἀποτελεῖ ἕνα ὀγκῶδες ἔργον τοῦ 
ὁποίου συγγραφεύς εἶναι ἕνας λόγιος, µέλος καὶ κατόπιν ἰσόβιος γραμμα- 
τεὺς τῆς γαλλικῆς ᾿Ακαδημίας κρὀὸ τῆς ὁκοίας ἀπήγγειλε µέγαν ἀριθμὸν 
Ἐγκοωμίων εἰς ἐκλικόντας ἐπιστήμονας, τὰ ὁποῖα ἀποτελοῦν µέχρι 
σήμερον σπουδαίαν κηγὴν πληροφοριῶν ἀξίων προσοχῆς. 'Ομιλοῦμεν διὰ 
τὸν Βετηαγά Ἰ.ς Βογει ας ΕοπίςπεΙὰς (γενν, εἷς Βουςη τὴν Είην Φεβρουαρίου 
Ι657, ἀποῦ. εἰς ἡλικίαν σχεδὸν 100 ἐτῶν εἰς Παρισίους τήν θην Ἰανουαρίου 
1117). Ὁ Εοπιειείίε ἀφοῦ διέτρεξε μετά προσοχῆς τὴν µαθηµατικἠν γραµµα- 
τείαν τῆς ἐποχῆς του, ἠσθάνθη ἑαυτὸν ἱκανὸν νά αυντάξη ἕνα κώδικα εἷς 
τὸν ὁποῖον νὰ ὑπακούῃ ἡ πλέον ἰδιότροκος καὶ ἐπανασιατικὴ ἰδέα ἀπὸ 
ὅσας πραγματεύονται τὰ μαθηματικά. Οὕτω ἐγεννήθη ἕνας τόµος ἐκ 548 σε- 
λίδων εἰς σχῆμα 4ον μὲ τὸν τίτλον Ἐ]έπιεπις ἆς Ἰα Οἑοπιέες ὁς Τ]η- 
Παί (Στοιχεῖα τῆς γεωμετρίας τοῦ ἀπείρου, Παρίσιοι, 1728]. ᾿Αλλ’ ὁ ἔχων 
τήν ὑπομονὴν νὰ διεξέλθη τοὺς σχοινοτενεῖς συλλσγισμούς του δὲν χρειά- 
ζεται πολὼν χρόνον διά νὰ διαπιστώσῃ ὅτι εἰς τελευταίαν ἀνάλυσιν ὁ Εοι- 
μεβείνε δὲν κάμνει ἄλλο ἀπὸ τοῦ νὰ δέχεται τὴν ὕκαρξιν ἐνεστωτικῶς ἀπεί- 
ρου ἀριθμοῦ, τὸν ὁποῖον παριστᾷ μὲ τὸ σύμβολον αν», καὶ νὰ πραγµατοποιῇ 
δι αὐτοῦ πράξεις, ὡς ἐάν ἐπρόκειτο περὶ συνήθους ἀριθμοῦ, μὲ τὴν µόνην 


. Ὁ ὁε [ακρη εἶναι ἐπίσης συγγραφεὺς ἑνός ὑπομνήματος μὲ τὸν Βαυμήσιον εἰτλον 
Μέυνοάς ρου γἐπουάπε ΙποέΓιαπισπι εἰ ἁαπε πιασέσε «υσπρίς επ ποπισιες επίσεα 
κι ο ἠόπε Ππόδιυγππέ κ! (Μέπα Ακπά, Ρατίε, 720). Ὁ Δανιήλ Βεπουη ὁμιλῶν τερἰ 
αὐτοῦ εἰς ἀπιστολὴν του πρὸς τὸν Επίογ (18 Δεκεμβρίου Ὦτη ἐδήλασεν: Εε η πες 
ας Ἱσδερε Ἰλοσε (Τίποες ἄλλο ἀπό κωνοὺς λόγους) (ΒΗ, Μωώλση, Σειρά Π, Τ. Υῃ, 106, 
5.41]. 
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Βεγπατά Τε Βογει εξ Ἐοπίονεε 
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τὸν Βετηαγά Ἰ.ς Βογει ας ΕοπίςπεΙὰς (γενν, εἷς Βουςη τὴν Είην Φεβρουαρίου 
Ι657, ἀποῦ. εἰς ἡλικίαν σχεδὸν 100 ἐτῶν εἰς Παρισίους τήν θην Ἰανουαρίου 
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Παί (Στοιχεῖα τῆς γεωμετρίας τοῦ ἀπείρου, Παρίσιοι, 1728]. ᾿Αλλ’ ὁ ἔχων 
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ρου ἀριθμοῦ, τὸν ὁποῖον παριστᾷ μὲ τὸ σύμβολον αν», καὶ νὰ πραγµατοποιῇ 
δι αὐτοῦ πράξεις, ὡς ἐάν ἐπρόκειτο περὶ συνήθους ἀριθμοῦ, μὲ τὴν µόνην 
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διαφοράν ὅτι διαγράφει γενικῶς τὸ αν" ὡς πρὺς τὸ α-.Ἡ ὅταν πια. Οὕτω 
ἀπὸ τὸν τύπον 
ρίρ ᾖ- 1κ2ρ -- !) 
μμ με. , 
ποὺ δίδει τὸ ἄθροισμα τῶν τετραγώνων τῶν κρώὠτων ρ φυσικῶν ἀριθμῶν, 
συνάγει ὅτι 
μ. -- 25 --... - ω.-----αἳ 


Διά τοῦτο αἲ κροσκάθειαί του γ ἀκοκαταστήση τὴν ὕπαρξιν τῶν ἀπεί- 
ρων καὶ τῶν ἀπειροστῶν πάσης τάξεως ἀνεγνωρίαθησαν ὡς ἑστερημέναν 
οἰασδήποτε ἀποδεικτικῆς ἀξίας, Εἰς ἡμᾶς ἑλλείπει ὁ χῶρος ποὺ ἀπαιτεῖται 
διά νὰ ἐπιχειρήσωμεν πλήρη ἀνάλυσιν τοῦ περὶ οὗ ὁ λόγος ἔργου ἸΑλ- 
λώστε τοῦτο ἔγινεν ἤδη ἀπὸ κάλαµον πολὺ ἀνώτερον τοῦ ἰδικοῦ µας, καὶ 
ἐννοοῦμεν τὸν ἆ Αἰεπισετί, εἲς τὸ ἄρθρον «Απειρον» τῆς Επογοορθάε 
ππέ(ποάίφως (ΤΠ, Ρκπίς, 1785) καὶ τὸν Γνωέκε εἰς ἕνα δοκίµιον, περὶ τοῦ 
ὁποίου θά ὁμιλήσωμεν κατωτέρω (8 619]. Ἑημειώνομεν µόνον ὅτι ὁ τόμος 
τοῦ Εοπισπείϊς κατῇλβεν ἀπὸ τὰ γεισώµατα τῶν βιβλιοθηκῶν ὅπου ἀνε- 
παύετα ἀπὸ πολλῶν δεκαετιῶν, ὅταν κατά τοὺς τελευταίους χρόνους τοῦ 
ΧΙΧ αἰῶνος αἱ ἔρευναι τοῦ (απίος ἔδωσαν ἀφορμὴν εἰς τὴν διάκρισιν µε- 
ταξύ «δωναμικοῦ ἀπείρου» καὶ «ἐνεστωτικοῦ ἀπείρου», 


530. Μεγαλυτέρας ὠφελείας διά τὴν ἐπιστήμην µας ὑπῆρξαν μερικα 
εἰδικαί ἐργασίαι γάλλων μαθηματικῶν, περὶ τῶν ὁποίων τώρα θά ὁμιλήὴ- 


Ο ΜΙσπεί Βοἰ]ε ἐγεννήθη εἰς Απιζετί (Αωνεγρηέ) τὴν 2ἱην Απριλίου 
Ι652, Εἰς ἡλικίαν 23 ἐτῶν μετέβη εἰς Παρισίους καὶ χωρἰς τὴν βοήθειαν 
οἰσυδήκοτε ἔγινε τόσον ἐπιδέξιος χειριστὴς τῶν ἀριθμῶν, ὥστε τὸ [682 
ἐπέτυχε νὰ λύσῃ τὸ ἀκόλουθον κρόβλημα ποὺ εἶχε προτείνει ὁ 1. Όπαπαπα 
(1640 « ΙΤΙΤ] «Νά εὐρεβοῦν 4 ἀριθμοί τοιοῦτοι ὥστε ἡ διαφορά δύο οἰωνδή- 
ποτε νὰ εἶναι τετράγωώνον, νἁ εἶναι δ᾽ ἐπίσης τετράγωώνον τὸ ἄθροισμα δύο 
τυχόντων ἐκ τῶν τριῶν πρώτων», ᾿Επὶ πλέον μάλιστα ἑνῷ ὁ προτείνων τὸ 
πρόβλημα ἰσχυρίζετο ὅτι δὲν ὑπῆρχον ἀριθμοί λύοντος τοῦτο μὲ ψηφία 
ὁλιγώτερα τῶν 50, ὁ Κοΐιε εὗρεν ἀριθμοὺς µόνον ἑπταψηφίους, 

Ἡ ἐπιτυχία αὐτὴ ὤθησε τὸν (οἱκεί νὰ τοῦ ἐκχωρήσῃ µίαν χρηµατι- 
κἠν βοήθειαν, ἡ ὁποία πολὺ γρήγορα ἔλαβε τὴν µορφὴν ἑτησίας τακτικῆς 
ἐπιχορηγήσρως, Τὸ 1685 ἐξελέγη µέλος τῆς ᾽Ακαδηµίας τῶν ᾿Επιστημῶν, 
Ὀλίγον ἔπειτα ὁ ὑπουργὸς [ οωνοίς τοῦ ἠνέθεσε κυβερνητικά καθήκοντα, 
ἐκ τῶν ὁποίων πολύ σύντομα παρητήθη διά ν᾿ ἀφοσιωθῇ ἐξ ὁλοκλήρου εἰς 
τὰς προσφιλεῖς του ἀλγεβρικᾶς µελέτας, 
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ΟΙ νέοι λογνσμοὶ εἰς τὴν Πταλίαν καὶ Γαλλίαν Ἴπ 


Τὸ ἔργον του Τττέ ἀ᾿Αἰρέὂες φέρει γρονολογίαν ἐκδόσεως 1690, Εἰς 
τὸ ἐργόν αὐτὸ ἐκτίθεται μεταξύ ἄλλων καὶ ἕνας ἀλγόριθμος διά τὴν λύσιν 
τῶν πρωτοβαθµίων ἐξισώσεων μὲ δύο ἁγνώστους, τοῦ ὁκοίου ἔδωσε κατόπιν 
ἀπόδειξιν (1699), ἀλλ᾽ ὑπὸ µορφἠν ἀρκετά σκοτεινήν, εἰς ἕνα ἄλλο μικρόν 
ἔργον του τιτλοφορούµενον Μέίλοάε ρου πἐφουάτς Ἰε5 Ἐαιαίίοης ἰπάδ- 
εεγπήηέες εξ ]Α]ρέῦτε (Μέθοδος λύσεως τῶν ἀπροσδιορίστων ἀλγεβρικῶν 
ἐξισώσεων]. 

Προικισµένος μὲ πνεῦμα κριτικὀν καὶ ἐριστικὸν ἤγειρε µομφάς κατὰ 
τοῦ ὨὈκρουγίες καὶ οὕτω παρεσύρθη εἰς φιλονικίαν μὲ τὸν όε ἰα Ηίΐτε, Εἶναι 
ἴσως ὁ μόνος μαθηματικὸς τῆς Γαλλίας ποὺ δὲν ἀνέκτυξεν ἐπιστολεκάς 
σχέσεις μὲ τὸν Ιεἰρπί7ζ. Τοῦτο ἐξηγεῖ ἴσως τὸ γεγονὺς ὅτι ὁ ἀββᾶς Οµα1οἱς, 
ὁ γιωοστός διουθωντὴς τῆς Γουγπα! ἄες Δςαναπίς, τὸν ἐξέλεξεν ὡς συστρατιώ- 
την εἷς τὴν ἐκστρατείαν τὴν ὑποίαν ἀνέλαβεν ἐναντίον τοῦ ἔργου τοῦ µαρ- 
κησίσυ 1. Ηὐρίίαίι ἐμφορούμενος ἀπὸ ἀθεράπευτον ἀντικόθειαν πρὸς πᾶν 
ὅτι εἶναι νέον͵ 

Τὰ ἐπιχειρήματα ποὺ ἐχρησιμοποίησεν ὁ Κος πρὸς τὸν σκοπὀν αὐτόν 
συνίστανται εἰς παραδείγµατα ἀρρήτων συναρτήσεων ἐπὶ τῶν ὁποίων φαί- 
νονται ἀντφάρμοστοι οἱ συνήθεις κανόνες τῆς διαφορίσεως. Διά νὰ δώσω- 
μεν µίαν ἰδέαν εἰς τὸν ἀναγνώστην θά ἤρκει ν᾿ ἀντιγράψωμεν µερικὰς σελί- 
δαςτῆς Ἱστορίας τῶν Μαθηματικῶν τοῦ Μοπιωεία (Νέα Ἔκδοσις, 
Τόμος Π, σ. ΠΠ ληφθείσας ἀπὸ χειρόγραφον τοῦ Ὑπιίρησα, ἀνδρὸς πρωτα- 
Τωνιστήσαντος µετά γενναιότητος ὑπὲρ τῶν νέων ἰδεῶν, ᾽Αλλ᾽ ἃς ἀφήσωμεν 
τὸν ἴδιον τὸν ἀναγνώστην νὰ προστρέξῃ εἰς αὐτὰς διὰ νὰ σημµειώσωμεν 
µόνον ἐδῶ ὅτι ἡ ᾿Ακαδημία τῶν Παρισίων, δυσηρεστηµένη διότι ἀκουσίως 
της µετεβλήθη εἰς ἔδραν τῆς ἔριδος, ἐξέλεξε τὸ 1701 µίαν ἐπιτροκήν, ἆπο- 
τελεσθεῖσαν ἀπὸ ἕνα μὴ µαθηµατικόὀν, τὸν Πατέρα Τῆοπιαε (σουγε (1650 - 
725), ἕνα ἀστρονόμον, τὸν 1. Ὀ. (ακεἰηί (1675 - 1712) καὶ ἕνα γεωμέτρην 
ἀρχαίου τύπου, τὸν Τα Ηΐπε, ἵνα διαφωτίση τὴν ᾿Ακαδημίαν ἐπί τῆς διαµά- 
χης. Αί ἐλαίδες ὅμως διεψεύσβησαν, διότι ἡ ἐπιτροκὴ ἐκείνη δὲν ἔφθα. 
σεν εἰς κανένα αυμπέρασμα. 

Σονεχίζων ὁ Ἐο]ς τὴν ἐπιθετικήν του τακτικὴν εὗρε νέον ἀντίπαλον 
ἓν τῷ προσώπῳ ἑνὸς ἄλλου μέλους τῆς Ακαδημίας, τοῦ ]. δαυσίη (6 534) καὶ 
τότε ὁ πατἠρ (Ίουγε ἀντικατεστάθη εἰς τὴν ἐπιτροπὴν ἀπὸ ἕνα µαθηµατικὸν 
καὶ ἀστρονύμον, τὸν πατέρα 1.Ρ. Βἰρποπ (1650 - 1725], ᾽Αλλὰ καὶ μὲ τὴν 
νέαν σύνθεσιν τοῦ δικαστηρίου µαταίως ἀνέμενεν ἡ ᾽Ακαδημία µίαν ὅρι. 
στικἠν ἑτυμητορίαν, τῆς νέας ἐπιτροπῆς περιορισθείσης εἰς ἀποδοκιμασίαν 
τοῦ τρόπου μὲ τὸν ὁποῖον ὁ Ἠοῖϊε ὑπετίθέτὸ κατὰ τῶν ἄλλων, Φαίνεται 
ὅτι τελικῶς ὁ Κοῇε κατέληξε ν΄ ἀναγνωρίσῃ ὅτι δὲν εὐὑρίσκετο πρὸς τὴν 
πλευράν τῆς ἀληθείας, διότι ἄφησε µόνον τὸν Οµοἷε εἰς τὴν συνέχειαν τοῦ 
ἀγῶνας. ᾿Αποθανόντος δὲ τοῦ τελευταίου (1707], ἡ διαμάχη ἔκλεισε μὲ ἀπο- 
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τέλεσµα νὰ υἱοθετήσουν οἱ γάλλοι μαθηματικοί τὰς ἀπόψεις τοῦ ὡς ΓΗδρ- 
μἱ, ὑπὲρ τῶν ὁποίων ἠἦτο καὶ ὁ 1 εἰναίχ. ο Βοῖϊε ἀπέθανε τὸ 1719. 


531. Τὸ ἔργον κοὺ τοῦ ἐδησφάλισε διακεκριµένην θέσιν εἰς τὴν ἴστο- 
ῥίαν τῶν μαθηματικῶν εἶναι τὸ προαναφερθὲν Τταιιέ ἀ᾿Α]μέῦνε, πλουσιώ- 
τατον εἰς γέας ἀπόψεις, εἰς τὴν διάδοσιν ὅμως τῶν ὁκοίων ἀντετίθετο ἡ 
σκοτεινἠ µορφἡ τῆς ἐκθέσεως. Σημµειώνομεν, πράγματι, ὅτι ἡ μνημονευθεῖσα 
ἀνωτέρω μέθοδος ἀπροσδιορίστου ἀναλύσεως πρωτοβαθµίων ἐξισώσρων 
μὲ δύο ἀγνώστους δὲν διαφέρει κατὰ βάθος πρὸς ἐκείνην ποὺ συνήγαγεν 
ἁργότερα ὁ Γαρταηρε (1736 - 18131) ἐκ τῆς θεωρίας τῶν συνεχῶν κλασμάτων. 
"λλλαι καινοτοµίαι σπουδαιότερα εἰς τὴν "Αλγεβραν τοῦ Βοίς ἀφο- 
ροῦν τὰς ἀλγεβρικάς ἐδισώσεις, τῶν ὁποίων τὸ δεύτερον µέλος ὑποτίθεται 
πάντοτε ἴσον πρὸς τὸ μηδέν, ἀλλά ὁ συγγραφεὺς ἀρέσκεται νὰ τὸ συµβολίζῃ 
μὲ τὸ γράμμα Θ. Οὕτω διά νἁ λάβωμεν προσεγγιστικὰς τιµάς τῶν ριζῶν μιᾶς 
ἀριθμητικῆς ἐξισώσεως, ὑπέδειξεν ὁ ἴδιος διὰ κρώτην φοράν ν᾿ ἀντικαθιστῷ- 
μεν τὸν ἄγνώστον μὲ δύο τιμάς τοιαύτας ὥστε νὰ δίδουν ἑτερώνυμα ἐξαγό- 
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τιμῶν τοῦ κ λαμβάνεται πάντοτε τὸ μηδέν, ἑνῷ ἡ ἄλλη προσδιορίζεται ἂν 
ὑποβάλωμεν τήν ἐδίσωσιν εἰς μετασχηματισμούς, μερικοί τῶν ὁποίων ἀνά- 
Ύονται εἰς τὸν Ψἱέίο. Ἔνας π.χ. συνίσταται εἰς τὴν µετατροπὴν τῶν συντε- 
λεστῶν εἰς ἀκεραίους, ἄλλος εἰς µεταβολἠν τῶν σημείων τῶν ριζῶν διὰ τῆς 
ἐναλλάὰξ µεταβολῆς τῶν σημείων τῶν ἰδίων αυντελεστῶν, καὶ ἄλλος εἰς 
ἀναγωγὴν τοῦ συντελεστοῦ ᾱ, τοῦ ἀνωτόρου βαθμοῦ ὄρου τῆς ἐξισώσεως εἰς 
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τυγχάνεται, ἐάν θέσωµεν κχ--]---γ, ὅπου 


8, 


Ε ὄντος τοῦ μεγίστου ἀρνητικοῦ συντελεστοῦ καὶ τοῦ α ἐκλεγομένου οὕτως 
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κριµένην θέσιν εἰς τὴν ἀνάλυσιν καὶ ἡ ὁποία σήμερον φέρει τὸ ὄνομα Θεὀ- 


Οἱ νέοι λογισμοὶ εἰς τὴν Ἰταλίαν καὶ Γαλλίαν το 


ρημα τοῦ Ῥο]]ς: αΜεταξὺ δύο διαδοχικῶν ριζῶν τῆς ἐξισώσεως Γ(κ]--6 
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ἡ παρατήρησις ὅτι ἡ διαφορὰ Γκι) ---ἴἴκε) εἶναι διαιρετὴ διὰ τοῦ Χι--κι καὶ 
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πάντοτε πραγµατικἡ καὶ ὑπάρχουν κραγµατικαί δύο ὅταν ὁ π εἶναι ἄρτιος, 


532. Ὁ Εοῖις δὲν ἐφησύχασε μὲ τὴν πολεµικήν του ἐναντίον τῆς 
ἐννοίας τοῦ ἀπείρου, ἡ ὁποία παρὰ ταῦτα ἐἠριάµβευσεν, ἀλλὰ ἐφιλοδό- 
ξησε ν' ἀσκήσῃ κριτικἠν εἷς τὰς ἰδέας τοῦ Γλδυσα Γιος δημοσισύων ἕνα ὑκό- 
µνημα ὑπὸ τὸν τίτλον Εκλαϊτοἰαφεπιεπίς ϱυΓ | οοηφιτισίος ὁες ἐρα] ές 
(Διευκρινήσεις ἐκὶ τῆς φύσεως τῶν ἰσοτήτων, Μέπι, ἀὲ ΓΑοπά., {17. 
1700). Διά νά ἐνημερώσωμεν τοὺς ἀναγνώστας µας περὶ τοῦ µέρους ἑκεί- 
νου τῆς ΕέοαιέιΏς, τὸ ὁποῖον ἔλαβεν ὡς στόχον τῆς κριτικῆς του ὁ Ποια, 
ὑπενθυμίζομεν ὅτι ἡ γεωμετρική µέθοδος τοῦ Ώονοκγίςα διὰ τὴν λύαιν μιᾶς 
ἀλγεβρικῆς ἐξισώσεως φίκ)--θ συνίσταται εἰς τὸ νἁ δεχθῶμεν µίαν βοη- 
θητικὴν ἀλγεβρικὴν ἐδίσωσιν Πχ, γ)--0, τὴν ὁποίαν νὰ µετασχηματίσωμεν 
εἰς ἄλλην Είὰ, Υ)'-0 λαμβάνοντες ὑπ' ὄψιν τὴν δοθεῖσαν, Τὸ θέμα τότε 
ἀνάγεται εἰς τὸν προσδιορισμὀν τῶν κοινῶν σηµείὼν τῶν δύο καμπύλων 
κ, η)” καὶ Είκ, γ)---0, 

Ὅ τεωµέτρης λοικόν, περὶ τοῦ ὁποίου ὁ λόγος, παρετήρησεν ὅτι, 
δεδομένης τῆς αὐθαιρέτου ἐκλογῆς τῆς βοηθητικῆς ἐξισώσεως, ἐνδέχεται 
νὰ παρουσιασθοῦν ὠρισμένα φαινόμενα, τὰ ὁκοῖα ἑλαττώνουν τὴν χρησι- 
µότητα καὶ περιορίζουν τὴν δύναμιν τῆς καρτεσιανῆς µεβόδου. Δύνανται 
πράγματι νά (πεισέλθουν λύσεις ξέναι (τοῦτο ἀκριβῶς συμβαίνει ἤδη εἰς 
τὴν λύσιν μιᾶς κυβικῆς ἐξισώσεως µέσῳ δύο κωνικῶν τομῶν) καὶ ἡμπορα 
νὰ συµβῇ νά εἶναι ἀδύνατος ἡ ἀνακάλυψις κάποιας πραγµατικῆς ρίζης. 

Τοῦ τελευταίου τούτου ὁ οῆς δὲν ἐπιτυγχάνει νὰ εὕρῃ δι πολ ν, 
διότι ἀγνοεῖ τὰς ἐννοίας τῶν φανταστικῶν σημείων καὶ ἀκόμη ὅτι ἡ ἐνοῦ- 
σα δύο σηµεῖα φανταστικἁ δύναται νὰ εἶναι εὐθεῖα πραγματική, Κατά τὴν 
διάρκειαν τῶν ἐρουνῶν του αὐτῶν ἀπεδείχθη ἄπειρος εἰς τὴν παράστασιν 
τῶν ἐξισώσεων μέσῳ συντεταγμένων καὶ ἁδαὴς µέχρι τοῦ σηµείου νὰ μὴ 
δύναται ν᾿ ἀνακαλύψῃ ὅτι ἡ δευτεροβάθµιος Μίσωσις ποὺ εἶχε πρὸ ὀφθαλ- 
μῶν παριστῇ δύο εὐθείας καὶ ὅτι µία ἄλλη τεταρτοβάθμιος καριστῇ δύο 
παραβολάς, 


Είναι ὅμως πρὸς ἔκαινόν του ἡ µεγάλη οἰκειότης του μὲ τὰς ἂρνη- 
πκὰς τιμᾶς τῶν συντεταγμένων καὶ ἡ ἐπιδεξιότης του εἰς τὸν προσδιο- 
ρισμὀν τοῦ σχήµατος τῶν ὑπ' αὐτοῦ ἐξεταζομένων καμπύλων. Πρός τιμήν 
του ἐπίσης εἶναι ὅτι συνέβαλεν εἰς τὴν τελειοποίησιν τῆς θεωρίας τῶν 


λε) Ἱστορία τᾶνν Μαθτμιατικῶνν 


ἀριθμῶν, λαμβανοµένου ὑπ᾿ ὄψιν ὅτι εἰς τὴν προαναφερθεῖσαν ἔκδοσιν 
τοῦ 1617 ἀποδεικνύει µερικάς ἰδιότητας ἀριθμῶν, ἕκαστος τῶν ὁποίων 
εἶναι ἄθροισμα δύο τετραγώνων, Τάς ἰδιότητας αὐτᾶς ἐπανεῦρε κατόπιν 
καὶ ὁ Εμίετ, χωρὶς νὰ γνωρίζῃ τὰς σχετικὰς ἐρεύνας τοῦ Κοῖῖε, 


Ρίεενε Ὑαείσπον 
καὶ μερικοὶ σύγχρονοί του 


633. ᾿Επέστη τώρα ἡ στιγµἠ ν᾿ ἀσχοληθῶμεν μὲ ἕνα µαθηµατικόν, 
τὸν ὁποῖον συνηντήσαµεν ἤδη προηγουμένως (ὔ 516) ὡς ἀντίπαλον τοῦ 
Ψγαα καὶ τοῦ Οταπάϊ, τουτέστι τὸν Ρίεττε Ὑπήμασυ. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς 
Οχεα τὸ 1654 καὶ προὠρίζετο ὑπὸ τῆς οἰκογενείας του ν᾿ ἀκολουθήσῃ τὸ 
ἐκκλησιαστικὸν στάδιον. Καὶ δὲν ἠρνήθη μὲν νά περιβληθῇ τὸ σχῆμα, 
ἀλλ ἀφ᾿ ὅτου ἐμελέτησε τὸν Εὐκλείδη ἑστράφη πρὸς τὰ μαθηματικά, 
εἰς τὰ ὁποῖα ἑκέτυχς νὰ ἐπιφέρη μόνος του ἀξιολόγους προύδους, 

Τὸ 1686 µετεκόμισεν εἷἲς Παρισίους, ὅπου ἔγινεν ἀμέσαωας γνωστὸς 
καὶ συµκαθὴς ἀπὸ µίαν ἐργασίαν του Ῥεο]εί ἀ᾽ υπε Νουγείίε Μέολαπίᾳυς 
(Σχέδιον νέας μηχανικής), τὴν ὁποίαν ἀφιέρωσεν εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν τῶν 
Ἐπιστημῶν. Ταύτης ἔγινε µέλος τὸ 1688, ὅτε ἀκριβῶς καὶ ἐκλήβη νά ὅν- 
δάξη εἰς τὸ Κολλέγιον Μασκήμ, ᾿Αργότερα τοῦ ἐδόθη ἐπίσης µία ἔδρα εἰς 
τὸ Βασιλικὸν Κολλέγιον. 'Ὑπῆρξεν ἕνας ἀπὸ τοὺς πρώτους Ὑάλλους µα- 
θηµατικούς, οἱ ὁποῖοι ἐξετίμησαν κατὰ βάθος τὴν ἀπειροστικὴν ἀνάλυ- 
σιν καὶ ἀκριβῶς ἡ στάσις του αὐτὴ ὑκῆρξεν ἡ αἰτία τῆς φιλονικίας του μὲ 
τὸν Κος, 

Συνῆψεν ἐπιστημονικὴν ἀλληλογραφίαν μὲ τοὺς φωστῆρας τῆς ἔπο- 
χῆς του, Ηνγμεπ» καὶ Τεἰδαῖα, καὶ ἀπέθανε τὴν 22αν Δεκεμβρίου 1723, ἀφή- 
νων τὰ χειρόγραφά του ὥς κληρονοµίαν εἰς τὸν Εοπίεηεϊίς, ὁ ὁποῖος ἐπε» 
µελήθη μιᾶς νέας ἐκδόσεως, ἐντελῶς ἀναβρωρηθείσης, τῆς Μηχανι- 
κῆς, τοῦ ἔργου δηλαδή ἐκείνου ἐπὶ τοῦ ὁποίου κυρίως στηρίζεται ἡ φήμη 
τοῦ Ὑαιρπον, 

Γνώστης τέλειος τῆς ἐκιστήμης τῆς ἐποχῆς του ἔγραψε τὰς Σκέψεις 
ἐπὶ τῶν ὑπεραπείρων διαστημάτων τοῦ πας (πέ- 
Πέτίοπς ευ: ες εσρποςς ρίως ου Ἰω[πίς ὧς Ἠωϊές, Μέπι. ἂς Εαν, 1710), 
τῶν ὑποίων γνωρίζοµεν ἤδη (ὁ 516) τὸν σκοπὸν καὶ τὸν ἀντίκτυπον (ἐπί- 
σης Α.Ε. ᾿Απριλ. 112). Ὁ Ὑαήρπου ἐξήγησε τὸ παράδοξον φαινόμενον, 
εἰς τὸ ὁποῖον ἐνέπεσεν ὁ ἄγγλος γεωµέτρης, ἀναπτύσσων περίπου τὰς θεω- 
ρίας ποὺ χρησιμοποιοῦνται καὶ σήμερον πρὸς τὸν αὐτὸν σκοκὀν. 

Χαρακτῆρα ἐποικοδομητικῆς κριτικῆς ἔχει ἐπίσης ἕνα ὑπόμνημα 
τοῦ αὐτοῦ συγγραφέως τιτλοφορούµενον Ληπτέαι προφυλάξδεις 


λε) Ἱστορία τᾶνν Μαθτμιατικῶνν 


ἀριθμῶν, λαμβανοµένου ὑπ᾿ ὄψιν ὅτι εἰς τὴν προαναφερθεῖσαν ἔκδοσιν 
τοῦ 1617 ἀποδεικνύει µερικάς ἰδιότητας ἀριθμῶν, ἕκαστος τῶν ὁποίων 
εἶναι ἄθροισμα δύο τετραγώνων, Τάς ἰδιότητας αὐτᾶς ἐπανεῦρε κατόπιν 
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Ρίεενε Ὑαείσπον 
καὶ μερικοὶ σύγχρονοί του 
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εἰς τὰ ὁποῖα ἑκέτυχς νὰ ἐπιφέρη μόνος του ἀξιολόγους προύδους, 

Τὸ 1686 µετεκόμισεν εἷἲς Παρισίους, ὅπου ἔγινεν ἀμέσαωας γνωστὸς 
καὶ συµκαθὴς ἀπὸ µίαν ἐργασίαν του Ῥεο]εί ἀ᾽ υπε Νουγείίε Μέολαπίᾳυς 
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Συνῆψεν ἐπιστημονικὴν ἀλληλογραφίαν μὲ τοὺς φωστῆρας τῆς ἔπο- 
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κῆς, τοῦ ἔργου δηλαδή ἐκείνου ἐπὶ τοῦ ὁποίου κυρίως στηρίζεται ἡ φήμη 
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Γνώστης τέλειος τῆς ἐκιστήμης τῆς ἐποχῆς του ἔγραψε τὰς Σκέψεις 
ἐπὶ τῶν ὑπεραπείρων διαστημάτων τοῦ πας (πέ- 
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τῶν ὑποίων γνωρίζοµεν ἤδη (ὁ 516) τὸν σκοπὸν καὶ τὸν ἀντίκτυπον (ἐπί- 
σης Α.Ε. ᾿Απριλ. 112). Ὁ Ὑαήρπου ἐξήγησε τὸ παράδοξον φαινόμενον, 
εἰς τὸ ὁποῖον ἐνέπεσεν ὁ ἄγγλος γεωµέτρης, ἀναπτύσσων περίπου τὰς θεω- 
ρίας ποὺ χρησιμοποιοῦνται καὶ σήμερον πρὸς τὸν αὐτὸν σκοκὀν. 

Χαρακτῆρα ἐποικοδομητικῆς κριτικῆς ἔχει ἐπίσης ἕνα ὑπόμνημα 
τοῦ αὐτοῦ συγγραφέως τιτλοφορούµενον Ληπτέαι προφυλάξδεις 


Οἱ νέοι λσγιαμοὶ εἲς τήν Ἱπαλίαν καὶ Γαλλίαν Ἡ 


κατὰ τὴν χρῆσιν τῶν ἀπείρων σειρῶν (Ριόσπωίοας ἃ 
Ρτεπάτε ἆθης [μ.αρο ες οωίες ἵπ[ιπίες, Μέπι, ὃς Ῥατς, ΤΤ15], σκοκὺς 
τοῦ ὁποίου ἠτο ν᾿ ἀποδειξη ἄτοπον τὴν σειράν τοῦ Ογππάί (ὁ 5111: 


---- μα μωμα ας ο μα 


ὁρμώμενος ἐκ τῆς διακιστώσεως ὅτι αἵ σχέσεις : 


α- Ὁ α” αἲ 
ὑφίστανται ἀποκλειστικῶς εἰς τὴν περίπτωσιν καθ ἣν α 3», Προσθέτει 
δὲ ὁ Ὑππβρποα ὅτι τὸ αὐτὸ δὲον νά λεχθῇ καὶ διά τὸ ἀνάπτυγμα εἷς σειράν 
τοῦ | τ (4 --- Ρ)". ᾿Ὁπόθεν φαίνεται νά ὑποφώσκει ἡ ἀνάγκη ἀναγνωρίσεως 
τῆς συγκλίσεως τῶν σειρῶν πρὸ πάσης ἐφαρμογῆς αὐτῶν, 

Διά νὰ δικκολύνῃ τὴν κατανύησιν τῆς Απαΐγνε ἆςς ἰηΓἱηϊπιεηί ρε: 
τοῦ 4ὲ | Ηὐρίίαἱ ἔγραψεν ἐκ αὐτῆς εὐφυέστατον σχόλιον μὴ στερούµενον 
κρωτοτύπων ἰδεῶν, τὸ ὁποῖον εὐρεθὲν εἰς τὰ κατάλοικα, ἐδημοσιεύθη μετὰ 
τὸν θήνατόν του, 

Ἡ εωμετρία τελικῶς ὀφείλει εἷς αὐτὸν µίαν µέθοδον διπλασιασμοῦ 
τοῦ ἀριθμοῦ τῶν ἰδιαζουσῶν καμπύλων (Μέπι, ὁς Ραής, 04]. Γεωμετρι- 
κῶς ή μέθοδος αὕτη συνίσταται εἰς µίαν εἰδικὴν κατασκευήν, ἀναλυτικῶς 
δὲ εἷς τὴν ἀντικατάστασιν τῶν καρτεσιανῶν συντεταγμένων εἰς τὴν ἑξί- 
σωσιν μιᾶς καμπύλης ὑπὸ τῶν κολικῶν καὶ ἀντιστρόφως Τοιουτοτρόκως 
ἔφθασεν εἰς νέας ἀξιοσημειώτους καμπύλας, µερικαί τῶν ὁποίων εἶχον 
ἤδη ἐν ἀγνοίᾳ του ἐξετασθῆ καὶ ἀπὸ ἄλλους' ἀρκεῖ ν᾿ ἀναφέρωμεν ὡς πα- 
ῥράδειγμα τὴν λογαριθµικὴν σπεῖραν. 


63. Προχωροῦντες εἰς τὴν ἱστορικήν µας ἐπισκόκησιν ἀκαντῶμεν 
δύο ἄλλους ἐπιστήμονας, οἱ ὁποῖοι ἐπέφεραν εἰς τὴν ἀνάλυσιν τοῦ ἀτεί- 
ρου μερικὰς ἀξίας λόγου τελειοποιήσεις. 

Πρῶτος εἶναι ὁ Γοφερίι δααἱπ, ὁ ὁποῖος γεννηθείς τὸ 1659 εἰς τὰ περίχω- 
ρα τῆς Ἠ αλομαίτα ἐγκατέλπιψε τὴν οἰκογενειακήν θρησκείαν τοῦ δναµαρτυ- 
ῥοµένου, ἐπιτυχὼν οὕτω µίαν τακτικὴν ἐχιχορήγησιν ἐκ µέρους τοῦ Άου- 
δοβίκου ΧΙΥ καὶ µίαν ἔδραν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν ᾿Επιστημῶν, Εἰς Πα- 
ῥισίους, ὅπου ἐγκατεστάθη, ἀπέθανε τὴν Όδην Δεκεμβρίου ΤΤ11. Ἐκ τῶν 
διαφόρων ὑπομνημάτων τὰ ὁποῖα ἀνεκοίνωσεν εἷς τὴν ᾽Ακαδημίαν ἀξίζει 
νά Ἱίνῃ ἐδῶ μνεία τοῦ φέροντος τίτλον. Παρατηρήσεις ἐπὶ μιᾶς 
ἰδιαζούσης περιπτὠσέως τοῦ γἐνικοῦ προβλἡμα- 
τος τῶν ἑφαπτομένων (Μέπι ὁς ΓΑσφά., ΤΤ16 καὶ 1721], διότι 
ἀναφέρεται ὑκεῖ ὅτι εἷς τὴν Απηΐγσε ὃς Ππ[πίπισπις Βεϊς τοῦ 4ς ΓΗδ- 
ρίίαἱ µαταίως ϐ' ἀναζητήση ὁ ἀναγνώστης μίαν ἐδήγησιν τοῦ γεγονύτος 
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8) Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ὅτι εἲς Ένα κολλακλοῦν σημεῖον καμκύλης ἡ ὑφακτομένη παρουσιάζεται 
ὑπὸ µὐρφὴν ἀόριστον, μὲ συνέπειαν τὴν ἀδυναμίαν προσδιορισμοῦ τῆς 
ἀντιστοίχου ἑφακτομένης. Μὲ μακροὺς λόγους καὶ πολυάριθμα παραδεί- 
γµατα ὁ δαυτίη ἐξηγεῖ τὸ φαινόμενον καὶ διδάσκει τρόπον νά ὑπερνικη- 
θἡ ἡ δυσκολία, 

Προηγουμένως (1701] εἰς τὴν Ἰουγπαί ἆςς δςλναπί” εἶχε παρατηρήσει 
ὅτι µία αἰχμὴ (οιερί5] ἀποτελεῖ µερικὴν περίπτώσιν διπλοῦ σημείου. Ἡ 
Επωρία τῶν ἐπιπέδων καμπύλων ἔβαινε βραδέως ἀλλὰ συνεχῶς τελειο- 
κοιουμένη. 

Ὀψείλεται ἀκόμη εἰς τὸν δαμείη µία μέθοδος εὐθειοποιήσεως κυκλι- 
κοῦ τόδσυ (Μέπι, 4ὲ Ρατίς, 720], ἡ ὁποία, ἂν δὲν τιμᾶται ἀπὸ κατασκευα- 
στικῆς πλευρᾶς, ἔχει τὸ προσὸν ὅτι παρουσιάζει τὸ µῆκος τοῦ κυκλικοῦ 
τόξου ὡς ὅριον δύο συγκλινουσῶν τάξεων μεγεβῶν, 

Ὁ δεύτερος ἐκ τῶν μαθηματικῶν ποὺ ἀνεφέρθησαν ἀνωτέρω εἶναι 
ὁ μἱς (-ατπέ, ὁ ὁποῖος ἐγεννήθη εἰς (Ἰοίοπιαίπε τὴν 26ην Ιουλίου 1663 
καὶ προὠρίζετο ὑπὸ τοῦ πατρός του διὰ τὸ ἐκκλησιαστικὸν στάδιον. Αν- 
τετάχθη ὅμως μὲ τὴν δικαιολογίαν, ὅτι δὲν ὀθεώρει ἑαυτὸν ἄξιον τοιαύ- 
της τιμῆς. ἘἙγκατεστάθη εἰς Παρισίους καὶ ὑποστὰς τὴν ἐπίδρασιν τοῦ 
Μαιευταμςίνε ἑστράφη πρὸς τὴν φιλοσοφίαν καὶ τὰ μαθηματική καὶ ἔπε- 
δόθη εἰς ἰδιωτικὴν διδασκαλίαν. Κατώρθωσε νἁ ἐφελκύσῃ τὴν εὔνοιαν 
τοῦ ὙαΠβποῃμ, ὁ ὁκοῖος καὶ τὸν εἴσήγαγεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρν- 
σίων. Εις τὰ Μέπιοίτες τῆς ᾿Ακαδημίας ἐδημοσίευσε διαφόρους ἐργασίας 
ἐπί τῆς εὐθειοποιήσεως ἢ τοῦ τετραγωνισμοῦ εἰδικῶν καμκύλων (καυστι- 
κῶν καὶ καρτεσιανῶν φύλλων]. ἸΑλλ᾽ ἡ ἀξιολογώτέρα ἐργασία του εἶναι 
ἡ φέρουσα τίτλον Μέι]νοάε Ρους Ἰα Ἀπόπατς ὧςι δάσος», Ἰα ὨὈεηείοη 
ὁες εοϊίάςς, Ίεωτς οσπίτος ἆς ρεσαΜίεις, 4ε ρετουκείση σὶ α᾿οεοϊ]ας(ἶομ5ῖ (α- 
τί, 1700] ” καὶ ἡ ὁποία τὸν τοκοθετεῖ μεταξὺ τῶν πρώτων γάλλων, οἱ ὁ- 
ποῖοι ἐκαλλιέργησαν τὸν ὁλοκληρωτικὸν λογισµόν. ᾽Απέθανεν εἷἲς Παρι- 
σίους τὴν Πίην "Απριλίου 1711. 


536. Βαθύτερα εἶναι τὰ ἴχνη ποὺ ἀπετυπώθησαν εἰς τὰς ἀκριβεῖς ἐπι- 
στήµας ἐκ τῶν ἐργασιῶν τοῦ Απιοίπ Ῥατεπί (γεννηθ. εἲς Παρισίους τὴν 1όην 
ἕκπτ. 1666 καὶ ἀποῦ. ἐκεῖ ἀπὸ εὐλογίαν τὴν 26ην Σεπτ. 1116). ᾿Ακὸ τήν βιο- 
γραφίαν αὐτοῦ ποὺ ἔγραψεν ὁ Εοπίεπεί!, καίτοι χαρακτηριζοµένην ἀπὸ 
ὕρους πολὺ µετρηµένους, προκύπτει ὅτι ἦτο χαρακτῆρος κατωτέρου τῆς 
διανοίας του. ἐκ τοῦ ὁποίου καὶ ἑξηγεῖται ὄνατί ὁ Ἰωάννης Βετπου[ί τὸν 
ἀπεκάλεσε «Πσπιο κά επ γρεπάµση παίωνν 

᾽Απὸ τὰ ἔργα του, ποὺ συνεκεντρώθησαν εἰς τρεῖς μικροὺς τόµους 
ὑπὸ τὸν τίτλον Ἔρευναι εἰς τὰ μαθηματικὰ καὶ τὴν φυ- 


. τοῦ ἐρίου τοῦτου ὑπάρχει καὶ δευτέρα ἔκδοσις ἀνανωρημένη, 


Οἱ νέσι λογισμοί εἰς τὴν Ἱπελίαν καὶ Γαλλίαν .α1 


σικήν (Κεςμετοπες ἆς Μαιπέαμιφυες οἱ όε Ρηγώφυε], μᾶς ἐνδιαφέρει 
εἰδικῶς τὸ τιτλοφορούµενον Περί τῶν ἰδιοτήτων τῶν ἐπι- 
φανειῶν καὶ τῶν ἐφαπτομένων ἐπιπέδών των (ΏΌες πί- 
[εείίοπ5 ἆςς »µιίασςς οἱ 46 ἔεισα ρίαπς (πηρεσία), τὸ ὁποῖον καὶ ἀνεκοινώθη 
εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν τῶν ᾿Επιστημῶν τὴν 21ην Αὐγούστου 1709, διότι ἐκεῖ 
διδάσκεται διὰ πρὠτην φορὰν ἡ διὰ καρτεσιανῆς ἐξισώσεως παράστασις 
μιᾶς ἐπιφανείας, 

Ὁ συγγραφεὺς διὰ νά ὁρίαῃ ἀναλυτικῶς μίαν ἐπιφάνειαν ποθβέτει 
ὅτι δίδεται ἐπίπεδον Π, ἐκ αὐτοῦ µία εὐθεῖα γ καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς ἕνα σημεῖον 
Ο. Θεωρεῖ τώρα τυχὸν σημεῖον Ρ τοῦ χώρου καὶ τὸ προβάλλει εἰς Ν ἑἐκὶ 
τοῦ Π, κατόπιν κροβάλλει τὸ Ν ἐπί τῆς εὐθείας τ εἷς Μ. Τότε οἱ τρεῖς ἀ- 
ριθμοί ποὺ μετροῦν τὰ τρία τµήµατα ΟΜ, ΜΝ, ΝΡ εἶναι αἵ συντεταγµέναι 
κ, }, Ἰ, τοῦ σημείου Ρ. Μὲ τοὺς ἀριθμοὺς αὐτούς λαμβάνει τὴν ἀναλυτικὴν 
παράστασιν (ἐφμδίίός αρεοε]ς) μιᾶς σφαίρας μὲ δοθὲν κέντρον καὶ 
δοθεῖσαν ἀκτῖνα, κατόπιν δὲ προσδιορίζει τὸ ἐφαπτόμενον ἐπίπεδον εἰς 
τυχὸν σημεῖον Ρ. Τοῦ ἐπιπέδου τούτου δὲν δίδει ὁρισμόν, ἀρκούμενος εἰς 
τὴν διαισθητικἡἠν ἔννοιαν αὐτοῦ, ἀλλὰ δίδει κατασκευἠν µέσῳ τῶν ἔφα- 
πτοµένων εἰς Ρ εἰς δύο γραμμάς διερχοµένας διὰ τοῦ σημείου τούτον καὶ 
ἐπί τῆς σφαίρας κειµένας. 

Προσαβέτομεν ὅτι ἑθεώρῃσε καὶ διηρεύνησε τὰς ἐξισώσεις : 

Υ (αἳ -- κἨ κ, 

}(αἳ -- 2) -: 53, 
ἀνατρέχων εἰς τὰς τοµάς τὰς παραγοµένας ἐπί τῶν ἀντιστοίχων ἐἔπιφα- 
νειῶν ὑπὸ ἐπικέδων καταλλήλως ἐκλεγομένων, Τέλος, ἀνεξαρτήτως ἀπὸ 
τὸν Ντεπ (Τόμος Π, ὃ 350), ἀπίδειδε τὴν Τένεσιν τοῦ µονσχώνου ύπερβο- 
λοειδοῦς ὑπὸ μιᾶς εὐθείας στρεφοµένης περὶ σιαθερὀν καὶ ἀσύμβατον 
πρὸς αὐτὴν ἄξονα,. 

Εἰς συμπλήρωσιν τῶν ὅσων εἴπομεν διά τὰς ἐργασίας τοῦ Ῥατεπί, θὰ 
προσθέσωµεν ὅτι ἐδημοσίευσεν εἰς τὰ Μόέπιοίσες ἄε Ῥατίν τῶν ἑτῶν 1708 
καὶ 1700 ἄλλην ἐργασίαν του ἐπὶ μιᾶς νέας ἰδιότητος τῆς 
κυκλοειδοῦς καὶ ἄλλην ἐπί τοῦ κροβλήματος: Εὐρεῖν οἱαδ ή- 
ποτε στερτετὰ ἴσα κατ ἐπιφάνειαν καὶ ὄγκον κρὸς 
µίαν καὶ τὴν αὐτὴν σφαῖραν, 

"Αγιος µνείας ἐκ µέρους µας εἶναι ἐπίσης ὁ Ηεπι ΡΗοἱ (γενν, εἰς Α- 
Γαπιοπ τὴν 12ην Μαΐου 1693, ἀποθ. ἐκεῖ τὴν 2Την Δεκεμβρίου 1771], παρὰ 
τὸ γεγονὺὸς ὅτι τὸ μεγαλύτερον µέρος τῆς ζωῆς του ἀφιέρωσεν εἰς τὴν κρα- 
κτικἠν δραυλικήν, χάρις εἰς ἕνα ὑπόμνημά του τὸ ὁκοῖον ὑπὸ τὸν τίτλον 
Τετραγωνισμὸς τοῦ ἡμίσεος μιᾶς καμκύληςκαλου- 
µένης συνοδοῦ τῆςκυκλοειδοῦς (Οµαάταιυτς «μπε εουτῆς 


δα Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


µρρεϊέο Ἰα ϱοπιρᾶβϱε ὁς ἵα Ογο]οιάς) ἐδημοσιεύθη εἰς τὰ Μέπιοίτες τῆς 
᾽Ακαδημίας τῶν Παρισίων τὸ 1724. Σκοκὸς τῆς ἐργασίας αὐτῆς εἶναι ὁ 
τετραγωνισμὸς τῆς ἡμιτονοειδοῦς, ἀλλά διὰ νἁ φθάση ἑἐκεῖ ὁ Ρηοί ἄνα- 
τρέχει εἰς τὴν κυκλικὴν στερεὰν ἔλικα α«καμκύλην διπλῆς καμπυλότητος, 
ἢ µίαν τῶν καμκύλων τῶν χαρασσομένων ἐπὶ τῶν καμπύλων ἐπιφανειῶν 
τῶν στερεῶν». Εἰς τὴν φράσιν αὐτὴν ἀπαντᾶται διὰ πρώτην φοράν ὁ τε- 
Χνικὸς ὄρος «γραμμὴ διπλῆς καμπυλότητος», ὁ ὁποῖος καὶ ἐπέπρωτο νὰ 
παραμείνη µόνιμον κτῆμα τῆς ἐπιστήμης. Μὲ προφητικὴν διαίσθησιν 
ὁ Ρήοι κροσθέτει ὅτι πρόκειται περὶ σχημµάτών τὰ ὁποῖα «θὰ γίνουν µίαν 
ἡμέραν ἀντικείμενον ἐρεύνης τῶν γπωμετρῶν», Θὰ ἴδωμεν μετ’ ὀλίγον κῶς 
ἕνας συμπατριώτης του ἔκαμεν ἔργον τὴν ἐπαλήβευσιν αὐτοῦ τοῦ ἴσχυρι- 
σμοῦ (ἡ 539). 


Όε ἡππαρετικίς 


596. Αρκετά μεγαλυτέρα ὑκῆρξεν ἡ φήμη, τὴν ὁποίαν ἀπέκτησεν ὁ 
μαβηματικὸς καὶ φυσιοδίφης Ρίεττε-[.οπίς Μοτεπα 4ε λπυρετίαϊς, περὶ 
τοῦ ὁποίου τώρα θά ὁμιλήσωμεν. ᾿Εγεννήθη εἰς 8τ. Μαΐο τὴν 28ην Σέπτεµ- 
Βρίου 1698. ᾽Αγακῶν μετὰ πάθους τὰ μαθηματικἀ διέµεινεν ἐπὶ ἕνα ἔτος 
(1729) εἰς τὴν Βασιλείαν διὰ νὰ ἐπωφεληθῇ τῶν µαθηµάτων τοῦ Ἰωάννου 
Βειπομ. Αλλά ἀπὸ τοῦ 1726 εἶχεν ἀνακοινώσει εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν τῶν 
Παρισίων μερικὰς ἀξιολόγους ἐργασίας ἐπὶ διαφόρων εἰδῶν καμπύλων 
καὶ ἐπὶ ἀνωτέρων ἀνωμαλιῶν τῶν ἐπιπέδων γραμμῶν, τὸ δὲ 1741 ἡ Ακα- 
δηµία τὸν ἐκάλεσεν εἰς τοὺς κόλπους της. 

Ὁ ἐπιστημονικὸς κόσμος τῆς Γαλλίας ἦτο τὴν ἐποχὴν ἐκείνην ἀνά- 
στατος ἀπὸ τὰς κυκλοφορούσας διαφόρους γνώμας ὡς πρὸς τὸ ἀληὼς 
σχῆμα τῆς γῆς. Ἐνῷ κατὰ τὸν ἹΝεψίοῃ ὁ πλανήτης µας εἶναι σφαιροει- 
δὲς στερεὀν πεπλατυσμένον εἰς τοὺς πόλους, ὁ ᾖεαη-Ώοσιηίφμς (α.κἱηί 
(1615-1111), πρὸς μεγάλην ἱκανοποίησιν τῆς καρτεσιανῆς ἀντινευτωνικῆς 
παρατάξεως, ἰσχυρίζετο ὅτι τὸ ἀληθὲς σχῆµα τοῦ πλανήτου ἦτο ἐπίμηκες. 
Ἐπειδὴ τὸ ζήτημα παρουσίαζεν ἐπίσης πρακτικὀν ἐνδιαφέρον, ἡ γαλλικὴ 
Κυβέρνησις ἀπεφάσισε ν᾿ ἀποστείλῃ εἰς τὴν Νότιον ᾽Αμερικὴν ἕνα συν- 
εργεῖον ἐπιστημόνων μὲ τὴν ἐντολὴν νὰ καταµετρήσῃ ἕνα τόξον µεσημ- 
βρινοῦ, μὲ ἐπικεφαλῆς τὸν Ἱα (οπάαπίηο (6 538). Εἶναι ὅμως φανερὸν 
ὅτι µία τοναύτη ἐνέργεια δὲν ἦτο ἁρκυτή διὰ νά θέσῃ τέρμα εἰς τὴν δια- 
µάχην. Ἐχρειάζετο ἐπιπροσθέτως ἀνάλογος ἐργασία καὶ εἰς τὰς πολικάς 
περιοχάς. ᾿Επεφορτίσθη λοικόν τὸ 1736 µία δευτέρα ἀποστολή μὲ άρχη- 
τὸν τὸν 4ς Μαιμρετιωίς πρὸς ὑιεξαγωγὴν τῆς πολικῆς κατοµετρήσεως, 

Η καταµέτρησις διεξήχθη πράγματι εἷς τὴν Λακωνίαν, τὰ δὲ ἅποτε- 
λέσματα ἦσαν ὑπὲρ τῆς θεωρίας τῆς παγκοσμίου Ἓλλεοως, πρᾶγμα ποὺ 
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µρρεϊέο Ἰα ϱοπιρᾶβϱε ὁς ἵα Ογο]οιάς) ἐδημοσιεύθη εἰς τὰ Μέπιοίτες τῆς 
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τετραγωνισμὸς τῆς ἡμιτονοειδοῦς, ἀλλά διὰ νἁ φθάση ἑἐκεῖ ὁ Ρηοί ἄνα- 
τρέχει εἰς τὴν κυκλικὴν στερεὰν ἔλικα α«καμκύλην διπλῆς καμπυλότητος, 
ἢ µίαν τῶν καμκύλων τῶν χαρασσομένων ἐπὶ τῶν καμπύλων ἐπιφανειῶν 
τῶν στερεῶν». Εἰς τὴν φράσιν αὐτὴν ἀπαντᾶται διὰ πρώτην φοράν ὁ τε- 
Χνικὸς ὄρος «γραμμὴ διπλῆς καμπυλότητος», ὁ ὁποῖος καὶ ἐπέπρωτο νὰ 
παραμείνη µόνιμον κτῆμα τῆς ἐπιστήμης. Μὲ προφητικὴν διαίσθησιν 
ὁ Ρήοι κροσθέτει ὅτι πρόκειται περὶ σχημµάτών τὰ ὁποῖα «θὰ γίνουν µίαν 
ἡμέραν ἀντικείμενον ἐρεύνης τῶν γπωμετρῶν», Θὰ ἴδωμεν μετ’ ὀλίγον κῶς 
ἕνας συμπατριώτης του ἔκαμεν ἔργον τὴν ἐπαλήβευσιν αὐτοῦ τοῦ ἴσχυρι- 
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Ὁ ἐπιστημονικὸς κόσμος τῆς Γαλλίας ἦτο τὴν ἐποχὴν ἐκείνην ἀνά- 
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παρατάξεως, ἰσχυρίζετο ὅτι τὸ ἀληθὲς σχῆµα τοῦ πλανήτου ἦτο ἐπίμηκες. 
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βρινοῦ, μὲ ἐπικεφαλῆς τὸν Ἱα (οπάαπίηο (6 538). Εἶναι ὅμως φανερὸν 
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περιοχάς. ᾿Επεφορτίσθη λοικόν τὸ 1736 µία δευτέρα ἀποστολή μὲ άρχη- 
τὸν τὸν 4ς Μαιμρετιωίς πρὸς ὑιεξαγωγὴν τῆς πολικῆς κατοµετρήσεως, 

Η καταµέτρησις διεξήχθη πράγματι εἷς τὴν Λακωνίαν, τὰ δὲ ἅποτε- 
λέσματα ἦσαν ὑπὲρ τῆς θεωρίας τῆς παγκοσμίου Ἓλλεοως, πρᾶγμα ποὺ 


Οἱ νέοι λσγισμοὶ εἰς τὴν Ἱταλίαν καὶ Γαλλίαν ας 


ἠνάγκασε τὴν Γαλλίαν ν᾿ ἀσπασθῇ ἀπὸ τῆς στιγµῆς ἐκείνης τὰς ἀρχὰς 
τῆς νευτωνείου φιλοσοφίας, τὸν δὲ Μαιρετιιής ἀνεβίβασεν εἰς τὸ ζενίθ 
τῆς δόξης. Ὁ Φρειδερίκος Ἡ, μόλις ἀνελθὼν εἰς τὸν θρόνον τῆς Πρωσ- 
σίας (Ἰούνιος 1740), διὰ νὰ δώσῃ λάμψιν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τοῦ Ώερο- 
λίνου, ἐκάλεσε τὸν Μαμρετιωίς νἁ προεδρεύση τοῦ ἱδρύματος, Διατήρησε 
δὲ ὁ γάλλος μαθηματικὸς τὸ τιμητικὸν αὐτὸ ἀξίωμα ἀπὸ τοῦ 1745 µέχρι 
τοῦ 1729. Ἐπέστρεψεν ἐκ ὀλίγον εἰς Γαλλίαν ἀλλ ἀπέβανεν εἰς Βασι- 
λείαν τὴν 1Την Ἰουλίου 1159, καθ ὃν χρόνον ἐπέστρεφεν εἰς τὴν ἐν Βε- 
ρολίνῳ ἔδραν του. 


Ε Ι«ΝΙΙΦ ΜΟΜΕΑΙΙ 
υΕ ΜΑΙΡΕΗΤΤΠΙΡ 

637. Δὲν περιλαμβάνεται εἰς τὰ πλαίσια τοῦ σκοκοῦ µας ἡ ὑποχρέ- 
ῶσις νὰ περιγράψωµεν ἐδῶ τά ἔργα του εἰς τὰς περιοχὰς τῆς μηχανικῆς 
καὶ Ἰεωδαισίας, ἀλλὰ δὲν δυνάµεθα νὰ καρασιωκήσωμεν ἕνα θορυβῶδες 
ἐπεισύδιον τοῦ ὁποίου ὑπῆρξεν ὁ πρωταγωνιστής. 

Ὁ Μαυρεσιωίς, ἐνῷ εὑρίσκετο εἰς τὸ Βερολίνον, ὁρμώμενος ἐκ τῆς 
παρατηρήσεως Φὠρισμένων φαινομένων ἤχθη εἰς τὴν διατύπωσιν (Μέ- 
πιοίπες ἂς Ῥατίς, 1744, καὶ λΜἐπιοίτες ἄε Βείη, [746] τῆς ἀκολσύθου γενι- 
κῆς ἀρχῆς: «Ὅταν λαμβάνη χώραν κάποια µεταβολὴ εἰς τὴν φύσιν, 
ἡ ποσότης ὁράσεως ἡ ἀναγκαία διά τὴν µεταβολήν αὐτὴν εἶναι ἡ ἐλα- 
χίστη δυνατή. Ἡ κοσότης δράσεως (ᾳμαπῦέ ἆαείοπ) εἶναι γινόµενον 
τῆς µάξης τῶν σωμάτων ἐπὶ τὴν ταχύτητά των καὶ ἐπὶ τὸ διάστηµα ποὺ 

Ὑπὸ τὸ κράτος ἐνθουσιασμοῦ διὰ τὴν ἀνακάλυψιν αὐτὴν ἐχίστευσεν 


(βλ. τὸ Εκ! 4ὲ (οακποσρε: Δοκίμιον Κοσμαλογίας) ὅτι ἐξήγαγεν ἀδιά- 
σειστον ἀπόδειξιν τῆς ὑπάρξεως τοῦ Θεοῦ. Κατά τὴν διάρκειαν μερικῶν 
ἐτῶν ὁ κύσµος ἔκθαμβος ἔπικτε διὰ δευτέραν φορᾶν εἷς τοὺς πόδας τοῦ 
ἐξερσουνητοῦ τῆς Λαπωνίας. Αλλά τὸ 1750 ἠκούσθη µία φωνή παράχορ- 
δος, ἐκπορενομένη ἀπὸ ἕνα ἄλλον ἑλβετόν, µαθητὴν τοῦ Ἰὐάννου Βετπομ! 
καὶ καθηγητὴν εἰς τὴν Ὀλλανδίαν, τὸν δαπιπεὶ Κδπὶᾳ (γενν. 1712, ἀκοῦ. 
21 Αὐγούστου 1127], Οὗτος εἴχε γνωρίσαι τὸν Μαυρετίμίς εἷς Παρισίους, 
λαμβάνων δὲ τώρα ἀφορμὴν ἐκ τῆς διατυκώσεως τῆς ἀρχῆς τῆς ἑλαχίστης 
δράσεως μετέβη εἷς ἨΠερολῖνον, διὰ νά τοῦ ἀνακοινώσῃ προφορικῶς µε- 
ῥικάς ἀντιρρήσεις, τὰς ὁποίας ἑσκόπει νά ἐκθέσῃ εἰς ἀνακοίνωσίν του 
πρὸς τὴν ἐκεῖ ᾽Ακαδημίαν, 

Ὁ Μπαρεταίς αἰσθανόμενος θιγοµένην τὴν ὑπερηφάνειάν του δὲν 
ἠθέλησεν οὔτε νὰ διαβάση τὸ κείµενον τοῦ Κδαίμ, ὁ ὁποῖος τότε τὸ ἐδη- 
µοσίευσε (Μάρτιος τοῦ 151] εἰς τὰ Α.Ε. Εἰς αὐτὸ διατυποῦται ἡ παρα- 
τήρησις, ὅτι ἓν τῇ ἐκφωνήσει τῆς προαναφερθείσης ἀρχῆς εἶναι ἑνίοτε 
ἀνώγκη ν΄ ἀντικαταστήσωμεν τὴν λέξιν πήπίπιαπι μὲ τὴν λέξιν πιατίήπαπι 
(ὁπότε κατέπιπτεν ὁ ἰσχυρισμός τῆς ἀποδείξεώς περὶ ὑπάρξεως τοῦ Θεοῦ) 
καὶ ἐπί πλέον ἀποκαλύπτεται ὅτι ἡ ἰδία ἀρχὴ (μὲ κάποιαν ἀοριστίαν, ἀλλὰ 
μὲ τὴν σημµειωθεῖσαν ἐναλλακτὴν μορφήν) εἶχεν ἤδη διατυπωθὴῇ εἰς ἐπι- 
στολἠν τοῦ ἱεἰσπί; πρὸς τὸν Ὑππμποῃι ἢ τὸν Ηειπωπα τὴν Ίδην ὌΌκτω- 
βρίου 1706, τῆς ὁποίας ὁ Κδσπίρ κατεῖχεν ἀντίγραφον. 

Ὁ Μααρεπαίς, ἐνῷ ἐκάλεσεν εἲς ὑπεράσπισίν του τὴν ᾽Ακαδημίαν 
τῆς ὁκοίας προῖστατα, ὑπίεσε τὸν ἀντίδικόν του νὰ παρουσιάση τὴν πρωτό- 
τυπον διατύπωσιν εἲς τὴν ἐπιστολήν τοῦ |. εἰσπίχ, Δυστυχῶς ὅμως αὐτὴ δὲν 
ὑφίστατο πλέον κατείχετόὸ ἤδη ἀπὸ ἕνα λοχαγὀν ἐκ Βέρνης ὀνόματι Βαιιυεὶ 
Ηεμα, ὁ ὁποῖος ἀπὸ τῆς ἵτης Ἰουλίου 1749 εἴχεν ἀποκεφαλισθὴ μὲ τὴν κα- 
τηγορίαν συνωμοσίας ἑναντίον τοῦ Κράτους, καὶ τοῦ ὁποίου τὰ ἀρχεῖα ὅλα 
ἐδόθησαν εἰς τὸ πῦρ.Ὁ Εωἰετ, κληθεἰς νά ἐκφέρῃ γνώµην ἐπί τῆς ὑποθέσεως, 
ἐτάχθη μὲ τὸ µέρος τοῦ Μαυρετιυίς, εὑρίσκων λόγους συμφυεῖς (ταἱκοϱς 
Ιπιπηρόαυς) διά ν΄ ἀρνηθῃ ὅτι ἡ ἐπιστολὴ ἐκείνη προήρχετο ἀπὸ τὸν 
Ἱείοπια, ᾿Η ᾽Ακαδημία τὸν ἠκολούθησε, χωρὶς παρὰ ταῦτα νὰ λάβῃ µέτρα 
ἐναντίον τοῦ Κόπίᾳ, ὁ ὁποῖος ἦτο ἀντεπιστέλλων ἑταῖρος αὐτῆς. 

Ὁ Κδπὶρ δὲν ἔμεινεν ἱκανοποιημένος καὶ ἐἓνῷ ἐπέστρεφεν εἰς τὴν ᾿Α- 
καδηµίαν τὸ σχετικὀν δίπλωμα, ἐδημοσίευεν εἰς τὸν τύπον µίαν Ἔκ- 
κλησιν κρὸς τὸ Κοινὸν (Αρρα 0 Ρως) διά νὰ ἐπιτύχῃ τὸ δι- 
καιόν του ἀπὸ ὅλους τοὺς ἁμερολήπτους διανοουµένους, Ότι δὲ ἡ κρίσις 
αὐτῶν ὑπῆρξεν εὐνοϊκὴ πιστοποιεῖται ἀπὸ τὰς πολναρίθµους ἐπιστολάὰς 
αἱ ὁποῖαι κατέφθασαν εἰς τὴν μεγάλην πρωαφικἠν ᾽Ακαδημίαν. "Η ἔρις 
ὅμως ἔλαβεν ἀπροσδόκητον τροπήν, ἐξ ἀφορμῆς τῆς παρουσίας τοῦ Βολ- 
ταίρου εἰς τὸ Βερολῖνον,. Ὁ τελευταῖος, δηµοσιεύων τὴν Διατριβήὴν 
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τοῦ δόκτορος Ακακία ἱατροῦ τοῦ Πάκα (Πατίοε ἁα 
Βοσίευς Ακακία, πιέἀεσίπ ὃς ῬΡαρς), ἔπληξεν εἰς τὴν σάρκα τὸν Μααρετ” 
εμῖς μὲ τὸ φοβερὀν ὅπλον τῆς γελοιότητος καὶ μὲ τοιοῦτον ἀποτέλεσμα, 
ὥστε ἡ θέσις τοῦ Μαυρετιπίς νά κλονισθῦ κατὰ τρόπον ἀνεπανόρθωτον, 
Προτοῦ τερματίσῶμεν τὰς πληροφορίας αὐτάς πρέπει νά σηµειώ- 
σωµεν, ὅτι ὁ φυσικὸς νόμος ὁ προταθεὶς ὑπὸ τοῦ Μαυρεπαίς ἐμελετήθη 
σοβαρῶς κατόπιν ὑπὸ τοῦ Ευ]ετ (ὁ ὁποῖος ἀφιέρωσεν εἰς αὐτὸν ὄχι ὁλι- 
γώτερα τῶν τριῶν ὑπομνημάτων) καὶ ἑλεπτολογήθη ὑπὸ τοῦ ἕαριαηρς, 
ἀπαντᾶται δὲ ἀκόμη σήμερον εἰς τὰ διδακτικὰ κείµενα τῆς μηχανικῆς ὑπὸ 
τὸ ὄνομα «ἀρχὴ τῆς ἔλαχίστης δράσεως» καὶ ἐν ἀναφορῷ πρὸς ἐκεῖνον 
ὁ ὁποῖος πρῶτας, ἂν δὲν τὸν ἀπέδειξε, τοὐλάχιστον τὸν ἐνεχνεύσθη. 
Ἐπιστρέφομεν τώρα εἰς θέµατα ἁμεσώτερον ἐνδιαφέροντα τὴν Ἴστο- 
ρίαν µας, διὰ νὰ τονίσώµεν ὅτι εἰς τὰ νεανικἁ ἔργα του ὁ Μαυρετιυςν 
ἀποδεικνύεται κάτοχος τῶν νέων ἀλγορίθμων, Μεταξὺ τῶν ἔργων αὐτῶν 
κεριορόμεβα ν᾿ ἀναφέρωμεν τὸ ὑπόμνημά του Ἐπί τινων ἴδιοτή- 
των τῶν καμπύλων (δατ αυείανςς α[ἴεςασης ας (σωτος, Μέπι, 
ός Ρας, 1729], ὅπου σημειώνει τὴν πἀρουσίαν σημείῶν εἰς τὰς ἐπιπέδους 
καμπύλας ἀνωμαλοτέρων τῶν σημείων καμπῆς. Τοιαῦτα εἶναι τὸ ροίπι 
4ς ετρεπίεπεπί (σημεῖον κυματισμοῦ προερχοµένου ἐκ δύο διαδοχικῶν 
κἀμψεων) καὶ τὸ ροίπὶ ἀουδίε 4ε ροίπίε (σηµεῖον ἐπαφῆς δύο κλάδων} γεν- 
νώµενον ἀπὸ δύο λογχοειδῆ συμπίπτοντα. ᾽Ανάλογον Ἰένεσιν ἀπέδωσεν 
εἷς τὰ λογχοειδῆ τοῦ ἄευτέρου εἴδους σημειωβέντα ἤδη ὑπὸ τοῦ 4ε ΓΗὐ- 
πι, Κατὰ τὸν Μπυρεγυις ὅλαι αὐταὶ αἱ ἀνωμαλίαι χαρακτηρίζονται 
ὑπὸ τῆς συνθήκης 4 -- 0. Σημµειώνομεν τέλος τή ὀρθὴν δήλωσίν του, 
ὅτι ἐὰν ὅλαι αἱ εὐθεῖαι μιᾶς δέσµης εὐθειῶν μὲ κέντρον ἐπί τῆς καμπύλης 
βαθμοῦ π τἔµνουν αὐτὴν εἰς π ---2 σηµεία, τότε τὸ κέντρον τῆς δέσµης εἶναι 
σημεῖον δικλοῦν τῆς καμπύλης. Περιπίκτει ὅμως εἰς σφάλμα ὅταν περαν- 
τέρω ἰσχυρίζεται ὅτι, ἐάν αἱ. εὐθεῖαι τῆς δέσμης τέμνουν τὴν καμπύλην 
εἰς π--4 σηµεῖα, τότε τὸ κέντρον τῆς ὄδσμης εἶναι σημεῖον κυματισμοῦ. 


538, Παραμένομεν εἲς τὴν θεωρίαν τῶν ἐπικέδων καμκύλων διὰ νἀ 
σημµειώσωμεν ὅτι ὁ Νενήσῃπ, μὲ τὸ νά ἐπιχειρήση τὴν µεθοδικήν ταξινό- 
µησιν τῶν τριτοβαθµίων καμπύλων, κατέλιπε σιωκηρῶς εἰς τοὺς µεταγε- 
νεστέρους τὴν ὑπόδειξιν νά συνεχίσουν τὴν ἀνάλογον προσπάθειαν ἐπί 
καμπύλων ἀνωτέρου βαθμοῦ, 

Πρῶτος, ἐξ ὅσων γνωρίζοµεν, ποὺ ἠκολούθησε τὴν ὁδὸν αὐτὴν 
ὑκῆρξεν ὁ (πειορ]νε Βετπατά 4ε Βταρείορηε (γενν. εἰς Παρισίους τὸ 1668, 
ἀποθ. ἐκεῖ τὴν ἁγὴν Φεβρουαρίου 1744], ὁ ὁκοῖος, εἰς νεανικὀν ἔργον του 


τη Ἱστορία τῶν Ἀιηματικών 


δημοσιευθὲν εἰς τὴν οωσπαί ὁε Ἑσαναπες (Σεκτεμβρίου 1708], ἀπέδειξε 
μερικἀ θεωρήματα ποὺ εἶχε διατυπώσει ὁ Νενίοα εἰς τὴν γνωστὴν ἔργα- 
σίαν του Ἐπιωπιεταίο (ὃ 440, Τόμος Π]. Τὸ σχὲδιὀν του νὰ δώσῃ µίαν τα- 
ξινόµησιν τῶν τεταρτοβαθµίων καμκύλων ὠδήγησε τὸν Βπιρείορηε εἰς 
ἐρεύνας τοιαύτης εὐρύτητος, ὥστε ἡ ᾽Ακαδημία τῶν Παρισίων, ἡ ὁποία 
ἐδημοσίευσεν εἰς τοὺς τόµους της (1740 καὶ 1731) τὰ πρῶτα µέρη τῆς µε- 
λέτης του Έκαπνεῃ ες Γίρηες 4μ οιατήδηνε οτάνε ὁμ (σοωήδεε 4 ιποῖ- 
πύόπιε µεπτε (Ἐξέτασις τῶν γραμμῶν τετάρτης τάξεως ἢ καμπύλων τρίτου 
γένους), «ἀπεφάσισε ν᾿ ἀφνερώσῃ εἷς τὸ ἔργον τοῦτο εἰδικὸν τόµον, κα- 
τόπιν ὅμως κατέληξεν εἰς τὸ νὰ ἐγκαταλείψῃη καὶ τὸ σχέδιον τοῦτο. Εἶναι 
πάντως γνωστὸν ὅτι ὁ Βιαρείορπς ἐταξινόμει τὰς καμπύλας 4ου βαθμοῦ 
εἰς 4 µεγάλας τάξεις μὲ βάσιν τὴν εἰς τὸ ἄπειρον συμπεριφοράν τῶν. Ση- 
μαντικώτερον εἶναι νά τονίσωµεν ὅτι ἐθεώρησε καὶ ἠρεύνησεν εἰς ἕκτασιν 
τὰ διάφορα εἴδη ἀνωτέρων ἀνωμαλιῶν τῶν τεταρτοβαθµίων καμπύλων, 
μὲ τὴν προσπάβειαν ἀναλύσεως αὐτῶν εἰς ἄλλας αυνήθεις, καὶ ὅτι παρε 
τήρησε τὴν ἀδυναμίαν μιᾶς ἁπλῆς γραμμῆς νά παρουσιάζη δύο ἀνώμα- 
λίας. τῶν ὁποίων αἱ πολλαπλότητες νὰ δίδουν ἄθροισμα ἀνώτερον τοῦ βα- 
ἡμοῦ τῆς καμπύλης, Τά πολλά παραστατικά σχήματα εἰς τὸ κείµενον µαρ- 
τυροῦν οἰκειότητα μὲ τὴν καρτεσιανἠν γέωμετρίαν. 

᾿Η τροτίµησις τῶν γάλλων γεωμετρῶν τῆς ἐποχῆς εἰς τὴν σπουδἠν 
τῶν ὑκικέδων καμπύλῶὼν εὑρίσκει µίαν ἐπιβεβαίωσιν εἰς τὰς ἐργασίας ποὺ 
ἐδημοσίευσεν ὁ Επιηςοίς Νἱοοία (γενν, εἷς Παρισίους τὴν Ίλην Δεκεμ- 
Βρίου 1681, ἀποῦ. τὴν Ίβην Ἰανουαρίου 1158) εἰς τὰ Μέπιοίτες τῆς ᾿Άκα- 
δηµίας τῶν Παρισίων, ᾿Εκεῖ μελετῶνται αἱ καμπύλαι πού γεννῶνται ἐκ 
τῆς κυλίσθως μιᾶς ἄλλης εἰς τὸ ἐπίκεδον καὶ ἐπί τῆς σφαίρας, αἱ τροχιαὶ 
ἑνόὸς γένους καμπύλων κλπ. "Ας διατρίψωµεν ὀλίγον εἰς µίαν µελέτην ὑπὸ 
τὸν τίτλον Πραγματεία γραμμῶν τρίτης τάξεως ἢ δευ- 
τεροβαθμίων καμπύλων (Τταίιό ἀες [ἶσπεν ἁα ιτοϊἰμέπιε ος- 
ἁπε ομ (συσεν ἄν τεσοπά ἀεμτέ, Μέπι. ὁς Ραης, 129], ἡ ὁποία, ὅπως καὶ 
ἄλλα γνωστά µας ἔργα (ῷ 507], σκοπὀν ἔχει νὰ δώσῃ ἀπόδειξιν εἰς τὴν 
ὑπὸ τοῦ Νεκτον γενοµένην ταξινόµησιν τῶν κυβικῶν κομκχύλων. Πρὸς τοῦ- 
το ἀποκαθιστῇ ὁ Νίοο]ε 3ἱ μορφάς ὑπὸ τὰς ὁποίας δύναται νὰ γραφῇ ἡ 
ἐξίσωσις μιᾶς τοιαύτης καμπύλης καὶ ἀποδεικνύει ὅτι, μεταβάλλων κα: 
ταλλήλως τὰ στοιχεῖα ἀναφορᾶς, δύναται ν᾿ ἀναγάγῃ αὐτὰς εἰς πέντε. ΄Η 
πρώτη τῶν ἐδισώσεων τούτων εἶναι : 


αγ” -ἵ- ΕΥ -- οκ -ἵ- Όκξ -- οκ -- ᾱ, 


ὁ δὲ Νίσοὲς προβαίνει εἰς ἀκριβῆ µελέτην αὐτῆς, ἡ ὁκοία τοῦ ἐπιτρέπει 
νά σχεδιογραφήση τὴν καμπύλην, παραπέµπων εἰς μέλλουσαν ἐργασίαν 
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του τὴν ἀνάλογον ἔρευναν τῶν ἄλλων τεσσάρων. Τοῦτο ὅμιως δὲν ἑκραγμα- 
τοποιήθη δι οὓς λόγους Βὰ εἴκωμεν ἀμέσως, 

Ὁ γνωστὸς περιηγητής ϱ«.Μ. 4ε Ἰα (οπάσπίης (γενν. εἰς Παρισίους 
τὴν 28ην Ἰανουαρίου 1701, ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν 4ην Φεβρουαρίου 1774) παρου- 
σίασε τήν 2αν Μαΐου τοῦ 711 εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων µίαν 
σύντομον ἀνακοίνωσιν Ἐπι ἑνὸς νέου τρύκου Βκωρήσεως 
τῶν κωνικῶν τομῶν (δω υπο ἠοωνείίς πιαπἰέγο 4ς εοπτίάετει Ίδς 
φεσίίσης οοπίφ ως», Μέπη. ὁς Ρατίς, [731] κεριέχουσαν τὰς λύσεις τῶν ἑξῆς 
δύο προβλημάτων: α) Νά κπροσδιορισθῇ ἡ ἐξίαωσις ἑνὸς ὀρθοῦ κυκλικοῦ 
κώνου, β) Νά ἐδαχθοῦν ἐξ αὐτῆς αἱ ἐξισώσεις τῶν ἐπιπέδων τομῶν του 
(κρόβλημα λυθὲν ἤδη ὑπὸ τοῦ Νεψνίοπ). ᾽Αλλὰ μέ τὰ προβλήµατα αὐτά 
εἶχεν ἐπίσης ἀσχοληθὴ καὶ ὃ Νἱοοιε εἰς ὑπόμνημά του Ἆωτ ἵες εεσῖοῃς 
εοπίφμε: (Μ. ὁς Ρα εἰς), τὸ ὁκοῖον ἀκοτελεῖ σύστηµα μὲ ἕνα ἄλλο: Π ὣς δν- 
νάµεθα εἰς ἕνα στερεὸν σῶμα νάἀ καραγάγωμµεν ὅ- 
λας τὰς τριτοβαθµίοαυς καμπύλας (Μαπίόπε ἆ επβεπάτει 
όπης υπ ζοτρ εοἰἰάς Γουῖος Ἰς5 Ἱίέρηεν όν (γοϊκίόπνς ἀςρτέ, Μέπη, ὡς Ρας). 
Ἡ τελευταία ἐργασία παρουσιάζει πολὺ μεγαλύτερον ἐνδιαφέρον, καθ 
ὅσον εἰς αὐτὴν ὁ συγγραφεὺς καταφεύγει εἰς τὴν νευτῶνειον μέθοδον 
παραγωγῆς αρετ ωπιῦγα»» (ῷ 441], τέµνων δι ἐπιπέδων καταλλήλως ἐκλε- 
Ἰομένων τὸν κῶνον τὸν κροβάλλοντα µίαν ἀκοκλίνουσαν παραβολἠν 
(8 441) καὶ προσδιορίζων ἀκολούθως τάς καρτεσιανὰς ἐξισώσεις τῶν προ- 
κυκτουσῶν καμκύλων. 

Α]εκὲς (Ἠπ]γαιη 

639. Ἡ ἀνάγνωσις τῆς ἀνωτέρω ἐργασίας τοῦ Νίσοΐε ἐνέπνευσεν εἰς 
ἕνα δεκαοκταετῆ νεανίαν µίαν ἄλλην µέθοδον γειρισμοῦ τοῦ ἰδίου ζητή- 
µατος. Ὁμιλοῦμεν διὰ τὸν Αἰεκίς ΟἸπίταυ! (γενν. εἲς Παρισίους τὴν 1λην 
Μαΐου 1713, ἀποῦ. ἑκεῖ τὴν 1Την Μαΐου 1765], ὁ ὁποῖος τὴν Ί2ην Δεκεμ- 
Βρίσυ 1731 καρουσίασεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων ἕνα ὑπόμνημα 
Ἐπιί τῶν καμπύλων τάς ὁποίας λαμβάνομεν τἆἐἔμνον- 
τες µίαν ἐκπιφάνειαν τυχοῦσαν ὑπὸ ἐπιπέδου θέσει 
δεδομένου (δε Ίος οοµ(ίδς οµς [ο Γογπνο εἰ εδαραπί ωπς αγίαοε 
οουτὺς φυεἰσοηφυε ρατ μπ ρίπη ἀΦοππό όε ροσἶση, Μόπι, 6ὲε βα τίς, σ1!]. 
Εἰς τὸ ὑπόμνημα τοῦτο εὐρίσκεται λελυμένον ἐν γένει τὸ κρόβλημα τοῦ 
προσδιορισμοῦ κωνικῆς τομῆς παραγοµένης εἰς κῶνον, μὲ τὴν κορωφἠν 
εἰς τὴν ἀρχήν, ὑπὸ ἐπιπέδου : 


ών ωι 
ἃ Ρ ς 


καὶ ἐδάγεται «ρττ υπιΌΓας» ἡ γένεσις τῶν κυβικῶν τοῦ ἐπιπέδου., Διά τὴν 


Οἱ νέοι λογιομοὶ εἰς τὴν Ἱταλίαν καὶ Γαλλίαν 6 


του τὴν ἀνάλογον ἔρευναν τῶν ἄλλων τεσσάρων. Τοῦτο ὅμιως δὲν ἑκραγμα- 
τοποιήθη δι οὓς λόγους Βὰ εἴκωμεν ἀμέσως, 

Ὁ γνωστὸς περιηγητής ϱ«.Μ. 4ε Ἰα (οπάσπίης (γενν. εἰς Παρισίους 
τὴν 28ην Ἰανουαρίου 1701, ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν 4ην Φεβρουαρίου 1774) παρου- 
σίασε τήν 2αν Μαΐου τοῦ 711 εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων µίαν 
σύντομον ἀνακοίνωσιν Ἐπι ἑνὸς νέου τρύκου Βκωρήσεως 
τῶν κωνικῶν τομῶν (δω υπο ἠοωνείίς πιαπἰέγο 4ς εοπτίάετει Ίδς 
φεσίίσης οοπίφ ως», Μέπη. ὁς Ρατίς, [731] κεριέχουσαν τὰς λύσεις τῶν ἑξῆς 
δύο προβλημάτων: α) Νά κπροσδιορισθῇ ἡ ἐξίαωσις ἑνὸς ὀρθοῦ κυκλικοῦ 
κώνου, β) Νά ἐδαχθοῦν ἐξ αὐτῆς αἱ ἐξισώσεις τῶν ἐπιπέδων τομῶν του 
(κρόβλημα λυθὲν ἤδη ὑπὸ τοῦ Νεψνίοπ). ᾽Αλλὰ μέ τὰ προβλήµατα αὐτά 
εἶχεν ἐπίσης ἀσχοληθὴ καὶ ὃ Νἱοοιε εἰς ὑπόμνημά του Ἆωτ ἵες εεσῖοῃς 
εοπίφμε: (Μ. ὁς Ρα εἰς), τὸ ὁκοῖον ἀκοτελεῖ σύστηµα μὲ ἕνα ἄλλο: Π ὣς δν- 
νάµεθα εἰς ἕνα στερεὸν σῶμα νάἀ καραγάγωμµεν ὅ- 
λας τὰς τριτοβαθµίοαυς καμπύλας (Μαπίόπε ἆ επβεπάτει 
όπης υπ ζοτρ εοἰἰάς Γουῖος Ἰς5 Ἱίέρηεν όν (γοϊκίόπνς ἀςρτέ, Μέπη, ὡς Ρας). 
Ἡ τελευταία ἐργασία παρουσιάζει πολὺ μεγαλύτερον ἐνδιαφέρον, καθ 
ὅσον εἰς αὐτὴν ὁ συγγραφεὺς καταφεύγει εἰς τὴν νευτῶνειον μέθοδον 
παραγωγῆς αρετ ωπιῦγα»» (ῷ 441], τέµνων δι ἐπιπέδων καταλλήλως ἐκλε- 
Ἰομένων τὸν κῶνον τὸν κροβάλλοντα µίαν ἀκοκλίνουσαν παραβολἠν 
(8 441) καὶ προσδιορίζων ἀκολούθως τάς καρτεσιανὰς ἐξισώσεις τῶν προ- 
κυκτουσῶν καμκύλων. 

Α]εκὲς (Ἠπ]γαιη 

639. Ἡ ἀνάγνωσις τῆς ἀνωτέρω ἐργασίας τοῦ Νίσοΐε ἐνέπνευσεν εἰς 
ἕνα δεκαοκταετῆ νεανίαν µίαν ἄλλην µέθοδον γειρισμοῦ τοῦ ἰδίου ζητή- 
µατος. Ὁμιλοῦμεν διὰ τὸν Αἰεκίς ΟἸπίταυ! (γενν. εἲς Παρισίους τὴν 1λην 
Μαΐου 1713, ἀποῦ. ἑκεῖ τὴν 1Την Μαΐου 1765], ὁ ὁποῖος τὴν Ί2ην Δεκεμ- 
Βρίσυ 1731 καρουσίασεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων ἕνα ὑπόμνημα 
Ἐπιί τῶν καμπύλων τάς ὁποίας λαμβάνομεν τἆἐἔμνον- 
τες µίαν ἐκπιφάνειαν τυχοῦσαν ὑπὸ ἐπιπέδου θέσει 
δεδομένου (δε Ίος οοµ(ίδς οµς [ο Γογπνο εἰ εδαραπί ωπς αγίαοε 
οουτὺς φυεἰσοηφυε ρατ μπ ρίπη ἀΦοππό όε ροσἶση, Μόπι, 6ὲε βα τίς, σ1!]. 
Εἰς τὸ ὑπόμνημα τοῦτο εὐρίσκεται λελυμένον ἐν γένει τὸ κρόβλημα τοῦ 
προσδιορισμοῦ κωνικῆς τομῆς παραγοµένης εἰς κῶνον, μὲ τὴν κορωφἠν 
εἰς τὴν ἀρχήν, ὑπὸ ἐπιπέδου : 


ών ωι 
ἃ Ρ ς 


καὶ ἐδάγεται «ρττ υπιΌΓας» ἡ γένεσις τῶν κυβικῶν τοῦ ἐπιπέδου., Διά τὴν 


οῦ Ἱστορέα τῶν Μαθηματικών 


κραγµατοποίησιν τῆς ἐρεύνης του ὁ Οἰαίταυί ἧτο θαυμασίως παρεσκευά- 
σµένος, διότι ἀκριβῶς τὸ Ι731 εἶχε δημοσιεύσει τὰς διασήµους Ἐρεύνας 
ἐπί τῶν καμπύλων διπλῆς καμπυλότητος (Ῥοογοῖνες 
εωτ ἰεά Οοωσθες ὰ ἆουδίε εοω(βατε], αἱ ὁποῖαι καὶ τὸν καθιέρωσαν ὡς 
ἱδρυτὴν τῆς ἀπειροστικῆς γεωμετρίας τῶν στερεῶν καμπύλων. 

Εἰς τὴν πραγµατοποίησιν τῆς ἐργασίας αὐτῆς ὁ Οἰαίταμί παρεκινήθη 
ἀκὸ τὴν ἀνάγνωσιν τῆς ΟἐοπιέίΏε τοῦ Ὀκςροπγίς καὶ ἀπὺ τὸ γνωστὸν ὑπό- 
µνηµα τοῦ Ρίτοι (ὁ 535). Ἐξ αὐτοῦ ἔμαθε τὸν τρὀπον τῆς ἀλγεβρικῆς παρα» 
στάσεως μιᾶς καμπύλης τοῦ χώρου διὰ τῶν ἐξισώσεων τῶν προβολῶν της 
ἐπὶ δύο ὀρθογωνίως τεμνοµένων ἐπιπέδων '. Πρέπει νὰ σημειωθῇ περαι- 
τέρω ὅτι ὁ Οἰαίταυι δὲν ἐδυσκολεύθη ν᾿ ἀναγνωρίση ὅτι ἡ µελέτη τῶν 
στερεῶν καμπύλων δὲν ἦτο δυνατὸν νά χωρισθῇ ἀπὸ τὴν µελέτην τῶν ἔπι- 
φανσιῶν, διὸ καὶ πολλαί σελίδες τῶν ἐργασιῶν του ἀφοροῦν ἀκριβῶς τὰς 
τελευταίας, τῶν ὁποίων ἡ ἀναλυτικὴ παράστασις εἶχεν ἤδη διδαχθῆ, ὄχι 
ὑπὸ τοῦ Ῥατοπί, ἀλλ᾽ ὑπὸ τοῦ Ἰωάννου Βειπουή. Αἱ 119 σελίδες ποὺ ἆπο- 
τελοῦν τὰς προαναφερθείσας Ἐρεύνας περιέχουν ἐφαρμογὴν τοῦ ὅνα- 
φορικοῦ καὶ ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ τόσον εἰς τὰς καμπύλας καὶ τὰς 
ἐπιφανείας ὅσον καὶ εἰς τὸν τρόκον ἀπολήψεως τῶν πρώτων, ὑπὸ µοαφὴν 
Τενικῆς θεωρίας. 

Θά μνημονεύσωμεν ἐν σύυντομίᾳ τὰ σπουδαιότερα τῶν ἐξαγομένων. 
"᾿Απόδειξις τοῦ ὅτι κᾶσα ἐξίσωσις φίχ, γ, 7)0 
ἀποτελεῖ ἀναλυτικὴν παράστασιν μιᾶς ἐπιφανείας. 
Ἔρευνα τῶν ἐξισώσθων σφαίρας, κυκλι- 
κοῦ κώνου, παραβολοειδοῦς, ἐπιφανείας ἐκ πε- 
ριστροφῆς, κώνου τυχόντος (ὡς πόρισμα ἀποῦςι- 
κνύει ὁ Οἰαίεκαι ὅτι πᾶσα ὁμογενὴς ἐξίσωσις εἰς 
Χ, Υ, Ἰ παριστῇ κωνικὴν ἐπιφάνειαν). Ἔρευνα τῶν 
κροβολῶν ἐπί τὰ συντεταγµένα ἐπίπεδα τῆς τὸ 
μῆς δύο ἐκιφανειῶν. Πρασδιορισμὸς τῶν ἰδιοτή- 
τῶν τῆς τομῆς δύο ἐπιφανειῶν ἢ μιᾶς ἐπιφανείας 

ΑΙ ΕΧΙΕ ΟΙΛΙΠΑΟΤ τῆς ὁποίας τυγχάνει γνωστὴ ἡ ἐξίσώσις.Ἔκορα- 
σις τῆς ὑφαπτομένης στερεᾶς καμπύλης, καὶ χρῆ- 
σις αὐτῆς εἰς τὴν κατασκευὴν τῆς ἀντιστοίχου ἐφαπτομένης, Διαφορι” 


κὀν τοῦ τόδφσυ, | 

45 -- Γάκὰ -- ἀγῖ --- ἀχ'. 
Μορφὴ ἣν λαμβάνει µία καμπύλη ὅταν ἀνακτύσσεται ἐπὶ ἐπικέδου ἕνας 
τῶν προβαλλόντων αὐτὴν κυλίνδρων. Τετραγωνισμὸς τῆς ἐπιφανείας τοῦ 


--ᾱ-----μ----ἶ--μμ-ι-------- 


. Ὁ μίσους ἀνήγγειλε μίαν ἀνόλογον ἕκσυναν µέσφ πολκῶν σωντεταγµένων, 
τόν ὁποίαν ὅμως οἰδέποτε ἐπραγματοποίησε, 


Οἱ νέοι λογισμοὶ εἲς τὴν Ἱπαλίαν κοὶ Γαλλίαν | 9! 


προβάλλοντος καμκύλην κυλίνδρου, τῆς περιεχοµένης μεταξὺ ταύτης καὶ 
τῆς ἀντιστοίχου προβολῆς. Προβλήματα κυβισμοῦ. Ἔρευνα τῶν ἑξισώ- 
σεων τῶν καμπύλων τῶν παραγοµένων ἐκ κυλίσεως ἄλλων. Αἱ ἐκτιθέμεναι 
μέθοδοι διασαφηνίζονται ὑπὸ ποικιλίας παραδειγµάτων. 

Τὸ σκουδαῖον αὐτὸ ἔργον, τὸ ὁποῖον ἤνοιξεν εἰς τὸν συγγραφέα τὰς 
σύλας τῆς ᾽Ακαδημίας τῶν Παρισίων προτοῦ οὗτος φθάσῃ τὴν νόµιμον 
ἡλικίαν ποὺ ὥριζον οἱ Ἰσχύοντες κανονισμοί, μολονότι ἀποτελεῖ ὄοκου- 
µέντον ζηλευτῆς κρωιµότητος, δὲν εἶναι τὸ πρῶτον ποὺ ὑπέβαλε τὸ µειρά- 
κιον ἑκεῖνο ὑπὸ τὴν κρίσιν τῶν σοφῶν τῆς ἐποχῆς του. Δὲν ἤτο ἀκόμη 
13 ἐτῶν ὅταν συνέγραψεν ἕνα ἱκόμνημα περὶ τεσσάρων εἶδικῶν 
καμτύλων τοῦ ἐπιπέδου, τὸ ὁποῖον ἐτυπώθη εἰς τὸν Τόμον ΙΥ 
τῶν ΜΙβοείαπεα Βεγοἰπεπεία, 

Οὔτε αρέχει νὰ κιστεὐσώμεν ὅτι διέψευσε τὰς ἐλπίδας, ποὺ ἐγέννησαν 
διὰ τὸ μέλλον τὰ ἔργα τῆς παιδικῆς του ἡλικίας. Ἐκλεγείς, πράγµατι, μέ- 
λος τῆς ἐπιτροπῆς τῆς ἀναλαβούσης τὸ ἔργον τῆς καταµετρήσεως τόξου 
μεσημβρινοῦ εἰς τὴν Λσκωνίαν (4 536], ἑστράφη πρὸς τὰς ἐφαρμογάς τῶν 
μαθηματικῶν καὶ συνέγραψε τὴν περἰφημον Θκτωρίαν περί τοῦ σχ ήἡ- 
µατος τῆς Γῆς (Τπέοπε ὁε ἰα Εοηπιε ας ἰα Τετες, Ρατίς, 1743), ἡ ὁχοία 
θεωρεῖται σήμερον ὡς ἔργον κλασσικὀν εἰς τὸ εἶδος του. 

Επί κλέον ἐδημοσίευσε µέγαν ἀριθμὸν ἐργασιῶν ἐπί διαφόρων ϐςε- 
µάτων, περί τῶν ὁκοίων ὅμως δὲν δυνάµεθα νὰ κάµωµεν ἐδῶ λόγον. "Απα- 
ῥαίτητος εἶναι µόνον µία νύξις περὶ τῶν ἀπειροστικῶν ἐρευνῶν του, ποὺ 
ἐδημοσίευσεν ὁ ἴδιος εἰς τὰ Μέπιοίτος τῆς Ακαδημίας τῶν Παρισίων (1719 
καὶ 1740], διότι κατ αὐτὰς ἀνεκάλυψεν, ἀνεξαρτήτως τοῦ Εωΐες, τὸ θεώ- 
ῥηµα τῆς ἠναστρεψιμότητος τῶν παραγώγων, τὴν συνθήκην τὴν καθιστῶ- 
σαν τέλειον διαφορικὸν ἕνα διαφορικὸν πολυώνυµον, τὰς χαρακτηριστι- 
κάς ἰδιότητας τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ παράγοντος μιᾶς διαφορικῆς ἐξισώσεως 
πρώτης τάξεως κλπ. ᾿Ὑπενθυμίζομεν ἐπίσης ὅτι τὸ ὄνομά του δίδεται δι- 
καίως εἰς τὰς διαφορικὰς ἐξισώσεις τῆς µορφῆς | 


"πΧ ΓΑΥ7, 


τῶν ὑποίων ἡ σπουδὴ Φὠδήγησεν εἰς τὴν ἔννοιαν τῶν ἰδιαζουσῶν λύσεων 
τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων, Ἐν κατακλεῖδι δὲν πρέπει νά παρασιωκή- 
σωµεν τὸ γεγονός, ὅτι τὰ διδακτικὰ ἔργα του έπιοεπις ες Οέοπιέιεε 
(Ῥατίς, 1741), καὶ Εἰόπιεπις ἀ᾿Αἱεόδτε (Ρανίς, 1743) ἐχρησίμευσαν ἐπὶ µα- 
κρὸν εἰς ἐκπαίδευσιν τῆς νεολαίας, τιµηθέντα μὲ ἀλλεκαλλήλους ἐκδόσεις. 

Τοιουτοτρύπως ἡμποροῦμεν νὰ εἴπωμεν, ὅτι δὲν θά ἡδυνάμεθα νὺ εἴ- 
ῥύμεν προσωπικύτητα ἀξιαωτέραν τοῦ Οαίγαυι, μὲ τὴν ὁποίαν νάἁ κλείσωµεν 
τὰς ἱστορικὰς πληροφορίας µας γύρω ἀπὸ τὰ μαθηματικά τῆς Γαλλίας 
κατά τὸ πρῶτον ἥμισυ τοῦ ΧΥΗΙ αἰῶνος. 


ΚΕΦΛΛΛΙΟΝ ΧΧΧΙΗΗΙ 


Η ΘΕΩΡΙΑ ΤΩΝ ΠΙΘΑΝΟΤΗΤΟΩΝ 
ΚΑΤΑ ΤΟ ΠΡΩΤΟΝ ΣΤΑΔΙΟΝ ΕΞΕΛΙΞΕΩΣ 


540. Κατὰ τὴν εἰς τὰ δύο προηγούμενα κεφάλαια ἀπαρίθμησιν τῶν 
μαθηματικῶν κατακτήσεων ποὺ ἐπραγματοποιήθησαν τὰς πρώτας δσκας» 
τίας τοῦ ΧΥΤΠ αἰῶνος ἀπεκλείσαμεν ἐἑσκεμμένως μίαν κατηγορίαν ἐέρει- 
νῶν, ἡ ὁποία ἀκριβῶς τότε ἤρχισε νὰ καλλιεργῆται μέ ζωηρὸν ἐνδιαφέρον 
χάρις εἰς ἐξέχοντα ἔργα τῶν Ἰωάννου Βετπομὴ! ", Μοπίπιοτί καὶ 4ε Μοιντς, 
Οὕτω ἀνεπτύχθη µία θεωρία ἡ ὁποία, ὁρμωμένη ἀπὸ ὅσα εἶχεν ἤδη γρά- 
Ψει ὁ Ηωγγεη» ἐπὶ τοῦ θέματος (Τόμος Π, ὁ 413)3”, κατέληξε νὰ λάβη ἐκεί- 
νην τὴν ἐποχὴν διαστάσεις λίαν [κανοποιητικάς. Προτοῦ ὁμιλήσωμεν 
διά τὰς σχετικὰς ἐργασίας σκύπιµον εἶναι νὰ προτάξωµεν τὴν καρατήρη- 
σιν ὅτι αὗται ἐδημοσιεύθησαν κατὰ µίαν χβονικὴν περἰοδον τόσον κεριω» 
ρισµένην, ὥστε, χάρις εἰς τὰς ἐκδόσεις ποὺ εἶχον, ἤσκησαν ἀμοιβαίως 
ἀναμφισβητήτους ἐκιδράσεις, ποὺ ἔδωσαν λαβὴν εἰς ὑποψίας, µεμψιµοι- 
ρίας καὶ διαμαρτυρίας περὶ τῶν ὁποίων, ἑλλείψει χώρου, εἶναι ἀδύνατον 
νὰ κάµωμεν ἐδῶ λόγον (Τοῦτο Ίΐνεται μεταξύ ἄλλων εἰς τὸ Προοίµιον τοῦ 
Βιβλίου ΥΠ τῶν Μικοείίαπεα Απαϊγιίςι τοῦ ὡς Μοίντε). ᾽Αλλά διὰ νὰ δῶ- 


» Ἔχει σηµασίαν νὰ σηµειώσωμεν ὅτι ὁ ἔνδοξος ἐκεῖνος μαθηματικὸς ἀπὸ τοῦ 1685 
εἴχε εροτείνει εἰς τὸ Σουσπα! ὁσν Ὀςσναπ ἕνα πρόβλπρνα πυλανύτητας, εὐ ὁπαῖον ἑλύβη 
κὠτὰ κρῶτον ἀπὸ τόν ἴδιον τὸν ἀἁβλοδότην (Λ.Ε., Η90ὴ καὶ κατόπιν ἀπὸ τὸν εὔπαίΑ.Ε., 
16901. Ἐτὶ τοῦ κροβλήµατος τούτου ὁ ΒειποαΠῇ ἐπανῆλβεν εἰς τὸ Άι οσο (6 40]. 
Εἰς τὴν λύσιν του ἁπαντῶνιαι αἱ δυναμικαὶ σωραί, τῶν ὁκοίων οἱ ἐκβέται ἀποτελσῦν 
γαμετρικὴν πρὀοδον δεντέρας τάδεως, τουτέστι ἑνός τύπου σειρῶν ποὺ ἀπαντῶνται ἀρτὸ- 

.. 'Ὑποχρόωσιν ἔχομεν νὰ σημιώσωμεν, ὅτι ὁ Ἠωγεεη» εὖρεν εἰς τὴν πατρίδα του 
ἕνα μὴ εὐκαιαωφρόνητον συγεχιστήν, τὸν ἨΝιοσλα δΙΓΗΥΕ (Ύενν. εἰς Απιηετάκπι τὴν Ίδην 
Μαΐου 1685. ἀκοῦ, ἐκεῖ τὴν Ίδην Μαΐου 176], ὁ ὁποῖος ἂν καὶ σήμερον εἶναι ἄγνωστος 
ἔχαιρεν ἐν ζῦ μεγάλης ἐκτιμήσεως ἐκ µέρους τῶν συγχρόνων του καὶ ἀπόδειόιν ἔχομεν 
τὁ γεγονός ὅτι ϱὐ 1740 εἰσθλθεν εἰς τὴν Βασιλικήν Ἑταιρείαν τοῦ Λονδίνου, τὸ δὲ υσ.5 
εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν ᾿Ἐπιστημῶν τῶν Παρισίων, Ἡ ἐπίδρασίς του ἔγινεν αἰσθητὴ µόνον 
εἰς τὴν κατρίδα του, λόγφ τῆς συγγραφής τῶν ἔργων του εἲς τὴν ὀλλανδικὴν Ίγάοσαν. 
(ες Οευννεν 4ε Ν]εοέας δίτυΥΚ, Απηετάσπι, 912). 

κ .. 


Ἡ θαηρία τῶν κιθανοτήτών κατά τὸ πρῶτον στώδιον ἐξελίδειως ϱἳ 


σωµεν ἀμέσως εἰς τοὺς ἀναγνώστας μίαν ἰδέαν περὶ τοῦ πῶς ἦτο δυνατὸν 
νἁ συμβοῦν αὐτά, τὸν παρακαλοῦμεν νὰ προσέξῃ τὰς ἀκολούθους χρονο- 
λογίας: Ἰάκωβος Βετποι!ῇ!{ (ἀποῦ. Γ705], Αξζοπ/εσίκπά{ (Βα- 
σιλεία, 13], κατὴρ Κ. ἆς Μοπίπιοςί, Εαμαί ὁ) Απαΐγις εως ες Ίσμκ 
ϱ) αγ (Ρας, 1708, Η ἔκδοσις, ΓΤ14). Α.4ς Μοΐντε, Ὀε Μεπεωτα 
»οξ5, 5εω, ὁς Ργοῦαδ/αίο ογεπέµωπη ἵπ Ἰ μάϊς α «πδο (οτπίίο ροπάσπίἰ- 
ας (Ρ.Τ., ΙΤ Τί ἁοτοτίπε οἱ «μαασς, οτ 4 Μείιοά οἱ οκἰσμ]αίπα 
Όνς ρτοδαβήες ο Εγεπίς ἴπ Ρίαγ  (ἰοπάσα, 1718, Ἡ ἔκδοσις 1738, ΤΠ 
ἔκδοσις 1156). 

Μὲ τὸ κρῶτον ἀπὸ τά ἔργα αὐτά ὁ γενάρχης τῆς δυναστείας τῶν Βοε- 
πουΗ( ἑδραίωσε τὴν φήµην του ὡς μαθηματικοῦ μεγάλης ὀλκῆς, Ὁ Νι- 
κόλαος ἔ Βετπου]!, υἱὸς τοῦ ἁδελφοῦ του (6 495], ἀνεκάλυψε τὸ χειρόγρα- 
φον μεταξὺ τῶν καταλοίπων του καὶ δὲν ἑβράδυνε νά παρατηρήση ὅτι 
η ἐργασία δὲν εἶχε τελειώσει. ᾿Ἐπεχείρησε λοικὸν νὰ τὴν συμπληρώση 

ἀλλά, μολονύτι εἶχεν ἤδη ἀσχοληθὴ μὲ τὴν θεωρίαν τῶν πιθανοτήτων, 
δὲν τὸ κατώρθωσε καὶ τότε ἀκεφάσισε νὰ φέρῃ τὸ κείµενον εἰς τὴν δηµο- 
σιότητα εἰς ἣν κἀτάατασιν τοῦτο εὑρίσκετο. 

Τὸ πρῶτον µέρος τοῦ Ας (οπ]εσίαπάϊ εἶναι µία ἁπλῆ ἀνασύνταξις 
τῆς σχετικῆς πραγµαττίας τοῦ Ηωγρεας, Ώς Εαοςίπὶς ἴπ [.αά40 Αίεκε (Περὶ 
πιθανότητος εἰς τὸ παιγνίδιον τοῦ κύβου), ἐμπλουτισμένη μὲ ἀξιολογώ- 
τατα σχόλια, ἀφοῦ περιέχουν ἀποδείδξεις θεωρηµάτων, ἁπλῶς διατυπω- 
θέντων ὑπὸ τοῦ μεγάλου ὀλλανδοῦ, καὶ λύσεις προβλημάτων ἰδικῆς του 
ἐμπνεύσεως. 

Τὸ δεύτερον Μέρος πραγματεύεται τὸν συνδναστικὀν λογισµόν, θὲ- 
μα, ὅπιος ἀναγνωρίζει ὁ Ἰάκωβος ΒεπουΗί, ἐξετασθὲν ἤδη προηγουμένως 
ἀπὸ τὸν ἨΝηΗις, τὸν Ἀολλοσίεῃ, τὸν 1. εἰνπίσ καὶ ἄλλους. Ἐν σχέσει μάλιστα 
μὲ τὰ ἐκτιβέμενα παρατηρητέον ὅτι τὰ αὐτὰ ἀκαντῶνται ἀκόμη καὶ εἰς τὰ 
καλύτερα συγγράµµατα. ᾿Επὶ πλέον εὐρίσκοµεν τοὺς τύπους ποὺ δίδουν 
τὰ ἀθροίσματα τῶν διαδοχικῶν δυνάµεων τῶν ἀκεραίων ἀριθμῶν, ὡς καὶ 
τοὺς ἀναλόγους ποὺ ἀναφέρονται εἰς σχηµατικούς ἀριθμούς, Σημειώνοµεν 
ἰδιαιτέρῶς τὸν τύπου : 


] είς» [} (ο----2} 


πλ. μ ... π. 
Σ πο κο] ΑΙ’ .. Β - 
νάνο... 


2.3.4-5.6 


ἀδιόλογον καθ) ἑαυτόν, ἀλλ’ ἀξιόλογον ἀκόμη καὶ διὰ τοῦτο, ὅτι ἐδῶ ἐμ- 
φανίξονται διὰ πρώτην φοράν οἱ ἀριθμητικοί συντελεσταὶ Α.Β,Ο.,. ὁ 
ὁποῖοι παρέμειναν εἰς τὴν ἐπιστήμην μὲ τὸ ὄνομα κἀριθμοί τοῦ Βογπουίῖν 


καὶ ἔδωσαν µορφήν εἰς ποικίλας καὶ σημαντικὰς ἐρεύνας. Διὰ ν᾿ ἀκοδεί- 
ἔη ὁ Βειποµί τὴν χρησιμότητα τῶν τύκων, τοὺς ὁποίους ἀποδεικνύει, 
εἰς τὴν θεωρίαν τῶν πιθανοτήτων, τοὺς ἑφαρμόζει εἰς τὴν λύσιν ἑνὸς ἐν. 
διαφέρόοντος προβλήματος κοὺ δανείζεται ἀπὸ τὴν ἰατρικήν. 

"Αλλα συγγενῆ προβλήματα λύῥονται εἰς τὸ τρίτον Μέρος, τὸ ὁποῖον 
περιλαμβάνει ἰδιαιτέρως προβλήματα ἀναγόμενα εἰς τὰ χαρτοπαίγνια, 
κοὺ ἦσαν γνωστά τὴν ἐποχὴν ἐκείνην (5 καὶ 9, Ὀτείαα, ἱτίασφπες, Όοςκν- 
πε], ἓά ἔνανκσίε). 

Εἰς τὸ τελευταῖον Μέρος τοῦ ἔργον του ὁ συγγραφεύὺς ἐγκαταλείπει 
τὴν ταπεινἠν τράπεζαν τῶν παιγνιδίων, διώ νά στραφῇ α«ρὸς θέµατα µεγα- 
Ἀωτέρας σπουδαιότητος, ὅπως ἀγγέλλει ὁ τίτλος, τὸν ὁποῖον ἀναφέρομεν: 
«Ῥατς Οµστία, ἴταδεας αδαπι οἱ αρρ]καὔοπες ργαεσεάεπίς ἀοσίτίησε η ϱἷ- 
νηϊνας, πιοτα]ίθας εί οσοοπομηϊσίεν Ἡ, Κρίμα ὅτι ὁ ἠάνατος ἡμπύδισε τὸν 
Βειπου]ή νὰ φέρηῃ εἰς πέρας τὸ ἔργον του. Μεταξύ τῶν ἐκτιθεμένων ἆπο- 
τελεσµύτων περιοριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν τὸ ἀλγεβρικὸν µέρος ἐκείνου 
ποὺ καλεῖται δικαίως «Θεώρημα τοῦ Βεγπου]ί», Ἔστω ὅτι ἀναπτύσσεται 
κατά τὸν τύτον τοῦ διωνύµου ἡ ἔκφρασις (τε -ἰ- ο), ὅπου τξτ--ε καὶ ἃς 
ὀνομασθῇ υ τὸ ἄθροισμα τοῦ μεγίστου ὅρου καὶ τῶν π προηγουμένων αὐτοῦ 
καὶ τῶν Π ἑπομένων αὐτοῦ. 'Ὑποτιθεμένου κατόπιν ὅτι τὸ π εἶναι ἁρκετά 
μέγα, ὁ λόγος τοῦ μα πρὸς τὸ ἄθροισμα ὅλων τῶν ἄλλων ὅρων τοῦ ἀναπτύ- 
γµατος δύναται (βεβαιώνει τὸ βρώρημα) νά καταστῇ ὕσον Βέλοµεν μέγας. 
Ὁ συγγραφεύς κροσθίτει ἐν συνεχείᾳ ὅτι ἐάν θέλωµεν ἡ ἔκφρασις νά προ- 
κύπτῃ μείζων ἢ ἴση πρὸς δοθέντα ἀριθμὸν ς ἀρκεῖ νὰ δσχθῶμεν τὸ πῖσον 
πρὸς τὴν µεγαλυτέραν ἐκ τῶν δύο ἀκολούθων τιμῶν: 


ο ως αι, (τη 8 ) 4 


--ῃῃὉ--ἷ- ---- 


1σε (τ 1 ἳ) ---ἴσε ς (--Ι τι 
--. Ὁἳ ο Ἡυμ μαμα 
ιορ (5 ---ἰορς ΓΙ . ΕΙ 


᾽Ακολουθοῦν ἐφαρμογαί τοῦ θµωρήματος εἰς τὴν θρωρίαν τῶν πιθα- 
νοτήτων, παρατηρήσεις ἐπί τῶν σειρῶν, αἱ ὁποῖαι εὑρίσκονται ἤδη εἰς 
τὰ Ἅπαντα " τοῦ ἰδίου, ὡς καὶ µία Ἐκιστολὴήπρόςἑξναφίλον 


. Καθήκον µας εἶναι νὰ κάµωµεν τοὐλάχιατον ἁπλῆν µγείαν τοῦ Τπαςίαίας ἆς 
πο ο τι το ο πα αμ πε τα ο. σ., 
ἠσηίέμις ανασα ἳ ποὺ ὑδόδη εἰς τὴν δημοσιότητα ἀκριβᾶς ἂς Παράρτημα τοῦ Αη 
ζωηεσἰαπάἰ Μερικαὶ θεορίαι ἓξ αὐτῶν πού περιέχονται εἰς εὐ κείµενον αὐτὸ οἶχον ἤδη 
δηµοσιθή εἰς διστριβάς ἐπί ον σιαρῶν, τάρις εἰς τὰς ὑκοίας µερικυὶ µαθηταἰ τοῦ Ηει- 
πομῖ ἔλαβον ες τὴν Βασιλείαν τὸ διδακτορικὀν δίπλωμα καὶ αἱ ὁποίαι (ὅπως εἴπομεν 
ἔδη, Τόμας Η, ὁ 469, 410) περιελήφθησαν εἰς τὰ Απαντὸ ται Αλλά ες τὸ Τσε 
τά ἀνακτύγματα εἰς σειρὰς ἐφαρμόζοντσι ἐπὶ πλέον εἰς τὸν πητραγιονιομύν εἲς ὑπερβολῆς 


Ἡ θηρία τῶν πιθανοτήτων κατά τὸ πρῶτον στάδιον ἑξαλίέρως φ4 


περί τῶν παρτίδων τοῦ καιγνιδίου πὠμ (ειτε ἆ υΗ 
απι υγ Ἰς5 ραπίςες ἄμ Ίεα ἄν ραυππε], ὅπου ἀπαντῶνται µερικαί φράσεις 
ἐκ τῶν ὁποίων προκύπτει ὁ ἔνδοξος ανόµος τῶν μεγάλων ἀριθμῶνα, ἄλλη 
ἀνακάλύψις τοῦ Ιακώβου. 

Εἰς τὴν ἐπιστολὴν ἐκείνην, ἀφοῦ περιγράψῃ τὸ πείραμα τῆς ἐξαγω- 
τῆς σφαιριδίων ἀπὸ µίαν ψηφοδόχον, ἡ ὁποία περιέχει λευκά καὶ µαῦρα 
σφαιρίδια, μὲ τὸν σκοπὀν νἁ προσδιορίσῃ τὴν ἀναλογίαν των, ὁ Βετπου][ὶ 
προσθέτει : κέκηί πνέπις "ης «ἶνοβο ἀέπιοπιτές α΄ οἳ επ ρευί ΙΔ: 0 {αίτε, 
αυ Ἡ µεία ργοδαδίε ὁς ἰουῖς ρτοδαδίέ ἀσαπέε, εἴ ρας ουπφέφυεπι αμ᾿ { 
σοπα πιοταἰεπιεηί θεΠΦίΑ, «ωε Ἶα ταἰδοῦ ἆ) επίτε σες Ποπιδεες, αἩς [ οἩ 
αμτα αἰπεί Γτουνές ϱ8Γ εκρότίσπος, ἀῑέος ἆς Ία νέπιαθίς, ὁ αυεώ δει «ὓς 
Γ ο νομάτα; αμί οτί ἰουί ο αυ) ος ρου φου]αίίεν 

1οῦ νόµου τῶν μεγάλων ἀριθμῶν εὑρίσκομεν ρητὴν διατύκὠσιν εἰς 
ἐπιστολάς τοῦ Βειπουμ]ί πρὸς τόν Ιαἰδαία, τὸν ᾿Απρίλιον 1703 καὶ τὴν 
20ἡν ᾽Απριλίου 1704, ἐκ τῶν ὁποίων µανθάνοµεν ἐπὶ πλέον ὅτι ὁ ἐφευρέτης 
ἀπὸ δωδεκαετίας ἐγνώριζε µίαν ἀπόδειξιν, τὴν ὁποίαν εἶχεν ἀνακοινώσει 
εἰς τὸν ἀδελφόν του Ιωάννην, Καὶ ἐπειδὴ ὁ [ αηίΣ ἐφαίνετο κάπως ᾱ- 
πρόθυμος νὰ συμμερισθῇ τὰς ἰδέας του, ὁ Ἰάκωβος ἐπανῆλθεν ἐπὶ τοῦ θέ. 
µατος (25 Φεβρουαρίου 1705). Ὁ ἐπελθὼν μετ) ὀλίγον θάνατος τὸν ἡμπό- 
δισε νά δημοσικύσῃ ὁ ἴδιος µίαν ἀνακάλυψιν, ἡ ὁποία ἀποτελεῖ δι’ αὐτὸν 
ἕνα ἀπὸ τοὺς μµεγίστους τίτλους δόξης ποὺ τοῦ ἀνήκουν. Εξ ὅσων ἔγρα- 
εν εἰς τὸ ΑΓ ζοπήεςίαπάί ἔδωσε λαβὴν νἁ θεωρήσουν μερικοί τὸ ἔτος 
ΙΤ13 ὡς Ἱχρονολογίαν γεννήσεως τοῦ ἓν λόγῳ νόµου τῶν πιθανοτήτων, 
πράγματι ὅμως ἀνάγεται οὗτος χρονολογικῶς περίπου ἕνα τέταρτον αἱῶ- 
νος προηγουμένως, 

541. Ὁ Ρίεεπὲε Εαγπιοπά 4ς Μοπίνοτι, ὁ δεύτερος τῶν μαθηματικῶν 
ποὺ ἀνεφέρθησαν ἀνωτέρω, ἐγεννήθη εἰς Παρισίους τὴν 27ην Ὀκτωβρίου 
Ι678. ᾽Απὺὸ νκαρᾶς ἡλικίας ἐταξείδευσεν εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν, "Ολλανδίαν 
καὶ Γερμανίαν, ᾿Ἐπιστρέφων εἰς τὴν πατρίδα (1699] ἐκπεδύθη μὲ τὸν Νί- 
οο]ε (ὁ 538) εἰς τὴν σπουδἠν τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισµοῦ. Τὸ Επόμενον ἔτος 
µετέβη πάλιν εἷς Λονδῖνον καὶ καρουσιάαθη εἰς τὸν Νοπίοα. Τὸ 701 
ἐδημοσίευσε τὸ ἔργον του ἐπὶ τῶν τυχηρῶν παιγνιδίων καὶ τὸ 1714 ἕκαμε 
νέαν Έκδοσιν βελτιωμένην καὶ ἐκηυξημένην μὲ τἠν προσθήκην τῆς άλλη- 
λαγραφίας τὴν ὑὁποίαν ἀντήλλαξε μὲ τὸν Νικόλαον Ι Βειπου]ή, 

Ἐκ εὐκαιρίᾳ ἑνός τρίτου ταξειδίου του εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν (1715) ἐξς. 


καὶ τῶν ἄλλανν κωνικῶν, εἰς τήν εὐθειοποίησιν τῆς παροβολΛς, τὴς λογαριθµικῆς καῤκύ- 
λης καὶ τῆς ἑλαστικῆς γραμμής ὡς κπὶ τς τὴν λύσιν ἑνός πρακτικοῦ προβλήματος ὅπου 
εἰσέρχεται ἡ σφαιρική καμπύλη λοξούραμία καὶ εἰς πλήθος ἄλλων ἐνδιαφερόνταιν κρο- 
βλημάτων. 


ού Ἱστορία τῶν Μαθηωνα τικ ην 

λέγη Ε.Κ.8. Τὸ ἑπόμενον ἔτος εἰσῆλθεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων 
ὑπὸ τὴν ἰδιότητα ἐλευθέρου μέλους. Προσβληθεὶς ἀπὸ εὐλογίαν ἀπέθανε 
τὴν Ίην Ὀκτωθβρίου 1719. 

Τὸ ἔργον του ἐπὶ τῶν Πιθανοτήτων (ἔχομεν ὑπ' ὄψιν τὴν Τ ἔκδοσιν 
τούτου) ἀποτελεῖται ἀκὸ πέντε Μέρη καὶ ἐξαιροῦνται ἐδ αὐτοῦ τὰ ζητὴ- 
µατα ἐκεῖνα ὅκου παρεμβαίνει «ἴα Ηδετιέ άο Ι) Ἰνοπιπκ, οεί ὁσιο ρεγρέ- 
ιωεί 4ε ος οοπηαἰκ4άποςς» (ἡ ἐλευθερία τοῦ ἀνθρώπου, αὐτὸς ὁ αἰώνιος 
σκόπελος τῶν γνώσεών µας). 

Τὸ Μέρος 1 ἀφιεροῦται εἲς τὴν συνδυαστικὴν ἀνάλυσιν μὲ ἐφαρμο- 
γὰς εἰς τὴν ἔρευναν τῶν πιθανοτήτων’ ἀντιστρόφως ὁ Μοπίοςί ἰσχυρί- 
ζεται ὅτι καταδεικνύει τὴν χρῇσιν τῆς σχετικῆς θεωρίας εἰς τὴν ἄλγεβραν, 
ἐκθέτωον µίαν ἀπόδειξίν του τοῦ θεωρήματος τοῦ διωνύµου μὲ ἐκθέτας ἀκε- 
ραίους καὶ θετικούς. ᾿Αλλ᾽ ὁ προσεκτικὸς ἀναγνώστης διαπιστώνει ὅτι 
αἵ πιθανότητες εἰσέρχονται µόνον κατὰ τὸ φαινόμενον εἰς τὸν ἐκτιβέμε- 
νον συλλογισμόν, ὁ ὁποῖος δὲν διαφέρει κατὰ βάβος ἀπὸ τὸν σήμερον ἐν 
χρήσει. 

Μεταξὺ τῶν προβλημάτων ποὺ πραγματεύεται ἐπὶ τῶν παιγνιδίων 
ἀναφέρομεν ὡς παράδειγµα τὸ ἀκόλουθον: «Ἡ τὸν ἀριθμὸν πεσσοἰ (ζάρια], 
ἕκαστος τῶν ὁποίων ἔχει { ἠριθμημένας ἕδρας ἀκὸ 1 ἕως ἔ, ρίατονται εἰς 
τὴν τύχην. Νά προσδιορισθῇ ὁ ἀριθμὸς τῶν περιπτώσεων, κατὰ τὰς ὁποίας 
τὸ ἄθροισμα τῶν ἐμφανιζομένων ἀριθμῶν θὰ ἔχη δοβεῖσαν τιμήν’ µ». ο 
Μοπίπνοςί εὐρίσκει ἀκριβῶς, ὅτι ὅ ζητούµενος ἀριθμὸς δὲν εἶναι ἄλλος 
καρἀ ὁ συντελεστὴς τοῦ χρ--α ἐν τῷ ἀναπτύγματι τῆς συναρτήσεως : 

α πωλη 
ι. Γ--χ ) 

Τὸ Μέρος Ἡ τοῦ ἔργου ἀναφέρεται εἲς τὰ χαρτοπαίγνια (ρβαΓαοη, 
ἱαησαυεπεῖ, ἰτείσε, Ὀαοθςς), τὸ δὲ ΗΙ εἰς παίγνια μὲ πεσσοὺς (6 καὶ 3, 
ἠαζηΓά, εὐρόκδαοσε, ἐγοῖς ἀεχ, ρ85ρο-αίκ, ταῖς, Ίευ 4ὲε πογα κ). 

Σημαντικώτερα εἶναι τὰ προβλήματα ποὺ λύονται εἰς τὸ Μέρος Ιγ. 
Μεταξὺ τούτων εὑρίσκονται ἐκεῖνα τὰ ὁποῖα εἴχε προτείνει ὁ Ηαγρεη» 
καὶ ἐκεῖνο τὸ ὁκοῖον καλεῖται συνήθως «διάρκεια παιγνιδίου» καὶ τὸ ὁ- 
ποῖον εἰς τὴν ἁπλουστέραν του µορφὴν ἀνάγεται εἰς τοὺς Εσεγπιί καὶ Ραν- 
ου] (Τόμος ΙΙ, ὃ 3264). Εἰς τὸ Μέρος αὐτὸ πρὸ πάντων εἶναι εὐδιάκριτα πολ- 
λὰ σημεῖα ἑπαφῆς μὲ τὸ Απ. οοπ/οείαηάἰ. ᾿Ακολουθοῦν ἄλλα προβλήµατα 
ἀναφερόμενα εἰς παίγνια τῆς ἐποχῆς (πείες, Ἰε Πες, χει ὁς 5 [εγππε, Κι 
κε [ας]. 

Τὸ τελευταῖον Μέρος εἶναι προϊὀν τῆς ἀνταλλαγῆς ἐπιστολῶν µετα- 
ἓὺ τοῦ συγγραφέως καὶ τοῦ Νικολάου Βειπου]ή---ὡς καὶ εἰς µίαν περί- 
πτωσιν μὲ τὸν Ἰωάννην, τῆς ἐπιστολῆς περιληφθείσης εἰς τὰ Απαντα-- 


Ἡ (κωφρία τν πιβανοτήτων κατὰ τὸ «ερῶτον στάδιον ἐδελίδοως ο7 


εἰς τὰς ὑποίας ἐπισημαίνονται καὶ διορθώνονται μερικά σφάλματα τοῦ 
Μοπίπινοςσί εἰς τὴν Ἰ ἔκδοσιν τῆς ἐργασίας του καὶ ἐπὶ πλέον ἐξετάζεται 
ἕνα πρόβλημα προταθὲν ἀπὸ ἕνα ἄλλον εὐπατρίδην, τὸν Ἰα]άμεανε, Θὰ 
σημειώσωμεν ὅτι εἰς µίαν ἐκ τῶν ἐπιστολῶν του ὁ Μοπίπιοτ διεκδικεῖ 
ὑπὲρ ἑαυτοῦ τὴν ἀνακάλυψιν τοῦ ἀριθμοῦ τῶν ὄρων ποὺ προκύκτόυν κατὰ 
τὴν ἀνάπτυξιν θετικῆς καὶ ἀκεραίας δυνάμεως ἑνὸς πολικυνύµου. Εἰς ἀλ- 
λας δίδει παραδείγµατα εὐβειοκοιήσεως καμπύλων, ἐπαυξάνων τοιουτο- 
τρόπως τὸ πλῆθος τῶν προσώκων ἐκείνων ποὺ πρέπει κάποτε νά ἑνδια- 
φερθσῦν διὰ τὸ ἔργον του. 

᾿Ακόμη καὶ μετὰ τὸν θάνατον τοῦ Μοηιπνοει, δὲν ἕλλειψαν εἰς τὴν 
Γαλλίαν οἱ καλλιεργοῦντες τὴν θεωρίαν τῶν πιβανοτήτων ἐν συναφείᾳ 
αρὸς τὰς ἑφαρμογάς της εἷς τὰ τυχηρὰ παίγνια, Τοῦτο ἀποδεικνύεται ἀπὸ 
τὴν Ηιειοίγε ἂε [ Ακαάέπιςε, τῆς ὑὁποίας ὁ Τόμος τοῦ ἔτους 1728 περιέχει 
ἕνα ὑπόμνημα τοῦ 1.1. Μαϊταη (γεννηθέντος εἰς Βάχίόνει τὴν 26ην Νοιμ- 
βρίου Ι678, ἁπκοθανόντεος εἰς Παρισίους τὴν ὁυθὴν Φεβρουαρίου 17τ], 
Ἐκίτοῦ καιγνιδίου μονά -ζυγά {ευ ]α ει όν ραῖς οἳ πΟβ], 
ὁ Τόμος τοῦ |Τ10 ἕνα ἄλλο τοῦ Ε, Νισσίς ὑπὸ τίτλον Ἔρευνα κα λὐ- 
σις μερικῶν προβλημάτων ἐπί τῶν παιγνιδίων (Εχα- 
[πες εἰ Κἐπο]υιίση ὅε φυείαμει Οµεκήσης ως Ἰε αχ] καὶ ὁ Τόμος τοῦ 
ΙΤ41 ἕνα ἄλλο ὀφειλόμενον εἰς τὸν Βω[ομ, τὸ ὁποῖον ἀνετυκώθη κατόπιν 
ώς Δοκίμιον χρηστῆς ἀριθμητικῆς (Εειί ᾱ Απιμημἑίσιυας 
πιστα) ες τὸ δμρρ]έπιεπι ὁ Τ Ηιεκιοίγε Ντε (7771. Ἡ φήμη ποὺ 
περιέβαλλε τὸν ἔνδοξον φυσιοδίφην δὲν ἠδυνήθη νά τὸν προστατούσηῃ 
ἀπὸ τὰ βέλη τῆς δικαίας κριτικῆς, τὰ ὁποῖα ἑστράφησαν ἐναντίον τοῦ 
Δοκιμίου του ἐκείνου. 


542. Λιαβαίνομεν τώρα τὴν Μάγχην διὰ νὰ συναντήσώµεν ἀκόμη 
μίαν φοράν τὸν Α., 4ε Μοΐντε, εἰς τὸν ὑποῖον ὀφείλεται τὸ θεμελιῆδες Ερώ- 
ρήμα τῆς συνθέτου πιθανότητος. Ἔλαβεν ἀφορμὴν νά στρέψη τὸ πντῦμα 
του πρὸς τὸ ἀντικείμενον τοῦτο ἀπὸ ἕνα πρόβλημα κοῦ τοῦ ἐπροτάθη ἀπὸ 
τὸν Επιηςοις Κοῦατίις, (τὸν μετέπειτα κόµητα τοῦ Εαάποι, ὁ ὁποῖος τὸ 
εἶχς συλλάβει διατρέχων ἕνα ἔργον Απαζγος ὧςς Ἱευκ ἂς Ηατατά, ἀσφαλῶς 
ἐκεῖνο τοῦ Μοπίπισπ. Ὅταν ὁ ἂς Μοΐντε ἔλυσε τὸ πρόβλημα κατά τρόπον 
ἱκανοποιητικόν, τοῦ ἐγένοντο ὑποδείξεις νά ἐκθέση μεθοδικῶς τὴν µέ- 
βοδον ποὺ ἐχρησιμοποίησε πρὸς λύσιν αὐτοῦ. Τοιουτοτρόκως προἐκυψεν 
ἕνα ἔργον, τὸ ὁποίον ἡ Βασιλικὴ ᾿Εταιρεία τοῦ Λονδίνου ἔσπευσε νὰ πε- 
ριλάβη εἰς τὰ πεπραγμένα της, ᾽Απαντάται πράγματι καταχωρηµένον εἰς 
τὰ ΡΤ. τοῦ ΤΠ ὑπὸ τὸν τίτλον Όε Μεπεωτα Δοτίς, «ευ, Ρεοπαβήεαίς 
ονεπίυυπη ἵπ [υά1ς α 89ο [οπυωίο ρεηδεπίσυν Ἡ, Τοῦτο ἀποτελεῖται ἀπὸ 
26 προβλήματα, τῶν ὑὁποίων προτάσσονται µερικαί γενικότητες. Μεταξὺ 


ΙΟΒΙΑ.--Ἡστορία εὔν Μαθημαιικῶν, Τόμος ΠΙ ΐ 


ος Ἱστορία πῶνν Μαθηματικῶν 

τῶν ἐν λύγῳ προβλημάτων ἀπαντῶνται ἐκεῖνα κοὺ ἐπροτάβησαν ἀπὸ τοὺς 
Ηυγρενς καὶ ΨαἸάμτηνε καὶ ἄλλα, τὰ ὁποῖα ἀνάγονται εἲς τὸν κύκλον τῶν 
φερομένων ὑπὸ τὸ ὄνομα «διάρκεια τοῦ παιγνιδίου» (ὁ 541), Όταν ἔδημο- 
σιεύθη τὸ Α;ς (οπ]εςιππό{ εὐρέθησαν µερικαί τυχαῖαι συμστώσεις μὲ τὸ 
ὑπόμνημα τοῦ ἆο Μοίντε. 

Η Όλη τοῦ ὑπομνήματος τούτου ἔχει περιληφθῆ ἐκίσης εἰς τὸ ἔκτε- 
νέστερον ἔργον τοῦ ἆς Μοΐνπε, τοῦ ὁποίου τὸν πλήρη τίτλον ἐδώσαμεν 
ἤδη εἰς τὴν ὁ 508, καὶ τοῦ ὁποίου ἡ 1 ἔκδοσις εἶναι ἀφιερωμένη εἲς τὸν Νονν- 
ἴομ. Εἰς τὰς ἐπομένας ἐκδόσεις τὸ γενικὸν σχέδιον τοῦ ἔργου παρέµεινεν 
ἀμετάβλητον, ἀλλὰ τά λυόµενα προβλήµατα συνεχῶς ἐπληθώνοντο. Εἰς 
τὴν 1 ἔκδοσιν ὑκῆρχον 53, εἰς τὴν ΠΙ ἀνῆλθον εἰς Τ4, Ὅπως καὶ εἲς προ- 
ενέστερα ἔργα τῆς αὐτῆς φύσσνως, τὰ ἐν λόγφ προβλήματα ἀναφέρονται 
εἰς παιγνίδια τῆς ἐποχῆς (Όαεκες, Ρήαζασα, Ἠασατά, ρἰφυσί, κής) ώς 
καί εἰς τὸ κδιάρκεια τοῦ καιγνιδίου», Ὡς μαθηματικὸς ὁ 4ε Μοΐνιε ἀκο- 
δεικνύεται ἱκανὸς νὠ ἀντικαραβληθῇ μὲ τὸν Ἰάκωβον Βειπουἡί. ᾿Αξιοση- 
µείωτοι εἶναι αἱ ἐφαρμογαῖ τῶν συνεχῶν κλασμάτων καὶ τῶν ἀναδρομι- 
κῶν σειρῶν, τῶν ὁποίων, ὅπως γνωρίζοµεν (ὁ «Ὁ8), ὁ ἴδιος εἶναι καὶ ἐφευ- 
ρετης. 

Δια ν΄ ἀναφέρωμεν κάποιο θεωφρητικὸν ἀποτέλεσμα ἐπιτευχβὲν ὑκὸ 
τοῦ Ιδίου, ἐκλέγομεν τοὺς ἀκολούθους σημαντικούς τύπους : 


μι ημα  ημζα,,, ημίλη---[]α, 


καν 

συν -- 25 -ΛΤΠ {ημΌν-- λα ημφ | 
κ. 

ὅπου 45 π/2ᾳ, Ας µἠ παρασιωπηθῇ ὅτι εὗρεν ἐπίσης τὸν κατύπον τοῦ 

δπίπᾳ» (ὁ 507], μὲ τὴν µόνην διαφοράν ὅτι εἰσέρχεται ἐκεῖ µία σταθερά, 

τὴν ὁποίαν ὁ δΗΠΙηρ ἀπέδειξεν ἴσην πρὸς Ὁκ. 

Αἱ σελίδες τοῦ ἔργου αἱ ἀφορῶσαι τὰς ἀσφαλείας ζωῆς ἀποδεικνύουν 
ὅτι ὁ ἄγγλος μαθηματικός, ὅπως καὶ ὁ πρεσβύτερος ΒεεπομίΗ, εἶχεν ἐμπι- 
στόοσύνην εἰς τὴν δυνατότητα ἐφαρμογῆς τῆς θεωρίας τῶν πιθανοτήτων 
εἷς προβλήματα κοινωνικοῦ ἐνδιαφέροντος ". 

Εις τὴν ᾽Αγγλίαν ὁ 6ε Μοΐνπε εὗρεν ἀντάξιόν του συνεχιοτήν εἲς τὸ 
κρόαωπον ἑνός ἀλλου διαπρεποῦς μµαθηματικοῦ, τὸν ὑποῖον ἐγνωρίσαμεν 
ἤδη (ϐ 500], τὸν Τήσπιας Ἀίπρεοπ, Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ἕνα ἔργον ὑπὸ 
τὸν τίτλον Ἡ φύσις καὶ οἱ νόμοι τ ῆς τύχης (Τίς Ναωπε 
η [αν οἱ (Ἴηςςς, 1740), ὃ ὁκοῖος δικαιολογεῖ πλήρως καὶ τὸν ὑπό- 


5 Εις τὸ αὐτὸ Βέμα ἀναφέρετωι μύα ἐπιατολή τσυ πρὸς εὐν ΗΙμη, δημοσιευκῖσα 
ιπὸ τοῦ Α.Ο, Αποημιιώ εἰς τὴν ἐφημερίδα Τΐνε Μα ἡμππαίσαί Οκ2Ε1ο τοῦ Δακιμβρίου 
μὴ, 


ἨἩ Οκαρία τῶν πιθανοτήτων κατὰ τὸ πρῶτον στάδιον ἐδελέδεως ... 


τιτλόν του; Της Ἠποῖς αΠιεγα Νςν, Οεπεγα] απά (οπερίέεήσας ΜαππεΓ 
παπά ἠκταίεά υη ᾱ- ετεαί νατίείν οἵ Εκαπηρὶςς 35, Τοῦ ἔργου τούτου συνὲ- 
χτιαν ἀποτελεῖ ἄλλο ὑπὸ τὸν τἰτλον ΤΗε ἀοσοιτίπε οἵἳ Αππιιςς απά Κε- 
νεος (Θρωρία ἀνατοκισμοῦ καὶ χρθώλυσίας, ΙΤ42, Προσθετέον ὅτι 
εἲς ἄλλον τόµον, δημµοσιευθέντα ὑπὸ τοῦ 5ἴπιρροῃ τὸ {157 μὲ τίτλον ΜΙ:- 
οεἰίαπεσυς Τγασις (Ποικίλα ἄρθρα], ἀπαντᾶται ἵνα ἄρθρον τοῦ ὁποίου 
σκοκὸς εἶναι ν᾿ ἀποδείξῃ τὰ πλεονεκτήματα ποὺ καρποῦται ἡ ἀστρονομία 
μὲ τὸ νά παραδέχεται ὡς τιµὴν ἑνός ἀγνώστου µεγίέβους τὸν μέσον ὅρον τῶν 
τιμῶν τῶν λαμβανομµένων ἐκ πλήθους παρατηρήσεων τοῦ αὐτοῦ φαινοµέ- 

νου, Γράφων τὸ ἄρθρον αὐτὸ ὁ ἆς Μοϊΐνις ἐβάδισεν ἐπὶ τῆς ὁδοῦ τὴν 
τὰ, ἠνοιδεν ὁ Κ. Οὗὖίες μὲ τὸ κείµενον ἐκεῖνο ποὺ ἐγνωρίσαμεν ἤδη 
(ὁ 513], τὸ δημοσιευθέν μετὰ τὸν θάνατόν του ὑπὺ τὸν τίτλον; Όρετα Μίς- 
οεἰαπεα, νε Λεππιαίο Έγγογυπι ἵπ πχία λαιοοί Ἡ (Ομ ρτίάσε, 712]. 


543. Τὸ ὄνόμα Βειπου]ή ποὺ ἀκαντᾶται εἰς τὰς πρώτας σελίδας τοῦ 
Κεφαλαίου τούτου ἐμφανίζεται καὶ πάλιν εἰς τὰς τελευταίας χάρις εἰς τὸν 
Δανιήλ Βειπουὴὶ (8 496], διάσηµον ἐπίσης μαθηματικὸν ἀντάξιον συνεχιστήν 
τοῦ ἔργου ποὺ ἤρχισεν ὁ θεῖος του Ἰάκωβος. Διά νά πεισθῶμεν περὶ αὐτοῦ 
ἀρκεῖ νά συμβουλευθῶμεν τὴν συλλογὴν τῶν δημοσιευμάτων ποὺ ἔγινε 
ὑπὸ τὴν αἰγίδα τῆς ᾽Ακαδημίας τῆς Πετρουπόλεως. ᾿Εκεῖ πράγματι, εἰς 
τὸν Τόμον ν, 1710-11, ἁπαντῶται τὸ ἄρθρον βρεκίπισῃπ Τηεοτίας πονας ὁψ 
ΜεΠευτα ρογς (Δεῖγμα νέας θεωρίας περὶ μετρήσεως τῆς τύχης], ὅπου 
εἰσάγεται ἡ θεμελιώδης διάκρισις μεταξὺ «μαθηματικῆς ἑλαίδος» καὶ κἠ- 
θικῆς ἐλπίδος.. Ἡ πρώτη ἐκφράζεται ὥς Ἰινόμενον τῆς πιθανότητος ποὺ 
ἔχει ἕνας παίκτης νά κερδίσῃ κάποιο ποσὺν α, ἐπί τὸ ποσὀν τοῦτο. ᾿Ενῷ 
εἰς τὴν δευτέραν εἰσέρχεται ἡ θεώρησις τῆς οἰκονομικῆς καταστάσεως 
τῶν παικτῶν, Ἐπὶί πλέον ἀποκαθιστῃ ἐκεῖ τὴν ἀρχὴν ὅτι ἕνα πρόσωκον 
ἔχει μεγαλύτερον πλκονέκτηµα νὰ διακινδυνεύση τὰ χρήματά του εἰς πολ- 
λάς πράξεις παρἀ εἰς µίαν καὶ µόνον, 

Εἰς τὸ αὐτὸ ἄρθρον ἀπαντᾶταὶι ἕνα ζήτημα, τὸ ὁποῖον ἔγινε διάσηµον 
ὑπὸ τὸ ὄνομα «Πρόβλημα τῆς Πετρουπόλρως» καὶ τοῦ ὁποίου ἡ ἐκφώνη- 
σις ἔχει ὡς ἑξῆς: «Ὁ παίκτης Α ρίπτει ἕνα νόμισμα. Εάν φέρῃ κορώνα 
τότε ὁ Α θὰ λάβη ἀπὸ τὸν Β ἕνα ἄλλο νόμισμα. ᾿Εὰν τοῦτο συµβῇ δευτέραν 
φοράν, θά λάβη 2, ἐὰν ερίτην φοράἀν, θά λάβηῃ ἆ κ.οικ. Ἐρωτᾶται ποία εἶναι 
ἡ ἐλπίς τοῦ Α. Ὁ Δανιὴλ. ἔφθασεν εἷς τὸ συµκύρασµα ὅτι αὕτη εἶναι 
ἄπειρος, συμπέρασμα παράδοᾶον τὸ ὁποῖον ἔδωσεν ἀφορμὴν εἰς σηµαν-- 
τικὰς ἀντιρρήσεις, καὶ τὸ ὁποῖον προσεπάθησαν ν᾿ ἀναιρέσουν ἐπικαλούῦ- 
µενοι ἐξω-μαθηματικὰς θεωρίας, 

Ὁ Δανιήλ ΒειπουΠί ἔδωσε καὶ ἄλλας συµβολάς εἰς τὴν Βεωρίαν τῶν 
πιθανοτήτων ἐνῷ προσεπάθει ν᾿ ἀνταποκριθῆ εἰς τὴν ἀκόλουθον ἔρευναν 


00 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ποὺ ἐτέθη εἰς διαγωνισμὸν τοῦ 1712 ὑπὸ τῆς Ακαδημίας τῶν Παρισίων: 
α[]οία εἶναι ή φυσικὴ αἰτία τῆς κλίσεως τῶν ἐπιπέδων τῶν πλανητικῶν 
τροχιῶν ὡς πρὸς τὸ ἰσημερινόν ἐπίπεδον τοῦ ἡλίου καὶ πόθεν προέρχεται 
τὸ γεγονὺς ὅτι αἵ κλίσεις τῶν τροχιῶν τούτων εἶναι μεταξύ των διάφο- 
ροι:» Τὸ βραβεῖον, ὅπως γνωρίζοµεν (8 406), ἐμοιράσθη μεταξύ Ἰωάννου 
καὶ Δανιήλ ΒετηουἨί. Τά ὑπομνήματα ποὺ ὑπεβλήθησαν εἰς τὸν διαγωώνι- 
σμὸν ἐδημοσιεύθησάν ἀμφότερα εἰς Παρισίους ὑπὸ τῆς ᾿Ακαδημίας ἡ 
ὑποίᾳ τὰ ἑβράβευσε, Εἰς Παρισίους ἐπίσης (Ηἰειοίτε 4ὲ Ε Λςπάέπιίς, 1760) 
ἐδημοσιεύθη καὶ ἄλλο Ὀπόμνημα τοῦ Δανιήλ, ὅπου ἐξετάζεται ἀπὸ πιθα- 
νοθεωρητικῆς πλευρᾶς τὸ ἀποτέλεσμα τοῦ ἐμβολιασμοῦ ἑναντίον τῆς εὖὐ- 
λογίας καὶ ἀναφέρονται µερικαί ἀντιλήψεις τοῦ ἆ Α]επιόνεα ἐπὶ τοῦ θέµα- 
τος, τὰς ὁποίας ὁ Δανιὴλ ἀνασκευάζει. 

Ἡ μέση διάρκεια τῶν γάμων ἐξητάσθη ἐπίσης ὑπὸ τοῦ ἰδίου (Νουν. 
(οπήνε. Βείτορτας, Τ, ΧΙ, 1166-67] δι) ἐφαρμογῆς εἰδικῶν ἀναλυτικῶν 
τεχνασµάτων ἐκτεβέντων ὑπ' σὺτοῦ εἷς πραγενέστερον ἔργον, "Αλλα πα- 
ρόμοια τεχνάσματα ἐπενσήθησαν ὑπὸ τοῦ Δανιήλ, διὰ νἁ τὰ ἑφαρμόσηῃ 
εἰς προβλήματα κληρονομίας καὶ ἄλλα ἀναφυόμενα εἷς τὸν κοινωνικόν 
βίον (Τ. ΧΙΥ, ΙΤ ὡς ἄνω], 

Ἐάν μνημονεύσωμεν ἀκόμη ἕνα ἔργον του ἀναφερόμενον εἰς τὸν συν- 
δωασμὸν τῶν ἀποτελεσμάτων περισσοτέρων παρατηρήσεων (Ασίσι Ασά. 
Ρειτορταά, 1777) θά ἔχωμεν προαφέρει εἰς τὸν ἀναγνώστην ἐπαρκῇ µέσα 
διὰ ν΄ ἀναμετρήση τὴν εὑρύτητα τοῦ πεδίου, τὸ ὁποῖον ἐκαλλιέργησεν ὁ 
Δανιήλ. ΒειπουἨί, καὶ νὰ ἴδῃ πῶς ὅλα τὰ δεδομένα μαρτυροῦν ὅτι οὗτος 
ἐκέτυχε νά πληρώση τὸ κενόν ἐκεῖνο, τὸ ὁποῖον ὃ πρόωρος θάνατος τοῦ 
Βείου του ἄφησεν εἰς τὸ Αι ζοπεςίαπάί (ὃ 5401. 


δ4. Τὰ ζητήµατα τῶν πιθανοτήτων, κατ ἀπόκλισιὐ ἀπὸ τὰ συνήθη 
προβλήµατα μὲ τὰ ὁποῖα ἀσχολοῦνται οἱ µαθηµατικοί, λόγφ τῶν τεκµαρ- 
τῶν ἢ πραγματικῶν των σχέσεων μὲ τὴν πραγματικότητα ἀκόμη καὶ μὲ τὴν 
θεολογίαν, ἀφύπνισαν τὸ ἐνδιαφέρον καὶ μεταξύ τῶν µἡ εἰδικῶν, Τοῦτο 
ἀπούκεικνύεται ἀπὸ μερικά δημοσιεύματα τῆς ἐποχῆς, τῶν ὁποίων Βά κή- 
µωμεν ἐδῶ μίαν, ἔστω καὶ σύντομον, µγείαν διά νά κλείσωµεν οὕτω τὸ 
καρὸν Κεφάλαιοσν. 

Κάποιος Βαιγτας, διαλαμβανόμενος εἰς τὴν ἀλληλογραφίαν µε- 
ταξὺ Μοπίπιοπί καὶ Ν. Βειποωή, ἐδημοσίευσε µίαν Πραγματείαν 
κερί Παιγνιδίου (Τιαέ 4ν Ἰευ], ὅπου ἐπιχειρεῖ ν΄ ἀποδείξη ὅτι 
ἡ θρησκεία καὶ ἡ ἠθικὴ δὲν ὁδηγοῦν εἷς καταδίκην τῶν παιγνιδίων ἐν γὲ- 
νει καὶ εἰδικώτερα τῶν τυχηρῶν, 

Ἓνας ἰατρὸς τοῦ Βασιλέως τῆς ᾽Αγγλίας, Ἰοἱπ Απαϊηποι, (γενν. τὸ 
Ι658, Ε.Κ.5. ἀπὸ 30 Νοεμβρίου 704, ἀποῦ !7 Φεβρ. 735), ἐνθαρρυνθείς 


Ἡ θοπρία τῶν πιθανοτήτων κατὰ τὸ πρῶτον στάδιον ἑδελίξεως η] 


ώς φαίνεται ἀπὸ τὸ ἀνωτέρω παράδειγµα, ἐδημοσίεωσεν εἷς τὸν Τόμον 
ΧΧΥΗ (ΙΤΙΟ-Π] τῶν ΡΠοκορήσαἱ Τεησασίίοας ἕνα ἄρθρον ὑπὸ τὸν τί- 
τλον Απ΄ Αγαυππεπί [οτ Ὀνίπε Ργουἱάεηος (κει {τοσι [ἶνε οὐπαίαπί Άερυ- 
Ἰαίγ οὕὔμεγνεά ἰπ νε ΒίΠΗ οἵ Βοίι Ἀρκες Ἡ, ὅπου ὁ συγγραφεύς ἀπὸ τὴν 
σταθερότητα τοῦ λόγου τῶν γεννήσεων εἲς τὰ δύο φῦλα, ἡ ὁποία πιστο- 
ποιεῖται ἐκ τῶν ληξιαρχικῶν βιβλίων τοῦ Λονδίνου ἐπί μίαν περίοδον 82 
ἐτῶν, ἐπίστευσεν ὅτι ἂντλησε µίαν ἀκαταμάχητον ἀπόδειξιν τῆς διαρκοῦς 
παρεμβάσεως τῆς Θκεότητος εἷς τὴν πορείαν τῶν ἀνθρωπίνων πραγμάτων, 
Τὸ ἄρθρον ἐκεῖνο ἐφείλκυσε τὴν προσοχἠν ἑνὸς διασήµου ᾿Ολλανδοῦ, 
συγγραφέως μιᾶς πραγµατείας περὶ Προοσπτικῆς (Λ.. 0. ἰοτία: 
Ἱστορία τῆς Παραστατικῆς Γεωμετρίας, Μιλᾶνον Ι9121, σ. 15 καὶ πέραν], 
κατέχοντος ἐξεχουσαν θέσιν εἰς τὴν ᾿Ἱστορίαν τῆς Φυσικῆς. Πρόκειται 
πτρί τοῦ 5 ΟΠπνεκαπάε, γεννηθέντος τὴν 27ην Σεκτεμβρίου 1688 καὶ ἀκο- 
θανόντος εἰς [.εἰάεῃ τὴν 2Δην Φεβρουαρίου 1742. Οὗτος ἔγραψε πρὸς τόν 
αὐτὸν σκοκὀν µίαν Μαθηματικἡὴν ἀπόδειξιν τῆς ἑπεμ- 
βάστως τῆς Θείας Προνοίας, περιληψθεῖσαν εἰς τὸν Τύ- 
μον Π τῶν Οεµνγες Ρπἠοφορθύφυςς οἱ Μαιϊλέπιαϊίαυες (Απιῤιετάσηι, ΕΤ14]. 
Ὁ ἐκδότής μάλιστα προσθέτει µίαν ἐπιστολήν, µετρίας ὀρθοδοξίας, τοῦ 
Ν. ΒειπουΗ!, ὁ ὁποῖος (εἰς ἐπιβεβαίωσιν τῶν ὅσων εἶχεν ἤδη ἐκμυστηρευ- 
βῆ εἲς συνοµιλίαν του μὲ τὸν 5) ΟΓανεραπάς) ἐκδηλώνει ἐκεῖ τὴν μικρόν 
πίστιν ποὺ ἔτρεφεν εἰς τὴν ἀποδεικτικὴν δύναμιν τῆς κανονικότητος ἐκεί- 
νης, λαμβανομένον ὑπ ὄψιν ὅτι τὰ πράγματα δὲν διαφέρουν κολὺ ἀπὸ τὰς 
συνθήκας τοῦ καιγνιδίου ἐξαγωγῆς ψηνφίδων ἐκ μιᾶς ψὴφοδόχσυ τερις- 
χούσης ἴσον ἀριθμὸν ἄσπρων καὶ μαύρων σφαιριδίων. 
Τοιουτοτρόπως ἡ ἀμφισβήτησις, ἐξ ὅσων γνωρίζοµεν, ἔκλεισεν ὁρι” 
στικῶς, τὴν δὲ Θεότητα δὲν ἐπεκαλέσθησον κλέον εἰς ζητήματα πρὸς τά 
ῥποῖα, καθ ὅλα τὰ φαινόμενα, εἶναι ἐντελῶς ξένη. 


κεφλλλιον Ἁχκιν 


ΙΕΟΝΠΑΡΒΟ ΕὐΙ ΕΕ 


Βιογραφία 


545. Ἡ ἔνδοξος ἑλβετογερμανικὴ µαθηµατικἡ παράδοσις ἐξηκολού- 
θησεν, ἀκόμη καὶ ὑπὸ ἄλλον οὐρανόν, χάρις εἰς τὸν διάσηµον µαθηµατι- 
κὀν ποὺ φέρει τὸ ὄνομα [.εοπ]αγὰ Ευ]εγ (πρὀφ.Ὅσερ, κατ ἐξελληνισμὸν 
δὲ Ε ὐλῆρος). Οὗτος ἐγεννήθη εἰς τὰ περίχωρα τῆς Βασιλείας τήν Ι5ην 
Απριλίου 1707 ἀπὸ ἕνα σεμνὺν ἐφημέριον, ὁ ὁποῖος ἀφοῦ ἤκουσεν ἐπωφε- 
λῶς τὰ µαθήµατα τοῦ Ἰακώβου ΒειπουΗί, κατύστη ἱκανόὸς νά διδάξη εἰς 
τὸν υίόν του τά πρῶτα στοιχεῖα τῆς ἀριθμητικῆς καὶ τῆς γεωμετρίας. Τοι- 
ουτοτρόπως τὸν παρεσκεύασεν, ὥστε νὰ ἐγγραφῇ εἷς τὸ Πανεπιστήµιον 
τῆς Βασιλείας (9 Ὀκτωβρίου 1720], μὲ τὸν σκοπὸν ν᾿ ἀφοσιωθῇ εἷς τὴν 
θεολογίαν. | 

᾽Αλλ᾽ ὁ νεαρός Λεονάρδος ἠλθεν εἰς ἐπαφὴν μὲ τὸν Ἰωάννην Βετ- 
που, ὁ ὁποῖος τότε---μετά τὸν θάνατον τοῦ [Γι εἰσαίε καὶ τὴν ἐκ τῆς στρα- 
τενοµένης ἐπιστήμης ἔξοδον τοῦ Νεντοη-- ἐθεωρεῖτο δικαίως ὁ µεγαλό- 
τερος μαθηματικὸς τοῦ κύσµου. Αὐτός δὲ ἀναμετρήσας εὐκόλως τὴν ἀξίαν 
τοῦ νεαροῦ Λεονάρδου, τὸν ἐνεθάρρυνεν εἰς τὴν µελέτην τῶν ἐπιστημῶν 
καὶ διὰ νά τοῦ διευκολύνῃ τὰ πρῶτα βήματα, προσεφέρθη νά τοῦ δίδη ὅδω- 
ῥείν καὶ κατ ἰδίαν ἕνα ὡριαῖον µάθηµα τὴν ἑβδομάδα, 

Τὴν δην Ἰουνίου 1722 ὁ Εαῑες ἔλαβε τὸ πτυχίον τοῦ δοκίµου (Ἠαςτς- 
Ιοτ] καὶ µετά δύο ἔτη (8 Ιουνίου 1724) τὸν βαθμόν τοῦ απιααίκει», ἐπ' 
εὐκαιρίᾳ δὲ τοῦ γεγονότος αὐτοῦ ἐξεφώνησεν ἕνα λόγον, ὁ ὁποῖος εἶχεν 
ὡς θέμα τὴν σύγκρισιν τῆς φιλοσοφίας τοῦ Ὠκκατίεν πρὸς ἐκείνην τοῦ 
Νεκίσῃ. ᾿Απὸ τῆς στιγµῆς ἐκείνης ὁ πατήρ του, ἐγκαταλείπων τὰς προσ- 
δοκίας περὶ θεολογικῶν σπουδῶν τοῦ Λεονάρδου, συγκατένευσε νά ἐκλέ- 
ἔπ ὁριστικῶς ὁ υἱός του τὸ ἐπιστημονικὸν στάδιον, Καὶ δὲν παρῆλβε µα- 
κρὸν προνικόν διάστηµα διά ν᾿ ἀποδειχθῇ πόσον εὐτυχῆς ἦτο ἡ ἕμπνευσις 
καὶ ἡ λῆψις μιᾶς τοιαύτης ἀποφάσεως. Διότι ὁ Ευωίετ, µή ἀκόμη εἰκσοσας- 
τής, ἐδημοσίευσεν εἰς τὰ Α.Ε. (1726) ἕνα ὑπκόμνημα μὲ τίτλον Οσα ευςσέο 
'Ιπεατωπι ἱπος]μτοπαταπῃ ἵπ ποόίο ουοςυπαως τεεπεπἰς 5 τὸ ὁποῖον 


Γι εοη ή Ευ]ετ Ι01 


προεκἀλεσέν ἐνθουσιαστικά ἐγκώμια ἐκ µέρους τοῦ Ἰωάννου ΒεγπουΠί. 
᾿Απὸ τῆς στιγμῆς ἐκείνης, ὁ τελαυταῖος ἔδειξε πρὸς τὸν νεαρὺν µαθητήν 
του ἀπεριόριστον εὔνοιαν, τὴν ὁκοίαν διετήρησε µέχρι τοῦ θανάτου του 
καὶ ἡ ὁποία προκαλεῖ εὐλόγως τὸν θαυμασμὸν εἰς ἐκείνους ποὺ ἐνθυμοῦν- 
ται τὴν ζηλοτυπίαν, ἀπὸ τὴν ὁποίαν ἐκνριαρχεῖτο ἀκόμη καὶ προκειµένου 
περὶ τῶν τέκνων του”, 

Ὀλίγον ἔπειτα (1727, ἤ ᾿Ακαδηµία τῶν ᾿Ἐπιστημῶν τῶν Παρισίων 
παρεχώρει τὸ κβοοςθθίῦ» εἰς ἕνα ὑπόμνημα τοῦ Επίες ἐπί τοῦ ἐξαρτισμοῦ 


ΙΕΟΝΗΑΠΟ ΕΙ ΕΕ 


τῶν κλοίων, τὸ ὁκοῖον καρουσίασεν ὁ ἴδιος θαρβαλύῥως εἰς δηµόσιον δια- 
Τωνισμόν, ἐνῷ δὲν εἶχεν ἴδει ἀκόμη πλοῖον. Κατά τὴν ἰδίαν χρονικὴν κε- 
ῥίοδον ἐτάχθη μεταξὺ τῶν ὑποψηφίων τῆς ἕδρας φυσικῆς εἲς τὸ πάτριον 
Πανεπιστήμιον, παρουσιάζων ἐπ εὐκαιρίᾳ καὶ µίαν διατριβήν του ἑκὶ 
τοῦ ἧχου (Ὀἱλεεγίαίίο Ῥ]γείςα ἂς οπο). Μή εὐνοηθεὶς ὅμως ὑπὸ τῆς τύ- 
χης, ἤκουσε μὲ πρόθυμόν διάθεσιν μίαν προσφοράὰν ποὺ τοῦ ἕκαμαν περὶ 
τὸ τέλος τοῦ 1726 δύο παλαιοί καὶ ἤδη διάσηµοι συµµαθηταϊ---ὁ Νικὸ- 
λαος Ἡ καὶ ὁ Δανιήλ. Βειπου]ή---νά μεταβῆ εἰς Πετρούπολιν ὑπὸ τὴν ἴδιό- 


.Εἰς παλήθονοιν ἀναφέραμεν τήν ἐκιγράφᾶν ἐπιστολῆς τοῦ διδασκάλου πρὸς τὸν 
µαθητήν, ὑπὸ χρονολογίαν 1 Τεπτ. 1143, ἡ ὁποία ἔχει ὡς ἐξῆς; ο ἵπεοσημα γαλ 


ἱευσδατόο Εις Μανεπιωζύτωσι ΡΠηοιρί (πρὸς τὸν ὀσύγκριτον ἄνδρα, Τ.Ε. πρίγκη- 
ρα τῶν μαθηματικῶν]. 


104 Ἱστορία τῶν Μάθημα τικῶνν 


τητα μέλους ἐν ὑφηγεσίᾳ τῆς ἐκεῖ ᾿Ακαδημίας τῶν ᾿Επιστημῶν. Τήν δην 
Απριλίου ΙΤ77 ἀνεχώρησε πράγµατι ἀπὸ τὴν Βασιλείαν, ὅπου δὲν ἐπέ- 
πρωτο πλέον νά ἐπιστρέψη. 


646. Κατά κακἠν τύχην ὁ Ευ)ετ ἔφθασεν εἷς τὴν Ρωσσίαν τήν στιγμήν 
τοῦ θανάτου τῆς αὐτοκρατείρας Αἰκατερίνης 1 (17 Μαΐου 1127], Ὁ Πέ. 
τρος Π, κούὺ τὴν διεδέχθη εἰς τὸν θρόναν, δὲν ἔδιδε προσοχἠν καὶ ἐνδια- 
φέρον παρὰ µόνον εἰς τὰ ὅπλα, ὁ δὲ Ειωετ, διὰ νἁ ζήση, ἠναγκάσθη νά 
καταταγῆ εἷς τὸ ῥωσσικὸν ναυτικὸν μὲ τὸν βαθμόν τοῦ ὑπολοχαγοῦ. Εκεί 
ἠπέκτησε τὰς πρακτικός ἐκείνας γνώσεις γύρω ἀπὸ τὴν κατασκευἠν καὶ 
λειτουργίαν τῶν πλοίων, αἱ ὁποῖαι τοῦ ἐπέτρεψαν ν᾿ ἀνυψωθῇ ἀργύτερα 
εἰς τὴν στάθµην ἁδιαφιλονικήτου αὐθεντίας τῆς ναυτικῆς ἐπιστήμης. 

᾿Αποθανόντος µετ᾽ ὀλίγον (Φεβρουάριος ΕΤ40) ἐκείνου τοῦ τσάρου, ἀνῆλ.- 
ϐεν εἰς τὸν θρύνον ἡ Αννα ἵ καὶ αἱ ἐπιστῆμαι ἀνέκτησαν τὴν προσήκονσαν 
εὔνοιαν. Εἰς τὁν Ευετ ἐδόθη τότε ἡ θύσις καθηγητοῦ τῆς Φνυσικῆς 
εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῆς Πετρουκόλέεως, χηρεύόυνσα κατόπιν τοῦ ἑπανα- 
πατρισμοῦ τοῦ Ηειπιαπῃπ. Τὸ 1731 διεδέχθη τὸν Δανιήλ Βεγπου]ῃ ὑπὸ τὴν 
ἰδιότητα μέλους τῆς ᾽Ακαδημίας. Οὕτω εὗρε τὰς κατολλήλους συνβήκας 
διὰ ν΄ ὀφιερωθῇ τελείες εἲς τὰς ἐπιστημονικάς του ἐρεύνας, Μεταξὺ τῶν 
ἔργων τὰ ὁποῖα συνέγραψε κατὰ τὴν ἐπαχὴν αὐτὴν περιοριζόµεθα ν᾿ ἀνα- 
φέρωμεν τοὺς δύο τόµους Μοςμαρίσα, εἶνε Μοίως Δεἱεπιία αηη]γίος οκ- 
Ρόδα (Μηχανική, ἤτοι ἡ ἐπιστήμη τῆς κινήσεως ἀναλυτικῶς ἐκτιθεμένη], 
ποὺ ἐδημοσιεύθησαν τὸ [116 ὑκὸ τὴν αἰγίδα τῆς ᾿Ακαδημίας, καὶ ὅπου 
ἡ ἐπιστήμη τῆς κινήσεως, ὅπως λέγει ὃ τίτλος τοῦ ἔργου, ἐκτίθεται---διά 
πρώτην φορὰν- ὑπὸ µορφήν καθαρῶς ἀναλυτικήν, 

Μὲ τὸν θάνατον τῆς αὐτοκρατείρας "Αννης (28 Ὀκτωβρίου 1740], 
ἠρχισεν εἰς τὴν Ρωασίαν µία περίοδος πολιτικῆς καταστάσεως κατ ὅδα- 
χὴν τεταραγµένης, ἡ ὁποία ἑτερματίσθη µόνον μὲ τὴν ἄνοδον εἰς τὸν θρό- 
νον τῆς Ελισάβετ { (16 Δεκεμβρίου Τ41]. Τῆς καταστάσεως αὐτῆς τῶν 
πραγμάτων ἑσκέφθη νά ἐπωφέληθῇ ὁ βασιλευς τῆς Πρωσσίας Φρειδε- 
ῥῖκος Π, διὰ ν᾿ ἀνανεώσῃ μὲ µεγαλυτέραν ἐπιμονὴν τὴν πρόσκλησιν ποὺ 
εἶχεν ἤδη προηγουμένως ἁκοτείνει εἰς τὸν Εως, νά μεταβῦ εἰς τὸ Ες- 
ρολίνον διὰ νά διευθύνῃ τὸ Τµῆμα ᾿Επιστημῶν τοῦ ᾿δρύματος (Τόμος 
Π, ὁ 289]. Εἶναι ἄξιον σημµειώσοως ἓν προκειμένῳ, ὅτι τὸ Ίδρυμα τοῦτο εἰς 
τὸ ὁποῖον ἡ πριγκίπισσα Σοφία Καρλόττα εἶχε προσφέρει ἐνερτητικὴν 
ὑποστήριξδιν, κατὰ τὴν διάρκειαν τῆς βασιλείας τοῦ δευτέρου βασιλέως 
τῆς Πρωσσίας, ἀνθρώπου ἁμαθοῦς καὶ ἀξέστου, εἶχε παραμεληθὴ καὶ µετά 
βίας ἐφαίνετο ἀνεκτόν εἰς αὐτόν, ᾿Αποθανόντος ὅμως τοῦ Φρειδερίκου Γου- 
λιέλµμου |, ὁ διάδοχός του, ὁ ὑποῖος ἐἑπέκρωτο νά περάσῃ εἰς τὴν ἱστορίαν 
μὲ τὸ ὄνομα Φρειδερίκος ὁ Μέγας, μόλις ἀνέλαβε τὴν ἐξουσίαν (31 Μαΐου 


ἱοοπνατά Ευ]ει Ι05 
140) ἑξεδήλωσε τὴν ἐπιθυμίαν νώ παράσχη Ὑενναίαν προστασίαν εἰς τοὺς 
ἐργάτας τῶν γραμμάτων καὶ τῶν ἐπιστημῶν. Τοῦτο δὲ ὀκριβῶς ἐξηγεῖ τὸ 
βῆμα του πρὸς τὸν Εωιετ. Ὁ τελευταῖος, ἂν καὶ βεβαρυμένος ἐπίσης μὲ 
ἄλλα καθήκοντα ἐπιθεωρητοῦ τῆς γεωγραφικῆς ὑπηρεσίας τῆς ρωσσικῆς 
αὐτοκρατορίας, κατέληξε νἁἀ ὑποχωρήσῃ. χωρὶς παρά ταῦτα νά βλάψηῃ 
τὰς σχέσεις του μὲ τὴν Κυβέρνησιν τῆς Πετρουπόλεως, ἡ ὁκοία ἐξηκο- 
λούθησε νά τοῦ ἀποστίλληῃη ἐτησίαν ἐπιχσορήγησιν, ὑπὸ τὸν ὅρον ὅτι δὲν 
θά διέκοπτε τὴν συνεργασίαν του εἲς τὰ δημοσιεύματα τῆς αὐτοκρατο- 
ρικῆς ᾽Ακαδημίας. ᾽Απὸ τῆς κλευρᾶς της ἡ Πρωσσική Κυβέρνησις τοῦ 
καθώρισεν ἕνα μισθὸν 600 ταλλήβων ἐτησίως, ἰσοδυνάμων κερίκόυ πρὸς 
15 χιλιάδας προπολεμικῶν μάρκων, Όταν ὁ ΕμίεΓ ἔφθασεν εἰς τὸ Βερολί- 
νον {25 Ἰουλίου ΙΤ41] ὁ πρῶτος πόλεμος τῆς Σιλεσίας εὑρίσκετο ἐν πλή- 
ρέι ἐξελίξει. Εὐρισκομένου δὲ τοῦ αὐτοκράτόρος εἰς τὸ θέατραον τοῦ πο- 
λέμου, ἡ σχεδιαζοµένη ἀναδιοργάνωσις τῆς Ακαδημίας ἐκείνης ποὺ εἶχε 
φιλοτεχνήσει ὁ Ιεἰοπίσ δὲν κατέστη δυνατόν νά πραγµατοποιηθῃ. Ἔμεινε 
λοιπὸν ὁ Εμωιεγ χωρίς ἐπίσημα καθήκοντα καὶ περιωρίσθη νά παραδίδη 
µαθήµατα εἰς μέλη βασιλικῶν οἰκογενειῶν. Λήαθηταί του ὑπῆρξαν τὰ τέκνα 
τοῦ δουκός τῆς Βυρτεμβέργης [1742] καὶ ἁργότερα ἡ πριγκίπισσα Φιλιπ- 
πίνα νο Ὀεψεποί τοῦ Οἴκου ΑπηηιιιοώσιιἾ, ὀνεψιά τοῦ βασιλέως τῆς 
Πρωσσίας Ὅταν τὰ µαβήματα αὐτὴ ἑτελείώσαν, µετά τὸ ΙΤ, ὁ Ευίει ἑσκὲ- 
φθη νά συμπληρώσῃ διά γρακτοῦ λόγου τὴν ἐγκαινιασθεῖσαν διδασκαλίαν 
του. Τοιουτοτρόπως ἔλαβον γένεσιν αἱ Ἐπιστολαί εἰς μίαν γερ- 
µανίδα πριγκίπισσαν (ες ἃ υπ Ργηζδεκε ΑΠεπιαπάε], αἱ 
ὁκοῖαι χάρις εἷς τὴν ποικιλίαν καὶ σπουδαιότητα τῶν περιεχομένων ϐθε- 
μάταν---φυσικἡή καί μεταφυσική, κοσµολαγία καὶ ἠθικὴ, ἔτι δὲ λογικἡὴ ---- 
χάρις εἰς τὸ βάθος τῶν ἀκόψεων καὶ τῆς ζωηρότητος τοῦ Όφους εἶχον κρω- 
τοφανῆ ἐπικυχίαν, ἐπιβεβαιουμένην ἀπὸ τὰς πολυαρίθµους ἐκδόσεις καὶ 
τὰς πολλὰς μεταφράσεις των εἰς τὰς κυριωτέρας γλὠασας, Προσθέτοµεν 
ὅτι ὁ Ευ]ετ ἐπωφελήθη τῆς παρασχεθείσης ἑἐλουθερίας διὰ ν΄᾿ ἀφιερωθῇ 
εἰς νέας ἐρεύνας καὶ εἶναι χαβρακτηριστικὀν ὅτι ἑντός τῆς διετίας 744- 
146 ἠδυνήθη νὰ συγγράψη οὐχίὶ ὀλεγωτέρας τῶν 15 ἐπιστημονικῶν δια- 
τριβῶν. 


547. Ὁ ὕπνος τοῦ θανάτου ποὺ εἶχε καταλάβει τὸ Ίδρυμα τοῦ {επί 


ὤθησε μερικούς διανοσυµένους, κατοικοῦντας εἰς τὸ Βερολῖνον κατά τὴν 
περίοδον μεταξύ τῶν δύο πολέμων τῆς Σιλεσίας, νὰ δημιουργήσουν µίαν 


” Εἰναι ἂξιον σηµειάνσθης ὅτι εἲς τὰς ἐπιστολάς ποὺ ἀναφέρονται εἰς τὴν παραγώγι- 
κήν λογικήν, ὁ Εωλεγ προέτεινς καὶ ἀνέπαξε εὖν γμομαἸρηκὴν ἐκείνην παράστασιν τῶν 
συλλσγισμῶν διὰ συστηµάτων κέκλων, ἡ ὁκοία Έκτοτε ἑτόδη εἰς γενικήν χρῆσιν, Ἰόγαι 
τὴς παρασταπικύτητος καὶ ἐκφραστικότητός της. 


ο Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ἰδιωτικὴν Ἑταιρείαν, ἡ ὁποία συνήρχετο, μὲ τὴν συμμµετοχήν καὶ τοῦ 
Εν, εἰς τακτικἁς συνεδριάσεις ἀπὸ Της Αὐγούστου 1741 µέχρι 16 Ἴα- 
νουαρίου 1744. Ἡ Εταιρεία ἔσβησε µόνον ὅταν ὁ Φρειδερίκος Π ἄπε- 
φάσισε νὰ µεταβάλῃ εἰς πρᾶξιν τὸ σχἑδιὀν του νὰ χαρίσῃ εἰς τὸ βασίλειόν 
του ἕνα ἐπιστημονικὸν ἵδρυμα ἱκανόν νά ἀνθέξῃ εἰς τὴν σύγκρισιν μὲ τὰ 
ἀνάλογα ἱδρύματα τῶν Παρισίων, τοῦ Λονδίνου καὶ τῆς Πετρουπόλκως, 
Οὕτω ἐγεννήθη ἡ «Ακαδημία τῶν Ἐπκιστημῶν καὶ τῶν 
Γραμμάτων τοῦ Βερολίνου»  Τοῦ μαθηματικοῦ Ἱμήματος 
αὐτῆς ἀνέλαβε τὴν διεύθυνσιν ὁ Επίκ, Ἡ πρώτη συνεδρίασις τῆς "Ακα- 
δηµίας ἔγινε τὴν 24ην Ιανουαρίου 1744 καὶ ἀπεφασίσθη κατ αὐτὴν ἡ κα- 
θιέρωσις τῆς δηµοσιεύσεως ἑνὸς ἐτησίου δελτίου ὑπό τὸν τίτλον «[- 
στορία τῆς Ακαδημίας τῶν Ἐπιστημῶν καὶ τῶν 
Γραμμάτων τοῦ Βερολίνου» ἀντ τοῦ προηγουμένου «Βε- 
ῥολίνεια Ανάλεκταν", 

᾽Απὸ τοῦ 1745 μέχρι τοῦ 1769 ἑδημοσιεύθησαν 25 τόμοι. ᾿Απὸ τοῦ 
Ι772 ἡ ἔκδοσις ἐπανελήφθη μὲ τὸν τίτλον Νέα Ὑπομνήματα τῆς 
Ακαδημίας κλα. 

Διά νἁ δώσῃ καὶ δημοσίως δείγµατα τῆς ὁραστηριότητός της, ἡ νέα 
᾿Ακαδημία ἀπεφάσισε νά προτείνῃ θέµατα εἰς δηµοσίους διαγωνισμοὺς 
καὶ τὸ 1745 ἐπέλεξεν ὡς ἀντικείμενον τοῦ διαγωνιαμοῦ τὴν κριτικἠν ἀνή- 
πτυξιν τῆς αΜοναδολογίας» τοῦ 1 εἰναίχ, δηλαδἠ τῆς περὶ Μονάδων φι- 
λοσοφικῆς του θεωρίας. Ὁ Ευίες ἀψηφῶν τὴν λεπτὴν θέσιν τὴν ὁποίαν 
κατεῖχεν ὡς ὑποτιθέμενος µέλλων κριτἠὴς τῶν διαγωνιζοµένων ἑἐδημοσίευ- 
ση τὸ 1746 εἰς γερµανικἡὴν γλῶσσαν ἕνα μικρόν ἔργον μὲ γεῦσιν ἑναντίον 
τῆς θεωρίας τοῦ 1 εἰθαίζ, περιέχον µερικάς ἰδικάς του θεωρίας ἐπὶ τῶν 
στοιχείων τῶν σωμάτων. Τὸ ἔργον ἦτο ἀνώνυμον, ἀλλ’ οὖδε- 
νὸς διέφυγε τὸ ὄνομα τοῦ συγγραφέως του. Αί κριτικαί τὰς ὁποίας ἐδέχθη 
τὸ ἀτυχὲς ἐκεῖνο δημοσίευμα δὲν ὑπῆρέαν ὀλίγαι, ἐπανελήφθησαν δὲ 
ὕταν ὁ Ευ]ει ἐτάχθη μὲ τὴν παράταξιν τοῦ Μαιρειταίς εἰς τὴν διαµάχην 
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Διά νἁ προσδιορίσωµεν καλύτερα τὰς ουνθήκας τοῦ περιβάλλοντος 
Εἐντὸς τοῦ ὁκοίου εὑρίσκετο ὁ μαθηματικός µως εἰς τὸ Βερολίνον εἶναι 
ἀπαραίτητον νό λάβαμεν ὑπ ὄψιν τὰς σχέσεις του μὲ τὸν αὐτοκράτορα. 
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(καὶ οὐχί χωρίς ἀποτέλεσμα) ἐπὶ ζητημάτων νομισματικῶν, ὑδραυλικῶν 
κλπ. ᾿Αλλή δὲν κατώρθωσε ποτὲ ν᾿ ἀναμετρήσῃ τὸ ἐπιβλητικόν του µε- 
"Ες, τὰ Βερολίνεια Ανόλοεία (Μο Ἴππει Θενοἰποπεία) ἀπαντῶνται 3 ἐργασίαι 
τοῦ Εωκε, εἰς δὲ τὴν διἠᾶσχον συ) λογήὴν 114, 


[εοπ]ιαγά Έωίες Ι01 


Ὑαλεῖον ὡς μὴ δοκιµάζων εἲς τὰς συζητήσεις του μὲ τὸν Εωίετ τὴν εὖχα- 
ῥίστησιν ποὺ τοῦ προεκάλουν ὁ Μαυρεπυίς καὶ ὁ Ὑο]αίτε, Οὔτε εὕρισκεν 
εἰς τὰ πρὀσωπόν του τὸν ἄνθρωπον τὸν ὁποῖον συναρπάζει ἡ ποίησις, 
κοὺ ἀπετέλει τὴν μεγάλην ἀναψυχὴν τοῦ αὐτοκράτορος. 

Ἐντεῦθεν ἐξηγεῖται τὸ γεγονὸς ὅτι ὁ Ευλετ, διαψευσθεὶς εἰς τὰς νο- 
µίµους ἐλπίδας του νά διαδεχθῇ τὸν Μαιρεγίωές εἰς τὴν Προεδρίαν τῆς 
᾿Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου, ἔτεινεν εὐήκουν οὓς εἰς τὰς δελεαστικὰς κροσ- 
κλήσεις τῆς Αἰκατερίνης Ἡ τῆς Ῥωσσίας, νὰ κροσέλθῃ ν᾿ ἀναλάβη τὴν 
θέσιν τοῦ Διευθυντοῦ τῆς ᾽Ακαδημίας τῆς Πετρουπόλεως. Ἡ προσφορά 
παρεῖχε τόσον εὐνοϊκάς συνθήκας διὰ τὸν Εμ]ετ καὶ τὴν οἰκογένειάν του, 
ὥστε οὗτος ἀπεφάσισε (17 Μαρτίου 1766) νὰ ζητήση ἀπὸ τὸν αὐτοκρά- 
τορα τὴν ἀπαραίτητον ἔγκρισιν. Ὁ βασιλεὺς τῆς Πρωσσίας ἀκήντησε 
μὲ µίαν κοπτὴν ἄρνησιν, Ὁ κορυφαῖος ἐπιστήμων ἐπονέλαβε τὸ αἴτημά 
του, δίδων συγχρόνως ἔξαρσιν εἰς τὸ γεγονὸς ὅτι ἦτο ἐλβετὸς κολίτης 
ὁ Φρειδερῖκος, ὁ ὁποῖος ἐν τῷ μεταξὺ εἶχεν εὕρῃη τρόπον νἁ τὸν ἄντικατα- 
στήση ἀξιοκρεκῶς, ἐνέκρινε τύτε ὑπὸ χρονολογίαν Ἰ Μαΐου τὸ αἴτημα 
τῆς ἀναπχωρήστώς του. ΗἩ συνεδρίασις τῆς Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου, 
ποὺ ἔλαβε χώραν τὴν 29ην Μαΐου 1766, ὑπῆρξεν ἡ τελευταία τῆς ὁποίας 
προήδρευσεν ὁ Εωιετ. Στρέφων τὸ βλέμμα ὁ μέγας μαθηματικὸς πρὸς τὸ 
ἐπιτελεσθέν ὑπ αὐτοῦ ἔργον κατὰ τὰ 25 ἔτη τῆς παραμονῆς του εἷς τὸ Βε- 
ρολῖνον, δὲν εἶνὰι δυνατὸν νὰ ἔμεινε δυσηρεστημένος ἀπὸ τὴν διαπίστο- 
σιν μιᾶς ἀνθηροτάτης Ὑονιμότητος, συμποσουµένης εἰς 330 ὑπομνήματα 
ὑπερτάτης ἀξίας, διὰ νά μἡ ὁμιλήσωμεν περὶ τῶν ἄλλων δημοσιευμάτων 
του, ποὺ δὲν ὑπολείπονται εἰς σπουδαιότητα. 


548. Μετά σύντομον παραµονἠὴν εἷς Βαρσοβίαν- κατὰ τὴν διάρκειαν 
τῆς ὑποίας ἐφιλοξενεῖτο ὑπὸ τοῦ βασιλέως τῆς Πολωνίας---ὁ Εωίετ ἔφθα- 
σεν εἰς Πειρούπολιν τὴν Ίτην Ιουλίου 1166. Ἔγινε βεβαίως ἐκεῖ δεκτὸς 
μὲ ὅλας τὰς τιμάς τῶν ὁποίων ἐδικαιοῦτο, ἀληθὲς εἶναι ὅμως ὅτι ἡ νέα 
αὐτὴ διαμετακόµισις ἔλαβε χώραν ὑπὸ τὰς πλέον λυπηράς περιστάσεις, 
Αὐτὸς ὁ ὁποῖος τὸν ᾿Ὀκτώβριον τοῦ 1760 εἶδε τὴν οἰκίαν του εἲς τὸ Βε- 
ρολῖνον ἐρημωθεῖσαν ἀπὸ τὸν ρωσσικόὸν στρατόν͵ ἐκλήγη τώρα ἀπὸ ἄλλην 
ἀτυχίαν' τὸ πλοῖον ποὺ µετέφερεν εἰς τὴν Ῥωσσίαν τὰ πρἀγµατά του (μὴ 
ἐξαιρουμένων τῶν χειρογράφων του) ἀπωλέσθη εἷς νανάγιον. Επὶ πλέον ἑνῷ 
ἀπὸ τοῦ 1715 εἶχεν ἤδη χάσει τὴν ὅρασιν τοῦ δεξιοῦ ὀφθαλμοῦ, πιθανῶς 
λόγῳ ὑπερβολικῆς ἐργασίας κατὰ τὴν ἔρευναν γεωγραφικῶν χαρτῶν, μόλις 
ἔφθασεν εἰς τὴν νέαν του διαμογὴν προσεβλήθη ἀκὸ βαρυτάτην ἀσθένειαν, 
ἡ ὁποία τὸν κατέστησεν ἐντελῶς τυφλόν, Εἰς ἐπίμετρον, πρὶν ἀκόμη πε- 
ῥάσσυν ὁ ἔτη ἀπὸ τῆς ἐπιστροφῆς του εἰς Πετρούπολιν, ἡ κατοικία του 


πυ ο Ἱστορία πῶν Μαθηματικῶν 


ἔγινε παρανάλωµα τοῦ πυρὸς καὶ ὁ ἴδιος κατώρθωσεν ὡς ἐκ θαύματος νὰ 
διασωθῇ χάρις εἰς τὸν ἠρωισμὸν ἑνὸς πιστοῦ ὑπηρέτου. 

Περιβαλλόμενος ἀπὸ τὴν ἀγάκην τῆς πολυμελοῦς οἰκογενείας του 
καὶ βοηθούµενυος ἀπὸ φίλους καὶ ἀφωσιωμένους µαθητάς, ἠδυνήθη νἁ συ- 
νεχίσῃη τὴν ἐπιστημονικὴν ἔρευναν, δίδων παράδειγµα μιᾶς γονιµότητος, 
κού δὲν ἔχει ὅμοιον εἰς τὴν ἱστορίαν πρὸ αὐτοῦ ἢ μετ αὐτόν". Περίπου 
τὸ ἥμισυ τῶν ἐργασιῶν του ἐγράφη κατὰ τὴν διάρκειαν τῆς τελευταίας 
περιόδου τῆς ζωῆς του, ἡ ὁποία καὶ διεκόκη ἀκροσδοκήτως, πρὶν ἢ τὸ 
πντῦμα του δείξη συμπτώματα πρεσβυτικῆς ἀδυναμίας, τὴν Την Σεκτεμ- 
βρίσυ 1781. Όχι µόνον ἡ Ελβετία, ὑπερήφανος διότι ὑπῆρξεν ἡ χώρα 
τῆς γεννήσεως του, ἡ Πρωσσία, κοὺ τὸν ἐφιλοξένησεν ἐπὶ ἕνα τέταρτον 
αἰῶνοας. καὶ ἡ Ρωσσία, ἡ ὁποία τοῦ ἔτρεφε σεβασμὸν ἑγγίζοντα τὴν λα- 
τρείαν, ἀλλὰ ὁ κόσμος ὁλόκληρος ἕκλαυσε ἐκεῖνον, ὁ ὁποῖος κατώρθω- 
σε ν΄ ἀποτυπώσῃ τεράστια καὶ ἀνεξάλειπτα Ίχνη εἰς ὄλους τοὺς κλάδους 
τῶν καθαρῶν καὶ ἑφηρμοσμένων μαθηματικῶν. 


Τὰ ἔργα. Γενικότητος 


549. Παρά τὸν τεράστιον ἀριθμὸν ἐργασιῶν ποὺ ἐδημοσίευσεν ὃ 
Εως βλ. τὴν Βιβλιογραφίαν τοῦ Ο. Επεµτῶπι εἲς τὸ Κεφάλαιον τοῦτο). 
συροί χτιρογράφων παρέµενον ἀνέκδοτοι εἲς τὰ ᾿Αρχεῖα τῆς ᾿Ακαδημίας 
τῆς Πετρουπόλεως, Ἡ ἐν λόγῳ ᾿Ακαδημία, ἔχουσα συνείδησιν τῆς µεγά- 
λης εὐθύνης τὴν ὁποίαν ἐπωμίζετο ἔναντι τοῦ ἐπιστημονικοῦ κόσμου, 
ἐδημοσίευσε σημαντικὸν ἀριθμὸν ἐξ αὐτῶν εις τὸ Πρακτικά της!" ἡ εἰς 


Ὁ «ΟΓοπο πνοὔοο τὰ ἰποαμγήματα τοῦ Εωες δύνανται νἁ παξινομηβοῦν κατά Δέμα- 
τα ὦς ἕδῆς ἐμία ὀργασία κατατάσσεται εἷς περισαστέρας τάξεις ὅταν πραγματεύεται 
θύματα νήφορα]: Φιλοσοφία 3, ᾽ΑριΏμητικὴ (μαζί μὲ τὴν θεωρίών τῶν ἀριθμών) 44 Αλ. 
Ἴεβρα 141, Πνενοθοαρία 15, ᾽Απειροσεικὸς λογισμός 91, Γπουκτρία 161, Θκωορητική 
μηχανική -Ὁη. Ἐφηρμοσμένη μηχανική 41. Αστρονομία ΕΙ, Φυσική 9, Μαθηματική 
Ἱπυωφία 3η. 

"ὸ Ανα τὸν ἀναγνώστην πο ἐπιθυμεί νὰ λάβῃ ἄμεαον γνάνσιν τοῦ ἐκτεταμένου ἔργου 
τοῦ Εμεν, δίδοµεν ἐδῶ ἀκριβας κληροφορίως γύρω ἀπὸ τὰς 7 σειράς, εἰς ες ὑποίας κα- 
τανέµονται αἱ εεριοδικαὶ ἐκδόσεις εῆς ἐν λύγῳ Ακαδημίας : 

Ε) Οσπιπαεπα ή Απκόηππας Δκϊεπια Γή πηρε Βειτοροίήππαε: Ἰ Τόμοι, {716 
ΙΤ14, (9 ὑπομνήματα τοῦ Ει/ες, 

.) ών (οσον ης κλα.: 10 Τόμοι, 147 « 11, Ι40 ὑπαμνήματα τοῦ Εωίετ. 

1 Άπια Ακμζημος κλπ. } Τόμοι, ΙΤΤΠ ΙΤ], 9 ππαμνήματα τοῦ Εωίεν 

4) Νονα Αα Αρλάεπήίας κλκ.: 15 Τόμοι, ΙΤ] - ΤΟ, 0 ὑπομνήματα τοῦ Ειεν, 

5) Μέπισήτες ὃς ἰ Αονώέηνής Ἱπιρεπίαχε 4ες Φοίεποςς ὥς Δαίπε - Βεθετίθυης: ΤΙ Τόμοι 
κο] - 10, 57 ὑπομνήματα τοῦ Εμίετ, 

Ἐπιδή ΔΑ χρειασθῇ ν᾿ ἀναφεράμκβα εἰς αὐτὰ εἶναι σκόπιµον νά εἰσαγάγωμεν, χάριν 
σνντοµίας, τὰς ἀκολούθσυς σννιµήσεις, ἀνηστοίχως: ΗΕ ςΑΡ ΝΕΟΡ Ἠ ΑΑΡ. 


πυ ο Ἱστορία πῶν Μαθηματικῶν 
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ἱεσπ]ναρά Επίκ 10 


τόμους διακεκριμένους, ἐκδηλώνουσα τὴν πικρίαν της, διότι τὰ διατιθὲ- 
µενα µέσα δὲν τῆς ἐπέτρεψαν νὰ δηµοσιεύσῃ πλήρη τὰ Απαντα τοῦ 
μεγάλου ἐπιστήμονος, τὰ ὁποῖα ὅλοι τόσον ἐπεθύμουν. 

Διά νά ἐπιτευχθῇ τὸ γιγάντιον αὐτὸ ἔργον κατέβαλε σοβαράς προσ- 
παθείας ὁ μέγας μαθηματικός ᾖασοδ, ἀλλ) εἰς µάτην, Μία ὅμάς βέλγων 
λογίων ἐνεστερνίσθη ἐπίσης τὴν µεγαλόψυχον αὐτὴν ἐπιχείρησιν, ἀλλ 
ἐδέησε πολὺ σύντομα νὰ τὴν ἐγκαταλείψῃ. Ἡ ἀπαίτησις ἀνενεώθη μὲ ζωη- 
ροτέραν ἐπιμονὴν ἐπ᾽ εὐκαιρίᾳ τῆς δευτέρας ἑκατονταετηρίδος ἀπὸ τῆς 
γεννήσεως τοῦ Επίος, ἡ δὲ "Ελβετικἡ ᾿Εταιρεία τῶν Φυσικῶν ᾿ἘΕπιστημῶν 
κατὰ τὴν διάρκειαν μιᾶς ἱστορικῆς συνεδριάσέως, λαβούσης χώραν εἰς 
Λακζάννην τὴν ὅην Σεπτεμβρίου 1909, ἀπεφάσισε ν᾿ ἀναλόάβη τὴν δικύθον- 
σιν καὶ τὴν ἐπιμέλειαν τοῦ ἔργου, Παρά τὰς ἐξαιρετικάς δυσκολίας ποὺ 
ἀνέκυψαν κατά τὴν διάρκειαν τοῦ πρώτου παγκοσμίου πολέμου, κατώρ- 
θωσεν ἡ ἐν λόγφ ἑλβετικὴ ἑταιρεία νὰ δημοσικύσῃ 23 ἐκ τῶν προγραµµα- 
τισθέντων 69 τόμων. Εἶθε νά κατορθώσῃ νὰ φθάσῃ κάποτε τὸν εὐκλεὴ σκο- 
πὸὀνἹ Μόνον τότε θὰ δυνηθῶμεν νά ἔκφέρωμεν ὀριστικὴν κρίσιν διά τὸ 
ἐκιστημονικόὸν ἔργον τοῦ παραγωγικωτέρου μαθηματικοῦ ποὺ ἐγνώρισαν 
οἱ αἰῶνες. Παρά ταῦτα ἀκόμη καὶ σήμερον εἶναι δυνατὴ µία καθολικἡ 
ἀποτίμησις τῆς κροαφορᾶς του εἰς τὴν ἐπιστήμην, ὅπως θά ἐπιχειρήσωμεν 
ν᾿ ἀποδείξωμεν ἐν συνεχείᾳ, 

Ἐμφανισθείς ἐπί τῆς μεγάλης σκηνῆς τοῦ κόσμου εἰς µίαν ἐποχήν, 
κατὰ τὴν ὁποίαν εὐρίσκοντο ἀκόμη εἰς παιδικἠν ἡλικίαν οἱ δύο κλάδοι 
(ἡ ἀναλυτικὴ γρωμετρία καὶ ὁ ἀπειροστικός λογισμός) ποὺ χαρακτηρί- 
ζουν τὴν αὐγήν τῶν νπωτέρων μαθηματικῶν, ὁ Εωίες ἔγινε ταχύτατα κύ- 
ῥιος τῶν μεθόδων των, ἐπέφερεν ἐν µέρει ἁλλοιώσεις, εἰς πλεῖστα σημεῖα 
τελειοποιήσεις, καὶ ἐφήρμοσεν αὐτάς εἷς εὐρύτατα κεδία τῶν θετικῶν 
ἐπιστημῶν, τέλος δὲ προσεπόάθησε καὶ ἐπέτυχς νά τς ἐκβέσῃ κατὰ τρόπον 
προσιτὀν εἰς ὄλους καὶ μάλιστα ἑλκυστικόν. Τοιουτοτρόπως ἠδυνήθη νὰ 
διαδώσῃ εἰς ὅλον τὸν κόσμον µίαν πλήρη σειρὰν πραγματειῶν ἐπί τῆς 
ἐπιστήμης τοῦ λογισμοῦ---ἀπὸ τῆς πρακτικῆς ἀριθμητικῆς µέχρι τοῦ ἀνω- 
τάτου λογισμοῦ--- ὥστε ν᾿ ἀναδειχθῇ αὐθεντία καθηγητοῦ μεταξύ τῶν ἁπαν- 
ταχοῦ τῆς γῆς σπουὀαστῶν, αὐτὸς ὁ ὁκοῖος οὐδέποτε ἐδίδαξεν ἀπὸ κονε- 
πιστηµιακῆς ἔδρας. 

Τὴν ἰδίαν ἐπιτυχίαν εἶχον τά ὑπομνήματά του, εἰς τὰ ὁκοῖα αἱ ἄνακα- 
λύψτις ἐκτίθενται ὑπὸ τὴν ἄποψιν καθ’ ἣν αὗται ἐγεννήθησαν εἰς τὸ πνεῦμα 
του (χωρὶς ν᾿ ἀποκρύπτῃ τὰς ἀβεβαιότητας καὶ τὰ ὀλισθηράὰ βήματα) καὶ 
ο ος σα τὸ ὄψος της Εσνας εν ήθη οὐστηρην 


4) Ν.Α. Ρ. 5) Μ.Α.Ρ. μὲ τήν προσθήκην τοῦ αὔδοντος ἀριθμοῦ ον τόμων καὶ τὸ ἔτος, 
εἰς τὸ ὁποῖον ἀναφέρονται (ἓν γένει διάφαρον ἐκείνου τῆς ἐκδόσεως], 


“10 το Ἱστορία τῶν Μαθηµατικῶνν 


τοῦ σήμερον παραδεδεγµένου, οἱ ἀναγνῶσται τῶν γρακτῶν του ἀριθμοῦν- 
ται ἀκόμη εἰς λεγοῦνας, πρᾶγμα τὸ ὁποῖον (τὸ παρετήρησεν εὐφυέστατα 
ὁ Ππουσί) δὲν συμβαίνει μὲ τὸν ἆ᾿ Αἰεπισοιί, τὸν διαπρεκῆ σύγχρονόν του. 

Ὅ Ευ]εΓ ὑπῆρξεν ἄφθαστος ὑπολογιστὴς καὶ εἰς τὸ ζηλευτὸν αὐτὸ 
χάρισμα πρέπει ν΄ ἀναζητήσωμεν τὴν πρώτην ρίζαν μερικῶν ΨυΧΟλΟγι- 
κῶν του ἀτελειῶν. Διὰ νὰ μἡ ἐπιμείνῶμεν εἷς μερικά ἔργα ὅπου ἐπικαλεῖ- 
ται τὸν λογισμὸν καὶ ὅταν ἀκόμη ὀλίγαι µόνον γραμμαἰ συλλογισμοῦ θά 
ὠδήγουν ταχύτερα εἰς τὸν σκοπὀν, διὰ νὰ μὴ ὁμιλήσωμεν περὶ τῶν δει- 
γμάτων ἀδυναμίας ποὺ ἔδωσε χειριζόµενος ζητήματα γενικότητος, θὰ ὁξά- 
ῥῶμεν τὸ γεγονὸς ὅτι ὁ Εωίει ὑκῆρξεν ὁ εἰλικρενέστερος καὶ καθαρώτερος 
ἐκπρόσωπος μιᾶς ψυχικῆς διαθέσεως, τὴν ὁμοίαν προεκήλει ἡ ταχεῖα ἄν- 
θησις τῆς µαθηµατικῆς ἀναλύσνως κατὰ τὰ πρῶτα ἔτη τοῦ ΧΥΠΙ αἰῶνος 
καὶ τὴν ὁποίαν δυνάµεθα νὰ χαρακτηρίσωµεν ὡς πλήρη καὶ ἀκλόνητον 
πίστιν εἰς τὴν παντοδυναµίαν καὶ τὴν γενικότητα τοῦ κλάδου τούτου τῶν 

Οἱ µαθηµατικοί τῆς ἐποχῆς ἑβαυκάλίζοντο τότε μὲ τὴν γλυκεῖαν ψευ- 
δαίσβησιν ὅτι ἐγνώριζον ἤδη ὅλας τὰς συναρτήσεις ποὺ ἦτο δυνατὸν νἀ 
φαντασθῇ κανείς. ᾿Εθεώρουν λοιπὸν ὡς δυνατὸν νὰ ἐκφράσουν µέσῳ ἆλ- 
Τεβρικῶν συναρτήσεων, λογαριθμικῶν, κυκλικῶν κλπ., τὴν ρίζαν οἰασδή- 
ποτε ἐξισώσεως, τὸ ὁλοκλήρωμα πάσης συναρτήσεως ἣ τὸ ἄθροισμα οἰασ- 
δήποτε σειρᾶς. Καὶ εἰς τὸν τυφλὸν ἐνθουσιασμόν των δὲν παρεδέχοντο 
Όρια εἰς τὴν ἰσχὺν τῶν μαθηματικῶν τύπων ποὺ ἀνεκάλυπτον. Τόσον εἶναι 
τοῦτο ἀληθές, ὥστε ἀκόμη καὶ ὅταν κατἀ τὴν ἐφαρμογήν των προσέκρουον 
ἐπί συμπεράσµατος ἐξωφθάλμως ἀτόκου, τὸ παρέκαµπτον χωρὶς νἀ λάβουν 
ὑπ᾿ ὄψιν τὸ γεγονός ὅτι εἰς τὰ µαθηματικὰ τὸ παράδοξον εἶναι σύμπτωμα 
ὑπάρξεως κάποιου ζητήματος ποὺ ἀναμένει ἀκόμη τὴν λύσιν του. Τὰ ὑπὲρ 
τὸ ἄπειρον διαστήματα τοῦ Ἠ/α]ης καὶ µία σειρά εὑὐρεθεῖσα ἀπὸ τὸν Ο, 
αταπάί (8 517) μᾶς ἔδωσαν ἠδη καραδείγµατα τοιούτων παραδόξων φαινο- 
µένων, "Άλλα, τὰ ὁποῖα θὰ συναντήσωμεν μετ ὀλίγον, ἑξετάζοντες τὰ 
ἔργα τοῦ Εως, δεικνύσυν ὅτι ἐκεῖνο ποὺ ἀπετέλει ἕλλκιψιν εἰς τὸν μεγά- 
λον μαθηματικὸν ἦτο τὸ κριτικὸὀν πνεῦμα. 

᾽Απὸ αὐτὰς τὰς γενικότητας κατερχόµεθα τώρα εἰς τὴν ἀπαρίθμησιν 
τῶν ἐξοχωτέρων τελειοποιήσεων ποὺ χροωστοῦν τὰ μαθηματικά εἰς τὸν 
Εωετ, ἔχοντες ὅμως πλήρη συνείδησιν τῆς σοβαρότήτος τοῦ ἔργου τὸ 
ὁποῖον ἀναλαμβάνομεν, ζητοῦμεν συγγνώµην ἀπὸ τοὺς ἀναγνώστας µας 
διὰ τὰς ἀναποφεύκτους ἀτελείας ποὺ θὰ παρουσιάζῃη ἡ ἐκθεσίς µας. Οὔτε 
εἴμκβα βέβαιοι ὅτι ἡ τακτικὴ τὴν ὁποίαν υἰοθετήσαμεν, νὰ ἐξετάσωμεν 
δηλαδἠ τὰ Έργα του καβ᾽ ὕλην, ἀνταποκρίνεται εἰς τὴν καλυτέραν δυνατἠν 
µέβοδον, καθ᾽ ὅσον ἕνα καὶ τὸ αὐτὸ ἔργον δύναται νά ὑπαχθῇ εἰς τὸν ἕνα 
ἡ τὸν ἄλλον κλάδον, λόγῳ τῆς ποικιλίας τοῦ περιεχοµένου. 


ἱ εσπλιαγά Ενίες π 


Άλγεβρα 


550. Παρ ὅλας τὰς προόδους τὰς ὑποίας ἐπραγματοκοίησεν ἡ ἅλ- 
γεβρα κατὰ τὴν διάρκειαν τοῦ ΧγΊ καὶ τοῦ ΧΥΠ αἰῶνος, ἡ θεωρία τῶν ἑξι- 
σώστων παρουσίαζεν ἀκόμη θεμελιώδεις ἑλλείψεις ποὺ δὲν ἦτο δυνατὸν 
νά µἡ ἐφελκύσουν τὴν προσοχἠν ἑνὸς μαθηματικοῦ, ὅπως ὁ Ειῑστ, Πρὸ 
πάντων ἔμενεν ἐκκριμὲς καὶ φλέγον τὸ ζήτημα τῆς εὐρέσεως ἀλγεβρικῶν 
ἐκφράσεων ἐπιλυουσῶν τὰς ἐγγραμμάτους ἐξισώσεις βαθμοῦ ἀνωτέρου 
τοῦ τετάρτου. ᾿Εκεῖ ὁ Επίος ἐνῷ προσέθετε νέας µεβόδους ἐπιλύσεως τῶν 
ἑδισώσκων τῶν τριῶν πρώτων βαθμῶν, ἐπροχώραι εἷς ἀντιμετώπισιν τοῦ 
προβλήματος ἀνωτέρων βαθμῶν μὲ τὴν ὑπόθεσιν (6.Α.Ρ. Τ. νι, τη, Ν. 
ΟΡ. Τ. ΙΧ, 1162) ὅτι αἱ ρἶζαι πάσης ἀλγεβρικῆς ἐξισώσεως βαθμοῦ π 
θὰ ἡδύναντο νὰ ἐκφρασθοῦν ὑπὸ µίαν τῶν ἀκολούθων μορφῶν : 


ο ΕΕ πι 


..-., γρ] γαι γρ... ο... νραττ. 


ὅπου τὰ γράµµατα σημαίνουν ρητὰς συναρτήσεις τῶν συντελεστῶν. 

Βλέπων ὅτι παροσύρθη εἰς µίαν γενίκευσιν πολὺ ἐσπευσμένην, συνε- 
κέντρωσε τὰς προσπκαβείας του (Ν,Α.Ρ., Τ.ΥΙ., ΕΤ58) εἰς τὴν ἀναζήτησιν 
νόων τύπων ἐξισώσοων ἐπιλυσίμων ἀλγεβρικῶς ἐκτὸς φυσικά ἐκείνων, 
τοὺς ὁποίους εἶχεν ὑποδείξει ὁ όε Μοΐντε (6 508). Εἰς τὴν ἰδίαν τάξιν ἰδρῶν 
ὑπάγεται µία τελειοποίησις, τὴν ὁποίαν ἐπέφερεν εἰς µίαν σειρὰν ἄνακα- 
λοφθεῖσαν ὑπὸ τοῦ Ἱ απιδετί διὰ νὰ ἐκφράσῃη τὴν πραγµατικἠν ρίζαν τῆς 
ἐξισώσεως 

κ. ρχ.-ᾳ 
(Α.Α.Ρ., Τ ΥΠ, 1779], ἔδωσε δὲ εἰς αὐτὴν σπουδαίαν ἐκέκτασιν (Ν.Α Ρ., 
ΤΙ, 1786], 

Αἱ ἀνωτέρω ἐργασίαι συνδέονται μὲ ἄλλας ἀφορώσας τὴν λύσιν τῶν 
ἑξισώσεων διά σειρῶν (Ν.Α.Ρ., Τ. ΤΥ, 1786 καὶ ΧΠ, 1794) καὶ τὸν προσεγ- 
Τιστικὸν ὑπολογισμὸν τῶν ριζῶν τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων (Ν.Α.Ρ., Τ. 
γι, 1788) ἢ ἐν γένει τῶν τιμῶν τὰς ὁποίας λαμβάνουν δοθεῖσαι συναρτή- 
σεις (Ν.ΟΡ., τ. Χγῃ, ΙΤ]. 

Εἰς τὸν Εωίες ἀνήκει ἐπίσης ἡ τιμὴ ὅτι πρῶτος ἔδωσεν ἀνεξαρτήτους 
ἐκφράσεις διὰ τὰ στοιχεῖα μιᾶς ὁριζούσης ὀρθογωνίου Άης τάξεως (Ν.Ο. 
Ρ., Ττ. ΧΥ, 1710). Εξ ἄλλου ἦτο πεπεισμένος, ὅτι πᾶν κολυώνυμον δύνα- 
ται ν΄ ἀναλνθῇ εἰς πρωτοβαθµίους παράγοντας (Ἐπιστολή του πρὸς τὸν 
Οοἱάμαςίι τῆς [6 Δεκεμβρίου 1742). ᾽Ανεγνώριζεν ὅμως ὅτι ἐκρύπτετο ἐκεῖ 
κάποιο θεώρημα χρῆζον ἀποδείξρως καὶ ἐν τῇ προσπαθείᾳ του νὰ τὸ ἀκο- 


1. Ἱστορία τῶν Μαβηματικῶν 


δείξη (Μέπ., Ας. Βεείίη, 1749) συνέβαλε τὰ μέγιστα εἰς τὴν κλουσίαν φι- 
λολογίαν ποὺ ἀνεκτύχθη γύρω ἀπὸ τὸ θεμελιῶδες θεώρημα τῆς ἀλγέβρας, 
παρὰ τὸ εγονὸς ὅτι ἡ ὑπ αὐτοῦ προτεινοµένη σειρὰἀ συλλογισμῶν δὲν 
εἶναι ὀστερημένη ἀτελειῶν. 

Εἰς τὸν Επίετ ὀφείλονται κατόπιν δύο ὀξιόλογοι ἀποδείξεις τῶν τύ- 
πων Οἰτατά-Νενίοα (Ν.ςΡ., Τ. ΧΝ, ΙΤ] καὶ ἐπί κλέον (πιιοάυκίίο 
καὶ Μέπι, 4ε Βετίίη, [764] δύο λύσεις τοῦ κροβλήµατος ἁπαλοιφῆς μιᾶς 
ἀγνώστου μεταξὺ δύο ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων, προβλήματος, τοῦ ὁποίου 
ὁ Νεψίοη εἶχε πραγμµατευθῆ ὀλίγας µόνον εἰδικὰς περικτώσεις (Τόμος 
Π, ὁ 442]. ᾽Αξιοσημείωτος εἶναι εἲς τὴν τελευταίαν µέθοδον ἡ ἐμφάνισις 
τῶν συμμετρικῶν συναρτήσεων τῶν ριῶν μιᾶς ἐξισώσεώς, διότι ἀπὸ τῆς 
στιγµῆς πράγματι ἐκείνης αἱ ἀνωτέρω συναρτήσεις κατέλαβον εἰς τὴν 
ἄλγεβραν σηµαίνουσαν θέσιν, Εἰς τὴν ἀνάλνυσιν τῶν ρητῶν συναρτήσεων 
εἰς ἁπλᾶ κλάσματα ἐπανῆλθεν ὁ ΕωίεςΓ κατ ἐπανάληνψιν (Α.Α.Ρ., 1180, 
ΜΑΡ, 1301. Ορ. ρό) ἐπιφέρων εἰς τὰς σχετικἁς μεθόδους πάντοτε καὶ 
νέας τελειοποιήσεις, 

Τούὐλάχιστον µίαν νύξιν ἐκ µέρους µας ἀξίζσον τέλος τὰ ἔργα τοῦ 
Εωίει ἐπί τῆς συνδναστικῆς ἀναλύσκως (5.Α.Ρ., Τ. ΧΗΙ, ται, Μ.ΑΡ., 
Τ. ΠΠ, 1308], τῶν ὁποίων ἔδωσεν ἀξιολόγους ἐφαρμογάς εἰς προβλήματα 
λαχνῶν, ἀσφαλίσεων κλπ. (Μέπι. Ας. Βεηήίπ, Τ,ΥΠ, ΙΤ, Τ. Χχι, ΙΤ], 
Τ. ΧΧ ΙΤ καὶ Τ. ΧΧΙ, 765]. 


Θεωρία τῶν ἀριθμῶν 

551. Εἰς τὸν κλάδὀον αὐτὸν τῶν µαθημττικΏν (εἰς τὸν ὁποῖον ἀφιό- 
Ρωσε περὶ τὰ 148 ὑπομνήματα), ὁ Ευίει, ἐμπντόμενος ἀπὸ τὰ ἔργα τοῦ Λες- 
φάντου καὶ τοῦ ἘΕειπιαί, κατώρθωσε ν᾿ ἀποτυπώσῃ ἀνεξάλεικτα Ίχνη καὶ 
νὰ δώσῃ δείγματα µαντικῆς δυνάμεως ἀληθῶς καταπληκτικά, ᾿Εδημιούρ- 
Τησε νέας μεθόδους, συνεπλήρωσε τά ἔργα τῶν προγενεστέρων καὶ προῃ- 
γήθη κατά ἕνα τοὐλάχιστον αἰῶνα εἰς τὴν εἰσφοράν νύων σημαντικῶν άνα- 

Πρῶτος ἐσημείωσε (ἔργον του Ορυδευία ναπὶ αγεοπιεηί) τὴν σκο- 
κιµότητα τῆς εἰσαγωγῆς εἰς τὴν ἐπιστήμην μιᾶς µεθοδικῆς θεωρήσκως 
τοῦ ἀθροίσματος τῶν διαιρετῶν ἑνόὸς ἀριθμοῦ, τὸ ὁποῖον παρέστησε μὲ 
εἰδικὸν σύμβολον {η καὶ διά νὰ τὸ ὑπολογίσῃ ὑπέδειξε τὸν ἀκόλουθον 
ἀναδρομικόν τύπον: 


Γπ-- {(π---1} ἵ- {(α---2) --- (1-5) ---{(α---Τ) -- 
ἁ- ία --- 12) -- {ία --- 15) --- {ία --- 22) --- [ία ---26) {-... 
Πρῶτος ἐπίσης ἐθεώρησε (Ν.Ο.Ρ., Τ. ΥΠ, 1760} τὴν συνάρτησιν, τὴν 
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δείξη (Μέπ., Ας. Βεείίη, 1749) συνέβαλε τὰ μέγιστα εἰς τὴν κλουσίαν φι- 
λολογίαν ποὺ ἀνεκτύχθη γύρω ἀπὸ τὸ θεμελιῶδες θεώρημα τῆς ἀλγέβρας, 
παρὰ τὸ εγονὸς ὅτι ἡ ὑπ αὐτοῦ προτεινοµένη σειρὰἀ συλλογισμῶν δὲν 
εἶναι ὀστερημένη ἀτελειῶν. 

Εἰς τὸν Επίετ ὀφείλονται κατόπιν δύο ὀξιόλογοι ἀποδείξεις τῶν τύ- 
πων Οἰτατά-Νενίοα (Ν.ςΡ., Τ. ΧΝ, ΙΤ] καὶ ἐπί κλέον (πιιοάυκίίο 
καὶ Μέπι, 4ε Βετίίη, [764] δύο λύσεις τοῦ κροβλήµατος ἁπαλοιφῆς μιᾶς 
ἀγνώστου μεταξὺ δύο ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων, προβλήματος, τοῦ ὁποίου 
ὁ Νεψίοη εἶχε πραγμµατευθῆ ὀλίγας µόνον εἰδικὰς περικτώσεις (Τόμος 
Π, ὁ 442]. ᾽Αξιοσημείωτος εἶναι εἲς τὴν τελευταίαν µέθοδον ἡ ἐμφάνισις 
τῶν συμμετρικῶν συναρτήσεων τῶν ριῶν μιᾶς ἐξισώσεώς, διότι ἀπὸ τῆς 
στιγµῆς πράγματι ἐκείνης αἱ ἀνωτέρω συναρτήσεις κατέλαβον εἰς τὴν 
ἄλγεβραν σηµαίνουσαν θέσιν, Εἰς τὴν ἀνάλνυσιν τῶν ρητῶν συναρτήσεων 
εἰς ἁπλᾶ κλάσματα ἐπανῆλθεν ὁ ΕωίεςΓ κατ ἐπανάληνψιν (Α.Α.Ρ., 1180, 
ΜΑΡ, 1301. Ορ. ρό) ἐπιφέρων εἰς τὰς σχετικἁς μεθόδους πάντοτε καὶ 
νέας τελειοποιήσεις, 

Τούὐλάχιστον µίαν νύξιν ἐκ µέρους µας ἀξίζσον τέλος τὰ ἔργα τοῦ 
Εωίει ἐπί τῆς συνδναστικῆς ἀναλύσκως (5.Α.Ρ., Τ. ΧΗΙ, ται, Μ.ΑΡ., 
Τ. ΠΠ, 1308], τῶν ὁποίων ἔδωσεν ἀξιολόγους ἐφαρμογάς εἰς προβλήματα 
λαχνῶν, ἀσφαλίσεων κλπ. (Μέπι. Ας. Βεηήίπ, Τ,ΥΠ, ΙΤ, Τ. Χχι, ΙΤ], 
Τ. ΧΧ ΙΤ καὶ Τ. ΧΧΙ, 765]. 


Θεωρία τῶν ἀριθμῶν 

551. Εἰς τὸν κλάδὀον αὐτὸν τῶν µαθημττικΏν (εἰς τὸν ὁποῖον ἀφιό- 
Ρωσε περὶ τὰ 148 ὑπομνήματα), ὁ Ευίει, ἐμπντόμενος ἀπὸ τὰ ἔργα τοῦ Λες- 
φάντου καὶ τοῦ ἘΕειπιαί, κατώρθωσε ν᾿ ἀποτυπώσῃ ἀνεξάλεικτα Ίχνη καὶ 
νὰ δώσῃ δείγματα µαντικῆς δυνάμεως ἀληθῶς καταπληκτικά, ᾿Εδημιούρ- 
Τησε νέας μεθόδους, συνεπλήρωσε τά ἔργα τῶν προγενεστέρων καὶ προῃ- 
γήθη κατά ἕνα τοὐλάχιστον αἰῶνα εἰς τὴν εἰσφοράν νύων σημαντικῶν άνα- 

Πρῶτος ἐσημείωσε (ἔργον του Ορυδευία ναπὶ αγεοπιεηί) τὴν σκο- 
κιµότητα τῆς εἰσαγωγῆς εἰς τὴν ἐπιστήμην μιᾶς µεθοδικῆς θεωρήσκως 
τοῦ ἀθροίσματος τῶν διαιρετῶν ἑνόὸς ἀριθμοῦ, τὸ ὁποῖον παρέστησε μὲ 
εἰδικὸν σύμβολον {η καὶ διά νὰ τὸ ὑπολογίσῃ ὑπέδειξε τὸν ἀκόλουθον 
ἀναδρομικόν τύπον: 


Γπ-- {(π---1} ἵ- {(α---2) --- (1-5) ---{(α---Τ) -- 
ἁ- ία --- 12) -- {ία --- 15) --- {ία --- 22) --- [ία ---26) {-... 
Πρῶτος ἐπίσης ἐθεώρησε (Ν.Ο.Ρ., Τ. ΥΠ, 1760} τὴν συνάρτησιν, τὴν 


Ιεοπδαγή Εως 1. 


ὁκοίαν ἁργότερα ὁ οπως παρέστησε μὲ τὸ σύμβολον φίπ], ἡ ὁποία πα- 
ρέχει τὸ πλῆθος τῶν ἀριθμῶν τῶν µικροτέρων τοῦ ή καὶ πρώτων πρὸς αὖ- 
τόν’ καὶ ἀπέδειξεν ὅτι ῥάν ὁ απ ἀναλελυμένος εἰς τοὺς πρώτους παράγον- 
τας ἐκφράζεται α. μλοτ.., ἡ αυνάρτησις φίη) εἶναι ἰσοδύναμος πρὸς τὴν 
ἕκφραπιν: | 

απ (α--- ο (ο --- Ι)... 


Εθεώρησες τὰ τετραγωνικά ὑπόλοικα, ἔκαμεν ὑπ αὐτῶν καρποφό- 
ρους ἐρεύνας (δν. ., ΤΙ, 1150, Τ.Υ, 1154], καὶ ἀνεκάλυψε τὸν νόµον τῆς 
ἁμοιβαιότητος κοὺ ἀποδίδεται συνήθως εἷς τὸν Ἱεμεπάτε (ς.Α.Ρ., Τ. ΧΙΥ, 
17144). Προσφάτως ἔγινε γνωστὸν ἐπίσης ὅτι, πολὺ πρὸ τοῦ Ἐιεπιασα, ἐθεώ- 
ῥησεν ὁ Ευ]ετ (Μέπι. Λοπά. Βείη, Τ. ΧΥΠΙ, 1761) τὴν συνάρτησιν 


ϱ(5) -- ώ -- 
καὶ ἀνεκάλυψεν ἐπίσης τὴν σχετικἠν συναρτησιακἠὴν ἐξίσώωσιν, ἡ ὁποία 
συνήθως ἀποδίδεται εἷς τὸν µεγάλον ἐκεῖνον µαθηματικὀν. 

Θαυμασταὶ εἶναι αἱ ἐφαρμογαί τὰς ὁποίας ἔδωσε τοῦ γινομένου 

(ἱ --- κ) (ἱ ---αδ(! ---κ]... 
τὸ ὁκοῖον ἀρκετὰ ἁργότερα παρεστάβη εἰς τὴν θεωρίαν τῶν συναρτήσεων 
μὲ τὸ γράμμα Θ. ᾽Ανακτύσσων αὐτὸ εἰς σειρἀν παρατήρησεν ὅτι οἱ ἐκθέ- 
ται τῶν διαδοχικῶν δυνάµέων τοῦ κ εἶναι κενταγωνικοὶ ἀριθμοί (Α.Α.Ρ., 
τ.!, 1153) καὶ ἔδωσε ποικίλας ἐφαρμογάς, μεταξύ τῶν ὁποίων προέ- 
χουν ἐκεῖναι ποὺ ἀφοροῦν τὸν χωρισμὸν τῶν ἀριθμῶν (Ν.Ο Ρ., Τ. Π, 1151 
καὶ Ύ, 154). 

Προικισµένος μὲ µίαν ἐκπληκτικὴν ἱκανότητα εἰς τὸν ἀριθμητικὸν 
λογισμὀν, κατέστρωσεν ἕνα πίνακα τῶν πρώτων ἀριθμῶν τῆς μορφῆς 
4π /-], οἳ ὁποῖοι περιέχονται εἰς τὸ πρῶτον ἑκατομμύριον (Ν.Γ.Ρ., Τ. ΧΙΝ, 
Ι744 καὶ ἐπιστολὴ κρὸς τὸν Οοἰάδαςὴ τῆς 9ης Ιουλίου 1743). 

Πλείστας ἐργασίας τοῦ ἐνέπνευσεν ἡ εὐγενὴς φιλοδοξία ν᾿ ἀραιώσῃ 
τά σκότη ποὺ περιβάλλουν τὴν ἀκολουθίαν τῶν πρώτων ἀριθμῶν. ᾿Εδί- 
δαξε κριτήρια ἀναγνωρίσκως κατά πόσον εἶναι ἢ δὲν εἶναι πρῶτοι οἱ ἁρι- 
ἢμοῖ τῶν μορφῶν δα] καὶ 8.3, καὶ ἐφαρμόζων αὐτὰ ἀνεγνώρισεν ὅτι 
εἶναι πρῶτος ὁ ἀριθμὸς 198890 (Ν.ςΡ., Τ. 1, 1756). ᾽Απέδειξεν ὅτι ὅλοι 
οἱ πρῶποι ἀριθμοί τῆς µορφῆς ὅπ--ἰ ἔχουν ἐπίσης καὶ τὴν μορφὴν αἳ 
4- 303 (ὡς ἄνω, 1756). "Αλλαι ἔρευναι ἀφοροῦν τοὺς πρώτους ἀριθμοὺς τῶν 
μορφῶν πὰ -|- Ι καὶ ἁπ ο (νο. Τ. ΤΝ, Γ162 καὶ ΧΠΙ, 1768) καὶ ἐξεδόθη- 
σαν εἰς µίαν ἐργασίαν (ὡς ἄνω, Τ.ΧΙΧ, Ι714], ὅπου ἐκτίθεται μὲ κᾶσαν 
λεπτομέρειαν τὸ σχέδιον ἑνὸς πίνακος ὅλων τῶν πρώτων ἀριθμῶν ποὺ 
περιέχονται εἲς τὸ πρῶτον ἑκατομμύριον. 


ΙΟβΙ1Α.--Ἱσεορα πῶν Μαθημαπκῶν, Τόμος ΠΙ ε 


ΙΙ Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


Ἡ ὑπ αὐτοῦ ἀνακάλυψις ὅτι εἶναι πρῶτος ὁ ἀριθμός 21...1 εἶχεν 
ὡς συνέπειαν τὴν ἀπόκτησιν ἑνὸς νέου τελείου εὐκλειδείου ἀριθμοῦ, ἑνῷ 
ἡ θεώρησις τῆς συναρτήσεως χἲ---κ--- 4! ᾠδήγησε, διά κ --ἴ,2..., 40, εἰς 
τὴν ἀνακάλυψιν ὁλοκλήρου ὀμάδος πρώτων ἀριθμῶν (Νοαν, Μέπι, ὁε 
Βειίίῃ, ΤΤ12]. 

ὍὪ ἴδιος ἔδωσε νέας λύσεις (ἐκτὸς ἐκείνης ποὺ ἔδωσεν ὁ γἱόις, Τὸ. 
µος Π, ὃν 352) τῆς ἐξισώσεως 

3 -Ι- γ) -τ --ὐἳ 


(Ν.Ο Ρ., Τ. Υ], 1156) καὶ ἐμελέτησε τὸ διοφαντικὀν κρόβληµα τοῦ κροα- 
διορισμοῦ τριῶν ἀριθμῶν κ, ν, Ζ καθιστώντων τετράγωνα τὰς τρεῖς ἐκ. 
φράσεις; 
ΧΓΥ ΓΣ, Υε {- κ -- Χγ, αγ 
(Ν..Ρ., Τ. ΥΠ, 1160]. Μέγας ἀριθμὸς προβλημάτων τοῦ Λιοφάντου έξη- 
τάσθησαν κατὰ βάθος ὑπὸ τοῦ Επὶος (Ν.Ο Ρ.,Τ. ΧΥΙ, Χνπ, ΧΙΚ καὶ Χκ. 
Λ.Α.Ρ., Τ. 1 καὶ Π). Δὲν εἶναι δὲ ὀλιγώτερα τὰ ἔργα του τὰ προώρισµένα 
γ΄ ἀποδείξουν θεωρήματα διατυκωθέντα ὑπὸ τοῦ Εετππαί, Εἰς αὐτὸν ὀφε[- 
λεται (6.Α.Ρ., Τ. ΝνΠ, 1736) ἡ πρώτη ἀπόδειξις τῆς σχέσεως : 
αὐπα 5 0 (πιο ϱ) 


(Ἡ ἀπόδειδις τοῦ Γεἰμηίχ περιῆλβεν ἀρκετά ἀργότερα εἰς γνῶσιν τοῦ κοι- 
νοῦ, Τόμος Π, ὃ 455]. Ἔδωσε δὲ κατόπιν δύο ἄλλας ἀποθδείξεις (Ν.Ο ΡΕ. 
Τ. 1, 1150 καὶ ΥΠ, 17168), ἀλλά, ὅπερ πολὺ σημαντικώτερον, ὀνεκάλυψε 
τὴν ἐπέκτασιν αὐτοῦ, τὴν ἐκφραζομένην ὑπὸ τοῦ εὐπου - 

απ) -ἰ 5 ϱ (πισὰ π] 
(Ν.ο., Τ. γη, 158). 

Ἐπὶ πλέον ἀπέδειξε (ἄνω, Τ.Υ, 1754] ὅτι, ὅκως εἶχε βεβαιώσει ὁ Εει- 
πια, κάθε ἀριθμὸς τῆς µορφῆς 4π-ἰ εἶναι ἕνα τετράγωνον ἢ ἄθροισμα 
δύο τετραγώνων. ᾿Απέδειξε κατόπιν τὴν ἀνακρίβειαν τῆς βεβαιώσεως τοῦ 
Εειπιαῖ ὅτι ὅλοι οἱ ἀριθμοί τῆς µορφής 23” --- 1 εἶναι πρῶτοι παρουσιάσας 
τὸ παράδειγµα 

2331 -- 641 κ 6100411 


(5.Α.Ρ., Τ. Υ, 1132). Αἱ πολλαὶ καὶ βαθεῖαι µελέται του ἐπί τῶν ἀριῤμῶν 
τῆς µορφῆς 21---]1 τὸν ὠδήγησαν (Νέα Α.Ε., 1147 καὶ Οραβουµία, Τ. ΙΤ) εἰς 
τὸ νά ἀναβιβάσῃ εἰς 6] τὰ γνωστὰ ζεύγη τῶν φίλων ἀριθμῶν ". Εἰς µίαν 
ἐπιστολὴήν του πρὸς τὸν (οἱάϊασι τῆς 4ης Αὐγούστου [753 ἐβεβαίωσεν 
ὅτι εἶναι εἰς βέσιν ν᾿ ἀποδείξῃ τὸ µέγα θεώρημα τοῦ Εειπια! δι ἐκθέτας Ἰ 


Ὁ Άλλα Ἠ) ζρύγη ἀπανιῶνται εἷς ἕνα ὑπόμνημά τσυ δηµοσιωθὲν μετὰ Βόνατον 
(Ουπωπ. Αη) 
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καὶ 4. Αἱ σχετικαὶ ἀποδείξεις ἀπαντῶνται εἰς τὴν "Αλγεβραν τοῦ 
ἰδίου καὶ εἰς ς.Α.Ρ., Τ. Χ., ΙΤ. 

Ἔάν ἄφησεν εἰς τὸν αρτααρε τὴν δόδαν ν᾿ ἀποδείξῃ τὴν δυνατότη- 
τα τῆς ἀναλύσεως παντὸς ἀκεραίου ἀριθμοῦ εἷς ἄθροισμα τεσσάρων τε- 
τραγώνών, δὲν πρέπει νὰ λησμονῶμεν ὅτι, πρὸ τοῦ μεγάλου ἐκείνου, ἔδει- 
ξεν (Ν.Ο.Ρ., Τ.Υ, 1154) ὅτι τὸ γινόµενον δύο ἀριθμῶν, ἕκαστος τῶν ὁποίων 
εἶναι ἄθροισμα 4 τετραγώνων, δύναται νά ἐκφρασθῇ ὁμοίως. Λαβών κα- 
τόκιν γνῶσιν τῆς ἀποδείδεως τοῦ Γαρταπῃε παρέδώσεν (Α.Α.Ρ,, Τ. Π, 17 
ἄλλην σειρὰν συλλογισμῶν ἄγουσαν εἰς τὸ αὐτὸ ἁποτέλεσμα. 

Πολυάριθµοι εἶναι αἱ ἔρευναί του ἐπί τῶν ἐξισώσεων μὲ δύο ἁγνώ- 
στους. Αἱ πλέον ἐκτεταμέναι εἶναι ἐκεῖναι ποὺ σχετίζονται μὲ τὴν ἐξίσω- 
σιν (Τόμος Ἡ, ὃ 423) κἩ - αγἳ -« Ἰ, ἡ ὁποία ἀδίκως καλεῖται «τοῦ Βείέο (Ν. 
ΟΡ, Τ. ΧΙ, 17165) καὶ μὲ τὰς γενικωτέρας ἐξισώσεις τῆς μορφῆς - 

Απ - 2Βκν -- ΟΥ: -- Όκ -- ΕΥ 4- Ε--0 
(Ν.0.Ρ., Τ. ΧΥΠΙ, 1713). Μέθοδοι καροµοίας φύσοως τοῦ ἐπέτρεψαν τὸν 
προσδιορισμὸν γεωμετρικῶν σχημάτων μὲ ρητά στοιχεῖα(Ν.ΟΡ.,τ. Χνπι͵ 
1711: Ν.Α.Ρ., Τ, ΧΠ, 1714: Μ.Α Ρ, ΤΝ, Ι812 καὶ ΝΠ, Ι8ἱ5]. 

Εἰς τὸν Επίει ὀφείλεται ἀκόμη µία μέθοδος κατασκευῆς μαγικῶν τε- 
τραγώνων (Όροια Ροείμπια) καὶ µία λύσις (Οσπιπ. Αει) τοῦ κροβλήμα- 
τος: νά τοποθετηθοῦν εἰς τετράγωνον μὲ 36 κυψέλας, ἰσάριβμοι ἄξιωμα- 
τικοί ἀνήκοντες εἰς 6 βαθμοὺς διαφόρους καὶ εἷς 6 διάφορα συντάγματα 
κατά Τοιοῦτον τρόπον, ὥστε ἑκάστη γραµµή ἢ στήλη νὰ µἡ περιέχῃ δύο 
ἀξιωματικοὺς τοῦ αὐτοῦ βαθμοῦ καὶ τοῦ αὐτοῦ συντάγματος. Οὕτω ἔλαβεν 
ἀρχὴν µία νέα κατηγορία ἀριθμητικῶν τετραγώνων, τὰ ὁποῖα φέρουν τὸ 
ὄνομα τοῦ μαβηματικοῦ τῆς Βασιλείας. 


Απειροσιικὴ ἀνάλυσις 


663. Μεταξὺ τῶν ἀλγορίθμων τοῦ ἀπείρου τοὺς ὁποίους ὁ Εωίετ ἐχρη- 
σιµοποίει μὲ βαυμαστὴν δεξιοτεχνίαν, προέχει ὁ λογισμὸς τῶν «συνεγῶν 
κλασμάτων». Εἰς αὐτὰ ἐπέβαλε τὸ ὄνομα τὸ ὁποῖον φέρουν, εἰς αὐτὰ ἀφιέ- 
ῥωσε πλῆθος ὑπομνημάτων ὅπου ἀναπτύσσεται μετὰ κοµψότητος ἡ θεω- 
ρία καὶ διδάσκονται ποικίλαι ἐφαρμογαὶ (6Α.Ρ., Τ. κ, 111 καὶ Τ. Χ!, 
1119. Ν.Ο.Ρ., Τ. ΕΝ, 1762). ᾿Ακόμη περισσύτεραι εἶναι αἱ ἔφαρμογαὶ τῶν 
σειρῶν, τὰς ὁποίας ἐχειρίζετο μὲ µαεστρίαν ἀξιοθαύμαστον παρὰ τὸ γεγο- 
νο ο ο 
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καὶ 4. Αἱ σχετικαὶ ἀποδείξεις ἀπαντῶνται εἰς τὴν "Αλγεβραν τοῦ 
ἰδίου καὶ εἰς ς.Α.Ρ., Τ. Χ., ΙΤ. 

Ἔάν ἄφησεν εἰς τὸν αρτααρε τὴν δόδαν ν᾿ ἀποδείξῃ τὴν δυνατότη- 
τα τῆς ἀναλύσεως παντὸς ἀκεραίου ἀριθμοῦ εἷς ἄθροισμα τεσσάρων τε- 
τραγώνών, δὲν πρέπει νὰ λησμονῶμεν ὅτι, πρὸ τοῦ μεγάλου ἐκείνου, ἔδει- 
ξεν (Ν.Ο.Ρ., Τ.Υ, 1154) ὅτι τὸ γινόµενον δύο ἀριθμῶν, ἕκαστος τῶν ὁποίων 
εἶναι ἄθροισμα 4 τετραγώνων, δύναται νά ἐκφρασθῇ ὁμοίως. Λαβών κα- 
τόκιν γνῶσιν τῆς ἀποδείδεως τοῦ Γαρταπῃε παρέδώσεν (Α.Α.Ρ,, Τ. Π, 17 
ἄλλην σειρὰν συλλογισμῶν ἄγουσαν εἰς τὸ αὐτὸ ἁποτέλεσμα. 

Πολυάριθµοι εἶναι αἱ ἔρευναί του ἐπί τῶν ἐξισώσεων μὲ δύο ἁγνώ- 
στους. Αἱ πλέον ἐκτεταμέναι εἶναι ἐκεῖναι ποὺ σχετίζονται μὲ τὴν ἐξίσω- 
σιν (Τόμος Ἡ, ὃ 423) κἩ - αγἳ -« Ἰ, ἡ ὁποία ἀδίκως καλεῖται «τοῦ Βείέο (Ν. 
ΟΡ, Τ. ΧΙ, 17165) καὶ μὲ τὰς γενικωτέρας ἐξισώσεις τῆς μορφῆς - 

Απ - 2Βκν -- ΟΥ: -- Όκ -- ΕΥ 4- Ε--0 
(Ν.0.Ρ., Τ. ΧΥΠΙ, 1713). Μέθοδοι καροµοίας φύσοως τοῦ ἐπέτρεψαν τὸν 
προσδιορισμὸν γεωμετρικῶν σχημάτων μὲ ρητά στοιχεῖα(Ν.ΟΡ.,τ. Χνπι͵ 
1711: Ν.Α.Ρ., Τ, ΧΠ, 1714: Μ.Α Ρ, ΤΝ, Ι812 καὶ ΝΠ, Ι8ἱ5]. 

Εἰς τὸν Επίει ὀφείλεται ἀκόμη µία μέθοδος κατασκευῆς μαγικῶν τε- 
τραγώνων (Όροια Ροείμπια) καὶ µία λύσις (Οσπιπ. Αει) τοῦ κροβλήμα- 
τος: νά τοποθετηθοῦν εἰς τετράγωνον μὲ 36 κυψέλας, ἰσάριβμοι ἄξιωμα- 
τικοί ἀνήκοντες εἰς 6 βαθμοὺς διαφόρους καὶ εἷς 6 διάφορα συντάγματα 
κατά Τοιοῦτον τρόπον, ὥστε ἑκάστη γραµµή ἢ στήλη νὰ µἡ περιέχῃ δύο 
ἀξιωματικοὺς τοῦ αὐτοῦ βαθμοῦ καὶ τοῦ αὐτοῦ συντάγματος. Οὕτω ἔλαβεν 
ἀρχὴν µία νέα κατηγορία ἀριθμητικῶν τετραγώνων, τὰ ὁποῖα φέρουν τὸ 
ὄνομα τοῦ μαβηματικοῦ τῆς Βασιλείας. 


Απειροσιικὴ ἀνάλυσις 


663. Μεταξὺ τῶν ἀλγορίθμων τοῦ ἀπείρου τοὺς ὁποίους ὁ Εωίετ ἐχρη- 
σιµοποίει μὲ βαυμαστὴν δεξιοτεχνίαν, προέχει ὁ λογισμὸς τῶν «συνεγῶν 
κλασμάτων». Εἰς αὐτὰ ἐπέβαλε τὸ ὄνομα τὸ ὁποῖον φέρουν, εἰς αὐτὰ ἀφιέ- 
ῥωσε πλῆθος ὑπομνημάτων ὅπου ἀναπτύσσεται μετὰ κοµψότητος ἡ θεω- 
ρία καὶ διδάσκονται ποικίλαι ἐφαρμογαὶ (6Α.Ρ., Τ. κ, 111 καὶ Τ. Χ!, 
1119. Ν.Ο.Ρ., Τ. ΕΝ, 1762). ᾿Ακόμη περισσύτεραι εἶναι αἱ ἔφαρμογαὶ τῶν 
σειρῶν, τὰς ὁποίας ἐχειρίζετο μὲ µαεστρίαν ἀξιοθαύμαστον παρὰ τὸ γεγο- 
νο ο ο 
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τητα εἰς τὰς συστάσεις τοῦ φίλου του Δανιήλ Ἠειπομ]ή, οὔτε νά σταματᾷ 
ἑνώπιον συμπερασμάτων καταφανῶς ἀτόπων (βλ. κατωτέρω ὃ 506]. Τοῦτο 
δὲν μειώνει βεβαίως τὸ γεγονὸς ὅτι, μὲ τοὺς πρωτοτύπους µετασχηματι- 
αμούς του ἐπί μερικῶν ἀποκλινουσῶν ἢ ἡμι-αποκλινουσῶν σειρῶν, μᾶς 
φαΐνεται σήµερον ὡς ἕνας πρὀδρομµος τῶν ἐπιστημόνων τῆς ἐποχῆς µας 
καὶ ὅτι, παρ ὅλα αὐτά, ἐπέτυχεν ἐν γένει ἀκοτελέσματα διαρκοῦς ἀξίας. 
᾿Αρκεί πράγματι νἁ ἑνλιμηθῶμεν τὸν τύπον 
αἲ «| 
6 τι π 

ποὺ ἀνεκάλυψεν ὁ ἴδιος τὴν ἄνοιξιν τοῦ 1716 πρὸς ἱκανοποίησιν ἐντόνου 
ἐπιθυμίας τοῦ διδασκάλου του Ἰωάννου Βειπουι (ς ΑΡ. Τ. η, 1714). 
Ἂς σημµειώσωμεν ἐπ᾽ εὐκαιρίᾳ ὅτι εἰς ἕνα ὑπόμνημά του, περιέχον διαφό- 
ρους προσεγγιστικἁς λύσεις τοῦ προβλήματος τετραγωνισμοῦ τοῦ κύκλου 
ί6Α.Ρ., Τ. ΙΧ, 1119], ὀφείλεται ἡ γενικὴ χρῆσις τοῦ γράµµατος κ εἰς δή- 
λωσιν τοῦ λόγου τῆς περιφερείας πρὸς τὴν διάµετρον καὶ ἡ χρῆσις τοῦ 
ε εἲς δήλωσιν τῆς βάσεως τῶν νεπερείων λογαρίθµων, 

Μεγάλης σημασίας εἶναι αἱ ἐρευναί του ἐπί τῶν σειρῶν τῆς μορφῆς: 

νε καν 
α αυ κα 28 

τὰς ὁποίας ἐκάλεσεν κάρμονικάς» διὰ λόγους προφανεῖς (0.Α.Ρ., Τ. ΥΠ, 
Ι134]. Κατὰ τὴν διεξαγωγἠν τῶν ἐρευνῶν του ἔφθασεν εἰς τὴν σηµαντικὴν 
σχέσιν; 


-- 
ο η, 


κ. Ε-.“μαερες, 
| 2 χ 
ὅκου ϐ ἡ γνωστή σταθερά ατοῦ Ευ]εΓ» (κατά τινας «τοῦ Μακςνεγσηο]. 


᾽Αργότερα (Ν.ΟΡ., Τ. ΧΙΝ, 1169) εὖρε: 


μον. Βι ,. Βι 

επάνω, απο -- ο---- πα ὧν κά 
ὅπου οἱ συντελεσταὶ Β, εἶναι (διὰ νὰ χρησιµοποιήσωμεν ἀκριβῶς τὴν ὀνο- 
µατολόγίαν ποὺ ἐπρότεινεν ὁ Ευ]ετ) οἱ «ἀριθμοί τοῦ Βειπουϊμ», ΄Ἡ σπου- 
δαιότης τῶν ἀριθμῶν τούτων ἐδείχθη ὑπὸ τοῦ ἰδίου εἰς κλείστας περιπτώ- 
σεις. Π.χ. οὗτοι ἐμφανίζονται εἷς τὸ ἀνάπτυγμα τῆς σῳφ κ ἑνῷ οἱ συντελε» 
σταἰ ποὺ εἰσέρχονται εἰς τὸ ἀνάλογον ἀνάπτυγμα τῆς τεµ κ, ἐπίσης ὀψει- 
ιλιὼλά εἰς αὐτόν: : 


ἁδμς Ππίεκα, «κ ϱωγως σνοἰυύσπε Ολα εν οπως) (ἐπιστολή πρὸς τὸν Οοἰάξαοι τῆς Της 


Αὐγούσεου 1745]. [παρά ταῦτα ὁ Εμίετ εἶχε δώσει κροηγσυµένας ἕνα κριτήρισν συγκλίστως 
ισα... Τ. ΥΕ, Τη]. 


Ιαοσλκτά Εως 1] 


λος κ -- Ι-- Ενας Εν δτ---.. 


καλοῦνται αὐριῆμοί τοῦ Εωίες», 
"Αλλοι σειραί ὑπ αὐτοῦ τὸ πρῶτον θεωρηθεῖσαι (5Α8. ΤΝ, ΙΤ10- 
Ν.Α Ρ., Τ. ΥΠ, 119 καὶ ΥΠ, 790] ἔχουν τὴν µορφήν; 
8.8 ία ἡ- Πο (0-- 
| -ἵ- ------ ὤ-ἳ - ... 

ω α- αλ. ι2ς - (ς--] . 0) 
ἔφθασε δὲ εἰς αὐτὴν ἐκκινῶν ἀπὸ τὴν ὑπεργεωμετρικήν σειρὰν τοῦ ἸΝα[- 
5, ἀφοῦ προηγουμένως τὴν ἐγενίκευσεν ὡς ἑξῆς ' 

Σα(4-0) (α -- 20) ---... Ε (α -- ία --- ) 9). 


Ὅπκως εἶναι γνωστόν, ἡ συνάρτησις τοῦ κ ἡ ὁριζομένη ὑπὸ τῆς σει- 
ρᾶς (1) ἔγινεν ἀργότερα ἀντικείμενον βαθείας μελέτης ἐκ µέρους τοῦ σας», 
Πολλά ἄλλα θά ἡδυνάμεθα νὰ προσθέσωμεν ἐπί τοῦ θέματος ἐάν ὁ χῶρος 
μᾶς τὸ ἐπέτρεπε. 


503. Ὁ Εωίες ἀνεκάλυψε τὸ θεμελιῶδες θεώρημα τὸ σχετικὀν μὲ τὸς 
ὁμοαγενεῖς συναρτήσεις, τὸ ὁποῖον καὶ φέρει τὸ ὄνομά του. ᾽Αναγνωρίσας 
δὲ τὴν ἀνάγκην νὰ διακρίνη «πά οσὐἱομ τὰς κοινὰς καραγώγους ἀπὸ τὰς 
µερικὰς (τὰς ὁποίας συνέλαβε πρῶτος ὁ Ι.αυπίσ καὶ ἐξεμεταλλεύθη εἰς 
πολλάς περικτώσεις ὁ Ἰωάννης Βειπου[[ῖ] --- διά τὰς τελευταίας 


τὴν τραφὴν (-ὰ. )ἀνα τῆς σήµερον ἐν χρήσεις «Εις αὐτὸν ἐκίσης ὃ- 


φείλεται (1734) τὸ θεμελιῶδες θεώρημα τῆς ο τῆς τάξεως τῶν 
παραγωγίσεων. 

Εξ ἄλλου ἀναρίθμητοι εἶναι αἱ βελτιώσεις τὰς ὁποίας ἐπέφερεν εἰς 
τὸν ὁλοκληρωτικὸν λογισµόν, κλάδον εὐρισκόμενον ἀκόμη εἰς νηπια- 
κἠν ἡλικίαν καὶ εἰς τὴν καλλιέργειαν τοῦ ὁποίου εὗρεν εὐκαιρίας νὰ δώ- 
ση δείγµατα ἀπαραμίλλου ἀναλωτικῆς δεξιοτεχνίας, Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται 
ἡ εἰσαγωγὴ καὶ αἱ πρῶται ἔρευναι τῶν συναρτήσεων Β καὶ Γ(ςΑ.Ρ,, Τ, 
Ύ, 111), ποὺ ὀνομάζονται σήμερον κεὐληριανά ὁλοκληρώματα πρώτου 
καὶ δευτέρου εἴδουςσο, 

Μέγας ἀριθμὸς διαφορικῶν ἐξισώσεων κοινοῦ τύπου (μεταξύ τῶν 
ὁποίων προέχει ἡ ἐξίσωσις τοῦ Εἰσςαιἰ) ἐμελετήθησαν ὑπὸ τοῦ Εωίετ καὶ 
Φἀλοκληρώθησαν, ὅπου τοῦτο ἦτο δυνατόν. ᾿Ενώπιον μιᾶς ὀξισώσεως µἠ 
ὁλοκληρωσίμου εὖὗρε τρόπον διὰ τοῦ ὁκοίου νά προσδιορίζώνται αἱ ἰδιό- 
τητες τῶν ὁλοκληρωτικῶν καμπύλων, ἀνοίγων τοιουτοτρόπως µίαν ὁδὸν 
ἡ ὁποία ἐδέησε νἁ συνεχισθῇ µετά ἕνα καὶ πλέον αἰῶνα. Μεταξύ τῶν τεχνα- 


14 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


σµάτων ὁλοκληρώσεως ποὺ ἐχρησιμοκοίησεν ἀξίζει ἰδιαιτέρας µνείας ἡ 
χρῆσις τοῦ οὕτω καλουμένου «λοκληρωτικοῦ παράγοντος». 

Μία ἐπιστολὴ τὴν ὁποίαν ἔγραψεν ὁ Εωίςτ τὴν 'δην Σεπτεμβρίου 
1732, ἀπευθυνόμενος πρὸς τὸν Ιωάννην ΒετπουΠί, ἀποδεικνύςι ὅτι οὗτος 
ἀπὸ τότε εἶχεν ἀνακαλύψει τὴν ὁλοκλήρωσιν τῶν γραμμικῶν ὁμογενῶν 
διαφορικῶν ἐξισώστων μὲ σταβεροὺς συντελεστὰς (δι΄ ἀναγωγῆς εἰς τὴν 
λύσιν τῆς χαρακτηριστικῆς ἐξισώσκως], τὴν ὁποίαν ἐξέθεσεν εἰς εἰδικὸν 
ὑπόμνημα (Μες, Βοε. Τ. ΥΠ, 1143). Περὶ τῶν ἀναλόγων ἐξισώσεων μετὰ 
δευτέρου μέλους ἐπραγματεύθη ἀργότερα (Ν.ΟΡ., Τ. ΠΠ, 1753], Αὐτὰ εἶναι 
τὰ πρῶτα παραδείγματα ὁλοκληρώσεως διαφορικῶν ἐξισώσεων οἰασδή- 
ποτε τάδρως, ᾿Αδιοσημείωτος εἶναι ἐπίσης µία ἐργασία του (6.Α.Ρ., Τ. 
Π, 1728), ὅπου διδάσκονται διάφορα τεχνάσματα ἐπιτρέπονια νὰ κατα- 
βιβάσωμεν μερικὰς οἰκογενείας διαφορικῶν ἐξισώσεων δευτέρας τάξοας 
εἰς τὴν κρώτην τάξιν͵ 

Μία ἐργασία τοῦ ἀ᾽Αἰεπιδετί (βλ. κατωτέρω) ἐπί τῆς θεωρίας τῶν 
παλλομένων χορδῶν ὠδήγησε τὸν Επίος (Μέπι, Ας, Βετιπ, Τ. ΤΝ. 1748: 
Ν.ς,Ρ., Τ. ΠΙ, 1190) εἰς τὸ ν᾿ ἀσχοληθῇ μὲ τὴν σχετικἠν διαφορικἠν ἑξί- 
σωσιν εἰς μερικᾶς παραγώγους δευτέρας τάξεως : 


ον κ ῃἩ ος 
πα, ἄκλ 


εἰσαγαγὼν τελειοποιήσεις μεγάλης σηµασίας εἰς τὰ ἀποτελέσματα τοῦ 
ἀΑ]επ]κ νι. 

Εἰς τὰ ἰσοπεριμετρικὰ προβλήματα ὁ Ευ]ει (βλ. µίαν ἐπιστολήν του 
χρὸς τὸν Ἰωάννην Βεππουίήά τῆς 1θῆς Ἰουλίου 738], ἀφιέρωσε διάφορα 
ὑπομνήματα (6.Α.Ρ., Τ. Υἱ, 1132 καὶ ΥΠ, 1716), τὸ δὲ 1744 ἕνα περίφη- 
μον εἰδικόὸν ἔργον, τὸ ὁποῖον δικαίως θειορεῖται ὡς θεμέλιον τοῦ λογιαμοῦ 
τῶν μεταβολῶν. Διότι, ὅπως θὰ ἴδωμεν, ἀπὸ αὐτὸ ἐνεπνεύσθη ὁ [αβίαηρο 
τὰς βάσεις τοῦ νέου τούτου ἀλγορίθμου. Ὁ μέγας μαθηματικὺς τῆς Βα- 
σιλείας ἀνεγνώρισε πλήρως τὴν ἀξίαν τῆς συµβολῆς τοῦ 1 Αατκηρε καὶ δὲν 
ἐβεώρησεν ἄσκοπον ἀπασχόλησιν ν᾿ ἀφιερώσῃ δύο εἰδικά ὑπομνήματα, 
διὰ νὰ ἐκθέσῃ τὰ θεμέλια (Ν,ΟΡ., Τ.Χ, Ι764 καὶ ΧΥΙ, 1771) (ἐκεῖ προ- 
τείνυται καὶ ἐφαρμόζεται διά κρώτην φοράν ὁ ὄρος λσγισμὸς τῶν 
μεταβολῶν) καὶ ἕνα ἄλλο (Ἐκεῖ, Τ. Χ, Ι764) διὰ νά δώσῃ ποικίλας 
ἐφαρμοτάς. Πρᾶγμα ποὺ ἀποδεικνύει ὅτι εἷς αὐτὸν ἡ ἀμεροληψία εἰς τὴν 
κρίσιν δὲν ἑταράσσειο ἀπὸ ταπεινά συναισθήματα ζηλοτυπίας. 

Ὁ Εωίες, εἰς τὸν ὁκοῖον (βλ. ὃ 5534) δύναται ν᾿ ἀποδοθῃ ἡ γενικἡ 
χρῆσις τῆς ἐννοίας τῆς συναρτήσεως (Βοεπου]ή) (Τόμος ΙΙ, ὃ 474), διέδω- 
σε διά τοῦ καρἀδείγµατος τὴν συνήθειαν τῆς χρησιµοκοιήστως, κρὸς 
συμβολισμὀν μιᾶς τυχούσης συναρτήσεως, τῆς γραφῆς Πχ). Εἴχεν ἐπίσης 


1εοηίνατά Ευ]ει | "9 


προτείνει νά παριατάνωνται οἱ μιγαδικοί ἀριθμοί μὲ κύκλους τοῦ ἐπικέ- 
δου, ἐξ ἀφορμῆς ἑνὸς σπουδαίου προβλήματος, τὸ ὁποῖον εἰσηγήθη τοῦ- 
λάχιστον, χωρίς νὰ προχωρήση εἰς τήν λώσιν, 

Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ἡ θεμελιώδης σχέσις 


ε' --0ρ ( .. » ην 
μα η) 

Ἡ φιλονικία μεταδὺ [εἰρπίζ καὶ Ἰωάννου Βεπουί, ἡ σχετικἡ μὲ τοὺς 
λογαρίθµους τῶν ἀρνητικῶν ποσοτήτων, τὸν ὠὡδήγησεν εἲς τὴν ἀνακά- 
λυψιν τῶν ἀπείρων λογαρίθµων ἑνὸς ἀριθμοῦ " καὶ ἐκεῖθεν τῶν ἐνδόξων 
σχέαρων τῆς ἀναλύσεως, αἴ ὁποῖαι ὑφίστανται μεταξὺ ἐκβετικῶν καὶ τρι- 
γονομετρικῶν συναρτήσεων ; 


ο ο... 
. συνκ-- ---------- 


(Μ!ς, Ἡςτοί,, Τ.Υ, 1749] καθώς καὶ τῆς μοναδικῆς σχέσεως ; 
ἐιομί -------- 
. 


(Μέπι, 4ε Βετ]ίπ, 5, 749], ἡ ὁκοία εὑρίσκεται ἐπίσης εἰς ἐπιστολήν του 
ἀπευθυνομένην κρὸς τὸν Ιωάννην ΒειπουΠί (9 Δεκεμβρίου 928], 

Αἱ ἔρουναί του ἐπί τῶν παλλομένων χορδῶν, περὶ τῶν ὁποίων ἁμιλή- 
σαµεν ἀνωτέρω, τὸν ὤθησαν εἰς τὸ νὰ θεωρήση τὰς τριγὠνομετρικὰς σει- 
ράς καὶ νὰ εὕρη, πολὺ πρὀ τοῦ Εουήες, τὰς ἐκφράσεις τῶν συντελεστῶν 
των ὑπὸ τὴν µορφὴν Φρισμένων ὁλοκληρωμάτων, ἩΗ δὲ θκώρησις τῶν 
συναρτήσεων 

(κ ν)-- Με ἰΝ 
τοῦ ἀπεκάλυνε (Ν.Α Ρ., Τ. ΥΠ, 18ο. κ, 1192. Χῃ. Ι794- ΧΙν, 789), πολὺ 
πρὸ τοῦ (αυκ1ν, τὰς συνθήκας µονογενείας : 
ΜΜ - ὃ Ν ο Μ -.. ΦΝ 


ὃκ ὃγ ὃν ὃκ 
ΝΑΡ, Τ ΥΠ, 1789]. 'Εφήρμασε δὲ ἐπίσης τὴν ὁλοκλήρωσιν εἰς τὸ 


. Ανά ποίας ὁδοῦ ὡδηγήθη ὁ Εωῦες, μετὰ πολλούς δισταγμοὺς, εἰς τὴν θεμελιώδη 
αὐτὴν ὀνακάλυψιν, µανθάνοµεν ἀπὸ Ένα ἐνδιαφέρον ἀπόσπασμα δημοσιευθὲν μετὰ τν 
ἄλλων κοὺ εἴδον τὸ φᾶς μετὰ τὸν θάνατόντουίἳ, 1., σ. 260-181], Εἰς αὐτὸ ἐδετάζονται 
μὲ ἡρεμίαν καὶ ἰκοβάλλονται εἲς κριτικήν τὰ ἐπεχερήματα εν ἑναμαχομένων καὶ φέρο- 
ται εἰς τὸ οῶς ἡ ἄπογνς ὅτι αἱ ἀντιρόσεις εἲς τὰς ὁπούας οὗτοι ἐνοκλάκησαν ἐδαλείφονται 
αὐταμάτως, ὅταν 11988 ὑπ' ὄψιν τὸ γεγονός ὅτι ὁ λογάριθµος εἶναι µία ἀπειροσήμαντος 
συνάρεήσνς, 


20 Ἱστορία τῶν Μαθηματικών 
μιγαδικὸν πεδίον προκειµένου νὰ προσδιορίση τὰς τιμὰς τῶν Φρισμένων 
ὁλοκληρωμάτων. Τοιουτοτρόπως π.χ. εὗρε τὴν σχέσιν : 


[πλ 
κ .. 
“. 


«ἡ ὁποία --- ἔλεγεν ὁ ἴδιος-- δύναται νἀ ἐκαληθευθῇ μὲ ἕνα ἀριθμητικὸν 
᾿Απὸ μερικἀ σημαντικὰ ὑπομνήματα τοῦ κόμητος Ἐαρηκπο (ὁ 542) 


Ελαβεν ἀφορμὴν διὰ νά ἐγκαινιάσῃ τὰς ἐρεύνας ἐπί τῶν ἑλλεικτικῶν ὅλο- 
κληρωμάτων. Ὁλοκληρώνων ὄχι µόνον τὴν διαφορικἠν ἐξίσωσιν : 


πη ὧκ ο πάν 
ἱ-- | -- νά 
(Ν.Ο Ρ., Τ. ΥΙ, 1156) ἀλλ’ ἐπίσης τὰς Υεγικωτέρας ἐξισώσεις : 
πι ἆκ π ἂν 


Ετε τεστ στ ΜΗκττε χχσλοκα, 


(Ν.Ο.Ρ., Τ. ΝΗΗ, 1760’ Χ. 1164: ΧΙΙ, 1166), ἀνεκάλυψε τὸ θεώρημα τῆς κροσ- 
θέσεως τῶν ὡς ἄνω ὁλοκληρωμάτων (βλ. ἐπίσης Α.Λ.Ρ., Τ. Π, 1778]. Καὶ 
ἐπειδὴ ὁ ἴδιος εἰσηγήθη ἀκόμη µίαν κανονικὴν µορφὴν διὰ τὰ ὁλοκλη- 
ῥώματα τῆς ἐν λόγῳ κατηγορίας, εἶναι φανερὀὸν ὅτι δὲν δύναται κανείς νά 
τοῦ ἀμφισβητήσῃ ἐξέχουσαν θέσιν εἰς ἕνα νέον κλάδον τῶν μαθηματι- 
κῶν μὲ τὸν ὁποῖον, ὅπως θά ἴδωμεν, αυνέδεσαν τὰ ὀνόματά των οἱ ἵαρεῃ- 
ἄπε, Αἲεὶ καὶ Ἰασοβί” 


Πραγματείαι ἀλγέβρας καὶ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ 


554, Ὡς ἄνθρωκος ποὺ ἐγνώριζεν ὅλου- τοὺς κλάδους τῆς ἐπιστή- 
µης τοῦ λογισμοῦ μὲ τὴν βαθύτητα ποὺ χαρακτηρίζει ἐκείνους ποὺ δύναν- 
ται νά ἐφαρμόζουν τὰς διαφόρους μεθόδους εἰς νέα προβλήματα, ἦτο κατ 
ἐδοχὴν ἐνδεδειγμένος νὰ παρουσιάση µίαν γενικὴν καὶ αλήρη ἔκθεσιν. 
Εάν κατόπιν σκεφθΏμεν ὅτι ὁ Ευίει ἧτο προικισμένος ἐκ φύσεως μὲ μίαν 
παροιµιώδη εὐχέρειαν νὰ γράφῃ καὶ μὲ µίαν χυρετώδη φαντασίαν νά ἐπι- 
Υοῇ θαυμασίας ἐφαρμογάς τῶν διαφόρων Βεωριῶν, δὲν πρέπει νὰ ἔκπλα- 
Ἰῶμεν ἀπὸ τὸ γεγονὸς ὅτι Ένας τοιοῦτος νους ἠδυνήθη νἁ πλουτίσῃ τὴν 
ἐπιστημονικὴν κληρονοµίαν τῆς ἀνθρωπύτητος μὲ µίαν πλήρη συλλογὴν 
ἀπὸ διδακτικἁς πραγµατείας ἐπὶ τῆς ἐπιστήμης τοῦ λογισμοῦ, εἰς ἣν κατή- 


"Τὰ ἔργα αὐτὰ τοῦ Εωες κληροῦν δύο ὁλοκλήρους τόμους εἰς τὴν σιλλογὴν τῶν 


Απάντων τος. 


20 Ἱστορία τῶν Μαθηματικών 
μιγαδικὸν πεδίον προκειµένου νὰ προσδιορίση τὰς τιμὰς τῶν Φρισμένων 
ὁλοκληρωμάτων. Τοιουτοτρόπως π.χ. εὗρε τὴν σχέσιν : 


[πλ 
κ .. 
“. 


«ἡ ὁποία --- ἔλεγεν ὁ ἴδιος-- δύναται νἀ ἐκαληθευθῇ μὲ ἕνα ἀριθμητικὸν 
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πη ὧκ ο πάν 
ἱ-- | -- νά 
(Ν.Ο Ρ., Τ. ΥΙ, 1156) ἀλλ’ ἐπίσης τὰς Υεγικωτέρας ἐξισώσεις : 
πι ἆκ π ἂν 


Ετε τεστ στ ΜΗκττε χχσλοκα, 


(Ν.Ο.Ρ., Τ. ΝΗΗ, 1760’ Χ. 1164: ΧΙΙ, 1166), ἀνεκάλυψε τὸ θεώρημα τῆς κροσ- 
θέσεως τῶν ὡς ἄνω ὁλοκληρωμάτων (βλ. ἐπίσης Α.Λ.Ρ., Τ. Π, 1778]. Καὶ 
ἐπειδὴ ὁ ἴδιος εἰσηγήθη ἀκόμη µίαν κανονικὴν µορφὴν διὰ τὰ ὁλοκλη- 
ῥώματα τῆς ἐν λόγῳ κατηγορίας, εἶναι φανερὀὸν ὅτι δὲν δύναται κανείς νά 
τοῦ ἀμφισβητήσῃ ἐξέχουσαν θέσιν εἰς ἕνα νέον κλάδον τῶν μαθηματι- 
κῶν μὲ τὸν ὁποῖον, ὅπως θά ἴδωμεν, αυνέδεσαν τὰ ὀνόματά των οἱ ἵαρεῃ- 
ἄπε, Αἲεὶ καὶ Ἰασοβί” 


Πραγματείαι ἀλγέβρας καὶ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ 


554, Ὡς ἄνθρωκος ποὺ ἐγνώριζεν ὅλου- τοὺς κλάδους τῆς ἐπιστή- 
µης τοῦ λογισμοῦ μὲ τὴν βαθύτητα ποὺ χαρακτηρίζει ἐκείνους ποὺ δύναν- 
ται νά ἐφαρμόζουν τὰς διαφόρους μεθόδους εἰς νέα προβλήματα, ἦτο κατ 
ἐδοχὴν ἐνδεδειγμένος νὰ παρουσιάση µίαν γενικὴν καὶ αλήρη ἔκθεσιν. 
Εάν κατόπιν σκεφθΏμεν ὅτι ὁ Ευίει ἧτο προικισμένος ἐκ φύσεως μὲ μίαν 
παροιµιώδη εὐχέρειαν νὰ γράφῃ καὶ μὲ µίαν χυρετώδη φαντασίαν νά ἐπι- 
Υοῇ θαυμασίας ἐφαρμογάς τῶν διαφόρων Βεωριῶν, δὲν πρέπει νὰ ἔκπλα- 
Ἰῶμεν ἀπὸ τὸ γεγονὸς ὅτι Ένας τοιοῦτος νους ἠδυνήθη νἁ πλουτίσῃ τὴν 
ἐπιστημονικὴν κληρονοµίαν τῆς ἀνθρωπύτητος μὲ µίαν πλήρη συλλογὴν 
ἀπὸ διδακτικἁς πραγµατείας ἐπὶ τῆς ἐπιστήμης τοῦ λογισμοῦ, εἰς ἣν κατή- 


"Τὰ ἔργα αὐτὰ τοῦ Εωες κληροῦν δύο ὁλοκλήρους τόμους εἰς τὴν σιλλογὴν τῶν 


Απάντων τος. 


1 ουρά Ειίετ -.. 


στασιν εἶχεν αὕτη ἐξελιχθῆ ἐπὶ τῆς ἐποχῆς του. ᾽Αϕίνοντες κατά µέρος ἕνα 
ἐγχειρίδιον στοιχειώδους ἀριθμητικῆς, µἠ παρουσιάζοντος ἰδιαίτερον ἐν- 
διαφέρον, θά ὁμιλήσωμεν ἓν συντοµίᾳ διά τὸ σχέδιον καὶ τὸ περιεχόµενον 
τῶν λοιπῶν συγγραμμάτων του, 

”Αλγεβρα. Ὡς ἐκ τῆς φύσεως τοῦ ἀντικειμένου ἔρχεται πρώτη κατὰ 
σειρὰν ἡ Άλγεβρα, μολονότι ἡ συγγραφή της ἀνήκει εἰς ἐκοχὴν προκε- 
χωφημένης ὠριμότητος τοῦ συγγραφέως, ὅταν δηλαδἠ οὗτος εἶχε χάσει 
τελείως τὴν ὅρασιν. Τὸ λέγει ὁ ἴδιος, προλογίζων, καὶ προσθέτει ὅτι διὰ 
νὰ γράψῃ τὸ έργον ἐκεῖνο ἐχρησιμοποίησε τὴν χεῖρα ἑνόὸς νραροῦ ράπτου, 
τὸν ὁποῖον εἶχε φέρει µαζί του ἀπὸ τὸ Βερολῖνον ὑπὸ τύπον ὑκηρέτου, 
Ἐπρόκειτο περί προσώπου περιωριασµένης ἀντιλήψεως, τοῦ ὁποίου αἱ γνώ- 
σεις δὲν ὑπερέβαινον τὸν ἀριθμητικὸν λογισµόν. ᾽Αλλὰ γενόμενος κύριος 
τῶν ὅσων τοῦ καθυπαγόρευεν ὁ κορυφαῖος ἐκεῖνος διδάσκαλος τῆς ἀναλύ- 
σεως, ἠδυνήθη νά λύσῃ ὅλα τὰ προβλήματα τῆς ἀλγέβρας ποὺ ἁπαντῶνται 
εἰς τὸ μνημειῶδες ὄργον. Ποίαν καλυτέραν ἀπόδειξιν χρειαζόµεθα διὰ νὰ 
κεισθῶμεν περὶ τῆς ἀποτελεσματικότητος τῆς διδακτικῆς μεθόδου τοῦ Ειίεε : 
Καὶ θά ἔπρεπε νἁ προσθέσωµεν τὸ γεγονὸς ὅτι πολυάριθμοι ὑπῆρξαν 
αἱ ἐκδόσεις καὶ μεταφράσεις τοῦ ἔργου, τὸ ὁποῖον, ὅκως πιστεύοµεν, εἶναι 
τὸ μοναδικὸν µαθηματικὀν ἔργον ποὺ ἔτυχεν εἰσόδου εἰς τὴν γνωστοτάτην 
Βιβλισθήκην τοῦ Ρέκλαμ (Απιοη ΡΙΜΗρ Βοζίαπι, [307 - 1896) καὶ ἀκόμη 
ὅσπ σιωκηρῶς ἔγινε δεκτὸν ώς ὑπόδειγμα πολυαρίθµων μεταγενεστέρων 
ἐγχειριδίων, εἰς τρόπον ὥστε ὁ ἀναγνώστης θά δωσκολευθῇῃ ν᾿ ἀντιληφθῇ 
τὴν πρωτοτυπίαν του, φυλλομετρῶν σήµερον τὸ σύγγραμα καὶ µανθάνων τὰς 
ἀκολούθους πληροφορίας ἐπὶ τοῦ περιεχοµένου. 

Ὅ Τόμος [ πραγματεύεται τὰς ἀριθμητικὰς πράξεις μὲ ἀκεραίους ἢ 
κλάσματα, ρητοὺς καὶ ἀρρήτους, θετικοὺς καὶ ἀρνητικούς, µέχρι τοῦ λσγα- 
ριθμικοῦ λογισμοῦ καὶ τῶν στοιχειωδεστέρων ἀναπτυγμάτων εἰς σειράς. 
᾿Ακολουθεῖ ἡ θρωρία τῶν λόγων, τῶν ἀναλογιῶν καὶ τῶν προὀδων, μὲ ἐφαρ- 
μογάς εἰς προβλήματα τόκων. 

Ὅ Τόμος Η εἶναι ἐξ ὁλοκλήρου ἀφιερωμένος εἰς τὴν λύσιν τῶν ἐξισώ- 
στων ὠρισμένων ἢ ἀπροσδιορίστων. Ἰδιαιτέρου ἑνδιαφέροντος εἶναι τὸ μέρος 
τὸ σχετικὸν μὲ τὴν ἀπροσδιόριστον ἀνάλυσιν α καὶ β΄ βαθμοῦ, καθ ὅσον 
ἀποτελεῖ τὴν πρώτην µεθοδικἠν ἔκθεσιν μιᾶς ὕλης εἰς τὴν ὁποίαν ὁ Εμίοι 
ἔδωσε σηµαντικάς συμβολάς, καταστήσας εἰς ὅλους φανερὺν τὸν πλοῦτον 
ἑνὸς ὀρυχείου βρίθοντο- εὐγενοῦς μεταλλεύματος, ᾿Εκεῖνο ὅμως ποὺ καθι. 
στᾷ τὴν Ἁλγεβραν τοῦ Εωίε ἰδιαιτέρώ: ἑλκυστικήν καὶ ἐνδιαφέρου- 
σαν ἀπὸ διδακτικῆς ἀπόψεως εἶναι ἡ ποικιλία καὶ ἡ κομψότης τῶν λυο- 
µένων προβλημάτων, Λυπούμεθα διότι ἡ στενύτης τοῦ χώρου ποὺ διαθέτο- 
μεν μῆς ἀπαγορεύει ν΄ ἀναφέρωμεν ὡς παραδείγματα τοὐλάχιστον τὰς 
ἐκφωνήσεις μερικῶν ἐξ αὐτῶν, 
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565. Εἰσαγωγὴ εἰς τὴν ἀπειροστωὴν ἀνάλεσιν, ᾿Αντιθέτως πρὸς τὴν 
Α .γεβραν τὸ ἔργον του Ἰπεγούάνοίο ἵα Απαϊγείη [α[αίοτυπι ἐγράφη εἰς 
µίαν ἐποχὴν κατὰ τὴν ὁποίαν ὁ Εωίει ἦτο ἀκόμη πλήρως κάτοχος τῶν 
σωματικῶν καὶ πντυματικῶν του δυνάμεων, Τὸ ἐν λόγφ ἔργον ἐχρησίμευσεν 
εἰς τὴν διάδοσιν τῆς φήμης τοῦ συγγραφέως ἀκόμη καὶ ἔξω τοῦ στενοῦ 
κύκλου ἐκείνων, οἱ ὁποῖοι παρακολουθοῦν τὰ πεπραγμένα τῶν ᾽Ακμδημιῶν., 
Σκοπὸς τοῦ Ει]ει ἦτο νά ταξινοµήση τὰς ὑπ αὐτοῦ καὶ ἄλλων γενοµένας 
ἀνακαλύψεις ἐπί ἐκείνου τοῦ μέρους τῆς μαθηματικῆς ἀναλώσεως ποὺ δὲν 
ἐξαρτᾶται ἀπὸ τὰς ἐννοίας τῆς παραγώγου καὶ τοῦ ὀὁλοκληρώματος. Τοι- 
ουτοτρύπως συνέταξς σιωπηρῶς τὸ πρόγραµµα τῶν πανεπιστημιακῶν 
ἐκείνων µαθηµάτων ποὺ ὠνομάσθησαν «ὀλγεβρικὴ ἀνάλυσις», εἴς τινας χώ- 
ῥας, ἢ «εἰσαγωγὴ εἰς τὸν ἀνώτατον λογισμὸν» εἰς ἄλλας, 

Κοτερχόμενοι εἰς εἰδικωτέρας λεπτοµερείας θά σημµειώσωμεν, ὅτι διὰ 
τὸν Ευνίετ µία συνάρτησις μιᾶς ἢ περισσοτέρων μεταβλητῶν εἶναι µία ἄνα- 
λυτικἡ Έκφρασις μιᾶς ἢ περισσοτέρων ἀριθμητικῶν ποσοτήτων µεταβλη- 
τῶν, συνδεοµένων μὲ τὰ σημεῖα τῆς ἀλγέβρας καὶ μὲ ἄλλους ἀριθμούς ἢ 
ποσύτητας ἀμεταβλήτους. Συνεκῶς ἡ ταξινόµησις τῶν συναρτήσεων γίνε- 
ται λαμβανομένων ὑπ ὄψιν τῶν σημµειωμένων ἀλγεβρικῶν κράξρων. Τοιου- 
τοτρόκως, Εχομεν συναρτήσεις; ἀλγεβρικάς, ὑπερβατικάς, ρητάς, ἀρρήτους, 
ἀκεραίας, κλασμµατικάς, µονοµόρφους, πολυµόρφους, ἀρτίας καὶ περιττᾶς, 

Ὁ Εωετ ἀποδεικνύει κατόπιν ὅτι, ἐὰν µία ποσότης Υ εἶναι συνάρτησις 
ἄλλης 1, καὶ ἡ τελευταία, ἀντιστρόφως, θά εἶναι συνάρτησις τῆς πρώτης, 
πρότασις ἀληθής (μὲ κάποιον περιορισμὀν) µόνον ἐὰν εἰς τὴν λέξιν συνάρ- 
τησις ἀποδσθῃ µία σημασία πολὺ εὑρυτέρα τῆς δοθείσης ὑπὸ τοῦ Εωίε, 
᾿Επὶ τῶν συναρτήσεων διδάσκει τὴν ἐκτέλησιν ποικίλων μετασχηματισμῶν, 
εἴτε ἀμέσως, εἴτε δι᾽ ἀλλαγῆς μεταβλητῶν. Μεταξὺ τῶν διαφόρων μορφῶν 
ὑπὸ τὰς ὁποίας δύναται νἁ παρουσιασθῇ µία συνάρτησις, ὃ Ἐι]ετ ἐκτιμῇ 
ἰδιαιτέρως τὰ ἀναπτύγματα εἰς σειρὰς (μὲ εἰδικωτέραν προτίµησιν εἰς τὰς 
ἀναδρομικάς). Χαρακτηριστικὀν εἶναι ἐν προκειµένῳ τὸ γεγονός ὅτι εἰς 
τὸ ζήτημα κατά πύσον τυχοῦσα συνάρτησις δύναται ν᾿ ἀναπτυχθῇ εἰς σειράν, 
ὁ Ευίεγ ἀπαντῇ ἀδιστάκτως μὲ τὰς ἀκολούθους λέξεις: απὶ ααὶς ἀπήίει, 
Ἆος ἀῤήαπῃ ρες {ρθάπῃ ενοϊυποπεπι ουίωσαυς ιπςἑοπῖς ἰοἰείω το 0, 

Προχωρῶν εἰς τὴν µελέτην εἰδικῶν συναρτήσεων, ὁ συγγραφεὺς θεωρεῖ 
τὴν ἐκθετικὴν συνάρτησιν Σξ-αὖ καὶ καλεῖ «λογάριθµον» τὴν ἀντίστρο- 
φον συνάρτησιν, Τὸ τόσον ἁπλοῦν καὶ πρωτότυπον αὐτὸ σημµεῖον ἑκκινή- 
στως τοῦ ἐπέτρεψε νά δημιουργήσῃ µίαν θεωρίαν τῶν λογαρίθµων, ἱκανὴν 
νά εἰσέλθῃ ὡς µέρος τῶν στοιχειωδῶν μαθηματικῶν καὶ μὲ τὸ νὰ δώσῃ 
ἐφαρμογάς αὐτῆς εἰς προβλήµατα τόκου καὶ ἄλλα σχετικἀ μὲ τὴν αὔξησιν 
τοῦ πληθυσμοῦ, ἔφερεν εἰς φῶς ἐπίσης τὴν πρακτικήν της σπουδαιότητα, 
Μὲ μεγάλην κομψότητα εὗρε τὰ ἀναπτύγματα εἰς σειρᾶς τῶν συναρτή- 
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στων; ἐκβετικῆς, λογαριθµικῆς, τριγωνομετρικῶν καὶ τῶν ἀντιστρόφων 
των, χωρίς νὰ παραλείψη ἀξιολόγους ἐφαρμογάς αὐτῶν, 

᾿Εκτὺς τῶν σειρῶν ἐξετάζονται εἰς τὸ Ππετοδυσίο καὶ ἀξιοποιοῦνται 
ἄλλοι δύο ἀλγόριθμοι τοῦ ἀπείρου, τουτέστι τὰ γινόμενα μὲ ἄπειρον πλῆ- 
θος παραγόντων καὶ τὰ συνεχῆ κλάσματα. Μέὲ αὐτοὺς ὁ Εαίος ἐπέτυχε νέας 
μεταμορφώσεις μιᾶς καὶ τῆς αὐτῆς συναρτήσεως καὶ ἔδωσε τὰ ἀθροίσματα 
νέων ἀριθμητικῶν σειρῶν. Περιττὸν εἶναι νὰ προσθέσωµεν, ὅτι δὲν παρέ- 
λειψε νὰ καταστήση γνωστὰς καὶ νά διανθίσῃ μὲ καραδείγµατα τὰς ὑπ 
αὐτοῦ ἀνακαλυφθείσας σχέσεις μεταξὺ ἐκθετικῶν καὶ κυκλικῶν συναρ- 
τήσεων. Ἔχει ὅμως ἐνδιαφέρον τὸ γεγονὸς ὅτι οὗτος ἠσχολήθη ἐπίσης μὲ 
τὰ προβλήµατα πολλακλασιασμοῦ καὶ διαιρέσεως τῶν τόξων καὶ μὲ τὴν 
κατασκενήν πινάκων τιμῶν τῶν θεωρουµένων συναρτήσεων. 

Ἕνα ἄλλο ζήτημα εὑρύτατα ἐξεταζόμενον εἰς τὸ Ιπετοάωςιίο εἶναι ἡ 
ἀνάλυσις τῶν ρητῶν συναρτήσεων εἰς ἁπλᾶ κλάσματα, τὴν ὁποίαν ἐκτελεῖ 
δεχόμενος τὴν δυνατότητα ἀναλύσεως εἰς Ἱραμμικοὺς παράγοντας παντὸς 
ἀκεραίου πολνωνύμου ὡς φυσικἠν συνέπειαν τοῦ γεγονότος, ὅτι τοῦτο εἷ- 
ναι δυνατὸν διὰ τὰ κολιώνυµα τῶν τεσσάρων πρώτων βαθμῶν. 

Εἰς τὸ Ἰαιγοάωςιίο γίνεται κατάδηλος ἡ ἐδαιρετικὴ δύναµις καὶ εὐελι- 
ξία τοῦ ἀλγεβρικοῦ λογισμοῦ, καὶ αἰσθητὴ ἡ παρουσία ἑνὸς πνεύματος 
ἐμπνκομένου ἀπὺ µίαν ἀντίληψιν ἀντίθετον πρὸς ἐκείνην, ἡ ὁποία κυριαρ- 
χεῖ σήμερον εἰς τὰς ἐρεύνας, ν᾿ ἀντικαθίσταται δηλαδὴ ὁ ὑπολογισμὸς ὑπὸ 
τοῦ συλλογισμοῦ. Παρά ταῦτα αἱ ἐκδόσεις καὶ αἱ μεταφράσεις, ἀκόμη καὶ 
αἱ προσφάτως γενόµεναι, τοῦ Ιπέτοφηςήίο μαρτυροῦν ὅτι τὸ βιλίον τοῦ Εμίστ 
δὲν ἐξήντλησεν ἀκόμη τὴν ἀποστολήν του, Καὶ πράγματι ὁ βλέκων καλῶς 
τὰ πράγµατα καταλήγσι εἷς τὸ ν᾿ ἀναγνωρίση, ὅτι κολλαὶ ἔρευναι ἐπὶ συναρ- 
τήσεαν προσφάτως ἀνακαλυφθεισῶν ἔχουν λάβει ὡς ὑπόδειγμα τὰς σελί- 
δας τοῦ Ιπιτοάωσίο, ὅπου ἐξετάζονται αἱ κυκλικαὶ συναρτήσεις, 

Περὶ ἑνὸς Π Τόμου τοῦ Ιπιτοδωσίο θά ὁμιλήσωμεν κατωτέρω (6 560), 
ἐπειδὴ εἰς τὸν τόµον αὐτὸν γίνεται ἀποκλειστικὸς λόγος περὶ γεωμετρίας, 


556. Λαθήματα ὀναφορικοῦ λργισμοῦ. Φυσικὴ προκτασις καὶ συνέ- 
Ίεια τοῦ Ἱπίτούυςίο εἶναι τὸ βιβλίον Ἱπευίοηες σαἱου]ἰ ἀϊῃετεπιαίίς, 
Τοῦτο πραγματεύεται µίαν ὕλην ἡ ὁποία, ὅπως δηλοῖ ὁ συγγραφεύς, ἔχει 
ὡς σκοπὺν τὸν προσδιορισμὸν τῶν λόγων τῶν ἀπειροστῶν αὐξήσεων ποὺ 
λαμβάνουν αἱ συναρτήσεις ὅταν αἴ µεταβληταί ἀπὸ τὰς ὁποίας ἑξαρτῶνται 
ὑφίστανται αὐξήσεις ἀπειροστάς Σημειωτέον ὅμως ὅτι ὃν τὸν Ευίςι (ὅκως 
δηλοῖ ὁ ἴδιος εἰς τὸν Πρόλογον} µία ποσότης εἶναι συνάρτησις μιᾶς ἄλλης 
ὅταν μεταβάλλεται ταύτης µεταβαλλομένης, ὁρισμὸς ὁ ὁποῖος φανερώνει 
ἀξιοσημείωτον ἐπέκτασιν τῆς ἐννοίας τῆς συναρτήσεως ποὺ συνηντήσαµεν 
εἰς τὸ ἰπικοάωσιίο (ὅ 555], 
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Ἀὲν δυνάµεθα νὰ περιγράψωµεν λεπτομερῶς τὸ περιεχόµενον τοῦ νέου 
τούτου ἔργου, κάθε σελἰὶς τοῦ ὁποίου μαρτορεῖ τὴν παροιμιώδη ἀναλυτικὴν 
δεξιοτεχνίαν τοῦ Εωίες. Εἰδικώτερον εἶναι ἀξία ἐδάρσεως ἡ εὐστροφία μὲ 
τὴν ὁποίαν χειρίζεται τὰς σειράς. Ἱστορικὴ ὅμως ἀμεροληψία ἐπιβάλλει 
ἐπίσης νά ἐξάρωμεν καὶ τὴν ἀπάθειαν μὲ τὴν ὁποίαν ὑποδέχεται ἐξαγόμενα 
καταφανῶς ἄτοπα, ὅπως π.χ. τὰ ἀκόλουθα : 


Ι ἵ- 1 -- 4 ---...π--ἶ, 
ι -ἵ- 3 -- 9 -.....--ᾱ-, 
--2 --- 4 ---υ-  -ἳ 


τὰ ὁκοῖα ἐλήφθησαν διά τυφλῆς ἐφαρμογῆς τύπων ἰσχυόντων μόνον εἲς 
τινας περιπτώσεις. 

᾿Απὸ μεθοδολογικῆς ἀπόψεως εἶναι ἄξιον σημειώσεως ὅτι ὁ Εωίει 
ἀρχίει τὴν Εκθεσίν του μὲ ᾿λογισμὸν τῶν πεπερασμένων διαφορῶν, 
τὰς ὁποίας παρέστησε πρῶτος μὲ τὰ σύμβολα Δ, Δ3, δδ,., ποὺ χρήσιμο" 
ποιοῦμεν καὶ σήμερον. Θεωρεῖ δὲ ἐν συνεχείᾳ τὸν διαφορικὸν λογισμὸν 
ὡς ὁριακὴν µορφἠν τοῦ λογισμοῦ τῶν κεπερασµένων διαφορῶν, σύστημα 
ἄριστον, τὸ ὁποῖον υἱοθέτησαν πολλοί μεταγενέστεροι συγγραφεῖς. 

Μεταξὺ τῶν ἐφαρμογῶν τῆς διαφορίσεως, τὰς ὁκοίας δίδει ὁ Εώετ, 
ἀναφέρομεν τὴν ἀναζήτησιν µεγίστων καὶ ἑλαχίστων καὶ τὸν προσδιορι” 
σμὀὸν τῆς ἀληθοῦς τιµῆς τῶν ἀορίστων μορφῶν, ἐπὶ ὡραιοτάτων παραδει- 
γμάτων, 
Εἰς τὰ ἰωριἰτωίοπες δὲν ὑπάρχουν γεώμετρικαὶ ἐφαρμογαί, πρᾶγμα ποὺ 
δίδει εἰς τὸν συγγραφέα τὴν εὐχαρίστησιν νά δηλώσῃ ὅτι δὲν ἔλαβε τὴν 
ἀνάγκην νὰ προστρέξῃ εἰς γεωμετρικὰ σχήματα. ᾽Αργότερα, οἶονεί πιοό- 
µενος ὑκὸ ὀψίμων τύψεων, ἐσκέφθη νά συμπληρώση τὸ ἔργον του μὲ τὴν 
προσθήκην τῶν πρώτων γοωμετρικῶν ἐφαρμογῶν τοῦ διαφορικοῦ λογι- 
σμοῦ. Τοῦτο ἀποδεικνύεται ἀπὸ ἕνα μακρὸν ἀπόσκασμα ἐπὶ τοῦ Βέµατος, 
τὸ ὁποῖον ἁπαντᾶται εἰς τὰ Όρεια ροπίωπια, ποὺ ἐδημοσιεύθησαν μετὰ τὸν 
θάνατόν του. Εἰς αὐτὸ διδάσκεται ὁ τρόπος κατασκευῆς τῶν ἐφαπτομένων 
εἰς καμπύλας διαφοροτρόκως ὁριζομένας, ὡς καὶ ἡ διερεύνησις τῶν ἐδισώ- 
σέων ποὺ καριστοῦν καμκύλας εἰς τὸ ἐπίπεδον. Δυστυχῶς τὸ ἐν λόγφ κεί- 
µενον εἶναι ἀποσπασματικὸν καὶ τίποτε δὲν ὑκάρχει, βάσει τοῦ ὁποίσυ νὰ 
δυνάµεθα νά µάθωμεν τί περιείχετο εἰς τὸ ἀπολεσθέν. 


667. Μαθήματα ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ. Εἰς συμπλήρωσιν τοῦ ἔρ- 
γου, περὶ τοῦ ὁποίου ἔγινε λόγος εἷς τὴν προηγουµένην παράγραφον, ό 
Εωίει ἑσκέφθη νὰ κάµῃ ἀνάλογον ἔκθεσιν τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ, 
τρὶν ἀκόμη δώσῃ εἰς τὴν δημοσιότητα τὸ προπγούµενον. Προκύπτει τοῦ- 
το ἀπὸ μίαν ἐπιστολήν του πρὸς τὸν ἵαμτασμε (2 Ὀκτωβρίου 1793)’ ἀπὸ 
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ἄλλην δὲ ἀπευθυνομένην εἰς τὸν Ο5ἱ4θασ (Γ7 Δεκσμβρίου 1761] προκύπτει 
ὅτι τὸ ἔργον ἠτο ἤδη ἔτόιμον. Παρά ταῦτα ἐδέησε νά καρέλθουν ἄλλα 5 
ἔτη προτοῦ ἴδῃ τὸ φῶς τῆς δηµασιότητος ὁ [ Τόμος τῶν Γποωίσηες αἱ. 
εω περι Ἡ. 

Ὁ Ευιες τότε ἦτο ἐντελῶς τυφλός καὶ διὰ τοῦτο ἐκιβάλλεται εἰς τοὺς 
ἀναγνώστας νἁ κρίνουν μὲ τήν µεγίστην ἐπιείκειαν τὰς ἀνακριβείας καὶ τὰ 
σφάλματα ποὺ ἁκαντῶνται ἐκεῖ, χωρἰς νά δύνανται ν᾿ ἀποδοθοῦν εἰς τόν 
τυπογρἀφὀν. 

Διά τὸν Εωιετ ὁ ὁλοκληρωτικὸς λογισμὸς ἔχει ὡς σκοκὸν νὰ ἐξαγάγη 
ἐκ μιᾶς σχέσεως μεταξύ ἀπειροσιτῶν στοιχείων µίαν ἄλλην ἰσχύουσαν 
μεταξύ πεπερασμένων ποσοτήτων. Διά τοῦτο ἡ τρᾶξις τῆς ὁλοκληρώσειωος 
ἔχει πρὸς τὴν διαφόρισιν τὴν ἰδίαν θέσιν ποὺ ἔχει ἡ ἀφαίρεσις ἐν σχέσει 
μὲ τὴν πρόσθεσιν, ἡ διαίρεσις ἐν σχέσει μὲ τὸν κολλαπλασιασμόν, κλα. 
Αὐτὸς εἶναι ὁ τρόκος ποὺ ἔβλεπαν τά πράγµατα ἐπί ἕνα περίπου αἰῶνα, 
τουτέστι μέχρι τῆς ἡμέρας κατά τὴν ὁκοίαν ἐσκέφθησαν ὅτι ἧτο ἀνάγκη 
ν΄ ἀποδεικνύεται ἐκ τῶν προτέρων ἡ ὕπαρξις τῶν ζητουμένων ἐκφράσεων. 

Κατά τὸν Ενλετ ὁ ὁλοκληρωτικὸς λογισμὸς περιλαμβάνει δύο μεγάλα 
τμήματα, ἕνα σχετικὸν μὲ τὴν ὁλοκλήρωσιν τῶν διαφορικῶν ἐκφράσεων 
καὶ ἄλλο σχετικὸν μὲ τὴν ὁλοκλήρωσιν τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων. Μό- 
λις εἶναι ἀνάγκη νά σημειώσωμεν ὅτι πρόκειται περὶ διαιρέσεως ἐπιβαλ- 
λοµένης ὑπὸ τῆς λογικῆς καὶ ἡ ὁποία διά τοῦτο ἠκολουθήθη γενικῶς ὑπὸ 
τῶν µεταγενεστέρων. 

Ὅπως Ὑίνεται ἀκόμη σήµερον, ὁ- Εωίει πραγματεύεται διαδοχικῶς 
τὴν ὁλοκλήρωσιν τῶν ρητῶν καὶ ἀρρήτων συναρτήσεων διὰ νὰ περάσῃ 
κατύπιν διαδοχικῶς εἰς ὁλοκληρώσεις ὅπου εἰσέρχονται συναρτήσεις ἐκ- 
βετικαί, λόγαριθµικαί καὶ κυκλικαὶ, Καθῆκον ἔχομεν νά σημειώσωμεν ὅτι, 
ὡς πρὸς τὰ διαφορικἡ διώνυµα, ὁ Εωίετ προσδιορίζει πράγματι ὅλας τὰς 
περιπτώσεις ὁλοκληρωσιμότητος---ὅτι δὲν παρέλειψε καµµίαν ἀπεδείχθη 
(ϐ 149] μετὰ ἕνα αἰῶνα---καί ὅτι τῆς ὁλοκληρώσεως δίδει νέας καὶ σηµαν- 
τικὰς ἐφαρμογὰς εἰς τὰς σειράς. 

Κατὰ τὴν διεξαγωγἠν τῶν ἐφαρμογῶν τούτων ἐνέπεσεν εἰς τὸ περ- 
βατικόν : ͵ 

κ 


ια κ ι 
ποὺ λέγεται σήμερον λογαριθμµικὀν ὁλοκλήρωμα, ᾽Ακολουθοῦν ἑνδιαφέ- 


5 Ὁ καθαρὸς χωρισμός τῶν δύο λογιομῶν, υἱοθετηθεὶς ὑπὸ τοῦ Ἐωλες, ἀπανιᾶται καὶ 
εἰς τοὺς περισσοτέρους µεταγενεστέρους συγγραφεῖς Ἐναντίον τοῦ χαρισµοῦ τούτον 
ἀντοτάχθη ---χρὶς βεβαίως νά γίνη πολέμιος τοῦ µεγάλσυ µαθηματικοῦ τῆς Βασιλείας --- 
ὁ Ὑίησπεο Βκζί, ὅπως ειστοποιεῖται ἀπὸ ἐκιστολήν δημοσιμωθεσαν ὐ ΙΤΤά εἰς τὴν 
«Ἑολλογήν Καλογερᾶ». 


126 Ἱστορία εὢν Μαθηματικῶν 


ῥρόουσαι θεωρίαι ἐπὶ τοῦ λογισμοῦ τῶν ὠρισμένων ὁλοκληρωμάτων καὶ ἐπὶ 
τῆς ἀναπτύροως εἰς γινόμενα ἀπείρου πλήθους παραγόντων. 

Μεταβαίνοντες τώρα εἰς τὸν Ἡ Τόμον, ποὺ εἶναι ἀφιερωμένος εἰς τὰς 
διαφορικὰς ἐξισώσεις, ὁ μαθηματικός µας ἐκθέτει τὰς µεθύδους ὀλοκλη- 
ῥώσεως αἵ ὁκοῖαι ἔγιναν ἕκτοτε κλασσικαί: χῶρισμὸς μεταβλητῶν μὲ εἰ- 
δικἠν µνείαν τῶν ὁμογενῶν ἐξισώσεων, τῶν γραμμικῶν τοῦ Εἰσαη, Βεν- 
αεἱ κλπ.' ὁλοκληρωτικὸς παράγων ἀλλαγὴ μεταβλητῶν κλα,. 

Δέν διέφυγε τοῦ Εως ἡ ὕκαρξις ἰδιαζουσῶν λύσεων εἲς τινας διᾶα- 
φορικἁς ἐξισώσεις, ἆλλ᾽ εἰς τὴν ἀνακάλυψιν αὐτὴν εἶχε προηγηθή ὁ Β. 
Ταγ]οι (Μεν. ἵποτεν., Τ15) καὶ ὁ Α.Ο. Οἰαίσααι (Μέπι, ὁς Ρας, 11734), 
Ὅταν καµµία τῶν πκροαναφερθεισῶν μεθόδων δὲν δύναται νὰ ὁδηγήση 
εἰς τὴν ὁλοκλήρωσιν, ὁ Ευ]ει προστρέχει εἷς τὰ ἀνακτύγματα διὰ σειρῶν 
καὶ συχνά φθάνει εἰς ἀναδρομικοὺς τύπους καταλληλοτάτους διά τὸν ὄπο- 
λογισμὸν τῶν σχετικῶν συντελεστῶν, Πρὸς τιμήν του σημειοῦται ὅτι 
ὅλαιταί σειραὶ τὰς ὁποίας ἀνεκάλυψεν εἶναι συγκλίνουσαι, τοὐλάχιστον 
διὰ µερικὰς τιµάς τῆς µεταβλητῆς. Σειρῶν πάντοτε ἀποκλινουσῶν δὲν ᾱ- 
παντῶνται παρἀαδείγµατα εἰς τὸ ἔργον τοῦ Εσίες, 

Διά νὰ δείξῃη ὅτι ἑνίοτε δὲν ἔχομεν συμφέρον νά καταφύγωµεν εἰς χω- 
ῥισμὸν τῶν μεταβλητῶν, ὁ Εωίεγ ἀνακαράγει τὰς ἐρεύνας του (8 5531) ἐπὶ 
τῶν κυκλικῶν καὶ ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων καὶ δὲν παραλείπει νὰ δώση 
παραδείγµατα προσεγγιστικῶν ὁλοκληρώσεων. Ὅτι ὑπάρχουν καὶ ἄλλοι 
τρόποι ποὺ ὁδηγοῦν εἰς τὴν ὁλοκλήρωσιν εἰδικῶν μορφῶν διαφορικῶν 
ἐξισώσεων, ἀποδεικνύει ὁ ἴδιος ἐπὶ πλήθους ἀκρως ἐνδιαφερόντων παρα- 
δειγμάτων, Μετα[μίνει κατόπιν εἰς εὰς διαφορικὰς ἐδισώσεις τάξεως ἢ 
βαθμοῦ ἀνωτέρου τοῦ πρώτου. Σημειώνομεν ἰδιαιτέρως τὰς ἐρεύνας του 
ἐπὶ τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων τῆς μορφής: 


κ (α4- Όκα) ν ἀγ -- χ(ς - εκ’ }αγ ὁκ -- ({ ή ιν) Υ- ἀχὶ -- 0, 


αἱ ὁποῖαι ὑκῆρξαν κίνητρον πολλῶν µεταγενεστέρων ἐργασιῶν. Ὁ Εωες 
πραγματεύεται διὰ μακρῶν περὶ τῶν γραμμικῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων, 
ὁμογενῶν ἢ μὴ καί, μὲ µίαν θαρραλέαν διάβασιν εἰς τὸ ὅριον, φθάνει εἰς 
τὴν περίπτωσιν ἀπείρου τάξεως, προλαμβάνων τοιουτοτρύπως µίαν κα- 
τηγορίαν ἐρευνῶν, εἰς τὴν ὁποίαν διαπρέπουν μερικοί ἐρουνηταί τῶν ἡμε» 
ῥῶν µας, 

Ὁ Τόμος ΠΙ τοῦ μεγάλου εὐληριανοῦ ἔργου πραγματεύεται τὴν θεω- 
ρίαν καὶ τὴν ὁλοκλήρωσιν τῶν ἐξισώσπων μὲ μερικὰς παραγώγους, ᾿Αρχί- 
ζει μὲ τὴν θεώρησιν τῶν ἐξισώσεων τῆς μορφῆς Ράκ/- Οὰγ/-ΚάΣ--0 εἰς 
τὴν ὑπόθεσιν καβ᾽ ἣν αὗται προέρχονται ἐκ διαφορίσπων ἄλλων τῆς µορ- 
φῆς ἤχιν,2)--ὂ καὶ περιέχει τεχνάσματα καὶ τύπους πολὺ γνωστοὺς σήµε- 
ρον εἰς ὅσους ἔχουν οἰκειότητα μέ τὰ ἔργα τοῦ Ῥορίας Ις 


ρση Ειίει μὲ 


Εἰς µερικὰς σελίδας ἀφορώσας διαφορικάς ἐξισώσεις μὲ μερικάς πα- 
ραγώγους δευτέρας τάξεως, ἀποδεικνύει ἐν συνεχείᾳ πόσον καθαρά εἶδε 
τὴν θεμελιώδη διαφορἀν, ἢἤ ὁποία ὑπάρχει μεταξύ ἐκείνων τοῦ ἑλλειπτν. 
κοῦ τυπου καὶ ἐκείνων τοῦ ὑκερβολικοῦ τύπου. Ὁ μαθηματικός µας ὠθεῖται 
τέλος εἰς τὸ πεδίον τῶν ἐξισώσεων μὲ µερικάς παραγώγους καὶ τρεῖς ἠνεξ- 
αρτήτους µεταβλητάς, ἀλλὰ τῆς σχετικῆς θεωρίας χαράσσει µόνον τὰς 
πρώτας γραμμάς. Τὸ ἔργον κλείει (ἐκφραζόμεθα τοιουτατρόπως διότι ὁ ἰν 
Τόμος δὲν εἶναι παρά µία συλλογὴ ὑπομνημάτων εὐρεθέντων μεταξὺ τῶν 
καταλοίπων του καὶ δηµοσιρυθέντων µετά θάνατον) μὲ τὸν λσγισμὸν τῶν 
μεταβολιῶν, Εἰς τρόπον ὥστε δυνάμεθα νἁ εἴπωμεν εὐλόγως ὅτι τίκοτε 
δὲν λείπει ἀπὸ ὅσα ἀπετέλουν τὴν ἀπειροστικὴν ἀνάλυσιν, δύοντος τοῦ 
ΧΥΗΙ αἰῶνος. 


Ἐτοιχειώδης " εωµετρία καὶ Τρεγώὠνοµετρία 


568. Ὁ γνωρίζων τὴν θαυμάστὴν ἀναλυτικὴν δεξιστεχνίαν τοῦ Ει- 
κ θά ἠδύνατο ἴσως νά φαντασθῇ ὅτι ὁ µέγας ἐκεῖνος πρωταθλητής τῆς 
ἀναλώσεως ἑστερεῖτο διαθέσοωας καὶ κλίσεως πρὸς τὴν καθαρὰν γεωμς- 
τρικὴν ἔρευναν,Ἡ ἐδέτασις ὅμως τῶν Έργων του ἀποδεικνύει ὅτι µία τοιαύτη 
ἐνδεχομένη σκέψις εἶναι τελείως ἑατερημένη βάσεως, καὶ θά τὸ πιστο- 
ποιήσωµεν ἁρκούμενοι εἰς τὴν ἀναγραφὴν μερικῶν µόνον ἐκ τῶν ἅλη- 
θειῶν διὰ τῶν ὁποίων ἐπλούτισς τὴν ἐπιστήμην τοῦ διαστήματος, 

Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ή αχέαις : 

Ες Α0Ό10Α -ΒΡ--ΑΗ. συ -- ὐ, 


ἡ ὁποία ὑφίσταται μεταξὺ 4 σημείων εὐθείας καὶ τῆς ὁκοίας εἶναι γνωστὴ 
ἡ ἐφαρμογὴ εἰς τὴν θρωρίαν τῶν διπλῶν λόγων τετράδος σημείων (Ν.ς. 
Ρ., Τ. 1, Ε147). Ἐπί πλέον εἰς µίαν ἐπιστολήν του πρὸς τὸν Οοἰόάθαςὴ (25 
Φεβρουαρίου 1145) εὑρίσκεται ἡ σχέσις : 

αἳ -- ἳ -- οἳ -ἰ- ἂξ --- οἳ -- (Ἠ -- ἀπιῖ, 


ἡ ὑποία ὑφίσταται μεταξὺ τῶν πλεουρῶν α,Όιςά ἐπιπέδου τετραπλεύρου,, 
τῶν διαγωνίων του ε,Γ καὶ τῆς εὐθείας πι ποὺ συνδέει τὰ µέσα σηµεῖα τῶν 
τελευταίων, ἔτι δὲ ἡ ἐξίσωσις ἡ συνδέουσα τὰ µήκη τῶν ὁ τμημάτων ποὺ 
συνδέουν κατὰ ζεύγη 4 σημεῖα τυχόντα τοῦ ἐπιπέδου, Πρῶτος παβετήρη- 
σεν (Ν...Ρ., Τ. ΧΙ, 1765] ὅτι τὸ ὀρθόκεντρον ἑνὸς τριγώνου, τὸ βαρύκεν- 
τρον καὶ τὸ κέντρον τοῦ περιγεγραμµένου κύκλου κεῖνται ἐπ' εὐθείας, ἡ 
ὁποία καὶ ὀνομάζεται δικαίως αεὐθεῖα τοῦ Εωιενο, 

᾽Απέδειᾶς (Ν.Α.Ρ., Τ. ΙΧ, 791) τὴν ὕκαρξιν τοῦ κέντρου ὁμοιότητας 
δύο ὁμοίων σχημάτων ἐπιπέδων καὶ στερεῶν. Εἰς αὐτὸν ὀφείλονται ἐπί- 


ρση Ειίει μὲ 


Εἰς µερικὰς σελίδας ἀφορώσας διαφορικάς ἐξισώσεις μὲ μερικάς πα- 
ραγώγους δευτέρας τάξεως, ἀποδεικνύει ἐν συνεχείᾳ πόσον καθαρά εἶδε 
τὴν θεμελιώδη διαφορἀν, ἢἤ ὁποία ὑπάρχει μεταξύ ἐκείνων τοῦ ἑλλειπτν. 
κοῦ τυπου καὶ ἐκείνων τοῦ ὑκερβολικοῦ τύπου. Ὁ μαθηματικός µας ὠθεῖται 
τέλος εἰς τὸ πεδίον τῶν ἐξισώσεων μὲ µερικάς παραγώγους καὶ τρεῖς ἠνεξ- 
αρτήτους µεταβλητάς, ἀλλὰ τῆς σχετικῆς θεωρίας χαράσσει µόνον τὰς 
πρώτας γραμμάς. Τὸ ἔργον κλείει (ἐκφραζόμεθα τοιουτατρόπως διότι ὁ ἰν 
Τόμος δὲν εἶναι παρά µία συλλογὴ ὑπομνημάτων εὐρεθέντων μεταξὺ τῶν 
καταλοίπων του καὶ δηµοσιρυθέντων µετά θάνατον) μὲ τὸν λσγισμὸν τῶν 
μεταβολιῶν, Εἰς τρόπον ὥστε δυνάμεθα νἁ εἴπωμεν εὐλόγως ὅτι τίκοτε 
δὲν λείπει ἀπὸ ὅσα ἀπετέλουν τὴν ἀπειροστικὴν ἀνάλυσιν, δύοντος τοῦ 
ΧΥΗΙ αἰῶνος. 


Ἐτοιχειώδης " εωµετρία καὶ Τρεγώὠνοµετρία 


568. Ὁ γνωρίζων τὴν θαυμάστὴν ἀναλυτικὴν δεξιστεχνίαν τοῦ Ει- 
κ θά ἠδύνατο ἴσως νά φαντασθῇ ὅτι ὁ µέγας ἐκεῖνος πρωταθλητής τῆς 
ἀναλώσεως ἑστερεῖτο διαθέσοωας καὶ κλίσεως πρὸς τὴν καθαρὰν γεωμς- 
τρικὴν ἔρευναν,Ἡ ἐδέτασις ὅμως τῶν Έργων του ἀποδεικνύει ὅτι µία τοιαύτη 
ἐνδεχομένη σκέψις εἶναι τελείως ἑατερημένη βάσεως, καὶ θά τὸ πιστο- 
ποιήσωµεν ἁρκούμενοι εἰς τὴν ἀναγραφὴν μερικῶν µόνον ἐκ τῶν ἅλη- 
θειῶν διὰ τῶν ὁποίων ἐπλούτισς τὴν ἐπιστήμην τοῦ διαστήματος, 

Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ή αχέαις : 

Ες Α0Ό10Α -ΒΡ--ΑΗ. συ -- ὐ, 


ἡ ὁποία ὑφίσταται μεταξὺ 4 σημείων εὐθείας καὶ τῆς ὁκοίας εἶναι γνωστὴ 
ἡ ἐφαρμογὴ εἰς τὴν θρωρίαν τῶν διπλῶν λόγων τετράδος σημείων (Ν.ς. 
Ρ., Τ. 1, Ε147). Ἐπί πλέον εἰς µίαν ἐπιστολήν του πρὸς τὸν Οοἰόάθαςὴ (25 
Φεβρουαρίου 1145) εὑρίσκεται ἡ σχέσις : 

αἳ -- ἳ -- οἳ -ἰ- ἂξ --- οἳ -- (Ἠ -- ἀπιῖ, 


ἡ ὑποία ὑφίσταται μεταξὺ τῶν πλεουρῶν α,Όιςά ἐπιπέδου τετραπλεύρου,, 
τῶν διαγωνίων του ε,Γ καὶ τῆς εὐθείας πι ποὺ συνδέει τὰ µέσα σηµεῖα τῶν 
τελευταίων, ἔτι δὲ ἡ ἐξίσωσις ἡ συνδέουσα τὰ µήκη τῶν ὁ τμημάτων ποὺ 
συνδέουν κατὰ ζεύγη 4 σημεῖα τυχόντα τοῦ ἐπιπέδου, Πρῶτος παβετήρη- 
σεν (Ν...Ρ., Τ. ΧΙ, 1765] ὅτι τὸ ὀρθόκεντρον ἑνὸς τριγώνου, τὸ βαρύκεν- 
τρον καὶ τὸ κέντρον τοῦ περιγεγραμµένου κύκλου κεῖνται ἐπ' εὐθείας, ἡ 
ὁποία καὶ ὀνομάζεται δικαίως αεὐθεῖα τοῦ Εωιενο, 

᾽Απέδειᾶς (Ν.Α.Ρ., Τ. ΙΧ, 791) τὴν ὕκαρξιν τοῦ κέντρου ὁμοιότητας 
δύο ὁμοίων σχημάτων ἐπιπέδων καὶ στερεῶν. Εἰς αὐτὸν ὀφείλονται ἐπί- 


28 Ἱστορία τῶν Ἰαθηματικῶν 


σης κομψαί κατασκεναὶ τῶν προβλημάτων: νά κατασκευασθῇ τρίγωνον 
ἐγγεγραμμένὸν εἷς κύκλον κατὰ τοιοῦτον τρόπον, αἱ πλευραί του νά 
διέρχωνται διὰ δεδοµένων σημείων (Α.Α.Ρ., Τ. ΙΝ, 1780} νά διαιρεθῇ τρί- 
γωνον εἰς 4 ἰσοδύναμα µέρη διὰ δύο εὐθειῶν ἐπ ἀλλήλας καθέτων (Μ. 
Α.Ρ., Τ. μα 1403). Ἔδωσεν ἐπίσης µίαν ἀξιόλόγον προσεγγιστικἡἠν κατα- 
σκευἠν διὰ τὴν διαίρεσιν ἑνὸς τόξου εἰς ἴσα µέρη (Όρετα ροδίµπια) καὶ 
ἠσχολήθη, ἀκόμη (ἐπιστολήὴ πρὸς Οοἱά]καοίι, 4 Σεπτεμβρίου [751] μὲ τὸ ζἡ- 
τηµα τοῦ προσδιορισμοῦ τοῦ πλήθους τῶν τρόκων μὲ τοὺς ὁποίους δοθὲν 
κολύγωνον δύναται ν΄ ἀναλυθῇ εἰς τρίγωνα µέσῳ διαγωνίων. 
Προχωροῦντες εἰς τὴν στερεοµετρίαν ϐ᾽ ἀναφέρωμεν τὴν ὑπ αὐτοῦ 
εὑρεθεῖσαν ἔκφρασιν τοῦ ὄγκου τετραέδρου συναρτήσει τῶν ἀκμῶν του 
καὶ--ὅπερ εἶναι πολύ σημαντικώτερον--τὴν ἀνακάλυψιν (ἐπιστολὴ πρὸς 
Οοἱάδαςα, |4 Νοεμβρίου 1750 Ν.0.Ρ., Τ. ΤΝ, 152) τοῦ τύπου: 


ΕΙ. Υ --5-- 2 


ποὺ συνδέει τὰς ἔδρας (Ε)}, τὰς κορυφάς (Υ) καὶ τὰς ἀκμὰς (5) ἑνὸς κοινοῦ 
πολωέδρου. ᾽Αγνοῶν τὰς σχετικάς ἐργασίας τοῦ Ὠεπεπτίες (Τόμος Η, ἃ 
350), ὁ Ἐυίες ἐπιστοποίησε πρῶτον τὴν ἀλήθειαν ἐμπειρικῶς, ἔδωσε δὲ 
κατόπιν ἱκανοποιητικὴν ἀπόδειξιν αὐτῆς. 

"λλλαι ἔρευναι τοκολογικῆς φύσεως οὐχί εἰς τὸν χῶρον, ἀλλ᾽ εἰς τὸ 
ἐπίπεδον, τὸν ὠδήγησαν, τέλος, εἰς τὸ ν΄ ἁπαντήσῃ ἀποφατικῶς (60.Α.Ρ., 
τ. ΝΗΙ, 17116) εἰς τὸ ἀκόλουθον πρόβλημα: Ὁ ποταμὸς Ρρεεεί διασχίόσι 
τὴν πόλιν τῆς Γερμανίας Κδπίρεῦεις σχηµατίζων ἐκεῖ µίαν νῆσον (βλ. 
Σχ. 2). Ἡ νῆσος συνδέεται μὲ τὴν στερεάν µέσῳ πέντο γεφυρῶν, "λλλαι 


μενα, 


δύο γέφυραι ζευγνύουν ἁπκλῶς τὸν ποταµόν. Εἶναι δυνατὸν νὰ διέλθωµεν 
διαδοχικῶς ἀπὸ ὅλας αὐτὰς τὰς γεφύρας, χωρὶς νά διαβῶμεν ἀπὸ καμµίαν 
δύο φοράς, 


Γ ευπδιεγά Εμίογ 9 


Αί ακίέψεις τὰς ὁποίας ἕκαμεν ἐπὶ τοῦ ζητήματος τούτου εἶναι τόσον 
πρωτότυποι καὶ σηµαντικαί, ὥστε ἀπὸ αὐτάς ἔλαβε γένεσιν ἕνας νέος κλάἁ- 
δος τῶν μαθηματικῶν, ἡ Τοπολογία. Λί σχετικαἰ µελέται του μᾶς δίδουν 
τὴν εὐκαιρίαν νά σημειώσωμεν ὅτι εἰς ἐπιστολήν του πρὸς τὸν Οοἰάδαςι 
(16 ᾿Απριλίου 1157) ἐδίδαξεν ἐπίσης τὸν τρόπον µετακινήσεως τοῦ «ὐλό- 
γσυν ἑπάνω εἰς τὸν πίνακα τοῦ ζατρικίου οὕτως, ὥστε νά καταλάβη ὅνα- 
δοχικῶς καὶ µίαν µόνον φοράν ὅλας τὰς κυψέλας τοῦ πίνακος. Τὴν μέθο- 
δόν του ἐξέθεσεν εἰς µίαν ἐργασίαν του δημµοσιευθεῖσαν εἰς τὸν Τ. ΧΥ 
1159] τῶν Χρονικῶν τῆς ᾿Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου καὶ προεκάλεσε σκου- 
δαίας µελέτας ἐκ µέρους ἑνὸς γάλλου γεωμέτρου, περὶ τοῦ ὁποίου θὰ ὁμι- 
λήσωμεν εἰς τὸ ἑκόμενον Κεφάλαιον, τοῦ Ὑαπόεπτποπάς (Μέπ. Λο, Ρα- 
εἰ, 171). 


568, "Όσον ἀφορῇ τὴν τριγωνοµετρίαν τὸ ἐργον τοῦ Ειὶες ὑπῆρξε 
τόσον σηµαντικόν, ὥστε εἲς τὴν θεωρίαν τῶν κυκλικῶν συναρτήσκων ὅι- 
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Π, ὃ 120), ἔφθασεν εἷς τὰς ἀκολούθους ἀξιολύγους σχέσεις : 


4 π Ι π ! κ 
τοπ ο ο σα 
ανω μες δες... 
ῥ 2 2 . 4 
κπὶ εἰς τὴν 
.μ2φ -«συΥφ. συν-"-. συν -ἵ-..., 
29 2 5 


ἢ ὁποία διὰ φ--π/4 ταυτίζεται πρὸς ἐκείνην ποὺ ἀνεκάλυψεν ὁ Ὑγε (Τό- 
µος Ἡ, ὃ 282). 
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Ἔξ ἴσου σηµαντικαί εἶναι αἱ συμβολαί του εἷς τὴν αφαιρικἠν τριγω- 
νοµετρίαν, κλάδον εἰς τὸν ὁποῖον ἀφιέρωσε δύᾳ θεμελιώδεις ἐργασίας 
(0. Ρ. Τ. ΠΗ., Α.Α. Ρ., Τ. 1. ΙΤΤ1). Εἰς τἦν κρώτην ὁ Εωίει ἀνεχώρησεν 
ἀπὸ τὸ γεγονός, ὅτι ἐπί τῆς σφαίρας αἱ γεωδαισιακαὶ γραμμαὶ εἶναι αἱ πε. 
Ριφέρειαι µεγίστων κύκλων αὐτῆς, ὀφήρμοσε δὲ ἐν συνεχείᾳ τὴν Βρωρίαν 
τῶν µεγίστων καὶ ἑλαχίστων. Τοιουτοτρύκως εὗρε τὰς δέκα σχέσεις µετα- 
δὺ τῶν στοιχείων ὑνὸς ὀρθογωνίου σφαιρικοῦ τριγώνου (κανόνες τοῦ Νέ- 
περ, Τόμος Η, ὃ 24), τὰς ὁποίας κατόπιν ἐπεξέτεινεν εἰς τυχόντα ασφαιρι- 
κά τρίγωνα διὰ νά λάβῃ τὰς γνωστάς µας σχέσεις: 

λα ΠΡ ἩΥ 
ημΑ ἩΠμΕΒ πμΓ 
συν ΓημΑ ημΒημ}γ--συν Α συν Β 
ηµ α εφ Γ---ημ Β εφ Υ -- συν α συν Β εφ γ 
καὶ τὰς ἀναλόγους των, αἴἵ ὁποῖαι ἔτυχον ὑπὸ τοῦ ἰδίου ἐπιδεξίας ἐκμεταλ- 
λεύσεως πρὸς ἐπίλυσιν τῶν σφαιρικῶν τριγώνων. 

Αργότερα ἀντελήφθη ὅτι ἡ προσπάθεια θεμελιώσεως ἑνὺς κεφα- 
Μαίου τῶν στοιχειωδῶν μαθηματικῶν ἐπί ἀρχῶν αἴ ὁποῖαι ἠνήκόυν εἲς 
την ἀπειροστικὴν ἀνάλωσιν δὲν ἦτο ἀπὸ διδακτικῆς ἀπόψειας ἐποφελής 
καὶ σκύπιµος' εἰς δευτέραν λοιπόν ἐργασίαν του ἀπέδειξε πῶς ἠτο δυνα- 
τὸν νά λάβωμεν τὰ αὐτὰ ἐξαγόμενα ἀνατρέχοντες εἰς τὸ τρίεδρον τὸ ἔπι- 
βαΐνον τοῦ ἐξεταζομένου σφαιρικοῦ τριγώνου. Εξ αὐτοῦ προῇῆλθεν ἕνα 
θαυμάσιον ἔργον, τὸ πρῶτον ὅπου ἐκ τριῶν θεμελιωδῶν σχέσεων μεταξύ 
τῶν στοιχείων ἑνὸς τυχόντος σφαιρικοῦ τριγώνου, λαμβανομµένων κατ 
εὐθεῖαν ἐκ τοῦ σχήματος, ἐξάγεται ὅλον ἐκεῖνο τὸ σύστημα τῶν σχέσεων 
ποὺ ἁπαντῶνται σήμερον εἰς οἰονδήποτε ἐγχειρίδιον σφαιρικῆς τριγώνο- 
µετρίας. Είναι ἕνα κείµενον εἰς τὸ ὁποῖον ὁ Επίετ, ἴσως περισσύτερον 
οἰουδήποτε ἄλλου ἔργου του, προσήγγιας τὸν βαθμόν ἐκεῖνον τῆς µορ- 
φολογικῆς τελπιότητος, τὸν ὁποῖον δύναται εὐλόγως νὰ φιλοδοξῇ πᾶν 
ἔργον ἀνθρώπινον. 

Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ἀκόμη ἡ ἀκόλουθος κοµψἠ ἔκφρασις τοῦ ὄγκου 
τετραέδρου τοῦ ὁποίου τρεῖς συντρέχουσαι εἷς µίαν κορυφἠν ἀκμαί ἔχουν 
μήκη ᾱ, ὃ, ς καὶ σχηματίζουν µεταξύ των γωνίας ϱ, 4, 

αἲς 


Υ-«ὡᾱ-- 


ο Ἠομ τημίτ--ϱ)- ἡμίτ--φ)-ημίτ--Π, 


ὅπου ε-- ... . ὡς ἐπίσης καὶ αἱ ἀκόλουθοι, χρήσιμοι εἰς τὸν ύπολο- 


γισμὸν τῆς σφαιρικῆς ὑπεροχῆς Ε ἑνός αφαιρικοῦ τριγώνου μὲ κλευρὰς 
.α, ὃ,ς. 
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καὶ αἱ ὁποῖαι δὲν ἑβράδυνον νά γίνουν κλασσικαἰ. 


᾽Αναλυτικὴ γεωμετρία καὶ ἀπειροστικὴ γεωμετρία 


500. Μέ τὸν Τόμον Π τοῦ ἔργουτου [πίτοδυσο ἐπ Απαϊγσίη [η[]ηΐιο- 
τω ὁ Ευίες ἤσκησεν ἐπί τῆς διαδόσεως καὶ τελειοποιήσεως τῆς καρτε- 
σιανῆς µεβόδου ἐπίδρασιν οὐχῖ µικροτέρας σπουδαιότήτος ἀκὸ ἑκείνην 
ποὺ ἤσκησεν εἰς τὸν τοµέα τῆς τριγωνοµετρίας. Εἰς τὸν περὶ οὗ ὁ λάγος 
Τόμον ἔμεινε σταθερὸς εἰς τὸν προταθέντα σκοπόν του νά µὴ κάµη χρῆ- 
σιν παραγώγων καὶ ὁλοκληρωμάτων. Σκοπός του πράγματι ᾖτο, προκει- 
µένου περὶ γεωμετρίας τοῦ ἐπιπέδου, νὰ δείξη πῶς σκουδάζονται αἱ καµ- 
πύλαι µέσῳ τῶν ἐξισώσεών των, πεπλεγµένων ἣ παραμετρικῶν, Τά σημεῖα 
δὲν θεωροῦνται ἐδῶ μεμονωμένως, ἀλλ᾽ ὡς ἀποτελοῦντα αυνεχεῖς σηµειο- 
σειράς, διό καὶ ἀποκλείονται ὑπὸ τοῦ ΕυίεΓ προβλήματα σκοπὀν έχοντα 
τὸν προσδιορισμόν γωνιῶν καὶ ἀποστάσεων, ποὺ ἁποτελοῦν σήμερον ἄνα- 
πόσχαστον µέρος παντὸς ἐγχέιριδίου ἀναλυτικῆς γεωμετρίας. Οὔτε τῆς 
ἀποστάστως δύο σημείων διδάσκεται ἡ γενική ἔκφρασις, ἀλλ ἐξάγεται 
εἰς τὰς µερικάς της περιπτώσεις ὑπὸ τὸ πυθαγόρειον θεώρημα. Εἰς ἀντι- 
στάθµισιν ὅμως ἀπαντῶνται ἐκεῖ ἐκτεθειμέναι μὲ ἀκρίβειαν καὶ διαύγειαν 
οἵ συµβατικοἱ κανόνες σηµάνσεως τῶν καρτοσιανῶν συντεταγμένων, ὁρ- 
θογωνίων ἢ πλαγιογωνίων. Τοιουτοτρόπως οἳ τύποι ἀλλαγῆς αυντετα- 
γμένων ἀπέκτησαν πλέον ὅλην των τὴν Τενικύτητα. Ἐκ τούτων ὀξάγει 
δύο σημαντικά πορίσματα, ῆτοι, ὅτι αἱ συντεταγµέναι ἑνὸς σημείου εἷ- 
ναι μεγέθη τῆς αὐτῆς φύσεως (πρᾶγμα τὸ ὁποῖον εἶχε διαφύγει τῆς ἄντι- 
λήντως τοῦ Ώεκατιςς κοὶ τῶν ἀμίσων διαδόχων του) καὶ ὅτι αἱ εὐθεῖαι 
τοῦ ἐπιπέδονυ παριστάνονται ὑπὸ γραμμικῶν ἐξισώσεων. 

᾽Απὸ τὸ οὐσιῶδες αὐτὸ συμπέρασμα ὁ Ευίει κατανοεῖ τὴν γρωµετρι- 
κὴἠν σηµασίαν τοῦ βαθμο ῦ (ἄλλως, τῆς τάξεως] τῆς καρτεσιανῆς 
ἐδισώσειως τῆς παριστώσης µίαν ἀλγεβρικὴν καμπύλην ", καὶ συλλαμβά- 


” Στεπκῶς μὲ τὸ παροκτηρηστικὀν αὐτὸ γνώρισμα μιῖς ἐπικέδου καμκύλης σημµειοῦ- 
ται ὅτι ὁ Εωες δὲν φαίνεται νὰ ἐπρόύσεξε τὸ γεγονός ὅτι ἡ τάδις μιᾶς καμπύλης δὲν ὑν- 
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δὲν θεωροῦνται ἐδῶ μεμονωμένως, ἀλλ᾽ ὡς ἀποτελοῦντα αυνεχεῖς σηµειο- 
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πόσχαστον µέρος παντὸς ἐγχέιριδίου ἀναλυτικῆς γεωμετρίας. Οὔτε τῆς 
ἀποστάστως δύο σημείων διδάσκεται ἡ γενική ἔκφρασις, ἀλλ ἐξάγεται 
εἰς τὰς µερικάς της περιπτώσεις ὑπὸ τὸ πυθαγόρειον θεώρημα. Εἰς ἀντι- 
στάθµισιν ὅμως ἀπαντῶνται ἐκεῖ ἐκτεθειμέναι μὲ ἀκρίβειαν καὶ διαύγειαν 
οἵ συµβατικοἱ κανόνες σηµάνσεως τῶν καρτοσιανῶν συντεταγμένων, ὁρ- 
θογωνίων ἢ πλαγιογωνίων. Τοιουτοτρόπως οἳ τύποι ἀλλαγῆς αυντετα- 
γμένων ἀπέκτησαν πλέον ὅλην των τὴν Τενικύτητα. Ἐκ τούτων ὀξάγει 
δύο σημαντικά πορίσματα, ῆτοι, ὅτι αἱ συντεταγµέναι ἑνὸς σημείου εἷ- 
ναι μεγέθη τῆς αὐτῆς φύσεως (πρᾶγμα τὸ ὁποῖον εἶχε διαφύγει τῆς ἄντι- 
λήντως τοῦ Ώεκατιςς κοὶ τῶν ἀμίσων διαδόχων του) καὶ ὅτι αἱ εὐθεῖαι 
τοῦ ἐπιπέδονυ παριστάνονται ὑπὸ γραμμικῶν ἐξισώσεων. 

᾽Απὸ τὸ οὐσιῶδες αὐτὸ συμπέρασμα ὁ Ευίει κατανοεῖ τὴν γρωµετρι- 
κὴἠν σηµασίαν τοῦ βαθμο ῦ (ἄλλως, τῆς τάξεως] τῆς καρτεσιανῆς 
ἐδισώσειως τῆς παριστώσης µίαν ἀλγεβρικὴν καμπύλην ", καὶ συλλαμβά- 


” Στεπκῶς μὲ τὸ παροκτηρηστικὀν αὐτὸ γνώρισμα μιῖς ἐπικέδου καμκύλης σημµειοῦ- 
ται ὅτι ὁ Εωες δὲν φαίνεται νὰ ἐπρόύσεξε τὸ γεγονός ὅτι ἡ τάδις μιᾶς καμπύλης δὲν ὑν- 
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νει τὴν ἰδέαν τῆς ταζινοµήσεως τῶν ἐν λόγῳ καμπύλων μὲ βάσιν τὸν βα- 
ϐΑμόν των. 

Πρὸς ἁποκατάστασιν τῆς σηµασίας τῆς ἐννοίας τῆς εάδφιος ἢ βαθμοῦ 
μιᾶς καμπύλης, ὁ Εαει ἀποδεικνύει πῶς μὲ αὐτὴν δυνάµεθα ν΄ ἀνακαλύ- 
ψώμεν μερικᾶς ἰδιότητας τῶν ο... καμπύλων, ὅπως εἶναι αχ. τὸ 
πλῆθος τῶν καθοριστικῶν σημείων ἑκάστης. 

Επειδή αἱ γραμμαὶ τοῦ α΄ βαθμοῦ εἶναι γνωσταἰ ἀπὸ τὰ στοιχεῖα τῆς 
γεωμετρίας, ὁ Εωίετ ἀρχίζει τὰς ἐρεύνας του ἀπὸ τῶν δευτεροβαθµίων, 
τῶν ὁποίων ἀπκοκαθιστῇῃ κυρίως τὰς ἰδιότητας τῶν διαµέτρων, τῶν κέντρων 
καὶ τῶν ἀξόνων ἀνάγων τοιουτοτρόκως αὐτάς εἰς τὰς διαφόρους κανονικὰς 
µορφάς, αἱ ὁποῖαι τοῦ παρέχουν τὸ δικαίωµα νὰ συµπεράνη ὅτι αἱ ἓν λό- 
γῷ γεωμετρικαὶ ὀντότητες δὲν εἶναι ἄλλαι ἀπὸ τὰς κωνικάς τοµάς. Μετα- 
βαΐνων κατόπιν εἰς γενικάς διερευνήσεις εὐρίσκει τὴν µέθοδον προαδιο- 
ρισμοῦ τῶν ἀσυμαετώτων εἰς τὰς ἀλγεβρικάς καμπύλας μὲ ἄμεσον ἔφαρ- 
µαγήν εἰς τὰς κωνικάς τοµάς, ᾽Απαντῶνται ἐπίσης στοιχεῖα ἑπαρκὴ πρὸς 
ταξινόµησιν τῶν καμκύλων βαῦμοῦ ἀνωτέρου τοῦ δευτέρου, πράγματι δὲ 
οὗτος ἐπιλαμβάνεται τοῦ ἔργου τούτου διὰ τὰς καμπύλας Άου καὶ 4ου βα- 
θμοῦ καί, μάλιστα χωρὶς νὰ εἰσέλβῃ εἷς ἐκτεγεῖς ἀναπτύξεις, ἀκοδεικνύει 
μὲ διαύγειαν ὅτι ἔχει φέρει τὸν ἀναγνώστην εἰς Εΐσιν νὰ διεξαγάγῃ πλέον 
ὁ ἴδιος διά λαγαριασμόν του µίαν µελέτην ἀνάλογον ἐπὶ οἰασδήποτε ἀλγε- 
βρικῆς καμπύλης, Διά νὰ ἐμβαθύνωμεν εἰς τὴν γνῶσιν μιῶς τοιαύτης καμ- 
πύλης εἶναι σκόπιµος ἡ ἔρευνα τῆς ἐἑφαπτομένης, τῆς καθέτου καὶ τῆς 
καμπυλότητος εἷς ἕκαστον σημεῖον αὐτῆς. Ο Ειῖες δεικνύει πῶς νὰ προσ- 
διορίζωµεν ὅλα αὐτά, χωρὶς νὰ καταφεύγωµεν εἰς τὸν διαφορικὸν λογν- 
σµὀν. "Αλλο ατοιχεῖον πολύτιμὸν διὰ τὴν ἔρευναν τῶν ἀλγεβρικῶν καµ- 
πύλων ἀποτελοῦν αἱ διάµετροι. Ὁ Ευίει διατρίβει Ὁ ἐπ αὐτῶν, λαμβάνων 


ναται κοτὲ νά µεταβληθῃ µεταβαλλομένων τῶν συντελεστῶν τῆς ἐξισώσεώς της. ΔιύΕι 
εἰς ἕνα χωρίον τῶν Όρειε Ροήμπε (Τόμος Ἰ, σ. 12) θεωρεῖ τὴν ἑίσωσιν 

γ- πώς στη 
ἡ ὑποία, ὅπως ὀρθά παρατηρεῖ, εἶναι ου βαθμοῦ καὶ συμμετρική ὡς πρὸς τὸν ἄξονα τῶν 
κ. Προσθέτει ὅμωας ὅτι, ὅταν ποθῃ 5-«ὔ, ἡ καμπύλη τρέπεται ος ἄλλην 4ου βαθμοῦ 

ψὲ --- ΥΣ --- κκ αν αἰκὶ ---αἷκ «0 

μὴ Έχυυσαν πλλον τὴν Μδύτητα εὓς συμμετρίας, ἐν εἰς τὴν εραγµατικότητα ἔχσμεν τότε 
πὁ σύστηµα τῶν δύο καμπύλασν 

μ) ο- ακΥἳ -- ἠακΥ --α κ.α κ 
ποὺ συνιστοῦν ἠκόμη καμπύλην Ἆου βαβμοῦ συµµετρικήν ὡς πρὸς τὸν ἄδονα τῶν κ. 

” Επί τοῦ Βέµατος τούτου ὁ Εωίοι ἀφιέρώσε βραδύερον εἰδισὸν ὑπόμνημα (Μέπι 

Ασκά, ὡς Βεηία, Τ.Ι, 1745], ὅκου ἁπαντῶνται αἱ πρῶται ἔρευναι ἐπὶ τοῦ κατομερισμοῦ τῶν 
ὀξόνων μιᾶς καμπύλης προικισµένης μὲ πολλὰς συμμετρίας. 


Ἐλοπέατά Ειίας 133 


ὡς κίνητρον τὸ Επιπεπο τοῦ Νενίοιμ, Ἡ µελέτη ζητημάτων ἑχόντων 
ὡς σκοπὸν τὴν ἔρευναν καμπύλον μὲ προκαβωρισµένας ἰδιότητας δίδει 
εὐκπιρίαν εἰς τὸν συγγραφέα νἁ δώσῃ νέα δείγματα τῆς πνευµατικῆς του 
Ὑονιμότητος εἰς τὴν ἐπινόησιν τεχνασµάτων, ἐνῷ μὲ τὰς θρωρίας του ἐπὶ 
τῆς ὁμοιότητος καὶ τῆς ὁμογραφίας τῶν καμκύλων προσέφερε πολώτιµα 
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Καθαρῶς καρτεσιανῆς Ὑτύσεως εἶναι περαιτέρω δύο Κεφάλαια τοῦ 
Ιπιεοάυσίίο σχετικὰ μὲ τὰς τομής τῶν καμπύλων καὶ τὴν γραφικήν λύσιν 
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πύλας, ὃ Ευϊςι εὑρίσκει τὴν εὐκαιρίαν νά δώση εἰς τοὺς ἀναγνώστας του 
µίαν ἰδέαν τῆς ὑφῆς σχημάτων παραδόξων, οἷον εἶναι π.χ. τὸ παριστώµε- 
νον ὑπὸ τῆς ἐξισώσεως "; 


γε”, 


καὶ ἐπί πλέον νά καταστήσῃ γνωστήν τὴν φύσιν καὶ τὴν χρησιμότητα 
τῶν πολικῶν συντεταγμένων. 

ἘΕξαντληθείσης τοιουτοτρόπως τῆς ἐπιπέδου γεωμετρίας, ἀφιερώνει 
ὁ Εωει εἰς τὴν γεωμετρίαν τοῦ χώρου ἕνα ἄριστον Παράρτημα, ὅπου 
τίθενται τὰ θεμέλια τῆς ἀναλυτικῆς σπουδῆς τῶν στερεῶν σχημάτων, 
Ἐνῷ ὁ Οαίταπί εἷς ἕνα ἔργον, ποὺ ἐγνωρίσαμεν ἤδη (ὁ 5191, ὑθεώρησεν 
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561. Αί κατὰ πλάτος καὶ βάθος γνώσεις τοῦ Επ]ετ ὅσον ἀφορῇ τὰς 
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Τησιν τοῦ ἐκ πρώτης ὄψεως καραδόξου φαινομένου ὅτι ἑνῷ µία καμπύλη 
βαθμοῦ π ὀρίζεται ἓν γένει ὑκὸ η(ᾳ-1- 3) /2 σημείων της, ἓν τούτοις διὰ π3 


5 "Αναφέρεται εἰς ἐπιστολήν τσυ πρὀς τὸν Ἱωάννην ΒειροΙί (5 Νοεμβρίου ΕΤ21] 
καὶ εἰς τὴν ἁπάντησιν τοῦ τελευταίου (8 Ἱανουαρίαυ Ι72ΜΙ. 


μ. Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν | 

κ -οοιμιαμηοά αμμιμμἩ 
τὸ πλῆθος σηµείων (ἀριθμὸς ἐν γένει ἀνώτερος τοῦ προηγουμένου) διέρ- 
Χονται ἄπειροι τὸ πλῆθος καμπύλαι τοῦ αὐτοῦ μοῦ, 

Ἐαὶ πλέον ἔδωσε πνκυµατώδεις ἐφαρμογάς τοῦ ἀπειροστικοῦ λογι- 
σμοῦ εἰς τὸν προσδιορισμόν καὶ τὴν µελέτην καμπύλων ἐχουσῶν ὠρισμέ- 
νας εἰδικάς ἰδιότητας, Συγκεκριµέναι λεπτομέρειαι ἐν προκειµένῳ ἅπαν- 
τῶνται εἰς ἔργον τοῦ συγγραφέως (Ο. Τοπία: Όμενε ρίαηε αροσία[ί αἱρετί- 
νε ε ΙΓαροςπάειάί, ΜΙίππο 1930], ὅπου τὸ ὄνομα τοῦ Εωίετ ἀναφέρεται 
τοὐλάχιστον 50 φοράς. 

Παρασιωκῶντες τὰς συμβολάς του εἰς τὸ πρόβλημα τῶν τροχιῶν, θὰ 
μνημονεύσωμεν κυρίως τὰς ἐρεύνας του ἐπὶ τῶν εὐθειοποιησίμων καμπύ- 
λων µέσῳ συναρτήσεων δεδοµένου εἴδους, Δι᾽ ἐκείνας ποὺ εὐθειοχοιοῦν- 
ται μέσῳ κυκλικῶν τόξων, εἶχε νοµίσει κατ’ ἀρχὰς ὅτι δὲν ὑπῆρχον ἄλλαι 
πλὴν τῆς περιφερείας, ἀλλ᾽ εἰς µίαν σκουδαίαν ἐργασίαν του, γνωσθεῖσαν 
μετὰ τὸν θάνατόν του, διώρθωσε τὸ σφάλμα του, προσδιορίσας ἀπείρους 
καμχύλας ἐχούσας αὐτὴν τὴν ἰδιότητα. ᾽᾿Αξιοσημείωτοι εἶναι αἱ ἔρευναί 
του ἐπί τῶν καμπύλων ποὺ εἶναι ὅμοιαι πρὸς τὰς ἐνειλιγμένας των. Εἰς τὸν 
ἴδιον ὀφείλεται ἡ ἀνακάλυψις τῆς δυνατότητος παραγωγῆς μιᾶς ἐἔτικυ- 
κλοειδοῦς ὡς ὑποκυκλοειδοῦς καὶ ἀντιστρόφως. Μεταξὺ τῶν συμβολῶν 
τοῦ Εν)ες εἰς τὴν θεωρίαν τῶν κωνικῶν περιοριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν τὴν 
ἔκφρασιν τοῦ ἐμβαδοῦ ἑνόὸς παραβολικοῦ ταµέως, ἀποδιδομένην συνήθως 
εἰς τὸν "πῦεή (Μίκς. Βετοί., Τ. ΥΠ, 7431), καὶ τὴν ἔρευναν τῆς ἑλλεί- 
νεως ἐλαχίστου ἐμβαδοῦ μεταξὺ ἐκείνων, αἱ ὁποῖαι διέρχονται ἀπὸ τὰς 
κορυφἀς ἑνὺς παραλληλογράμμου ἢ ἑνός τετρακλεύρου (Α.Α.Ρ., Τ. ΤΝ, 
1750, καὶ Ν.Α Ρ., Τ. ΙΧ, 1791]. Παρατηροῦμεν τέλος ὅτι εἰς τὰς ἐρεύνας 
του ἐπί τῶν καμκύλων ἔκαμς συχνὰ ἐπιδεξίαν χρῆσιν τῶν συμφιυῶν (Τπ{εἶη- 
εέφυε) ἢ μερικῶς συμφυῶν συντεταγμένων, τουτέστι τῆς τετµηµένης κ 
καὶ τοῦ τόξου 5, τοῦ τόξου α καὶ τῆς καμπυλότητος ρ, τέλος τῆς καμπυλό- 
τητος ϱ καὶ τῆς γωνίας φ (απιρίεωΦε]. 

Δύο ὑπομνήματά του (Α.Α.Ρ., Τ. Υἱ. ΙΤΕ2) ἐπί τῶν στερφῶν καμπύ- 
λων ἔχουν περισσότερον ἐνδιαφέρον διὰ τὴν ἐφαρμοζομένην µέβοδον ἐ- 
Ρεύνης, παρὰ διὰ τὴν κρωτοτυπίαν τῶν ἐπιτευχθέντων ἠποτελεσμάτων. 
Δὲν δύναται ὅμως φυσικἀ νά ἐπαναληφθῇ τὸ αὐτὸ εἰς τὰς περὶ τῶν ἔπιφα- 
γειῶν μελέτας του. Ὁ Ευετ εἶναι πράγµατι ὁ ἱδρυτὴς τῆς Βεωρίας τῆς καµ- 
πυλότητος αὐτῶν, μὲ βασικὴν ἀνακάλυψίν του τὴν σχέσιν : 

ως ον εν 


ρ ρ  Ρρ | 
(Μέπι. Ας. Βεπίη, Τ. ΧΥΙ, 1760], ἡ ὁποία ἐκφράζει τὴν καμπυλότητα μιᾶς 
καθέτου τοµῆς εἰς ἕνα σημεῖον τῆς ἐπιφανείας συναρτήσει τῶν καμπυλο- 
τήτων τῶν δύο κυρίων τομῶν. 


ἱεοαδωγά Εμίος [15 


Επί πλέον φέρει τὴν ὑπογραφήν του τὸ πρῶτον ὑπόμνημα ποὺ εἶναι 
γνωστόν ἐπὶ τῶν ἀνακτυκτῶν ἐπιφανειῶν (ςΑ.Ρ., Τ. ΧΝ, ΙΤΤΙ]. Πολλά 
ἄλλα ἔργα τον (ς.Α.Ρ., Τ, ΠΠ, 1728 καὶ ΥΠ, 1716: ΝΑΡ, Τ Χν, 17102] 
ἀφοροῦν τὰς γεωδασιακὰς γραμμάς καὶ ἄλλα τὰς εὐθειοκοιησίμους καµ- 
τυλας ποὺ δύνανται νά χαραχθοῦν ἐπί μιᾶς σφαίρας ἢ ἑνᾶς σφαιροει- 
δοὺς (Ν.ς.Ρ., Τ. Χν, ΙΤ: Α.ΑΡ., Τ.Υ, 1181: Ν.Α. Ρ., Τ. Π, 785], 

Εἰς τρία τοὐλάχιστον ἔργα του ἠσχολήθη μὲ τὴν ἐπί ἐπιπέδου ἄπει- 
κόνισιν τῆς γηΐνης ἐπιφανείας (Α.Α. Ρ., Τ. ., ΕΤΤ1], εἰς ἄλλα (Ν.Ο Ρ. Τ. Ι 
καί Ν.Α.Ρ., Τ, Π, 1785) μὲ τὸν ὑπολοαγισμὸν τοῦ ἐμβαδοῦ λοξοῦ κυκλικοῦ 
κώνου ἢ τοῦ ἐκ περιστροφῆς ἐλλειψοειδοῦς, Τέλος οἱ ὑπ' αὐτοῦ δοθέντες 
Τενικοί τύποι (Ν.Γ.Ρ., Τ. ΧΧ, 1715] διὰ τὴν ἔκφρασιν τῆς κινήσεως ἑνός 
στερεοῦ σώματος θά ἠδύναντο νὰ θεωρηθοῦν ἐκ πρώτης ὄψεως ώς ἀνή- 
καντες εἰς τὴν µηχανικήν, ἀλλ᾽ αἱ ἑφαρμογαί των ἀκόμη καὶ εἷς καθαρῶς 
Ἱπωμετρικά ζητήματα ἐπιβάλλουν εἰς τὴν ἱστορίαν τῶν καθορῶν µαθηµατι- 
κῶν νά τοὺς μνημονεύση. 

᾿Εάν ὁ χῶρος τὸ ἐπέτρεπε, θά ἔπρεχε νά κάµωμεν ἀκόμη µίαν ἐπισκὸ- 
πησιν τῶν εὐληριανῶν κπµένων ποὺ ἀναφέρονται εἰς τὴν φυσικἠν, τὴν 
µηχανικήν, τὴν ἀστρονομίαν καὶ τὴν ναντιλίαν, βέβαιοι ὄντες ὅτι ἀξιό- 
λογα ἀποτελέσματα καὶ λογιστικά τεχνάσματα Βὰ ἡδυνάμεθα νὰ περισυλ- 
λέξωμµεν σηµαντικά διὰ τὴν ἐκιστήμην τοῦ λογισμοῦ, ᾽Αλλ' ἀφ' ὅτου 
ο ἳ- [»- σο, µία τοιαύτη ἔρευνα, ὅσον καρκοφύρος καὶ ἂν ἀπέβαινε, θὰ 
ἧτο ἀδύνατον νά τροποποιήσῃ τὸ αἴσθημα τῆς κατακλήξεως, τὸ ὁποῖόν 
προκαλεῖ ὁ ὄγκος τοῦ μαθηματικοῦ ἔργου πού ἑκόμισεν εἰς τὴν ὃπι- 
στήµην ὁ Ἐμίει, ὁ δεινότερος χειριστής τῆς ἀναλύσκως ἐξ ὅσων ἀναφέρει 
ἡ ἱστορία Ἡ, 


΄Άμεσοι µαθηταί τοῦ Εως 


562. Κατά τὴν διάρκειαν τῆς δεουτέρας παραµονῆς τοῦ Εωίει εἰς Πε- 
τρούπολιν, ἡ πρωτεύουσα τῆς ρωσσικῆς αὐτοκρατορίας ὑπῆρξες διαμονή 
μερικῶν ἐρευνητῶν, οἱ ὁποῖοι, καλλιεργοῦντες ὑπὸ τὴν ἔμπνωσίν του τὰ 
πεδία τῆς ἐπιστήμης εἰς τὰ ὁκοῖα ἑκεῖνος διέπρεψε, συνετέλεσαν εἰς τὸ νὰ 
καταδείξουν εἰς εὑρυτέραν κλίµακα τὴν γονιμότητα τῶν μεθόδων, τὰς ὁ- 
ποἰας ἐδημιούργησεν ἢ ἐτελεισποίησεν. 

Εἰς τὴν ὑμάδα αὐτὴν ἀνήκει κατὰ πρῶτον λόγον, ὁ υἱός του Γέαμ 
ΑΙδοί Λίο, γοννηθείς τὴν Ἰόην Νοεμβρίου 1734 ἐκ τοῦ πρώτου γάμου 
τοῦ μεγάλου μαθηματικοῦ. Μὲ τὴν καθοδήγησιν τοῦ πατρός του ἐξέλεξε 
τὴν ἐπιστημονικὴν σταδιοδροµίαν, δεικνύων πάντοτε τάσεις προτιµή- 
στως τῶν ἐφαρμογῶν ἀντί τῶν ἐρευνῶν τῆς καθαρᾶς ἐπιστήμης, 

Τὸ πρῶτον του ὑπόμνημα περιέχει µίαν ἔκθεαιν καὶ µερικάς ἔφαρμο- 
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Τὸ πρῶτον του ὑπόμνημα περιέχει µίαν ἔκθεαιν καὶ µερικάς ἔφαρμο- 


136 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


γὰς τῆς θεωρίας τῶν στροβίλων (γπίηςα], ποὺ εἶχεν ἐπινοήσει ὁ πατήρ 
του, διά τὰς ὁποίας καὶ ἐἑβραβεύθη ὑπὸ τῆς Ἑταιρείας τῶν Ἐπιστημῶν τῆς 
Γοττίγκης τὴν θην Νοεμβρίου 1754. "Άλλα δύο ὑπομνήματα, ἀποτελοῦν- 
τα προέκτασιν ἐργασιῶν τοῦ πατρός τωυ, ἐβραβεύθησαν εἰς Πετρούπολιν 
(11535 καὶ 1760], Μόναχον (1762) καὶ Παρισίους (17161 καὶ Το. 

Μέχρι τῆς ὅης Δεκεμβρίου [754 ἀνῆκεν ὡς τακτικὀν µέλος εἰς τὴν Α- 
καδηµίαν τοῦ Βερολίνου. ᾿Εδημοσίευσε δὲ εἰς τὰ Μέπιοίσες τῆς ᾿Ακαδη- 
µίας αὐτῆς κατά τὰ ἔτη 1755-56 δέκα τρεῖς ἐργασίας του. ᾿Επίσης ἐδημο- 
σιεύθησαν εἰς τὰ Πρακτικὰ τῆς ᾽Ακαδημίας τοῦ Μονάχου, τῆς ὁκοίας- 
το ἐξωτερικὸν µέλος ἀκὸ 2ίης Ὀκτωβρίου ΙΤ, διάφοροι ἄλλαι ἔργα 
σίαι του, 

Τὸ 1158 τοῦ ἐδόθη µία βέσις εἰς τὸ ᾿Αστεροσκοχεῖον τοῦ Βερολίνου, 
οὐδέποτε ὅμως ἐδημιούργησεν εἰς τὴν Πρωσσίαν μίαν κατάστασιν οἰκὸ- 
νομικῶς ἱκανοποιητικήν, Καὶ τοῦτο (πῆρξεν ἐπίσης ἕνα ἀπὸ τὰ κίνητρα 
ποὺ ὤθησαν τὸν Ἐυίετ νὰ ἐπιστρέψῃ εἰς Πετρούκολιν. Εκεί ὁ νἱός του 
κατέλαβεν ἀμέσως τὴν θέσιν τοῦ καθηγητοῦ τῆς πειραµατικῆς φυσικῆς. 
Τὴν δην Νοεμβρίου 1766 ἐξελέγη τακτικὀν µέλος τῆς Ακαδημίας τῆς Πε- 
ερουκόλεως καὶ τὴν Ἴβην Φεβρουαρίου 1769 ἔγινε γραμμασὺς αὐτῆς. 

Αὐτὰ καὶ ἄλλα καθήκοντα, ἀκόμη καὶ τὸ καβῆκον νὀ βοηθῇ τὸν πα- 
τέρα του κατὰ τὴν περίοδον τῆς τολείας οψφλώσσώς του, εἴχον ὡς ἀποτέ- 
λεσμα νὰ ἑλαττωθῇ βαθμηδὸν ἡ ἐπιστημονική του παραγωγικότης, ἢἡ ὅ- 
ποία καὶ διεκόπη τελείως ἀπὸ τοῦ 1776. Παρά ταῦτα μετὰ τὸν θάνατον τοῦ 
πατρός του ἡ Ακαδημία τῶν Παρισίων τὸν ἐκάλεσε νά τὸν διαδεχθῃ. ἸΑ- 
πέθανε τὴν ὅην Σεπτεµβρίου 1800. 

Καθ ὅλην τήν διάρκειαν τῆς ζωῆς του ἐδείχθη µαθητὴς τοῦ πατρός 
του, χρησιμοχκοιῶν τὰ κείµενα ἐκείνου εἰς τοιαύτην ἕκτασιν, ὥστε ἑλέχρθη 
ὅτι τὰ ἑατάὰ βραβεῖα ποὺ ἠδόθησαν εἰς τὸν υἱὸν ὑκὸ ἐπιστημονικῶν ὁρ- 
γανώσεών ἀφεώρῶὼν εἰς τὴν πραγματικότητα ἐκεῖνον. Εἰς τρόπον, ὥστε ὁ 
Γεοηβατά Ευὶες θά εἶχε συνολικῶς φθάσει εἰς βραβεῖα τὸν ἀριθμὸν 20, κοὺ 
ἀποτελεῖ αρεκόρ» μὴ καταρριφθὲν οὔτε πρὀ οὔτε κατόπιν αὐτοῦ, 

Τοιαύτη ἐξάρτησις τῶν ἐργασιῶν τοῦ Γεαπ Αἰθεπ Εμ]ετ ἀπὸ ὑκείνας 
τοῦ Γεσπλατά δικαιολογεῖ τὴν πρότασιν νὰ συμπεριληφθοῦν τὰ ἔργα τοῦ 
πρώτου εἰς τὴν µελετωμένην ἔκδοσιν τῶν Απάντων τοῦ δευτέρου. 

Εἰς τὴν ἀλληλογραφίαν μὲ τὸν Εώες κατέχει ἐξέχουσαν καὶ πµητι- 
κἠν θέσιν ὁ (λίαν Οοἱάδαςλ. Γεννηθεὶς εἰς Κδαίρινεης τὴν δην Μαρ- 
τίου 1690, ἔζη εἰς Βερολῖνον ὑπὸ τὸν τίτλον τοῦ αὐλικοῦ συμβούλου, ὅταν 
ὁ Ηεππαμη, διερχόµενος ἐκ τῆς πόλεως, τὸν παρεκίνησε νά τὸν ἀκολοι- 
θήση εἰς Πετρούπολαν, ὅπου ἴφθασε πράγματι τὴν δην Αὐγούστου 1725, 
Ἡ παιδεία καὶ τὸ πντύμα του, παρἀ τήν μετριοφροσύνην του, δὲν ἐβρά- 
ὄυναν νὰ τὸν καταστήσουν γνωστόν, Εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῆς Πετρου- 
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πόλρως ἕκαμε αλείστας ἀνακοινώσεις καὶ ἐχρημάτισε γραμματεὺς αὐτῆς. 
Τὸ 1745 ἐκλήθη ἀπὸ τὴν ῥρωσαικὴν κυβέρνησιν εἰς τὸ Ὑπουργεῖον τῶν 
᾿ἘΕξωτερικῶν ν΄ ἀναλάβῃ τὴν ὑπηρεσίαν ἀποκρυπτογραφήσεως τηλεγρα- 
φημάτων, ᾽Ακέθανε τὴν 20ὴν Νοεμβρίου 1764. Τὸ ὄνομά του ἔχει συν- 
δεθῆ μὲ ἕνα θεώρημα, τὸ ὁπκοῖον ἀνεκάλυψεν ἐμπειρικῶς καὶ τὸ ὁποῖον 
δὲν ἔχει µέχρι σήµερον ἀποδειχθῃ, Δυνάμει τούτου απᾶς ἄρτιος ἀριθμὸς 
εἶναι ἄθροισμα δύο πρὠτων ἀριθμῶν», Νύξις περὶ αὐτοῦ ἀπαντᾶται εἷς 
τὴν ἀλληλογραφίαν του μὲ τὸν Εωλε, καὶ εἶναι ἁληθὲς ὅτι εἰς ἐπιστο- 
λὴν τοῦ Οοἰάραςι (7 Ἱουνίου 1742] γίνεται λόγος περὶ ἀἁθροίσματος 
τριῶν πρώτων ἀριθμῶν, εἰς ἀπάντησιν δὲ τοῦ Εωίετ (10 Ἰουνίου [42] ὁ 
ἀριθμὸς ἔγινε ὅὃ ὐο. 


603. Τὸ 1772 ὁ Εαὶςς, αἰσθανόμενος τὴν ἀνάγκην νά ἔχῃ εἰς τὴν διά- 
θεσίν του ἕνα γραμματέα, ἔγρανε ζητῶν βοήθειαν καὶ συμβουλἠν εἰς τὸν 
Δανιήλ Βειπου]Η, ὁ ὁποῖος τοῦ συνύστησε τὸν Νις ῥακα (γενν. εἰς 
Βασιλείαν τὴν Ίθην Ἰανουαρίου 115]. Ὁ νεαρὸς γραμματεὺς ἔφθασεν 
εἰς Πετρούπολιν τὴν δην Ιουνίου 1773 καὶ ἀπ᾿ ἐκείνης τῆς ἡμέρας παρέ- 
µεινε σταθερῶς παρὰ τὸ πλευρὸν τοῦ μεγάλου μαθηματικοῦ, ὁ ὁποῖος ἦτο 
πλέον ἐντελῶς τυφλός, Πόσον ὠφέλιμος ὑπῆρξεν ἡ ἐργασία τοῦ Ειεε 
προκύπτει ἐκ τοῦ γεγονότος ὅτι εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ἡ σύνταξις τοῦ µεγα- 
λυτέρου μέρους τῶν 1365 εὐληριανῶν ὑπομνημάτων τῆς περιόδου [ΤΤ]- 
82. ᾿Απὸ τοῦ 1784 ἔγινε µέλος τῆς ᾽᾿Ακαδημίας τῆς Πειρουκόλεως, τῆς 
ὁποίας ἐχρημάτισε γραμματεὺς µετά τὸν θάνατον τοῦ πενθεροῦ του Γδη 
Αίθειι Εωίετ. Τὰ Πρακτικά τῆς ᾽Ακαδημίας ἐκκίνης περιέχουν πολ- 
λάς ἐργασίας του, αἱ ὁποῖαι δὲν στεροῦνται ἐνδιαφέροντος”, φέρουν ὅμως 
κατάδηλα τὰ ἴχνη τῆς ἐπιδράσεως τοῦ κορυφαίου διδασκάλου του. Εἰς 
ἀκόδειξδιν τῆς ἀδίας του ὡς μαθηματικοῦ ἀναφέρονται τὰ βραβεῖα ποὺ τοῦ 
ἀπενεμήθησαν ὑπὸ τῶν ᾽Ακαδημιῶν Παρισίων (1778) καὶ Κοπεγχάγης 
(1198). ᾿Απέθανε τὴν 4ην Ἰανουαρίου 826, 

Τὸν διεδέχθη εἰς τὴν γραμµατείαν τῆς ᾽Ακαδημίας ὁ νίός του Ρα 
Ηοπγί (γενν. 2ἱ Μαΐου 1198, ἀποθ. 10 Ἰανουαρίου [855], ὁ ὁποῖος ἔπαι- 
γεῖται τόσον δι΄ ὠρισμένας ἐξαιρετικάς ἐργασίας του ἐπί ἐφαρμογῶν τῆς 
ἀναλύσεως εἰς τὴν γοοµετρίαν, ὅσον καὶ διά τὸν λόγον ὅτι μὲ τὴν βοήθειαν 
τοῦ ἀδελφοῦ του Ἀιεοίας ᾖ μεν (1810-[867] ἐδημοσίευσε µίαν περισπού- 
ὅαστον συλλογὴν ἐπιστολῶν μαθηματικῶν τοῦ ΧΥΙΠ αἰῶνος. 

Θά κλείσωμεν τὸν κατάλογον αὐτὸν τῶν ἁμέσων μαθητῶν τοῦ Εω]ετ 
μὲ δύο ἀκόμη ὀνόματα, 


5 Περνοφζύμεθα ν᾿ ἀναφέραμεν τὴν ἐργωσίαν ὐυ{Ν.Α.Ρ., Τ. ΙΧ, 61) ἐπὶ τῆς ἄνα- 
λόστως ἑνός πολυγώνον εἰς ἄλλα, ἡ ὁποία ἔδωσεν ὕλην εἰς τὸν ). ἸΑσυνί]ε διὰ σηµαντικάς 
ἀππατύξεις (ουσ 4ς Μαι. Τ. γη, 1111. 
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6. Η’. Ἁπα[ῃ; ἐγεννήθη εἰς Τυήίπρεν (Νὑτιεπιθεηα) τὴν [ὅδην Ἴου- 
Σου 1701, ἀνηγορεύθη διδάκτωρ εἲς ΤυβΥΤην καὶ κατόπιν ἑγκατεστάθη 
εἰς Πετρούπολιν, ὅκου κατέλαβε διαφόρους θέσεις εἰς τὴν δηµοσίαν ἐκ- 
παίδευσιν τῆς Αὐτοκρατορίας. Μολονότι ἡ ᾽Ακαδημία τῆς Πετρουκό- 
λεως τὸν ἐκάλεσε εἲς τοὺς κόλπους της (11301, ἐπέστρεψεν εἷς Γερμανίαν 
τὸ 11744 διὰ νά καταλάβη τὴν ἔδραν τῶν μαθηματικῶν εἰς τὸ Πανεπιστή- 
μιον τῆς Τυβίγγης. ὅκου καὶ ἀκέθανε τὴν Ίλην Ἰουνίου {754. Πολλά Όκο- 
μνήματά του ἐπί τῆς φυσικῆς καὶ ἀστρονομίας μαρτυροῦν περὶ τῆς ἔπιστη- 
μονικῆς του ἀξίας. 

εἰ ον εκεί; ἐγεννήθη εἰς Άδο τῆς Φινλανδίας τὴν 24ην Δεκεμβρίου 
1740, ᾿Αφοῦ ἐδίδαξεν εἲς τὸ πάτριον Πανεπιστήµιον, ἐγκατεστάθη εἲς Πε- 
τρούκολιν (1768), ὅπου δὲν ἑβράδυνε νὰ γίνη µέλος τῆς ἐκεῖ ᾿Ακαδημίας 
(1718). Ἠρχισε μὲ ἔργα ἀστρονομίας καὶ εἰς τὴν ἐκιστήμην αὐτὴν ἔμεινε 
πιστὸς ἐφ' ὅρου ζωῆς. Παρά ταῦτα ἐδημοσίευσεν εἲς τὰ Πρακτικά 
τῆς ἐν λόγῳ ᾽Ακαδημίας μερικὰ ἔργα µηχανικῆς καὶ ἀναλύσεως ἔφηρμο- 
σµένης εἰς τὴν γεωμετρίαν, ὥς καὶ ἄλλα ἐπὶ τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων, 
τὰ ὁποῖα τὸν παρουσιάζουν ὡς ἕνα ἐκ τῶν πλέον διακεκριμένων μαθητῶν 
τοῦ Εωετ. "Αλλα ἔργα του ἀφοροῦν τὴν γεωμετρίαν τῆς σφαίρας καὶ ύπεν- 
θυμίζομεν ὅτι καλεῖται θεώρημα τοῦ 1. εχε]Ι! ἡ ἀκόλουθος πρὀ- 
τασις: «Αἱ κορυφαἰ τῶν σφαιρικῶν τριγώνων τῆς αὐτῆς βάσεως ποὺ ἔχουν 
σταθερὀν ἄβροισμα γωνιῶν κεῖνται ἐπὶ τῆς περιφερείας ὠριαμένου μικροῦ 
κύκλου τῆς σφαίρας», 
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Εἰς τὴν ᾿Ἱπαλίαν 
ο το τη 


964, Τεραστία ὑκῆρξεν ἡ ἐπίδρασις τὴν ὁκοίαν ἤσκησεν ὁ Ευίει εἰς 
ὄλους τοὺς κλάδους τῶν μαθηματικῶν, χάρις εἰς τὰ ἀναρίθμητα καὶ σπου- 
δαιότατα πρὠτότυπα ἰπομνήματα, ἀλλ’ ἀκόμη περισσότερον χάρις εἰς τὰ 
ἐπιβλητικά του διδακτικἀ συγγράµµατα, τὰ ὁποῖα, ὅπως εἴδομεν, ἐναγκα- 
λίζονται ὅλους τοὺς κλάδους τῆς ἐπιστήμης τῶν ἀριθμῶν/ Προτοῦ ὅμως 
ὁμιλήσωμεν περὶ ἐκείνων οἱ ὁποῖοι, κατὰ μίαν ἔννοιαν, ἡμποροῦν νἁ ϐεω- 
ρηθοῦν µαθηταὶ τοῦ κορυφαίου ἐπιστήμονος τῆς Βασιλείας, σκόπιμον 
εἶναι νά εἴπωμεν μερικά πράγµατα διά τοὺς συγχρόνους ἐκείνους οἱ ὁποῖοι 
διέτρεξαν δρόμους διανοιγέντας ὑπ᾿ αὐτῶν τῶν ἰδίων ἢ τοὐλάχιστον ἔχρη- 
σιµοκοίησαν µέσα πρωτοτύπου ἐμπνεύσεω»ς. Καὶ κατὰ πρῶτον λόγον ϱ) 
ἀσχοληθῶμεν μὲ ἕνα γεωµέτρην ἀνήκοντα εἷς τὸν μικρὸν ἐκεῖνον κύ- 
κλον τοῦ Μιλάνου ποὺ συνδέεται μὲ τὰ ὀνόματα τῶν ἀδελφῶν Οενα (Τό- 
μος , ὁ 420), ᾿ΗἩ ἐξέτασις τοῦ ἔργου του θά μᾶς δώσῃ τὴν κατάλληλον κὖ- 
καιρίαν νὰ προσθέσωμεν μερικὰς ἀκόμη ἐνδιαφερούσας κληροφορίας 
Ἱύρω ἀπὸ τὴν ἱστορίαν τῆς γεωμετρίας. 

Ὁ γτωµέτρης περὶ τοῦ ὁποίου θὰ ὁμιλήσωμεν εἶναι ὁ Οἰσναηπί Ος- 
Γοβπιο Ἀαοσμει, ᾿Εγεννήθη εἰς τὸ 5πη Κεπιο τὴν νύκτα τῆς 4ης πρὸς τὴν 
Ίην Σεκτεµβρίου 1667 καὶ ἀπὸ νεαρᾶς ἡλικίας ἐξεδήλωσε χαρακτηριστι- 
κἁς κλίσεις πρὸς τά µαθηµατικά, μὲ µίαν κατακληκτικὴν δεξιότητα εἰς τὴν 
λύσιν προβλημάτων ἀριθμητικῆς, Προοριζόμενος ὑπὸ τῆς οἰκογενείας 
του διὰ τὸ ἐκκλησιαστικόν στάδιον, ἑστάλη εἰς Γένοβαν, ὅπου εἡν 24ην 
Μαρτίου 1685 εἰσῆλθεν ὑπό τὴν ἰδιότητα τοῦ νεοφύτου εἰς τὴν ᾿Εταιρείαν 
τοῦ Ἰησοῦ. ᾽Ακοσταλεῖς ὑπὸ τῶν προϊσταμένων του εἰς τὸ Μιλᾶνον διά 
νὰ συνεχίσῃ τὰς ἐπιστημονικάς του σκουδάς, ἔγινε μαθητής τοῦ Τοπιπιεο 
«ενα, ὁ ὁκοῖος κατεῖχε τότε εἰς τὸ Κολλέγιον Βπετα τὰς ἕδρας τῶν µαθη- 
ματικῶν καὶ τῆς ρητορικῆς. 

Περὶ τῶν προὖὐδων του τῆς ἐποχῆς ἐκείνης μαρτυρεῖ ἕνα μικρόν ἔργον 
δημοσιευθὲν εἰς τὸ Μιλᾶνον τὸ 1693, τὸ ὁποῖον περιέχει τὰς λύσεις µερι- 
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κῶν γεώμετρικῶν προβλημάτων προταθέντων κατὰ τὰ ἔτη 1650 καὶ 1602 
ἀπὸ ἕνα οὐγενῆ ἐκ Σικελίας, γνωστὸν ἤδη εἰς ἡμᾶς (Τόμος Ἡ, ὃ 407], τὸν 
Βωκεύετο ἀἱ Υεριίαὶρίία, ὁ ὁποῖος μνημονεύεται ἐπίσης ὡς ἐπιτυχὼν τὴν 
λύσιν τῶν κροβληµάτων ποὺ ἐπροτάθησαν ἀπὸ ἕνα μαθημµατικὸν κρυπτό- 
µενον «ὕκισθεν τοῦ πίνακος» καὶ εἰς τὰ ὁποῖα ἑδοκίμασαν ἐπίσης τὰς δυνά- 
μεις των οἱ Α. Ματομεαί, Υ. Ὑἱνίαηί καὶ Α. ἀἱ Μοπίοπε (Τόμος Ἡ. ὁ 251]. 

Τῶν θεωφρηµάτων ποὺ διετύπωσεν ὁ ἐκ Παλέρμου εὐπατρίδης, ἀνέ- 
φερεν ὁ δασεἰνετί τὰς ἀποδείξεις ποὺ ἔδωσεν ὁ Οἰοναππί Όσνα μὲ τὴν Ὑπω- 
µμετρομηχανικὴἠν μµέθοδον ποὺ ἐπενόησεν ὁ ἴδιος (Τόμος Π, ὃ 420), προσέ- 
θεσε δὲ ἐξ ἰδίων συλλογισμοὺς κλασσικοῦ τύπου. ᾽Αλλά δι’ ἕνα τῶν 
προταθέντων ζητημάτων, περιορίζεται νὰ καταστήσῃ γνωστά µερικὰ ζη- 
τήµατα, πού, κατ’ ἐκεῖνον, εἶναι χρήσιμα εἰς τὸν προσδιορισμὀν τοῦ ση” 
τουµένου τόπου, ἀφήνων εἰς τὸν Γ Ηδρίια! (Κωνικαὶ τοµαί, ὃ 478) τὸ ἔρ- 
Τον τῆς ἐξαντλήσεως τοῦ ζητήματος. 

Μετὰ τὸ δημοσίευμα τοῦτο ὁ δασςιεή ἠναγκάσθη (1694) νὰ ἐγκατα- 
λΧείψῃ προσωρινῶς τὴν γεωμετρίαν, διὰ νὰ λάβη µέρος, κατόπιν ἀνωτέρας 
διαταγῆς, εἰς θεολογικάς ἔριδας, Τὸ αὐτὸ ἔτος ἐνεγράφη ὁριστικῶς μέλος 
τῆς Εταιρείας τοῦ Ἰησοῦ καὶ ἀπεστάλη εἷς Τουρῖνον διά νά διδάξη ἐκεῖ 
φιλοσοφίαν καὶ θεολογίαν εἰς τὸ Κολλέγιον ποὺ διετήρει εἰς τὴν πόλιν 
αὐτὴν ἡ ἐν λόγῳ Εταιρεία. 'Ἡ ἐπιτυχία τῆς διδασκαλίας τοῦ δασςεή ὐ- 
πῆρξε τοιαύτη, ὥστε ὁ Ὑιοιίο Απιζόΐσ Ἡ, ὁ κατἐχων τότε τὸν θρόνον τῆς 
Σαρδηνίας, ἐπεθύμει νὰ τοῦ ἀναθέσῃ ἐπίσης µίαν ἔδραν εἰς τὸ ἐκεῖ Πανε- 
πιστήµιον. Αλλά διὰ λόγους σεβασμοῦ πρὸς τὴν Σύγκλητον τοῦ Μιλά- 
νου, ἡ ὁποία τὸν προώριζε διὰ τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Ῥανία, τὸ σχέδιον 
ἐκεῖνο ἐγκαταλείφθη. 

Καρπὸς τῆς διδασκαλίας του εἰς τὸ Τουρῖνον εἶναι ἕνας τόμος Λο 
γικῆς (1697). εἰς τὸν ὁποῖον ἁρμόζει µία θέσις ἀκόμη καὶ εἰς τὴν ἰστο- 
ρίαν τῶν μαθηματικῶν, καθ ὅσον διατυπώνονται ἐκεῖ αἱ ἀρχαὶ τὰς ὁποίας 
ἐφήρμοσεν εἰς τὸ ἑνδοξότερον ἀπό τὰ ἔργα του. Εἰδικώτερον διδάσκε- 
ται ἑκεῖ ἕνας εἰδικὸς τύπος συλλογισμοῦ, ὁ ὁποῖος συνίσταται εἰς τὸ 
νά δεχθῶμεν ὡς ὑπόθεσιν τὸ ψεῦδος τῆς ἀποδεικτέας προτάσεως καὶ εἰἲς 
τὸ νὰ διαπιστώσωµεν ὅτι, ἐκλέγοντες τὴν ἐν λόγφ ὑπκόβεσιν ὡς ἄφετη; 
ρίαν, ἀναγκαζόμεβα νἀ συµπεράνωµεν ὅτι αὕτη εἶναι ψευδής. Πρόκει- 
ται περὶ μιᾶς µιβόδου τοῦ σκέκτεσθαι, ἡ ὁποία παρουσιάζει κάκοιαν 
ἀναλογίαν πρὸς τὴν εἰς ἄτοκον ἁπαγωγὴν καὶ τῆς ὁποίας ἔκαμαν εἰς τινα 
περίπτωσιν χρῆσιν ὁ (αγάαπο καὶ ὁ (Ἰανίο. Εἶναι ὅμως πρὸς τιµὴν τοῦ 
δαοεἱνεεί ὅτι ἔφερεν εἷς φῶς τὴν γενικἠν ἰσχὺν τῆς μεθόδου καὶ ὅτι ἕκαμέ 
θαυμασίας ὀφαρμογάς αὐτῆς. Τὸ αὐτὸ ἔτος (1657) ἐγκατέλειψε τὸ Του- 
ρἴνον διὰ νά μεταβῇῷ εἰς Ρανία ὡς καθηγητής τοῦ ἐκεῖ Κολλεγίου τῶν 
Ἰηδουϊτῶν, Μετά διετίαν ἐκλήθη νά καταλάβη καὶ τὴν ἔδραν τοῦ ἐκτῖ 
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Πανεπιστημίου. Τό 1708 ἐδημοσίευσε µίαν νέαν ἐπεξεργασίαν τῆς Ἑτα- 
τικῆς του καὶ ἀπέθανεν εἰς Μιλᾶνον τὴν Ἴδην Ὀκτωβρίου 1733, ἤτοι 
τὸ αὐτὸ ἔτος κατὰ τὸ ὁποῖον ἐδημοσιεύθη τὸ ἔργον ἐκεῖνο ποὺ τὸν τοπο- 
θετεῖ μεταξὺ τῶν ἱδρυτῶν τῆς μή εὐκλειδείου γεωμετρίας Ἠ, 


565. Καὶ τὸν τοποθετεῖ χωρὶς τὴν θἐλησίν του, διότι μὲ τὸ ἔργον 
ἐκεῖνο ἑσκόκει ν᾿ ἀφαιρέσῃ κᾶσαν κηλῖδα εἰς τὸ μέγα ἔργον τοῦ ἐνδόξου 
ἀλεξανδρινοῦ γεωμέτρου, διὰ τῆς ἀποδείξεως δηλαδή τῆς ἀληθείας τοῦ 
πριφήμου αἰτήματος, περὶ τοῦ ὁκοίου, βεβαιώνει, οὐδείς δύναται ν᾿ ἄμφι- 
βάλλῃ. Πρὸς ἐπιτυχίαν τοῦ σκοποῦ του ὁ σοφός Ἰησουΐτης ἐκκινεῖ ἀπὸ 
µίαν εὐθεῖαν ΑΒ, ἄγει ἐκ αὐτὴν καὶ πρὸς τὸ αὑτό µέρος της δύο καθέτους 
Ας καὶ ΒΏ ἴσας µεταξύ των καὶ ἑνώνει τὰ ἄκρα των μὲ τὴν εὐθεῖαν «ὴ. 
Αἱ Τωνίαι τὰς ὁκοίας αὕτη σχηματίζει μὲ τάς δύο καβέτους εἶναι πάντοτε 
μεταξύ των ἴσαι, ἀλλά ἡμποροῦν νά εἶναι ὀρθαί, ἀμβλεῖαι ἢ ὀξεῖαι, ὅθεν 
αἱ τρεῖς θεμελιώδεις ὑποθέσεις τὰς ὁποίας ἔχει συνεχῶς κρὸ ὀφθαλμῶν 
ὁ συγγραφεώς, Κατ ἀντιστοιχίαν εἶναι (Γ.««ΛΒ, (Ώ 3 ΑΒ, (0 «ΑΒ καὶ 
ἀντιστρόφως, Καὶ εἶναι λίαν ἀξιοση- 
µείωώτον τὸ γεγονός, τὸ ὁποῖον ἐξαίρει πρ μσα. ασ 
καὶ ὁ οφουμεμ, ὅτι ἐάν µία ἐξ αὐτῶν 
ἐπαληθεύεται ὅδι᾽ ἕνα εἰδικὸν σχῆμα 
τῆς περιγραφτίσης φύσεως θὰ ὑφίστα- 
ται ἐπίσης καὶ διὰ πᾶν ἄλλο. ᾿Εκὶ πλέον 
ὁ συγγραφεὺς καθιστῇ ὄῆλον, ὅτι κατ 
ἀντιστοιχίαν. τὸ ἄθροιαμα τῶν γωνιῶν 
τοχόντος τριγώνου εἶναι ἴσον, µεγαλύ- Σχ 3 
τερον ἢ µικρότερον τῶν 1805" καὶ ἀπο- 
καθιστᾷ πολλά ἄλλα κριτήρια διά τῶν ὁποίων καθίσταται δυνατή ἡ 
διάκρισις τῆς μιᾶς ἀπό τῆς ἄλλης ἐκ τῶν τριῶν ὑποβέσεων, 

Διά γ΄ ἀποκλείσῃ τὴν ὑπόθεσιν τῆς ἀμβλείας γωνίας συλλογίζεται 
ὡς ἑξῆς' τὴν ἀποδέχεται' τότε εἰς ἕνα ὀρθογώνιον τρίγωνον ΑΒΟ (Σχ. 
3) τὸ ἄθροισμα τῶν ὀξχιῶν γωνιῶν Α. καὶ Ο θά ὑπερβαίνῃ τὰς 90 ἐὰν 
λοιπόν ἀχθῇ διὰ τοῦ « εὐθεῖα «Υ τοιαύτη, ὥστε αἱ γωνίαι ΥΟΑ καὶ (ΑΒ 
γ΄ ἀποτελοῦν δύο ὀρθάς, ἡ γωνία ΥΓ Β θὰ προκύψη ὀξεῖα Κατά συνέπειαν 
ἡ εὐθεῖα ΟΥ εὐρίσκεται ἐν σχέσει πρὸς τὴν εὐθεῖαν ΑΒ, προεκτεινοµένην 
πέραν τοῦ Β, εἰς µίαν θέσιν τοιαύτην, ὥστε δὲν θά ἔπρεκε νὰ τὴν συναντῇ. 
Τὸ ἄτοπον τοῦτο ἄτει τὸν λόγιον πατέρα εἰς τὴν ἄρσιν τῆς ὑποθέσεως 
περὶ ἀμβλείας Τωνίας (θά ἴδωμεν ὅτι ὁ Ἱαρεηάτε ἔἕκαμε τὸ αὐτὸ σχεδὸν ἕνα 
αἰῶνα βραδύτερον]. 

Προτοῦ συνεχίσῃ τὸν ἀναίμακτον ἀγῶνα μὲ τὸν σκοπὀν ν’᾿ ἀποκλείσηῃ 
ἐπίσης τὴν ὑπόθεσιν τῆς ὀξείας γωνίας, ὁ δαοσἰνετὶ ἐκθέτει µερικάς συνε- 


ο . 
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τὰς κριτικὰς παρατηρήσεις γύρω ἀπὸ τοὺς δρόμους ποὺ ἐβάδισαν οἱ προ- 
γενέστεροι διά ν᾿ ἀποκαταστήσουν τὺ περιώνυµον εὐκλείδειον αἴτημα, 
καὶ ὅλως ἰδιαιτέρως γύρω ἀπὸ τὴν ἔννοιαν τῶν αἰσαπεχουσῶν εὐθειῶν» 
(ἴεηςς ἐηιάμαπιεν)---τάς ὁποίας εἴδομεν συχνά ἀναφερομένας-- χωρίς 
νὰ παρασιωκήσῃ µερικὰς ἰδέας ὡς πρὸς τὴν πιθανἠν πειραµατικὴν ἐπαν 
λήθευσιν τοῦ ἐν λόγῳ αἰτήματος, Τοῦ χώρου μὴ ἐπιτρέποντος νὰ ἐκταθῦ- 
µεν περισσόύτερον ἐπ' αὐτῆς καὶ ἄλλων παρατηρήσεων, ἐξ ἴσου δικαιου- 
µένων τιµητικῆς µνείας, περιοριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν τὴν µελέτην τῆς 
ἁμοιβαίας Βέστως ποὺ ἡμποροῦν νά λάβουν δύο εὐθεῖαι τοῦ ἐπιπέδου, ἡ 
ὁποία ὠδήγησε τὸν ασε εἰς τὴν Βεμελιώδη ἔννοιαν ποὺ ὁ Ἱολοε[οςκν 
ἐκάλεσε «γωνίαν παραλληλισμοῦ», Ἔφθασεν οὕτω εἰς τὸ κατώφλιον ἑνὸς 
νέου γεωμετρικοῦ κόσμου, ὁ δὲ ἐμπνευσμένος Ἰησουϊτης, ἐκφοβισμένος 
τρόπον τινὰ ἀπὸ τὸ ἀποτέλεσμα, ὀπισθοχωρεῖ καὶ ἐπί τῇ βάσει συλλογν- 
σμῶν Ἰαρακτηριζοµένων ἀκὸ ἀτονίαν μᾶλλον καὶ ἠπεραντοσύνην, νομί- 
ζει ὅτι δύναται ν᾿ ἀποκλείσῃ ἐπίσης τήν δυνατότητα τῆς ὀξείας γωνίας καὶ 
οὕτω νά διατρανώση τὸν θρίαµβον τοῦ εὐκλειδείου συστήµατος. 

Χωρίς νὰ σταµατήσωμµεν εἰς τὸ δεύτερον Μέρος τοῦ ἔργου τοῦ 5480- 
εἶνειῖ--- διότι ἑκεῖ δὲν ὑπάρχουν παρά σχόλια καὶ κριτικαί παρατηρήσεις 
εἰς τὰς ἐννοίας ποὺ ἔθεσεν ὁ Εὐκλείδης ώς βάσεις τῆς θεωρίας περὶ λόγων 
καὶ ἀναλογιῶν- πρέπει κατὰ καθῆκον νά σηµειώσωμεν ὅτι τὸ ἐν λόγφ 
ἔργον ἐγεννήθη ὑκὸ δυσμενὲς ὠροσκόπιον, ᾽Αϕήνοντες κατά µέρος τὸ Τε- 
γονὺς ὅτι ὁ θάνατος τοῦ συγγραφέως ἀποτελεῖ πάντοτε βαρύν κίνδυνον 
διὰ τὺ μέλλον ἑνόὸς ἔργου, ϐ) ἀναφέρωμεν τὸ ἀξιοθρήνητον γεγονός ὅτι 
ἡ κριτική ἀνάλυσις ποὺ ἐδημοσιεύθη περὶ αὐτοῦ εἰς τὰ Ἠονα Α.Ε. τῆς 
της Ἱουνίου 1736 παρουσίασε τὴν ἐργασίαν τοῦ δασςπεπί ὡς µίαν ἀπὸ τὰς 
πολυαρίθµους ἑρμηνευτικάς διατριβάς ἐπὶ τῶν Στοιχείων τοῦ Εὺὐ- 
κλείδου, δηλαδἡὴ ὡς µίαν ἑργασίαν ἀποτεινομένην εἰς περιωρισµένον μῦλ- 
λον κύκλον ἐνδιαφερομένων, Παρά ταῦτα γίνεται κερί αὐτῆς μνεία εἰς τὴν 
Ἱστορίαν τῶν Μαθηματικῶν τοῦ Ηαϊοποππει καὶ εἰς ὑκείνην 
κοῦ Μοπιισία. Ἐπί πλέον ἐφείλκυσε τὴν προσοχὴν τῶν γερμανῶν ἐπ᾽ 
αὐτῆς ὁ ΚΙάρεί εἰς µίαν διδακτορικἠν διατριβήν (8 640] καὶ εἰς ἕνα ἀρκετά 
διαδεδοµένον Μαθηματικὸν Λεξικόν (ΜαΙΠεΠιαΙ πες ἸΝόδε- 
εως]. "Ὥστε αἱ ἰδέαι τοῦ πνουματώδους ἰταλοῦ φαίνεται ὅτι εἶχον εἰς 
Γερμανίαν μεγαλυτέραν διάδοσιν ἐκείνης ποὺ ἔτυχον εἰς τὴν Ἰαλίαν, 
Τυχαίως πράγµατι ὁ σοφὸς ἰησουΐτης ἔγινε γνωστὸς εἰς τὸν Ε. Βεἰιταπεί, 
ὁ ὁποῖος καὶ τὸν ἀνεστήλωσεν ὡς ἀντικείμενον Βαυμασμοῦ τὸ 1839 εἰς 
τοὺς ἐπιλήσμονας συμπατριώτας του, 
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Εἰς τὴν Γαλλίαν 
όλα ἴε Ῥοπά ἆ ΑΙοπινετί 


566, Τήν [Την Νοεμβρίου 1717 ἐπί τῶν ῥαθμίδων τοῦ ναοῦ Φαΐρι . Ἱεπῃ 
ε Βοπά τῶν Παρισίων ἀπετίθετο ἕνα ἀρτιγέννητον βρέφος, τὸ ὁπκοῖον, 
ἀκριβῶς εἰς ἀνάμνησιν τοῦ περιστατικοῦ, ὠνομάσθη Ίεαη Βαριίεέε ἰς Βοιή. 
᾽Αργότερα ἐγνώσθη ὅτι τὸ Βρέφος ἐκεῖνο ἦτο καρπός τῶν παρανόμων ἑρώ- 
των μιᾶς κυρίας ἂς Τεπείη καὶ ἑνὸς στρατηγοῦ τοῦ πυροβολικοῦ Ὀδρίομσὴςς, 
Ἐκείνη οὐδέποτε ἠσχολήθη μὲ τὸ τέκνον της, ἐνῷ ἐκεῖνος ἀφοῦ ἑφρόντισε 


.τὰ 


ΙΕΑΝ ΒΑΡΊΤΙΦΤΕ ΙΕ ΟΝΕ Γ΄ ΑΙΕΜΒΕΗΤ 


διὰ τὴν αυντήρησίν του, ὅταν ἀπέθνησκε (1726], τοῦ ἐξησφάλισεν ἰσόβιον 
εἰσόδημα 1200 φράγκων ἐτησίως καὶ εὖν ὑποστήριξιν τῆς οἰκαγενείας του. 

Χάρις ἀκριβῶς εἰς τὴν ὑποστήριξιν αὐτὴν τὸ παιδίον ἐκεῖνο ἐνηλικιωθὸν 
κατώρθωσε νά γίνηῃ δεκτὸν εἰς τὸ Κολλέγιον τῶν Τεσσάρων ᾿Εθνῶν, τὸ ὁκοῖον 
ἦτο κλειστὺν εἰς τοὺς μὴ ἔχοντας εὐγενῆ καταγωγήν. Ἐνεγράφη κατόπιν εἰς 
τὴν Νομικὴν Σχολὴν τοῦ Πανεπιστηµίου τῶν Παρισίων, ἀπὸ τὸ ὁποῖον 
ἀπεφοίτησε τὸ 1715 μὲ τὸν τίτλον τοῦ πτυχιούχου, 

᾿Απὸ ὥρισμένα ἔγγραφα αγετικἀ μὲ αὐτὸν συνάγεται ὅτι, μετή τριετίαν͵ 
μετέβαλε τὸ ἀρχικόν του ἐπίθέτον εἰς « Αἰεπηδετι, ἀλλά δὲν ἐξηκριβώθησαν 
οἱ λόγοι αὐτῆς τῆς ἀλλαγῆς. ᾽Απὸ ἔτους εἶχεν ἤδη ἀποκτήσει τὴν ἄδειαν 
νά ἐργάζεται ὡς δικηγόρος, ἀλλ οὐδέποτε ἕκαμε χρῆσιν τοῦ δικαιώματος 
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τούτου. Προετίµησε τοὐναντίον ν᾿ ἀφοσιωθῇ εἰς τὰς µελέτας, χωρὶς ποτὲ ν᾿ 
ἠναλάβη ἐπ᾽ ἁμοιβῆ κάποιαν ὑπηρεσίαν, ἀρκούμενος εἰς τήν µετρίαν σύν» 
ταξεν͵ ποὺ τοῦ ἐξησφάλισεν ὁ πατήρ του, διά νὰ καλόπτη τὰς πολὺ περιωρι- 
αμένας ἄλλωστε ἀνάγκας του. Η ᾿Ακαδημία τῶν ᾿Επιστημῶν, εἰς τὴν ὑποίαν 
εἶχε κάμει ἐνδιαφερούσας ἀνακοινώσεις ἀπό τῆς Ίδης Ἱουλίου 1139, τὸν 
ἕκαμε ἑταῖρον της τὸ 1742, τὸ δὲ 1765 τὸν ἐδέλεξεν ἔμμισθον µέλος της. 

Ἓνας νέος προσανατολισμός εἰς τὴν σκέψιν τοῦ 4 Αἰεπιδεῃ ἐσημειώθη 
κατ᾽ ἐπίδρασιν ἑνὸς προσώπου, τὸ ὁποῖον εἶχε µαταίως ἐπιχειρήσει νὰ δη- 
µιουργήσῃ ὄνομα μὲ τὴν δηµοσίευσιν μιᾶς µετρίας συλλογῆς Μα θηµα- 
τικῶν Ὑπομνημάτων (Μέπνοίπεν Μαϊέηικίφυςς, Ρας, 1748)3, πρύ- 
σωκον ὅμως τὸ ὁποῖον εἰς ἄλλα πεδία ἐγνώρισεν ἐπαξίας δάφνας. Ὅμι- 
λοῦμεν διά τὸν Ὠεπίς Ὠίδετοί (γενν. εἰς Ἱαπμτεν τὴν δην Ὀκτωβρίου 
Ι713, ἀκοῦ, εἰς Παρισίους τὴν ην Ἰουλίου 1754). ΄Ὅταν τοῦ ἐγένετο πρὀ- 
τασις νὰ µεταφράσῃ ἐκ τῆς ἀγγλικῆς εἰς τὴν γαλλικὴν τὴν Ογοοραεάἰα 
τοῦ Ε. Οαπυῤνετα, ἐδήλωσεν εἰς τὸν ἐκδότην, ὅτι τοὐναντίον ἦτο πρόθυ- 
µος νά συντάξη µίαν ἐξ ὁλοκλήρου νέαν «᾿Εγκυκλοπαίδειαν» (Επογεο]ορέ- 
4ἱε Εεαηςαίος) μὲ τὴν βοήθειαν ὁμάδος εἰδικῶν, μεταξὺ τῶν ὁποίων ἦτο καὶ 
ὁ ἆ Αἰεπιυσα. Καὶ μάλιστα ὁ τελευταῖος, ἀκριβῶς κατ ὑπιθυμίαν τοῦ 
Γιάετοί, συνέγρσψε τὸν Πρόλογον καθὼς καὶ μέγαν ἀριθμὸν ἄρθρων”" 
τῆς διασήμου Μεθοδικῆς Ἑγκυκλοκαιδείας (Εποείορεάκ πι- 
ποάίφυε], ἡ ὁκοία ἐδημοσιεύθη κατὰ τὴν περίοδον 1151-1177. Τὸ τερά- 
στιον αὐτὸ ἔργον προεκάλεσε τὴν ἀνατρεπτικήν ἐκείνην ὄμέγερσιν τῶν 
πνευμάτων, ἡ ὁποία ὑκέστη μὲ τὸν καιρὸν σοβαράς ἀποκλίσεις καὶ ζυμῶ- 
σεις διὰ νά καταλήξη εἰς τὸν αἱματηρόὸν ἐπίλογον τῆς γαλλικῆς ἔπανα- 
στάσρως (189 ΙΤ]. 

Ὁ Πρόλογος (Ὀίεσσατς ργέἐμμηἰπαίτε) τοῦ μνημειώδους ἔργου, ἄλη: 
θὲς συγγραφικὀν ἀριστούργημα, προεκάλεσε τὸν θαυμασμὸν καὶ κατέστησε 
τὸν ἆ Αἰεπιοεγί γνωστόν ἔξω τοῦ στενοῦ κύκλου τῶν μαθηματικῶν. Ἡ Ταλ- 
λικἡ "Ακαδημία ἤνοιξε διάπλατα τὰς θύρας της εἰς τὸν ἄνδρα, ὁ ὁποῖος ἐπό- 
πρωτο νἀ γίνῃ ἰσόβιος γραμματεὺς αὐτῆς. Δύο φορᾶς ὁ Φρειδερίκος 1, ὁ ὁ- 
ποῖος τοῦ καρέσχεν ἀσμένως φιλοξενίαν τὸ 1163, ἐζήτησε νά τὸν προσελκύσῃ 
μονίμως εἰς τὸ Βερολῖνον, ὑπὸ τὴν ἰδιότητα τοῦ κροίδρου τῆς ἐκεῖ ᾽Ακαδη- 
µίας, ἀλλά µαταίως, Τὴν αὐτὴν ἔκβασιν ἔλαβεν ἡ πρὀτασις τῆς Αἰκατερίνης 
Η τῆς Ρωσσίας νἁ µεταβῇ εἰς Πετρούκολιν ὡς διδάσκαλος τοῦ διαδόχου. Ὁ 


. Ἐκ ον ἔργων ποὺ καταχωροσῦνιαι ἐκτῖ τὸ μσναδικὸν ὠφιερωμένον εἰς τὰ καθαρά 

.. Εκεῖ ὁ ὁ Αἰσηίεήι ἐπέτυχε νὰ διασαφήση σηµαντικὰ σκοτεινὰ σηµεῖα τῆς ἐπ; 
ατήµης µας Ἡ τοὐλώχιστον ἐφείλκυσεν ἐκ νέος ἐπ᾽ αὐτῶν τὴν προσσχὴν πῶν ἁρῤμοδίων 
εἰδικῶν. 
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4᾿ Αἰεπειί οὐδέποτε ἠθέλησε νὰ ἑγκαταλείψῃ τὴν ἐκλεκτήν του γενέθλιον 
πόλιν, ὅπου καὶ ἀπέβανε τὴν ὀ2ην Ὀκτωβρίου 781. 


ϱ67. Ο ἀ Αἰεπινε εἶναι χωρίς ἀμφιβολίαν ἡ ἐξοχωτέρα µαθηµατικἡ 
προσωκικότης, τὴν ὁποίαν παρήγαγεν ἡ Γαλλία κατά τὴν διάρκειαν τοῦ 
πρώτου ἡμίσεος τοῦ ΧΥΗΙ αἰῶνος. Πρέπει ὅμως ἐδὃ νὰ ἐννοοῦμεν τά µαβη- 
µατικάἀ -- ὅπως καὶ εἰς τὴν δήλησιν τοῦ ἆ) Αἰοπεςί κε πιππέπίφυςς 
οπί έτέ ρου πποί ωπε πλ περαςυ --- ὑπὸ τήν εὑρεῖαν ἔννοιαν ποὺ ἑλαμβάνοντο 
κατὰ τὸν ΧΥΠΙ αἰῶνα. Διότι τὸ ἐξοχώτερον µέρος τῶν ἐπιστημονικῶν ἑργα- 
σιῶν τοῦ ἆ᾽ Αἰεπισειι ἀφορῷ τὴν µηχανικήν, θεωρητικὴν καὶ οὐράνιον, µὴ 
ἀποκλειομένης τῆς ὑδροδυναμικῆς καὶ τῆς µαπβηµατικῆς φυσικῆς (ὁπτικῆς 
καὶ ἀκουστικῆς). Θὰ ἠδύνατο, μάλιστα, νὰ λεχθῇ ὅτι αἱ συμβολαί του εἰς τὴν 
καθαρἀὰν ἀνάλυσιν ἐπετεύχθησαν ὡς δευτερογενῆ προϊόντα τῶν προσχοῦει- 
ὢν τὰς ὁποίας καθημερινῶς κατέβαλλς διά νά δώσῃ [κανοποιητικάς ἐξηγὴ- 
στις τῶν φυσικῶν φαινομένων. 

Ἠτο μόλις 26 ἑτῶν ὅταν ἐδημοσίευσε τὸ Τεκέ 4ε Ὀγπαπύφυε (Πρα- 
γματεία Δυναμικῆς), σύγγραμμα τὸ ὁποῖον ἀνεβίβασε τὸ ὄνομα τοῦ συγγρα- 
φέως εἰς τὰς κορυφὰς τῆς δόξης. ᾿Εκεῖ διδάσκεται διά πρώτην φοράν ἡ γενι- 
κἡ µέβοβδος, διά τῆς ὁποίας τίθενται εἰ; ἐξίσώσιν τὰ δυναμικὰ προβλήματα, 
καὶ ἡ ὁποία φἑρει καὶ προώρισται νά φέρῃ διὰ παντὸς τὸ ὄνομα κἀρχὴ 
τοῦ ἆ Αἰοπισεπ», ᾿Ακριβῶς δὲ κατ’ ἐφαρμογὴν τῶν ἀρχῶν τὰς ὁποίας ἔπεν- 
ὀησεν, ἔφθασε πρῶτος εἰς τὴν ἐξήγησιν τοῦ φαινομένου ποὺ λέγεται α“με- 
τάπτωσις τῶν ἵσημεριῶν»α, φαινομένου µεγίστης σημασίας εἰς 
τὴν ἀστρονομίαν (Σ.τ.Μ.: τοῦ ὁποίου ἡ ἀνακάλυψις ὀφείλεται εἰς τὸν µεγή- 
λόν ἕλληνα ἀστρονόμον τῆς ἁρχαιότητος Ἕκκαρχον, 130 π.Χ.), ᾿Ηδυνή- 
θη ἐπίσης νὰ ἐπιφέρῃ εἰς τὴν ὑδραυλικὴν τελεισοποιήσεις µεγίστης ἀξίας. 

᾽Αμεσώτερον ἐνδιαφέρον παρουσιάζει δι᾽ ἡμᾶς τὸ ὑπόμνημα ΚέΓιοκίοπς 
ευγία σπυνε μἐπέτα]ε 4ε” νεηῖς (Σκέψεις ἐπί τῆς γενικῆς αἰτίις τῶν ἀνέμονν), 
τὸ ὑποῖον ἡ ᾿Ακαδημία τοῦ Βερολίνου ἑβράβομσε τὴν Ζαν Ἰουνίου 1746 καὶ 
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σεων, προτάσεως τὴν ὁποίαν πρῶτος διετύπωσεν ἀκριβῶς ὡς ἑξῆς : εστω 
λιῤύν τυχόν: 
κ. αχ --,.. Ε, 
τοιοῦτον, ὥστε νὰ μὴ ὑπάρχη καµµία πραγματική ποσύτης, ἥτις τιθεµένη εἰς 
τὴν θέσιν τοῦ κ νὰ ἐξαλείφῃ ὅλους τοὺς ὅρους λέγω ὅτι ὑπάρχει πάντοτε 
µία ποσότης ρ -ἵ- αἵ --ἰ, ἡ ὁποία τιθεµένη ἀντί τοῦ κ εἲς τὸ πολυώνυµον 
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τῆς ἄλλης προτάσεως, κατὰ τὴν ὁποίαν πᾶσα συνάρτησις μιᾶς μιγαδικῆς 
µεταβλητῆς κ -ἕ- ἴν ἐκφράζεται ὑπὸ τῆς μορφῆς φίκι}) -ἵ- ἵψίκῃ) «μολο- 
νότιο, προσθέτει, αὁ προσδιορισμὸς τῶν συναρτήσεων φ καὶ ψ καταντᾷ 
ἐνίστε ἀδύνατος» 

αλα ἐν ων εἶναι ἐπίσης αἱ συµβολαί του εἰς να ἀπειροστικὴν 
ἀνάλυσιν. Πράγματι, ἐκτὸς τοῦ ὅτι ἠσχολήθη μὲ τὴν ὁλοκλήρωσιν τῶν ρητῶν 
συναρτήσεων, ἐδίδαξε µίαν ἐφαρμογὴν τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ εἰς 
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ποὺ φἑρει σήμερον. 
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ἀνωτέρας τάδρως, ὅπως π.χ. τῆς ἀκολούθου : 

ΣΥ Τα υγ. γασ'-ο 

Πρῶτος ἠσχολήθη μὲ τὰ συστήµατα διαφορικῶν ἐξισώσεων, ἴδειξς 
ὅ- ἐπὶ πλέον πῶς δύνανται νὰ ὀλοκληρωθοῦν μερικαὶ συναρτησιακαἰ ἑξι- 
σώσεις τοῦ ἀκολούθου τύπου : 

φίε ἡ- α) {- ψ (ἳ - 05) --δ (9). Τὺ 
ὅπου φ καὶ Ψ συναρτήσεις ἄγνωστοι, 54) καὶ Τί) συναρτήσεις καταλλή- 
λως ἐκλεγόμεναι καὶ α, Ὁ, σταθεραί. 

568. Εἰς τὴν θεωρίαν τῶν παλλομένων χορδῶν (μὲ τὴν ὁποίαν εἶχον 
ἀσχοληθὴ οἱ Ταγίοι καὶ Ἰωάννης ΒειπουΗ, χωρίς σηµαντικἠν ἔπιτυ- 
χίαν) ἔδωσεν ὁ ἆ) Αἰεπιδειί περιεχόµενον πλήρως ἱκανοποιητικόν, ἕδραι- 
ώσας αὐτὴν ἐπί μιᾶς διαφορικῆς ἐξισώσεως μὲ μερικὰς παραγώγους τοῦ 


ἑξῆς τύπου - 
γ . 
ὀχὰ όιὰ 
καὶ ἀποδείξας ὅτι τὸ γενικὸν ὁλοκλήρωμα μιᾶς τοιαύτης ἐξισώσεως εἶναι : 
Υ -- [ (-- αχ) -ἵ- (ς (ἱ---ᾱκ] (1) 
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ἕνθα {, καὶ { συναρτήσεις αὐθαίρετοι. Τοιουτοτρύπως ὁ ἀ᾿Αιεπισεί δὲν 
διήνοιξε µόνον εἰς τοὺς γεωμέτρας µίαν Ὑόνιμον περιοχἠν (θεωρία τῶν ἑξι- 
σώσεων μὲ μερικὰς παραγώγους], ἀλλ ἐπραγματοποίησεν ὁ ἴδιος κατα- 
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διάρκειαν τῶν συζητήσεων τὰς ὁποίας διεξήγαγε μὲ τὸν Εωίετ καὶ τὸν Νν. 
κόλαον Βειπου ὡς πρὸς τὴν γενικύτητα τοῦ ὁλοκληρώματος (1) ἔλαβον 
ἐνεργὸν καὶ σημµαντικὀν µέρος αἱ τοιγὠνοµετρικαί σειραί, αἱ ὁποῖαι τόσον 
κολὺ ἀπησχόλησαν τοὺς ἑργάτας τῆς ἀναλύσεως τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος, κατε- 

χομένους ἀπὸ τὸν πόθον νὰ διαφωτίσουν πλήρως ἕνα Βέµα τόσον θεμελιώ- 
δους σημασίας. 

Δὲν εἶναι δὲ τοῦτο τὸ µόνον θέμα ἐπὶ τοῦ ὁποίου ὁ ἆ ΑΙεπιοςις εὐρέθη 
εἰς διαφωνίαν μὲ τοὺς μαθηματικοὺς τῆς ἐποχῆς του ἡ Βρωρία τῶν πιβα- 
νοτήτων, οἷα εἶχε διαμορφωθῆ ἐπὶ τῆς ἐποχῆς του, ὑκῆρέεν ὑκ µέρους 
του ἀντικείμενον κριτικῶν παρατηρήσεων µἠή ἀδικαιολογήτων, ὅταν εἶδιε 
τὰς ἐφαρμογάς αὐτῆς εἰς τὸ «Πρόβλημα τῆς Πετρουπύόλεως» (ῷ 5431), ὡς 
καὶ τὰς ἄλλας, μὲ τὰς ὁποίας ὑζήτουν νὰ λάβουν ἀπάντησιν περὶ τῆς ἀπο- 
τελεσματικότητος τοῦ ἐμβολίου κατὀ τῆς εὐλογίας (θέμα φλεγούσης ἐπι- 
καιρότητος καὶ ζωηρᾶς διαμάχης εἰς τὴν Γαλλίαν κατὰ τὸν ΧΥΠΙ αἰῶνα). 
Ἐνῷ εἰς τὰς διαµάχας αὐτὰς ὁ ἆ᾿ Αἰεπιδετ ἔλαβε θύσιν ἀξίαν ἐπιδοκιμα- 
σίας, δὲν δύναται νά λεχθή τὸ αὐτὸ καὶ ὡς πρὸς τὴν Βέσιν κού ἔλαβεν ἀπέ- 
ναντι τοῦ ζητήματος τῆς σημασίας ποὺ ἔπρεπε ν᾿ ἀποδοθῇ εἰς τὸν λογά- 
ριΏμον ἀρνητικοῦ ἀριθμοῦ' διότι εἰς τὴν περίπτωσιν αὐτὴν ὑτάχθη ἀδί- 
κως ἀντίμαχος τοῦ Εαίες καὶ σύμμαχος τοῦ Ἰωάννου Βεπποπήί, Πρέπει 
ἐν τούτοις νὰ ἐξαρθῇ, πρὸς τιμήν του, τὸ γεγονὸς ὅτι, κατὰ τὴν προσπά- 
ϐειαν ἀνασκενυῆς τοῦ πρώτου, ἔκαμε τὴν ἀκριβεστάτην παρατἠρησιν, ὅτι 
ἡ καμπύλη ὀγδόου βαθμοῦ - . 

Υ-- γακ --Γα(ὃ -- αχ), 
τὴν ὁκοίαν ἐβεώρησεν ὁ Γαςτ (ὁ 560], διὰ Ὁ--0 δὲν κατέρχεται εἰς τὸν 
τέταρτον, ἁλλ᾽ ἀναλύεται εἰς δύο τοῦ τετάρτου. 

Τοῦτο μᾶς δίδει τὴν ἀφορμήν νά παρατηρήσωµεν ὅτι ἀκόμη καὶ ἡ 
γοωµετρία ὀφείλει εἰς τὸν ἆ) Αοπιΐνοιί κάποιαν τελειοποίησιν. Μερικοί 
πράγματι στοχασµοὶ φιλοσοφικοῦ καὶ μεβοδολογικοῦ χαρακτήρος ἐπὶ 
διαφόρων σηµείων τῶν στοιχείων τῆς Ἱπωμετρίας, στοχασμοί ταφέντες 
µέσα εἰς τοὺς τόµους τῆς Εποεγε]ορέάἰε πιἐθιοάίφιε, θά ἤξιζαν τὸν κόπον 
νὰ ἔχουν περισυλλεγὴ καὶ ἐπαναρριφθῆ εἰς κυκλοφορίαν. ᾿Εκὶ πλέον εἰς 
ἕνα ὑπόμνημά του δυς ΓΛαγαςίίση ἆςς Ὀρ]νέγοϊάς» (Ἐπί τῆς ἕλξρως τῶν 
σφαιροειδῶν], τὸ ὁποῖον περιελήφθη εἰς τὸν Τόμον ΥΠ τοῦ ὀκτατόμου ἕἔρ- 
γου του Ορµφου]ες πιανἐπιαὔσαυες, ἐπεξέτεινεν εἰς τὸ ἑλλκιψοειδὲς τὴν 
ἰδιότητα τῶν δευτεροβαθµίων κώνων νά ἔχουν δύο σειράς κυκλικῶν τομῶν. 


148 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


Τέλος, ὡς ἀναφέρει ὁ Ν. Ευας (Νονα Ασία Βείνορ., Τ. ΧΙΝ, 1405). ὁ 

ΆκπιδεΠ παρετήρησε πρῶτος, ὅτι τὰ Εξ κέντρα ὁμοιότητος τριῶν κύκλων 

τοῦ ἐπικέδου, ἀνὰ δύο λαμβανομένων, εὑρίσκονται ἀνὰ τρία ἐπὶ τεσσά- 
ῥρών ὠρισμένων εὐθειῶν. 

Ο ο) Αἰσπικεη, παρά τὴν εὑρύτητα καὶ τὴν σπουδαιότητα τῶν µαθη- 
ματικῶν του ἐρευνῶν, παρὰ τὴν εὑρεῖαν φήµην ποὺ τοῦ ἐξησφάλισαν 
πολὺ δικαίως τὰ φιλολογικά καὶ φιλοσοφικά του ἔργα, δὲν ἤσκησε µε- 
γάλην ἐπιρροὴν ἐπί τῶν μαζῶν, ἴσως διότι δὲν κατέλαβε ποτὲ καθηγητικἡἠν 
ἔδραν, ἴσως ἀκόμη εἰδικώτερα, διότι εἰς τὴν ἔκθεσιν τῶν ἰδεῶν του δὲν 
ἡτὸ τόσον ἐκιτυχής' εἰδικῶ» εἰς τὴν ἐκλογήὴν εὖν συμβολιαμῶν του κροσε- 
κολλάτο πάντοτε εἰς τοὺς ὁλιγώτερον σαφεῖς καὶ συνεκῶς χειροτέρους. 
Κατ΄ ἀκολουθίαν ἡ ὀἀξία του ὡς μαθηματικοῦ ἤστραψε μὲ κλῆρες φῶς µόνον 
ὅταν αἱ θεωρίαι, αἵ μέθοδοι καὶ τ᾽ ἀποτελύσματα, τὰ ὁποῖα ἐκεῖνος ἕἔδη- 
µιούργησεν ἐπανθυρέθησαν κατόπιν καὶ ὑπὸ ἄλλων ἢ ἐξετέθησαν ὑπὸ µορ- 
φὴν περισσότερον ἑλκυστικήν. Ἐν πάση περιπτώσει, βλέποντες τὴν αυχνό- 
τητα, μὲ τὴν ὁποίαν τὸ ὄνομά του ἀπαντῆται εἰς τὰ μεταγενέστερα συγγράµ- 
µατα ἀναλύστως, καταλήγομµεν εἲς τὴν διακίστωσιν ὅτι καὶ δι αὐτὸν ἀνέ- 
τειλεν ἡ ἡμέρα τοῦ δηµοσίου ἐπαίνου, μὲ τὴν πλήρη ἀναγνώρισιν τοῦ ἕρ- 
γουτου ὑπὸ τῶν µεταγενεστέρων, 


ἵεαπ Απίοϊπε ες (οπάυτοςί 


569 "ο µαρκήσιος Ίεὰμ Απιούης - ΝΙεσίας (απιαι 4ε Οοπάστεσί φαίνε- 
ται ὅτι ἦτο ὁ προορισµένος νά συνεχίσῃ εἰς τὴν Γαλλίαν τὰς ἐνδόξους 
παραδόσεις τῆς μαθηματικής ἀναλύσεως Ὁ (οπάστοςί ἐγεννήθη εἰς τὸ 
Βἰδεπιοπ! τῆς Πικαρδίας τὴν την Σεπτεμβρίου 1741, Κατόπιν τῆς δηµο- 
σιεύσεως μερικῶν ἐργασιῶν του ἐπί τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ εἷς τὰ 
Μέπιοίπες τῆς Ακαδημίας τῶν ᾿Επιστημῶν τῶν Παρισίων, ἐξελέγη ἑταῖρος 
τὸ ΕόΦ καὶ κατόπιν (77η μόνιμος γραμματεὺς αὐτῆς, 'Ὑπὸ τὴν ἰδιότητα 
ταύτην ἐξεφώνησε µέγαν ἀριθμὸν ἑγκωμίων ἑκλιπόντων ἀκαδημαικῶν, τὰ 
ὁποῖα συνεκέἐντρωσεν ἔπειτα εἰς θαυμασίους τόμους, χάρις εἰς τοὺς ὁποίους 
εἰσῆλθεν εἰς τὴν Γαλλικὴν ᾽Ακαδημίαν (1782). 

᾿Απὸ τὰς ἠρέμους ἐπιστημονικάς του ἀσχολίας τὸν ἀπέσπασε τὸ 1740 
ἡ λαΐλαψ τῆς ἐπαναστάστως, εἰς τὴν ὁποίαν ἀνομίχθη ἐνεργῶς", Πέντε 
διαμερίσματα τῆς χώρας τὸν ἀπέστειλαν ὡς ἀντικρόσωπόν των εἰς τὴν 
᾿Εθνοσυνέλευσιν, ὅκου συνετἀχθή μὲ τοὺς Γιρονδίνοις, Πληγεὶς ὑπὸ τοῦ 


ΣΛΙά νά λάβη ὁ ἀννεγνῶστης δέν τοῦ ποσοῦ τῆς ἐναργείας ποὀ ἀφιέρμσεν ὁ ζοπάσγ- 
ζει εἰς τὴν δημοσίαν ζωήν, ἃς συμβομλευΠῇ τὸ άρθρον τῆς ἄεσποινίδος Η. Πεκ : 
Ὀσεηρώσης ὅσε Ιου σπαυκ υκοωεί. (σπάστος α ουκ νοσὲ, τὸ ὁποῖον ἐδημόοσικύδη εἰς 
τὸ Βιισιί αἱ νε πιο πα ορ (σππήείσς οἳ Ηὐήοικπί Ἀούρησες (Ἰσήπιας 9101, 
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Διατάγματος συλλήνψεως τῶν μελῶν τοῦ κὀμματός του (Ἡ Ἰουλίου 79) 
καὶ παραπεμφθεὶς εἰς δίκην (3 Ὀκτωβρίου τοῦ ἰδίου ἔτους) ἠναγκάσθη, διά 
ν᾿ ἀποφόγῃ τὴν ἁπειλήν τῆς λαιμµητόµου, νὰ καταφύγῃ κρυκτόµενος ἐπί 
μῆνας εἲς φιλικὴν του οἰκίαν. Κ.ηρυχθείς ὅμως φυγόδικος καὶ ἐκτὸς νά- 
µου, ὡς ἐρήμην καταδικασθεἰς εἰς θάνατον, καὶ μὴ δυνάµενος νά παραμεί- 
νη κρυπτόµενος περισσότερον εἰς τὴν οἰκίαν ἐκείνην, περιεπλανᾶτο εἰς 
τὰ περίχωρα τῶν Παρισίων ὑπὸ ψουδώνυµον, Τελικῶς ὅμως συνελήφθη 
πρὸ τῶν θρῶν τοῦ Βουτρ-ία. Κείπε καὶ διὰ ν᾿ ἀποφύγῃ ἕνα ἀτιμωτικὸν δη- 
µάσιόὀν θάνατον, ἔλαβε τὸ δηλητήριον ποὺ ἕψερε πάντοτε ἐπάνω του (8 


αΝΤΟΙΝΕ . ΝΙΟΘΙΑ8 ΟΛΗΙΤΑΤ 
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᾿Απριλίου 794] καὶ ηὐτοκτόνησε. Επί πολλὰς ἡμέρας ὁ κόσμος ἠγνόει 
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᾿Επιστημῶν. 

Κατά τὴν διάρκειαν τῶν μηνῶν κοὺ ἑπέρασε κρυκτόµενος ἀπὸ τὰ βλέμ- 
µατα τῆς ἐξουσίας, ἔγραψεν ἕνα μνημειῶδες ἔργον Επαυίστε ἁ ωπ Ταδίέεσι 
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χῆσιν. Ἡ Εθνοσυνέλευσις μὲ µίαν ὄψιμον µεταμέλειαν, ποὺ εἶναι συνήθης 
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διανοµἠν «εἰς πᾶσαν τήν ἕκτασιν τῆς Δημοκρατίας κατὰ τὸν πλἑον ὢψέ- 


[50 Ἱστορία τῶν Μαβηματικῶν 
--........α ομαδα αμ 
Άιμον διὰ τὴν παιδείαν τρόπον». Ὅτι δὲ πράγματι ἡ διάδοσις τοῦ ἔργου 
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πίνου πνεύματος εἰς τὴν Ελλάδα, µέχρι τοῦ καταμερισμοῦ τῶν ἐπιστημῶν 
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καὶ τῶν κλάδων των μέχρι τοῦ αἰῶνος τῆς παρακμῆς. Ἠ. Παρακμὴ τοῦ 
πολιτισμοῦ μέχρι τῆς ἀποκαταστάστως τῶν ἐπιστημῶν κατὰ τὴν ἐποχὴν τῶν 
σταυροφοριῶν. ΥΠ, Πρῶται πρόοδοι τῶν ἐπιστημῶν ἀπὸ τῆς ἐφευρέσεως 
τῆς τυκογραφίας, ΥΠ. ᾿Απὸ τῆς ἐφευρέσεως τῆς τυπογραφίας µέχρι τῆς 
στιγμῆς καθ ἣν αἱ ἐπιστῆμαι καὶ ή φιλοσοφία ἀποτινάσσουν τὸν ζυγὸν 
τῆς αὐθεντίας, ΤΧ. ᾿Από τοῦ Ὀκεςατίος µέχρι τῆς συστάσεως τῆς Γαλλικῆς 
Δημοκρατίας. Χ. Μέλλουσαι πρὀοδοι τοῦ ἀνθρωκίνου πνεύματος, 

Ἡ ὑψηλὴ κοινωνικἡ καὶ ἀκαδημαϊκὴ θέσις, ή συµµετοχή εἰς τὴν δη- 
µοσίαν ζωήν εἰς µίαν ἀπὸ τὰς σηµαντικωτέρας περιόδους πού ἀναφέρει 
ἡ ἱστορία καὶ τὸ τραγικὀν τέλος του ἐξησφάλισαν εἰς τὸν Οοπάστοςι τοιαύ- 
την φήµην, ὥστε ὑπὸ πολλῶν συνεκρίνετό μὲ τοὺς ἐξοχωτέρους ἐπιστή- 
μονας ποὺ τιμοῦν τὴν Γαλλίαν, Ἡ κρίαις ὅμως αὐτὴ δὲν ἑβράδυνε νά ὕπο- 
στῇ ριζικὴν ἀναθεώρησιν. ᾿Ἐνῷ θά ἠτο πολὺ δύσκολον ν᾿ ἀναφέρωμεν 
κάποιαν ἐπιγόησίν του, δυναµένην νὰ καταλάβη µόνιμον θέσιν εἰς τὴν 
ἐπιστήμην " ἢ κάποιαν µαθηµατικὴν ἀνακάλυψίν του συγδεοµένην μὲ τὸ 
ἄνομά του”, οἱ (ατορικοί τῆς θεωρίας τῶν πιθανοτήτων θεωροῦν ἀπὸ 
συμφώνου ὅτι τὸ ἔργον του, ἔνθα ἐπεχείρησε νὰ ἐφαρμόσῃ τὴν θκωρίαν 
αὐτὴν καὶ ν᾿ ἁκοκαταστήσῃ τοὺς νόµους τοὺς διέποντᾶς τὰς κατὰ πλειο- 
ψηνίαν λαμβανοµένας ἀποφάσεις, ἑξέφυγε τελείως τοῦ σκοποῦ του. 'Η 

". Ἰδιαιτέρως ἠσχολήθη μὲ τὰς διαφορικάς ἠβισώσεις, συνήθεις καὶ μὲ µερικὰς 
παραγάποως, ἸΑλλ᾽ ἄν τὐ ὄνομά του ἁπαντῶται ἑνίοτ εἰς ἔργα ματατεγέστερα ἐπὶ 


ρώκπεκς | 
ὃς ο ήν 
ὃν οὃὂκ Ταν 
διὰ στιρῶν, µάθοδος ὅμως ἐγκοταλειφθεῖσα ἀφ' ὅτου εὐρέθη ἄλλη καταλληλοτίρα πρὸς τὸν 
σκοπόν 


πὸ Τὸ ΙΤ ὁ (οπάοιος! συνεµερίσθη μὲ τὸν πλοίαρχον Τεπιρεϊνοίή τὁ βροβεῖον 
ποῦ προεκἠρνξεν ἡ ᾿Ακαδημία τοῦ Βερολίνου διά τὴν τελενοποίησιν τῆς μεθόδου ὕπολο. 
Ἰνσμοῦ νῶν κομητικῶν τροχιῶν βάσει τῶν ππρατηρήσεων, Τὰ ὑπ' αὐτοῦ ὅμως κροιοθέντα 
"εχνάσματα εἰς ὐ ἔργον τσυ Εαί τας Ία εΜέοιίς όες οοπιδίε» (1780) οὐδέποιε ὀφηρμύσθη- 
σαν ὑπὸ τῶν ἀστρονόμων, ὡς μὴ ἀποδειχθέντα ἐξυπηρετικά, 
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σκοτεινότης τοῦ ὕφους καὶ ἡ χρῆσις συμβολισμῶν μὲ διαφόρους σημασίας 
ἐκείνων, τὰς ὁποίας εἶχε καθιερώσει ἡ χρῆσις, κατέστησαν τὸ κείµενον 
ἀρκετά δυσνόητον. ᾽Αλλ᾽ ἀκόμη καὶ ὅταν µετεφράσθη ἐν συνόλῳ εἲς γλῶσ- 
σαν γενικῶς καταληκτήν, ἀνεγνωρίσθη ὅτι θεωρία καὶ πρᾶξις οὐδὲν ἑκέρ- 
ὄισαν εἷς σαφήνειαν ἢ τελειότητα. 

Νεώτεραι ἐφαρμογαὶ τῆς αὐτῆς θεωρίας εἰς προβλήματα ὑπαγορευό- 
μενα ἐκ τοῦ καθημερινοῦ βίου ἁἀπανιῶνται εἰς µεταγενεστέρας ἐργασίας 
τοῦ Γοπόστοςί (1781-1784) δηµοσιευθείσας ὑπὸ τὴν αἰγίδα τῆς "Ακαδη- 
µίας τῶν Παρισίων. Τοιουτοτρόπως (ἐμπνεόμενος ἀπὸ τὸ παράδειγµα τοῦ 
ΝεμΊοῃ μὲ τὰς χρονολογικάς του ἐρεύνας) ἔθεσεν ὡς σκοπὀν νά προσδιο- 
ῥίσῃ τὸν βαθμόν ἀξιοπιστίας τὸν ὁποῖον κατέχουν οἱ γενικῶς παραδεκτοὶ 
ἀριθμοί σχετικῶς μὲ τήν ὁλικὴν διάρκειαν (357 ἔτη) τῆς ἡγεμονίας τῶν 
ἐπτὰ βασιλέων τῆς Ρώμης ἀλλὰ δὲν ἐπέτυχε νά [κανοποιήσῃ οὔτε τοὺς 
μαθηματικούς, οὔτε τοὺς [στορικούς, 


Α]εχί Εοπίαίπε ὁει Ἠετίίης 

570. Δὲν εἶναι ἐδαιρετικοῦ ἐνδιαφέροντος τὰ ἀλγεβρικά ἔργα ἑνὸς 
ἄλλου γάλλου εὐπατρίδου, φέροντος τὸ ὄνομα Αἰεχίς Εοαίαίΐης 4ςς Βεγιίην. 
Οὗτος ἐγεννήθη εἲς ΟἸαίνασοα (Δελφινᾶτον) κατὰ τὸ 1705. Παραμείνας 
ὀρφανόὸς πατρός, ὅταν ἀκόμη ἠτο εἴκοσι ἐτῶν, µετεφέρθη ἐπί τινα χρόνον 
εἰς Παρισίους. Τυχαίως περιῆλθεν εἰς χεῖρας του ἕνα βιβλίον γεωμετρίας, 
τὸ ὁποῖον τοῦ διήγειρε τόσον ζωηρὺν ἐνδιαφέρον, ὥστε διὰ νὰ ἔχῃ κἀ. 
ποιον ὁδηγὺὸν εἰς τὴν μελέτην του κατέφυγεν εἰς τὸν πατέρα ΟαᾳεΙ, ὁ 
ὁποῖος ἦτο ὁ γνωστότερος μαθηματικὺς ποὺ διθετε τὴν ἐποχήν ἐκείνην 
εἰς τὴν Γαλλίαν ἡ ᾿Εταιρεία τοῦ Ἱησοῦ, 

Βάσει τῶν ὑποδείξεων ποὺ ἔλαβε, ἐνημερώθη μόνος ἐκὶ τῆς καταστά- 
σεως εἰς τὴν ὁποίαν εὑρίσκετο ἡ ἀνάληυσις τῆς ἐποχῆς του, ἀλλ ἐπροτίμησε 
πάντοτε νά προχωρῇ εἷς τὰς ἐρεύνας του στηριζόμενος ἀποκλειστικῶς 
εἰς τὰς ἰδικάς του δυνάμεις, Ἡ ἀντικάθεια αὐτὴ πρὸς τὴν µελέτην τῶν ἔργων 
τῶν ἄλλων τὸν ὠδήγησε πολλάς φοράς εἰς συμπεράσματα ἤδη γνωστά καὶ 
τὸν ἐξέθεσεν εἰς κατηγορίας περὶ λογοκλοκῆς, Τὸ 1765 μάλιστα ἔφθασε 
μέχρι τοῦ σημείου ν΄ ἁπαλλαγῇῃ τῆς βιβλιοθήκης του, ἡ ὁποία ἀπετέλει 
δι αὐτὸν ἀνωφελὲς ἐμπόδιον. Εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων, εἰς τὴν 
ὁποίαν ἀνῆκε, παρουσίασεν ἀρκετὸν ἀριθμὸν ὑπομνημάτων, τὰ ὁποῖα κατό- 
πιν συνεκέντρωσεν εἰς ἕνα τόµον. Βαρυνβεὶς τὴν ζωὴν τῆς πρωτερούσης, 
ἀπεσύρθη εἷς Οπΐφεαυκ τῆς Βουργουνδίας, ὅπου καὶ ἀπέθανε τὴν 2{ην Αὐ- 
πούστου 1Ττι, 

Ἓνα πόμνημά του ἐπί τοῦ ἀντιστρόφου κροβλήματος τῶν ἰσοσπτι- 
κῶν καμπύλων (Μέπι, 4ὲ Ῥαπίς, 1714) ἐδέχθη δικαιολογηµένας κριτικὰς κα- 
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ρατηρήσεις τοῦ (ατα, ὁ ὁποῖος ὀλίγον προηγουμένως (εἰς τὸν αὐτὸν 
τόµον τῶν Μέπιοίπες) εἶχεν ἀσχοληθὴ μὲ ἀνάλογα θέµατα εἰς ὑπόμνημά 
του ἀφιερωμένον αεἰς πολλἁ προβλήματα ἔνθα ζητεῖται ἡ εὕρεσις τῶν 
καμπύλων, τῶν ὁποίων ἡ ἰδιότης συνίσταται εἰς κάποιαν σχέσιν µεταξύ τῶν 
κλάδων των, ἐκφραζομένην δι ἐξισώσεως δεδομένης», 

Δέν ὑπῆρξεν ἐκιτυχέστερος ὁ Εοπίαίπε εἰς τὰς ἐρεύνας του ἐπὶ τῆς θεω- 
ρίας τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων (Μέπι, ὁς Ρα ης, 1141], Ἐκεῖ παρουσιάζεται 
ὡς νεώτερος Κολόμβος ἀνακαλύψας Νέον Κόσμον διὰ τῆς εἰσηγήσεως μιᾶς 
μεθόδου πρὸς ἀναγνώρισιν τῆς φύσεως τῶν ριζῶν μιᾶς ἀλγεβρικῆς ἐξισώ- 
σεωος μὲ ἀριθμητικοὺς συντελεστάς, μεθόδου στηριζοµένης ἐπί τῆς κατα- 
ακευῆς καταλλήλῶων πινάκων, συντεταγμένων βάσει τῆς ἀκολούθου θεω- 
ῥίας. Τὸ πρῶτον µέλος μιᾶς ἐξισώσεως | 

κα κ -- ρα --.., -ἕ- δε” 0 


ἃς θεωρηθῇ ἀναλκλυμένον εἰς π πρωτοβαθµίους παράγοντας κ--ᾱμ, Κ--ᾱρι..., 
κ--α,, ὅπου οἱ ἀριθμοί ᾱμἃς,... ας, εἶναι πραγματικοί (ἡ) ἢ μιγάδες (πι-]-πῖ). 
Ας θεωρηθοῦν ὅλαι αἱ περικτώσεις ποὺ δύνανται νἁ καρουσιασθοῦν-λαμβα- 
νοµένων ὑπ' ὄψιν τῶν σημείων (Ἡῇ ἐνδεχομένως τῆς μηδενικότητος) τῶν 
ποσοτήτων {ωηῃ. ΔΑ ἑκάστην περίπτωσιν αἱ σταβεραί Ρι θά παρουσιάζουν 
ὠρισμένην διαδοχἠν σημείων καὶ θά δώσουν λαβὴν εἰς τὸν προσδιορισμὸν 
σχέσεων ἀνισότητος, Κατά τὸν Εομίαίπε λοιπόν, δοθείσης μιᾶς ἀριθμητικῆς 
ἐξισώσεως, ἀπὸ τὴν ἐπισκόκησιν τῶν συντελεστῶν της, θὰ δυνηθῶμεν νὰ 
συµπεράνωμεν εἰς ποῖον στοιχεῖον τοῦ πίνακος αὕτη προσεγτίζαι καὶ κατ 
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ποὺ ἀποτελεῖ δόξαν τῶν Εωίοι καὶ ἵαμγιπρς, ἀποδεικνύουν µόνον, ὅτι δὲν 
ἠδυνήθη νά κατανοήσῃ τὴν δύναμιν καὶ τὴν φύσιν τῆς νέας µεβόδου. 


ΦΜείρη Πόπου! 


571. Οἱ δύο γάλλοι μαθηματικοί, περὶ τῶν ὁποίων πρόκειται ἀκόμῃ 
νὰ ὁμιλήσωμεν εἰς τὸ Κεφλλαιον τοῦτο, συνέβαλον ὁμολογουμόνως κατά 
τρόπον ἐξαίρετον εἰς τὴν τελειοποίησιν τῶν γνώσοών µας γύσω ἀπὸ τῶς 
ἀλγεβρικάᾶς ἐξισώσεις. 

Ὁ πρῶτος εἶναι ὁ Διείαν Βότουι. γεννηθείς εἰς Νέπιοαιο τήν ην 
Μαρτίου 1731 καὶ ἀποθανών τὴν 2Την ᾿Απριλίου Γ783 εἰς Οωι. Εβασανίζετο 
καὶ αὐτὸς, ὅπως τόσοι ἄλλοι μαθηματικοί τῆς ἐποχῆς του, ἀπό τὸν πόθον 
νά ὀπιτύχη τὴν λύσιν τῶν ἐγγραμμάτων ἐξισώσεων παντὸ- βαθμοῦ’ καὶ ὃς. 
χόµενος ὡς δεδοµένον ὅτι κᾶσα διώνυµος ἐξίσωσις εἶναι δυνατὸν νὰ ο ῃ 
ἔθεσεν ὡς σκοπὀν του ν᾿ ἀναγάγῃ εἰς τὸν εἰδικὸν αὐτὸν τύπον τὰς γενικὰς 
ἐξισώσεις Εἰς τὸ ὑπόμνημα 8Η ρωείσα γη οἶσαες ἐφωδήίομς ὁς ἴους Ίο 
Φσρτός φμἱ πάπιςείςπί υη6 «οἰυίοη αἱρέθιίφις5 (Μέπι, όε Ραήίε. | 762) ὑπέδει- 
δεν, ὅπως ἕκαμαν καὶ οἱ Μοΐντε καὶ Εις, ὁλοκλήρους κατηγορίας ἀλγε- 
Βρικῶν ἐξισώστεων, αἲ ὁποῖοι δύνανται ν᾿ ἀναχθοῦν εἰς διωνύµους καὶ συνε- 
πῶς νὰ λιβοῦν. 

Ἐνθαρρυνβεὶς ἀπὸ τὴν περιωριαμένην αὐτὴν ἐκιτυχίαν ἐπεχείρησεν 
εἰς µεταγενέστερον ὑπόμνημα δω Ἰά τἐφοἰαίοῃ ρἐπέταἰς ἆσι έφυπίοης 4ὲ 
ἴσυς Ίος ἀερτέν”' (Μέαι, 4ὲ Ῥαηίς, | 765] µίαν πτῆσιν πρὸς τὰς τενικὰς ἐξισώ- 
σεις. Ἐπέτυχε τὸν σκοπὀν εἰς τὴν περίπτωσιν τοῦ 4ου βαθµοῦ, ἀλλ' ὅταν 
ἐπελήφθη τῆς ἐξετάσεως τῶν ἐξισώσεων τοῦ ου βαθμοῦ, ἑσταμάτησε τρο- 
µοκρατηθεἰς ἀπὸ τὴν φοβερὰν περιπλοκἠν τῶν ὑπολογισμῶν, χωρίς μάλιστα 
ν᾿ ἀνιλήσῃ πεποίθησιν κατὰ πόσον πράγματι ἡ συνέἑχισίς των θὰ ἠγεν εἰς 
τὸ ποθούµενον ἀποτέλεσμα. 

Σημαντικώτερον εἶναι τὸ ὑπόμνημά του Νομνεῖςε πιἐι]νούς ἆ ὀμπιίης 
Κε φμκη ές ἵποοππυςς 4σ5 όφωπιίοπα”ἳ (Μέπι. όὲ Ρατὶς, 1764), διότι ἑκεῖ 
ἐκτίθεται µία μέθοδος ἡ ὁποία, φεροµένη σήμερον πύτε ὑπὸ τὸ ὄνομα τοῦ 
Βέτουι καὶ πότε ὑπὸ τὸ ὄνομα τοῦ Εμίες, παρέμεινε κτῆμα µόνιμµον τῆς ἐπι. 
στήµης. Διά νὰ δώσωμεν µίαν ἁπλῆν ἰδέαν τῆς μεθόδου θεωροῦμεν, ὅπως 
ἔκαμεν ὁ γάλλος γεωμέτρης, τὰς ἐξισώσεις : 

1. -ϱ-θ 
23 -ἕ- ρα -- ακ -ἕ-τ --0, 
Ἔάν αὗται ἔχουν µίαν κοινἠν ρίζαν, θά εἶναι δυνατὸς ὁ προσδιορισμὺς 
τριῶν σταθερῶν α, ὃ, Α, τοιούτων, ὥστε νὰ Ἱαυτοποιῆται ἡ ἰαότης : 


(1η Ρε Ο) (11 ασ δ) κ (1) -ᾖ- ραἳ-ἷ-αε -- ϱ) (κ Α). 
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(1η Ρε Ο) (11 ασ δ) κ (1) -ᾖ- ραἳ-ἷ-αε -- ϱ) (κ Α). 


ιδ4 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
4”. οαδααααμιομα 
Τοῦτο συνεπάγεται τὴν ὕπαρξιν τῶν ἀκολούθων τεσσάρων σχέσεων: 
Ρ αρ ΓΑ, ϱ Ρα να Ι-ρΑ, 
Ρα --4Α--τ, Ο8--ΓΑ, 
αἱ ὁποῖαι, ὡς γραμμικαὶ ὡς πρὸς τὰ γράμματα ᾱ, Β, Α, ἐπιτρέπουν τὴν ἆπα. 
λσιφήν των. Οὕτω ἔφθασεν εἰς τὸ ζητούμενον ἀποτέλεσμα, 

Διά νά λάβη δὲ τοῦτο ὑπὸ ὁριστικὴν µορφήν, ὁ Βέχοσι ἤχθη φυσικὰ 
εἰς τὸ νὰ ἐπαναλήβῃ καὶ νὰ τελειοχοιήσῃ τὸν κανόνα ποὺ ἔδωσεν, ὅπως 
θά ἴδωμεν, ὁ . Οταπιετ (ὃ 3580), διὰ τὴν ἔκφρασιν τῶν τιμῶν τῶν ἀἁγνώ- 
στων εἰς τὰ ὠρισμένα συστήµατα τῶν γραμμικῶν ἐξισώσεων. Αὐτὸ εἶναι 
ἀκριβῶς τὸ θέµα τῆς ἐργασίας του Βεςήεισες εως |ε Φεμτέ ἆει ἑφιμχίοπε 
πἐμηαηίες ὃς Γἐναποσίοεπιεπή ὅση ἵποσππυςς (Μέαπι. ὁε Ῥαηίς, 174], 
Αἱ ἔρευναι αὐταί δίδουν εἰς τὸν Βέτουι ἐξέχουσαν θέσιν εἰς τήν προῖστο- 
ρίαν τῆς Βεωρίας τῶν ὁριζουσῶν, εἰς τὴν ὁποίαν ἀκόμη μεγαλύτερα δικαιώ- 
µατα τοῦ παρέχουν πολλαὶ σελίδες τοῦ μεγάλου του ἔργου ποὺ φέρει τὸν 
τίτλον Τ]νδογίο μέπέτα]ε ει ἐφυαίίοπς αἱρέστίφυες (Γενικὴ θεωρία τῶν ἆλ- 
Τεβρικῶν ἐξισώσεων, Ρατίς, 119]. Εἰς τὸ ἔργον αὐτὸ εὐρίσκεται ἀκοδε- 
δειγµένον τὸ θεμελιῶδες Βεώρηµα, τὸ ὁποῖον φέρει δικαίως τὸ ὄνομά του 
καὶ τὸ ὁποῖον διατυπώνει ὁ ἴδιος ὡς ἑξῆς: «Ὁ βαθμὸς τῆς τελικῆς ἐξισώ- 
σεως τῆς προκυκτούσης ἀπὸ τυχόντα ἀριθμὺν πλήρων ἐξισώσεων οἰωνδή- 
ποτε βαθμῶν εἶναι ἴσος πρὸς τὸ γινόμενον τῶν ἐκθετῶν τῶν βαθμῶν τῶν 
ἐδισώσεων τοὐτωνν. Τὸ ἔργον τοῦ Βέχουι, ἀνεξαρτήτως τοῦ ἀνωτέρω ση- 
μαντικωτάτου θεωρήματος, κατέχει εἰς τὴν ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν τι- 
µητικήν Βέσιν͵ καθ’ ὅσον ἀποτελεῖ τοῦτο τὴν πρώτην ἐκτενῆ πραγµατείαν 
ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων, αυντεβειµένην ἐκ πολλῶν στοι- 
χτίων ὀψειλομένων εἰς τὸν συγγραφία, χωρὶς ν΄ ἀποκλεισθοῦν ὅμως καὶ 
ὕσα προέρχονται ἐξ ἄλλης πηγῆς. 

Ὅ Βέτουι, ὅ ὑποῖος καθ᾽ ὅλην του τὴν ζωὴν κατέλαβεν ἕδρας µαθηµα- 
τικῶν εἰς Ὑαλλικὰ ἱδρύματα προωρισµένα νἁ ἐκπαιδεύσουν ἀξιωματικοὺς 
τῆς δηρᾶς καὶ τῆς θαλάσσης, ἔγραψε δύο σπουδαῖα συγγράµµατα (Όουγα 
4ς Μα ἱνόπμμῖφυςς), ἐκ τῶν ὁποίων τὸ ἕνα ἐδάτομον, προωρισμένον διά τοὺς 
μέλλοντας ναυτικούς (Ρας, 174. 00], τὸ δὲ ἄλλο τετράτοµον (Ραείε, 1770. 
74] διὰ τοὺς ἀξιαματικούς τοῦ πυροβολικοῦ. Τὰ ἀναμφισβήτητα διδακτικἀ 
πλεονεκτήματά των συνετέλεσαν εἰς τὸ νά γίνουν τὰ βιβλία αὐτὰ περιζἡ- 
τητα ἀκόμη καὶ μεταξὺ ἀνθρώπων, οἱ ὁποῖοι δὲν εἶχον τὴν φιλοδοξίαν νὰ 
κεριβληθοῦν οἰανδήποτε στολήν. 


Αἰεκαπότε Ὑπαηθετπνουήε 


574. Ὁ ἄλλος ἐπιστήμων, τερὶ τοῦ ὁποίου ἔγινε νύξις εἰς τὴν ἀρχὴν 
τῆς προηγουµένης παραγράφου, εἶναι ὁ Αἰεχκηάνε Τιέορ]ηίε Ὑπηόεγπιοπάς, 
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τῆς προηγουµένης παραγράφου, εἶναι ὁ Αἰεχκηάνε Τιέορ]ηίε Ὑπηόεγπιοπάς, 


ο Σύγχρονοι τοῦ Ἐσ]ετ ο 15 


Ἰεννηθεὶς εἰς Παρισίους τὸ 1735, ἀποθανὼν ἑκεῖ τὴν [ην Ἰανουαρίου 106, 
Ἡ ἐργασία του Μέπνοίτο 5ως ἵπ τἐποἰωίοη ἆσι ἑηυσιίοης (Ὑπόμνημα ἐπὶ 
τῆς λύσεως τῶν ἐξισώσεων) ἀνεκοινώθη εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων 
τὸν Νοέμβριον 1700, ἀλλά δὲν ἐδόθη εἰς τὸν τύκον παρὰ τὸ ἑκόμενον ἔτος, 
διότι µόνον τότε ὁ συγγραφεὺς ἔγινε µέλος τοῦ ἱδρύματος ἐκείνου, περι- 
στατικὀν ποὺ πρέπει νὰ ἐξαρθῇ διά ν᾿ ἁποκατασταθῇῃ ἡ ἀνεξαρτησία τῶν 
ἐρευνῶν τοῦ Ὑπηδειπιοπάε ἀπὸ τάς συγγενεῖς ἐργασίας τοῦ Ἠατίηᾳ καὶ 
[αρ /απρε. 

Εἰς τὸ ἔργον αὐτὸ ὁ συγγραφεὺς παρατηρεῖ ὅτι, ὅταν ἔχωμεν µίαν 
ἐγγράμματον ἀλγεβρικὴν ἐξίσωσιν, ἡ ἔκφρασις τῶν ριζῶν της συναρτήσει 
τῶν συντελεστῶν πρέπει νά εἶναι τοιαύτη, ὥστε ἀντικαθιστῶντες αὐτοὺς 
μὲ τὰς ἐκφράσεις των συναρτήσει τῶν ριζῶν νά φθάνωμεν εἰς µίαν ἔκφρασιν 
ἰσχύουσαν διά τὴν πρώτην, διά τὴν δευτέραν κ.ο.κ. Αναχωρῶν ἀπό τὴν παρα- 
τήρησιν αὐτὴν ὁ Ὑππάετπιοπάς θρωρεῖ διάφορα γράμματα ὡς παριστάνον- 
τα συμβατικῶς τὰς ρίζας μιᾶς ἀλγεβρικῆς ἐλισώτεως καὶ ζηταἵ νὰ συν Ἀέση 
µέσῳ αὐτῶν µίαν ἄρρητον ἔκφρασιν, ἡ ὁποία λόγῳ τοῦ δισηµάντον τῶν 
σημείων, ν΄ ἀνάγεται ἁδιαφόρως εἰς τήν µίαν ἢ τὴν ἄλλην ἐκ τῶν ριζῶν, 
᾽Αντιμειτωαίζεται τότε τὸ δύσκολον ζήτημα ἢ τοῦ μετασχηματισμοῦ της εἲς 
ἄλλην περιέχόυσαν τούς συντελεστάς τῆς θεωρουµένης ἐξισώσεως, Ἡ τοῦ- 
λάχιστον τῆς ἐξαρτήσεώς της ἀπὸ ἄλλας ἐξισώσεις τῶν ὁποίων γνωρίζοµεν 
τὴν λύσιν. Διά νὰ πλησιάσῃ τὸν σκοπόν του, ὁ Ὑαπιάςγπιοπός παρουσιάζει 
µορφάς λογισμοῦ, τὰς ὁποίας ὁ ἴδιος καλεῖ ατύκους», δι’ ὧν εἶναι δυνατὸν 
νά προῖδωμεν τὸ ἀποτέλεσμα τῶν πολυπλόκων τούτων πράξεων. Προκήύ- 
πτει ἐκ τῶν ἀνωτέρω ὅτι ἡ ὁδὸς, τὴν ὁκοίαν ἐχάραξεν ὁ πνευματώδης µαθη- 
ματικός δὲν ὁδηγεῖ εἰς τὸν σκοπὀν (καὶ γνωρίζωµεν σήμερον ὅτι δὲν ἠδύνατο 
νά ὁδηγήση ἐκεῖ παρά ταῦτα τὸ ὑπόμνημα, περὶ οὗ ὁ λόχος, εἶναι ἀξιοση- 
µείωτον διὰ τὰς πρωτοτύκους ἰδέας ποὺ εὑρίσκονται ἐκεῖ διεσπαρµέναι 
καὶ εἰς τὰς ῥποίας διακρίνοµεν σἡμερον ἕνα προανάκρουσµα, ἴσως µίαν 
προπαρασκευήν, εἰς τὴν Βρωρίαν τῶν μετασχηματισμῶν ἢ ἀντικαταστάσειον 
ο αι η ΤΟ Τὰ 

Δὲν εἶναι ὀλιγώτερον ἀξιοσημείωτον τὸ Μέπιοίης σωτ [ ἀπιπαίοῃ 
(Ὑπόμνημα ἐπί τῆς ἁπαλοιφῆς) τοῦ αὐτοῦ συγγραφέως, τὸ ὁποῖον ἀνεκοι- 
νώθη εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν ᾿Επιστημῶν τὴν 12ην Ἰανουαρίου 177 καὶ 
ἐδημοσιεύθη τὸ ἐπόμενον ἔτος μεταξὺ τῶν ἄλλων ὑπομνημάτων τῆς ΄Ακα- 
δηµίας, ᾿Εκεῖ μελετῶνται κατὰ βάθος αἱ συναρτήσεις τῶν συντελεστῶν ποὺ 
ἀπαντῶνται κατά τὴν λύσιν ἀρισμένου συστήµατος γραμμικῶν ἐξισώσεων. 
Χωρίς νὰ ἔχῃ καµµίαν γνῶσιν τῶν ὅσων εἶχε γράψει ἐκὶ τοῦ θέματος ὁ 
Γεἰυπί (Τόμος Π, ὃ 456), ὁ Ναπάειπνοπάε ἐκρότεινε καὶ ἐχρησιμοκοίησεν 
ἕνα συμβολικὀν σύστημα διὰ τοὺς συντελεστάς, τὸ ὁποῖον ἔχει μεγάλην 
ὁμοιότητα πρὸς τὸ τοῦ Τ εἰδαί καὶ πρὸς τὸ ἰδικόν µας μὲ διπλοῦν δείκτην. 


136 Ἱστορία τῶν Μαθηματισῶν 


Ὅ Ιαἱραία ἔγραφε κ.χ. ἴν. ὑνῷ ἡμεῖς γράφοµεν 4, ὁ δὲ γάλλος µαθηµατι- 
κὀς ἐχρησιμοποίει τὸ σύμβολον . Μὲ τὴν χρῆσιν τοιούτου συμβολικοῦ 
συστήµατος ἠδυνήθη ν᾿ ἀποκαταστήσῃ µερικάς θεμελιώδεις ἰδιότητας τῶν 
ὁριζουσῶν' εἲς τρόπον, ὥστε ὁ Μαίς, ὁ ὁποῖος εἶναι σήμερον ὁ περιφηµό- 
τερος ἱστορικὸς ἐπί τοῦ θέματος, δὲν ἐδίστασε νά δηλώσῃ ὅτι ὁ Ὑαπόει- 
πιοπάς εἶναι ὁ μαθηματικός, εἰς τὸν ὁποῖσν ὑπὲρ πάντα ὄλλον εἶναι δίκαιον 
νά ὅσθῇ ὁ τίτλος τοῦ θεµελιωτοῦ τῆς θεωρίας τῶν ὁριζουσῶν, 

Γἰς τὸν αὐτὸν τόµον τῶν Πρακτικῶν τῆς Ακαδημίας τῶν Παρισίων 
περιέχεται καὶ ἄλλη ἐργασία τοῦ Ὑαπάεγπιοπόε ὑπὸ τὸν τίτλον;: Μέπιοίτε 
εως ὃς ἱγγαοβμείίες 4ες ἀῑΠένεπις οιά τες, ανός "πε αρρήσαίίοη αυ οειοῖς Ἡ, 
Εἰς τὴν ἐν λόγῳ ἐργασίαν ἐρευνῶνται κατὰ βάθος αἱ ἐκφράσεις ποὺ γεννῶν- 
ται ἀπὸ τὸ γινόµενον: 

(ρ]τ -- ρ(ρ---). . «(δ---ᾱ {- Ι), 
ὅταν δίδωνται εἷς τοὺς ἀριθμοὺς η καὶ ρ τιμαί µὴ ἀκέραιαι καὶ θετικαί. 
Μεταξύ τῶν ἀποτελεσμάτων τῆς μελέτης, περιοριζόµεθα ν΄ ἀναφψέρωμεν 
τὸ ὀκόλσυβον, διότι δικαιολογεῖ τὸν τίτλον τοῦ ἔργου : 
τη ---ἶ 
ηµ | 


---- Ἡ 
λ] . ! Ἀ . μμ. 

( 2 ( ε- 2η---Ι 
Περί τὸ τέλος τοῦ κειµένου ὁ συγγραφεὺς ἐπεξέτεινε τάς ἴδέας του εἰς τὰς 
γενικωτέρας ἐκφράσεις τοῦ τύπου: 

[(φίρ).--ϕίρ) φίρ---ἕ). . φρ---πτ {)- 

᾿Αρκοῦν αἱ νύξεις αὐταὶ διά νὰ καταδείξουν ὅτι ἀκόμη καὶ εἰς τὴν ἑἐρ- 

Ἰασίαν του αὐτὴν ὁ Ὑαρμόειποπόε ἐξεδήλωσε τὴν ἀνεξαρτησίαν ἑκείνην τῆς 
σκέψεως, τῆς ὁποίας φωτεινά δείγµατα ἔδωσεν εἰς τὰς προηγουµένας ἐργα- 
σίας του, Εὔλογος λοιπὀν εἶναι ἢ πικρία τὴν ὁποίαν αἰσβάνεται ὁ µαθηµα- 
τικὸς κόσμος ἐς τοῦ γεγονότος ὅτι τὰ βαρέα καθήκοντα ποὺ τοῦ ἀνέθεσεν 
ἡ κυβέρνησις τῆς πατρίδος του (ἰδιαιτέρως ἡ δικύθυναις τοῦ (σηνειναιοίπε 
όν αισ5 οί πιόύες) τὸν ἡμπόδισαν νύ συνεχίαῃ τὴν ἐπιστημονικὴν ἔρευναν, 
διά τὴν ὁποίαν εἶχε ζηλευτὴν φυσικἠὴν προδάβεσιν. 


Εἰς τὴν ᾿Ελβετίαν 
΄εκα. Ηεπ [ αιπετί 
ϱΤὰ. Ὁ Ίσα Ηςεπεί [απισετί ἐγεννήθη (ἀπὸ οἰκογένειαν μεταναστεῦ- 


σασαν ἐκ τῆς Γαλλίας εὖθίις μὲ τὴν ἀνάκλησιν τοῦ θεσκίσµατος τῆς Νάντης) 
εἰς ΜἠΗαυήξῃη, χόλιν ἀνήκουσαν τότε εἰς τὴν Ελβετίαν, τὴν 2δην Αὐγού- 


136 Ἱστορία τῶν Μαθηματισῶν 
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νά ὅσθῇ ὁ τίτλος τοῦ θεµελιωτοῦ τῆς θεωρίας τῶν ὁριζουσῶν, 

Γἰς τὸν αὐτὸν τόµον τῶν Πρακτικῶν τῆς Ακαδημίας τῶν Παρισίων 
περιέχεται καὶ ἄλλη ἐργασία τοῦ Ὑαπάεγπιοπόε ὑπὸ τὸν τίτλον;: Μέπιοίτε 
εως ὃς ἱγγαοβμείίες 4ες ἀῑΠένεπις οιά τες, ανός "πε αρρήσαίίοη αυ οειοῖς Ἡ, 
Εἰς τὴν ἐν λόγῳ ἐργασίαν ἐρευνῶνται κατὰ βάθος αἱ ἐκφράσεις ποὺ γεννῶν- 
ται ἀπὸ τὸ γινόµενον: 

(ρ]τ -- ρ(ρ---). . «(δ---ᾱ {- Ι), 
ὅταν δίδωνται εἷς τοὺς ἀριθμοὺς η καὶ ρ τιμαί µὴ ἀκέραιαι καὶ θετικαί. 
Μεταξύ τῶν ἀποτελεσμάτων τῆς μελέτης, περιοριζόµεθα ν΄ ἀναφψέρωμεν 
τὸ ὀκόλσυβον, διότι δικαιολογεῖ τὸν τίτλον τοῦ ἔργου : 
τη ---ἶ 
ηµ | 


---- Ἡ 
λ] . ! Ἀ . μμ. 

( 2 ( ε- 2η---Ι 
Περί τὸ τέλος τοῦ κειµένου ὁ συγγραφεὺς ἐπεξέτεινε τάς ἴδέας του εἰς τὰς 
γενικωτέρας ἐκφράσεις τοῦ τύπου: 

[(φίρ).--ϕίρ) φίρ---ἕ). . φρ---πτ {)- 

᾿Αρκοῦν αἱ νύξεις αὐταὶ διά νὰ καταδείξουν ὅτι ἀκόμη καὶ εἰς τὴν ἑἐρ- 

Ἰασίαν του αὐτὴν ὁ Ὑαρμόειποπόε ἐξεδήλωσε τὴν ἀνεξαρτησίαν ἑκείνην τῆς 
σκέψεως, τῆς ὁποίας φωτεινά δείγµατα ἔδωσεν εἰς τὰς προηγουµένας ἐργα- 
σίας του, Εὔλογος λοιπὀν εἶναι ἢ πικρία τὴν ὁποίαν αἰσβάνεται ὁ µαθηµα- 
τικὸς κόσμος ἐς τοῦ γεγονότος ὅτι τὰ βαρέα καθήκοντα ποὺ τοῦ ἀνέθεσεν 
ἡ κυβέρνησις τῆς πατρίδος του (ἰδιαιτέρως ἡ δικύθυναις τοῦ (σηνειναιοίπε 
όν αισ5 οί πιόύες) τὸν ἡμπόδισαν νύ συνεχίαῃ τὴν ἐπιστημονικὴν ἔρευναν, 
διά τὴν ὁποίαν εἶχε ζηλευτὴν φυσικἠὴν προδάβεσιν. 


Εἰς τὴν ᾿Ελβετίαν 
΄εκα. Ηεπ [ αιπετί 
ϱΤὰ. Ὁ Ίσα Ηςεπεί [απισετί ἐγεννήθη (ἀπὸ οἰκογένειαν μεταναστεῦ- 


σασαν ἐκ τῆς Γαλλίας εὖθίις μὲ τὴν ἀνάκλησιν τοῦ θεσκίσµατος τῆς Νάντης) 
εἰς ΜἠΗαυήξῃη, χόλιν ἀνήκουσαν τότε εἰς τὴν Ελβετίαν, τὴν 2δην Αὐγού- 


Σύγχρονοι τοῦ Εμίς 57 


ο ξ--κ------- -...-.-..--.-.----- νο οοοοοοο---σιὔὔςΙΓ-'''' "ων... 


στου 1128. 'Ο πατήρ του, πτωχὸς ῥράκτης, δὲν εἶχε σκοπὸν νά τὸν κατευόνη 
κρὸς τὰς σπουδἁς καὶ µόνον κατόπιν μακρᾶς ἀντιστάσρως συγκατετόίη ὑπὸ 
τὸν ὅρον νά στιραφῇ εἰς τὴν σπουδὴν τῆς θεολογία:. ᾽Αλλ᾽ ὁ νεαρὸς φιλο- 
µαθὴς ἠσθάνετο κλίσιν κρὸς τὰς θετικὰς ἐπιστήμας καὶ μόνος του ἔκαμεν 
ἐπ αὐτῶν σπουδὰς ἐπιμόνους καὶ βαθείας ᾿Απόδειξις δὲ τῆς κρωιµότητος 
τοῦ ἐνδιαφέροντός του διά τὰς ἐπιστήμας αὑτὰς εἶναι ἡ ὑπ᾿ αὐτοῦ γενομένή 
παρατήρησις τοῦ κοµήτσου τοῦ ἐμφανισθέντος τὸ [4 Από τῆς στιγµῆς 
ἐκείνης ἀκριβῶς ἤρχισε τάς ἐρεύνας, αἱ ὑποῖαι 
τὸν ὠδήγησαν εἰς τὴν ἀνακάλυψιν τοῦ θεωρἠ- 
µατος πο φέρει τὸ ὄνομά του καὶ τὸ ὁπαοῖον ) 
ἑδημοσίευσαε τὸ 1761”, Τὸ θεώρημα τοῦτο λέγει 
ὅτι αὖ χρόνος ὁ ἀπαιτούμενος, ἵνα διανυθῇ τυ- 
χὸν τόδον μιᾶς καραβολικῆς τροχιᾶς δὲν ἑξαρ- 
τῶται παρά εκ τῆς ἀντιστοίχου χορδής καὶ τοῦ 
ἀθροίσματος τῶν ἑκιβατικῶν ἀκτίνων τῶν ᾱ- 
κρωών σηµειων». Προσθέτοµεν ὅτι εἰς τὸ τέλος 
τοῦ ἄρθρου του ἐπεξέτεινε τὸ θεώρημα καὶ εἰς 
τὴν ἔλλειψιν, κοταλήἠξας εἰς τὸ ἀκόλουθον πε- 
ῥισπούῦσστον ἁποτέλεσμα : «Εάν εἰς δύο ἑλ- 
λείψεις, ἐχούσας κοινἠν µίαν ἑστίαν, ϐθεώρη- 
θοῦν δύο τόξα ἔχοντα ἴσας χορδάὰς, καὶ ἴσα ᾱ- 
Βροίσµατα ἀκραίων ἐπιβατικῶν ἀκτίνων, τὰ ἐμ- 
βαδὰ τῶν ἀντιστοίχων τοµέων θά εἶναι μεταξύ 
των ὡς αἲ τετραγωνικά ρίζαι τῶν παραμέτρων τῶν ὑπ' ὄψεοι καμπύλωνν. 
Τὸ 1744 προσελήφθη ὡς γραμµατεώς εἰς τὴν οἰκίαν τοῦ 08. [εί 
καθηγητοῦ τοῦ δικαίου εἲς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Βασιλείας. Τὸ 1748 µε- 
τῴκησεν εἷς Γοἶτα ὡς παιδαγωγὸς τῶν τέκνων τοῦ κόμητος όε δαΙί4 µετά 
τῶν ὁποίων, κατὰ τὴν περίόδον 1756-58, ἔκαμε μακρά ταξείδια εἰς Γερ- 
µανίαν, Ὀλλανδίαν καὶ βόρειον ᾽παλίαν, Κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν ταξει- 
δίων τούτων τοῦ ἐδόθη ἡ εὐκαιρία νά γνωρισθῇ μὲ ἐξεχούσας προσωκικύό- 
τηῖτας, ὅκως ὁ ἆ΄ Αἰεποςῃ καὶ ὁ Κάτιπες (ὁ ὁκοῖος τὸ 716 τὸν δεώρισεν 
ἀντακοκριτὴν τῆς ᾿Εταιρείας τῆς Γοτίγγης). Αί πολυάριθμοι ἐργασίαι του 
εἰς τὰ μαθηματικά, τὴν φυσικἠν καὶ τὴν φιλοσοφίαν τὸν ἀνέδειξαν εἰς τὸν 
ἐκιστημονικὸν κόσμον, οἱ δὲ ἠθύνοντες τῆς ᾿Ακαδημίας τοῦ Μονάχου 
(ἰδρυθείσης τὴν Ίβην Μαρτίου 1759] ἔσπευσαν νἀ τὸν προτείνουν ὡς 
ἑνεργόν µέλος αὐτῆς. Ὁ Ἱαπιῦε ἀπεδέχθη τὴν πρόσκλησιν, διατηρήσας 
τὴν θέσιν του (παραµένων πάντοτε εἰς Ααρυμία, ὅπου εἶχεν ἐγκατασταθῇ 


ΙΟΗΑΝ ΗΕΙΝΗΙΟΗ ΙΑΜΗΕΗΤ 


” Τὸ σχετικόν κεἰµένον ἀνεδημασιεύθη εἰς τὴν γνωσιήν Τυλλο Νἡν κλασσι- 
κῶν τοῦ Οπιωπ]ά 


ι.α Ἱστορία τῶν Μάδηματικῶν | 
οὐ ο... 
ἀπὸ τοῦ 1760) μέχρι τοῦ 164. Ὁ Ευίες τὸν ἐκρότεινεν ὡς µέλος τῆς 
᾿Ακαδημίας τῆς Πειρουπόλεως, ἀλλά δὲν ἐδέχθη νὰ ἐγκαταλείψῃ µίαν 
ἐλευθέραν χώραν χάριν μιᾶς ἄλλης αὑτοκρατορικῶς κυβερνωώµένης. Αν. 
τιθέτως τὸ 1764 µετεκόμισεν εἰς Βερολῖνον, ὅπου τὴν θην Ιανουαρίου 
Ι165 ἐγένετο δεκτὸς εἰς τὴν ἐκεῖ ᾿Ακαδημίαν, τῆς ὁπόίας ἦτο ἀντεπιστέλ- 
λων ἀπὸ τοῦ 1761, 'Ἐπὶ τῇ εὐκαιρίᾳ τῆς εἰσδοχῆς του ἐξορώνησεν ἕνα λό- 
Τον (24 Ἱουνίου 1765) δις Ίος Ππίχοπς ἀεε οσηπαΐσεκησδε αυἱ κοπί Γοὐ]εί 
46 εἴνασυπς 4 ο υαίγες (Ἴμεεςς 4ε ΓΛλοπέμιεῖὸ, ὁ ὁκοῖος ἐνεπνέετο ἀπὸ 
τὴν Ἰδέαν, ὅτι ὑπολογισμὸς καὶ ἐμπειρία πρέπει πάντοτε νά προχωροῦν 
ἀπὸ συμφώνου εἰς τὴν ἔρευναν τῆς ἀληθκίας, 

Τὸ ΙΤ ἡ πρωσσικἡ κυβέρνησις τοῦ ἀνέθεσεν ἐπίσης καθήκοντα 
δομικοῦ συμβούλου (Βαυταῦ), ἀλλά πολὺ ὀλίγον χρόνον ἠδυνήθη ν' ᾱ- 
σκήση τὰ καθήκοντά του, διότι ἡ φυματίῶσις, ἡ ὁποία τὸν εἶχε προσβάλει 
ἀπό τοῦ 1715, τὴν 25ην Σεπτεμβρίου 1777 ατὸν µετέφερεν ἀπὸ τὴν κοινω- 
γίαν τῶν θνητῶν εἰς ἐκείνην τῶν ἀθανότων, ὅκου οὐδείς ποτὲ προσεκόµισε 
περισσοτέρους τίτλους διὰ νά γίνη δεκτός», κατὰ ἐγκώμιον τοῦ Εοππογ, 

Ὅ ΙΑπιῦς! διετήρει ζωηράν ἀλληλογραφίαν μὲ πολλοὺς ἐξέχοντας 
ἐπιστήμονας τῆς ἐποχῆς του, αἱ δὲ ἐπιστολαί του, Ἱάρις εἰς τὴν σπουδαιό. 
τητά των, ἐδόθησαν ἀπὸ καιροῦ εἰς τὴν δημοσιότητα. 'Ἐτέθη οὕτω εἰς τὴν 
διάθεσιν τῶν ἱστορικῶν µία κολύτιμος πηγἡ πληροφοριῶν ἑκὶ τῆς ἑξελί- 
ξεως τῆς ἐπιστημονικῆς του σκέψεις, εἲς τὴν ὁποίαν δύνανται ἀκόμη νὰ 
προστεβοῦν ὅσα ὁ ἴδιος κατέγραφεν εἰς Ένα ἡμερο)όγιον (Ταρεδυς]) ποὺ 
ἐκράτει μὲ ἐπιμέλειαν, καὶ τὸ ὁποῖον ἐδημοσιρύθη ἐπίσης προσφάτως, 


974. ᾿Απὸ ὅλην τὴν πλουσίαν ἐπιστημονικήν του παραγωγἠν θά ἕξε- 
τάσωµεν φυσικὰ µόνον τὸ µέρος ἐκεῖνο ποὺ ἀναφέρεται εἰς τὰ καθαρά µα- 
βηµατικά. Θ) ἀποκλείσωμεν λοικὸν τὰ καθαρῶς φιλοσοφικά ἔργα ύπο- 
Χρθωσιν ὅμως ἔχομεν νὰ παρατηρήσωµεν ὅτι ἐκ φιλοσοφικῶν προῦποθέ- 
σεων ἤχθη εἰς τὸ νὰ ἐπαναλάβῃ µίαν τάξιν ἐρευνῶν, τῆς ὁποίας σκιαγραφίαν 
εἶχε δώσει ὁ Γεἰσας μὲ τὴν «χαρακτηριολογικήν γεωμετρίανο (Ί όμος 
Π, ὁ 449). Ὁ 1 απιδοΓί ἐπρότεινε καὶ ἐφήρμοσεν ἕνα συμβολικὸν σύστημα, 
τὸ ὁποῖον ἐπιτρέποι ν΄ ἀντικαταστήσωμεν ἕνα συλλογισμὸν μὲ ἕνα λογι- 
σμόν καὶ οὕτω ἔδωσε πολύτιµον συμβολὴν εἰς τὴν µαθηµατικἠν λαγικἠν. 
Ἔκθεσιν τῶν θεμελιωδῶν ἐννοιῶν ποὺ ἔθεσε καὶ ἐφήρμοσεν ὁ [ απινει 
εὐρίσκομεν εἰς τὸ ἔργον Α 5μενεγ οἳ Δυπιδοίίς Γομῖς (Ἐπισκόκησις τῆς 
συµβολικῆς λογικῆς) τοῦ ο. 1. Ιδνίε (Βεγκείςσν, 1918]. 

Εἰς τὴν ἰδίαν τάξιν ἰδεοῶν ὀφείλεται ἀσφαλῶς ἡ πρώτη ρίζα τῶν πρω- 
τοτύκων καὶ σημαντικῶν του παρατηρήσεων ἐπί τῶν θεμελίων τῆς Ἱτω- 
µετρίας. Αἱ σχετικαἰ ἐργασίαι του ἐδημοσιεύθησαν μετὰ τὸν θάνατον τοῦ 
συγγραφέως ὑπὸ τοῦ τελευταίου τῶν Βετπου[ή, ἐκρίθησσν ὅμως κατ᾽ ἀξίαν 
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µόνον ὅταν ἐδημιουργήθησαν τὰ νέα γεωμετρικά, μὴ εὐκλείδεια συστή- 
µατα, καὶ διὰ τοῦτο δὲν ἔφεραν ἐχκαίρως τοὺς καρκοὺς ποὺ ἦσαν προω- 
βισµέναι νὰ δώσουν, Ἡ ὁμοιότης τοῦ σημείου ἐκκινήσεως τοῦ [ αποῤοτι 
μὲ ἐκεῖνο τοῦ δασς]νετὶ ἄγει εἰς τὴν εἰκασίαν ὅτι δὲν ἦτο ἄγνωστος εἰς 
αὐτὸν ἡ ἐργασία τοῦ ἰταλοῦ Ἰησουίτου, ἐχί τῆς ὑποίας, ὅκως εἴδομεν (ὁ 
65), ὁ Κιθρεί εἶχεν ἐφελκύσει τὴν κροσοχὴν τῶν συμπατριωτῶν του, 'Αλλ’ 
ἀκόμη καὶ ἂν τοῦτο συνέβαινε, ὁ ἵ απιρετι προσέφερεν ἐξ ἰδίων πράγματα 
τόσης σηµασίας, ὥστε ἡ ἀξία του οὔτε κατ’ ἑλάχιστον ἐπισκιάζεται, Τοῦτο 
προκύπτει ἐξ ὅσων πρόκειται νἠ ἐκθέσωμεν ἐν συνεχείᾳ. 

Ὁ Ιαπίύςπ, ὡς δεινὸς ἐργάτης τῆς λογικῆς ποὺ ἦτο, ἤρχισε νὰ ἐέρευ- 
νᾷ ὁποία θά ἦτο ἡ σημασία τῆς ἀναζητήσεως μιᾶς ἀποδείξεως τοῦ εὐκλει- 
δείου αἰτήματος, Ἐξαντληθείσης τῆς τοιαύτης ἱστορικο-κριτικῆς μελέ- 
της (Μέρος Τ) ἐπροχώρησε εἰς τὴν ἔκθεσιν μερικῶν προκαταρκτικῶν ἐν- 
νοιῶν (Μέρος Π], αἱ ὁκοῖαι πρέπει νὰ τεθσῦν ὡς βάσις ἀπὸ ἐκεῖνον ποὺ θὲ- 
ἃκι νὰ φθάσῃ εἰς τὴν λύσιν τοῦ βασανιστικοῦ ζητήματος (νεχαία ο υας- 
μἱο). Εἰς ἕνα ἄλλο Μέρας Π- -κοὺ εἶναι ἀναμφιαβητήτως τὸ πλέον πρω- 
τύτυπον---ἀνεχώρησεν ἐκ τῆς ὑποθέσεως ἑνός τετρακλεύρου ἔχοντος τρεῖς 
Ὑωνίας ὀρθᾶς καὶ παρετήρησεν, ὅτι, ὡς πρὸς τὸ µύγεθος τῆς τετάρτης, 
δύνανται νἁ γίνουν τρεῖς ὑποθέσεις. ᾿Εάν δεχθῶμεν ὅτι εἶναι ὀρθὴ ἐπα- 
νερχόµεβα εἰς τὴν εὐκλείδειον Ἱεωμετρίαν’ ἐὰν δεχθῶμεν ὅτι εἶναι ἀμ. 
Βλεῖα φθάνομεν εἲς γεωμετρικὸν σύστημα ὅμοιον ἐκείνου ποὺ ὑπάρχει 
εἰς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς σφαίρας’ ἐάν τέλος δεχθῶμεν ὅτι εἶναι ὀξεῖα µετα- 
βαΐνομεν εἰς ἕνα περίεργον εἶδος Τεωμετρίας, ὅμοιον τοῦ ὁποίου θά ἡδυ- 
νάμεθα νά λάβωμεν ἐπὶ σφαίρας φανταστικῆς ἀκτῖνος, Καὶ εἶναι ἄξιον 
θαυμασμοῦ πῶς ὁ  πιοτι δὲν δεικνύει ἀντικάβειαν εἰς µίαν ἰδέαν, ποὺ 
θά ὑφαίνετο ἀκατάληπτος εἰς τοὺς κλείστους καὶ δὴ εἰς µίαν ἐποχὴν κατά 
τὴν ὁποίαν οἱ φανταστικοἱ ἀριθμοί εἰς μὲν τὴν ἄλγεβραν ἐθεωροῦντο ἀκό- 
μη ὡς ἀντικείμενα ἐμπνέοντα τὴν καχυποψίαν, εἰς δὲ τὴν γεωμετρίαν ἦσαν 
ἐντελῶς ἄγνωστοι. 


575. Τὸ μεγαλύτερον µέρος τῶν ἄλλων ἐργασιῶν τοῦ απινει θά 
ἔλεγε κανεἰς ὅτι κυριαρχεῖται ἀκὸ τήν σκέψιν τῆς διαμορφώσεως τῶν µα- 
θηματικῶν εἲς παράγοντα ἐξυπηρετοῦντα τὰς ἀνάγκας τῆς πράξεως. Τοιαύ- 
τη ἀντίληγις εὐρίσκεται εἰς τὴν βάσιν τοῦ ἔργου του Έτεγε Ρεεερεςῖνο 
«Ἐλευθέρα προοκτική), τοῦ ὁποίου σκοπὸς εἶναι νὰ διδάξῃ µίαν µέθοδαν 
κατασκενῆς τῆς προοπτικῆς εἰκόνος ἑνὸς ἀντικειμένου, χωρἰὶς νὰ γίνεται 
χρῆσις τῶν δύο προβολῶν αὐτοῦ. Εἰς τὸν αὐτὸν σκοχόν ἀπέβλεπε προη- 
Ὑουμένως καὶ ὁ Β. Ταγ]ος (ϐ 509) εἰς ἕνα ἔργον του, τὸ ὁποίον φαίνεται δὲν 
εἴχε περιέλθει εἰς γνῶσιν τοῦ [πιόνι Πρέπει πάντως ν᾿ ἀναγνωρίσωμεν 
ὅτι ὁ Ταγίοι εἶχε πλησιάσει τὸν σκοπὸν ἀρκετά περισσύτερον ἐκείνου, 


60 Ἱστορία πῶν Μαθηματικῶνν 
Ἐντεῦθεν καὶ ἡ µετρία ἐπιτυχία τῆς Έπεγε Βεεερεςείνε εἰς τοὺς κύκλους 
τῶν ζωγράφων καὶ ἀρχιτεκτόνων ", 'σί ὁκοῖοι π.χ. θά εὕρουν µετρίως ἐξυ- 
πηρετικἠν δι᾽ αὐτοὺς τὴν παρατήρησιν, ἀναμφιβόλως πρωτότυπον, ὅτι ἡ 
προβολή ἑνὸς σχήματος πεπερασμένων διαστάσεων ἔκ τινος σημείου 
ἐπ᾽ ἄπειρον ἰσοδυναμεῖ μὲ τὴν προβολἠν ἔκ τινος σημείου καθ ὑπόστασιν 
ἑνὸς σχήματος ἀπειροστῶν διαστάσεων. 

Οἱ ἑργάται τῶν καθαρῶν μαθηματικῶνγ θά εὕρουν ἀντιθέτως εἰς τὸ ἔρ- 
γον τοῦ ΓαπιῦςΠ, ἐκτὸς τῆς ἀνωτέρω, καὶ ἕνα πλῆθος ἄλλων πρωτοτύπων 
παρατηρήσεων (ὡς εἶναι π.χ. μερικαῖ κομψαὶ γεωμετρικαί κάτασκευσί, 
ἐπιτυγχανόμεναι διά τοῦ κανόνος καὶ µόνον), ἐνῶ οἱ ἐνδιαφερόμένοι διά 
τὴν παραστατικἠν γεωμµετρίαν θά ἐντυπωσιασθοῦν ἀπὸ εὐφιεῖς ἰδέας πού 
πε σος μος τῶν νεωτέρων θπωριῶν (ὅπως εἶναι π.χ. ἤ φωτογραμμο- 

µετρία). Οὔτε ερέπει νὰ παραλειφθῇ ἡ παρατήρησις ὅτι τὸ ὄνομα τοῦ Ταπι- 
Βεεί ἁπαντᾶταί ἐπίσης εἰς τὴν θεωρίαν τῶν σκιῶν, διότι εἰς τὸ ἔργον 
του Φωτομετρία (συμπεριληφθὲν ἐπίσης εἰς τὰ Κλασσικά τοῦ 
Ομ αἰή) ῥπρότεινε τὸν λεγόμενον «νόμον τοῦ αυνηµιτόνοιω, δυνάμει τοῦ 
ὁποίου: αἡ ποσότης τοῦ φωτός, τὴν ὁποίαν δέχεται τμῆμα σκιερᾶς ἐπι- 
φανείας͵. φωτιζομένης ἀπό τινος σηµείου κειµένου εἰς τὸ ἄκειραν, εἶναι 
ἀνάλογος τόσον πρὸς τὸ ἐμβαδὸν τῆς φωτιζομένης ἐπιφανείας ὅσον καὶ 
πρὸς τὸ συνηµίτονον τῆς γωνίας προσκτὠσέως». 


576. Ὁ Ἱ απιὂστι συνεκέντρωσεν εἷς μίαν σειράν τόμων ὑπὸ τὸν τἰ- 
τλον Βεϊιτᾶρς χωπι Οκὑταμείνε 4ει ΜαΙκκπικῖκ (Συμβολαί εἰς τὴν χρῆσιν 
τῶν μαθηματικῶν) σημαντικὸν ἀριθμὸν ἔργων, ὅπου τὰ µαθηματικἡ εὑρί- 
σκονυν ἐφαρμογὴν εἰς ποικίλα καὶ ἐνδιαφέροντα ζητήματα, Ἔκ τούτων 
μόνον ὀλίγα εἰσέρχονται εἰς τὸ πλαίσιον τῇ; [στορίας µας, τὰ λοι- 
κά ἀφοροῦν διαφόρους κλάδους τῶν ἐφηρμοσμένων μαθηματικῶν' ᾽ ἀσχο- 
ληθῶμεν λοιπόν µόνον μὲ τὰ πρῶτα, 

Εἰς τὸν Τόμον [ τοῦ Μέρους Ι τῆς ὡς ἄνω συλλογῆς τοῦ [απιῦεπ 
εὑρίσκονται τρία ἂρθρα, τὰ ὁποῖα πιστοκοιοῦν τἠν δεξιοτεχνίαν, ἀλλά 
καὶ τὸ πάθος τοῦ ἑλβετοῦ μαθηματικοῦ εἰς τούς ὑπολογισμούς. Τὸ πρῶτον 
ἄρθρον ἀσχολεῖται μὲ τὸ ζήτημα τοῦ προσδιορισμοῦ τῶν διαιρετῶν τῶν 
ἀριῤμῶν, ζήτημα τοῦ ὁποίου περιττὸν εἶναι νά ὑκογραμμίσωμεν τὴν δυσκο- 
λίαν, ὅταν πρόκειται περὶ ἀριθμῶν πολύ μεγάλων, ἀλλά καὶ τὴν πρακτι- 
κἠν χρησιμότητα, Πρὸς λύσιν αὐτοῦ ὁ [απιρθεῃ  εἰσηγεῖται διάφορα τε. 
χνάσμοτα, ἀλλά δὲν φαίνεται ὅτι ἔμεινεν [κανοποιημένος, διότι εἰς τὸ 


5 Ὁ ἱπύςῃ ἦτο ῥκίσης πεπεισμένος περὶ τῆς ἀνάγκης συµπρύξεως ζωηρωφικῆς 
καὶ γβμετρίας καὶ μάλιστα έελε νά ἐπιβληθά ἡ χρᾶσις τοῦ κανύνος εἰς τήν ζωγραρικήν 
ιν ποπίων, αροτρέπεον τοῖς Μαικήναως νώ µῆ ἀγορύζουν πίνακας ζαγῤαφισµένους μὲ 
ἐντελῶς ἐλεύθερο χέρι. 
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δεύτερον ἄρθρον του ἀποτείνει εἰς τοὺς ὑπολογιστὰς τὴν καραίνεσιν 
νἀ θέσουν εἰς τὴν διάθεσιν ὅλων ἕνα πίνακα τῶν διαιρετῶν τῶν κάτω τοῦ 
ἑκατομμυρίου ἀριθμῶν, ὑπενθυμίζων μµερικώ παλαιότερα ἔργα τῆς αὐτῆς 
φύσεως µινροτέρου ὄγκου καὶ παρουσιάζων ἓν σνυνεχείᾳ µερικά τεχνάσµα- 
τα ἀποσκοποῦντα εἰς τὸ νὰ περιορίσουν εἰς τὸ ἐλάχιστον τὰς διαστάσεις 
τοῦ κατασκευαστέου πίνακος. 

Διά νἁ διασαφήση τὰ τεχνάσµατά του καλύτερα καὶ διὰ νά καταδείδᾳ 
τὴν πρακτικότητά των παρουσίασεν ἕνα φύλλον διαστάσεων 50 ἐπί 13 ἵκα- 
τοστά, ὅπου φέρονται γεγραμμµένοι οἱ διαιρέται ὅλων τῶν ἀριθμῶν ποὺ πε- 
ῥιλαμβάνονται μεταξύ 1. καὶ 1020). Παρὰ τὴν ἐμφάνισιν µεταγενεστέρων 
ἔργων τῆς αὐτῆς φύσεως εἰς μεγαλύτερον ὄγκον, ὁ ας φρονεῖ, ὅτι 
οἱ ὑπολογισταίὶ ἡμποροῦν νὰ μάθουν ἀκόμη μµερικὰ πράγματα, Ας μὴ 
καρασιωκήσωµεν δὲ τό γεγονὸς ὅτι, ὡς προκύπτει ἀπὸ τὴν ἀλληλογρα” 
φίαν του, ἡ ἀνωτέρω μνημονενθεῖσα ἔκκλησίς του δὲν ἔμεινε χωρίς ἁπή- 
χῆσιν”. Εἰς τὸ τρίτον ἐκ τῶν ἄρθρων πού ἐμνημονεύσαμεν, ἀπὸ τοῦ πε- 
δίου τῶν ἀκεραίων μεταβαίνει εἰς τὸ πεδίον τῶν κλασμάτων, ἀριθμητικῶν 
καὶ ἀλγεβρικῶν, εἰδικῶς ἐξετάζων τοὺς μετασχηματισμοὺς πού δώνανται 
νά ὑποστοῦν οἱ ἐν λόγῳ ἀριβμοί, ᾽Απαντῶνται ἐκεῖ τὰ συνεχῆ κλάσματα, 
κατιόντα καὶ ἀνιόντα, καὶ μεταξύ τούτων µία τρίτη κατηγορία, τῆς ὁποίας 
ὁ συγγραφεὺς ὑπογραμμίζει τὴν χρησιμότητα, παρά τὴν ἀνωμαλίαν ποὺ 
ἐμφανίζεται εἰς τὴν πορείαν των. Τῶν συνεχῶν κλασμάτων ἕκαμεν ἐπίσης 
χρῆσιν διὰ νά εὕρῃ νέας ἐκφράσεις τῶν συναρτήσεων μιᾶς µεταβλητῆς 
ἀναφέρομέν ὡς παράδειγµα τὰς συναρτήσεις πού σχετίζονται μὲ τὸν 
Ιοµ (1 --χ) καὶ τὸ τοᾶ εφ κ. 

Τοιούτων ἀναπτυγμάτων εὑρίσκονται ἀξιόλαγοι ἐφαρμογαί εἰς ἕνα 
ἄλλο ἄρθρον τοῦ ἰδίου Τόμου ἀφιερωμένον εἰς τὸν ὑπολογισμόν τοῦ π. 
Τὸ ἄρθρον φέρει τὸν τίτλον γοτάμ[ίίρε Κεπηιμίοθε Πὶς ἀῑς, ἀῑς Οµαόσαυη 
υηά 4ἱς Βεοιιςαίοη ὁςς Οἰσουίς ευςηεῃ 3 καὶ ἔχει ἀναδημοσιευθὴῆ εἰς ἕνα 
τόµον τοῦ Ε. Βυάΐο, φέροντα τίτλον: Αποζμιοςς, Ἠωγρενς, απενετ, 
ἱερεπάτε (1 εἰρείᾳ, 18932). 

Ὁ Ἱμπιδει ἔλαβεν ἀφορμήὴν νά γράψη τὸ ἄρθρον αὐτὸ ἐκ τοῦ γεγο- 
νότος ὅτι πολλοὶ σύγχρονοί του ἐπίστευον ὡς ἀκριβῆ τιμήν τοῦ λόγου τῆς 
περιφερείας πρὸς τὴν διάµετρον τὸν ἀριθμόν: 


ο 


. ἘΕπί τοῦ θέματος, ὁ ἴδιος ὁ ἵαπινοή ἐπόστρεψεν εἰς τὸ ἔργον του Ζωάεσε τι 4εῃ 
ἴοε. τὶς. Ταεῖη διὰ νὰ βελτιώσηῃ τήν δνάταδεν τοῦ πίνακος τῶν διαιρετῶν, τὸν ὑποῖον Εδω» 
σεν ὁ Βαΐη εἰς τὴν Τειήκενε Αρεῦπα (Τόμος Ε, { 423), νὰ διοσθώσῃ μερικά σφάλματα 
καὶ νά τὸν ἐπεκτάνῃ µέχρι τοῦ 100 (ΧΝΙ. 


ΙΟΒΙΑ --"στορία εῶν Νάαθηματικῶν. Τόμος ΗΗ " 


(6) Ἶ τῶν Μαθημα τικῶνν 
---Ἅς ομάακαάδυῥμασόι αλα. 


Ισ. 
1 ( : ). 
ποὺ ἐχρησιμοποίουν, ὡς μᾶς εἶναι γνωστόν, οἱ Αἰγύπτιοι (Τόμος 1, ὃ 15). 
Τό τελευταῖον τοῦτο ἦτο βεβαίως ἄγνωστον εἰς τὸν Γαππισετί, καθ ὅσον 
ἐδέησε νὰ περάσῃ ἀκόμη διάστηµα ἑνὸς αἰῶνος προτοῦ ἀνακαλυφθῇ καὶ 
ἀκοκρυπτογραφηθῇ ὁ πάπυρος τοῦ Βλίπά (Τόμος 1, ὁ 9), 

Προχωροῦντες εἰς τὴν µελέτην τοῦ ἓν λόγφ ἐνδιαφόροντος ἄρθρου 
διακρίνοµεν πόσον ἑβασανίζετο ὁ Ἱαπιδετ ἀκὸ τὸν κόθον ν' ἀποδείξη 
μὲ µαθηµατικἠν αὐστηρότητα τὸ ἀσύμμετρον τοῦ ἀριθμοῦ κ, γεγονὸς τοῦ 
ὁπκοίου τὴν ἀλήθειαν τὸν ἠνάγκαζον νὰ καραδεχθῇ οἱ ὑπολογισμοί του. Ἐν 
τῷ μεταδῦ ἔδωσε πολλάς τιμὰς τοῦ ! /κ, βαθμηδὀν ἀκριβεστέρας, ἡ τελευ- 
ταία τῶν ὁποίων εἶναι ἡ ἀκόλουθος: 1245215400 12945: 1019514 60991456, 

Περαιτέρω σημειώνει, ὅτι ὑφίσταται εἰς τὴν ἀνάλυσιν ἕνας ἄλλος 
σκουδαῖος ἀριθμὸς ὅσον καὶ μυστηριώδης, τουτέστιν ὁ ἀριθμὸς ε, καὶ 
δίδει διαφόρους ἐκφράσεις, αἱ ὁποῖαι ἀναφέρονται ἐκεῖ ὑκὸ µορφήν συνε- 
χῶν κλασμάτων, 

Παρατηροῦμεν τώρα ὅτι μεταξύ τῆς στιγµῆς ποὺ ἐγράφη τὸ ἐν λόγῳ 
ἄρθρον καὶ τῆς στιγμῆς ποὺ ἐτυπώθη, ὁ [απιῦσι κατώρθωσε πρῶτος νἀ 
συναγάγῃ ἀπὸ τὸ ἀνάπτυγμα τῆς εφκ εἰς συνεχὺς κλάσμα ὅτι, ἂν ὁ κ εἶναι 
ἀριθμός ρητός, ἡ εφκ εἶναι ἀσύμμετρος καὶ ἀντιστρόφως, πρᾶγμα τὸ ὁ- 
ποίον, εἰς τὴν περίπτωσιν κ--κ/4, ἐπιτρέπει νὰ συμπεράνωµεν τὸ ἀσύμ- 
µκτρον τοῦ πα, 

Ἡ ἀνακάλουψις αὐτὴ (καὶ ἡ ἀνάλογος σχετικἡ μὲ τὴν ἰσόπλευρον 
ὑπερβολὴν) ἀποτελεῖ ἕνα ἀπὸ τοὺς µεγαλυτέρους τίτλους δόξης τοῦ Ἱ.πι- 
ΌςΠ, ἀπαντᾶται δὲ ἐν ἐκτάσει εἰς µίαν ἐργασίαν του ὑπὸ τὸν τίτλον Μέ.- 
πιοῖγε ευγ φυείᾳυες ρτοργίέ{ός τεπιατφιαθίςς ὁο. οαπαπιές (Γβηβσράεαϊςς 
οἰγουἰαέεον εἰ Ἰορα ή ]ναίφυες (Μόη. 4ο Βεηία, {7611 «ἲ. Προχωρῶν καὶ ὅτευ- 
ῥύνων τὰς σχετικὰς ἐρεύνας του, µέχρι τοῦ σηµείου νὰ ἐγγίσῃ τὸ κυ- 
ρίῶς πεδίον τῆς ἀναλύσεως, ἐπελήφθη τοῦ προβλήματος τῆς εὐθειοποιή- 
σεως τῆς ἑλλείψοως (Βεγιτᾶρο, Τόμος ΠΙ, Μέρος Ἡ, προτείνων διαφόρους 
σειράς, αἱ ὁποῖαι δύνανται ἐπωφελῶς νά ἐξυπηρετήσουν τὸν σκοπὀν. Εἰ. 
ναι δὲ πρὸς τιµήν του, ὅτι ἠκολούθησε τὸν Β]οσαή εἰς τὴν θνώρησιν τῶν 
ὑπερβολικῶν συναρτήσεων. Ὑπογραμμίζομεν ἀκόμη δύο ἄρθρα του: 
ἕνα ἐπί τῆς λύσεως τῶν ἀριθμητικῶν ἐξισώσεων (Βκίτγᾶρε, Τόμος Ι, Μέ- 
Ρος 1), καὶ ἄλλο σχετικὸν μὲ τὰς διαφόρους μεθόδους παρεµβολῆς (Βεί- 
ιτᾶρςε, Μέρος ΠΠ. 


Σύγχρονοι τοῦ Εμίε Ι61 


577. Πολλὰ ἄρθρα τοῦ Βεγιτᾶρε ἀναφέρονται εἰς τὴν κρακτικἠν γεω- 
µετρίαν καὶ τὴν ἀστρονομίαν καὶ δὲν θά μᾶς ἀπασχολήσουν ἐδῶ, Πρέπει 
ὕμως νά Τίνῃ ἐπαινετικὴ μνεία τῶν ἀποδείξεων ποὺ ἔδωσεν ὁ Γαπιθετί 
ὑφαρμόζων τὸν ὁλοκληρωτικὸν λογισμὸν εἰς μερικά θεωρήματα τῆς Στε- 
ῥεομετρίας τῶν βυτίων τοῦ Κερ]ετ (Τόμος Π, ὁ 206) καὶ ἀκόμη 
θερμοτέρα μνεία διὰ τὰς ἐρεύνας του γύρω ἀπὸ τὴν κατασκευἠν τῶν χαρ- 
τῶν τοῦ οὐρανοῦ καὶ τῆς γῆς, αἱ ὁποῖάι ὠδήγησαν εἰς νέας µεβόδους κα- 
ῥαᾳστάσπως γνωστάς σήμερον μὲ τὸ ὄνομά του”. 

Εἰς ἕνα τοµέα, ὅπου τὰ μαθηματικά ὑκηρέτησαν σοβαρῶς τὰς κοινω- 
νικώς ἀνάγκας, ὁ Γαπισετί ἔδωσε συμβολἠὰς ἀξιολόγους, ἀλλὰ τ ἀποτελέ- 
σµωτα τῶν μελετῶν του δὲν ἐξετιμήθησαν εἰς τὴν ἐποχὴν του κατ ἀξίαν 
μὲ ἁποτέλεσμα νά ἀποδίδωνται σήμερον τὰ ἰδικά του εὐρήματα εἰς ἄλλους, 
οἱ ὁκοῖοι ἔφβασαν ἐκεῖ πολὺ µεταγενεστέρως, ᾿Εννοοῦμεν τὸν τοµέα τῶν 
ἀσφαλιστικῶν μαθηματικῶν (Ακευ(αηςς»], εἰς τὸν ὁποῖον ἀναφέρονται δύο 
ἄρθρα περιεχόμενα εἰς τὰ Μέρη 1 καὶ ΠΙ τοῦ Βεηγᾶμε μὲ τίτλους: Τήςο- 
πε ἀετ Ζανεγάήρκειί 4έες Βδουκεμίμάμεα υπά Ὑειοςο ο καὶ Άπποετ- 
Κυπρέεα Όδος ἀῑς Βιεὐο κεί, Τοὐιεπ]εῖς, Ου νε υπά Ελεα , Αί ἀλη- 
θεῖς κροφητικαῖ ἀπόνεις τοῦ ἐκτίθενται εἰς τὰ ἄρθρα αὐτὰ ἐξηγοῦν ἕπαρ- 
κῶς διατί ἕνας κμιτὴς ἁδιαφιλονικήτου ἁρμοδιότητος, ὅτως ὁ ἵπιπιαπυςί 
Καπι (1724. 804], ἀποφραίνεται διὰ τὸν Ἰ αππνετ μὲ θαυμασμόν ἀποκαλῶν 
αὐτὸν ατόὸ κατ ἑξοχὴν πνεῦμα» (ά85 ααπφοτογόομ]έο]νς Οεπίε]. 

᾿Αξιόλογοι εἶναι ἐπίσης αἱ µελέται τοῦ Ίαπιθεπ εἰς τὴν τριγώωνόµε- 
τρίαν. 'Ἠσχολήθη μὲ τὰς κυκλικὰς συναρτήσεις (Βειγᾶφε, Τόμος 1, Μέ- 
ρος Π], καὶ ἔδωσε τὰς ἐκφράσεις μὲ ριζικἀ τῶν ἡμιτόνων τῶν γωνιῶν τοῦ 
πρώτου τεταρτηµορίου κροβαίνων ἀνὰ τρεῖς µοίρας, χωρὶς νά ληασµονήση 
τὴν παρατήρησιν, ὅτι ὅλαι ἐξαρτῶνται ρητῶς ἀπὸ 15 ἀσυμμέτρους παρά- 
µέτρους, Πρόκειται περὶ ἑνὸς ζητήματος πραγµατευθέντος ἤδη ὑπὸ τοῦ 
αΠίς, ἀλλά κατὰ τρόπον πολὺ ὀλιγώτερον ἱκαπνοποιητικόν, 

Εἰς ἕνα ἄλλο ἄρθρον του περιεχόµενον εἰς τὸ Μέρος [ τοῦ Βεϊιτᾶμε 
διετύπωσε τὴν ἰδέαν ὅτι ἡ τριγωνομετρία θὰ ἡδύνατο νά τελειοποιηθῇ μὲ 
τὴν χρῆσιν πινάκων καταλλήλας συντεταγμένων καὶ μὲ µίαν εὑρυτέραν 
ἐφαρμογήν τῆς ἀλγέβρας. Τοιουτοτρόπως, ἐσκέπτετο, ἡ τριγωνομετρία θά 
καθίστατο ἱκανὴ νὰ προσφἑρῃ µεγαλυτέρας ὑπηρεσίας εἰς τὸν ὁλοκλη. 
ῥωτικόν λογισµόν, Δὲν πρέπει δὲ νὰ παρασιωπήσωμµεν ὅτι εἰς µίαν ἐργασίαν 
του (Οὐμεγναίίοπς (τβοποππέεπαυες, Μέπι, όε Βετ]ίπ, 768) ἔκαμεν εὑρεῖαν 
χρῆσιν τῶν ὑπερβολικῶν συναρτήσεων τοῦ ἡμιτόνου καὶ συνηµιτόνου, 

Εἰς τὸν απθεπ ὀφείλεται ἐπίσης ἡ πρώτη ἀπόδειξις τῶν νεπερείων 
κανόνων διά τὴν ἐπίλυσιν τῶν ὀρθσγωνίων σφαιρικῶν τριγώνων (Τόμος 


” Καὶ αὐταὶ αἱ µελέται ἔχουν περιληφθή εἰς τὴν Συλλογἡἠν τοῦ Οµπκά. 


64 Ἱστορία τῶν Μαθηματικών 


Π, 6 234). Τέλος ἔθεσε τὰς βάσεις τῆς τετραγωνοµετρίας (Βεϊιτᾶρε, Τό- 
μος 1, Μέρος Ιῇ, ἀποκαθιστῶν τὰς σχέσεις, αἱ ὁποῖαι ὑφίστανται μεταξὺ 
τῶν 6 τµηµάτων ποὺ συνδέουν ἀνὰ δύο τέσσαρα τυχόντα σημεῖα τοῦ ἐπι- 
πέδου. Ἡ πρὀσκλησις κοὺ διετύπωσε, καταλήγων, εἰς τὴν μελέτην του, 
ὅπως συνεχίσουν ἄλλοι περαιτέρω τὴν ἔρευναν, ἐγένετο ἀμέσως δεκτὴ 
ἀπὸ τὸν δανὸν μαθηματικὀν διςίαη Βδτπεσπ (1710-1794), ὅπως ἁἄποδει- 
κνύεται ἀπὸ μίαν ὀγκώδη Ἐϊἰσαγωγὴν εἰς τὴν τετραγωνο- 
µετρίαν, τὴν ὁποίαν ἔγραψεν ἐπὶ τοῦ θέματος (πιγοδυκ{ΐο ἰπ Τείτα- 
ξοποππείΠίαπι -ὐ πχεπίεπι Ὑ.Ο. [απιδθεγ απαἰγιίοε οοηφετίρία, [780]. 


ῦΤ8. Θά κλείσωµεν αὐτὴν τὴν ἐπισκόπησιν τοῦ µαθηµατικοῦ ἔργου 
τοῦ ἕαπισεπί (τὴν ὁκοίαν μετά λύπης µας ἠναγκάσπθημεν νἀ κάµωµεν μὲ 
πάσαν συντομίαν], ἀφοῦ προηγουµένας μνημονεύσωμεν μερικώς ἐργασίας 
του καθαρῶς ἀναλντικάς, Δύο ὑπομνήματα (Ασν Ἰννεήσα, Τ. ΠΠ, 1758 
καὶ Νουν. Μόπιοίες 4ς Βπήπ, 1710) ἀφοροῦν τὴν διὰ σειρῶν λύσιν μιᾶς 
τριωνύµου ἐδισώσεως κ ρχ--α. Εὐρεν ὅτι µία τῶν ριζῶν της δύναται 
κα ἐκφρασθῦ ὡς ἀκολούθως : 


ο μα ασ μη  Ἠ ας 
ᾳ ργι | 1”! 2  ϱρ)”-1 

ο: --. δτι-- Ἡ 

2 4 μουνί 


Καὶ ἐπειδὴ πᾶσα ἐξίσωσις τῆς µορφῆς αχλ -|- Όχν -- δύναται ν᾿ ἀναχθῦ 
εἰς τὴν µορφἠν αὐτήν, ἐξάγει καὶ τῶν ριζῶν αὐτῆς ἕνα κομψὸν ἀνάπτυγμα 
εἰς σειράν, 

Αἱ ἐν λόγῳ ἔρευναι ἀφύπνισαν ἀμέσως τὸ ἐνδιαφέρον τῶν εἰδικῶν, Ὁ 
Ευ]ει πράγματι ἐπεβέτεινε τ' ἀποτελέσματα εἰς ἐξισώσεις τετραωνύµους 

κιν ἠ- αχ. ἡ- Ὀχκ-ς--0 
(ὁ 550), ὁ δὲ ἵαργδηρς (ὁ 991) ἤχθη ἐξ αὐτῶν εἰς τὴν ἀνακάλυψιν τῆς σει- 
ρᾶς. ἢ ὁποία χρησιμεύει εἰς τὴν λύσιν ὅλων τῶν ἐξισώσνων τῆς µορφῆς : 
α κ φΧχ]- ῦ, 

Τότε ὁ Ἱ.απιῦςπ ἐπανῆλθεν ἐπὶ τοῦ θέματος καὶ ἀπέδειξεν πῶς θά ἦτο 
δυνατόν νά παρασταθῷ διά σειρῶν οἰαδήποτε ἀκεραία καὶ θετική δύναµις 
μιᾶς ρίζης τῆς ἐξισώσεις : 

ή Χ.. 
᾿Αξιομνημόνετοι εἶναι ἐπίσης αἱ ἔρευναί του ἐπί τῆς ὁλοκληρωσιμότητος 
τῶν συναρτήσεων (Μέπι, ὃς Βεηίη, 162]. Ὑποχρέωσιν ἔχομεν τέλος νά ὕπεν- 


θυµίσωμεν ὅτι τὸ ὄνομα τοῦ [απιρετί εἶναι συνδεδεµένον μὲ τ]ν σειρὰν : 
Ἐν Άρδα. 
ἱ---κ νὰ |--κ 
Ἔὰν τὰ ἐπὶ µέρους κλάσματα τραποῦν εἲς δυναµοσειράς, φθάνοµεν εἲς τὴν 
ἀκόλουθον ἔκφρασινι 
κ. 19ἳ --- 29 -- οκ ν -- 29) --- ἀκ. -ἕ- 2) {-... 


ἡ ὁποία χαἰρει τῶν ἀκολούθων ἀξιοσημειώτων ἰδιοτήτων : αἱ τυχώὠν συν- 
τεληστὴς περιέχει τύσας µονάδας ὅσοι εἶναι οἱ διαιρέται τοῦ. ἀντιστοί- 
χου ἐκθέτου τοῦ αχ’ β) ὁ συντελεστῆς 2 ἐπεμβαίντι εἰς τὰς δυνάμεις ἐκείνας 
τοῦ κ, τῶν ὁποίων ὁ ἐκθέτης εἶναι πρῶτος, εἰς τρόπον ὥστε μεταξύ τῶν 
ἐκθετῶν ἁπαντῶνται διαδοχικῶς ὅλοι οἱ πρῶτοι ἀριθμοί. ᾿Αρκοῦν αυτά 
διὰ νἁ δείξουν τὴν στενωτάτην σχέσιν τῶν σειρῶν τοῦ μπε μὲ τὴν 
ἀνωτέραν ἀριθμητικὴν. 


(ωαλγίεὶ (γαπνετ 


579. Ἡ γαλλικὴ Ελβετία, τῆς ὁκοίας μέχρι τῆς στιγµῆς δὲν ἔγνω- 
ρίσαµεν κανένα ἐκπρόσωπκον, ἐγέννησε κατὰ τὸν αἰῶνα ποὺ ἐδεοτάζομεν 
ἕνα διακεκριµένον γεωμέτρην, τὸν Οα σε! Οπιπετ. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς 
Γενεύην τὴν λἴην Ἰουλίου 1704 ἀπὸ οἰκογένειαν πεπαιδευµένων τὸ 1722 
ἔλαβς τὸ διδακτορικόν του δίπλωμα ἀπὸ τὸ ἐκεῖ Πανεπιστήμιον, Τό 124 
διηγωνίσθη μὲ τὸν συνηλικιώτην Οἶαπ  μἱρί (από ππί (9701-1158) διὰ 
τὴν κενἠν ἕδραν τῶν μαθηματικῶν καὶ τῆς φιλοσοφίας, ᾿Ἐπειδὴ καὶ οἱ 
δύο ἐκρίθησαν ἰσάδιοι, ἡ κυβέρνησις ἐχώρισεν εἰς δύο τὴν ὕλην τῆς ἕδρας 
καὶ ἀνέβεσε τὴν τῶν μαθηματικῶν ἐναλλάξ εἰς τοὺς δύο ἐξέχοντας νεαρούς 
ἐκιστήμονας, µέχρι τοῦ {734, ὑπότε, ὁρισθέντος τοῦ ΟΠ πή διὰ τὴν 
διδασκαλίαν τῆς φιλοσοφίας, ὁ «παπει ἀνέλαβον ἐξ ὁλοκλήρου τὴν ὅι- 
ὁασκαλίαν τῶν μαθηματικῶν, εἷς τὴν ὁποίαν προσέβκεσεν ἐπίσης καὶ τὴν 
διδασκαλίαν τῆς φιλοσοφίας, ὅταν ὁ παλαιός ἐφάμιλλός τὸυ μετετάχθη 
εἰς τὴν διακυβέρνησιν τῶν δηµοσίων ὑποβέσεων, 

Επιτυχὼν τὸ 17217 µίαν ἄδειαν, ἑταξείδευσεν εἰς ᾿Ελβετίαν, ᾽Αγγλίαν, 
Ὀλλανδίαν καὶ Γαλλίαν, ὅπου ἐφείλκυσο τὴν κροσοχἠν καὶ τὴν ἐκτίμη- 
σιν τῶν ἐπιστημόνων τῆς ἐποχῆς του, μὲ πολλούς τῶν ὁποίων διετήρησε 
κατόπιν τακτικὴν ἀλληλογραφίαν. Τὸ 1141 ἡ ᾽Ακαδημία τῶν Παρισίων 
τοῦ ἀπένειμε ἕνα α«ἀσοςθαί εἰς δηµόσιον διαγωνισμόν ἐπὶ ἀστρονομι- 
κοῦ θέματος, διαγωνισμὸν εἰς τὸν ὁποῖον ἐξῆλβε νικητής ὁ Ἰωάννης Βει- 
που, Αἴ ἐκδόσεις (1112.1741) τῶν Εἰεπιεπία ἨΜαετεος πίνεις τοῦ 
ϱ, ο], τῶν Απάντων τοῦ Ιακώβου καὶ τοῦ Ἰωάννου ΒειπουΠί καὶ 


θυµίσωμεν ὅτι τὸ ὄνομα τοῦ [απιρετί εἶναι συνδεδεµένον μὲ τ]ν σειρὰν : 
Ἐν Άρδα. 
ἱ---κ νὰ |--κ 
Ἔὰν τὰ ἐπὶ µέρους κλάσματα τραποῦν εἲς δυναµοσειράς, φθάνοµεν εἲς τὴν 
ἀκόλουθον ἔκφρασινι 
κ. 19ἳ --- 29 -- οκ ν -- 29) --- ἀκ. -ἕ- 2) {-... 


ἡ ὁποία χαἰρει τῶν ἀκολούθων ἀξιοσημειώτων ἰδιοτήτων : αἱ τυχώὠν συν- 
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ἐκθετῶν ἁπαντῶνται διαδοχικῶς ὅλοι οἱ πρῶτοι ἀριθμοί. ᾿Αρκοῦν αυτά 
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ἀνωτέραν ἀριθμητικὴν. 


(ωαλγίεὶ (γαπνετ 


579. Ἡ γαλλικὴ Ελβετία, τῆς ὁκοίας μέχρι τῆς στιγµῆς δὲν ἔγνω- 
ρίσαµεν κανένα ἐκπρόσωπκον, ἐγέννησε κατὰ τὸν αἰῶνα ποὺ ἐδεοτάζομεν 
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ἐκιστήμονας, µέχρι τοῦ {734, ὑπότε, ὁρισθέντος τοῦ ΟΠ πή διὰ τὴν 
διδασκαλίαν τῆς φιλοσοφίας, ὁ «παπει ἀνέλαβον ἐξ ὁλοκλήρου τὴν ὅι- 
ὁασκαλίαν τῶν μαθηματικῶν, εἷς τὴν ὁποίαν προσέβκεσεν ἐπίσης καὶ τὴν 
διδασκαλίαν τῆς φιλοσοφίας, ὅταν ὁ παλαιός ἐφάμιλλός τὸυ μετετάχθη 
εἰς τὴν διακυβέρνησιν τῶν δηµοσίων ὑποβέσεων, 

Επιτυχὼν τὸ 17217 µίαν ἄδειαν, ἑταξείδευσεν εἰς ᾿Ελβετίαν, ᾽Αγγλίαν, 
Ὀλλανδίαν καὶ Γαλλίαν, ὅπου ἐφείλκυσο τὴν κροσοχἠν καὶ τὴν ἐκτίμη- 
σιν τῶν ἐπιστημόνων τῆς ἐποχῆς του, μὲ πολλούς τῶν ὁποίων διετήρησε 
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κοῦ θέματος, διαγωνισμὸν εἰς τὸν ὁποῖον ἐξῆλβε νικητής ὁ Ἰωάννης Βει- 
που, Αἴ ἐκδόσεις (1112.1741) τῶν Εἰεπιεπία ἨΜαετεος πίνεις τοῦ 
ϱ, ο], τῶν Απάντων τοῦ Ιακώβου καὶ τοῦ Ἰωάννου ΒειπουΠί καὶ 


166 Ἱστορία ον Μαθηματικῶν | 
ο «ραπ σσαιμομ.ω... ο ἠωσῤς μα ωκκκωκώς ΡΕΞ ΦΟΝ 
τῆς ἀλληλογραφίας μεταξύ τοῦ τελευταίου καὶ τοῦ 1 εἴοπίς ὀφείλονται εἰς 
τὴν ἰδικήν του ἐπιμέλειαν. Τὸ 1751 ἐπεχείρησε ταξείδιον ὑγείας εἰς τὴν 
νότιον Γαλλίαν, κατὰ τὴν διάρκειαν τοῦ ὁκοίου ἀπέβανεν εἰς Βαρποίος 
(πλησίον τῆς ἨΝίπιςε) τὴν 4ην Ιανουαρίου 1752 

Εἰς τὰ Χρονικὰ τῶν ᾽Ακαδημιῶν τῶν Παρισίων (1732) καὶ τοῦ Βερο- 
λίνου (1148, 1150 καὶ 1742) ἐδημοσίευσε μερικά ἱστορικά καὶ γεωμετρικά 
ἄρθρα, τὰ ὁποῖα καίτοι ἀξιόλογα, δὲν θὰ ἧρκουν νά τοῦ ἐξασφαλίσουν 
τὴν φήμην τὴν ὁποίαν ἐκέρδισεν ἀκὸ τὸ ἔργον του Ἱπετοδωσίίοα ἃ 1’ ΑΠ 
ἵγσε ἆος ήδηυες Όοωίίες Αἱρένφυσε (Εἰσαγωγὴ εἰς τὴν ἀνάλυσιν τῶν 
ἀλγεβρικῶν καμπύλων]. Τὸ ἔργον αὐτὸ ἐγράφη διὰ ν᾿ ἀποδείξῃ ὅτι ἡ ἆλ- 
Τεβρα εἶναι εἰς θέσιν νὰ χρησιμεύσῃ ὡς ὀδηγὸς δι µίαν κατά βάβος ἔρευ- 
ναν τῶν ἐπιπέδων καμπύλων. Ἡ δέσις αὐτὴ φυσικά δὲν εἶναι νέα, καινο- 
φανἠς ὅμως καὶ κατ ἐξοχὴν ἀξιόλογος εἶναι ὁ τρύπος μὲ τὸν ὁποῖον αὗτη 
ἑδραιώνεται. 


580. Μολονότι ἡ Ιπεγούασίίοῃ τοῦ ΟΊπήνες εἶναι µεταγενεστέρα τοῦ ἔρ- 
Ύου Ππιεοάμςίο τοῦ Εωίετ, αὕτη εἶναι ἐντελῶς ἀνεξάρτητος. Καὶ ἂν ἀκόμη, 
ὅπως ἦτο μοιραῖον, σημειοῦνται συματώσεις εἰς τὰ δύο ἔργα, αὗται εἶναι 
ἐξ ὁλοκλήρου συµπτωµατικαί, Ὁ πάμε μάλιστα θρηνεῖ, διότι γνώρισε 
πολὺ ἀργά τὸ ἔργον τοῦ διασήµον ἑλβετοῦ πρωταγωνιστοῦ τῆς ἀναλύσεως, 
διότι ἄλλως θά εἶχεν ἐπωφεληθὴ, ὅπως ἔκαμε μὲ τὸ ἔργον τοῦ 4ε Ένα (6 
31]. Καὶ ἐπειδὴ σχεδὀν δύο αἰῶνες διέρρευσαν, χωρίς νὰ μειώσουν τὴν 
ἀξίαν τοῦ ἔργου τοῦ ΟΌπιπιες, εἴμτβα ὑποχρεωμένοι νὰ παρουσιάσωµ εν ἐδῶ 
µίαν λεπτομερεστέραν ἀνάλυσιν. 

Εἰς τὸ Κεφ. ] ἁπαντῶνται µερικαί γενικότητες γύρω ἀπὸ τὴν φύσιν τῶν 
καμπύλων γραμμῶν, Ὁ συγγραφεὺς ἀποκλείει τὰς κµή κανονικής» (καλεῖ οὔ- 
τω ἐκείνας, τῶν ὁποίων ἁγνοεῖται ἡ Τένεσις καὶ αἲ ὁποῖαι χαράσσονται διά 
χειρός εἰς τὴν τύχην) καὶ τὰς καμπύλας διπλῆς καμπυλότητος, Αἱ λοιπαὶ 
δύνανται νἁ παρασταθοῦν ἀναλυτικῶς µέσῳ καρτεσιανῶν συντεταγμένων 
καί διά νά δοθῇ στερεὸν ἔδαφος, ἐπί τοῦ ὁποίου νἀ κροχωρήση τὴν ἔρευναν, 
ὁ συγγραφεὺς εἰσάγει τὰς συµβατικάς παραδοχάς τῶν προσήµων εἰς τὰς 
σνντεταγµένας, ποὺ χρησιμοκοιοῦμεν καὶ σήμερον. Εἰς συμπλήρωσιν τού- 
των εἰς τὸ Κεφ. Η ἐξάγει τοὺς τύπους ἀλλαγῆς συντεταγμένων, καὶ ἐξαίρει 
ὡς ἀποφασιστικῆς σημασίας τὴν πρᾶξιν τῆς ἀλλαγῆς, ὡς συνάγεται ἀπὸ τὴν 
ἀκόλουθον δἠλωσίν του: «Ἡ ἀνάλυσις τῶν καμπύλων συνίσταται ἓν μέρει 
εἰς τὸν προσδιορισμὀν τῆς θέσεως τῶν ἀξόνων κατὰ τοιοῦτον τρόκον, ὥστε 
ν᾿ ἀπορρέῃ ἐξ αὐτῆς, κατὰ τὴν ἔκφρασιν μιᾶς καμπύλης, ἡ ἁπλουστέρα καί 
καταλληλοτέρα ἐξίσωσις διὰ τὸν προτιθέµενον σκοκὀνο. Σύµφωνα μὲ τὸν 
τρόπον αὐτὸν τοῦ βλέπειν τὰ πράγματα, κατέρχεται εἰς πολλὰς λεπτοµερείας 
ἐπί τοῦ τρόπου ἐκτελέσεως τῆς πράξεως τῆς ἀλλατῆς, 


Εἰς τὸ Κεφ. ΠΠ γίνεται ἡ ταδινόµησις τῶν ἀλγεβρικῶν καμπύλων (εἰς 
τὰς ὁκοίας περιορίζεται ὁ συγγραφεύς). ᾿Ἐγκαταλείπκων τὴν μᾶλλον ἀτοχῆ 
διαίρεσιν τῶν καμπύλων εἰς ἐν η, ποὺ εἶχε προτείνει ὁ Ὀκροαπίς» (Τόμος Π, 
ὁ 145), ὁ Έσαπνες υἱοθετεῖ τἡν τά ξιν ( οτάτε) ὡς κριτήριον ταδινοµήσνως, 
παρατηρῶν ὅτι ἡ τάξις ἀκοτελεῖ ἀναλ- 
λοίώτον εἰς πᾶσαν ἁλλαγὴν συωντεταγµέ- 
νων. Ἡ ὀξίσωσις μιᾶς ἀλγεβρικῆς καµ- 
κύλης δύναται πάντοτε ν᾿ ἀναχθῇ εἰς τὴν 
µορφἠν ἑνὺς ἀκεραίου πολυωνύµου ἑξι- 
σουµένου αρὸς τὸ μηδέν, ὃ δὲ συγγρα- 
φεὺς κάµνει µίαν σύγκρισιν μεταξὺ τοῦ 
τρόπου γραφῆς τοῦ Νενίου (παραλλη- 
λόγραμµον, Σχ. 4) καὶ τοῦ ἄλλου ποὺ 
κροτιμᾷ ὁ 4ε Ομα (τερίγώνον ἀλγεβρικόν 
ἢ ἀναλυτικόν, Σχ. 5], δίδων τὴν προτί- Σχ 4 
μησίν του εἰς τὸ δεύτερον. Ἐκ τούτου 
συνάγεται ὅτι ἡ ἐξίσωσις μιᾶς καμκύλης τάξοώς η ἐδαρτᾶται ἓν γένει ἀπὸ 
ἕνα ἀριθμὸν σταθερῶν ὁ ὁποῖος ἐκφράζεται μὲ τὸ ἄθροισμα τῶν π πρὀ- 
των ὄρων τῆς ἀριθμητικῆς προόδου {, 2, ἃ... Ὁ συγγραφεὺς ὅμως, παρα- 
βλέπων ὅτι ὁ τελευταῖος τῶν ὄρων τούτων εἶναι ὁ α -- ἵ καὶ ὅτι ἐπομένως 

| τὸ ἓν λόγφ ἄθροισμα ἰσοῦ- 
ται πρὸς (π {- ἢ) (ας 2) : 1, 
ἄγεται εἰς τὸ ἐσφαλμένον ᾱ- 
ποτέλκασµα : 
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καὶ μετ ὀλίγον ἐπαναλαμβά- 
νει τὸ αὐτὸ σφάλμα, ἀκόμη 
παραδοξότερον, καθ ὅσον 
Σχ. 5 ἐφαρμόζων (/) τὸ γενικὸν αὐ- 
πὸ ἀποτέλεσμα εὑρίσκαι ὅτι 
µία καμκύλη α΄ τάδρως ὀρίζεται ἀπὸ 2 σημεῖα, µία Ρ τάξεως ἀπὸ 5, µία 
τῆς Υ΄ ἀπὸ 9, µία τῆς δ ἀπὸ]4 καὶ µία τῆς ε ἀπὸ 20. 

Διδάσκει κατόπιν πῶς εὑρίσκεται ἡ ἐξίσωσις μιᾶς ἀλγεβρικῆς καμπύ- 
Χης προσδιοριζοµένης ὑπὸ ἐπαρκοῦς ἀριθμοῦ σημείων της. Πρὸς τὸν σκο- 
πὸν τοῦτον δίδει ἕνα κανόνα (κοὺ φέρει ἀκόμη τὸ ὄνομά του) διὰ τὴν λύσιν 
ἑνὸς συστήµατος ὠρισμένου γραμμικῶν ἐξισώσεων. Μετά βραχεῖαν ὅνε- 
ρεύνησιν τῆς ἐξισώστως α΄ βαθμοῦ μεταξύ χ καὶ Υ ἀπαντᾶται ὁ προσδιο- 
ῥισμὺὸς τοῦ ἀριθμοῦ τῶν κοινῶν σημείων δύο καμκύλων δεδομένης τάξεως, 


ιό Ἱστορία οὓνν Μαθηματικών | 

ἀποτέλεσμα, τὸ ὁποῖον ὁ Οπάππεγ ἀποδεικνύει εἰς µίαν τελικἠν σηµείωσιν, 
πρᾶγμα τὸ ὁποῖον ἔκαμεν ὁ Εωίει σχεδὸν συγχρόνως, Ὁ συγγραφεὺς δὲν 
παραλείπει νὰ µειώσῃ τὰς περικτώσεις ἐξαιρέσεων κατὰ τὰς ὑποίας ὁ ἁρι- 
Όμὸς ἐκεῖνος προκύκτει μεγαλύτερος καὶ ἑξηγεῖ τὸ Τεγονός δεχόμενος ὅτι 
αἱ δύο καμκύλαι εἶναι ἐκφυλισμέναι καὶ ἔχουν κοινὺν µέρος. Δικαιολογεῖ 
ἀκόμη τὸ γεγονός ---γνωστὸν ὡς απαράδοξον τοῦ «ταπιεγο --- ὅτι ἀπὸ τὰ 


Εἰς τὸ ἑκόμενον Κεφ. {ν Σραγµατεύεται εἰς μεγάλην ἕκτασιν τὴν γραφι- 
κἠν λόσιν τῶν ἐξισώσεων, ᾿Εκτίθενται ἀπλοῖ κανόνες διὰ τὸν προσδιορισμὸν 
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πλειόνων παραδειγµάτων, Τὰ γενικά Βεωρήματα τοῦ Νεπίοῃ ἐπί τῶν ἀλγε- 
Βρικῶν καμπύλων (Τόμος ΙΙ, 440) ἀκοτελοῦν τὸ θέµα τῶν ἐπομένων δύο Κε. 
φαλαίων, ὅπου καὶ ἐφαρμόζονται ἐπί πλήθους αραδειγµάτων. 

Εἰς τὴν ἀρχὴν τοῦ Κιφ. ΥΠ παρατηρεῖ ὁ συγγραφεύς; «Τίκοτε δὲὺ ὑπάρ- 
χει παραδοξότερον εἰς τὰς καμπύλας ἀπὸ τοὺς εἰς τὸ ἄπειρον βυθιζοµένους 
κλάδους καὶ τὰ ἀνώμαλα σημεῖα των», Διά τὸν προσδιορισμὸν τὀιούτων στοι- 
Χτίών, χρησιμοκοιεῖ τὸ καραλληλόγραμμον. τοῦ Νενίοα ἢ καλύτερα τὸ 
ἀναλυτικὸν τρίγωνον τοῦ ἆς Όμα καὶ φθώνει τοιουτοτρόπκως εἷς τὰ ἀνακτί- 
ἵματα εἰς αειρᾶς ποὺ ὀφείλονται εἰς τὸ πρῶτον. Χάρις εἰς τὴν δισύγειαν τῆς 
ἐκθήσεως καὶ τὰ πολυάριθμα καὶ ἐπιτνχῆ παραδείγματα, τὸ ἐν λόγῳ Κεφά. 
πιον ἀποτελεῖ ἀκόμη σήμερον τὸν καλύτερον ὀδηγὸν δι᾽ ἐκεῖνον ποὺ ἐχιθυ- 
μεί νά γίνῃ κάτοχος τοῦ Βεμελιώδους αὑτοῦ θέματος. 

Κατά ποῖον τρόπον αἱ ἐκτιθέμεναι θεωρίαι ὁδηγοῦν εἰς τὸν προσδιο- 
Ρισμόν τῶν εἰς τὸ ἄπειρον ἐκτεινομένων κλάδων τῶν καμπύλων ἐπεξ ηγεῖται 
εἰς τὸ Κεφ. ΥΠ, ὅπου διερευνῶται ἡ ἐν τῇ περιοχῇ τοῦ ἀπείρου συμκτρι- 
φορά πλήθους ποικιλοµόρφων ἐπικέδων καμπύλων, 

Ἐπί τῆς θεωρήῄήσεως τῶν εἰς τὸ ἄπτιρον ἐκτεινομένων κλάδων στηρίζε- 
ται ἡ συνήθης ταξινόµησις τῶν καμπύλων δεδομένης τάξεως καὶ εἰς τὴν 
ἐξέτασιν τῶν καμπύλων τῶν 5 πρώτων τάδρων ἀφιεραῦται τὸ Κεφ, Γκ. Τὸ 
ἐπόμενον περιέχει µίαν πλήρη ἀπαρίθμησιν καὶ περιγραφἠν τῶν διαφόρων 
εἰδῶν ἀνωμαλίας κοὺ δύνανται νά παρουσιάσουν τὰ σημεῖα ἀλγεβρικῆς 
καμπύλης. Καὶ ἐδῶ ἐπίσης αἱ γενικαί Ερώρίαι ἐφαρμόζονται ἐπί πολναρί- 
Βµων παραδειγµάτων ἐκλεγέντων μὲ θαυµαστὴν ὀξυδέρκειαν, 

"Αλλο μέσον διά τὴν ἀνάλυσιν τῆς Τενικῆς πορείας μιᾶς καμπύλης εἶναι 
η ἔρευνα τῶν ἐφαπτομένων της. Περί αὐτοῦ διδασκόµεθα εἰς τὸ κε Χι, 
Όπονι ὁ συγγραφεὺς ἐξετάζει τὰς θέσεις µεγιστοποιῆσεωας ἢ ἐλαχιστοποιή- 
σος ἑκατέρας τῶν συντεταγμένων. 

Τελευταῖον στοιχεῖον μεγάλης σημασίας καὶ οὐχί µικροτέρας χρησιμό- 


Σύγχρονοι τοῦ Εως; | ο 16υ 


τητος εἰς τὴν ἔρευναν τῶν καμπύλων ἀποτελεῖ ἡ καµπυλότης, ἡ σπουδἠ τῆς 
ὁποίας γίνεται εἰς τὸ προτελευταῖον Κεφ, τῆς Ιπιτοδωειίσα, ἐνῷ εἰς τὸ τε- 
λευταῖον ἐρευνᾶται τὸ ζήτημα : ποῖα εἴδη ἀνωμάλων σηµείων δύνανται νὰ 
παρουσιασθοῦν εἰς τὰς καμπύλας τῶν ἓξ πρώτων τάξεων, 

Αἱ πληροφορίαι αὐταί γύρω ἀπὸ τὸ ἔργον τοῦ διαπρεποῦς καθηγητοῦ τῆς 
Γενεύης θά ἦσαν ἑλλικεῖς. ἐὰν δὲν συνεπληροῦντο διά τῆς µνείας ἑνός 
΄Αελαντος ἐκ 13 Πινάκων, προσηρτηµένου εἷς τὸ έργον, ὅπου ἁπαντῶνται 
σχεδιασµέναι μὲ ἀκρίβειαν αἱ κοικιλότεραι ἀνωμαλίαι τῶν καμπύλων. Λέ- 
Ύοντες ὅτι τὸ πλῆθος τῶν περιεχομένων αχηµάτων φβάνει τὸν ἀριθμὸν 225 
δὲν δίδοµεν καμµίαν ἀκριβῆ ἰδέαν τοῦ πλήθους τῶν εἰκονιζομένων κοικιλιῶν 
σχημάτων. διότι ὑπὸ ἕνα καὶ τὸν αὐτὸν ἀριθμὸν συνοψίζονται ἑνίοτε µέχρι 
Ι2 ποικιλίαι μιᾶς καμπύλης. 


Εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν 


ἙΕάνανά Ἠλατίπας καὶ οΐπ Νο 


581. Εἰς µίαν βισγραφίαν ποὺ ἔγραψεν ὁ [αἱππόε διά τὸν ϱοπάστοει 
ἐβεβαίωσεν ἐν παρόδῳ, ὅτι ἡ Αγγλία περὶ τά τέλη τοῦ ΧΥΠΙΙ αἰῶνας δὲν 
εἶχε νὰ ἐπιδείξη ἐργάτην τῆς ἀναλύσεως [κανόν νά συνεχίσῃ ἐπαξίως τὴν 
νευτώνειον παράδοσιν. Εἰς ἀνασκενήν τῆς βεβιασµένης αὐτῆς διαπιστώσεις 
τοῦ γάλλου ἀστρονόμου ἀντεπεξῆλθε κρτο ἆοπιο εκ ὁ Εάφατά Ὑατίπα 
(ἐπιστολή πρὸς τὸν ἄγγλον ἀστρονόμον Μας Κείγπε). 

Ὁ διακεκριµένος αὐτὸς ἐπιστήμων ἐγεννήθη τὸ 714 εἰς τὰ περίχωρα 
τοῦ ΒΗΓενεσΌ η. Τὴν 24ην Μαρτίου 1751 εἰσῆλθεν εἰς τὸ Μαράκίείης Οοἶίορε 
τοῦ (-απισπάρε καὶ ἀπὸ τὸ Πανεπιστήµιον αὐτὸ ἔλαβε τὸ 1157 τὸν βαθμὸν 
τοῦ Βασλείογ οἵ Απο (Β.Α. κατόπιν ὁμοφώνου ἐπευφημίας τῶν ἐξεταστῶν. 

Αἱ ἀδιαφιλονίκητοι ἀποδείξεις τὰς ὁποίας παρέσχεν ὡς πρὸς τὰ: ἐκτά- 
κτους κλίσεις του εἰς τὴν ἐπιστημονικήν ἔρέευναν τὸν ἀνεβίβασαν ἀμέσω- 
εἰς τὴν Βέσιν τοῦ ἑταίρου τοῦ Κολλεγίου ἐκείνου, τὴν δὲ 24ην Ἱσνουαρίου 
1760 εἰς τὴν Λουκασιανὴν (Τ.Η, σ. 462] ἔδραν τοῦ Πανεπιστηµίου τοῦ «ηπι- 
ΒΠάμε, προτοῦ ἀκόμη λάβῃ τὸν βαθμόν τοῦ Μ. Α. (Μαρίςι οἳ Απβ], τὸν ὅ- 
ποῖον ἔσπευσε νά τοῦ ἀπονείμῃ «όςε πιοῖυ ρτορτἰοκ5/ ὁ βασιλεύς τῆς Αγγλίας. 

Η Βασιλικἡ ᾿Εταιρεία τοῦ Λονδίνου τὸν ἐκάλεσεν εἰς τοὺς κόλπους της 
τὴν Ζαν Ιουνίου 1763 καὶ τὸ 1784 τοῦ ἀπένειμε τὸ ἀριστεῖον (ορ]εγ, ἐξῆλβεν 
ὅμως τοῦ σωματείου τὸ 1795, ἄγνωστον εἰς ἡμᾶς διὰ ποῖον λόγον. Πνεῦμα 
ἀνήσυχον καὶ χαρακτήρ ἀχαλίνωτος οὐδέποτε ἀνῆλθεν εἰς τὴν καθηγητικὴν 
ἕδραν, τῆς ὁποίας κατεῖχε τὸν τίτλον ἐφ᾽ ὅρον ζωῆς. Εγκατέλειψε μάλιστα 
τὸν Εὐκλείδην χάριν τοῦ Ἱπποκράτους, τὸ δὲ [167 ἔλαβε διδακτορικὀν ὅ]- 
πλωμα εἰς τὴν ἰατρικήν, δυνάµει τοῦ ὁποίου τὸ Ι770 ὑπηρέτησεν εἰς ἕνα νο- 
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ΒΠάμε, προτοῦ ἀκόμη λάβῃ τὸν βαθμόν τοῦ Μ. Α. (Μαρίςι οἳ Απβ], τὸν ὅ- 
ποῖον ἔσπευσε νά τοῦ ἀπονείμῃ «όςε πιοῖυ ρτορτἰοκ5/ ὁ βασιλεύς τῆς Αγγλίας. 

Η Βασιλικἡ ᾿Εταιρεία τοῦ Λονδίνου τὸν ἐκάλεσεν εἰς τοὺς κόλπους της 
τὴν Ζαν Ιουνίου 1763 καὶ τὸ 1784 τοῦ ἀπένειμε τὸ ἀριστεῖον (ορ]εγ, ἐξῆλβεν 
ὅμως τοῦ σωματείου τὸ 1795, ἄγνωστον εἰς ἡμᾶς διὰ ποῖον λόγον. Πνεῦμα 
ἀνήσυχον καὶ χαρακτήρ ἀχαλίνωτος οὐδέποτε ἀνῆλθεν εἰς τὴν καθηγητικὴν 
ἕδραν, τῆς ὁποίας κατεῖχε τὸν τίτλον ἐφ᾽ ὅρον ζωῆς. Εγκατέλειψε μάλιστα 
τὸν Εὐκλείδην χάριν τοῦ Ἱπποκράτους, τὸ δὲ [167 ἔλαβε διδακτορικὀν ὅ]- 
πλωμα εἰς τὴν ἰατρικήν, δυνάµει τοῦ ὁποίου τὸ Ι770 ὑπηρέτησεν εἰς ἕνα νο- 


σοκομεῖον τοῦ (απιστίάμε, ἀλλ ἕνεκα τῆς µυωπίας του ἠναγκάσθη νὰ κα- 
ῥαιτηθῇ. ᾿Απέβανεν εἰς κατάστασιν οὐχὶ πλήρους διανοητικής ὑγείας τὴν 
.5ην Αὐγούστου 798, ἀφήνων ἀνέκδοτον ἕνα φιλοσοφικὸν ἔργον τιτλοφο- 
ῥούμµενον Απ Έεσαν οµ νε Ρ{ποίῥ]ες οἵ Παπιαπ Κπον]εάμε "'. 

᾿Απὸ µίαν ἀνακοίνωσίν του εἰς τὴν Βασιλικὴν Ἑταιρείαν τοῦ Λονδίνου, 
τὸ 17571, κατάγεται ἕνα ἔργον του ὑπὸ τὸν τίτλον ΜΙβοεκησα απαϊγίίσα (Ανα- 
λυτικὴὰ ἀνάλεκτα], τὸ ὁποῖον ἀπὸ τοῦ [60 ἤρχισε νά κυκλοφορῇ μεταξὺ 
τῶν φίλων τοῦ συγγραφέως, ἐδημοσισύθη ὅμως μετά διετίαν͵ μὲ νύαν προσβή- 
κην ἀφιερωμένην εἰς τὰς καμπύλας. Μία δευτέρα ἔκδοσις τούτου ἐγένετο 
τὸ 770 μὲ τὸν τίτλον Μεάἰαιίσπες αἰρεεαίσκε (Αλγεβρικαί μελέται), χωρὶς 
τὸ γεωμετρικὸν µέρος, τὸ ὁποῖον ἀνετυκώθη κεχώρισµένως τὸ 17121, ἐπηυξη- 
µένον μάλιστα ἐν κροοιµίῳ μὲ συνοπτικήν ἱστορίαν τῆς ἀλγέβρας, Μετὰ 
Ιθετίαν ἐδημοσίευσε νέαν ἔκδοσιν τῶν Μεάπµοπες αἰρευταίςσκε, μὲ σηµαν- 
τικἁὰς προσθήκας, εἰκονίζσυσαν πάντως τὴν ὁριστικὴν µορφὴν τῶν ἰδεῶν 
τοῦ ία πμ. 

Προτοῦ δώσῶμεν τὰ γενικά χαρακτηριστικά τοῦ περιεχοµένου, θά ὑπο- 
γραμµίσωμεν τὸ γεγονός ὅτι ὁ συγγραφεὺς ἀσχολεῖται ἀποκλειστικῶς μὲ τὴν 
ἀνάλυσιν τοῦ πεπερασµένου, ᾿Απὸ ὅλην τὴν τεραστίαν κίνησιν, κοῦ ἔδη- 
µιουργήδη ἐκ τῆς ἐπινοήστως τοῦ ἀπειροστικοῦ λογιαμοῦ, φαίνεται ὡς νὰ 
μὴ ἔχη οὔτε ἰδίαν, πρᾶγμα τὸ ὁποῖον δικαιολογεῖ, ἐν µέρει τοὐλάχιστον, 
τὴν προαναφερθβεῖσαν γνώµην τοῦ 1. αἰαπάς. "Ας μὴ παρασιωκήσωµεν δὲ τὸ 
γεγονός ὅτι ὁ απ ἐμφανίωται μᾶλλον ὡς δαιµόνιος ὑπολογιστὴς παρά 
ὡς θεωρητικὸς τῆς ὀλγέβρας, διότι π.χ. ἡ ὑπ αὐτοῦ γενομένη νύδις ἐπί τοῦ 
θεμελιώδους θεωρήματος τῆς ἀλγέβρας, φαίνεται νὰ ὁμοιάζηῃ περισσότερον 
πρὸς δήλωσιν ὅτι τὸ ἀποδέχεται ὡς αἴτημα, παρά πρὸς µίαν προσκάθειαν 
ἀποδείξεως, 

582. Τὸ ὑπ ὄψει ἔργον, Μοφαίσηςς αἱρεῦταίκας, ἀκοτελοῦν δύο µέρη, 
ἕνα ἀφιερωμένον εἰς τὴν ἄλγτβραν καὶ ἄλλο εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἀριθμῶν, 
Τὸ πρῶτον µέρος περιλαμβάνει τέσσαρα Κεφάλαια. ᾽Απὸ τὸ Κεφ. ἵ μανθά- 
νοµεν μίαν µέθοδον --- ατηριζοµένην ἐκί τῆς ἐφαρμογῆς τῶν συµµετρι- 
κῶν συναρτήσεων τῶν ριζῶν --- διὰ τῆς ὁποίας ἀπὸ µίαν ἐξίσωσιν λαμβάνο- 
μεν ἄλλην, τῆς ὁποίας αἱ ρἶζαι νά εὐρίσκωνται εἰς ὠρισμένας σχύσεις μὲ τὰς 
ρίζας τῆς δοθείσης, ᾿Απαντῶνται ἐκεῖ ὑπὸ λελυμένην µορφήν οἱ τύποι κοὺ 
δίδουν τά ἀβροίσματα τῶν ἴσων δυνάμεων τῶν ριζῶν μιᾶς ἐξισώσεως συναρ- 
τήσει τῶν σοντελεστῶν της, ὥς καὶ οἵ ἀντίστροφοι τύποι, γνωστοἱ ὡς ατύ- 
ποι τοῦ Ἁαππφο, ἔτι δὲ ἡ πρώτη νύξις περὶ ἐξισώστως μὲ τὰ τετράγωνα τῶν 
διαφορῶν, ἡ ὁποία ἐδείχθη τόσον ὠφέλιμος εἰς τὰς χεῖρας τοῦ ἕαρταπμε. 

Εἰς τὸ Κεφ. Π ἀπαντῶνται σηµαντικαί θεωρίαι ἐπὶ τῶν πραγματικῶν καὶ 
φανταστικῶν ριζῶν τῶν ἐξισώσεων, προὠρισµέναι νά ἐμπεδώσουν τὸν κανό- 


Σύγχρονοι τοῦ Ενίες ΙΤ! 


να τῶν σημείων τοῦ Ὀκεα σεις. Ὁ ο. ἠδυνήθη νά τὰς διαμορφώση κατό- 
πιν ἐπί τὸ τελπιότερον. Εἰς τὸ Κεφ. ΠΙ ὁ Ἠατίηρ ἀσχολεῖται μὲ τὸν ὑποβιβα- 
σμὀὸν τῶν ἐξισώσεων πρὸς τὸν σκοπὸν νώ φάση εἰς τὴν λύσιν των, Ἔπιτυ- 
χὼν τὴν λύσιν μιᾶς ἐξισώσεως δ᾽ βαθμοῦ δι᾽ ἐξαλείψεως τοῦ β΄ καὶ δ΄ ὅρου, 
ἐβεβαίώσεν ἑσφαλμένως ὅτι εἶναι δυνατός ὁ μετασχηματισμός τυχούσης 
ἐξισώσεως βαθμοῦ π εἰς διώνυµον ἐξίσωσιν διά τῆς λύσεως μιᾶς ἐξισώσεώς 
βαθμοῦ π ---ἴ. ᾿Αξιοσημείωτοι εἶναι αἲ θεωρίαι του ἐπὶ τῶν ἀντιστρόφων 
καὶ τῶν διωνύµων ἐξισώσεων. Ὡς πρὸς τὰς τελευταίας αὐτὰς ὁ Ὑατίπρ ἄπο- 
δεικνύει ὅτι πᾶσα συμμετρική συνάρτησις Σαβ... τῶν ριζῶν αὐτῶν 
α, β, Υ,... εἶναι ἵση πρὀς τὸ μηδέν, ἐκτὸς ἐὰν τὸ ἄθροισμα τῶν ἐκθετῶν 
τ, 5, ,-.. εἶναι ἴσον πρὸς τὸν βαθμόν η τῆς ἐδισώσεως. Τὸ Κεφ. ΙΝ 
ἀφαρῷ τὴν Βεωρίαν τῆς ἁπαλοιφῆς, δίδει δὲ ὁ Ἠαπης ἐκεῖ τεκμήρια τῆς 
ἐνημερότητός του ἐπί τοῦ Βοωρήµατος τοῦ Βέτουι δι’ ὁσασδήποτε ἀλγε- 
βρικάς ἐξισώσεις. 

᾿Ακόμη περισσύτερον ἐντυκωσιακὰ εἶναι τὰ ἐξαγόμενα ποὺ περιέχον- 
ται εἰς τὸ ἀριθμητικόν µέρος τοῦ ὑπ' ὄψτι ἔργου. Ὁ Ἠατίαμ πράγματι ἀνεξ- 
αρτήτως ἀπό τὸν Οοἱάμαςῃ (ὁ 562), τοῦ ὁποίου τὸ θεώρημα δὲν ἐδημοσιεύθη 
παρά τὸ 1842, ἐβεβαίωσεν ὅτι πᾶς ἄρτιος ἀριθμὸς εἶναι ἄθροισμα δύο πρὠ- 
των καὶ κᾶς ἀκέραιος, ἂν δὲν εἶναι πρῶτος, εἶναι ἄθροισμα τριῶν πρώτων. 
Ὑπὸ ὑποθετικὴν µορφὴν διετύπωσε --- γενικείν τὸ θρώρηµα κατὰ τὸ ὁποῖον 
πᾶς ἀκέραιος δύναται νώ τραπῇ εἰς ἄθροισμα 4 τετραγώνων --- τὴν ἀλήθειαν 
ὅτι πᾶς ἀκέραιος ὄύναται νώ τεθῇ ὑπὸ µορφὴν ἀθροίαματος ἀριθμοῦ τινος 
νυ- στῶν δωνάµεων, τοῦ ἀριθμοῦ τούτου ὄντος πάντοτε κατωτέρου ἑνὸς ὁρίσυ 
ἐξαρτωμένου ἀποκλειστικῶς ἐκ τοῦ η, 'Η ἀλήθεια τῆς κροτάσεως αὐτῆς, πρέ- 
πει νὰ σημειώσωμεν, ἀπεδείχθη κατὰ τά πρῶτα ἔτη τοῦ ΧΙΚ αἰῶνος (Η ος], 
διὰ νὰ μᾶς δώσῃ µίαν ἰδέαν τῆς ὀξυδερκείας τοῦ διακεκριμένου ἄγγλου µα- 
θηματικοῦ. 

Εἰς τὸ αὑτὸ ἔργον µανθβάνομεν κατόπιν, ὅτι κτὸ ἄθροισμα (ρ--Ι}1 ΕΙ 
εἶναι διαιρετὸν διά τοῦ ρ πάντοτε καὶ µόνον ὅταν ὁ ρ εἶναι ἀριθμός πρῶτος», 
θεώρημα μεγάλης σπουδαιότητος, τὸ ὁποῖον δὲν ὀφείλεται εἰς τὸν Ἰατίπα, 
ἀλλ’ εἰς τὸν φίλον του Γο]να Άκου ", καὶ τὸ ὁποῖον ἀπεδείχθη ὑπὸ τοῦ [-α- 
ΕΙΛΠΡΕ μαζί μὲ ἄλλα, ὅπως τὰ ἀκόλουθα, ὀφειλόμενα εἰς τὸν Ἰαήαρ : 

|) Ἐάν τρεῖς ἀριθμοί πρῶτοι ἀποτελοῦν ἀριθμητικὴν πρόοδον, ἡ 


.Ὁ διακεκριμένος αὐτὸς ἐπιστήμων ἐγιννήδη τὴν όην Αὐπούστου [41 καὶ ἑσπσύδα- 
σεν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ πηρε, τὸ ὁποῖον τὸ 1Τ6ί τοῦ ἀπένειμε τὴν ἐπύηλον 
διώκβρεσιν τοῦ κ«φεπόσε ωταπᾳ]εγο», Τὸ 10 ὀξελέγη Ε.Ε.5., τήν δὲ Ίσην Νοωμβρίου 786 
Ελαβς ἕνα είελον εὐπτίας  'Ὑπερήσπισε τὸν ἸΝατίπρ ὅταν τὸ ἔργον του, Μεάκήσηεν 
πἱμεύταε, ὑπέστη ἄδικον ἐκίθοσιν ἐκ µέρους τοῦ 5. Ρον. Παρά τὰς ἐπιτυχίας του εἰς 
τὰ μαθηματικά ἐγκατέλειψε τὰ μαθηματικά χάριν εἲς Θέμιδος καὶ εἰς τὸ δικαστικὀν σῶ- 
μα ἀνῆλβεν εἲς τὰς ὑψηλοτέρας βαθμίδας, ᾽Απέθανε τὴν ἴδην Ὀκπωδρίου 91, 


17) Ἱστορία νᾶν Ἰαθηματικῶν 


ἁμοιβαία διαφορά των ὀφείλει νά εἶναι πολλαπλάσιον τοῦ 2-3, ἐφ' ὅσον ὃ 
πρῶτος δὲν εἶναι ὁ Ἰ. 

2) ἘΕὰν πέντε ἀριθμοὶ πρῶτοι ἀποτελοῦν ἀριθμητικὴν κρόοδον, ἡ 
διαφορά των ὀφείλει νά διαιρῆται διά 1.1.3, ἐφ᾽ ὅσον ὁ πρῶτος δὲν 
εἶναι ὁ 3. 

3] Εάν ἑπτ άἀ ἀριθμοῖ πρῶτοι ἀποτελοῦν ἀριθμητικὴν πρόσδον, ἡ δια- 
φορά των Βά εἶναι διαιρετὴ διά 27:3.5.7 ἑφ ὅσον ὁ πρᾶτο; δἐνεῖναι ὁ Ἰ. 

᾿Η ἔννοια τοῦ αμετασχηματισμοῦ», ἢ ὁποία δεσπόζει εἰς τὸ ἀλγεβρικὸν 
µέρος τοῦ ὑπὸ ἑδέτασιν ἔργου, ἐπανευρίσκεται εἲς τὰς σελίδας ποὺ ἀναφέ- 
ρονται εἰς τὴν γεωμετρίαν. Πράγματι, εἰς τὰς πρώτας ἐξ αὐτῶν ἁπαντῶνται 
οἱ τύποι ἀλλαγῆς συντεταγμένων εἰς τὸ ἐπίπεδον, ἀποδεικνυόμενοι δι᾽ έφαρ- 
υμογῆς τῆς διά συντεταγμένων ἑκφράστως τῆς ἀποσιάσεως ἑνὸς σημείου καὶ 
μιῶς εὐθείας, ἐκφράσεως ἁπαντωμένης ἐκεῖ διὰ πρώτην φοράν. Μὲ πόσην 
δεξιότητα χρησιμοποιεῖ τοὺς τύπους τούτους ὁ Ἠ/απίνα προκύατει ἀπὸ τὴν 
ταξινόµησιν τὴν ὁποίαν --- ἀγνοῶν τὰς ἐργασίας τοῦ Εωίςτ καὶ τοῦ Οπαηνεε --- 
ἐπιχειρεῖ τῶν δεντεροβαθµίων καμκύλων. Τάὰς καμπύλας αὐτὰς κατανέµει 
εις 12 τάξεις ποὺ περιλαμβάνουν ἐν συνόλῳ 84551 γένη, στηριζόμενος εἰς 
τὴν ἔννοιαν τῆς «διαμέτρου» ποὺ συνηντήσαµεν καὶ εἰς τὸν Νεπίοι (Τόμος 
η. ὁ 40), 

Προσθύτομεν ὅτι ὁ Ἠνατίηᾳ, Ἰονικεύων τὴν κυκλοειδῆ καὶ ἐπικυκλοειδὴ, 
ἐθεώρησε τὰς καμπύλας ποὺ γεννῶνται ἐκ τῆς κυλίσεως ἐπιπέδου καμπύλης 
ἐπί εὐθείας γραμμῆς (οω/οἰόε) ἢ ἐπί ἄλλης καμπύλης (ερίσυ γἱνοός). 

Εἰς τὸ αὐτὸ ἔργον δὲν λείπουν ἐπίσης νίξεις κατὰ τὸ μᾶλλον ἢ ἠττον 
σαφεῖς ἐκί προβλημάτων γεωμετρίας τοῦ χώρου. ᾿Αρκεί νά σημειώσωμεν ἐπ 
αντοῦ, ὅτι ὁ Ἠατίηα διετύπωσε τὴν ἀκόλουθόν πρότασιν: «μία ἐπιφάνεια 
τάξεως η ὀρήζεται ἀκὸ 

{η {- Ε) (1 ἠ- 1 (πα ο 
«2.3 


σημεῖα της», 

Τὸ κατ ἑξοχὴν συνεσφιγµένον ὕφος τῆς ὑκθέσεως, ἡ µετρία κομψότης 
τῶν λογισμῶν καὶ πρὸ κάντων ἡ ἀφθονία τῶν ἄνευ ἁποδείξεως προτάσεων, 
ὑποχρεοῦσα τὸν ἀναγνώστην εἷς κὀυραστικἠν συνεργασίαν͵ ἀπετέλεσαν 
ἑμπόδια εἷς τὴν εὐρεῖαν διάδοσιν καὶ ἑπίδρασιν τῶν ἐργασιῶν τοῦ Ὑνατίης. 
Αλλ᾽ ὁ χρόνος, ἀκόμη καὶ εἲς αὐτὴν τὴν περίκτωσιν, ἀπένειμε δικαιοσύνην 
φέρων εἰς τὸ φῶς τὸ βάθος καὶ τὴν πρωτοτυπίαν των. 


παμπ [πάση 


583. Συμπατριώτης καὶ περίπου σύγχρονος τοῦ Ματίς εἶναι ὁ 1ο]η 
ΙΓ πηάέη, γεννηθεὶς κἰς Ρεακἰγκ τὴν 21ην Ἰανοναρίου 1719, ἐγγραφεὶς Ε. 
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πρῶτος δὲν εἶναι ὁ Ἰ. 

2) ἘΕὰν πέντε ἀριθμοὶ πρῶτοι ἀποτελοῦν ἀριθμητικὴν κρόοδον, ἡ 
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φορά των Βά εἶναι διαιρετὴ διά 27:3.5.7 ἑφ ὅσον ὁ πρᾶτο; δἐνεῖναι ὁ Ἰ. 

᾿Η ἔννοια τοῦ αμετασχηματισμοῦ», ἢ ὁποία δεσπόζει εἰς τὸ ἀλγεβρικὸν 
µέρος τοῦ ὑπὸ ἑδέτασιν ἔργου, ἐπανευρίσκεται εἲς τὰς σελίδας ποὺ ἀναφέ- 
ρονται εἰς τὴν γεωμετρίαν. Πράγματι, εἰς τὰς πρώτας ἐξ αὐτῶν ἁπαντῶνται 
οἱ τύποι ἀλλαγῆς συντεταγμένων εἰς τὸ ἐπίπεδον, ἀποδεικνυόμενοι δι᾽ έφαρ- 
υμογῆς τῆς διά συντεταγμένων ἑκφράστως τῆς ἀποσιάσεως ἑνὸς σημείου καὶ 
μιῶς εὐθείας, ἐκφράσεως ἁπαντωμένης ἐκεῖ διὰ πρώτην φοράν. Μὲ πόσην 
δεξιότητα χρησιμοποιεῖ τοὺς τύπους τούτους ὁ Ἠ/απίνα προκύατει ἀπὸ τὴν 
ταξινόµησιν τὴν ὁποίαν --- ἀγνοῶν τὰς ἐργασίας τοῦ Εωίςτ καὶ τοῦ Οπαηνεε --- 
ἐπιχειρεῖ τῶν δεντεροβαθµίων καμκύλων. Τάὰς καμπύλας αὐτὰς κατανέµει 
εις 12 τάξεις ποὺ περιλαμβάνουν ἐν συνόλῳ 84551 γένη, στηριζόμενος εἰς 
τὴν ἔννοιαν τῆς «διαμέτρου» ποὺ συνηντήσαµεν καὶ εἰς τὸν Νεπίοι (Τόμος 
η. ὁ 40), 

Προσθύτομεν ὅτι ὁ Ἠνατίηᾳ, Ἰονικεύων τὴν κυκλοειδῆ καὶ ἐπικυκλοειδὴ, 
ἐθεώρησε τὰς καμπύλας ποὺ γεννῶνται ἐκ τῆς κυλίσεως ἐπιπέδου καμπύλης 
ἐπί εὐθείας γραμμῆς (οω/οἰόε) ἢ ἐπί ἄλλης καμπύλης (ερίσυ γἱνοός). 

Εἰς τὸ αὐτὸ ἔργον δὲν λείπουν ἐπίσης νίξεις κατὰ τὸ μᾶλλον ἢ ἠττον 
σαφεῖς ἐκί προβλημάτων γεωμετρίας τοῦ χώρου. ᾿Αρκεί νά σημειώσωμεν ἐπ 
αντοῦ, ὅτι ὁ Ἠατίηα διετύπωσε τὴν ἀκόλουθόν πρότασιν: «μία ἐπιφάνεια 
τάξεως η ὀρήζεται ἀκὸ 

{η {- Ε) (1 ἠ- 1 (πα ο 
«2.3 


σημεῖα της», 

Τὸ κατ ἑξοχὴν συνεσφιγµένον ὕφος τῆς ὑκθέσεως, ἡ µετρία κομψότης 
τῶν λογισμῶν καὶ πρὸ κάντων ἡ ἀφθονία τῶν ἄνευ ἁποδείξεως προτάσεων, 
ὑποχρεοῦσα τὸν ἀναγνώστην εἷς κὀυραστικἠν συνεργασίαν͵ ἀπετέλεσαν 
ἑμπόδια εἷς τὴν εὐρεῖαν διάδοσιν καὶ ἑπίδρασιν τῶν ἐργασιῶν τοῦ Ὑνατίης. 
Αλλ᾽ ὁ χρόνος, ἀκόμη καὶ εἲς αὐτὴν τὴν περίκτωσιν, ἀπένειμε δικαιοσύνην 
φέρων εἰς τὸ φῶς τὸ βάθος καὶ τὴν πρωτοτυπίαν των. 
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583. Συμπατριώτης καὶ περίπου σύγχρονος τοῦ Ματίς εἶναι ὁ 1ο]η 
ΙΓ πηάέη, γεννηθεὶς κἰς Ρεακἰγκ τὴν 21ην Ἰανοναρίου 1719, ἐγγραφεὶς Ε. 


Σύγχρονοι τοῦ Εσίε | Τὰ 


κ. 5. ἀκὸ Ίόης Ἰανουαρίου 1766 καὶ ἀποβανών εἰς Μου τὴν Ίδην Ἴα- 
νοναρίου 1799, Δὲν κατέλαβε θέσιν τινἁ εἰς τὴν δηµοσίαν ἐκκαίδευσιν, 
ἑπέρασε δὲ ὁλόκληρον τήν ζωήν του μελετῶν. Τὸ μέγα κοινὀν ἠρχισε νἁ τὸν 
Υνωρίζη ἀπὸ τὴν συντργασίαν του εἰς τὸ ἓ αάῑει᾽ Ὀίατγ (Ἡμερολόγιον τῶν 
Κυριῶν, 1744), ὁ δὲ ἐπιστημονικὸς κόσμος ἀπὸ μερικά ἀξιόλογα ὑπομνή- 
µατα ἐπὶ τῆς ἁβροίσεως καὶ τοῦ μετασχηματισμοῦ τῶν σειρῶν καὶ ἐπὶ τοῦ 
ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ, πού ἐδημοσικύθησαν εἰς τὰ ΡΤ. (1760 καὶ 1775]. 

Μέρος τῶν ἐκεῖ ἀκαντωρένων ἀποτελεσμάτων εἶχον εὑρεθὴ δι΄ ἄλλης 
ὁδοῦ ὑπὸ τοῦ Ἐωιεγ, ἄλλα ὅμως σχετικά μὲ τὴν θεωρίαν τῶν ἑλλειπτικῶν 
ὁλοκληρωμάτων φέρουν πολὺ δικαίως τὸ ὄνομα τοῦ ἕ απάςή, ὅπως εἶναι 
αχ. ἕνας μετασχηματισμός µεταβάσεως ἀπὸ τοῦ ἑνὺς εἰς τὸ ἆλλο ἐκ τῶν 
ρηθέντων ὁλοκληρωμάτων καὶ ἕνα θεώρημα χρησιμεῦον εἰς τὸ νὰ ἔκφρα- 
σθῇ τόσον ὑπερβολῆς ὡς ἄθροισμα δύο ἑλλεικτικῶν τόξων καὶ ἑνὸς εὐ- 
θυγράµµου τμήματος, 

Καΐτοι ὃ Ἱ.απόεῃ εἷς τὰς ἐρεύνας του ἐχρησιμοποίει τὸν ροϊκὸν λο- 
Υισμόν, ἐν τούτοις ἐκήρυξε τὴν σκοκιµότητα τοῦ ἐξοβελισμοῦ τῆς ἐἑν- 
νοίας τοῦ ἀπείρου ἐκ τῆς ἐπιδτήμης, Καὶ πρὸς τὸν σκοπὸν αὐτόν εἰς ἔργον 
του πιτλοφορούµενον Κετίόωα! Απαζμις ἐπρότεινε τὴν µεβοδικἠν χρῆσιν 
τῆς τιμῆς, τὴν ὁποίαν λαμβάνει τὸ πηλίκον: 

(κ --- ία) 
η, 
διὰ χτεκ--0. «Μέὲ αὐτὸν τὸν τρόπον», παρατηρεῖ ὁ ἕάρταπμε εἷς τὸ Προοί- 
µιον τοῦ ἔργου του Τινέοιιε «ες Εοπείίοης Απαζγιωςς (Θεωρία τῶν ἄνα- 
λυτικῶν συναρτήσεων), «ἀποφεύγονται πράγµατι τὰ ἀπειροστά καὶ αἱ 
ἀφανιζόμεναι κοσύτητες ἀλλ) αἱ διαδικασίαι καὶ αἲ ἔφαρμογαί τοῦ λογι- 
σμοῦ ὁδηγοῦν εἰς συγχύσεις καὶ περικλοκάς, ὡς μἠ φυσικαί, καὶ εἶναι 
ἐπιβεβλημένον ν᾿ ἀναγνωρίσωμεν ὅτι ὁ τρόπος αὐτός, ποὺ ἀποβλέπει εἰς 
τὸ νὰ καταστήσῃ αὐστηροτέρας τὰς ἀρχὰς καὶ μεθόδους τοῦ διαφορικοῦ 
λογισμοῦ, δὲν ἐκιτυγχάνει ἄλλο παρὰ νώ τὸν κάµῃ νἀ Ἰάση τὰ στουδαιό- 
τερα πλεονεκτήματά του, τουτέστι τὴν θεωρητικὴν ἁπλότητα καὶ τὴν εὐ- 
κολίαν τῶν πράξεων». ᾿Επειδὴ τὴν ἀντίληψιν αὐτὴν τοῦ ΓαρΡΓάΠΡΕ συνε- 
µερίσθησαν οἱ πάντες”, ἡ µέβοδος τοῦ Ἱ.απάεν δὲν ἐφηρμόσθη ἀπὸ κανένα 
ὕστερ' ἀπ᾽ αὐτόν. 


Εἰς τὴν Ἱταλίαν 
684, Κατά τὴν διάρκειαν τοῦ ΧΥΠΙ αἰῶνος ἔζησαν καὶ ἐδίδαξαν 
εἰς τὴν Ἰταλίαν δύο γάλλοι πατέρες τῆς ᾿Εκκλησίας οἱ ὁποῖοι, διά τὴν 


”.Ἁλλος κριτικὰς δύναται κανεῖὶς νά εὔρη ὡς ὄρθρον τῆς Μαπιὴν Νενίεν (Ἰούνιος 
1125] ὡς καὶ τὴν ἀἁπάντησιν τοῦ ἕαπόεα, 
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ὁμοιότητα τῶν συνθηκῶν διαβιώσεως καὶ διὰ τὴν κοινότητα τῆς ἐργασίας, 
δὲν δύνανται νά ἐξετασθοῦν κεχωρισµένως" εἶναι οἱ Τλοπιος Ἰμε θεα καὶ 
Εγαπροίς Γαεφπίς. 

Ὁ πρῶτος ἐγεννήθη εἰς Βεινεὶ τῶν ᾽Αρδεννῶν τὴν [ην Ὀκτωβρίου 
1101. Εἰς ἡλικίαν 18 ἐτῶν ἐνεγράφη εἲς τὸ Τάγμα τῶν ᾿Ελαχίστων, ᾿Εδι- 
δαξεν ἐπὶ μακρὸν εἰς τὴν Ρώμην, εἰς τὸ Κολλέγιον Διαδόσεως τῆς Πίστεως 
(ςοἰερίο 4ἱ Ρτοραραβάα Εἰάε) καὶ εἷς τὸ αὐτόθι Πανεπιστήμιον τῆς Σο- 
φίας (Βαρίεαζα). ᾿Εκεῖ ἐδημοσίευσε (1758) ἕνα ὑπόμνημα ἐπί τοῦ ὁλοκλη- 
ρωτικοῦ λόγισμοῦ (Μέπιοίπε 5αΓ |ο επ]σαί ἱπέρτα!), εἷς τὸ ὁποῖον ἅπαν- 
τᾶται ἡ ἀκόλουθος παρατήρησις: άν θελήσωώμεν νά διαιρέσωµεν µίαν ἐξί. 
σωσιν βαθμοῦ πῃ διὰ μιᾶς ἄλλης βαθμοῦ η« πι, οἱ συντελεσταίὶ ταύτης 
ἐξαρτῶνται ἀπὸ µίαν ἐξίσωσιν βαθμοῦ ( 4 ) ε Απόθανεν εἰς τὴν Ρώμην 
τὴν 2όην Σεπτεμβρίου 177ῃ, 

Ὁ δεύτερος ἐγεννήθη εἰς Υἱεη -ς - Εγπηςαἰ5 (Μάρνης) τὴν Την Ἴου- 
λίου Τ711. Εἰς ἡλικίαν Ι6 ἐτῶν εἰσῆλβεν εἷς τὸ Τάγμα τῶν ᾿Ελαγχίστων, 
Μεταφερθείς εἷς τὴν Ρώμην τὸ 1733 ἔλαβεν ἐντολήν νὰ διδάξῃ τήν ᾽Αγίαν 
Γραφὴν εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον Διαδόσεως τῆς Πίστεως καὶ τοῦ ἀνετέθησαν 
Έπειτα καὶ ἄλλα σημαντικά καὶ ἐπίσημα καθήκοντα, τὰ ὁποῖα μαρουροῦν 
τὴν ὑψηλήν ἐκτίμῃσιν πού ἔτρεφον δι᾽ αὐτὸν οἱ προϊστάμενοί του, Τὸ 
Ι745 διωρίσθη εἰς Τουρῖνον ὡς καθηγητἠς τῆς Φωσικῆς, ἀλλά δὲν ἔμει- 
νεν ἐκεῖ ἐπὶ μακρόν, ἀνακληθείς εἰς τήν πρωτεύουσαν τοῦ καθολικισμοῦ 
διά νά διδάξῃ τὰ αὐτὸ µάθηµα εἰς τὸ παπικὸν Πωνεπιστήμιον (6 ὀΙεείο Βο- 
πιππο). Τὸ 1763 µετεφέρθη εἷς Πάρµαν ὡς παιδαγωγὸς τοῦ µικροῦ Όομ 
Γεγόιπασάο, ἐπόστρεψε δὲ εἷς Ρώμην τὸ Ι715 διορισθεἰς καθηγητής εἲς 
τὴν ἕδραν τῶν μαθηματικῶν τοῦ καπικοῦ Πανεπιστηµίου, τὴν ὁποίαν καὶ 
διετήρησε μέχρι τοῦ θανάτου του (3 Ιουλίου 1788. 

Εἰς τοὺς δύὸ πεπαιδευµένους πατέρας ὀφείλεται µία θαυμασία ἔκδοσις 
τῶν Ρτεποίρ[ὰ τοῦ Νεψίοη μὲ ἐκτενῆ σχόλια, ἐκ τῶν ὁποίων τὰ ση- 
μαντικώτερα ὀφείλονται εἰς τὸν (παπά γὶηϊ, ᾿Εκηκολούθησαν δὲ, εἰς βρα- 
χέα χρονικά διαστήματα (1739, 1160], δύο ἄλλαι ἐκδόσεις τοῦ ἔργου, Τὸ 
ἁἀδιάπτωτον ἐνδιαφέρον τοῦ πατρὸς )αοφμίεν διὰ τὰ κροϊόντα τοῦ νουτω- 
ντίου πνεύματος ἐπιβεβαιοῦται ἀκὸ µίαν σηµείωσιν εἲς ἕνα ἔργον του, 
Εἰεπιεπή οἱ ργοβρειίνα φεζσοπάο { ρεποίρί 4ἱ Β. Ταγίοτ (Στοιχεῖα προο- 
πτικῆς βάσει τῶν ἀρχῶν τοῦ Β.Τ., Ρώμη, 755], διὰ τῆς ὁποίας ἀποσκοπεῖ- 
ται νὰ δειχθῇ ἡ γένεσις «ρε απο» ὅλων τῶν ἐπιπέδων καμκύλων Υ 
βαῦμοῦ, ᾿Εκεῖ ἡ κεντρικἡ προβολἡὴ ἐξυμνεῖται ὡς τέχνασμα εὐρετικόν ὄχι 
µόνον εἰς τὸ γεομετρικόν πὲδίον, ἀλλ ἐπίσης εἰς τὰ ζητήματα τετραγω- 
νισμῶν, πρῶγμα τὸ ὁποῖον ὁ συγγραφεὺς ἐσκόπει νά δείξῃ εἰς εἰδικὸν σύγ- 
Ίραμμα, χωρίς ὅμως νὐ πραγµατοποιήση τήν πρόθεσίν του. 


Σύγχρονο τοῦ Ευίες (τς 


Εἰς τὴν συνεργασίαν τῶν δύο '"Ελαγίστων ὀφείλεται ἐπίσης µία ἐκ- 
τεταµένη ἔκθεσις τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ λσγισμοῦ, εἷς τὴν ὁπκοίαν προέχει 
(πρὸς ἔπαινον ἢ µομφήν, ἀναλόγως τῶν ὀρέξπιον ἑκάστου) ὁ ἀποκλειστι- 
κὀς ἀναλυτικός χαρακτήρ, ποὺ τὴν διαφοροποιεῖ ἀπὸ τόσας ἄλλας, ὅπου 
κροέχουσαν θέσιν ἔχσουν αἱ γεωμετρικαὶ θεωρίαι. Τὸ ἔργον βρίθει ὁπὸ µε- 
ρικὰς περιπτώσεις καὶ παραδείγµατα, ἐκ τῶν ὁποίων οὔτε ἕνα κατάγεται 
ἐκ τῆς Ἱεωμετρίας ἢ τῆς μηχανικῆς, διὸ καὶ ἡ µελέτη του καταντᾷ ἀνια- 
ροτάτη. Ἐκ τοῦ Προλόγου εἰς τὸν Τόμον Π φαίνεται νά προκύπτη ὅτι µε- 
ρικοί κορυφαῖοι ἐκ τῶν μαθηματικῶν τῆς ἐποχῆς του ἐξέφρασαν τὴν λύ- 
πην των, διότι ἐνῷ ἔγινεν εἰς εὑρεῖαν κλίμακα ἐκμετάλλευσις τῶν ἔργων 
των, οὐδεμία σαφἠς δήλωσις περὶ αὐτοῦ γίνεται εἰς τὸ κείµενον τοῦ ἔργου 
(μοναδικήν ἐδαίρεσιν ἔκαμαν οἱ συγγραφεῖς διὰ τὸν Νενίσπ, τὸν ὁποῖον 
ἐσχολίασαν εἰς μερικά σημεῖα). Μία ἄλλη µομφὴ ἑατράφη ἐναντίον των, 
διότι ἀπύδωσαν εἰς τόν ΕιίεΓ ἀνακαλύψεις ὀφειλομένας εἰς τὸν Ἱαρταπρς. 

Ἐκ τῶν δύο Τόμων, ποὺ ἀποτελοῦν τὸ έργον, ὁ ἵ πραγματεύεται τὴν 
ὁλοκλήρωσιν τῶν διαφορικῶν, ὁ ΙΤ τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων. Σηµειω- 
τέον ὅτι τὰ Μαθήματα Ὁλοκληρώωτικοῦ Λογισμοῦ (Ἱπεσιι- 
[σπες (αἰζο!! Γπιερτα]ὴ τοῦ Εαῑες ἤρχισαν νά δηµοσιεύώνται τὸ αὐτὸ τος 
ποὺ εἶδε τὸ φῶς τὸ ἔργον ποὺ σχολιάζοµεν, περιστατικὀν τὸ ὁποῖον, ἐνῶ 
κατοχυρώνει τὴν ἀνέξαρτησίαν τοῦ ἔργου τῶν ᾿Ελαχίστων, ἐπέφερεν 
ἀσφαλῶς βλάβην εἰς τὴν ἐκιτυχίαν του. 

585. Ἡ Ἰταλία, πεδίον δράσειας τῶν δύο πατέρων Ἰασηπίετ καὶ Ἱς 
ου, ὑπῆρξε πατρὶς τοῦ Οία Εγαπεενοῦ δαἰνεπιίμί, ὁ ὁποῖος ἐγεννήθη 
εἰς (αμ1ρίίοηε τῆς Φλωρεντίας τὸ 1108, Λαβὼν εἰς τὴν Πίζαν τὸ διδακτο- 
ῥικόν του δίπλωμα μετέβη εἰς Ἐλβετίαν, ἐκεῖ δὲ, ἀγνοοῦμεν διά ποῖον λό- 
Τον, μετέβαλε τὸ ἐπίθετόν του εἲς (αεή]ον (κροελθὸν ἐκ τοῦ τόπου τῆς 
Ἰσννήσεώς του), ὑπὸ τὸ ὁποῖον εἶναι γνωστὸς εἰς τὴν ἱστορίαν τῶν µαθη- 
ματικῶν. Εἰς Γενεύην καὶ Λωζάννην ἐδημοσίευσε τὴν συλλογὴν τῶν Ορι- 
κου. ππα πεπιαίσα, ρΗοποραῖσα οἱ ρλήοἱομίεα (1744) τοῦ Νεώίοπ καὶ κα- 
τόπιν, ἓν συνεργασίᾳ μὲ τὸν Όπηπνε, τὴν ἀλληλογραφίαν μεταξύ ἵ εἰο- 
πίζ καὶ Ἰωάννου Βετπομ]ί (1745). Ἡ εὑρυμάθεια, τήν ὁκοίαν ἐξεδήλωσεν 
ἐπ᾽ εὐκαιρίᾳ τῶν ἐκδόσεων τούτων, τοῦ ἐχρησίμευσεν ὡς σοβαρὸς ἀκα- 
δημαϊκὸς τίτλος, διὰ τὴν εἰς αὐτὸν ἀνάθεσιν, τὸ 1151, τῆς ἕδρας τῶν µα- 
θηματικῶν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Οὐτρέχτης. "Εξ ἄλλου μέ τήν εὖὐ- 
καιρίαν ἑνὸς ταξειδίου του εἰς Λονδίνον ὠνομάσθη Ε, Β. 5, ἀλλά ἤδη 
προηγουμένως (1741 καὶ 1742) ἡ Βασιλικὴ Ἑταιρεία τοῦ Λονδίνου εἶχε 
δημοσιεύσει εἰς τὰ Πρακτικά της δύο ὑπομνήματά του, ἐκ τῶν ὁποίων τὸ 
ἕνα ἀφεώρα τὴν καρδιοειδῆ, τὸ δὲ ἄλλο τὸ πολυωνυμικὸν θαώρημα, 

Τὸ 1760 ἐδημοσίευσε μίαν ἐξαίρετον ἔκδοσιν μετὰ σχολίων τῆς Α- 
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Πληνούςη [ πίνετεηῆς τοῦ Νεκιορ (Τόμος ΙΙ, ῥ 442), εἲς τὴν ὁποίαν ἐδαίρε- 
τπι ἢ ἀχόδειξις τῶν εὖπων Νενίοῃ « Οἰπιγά, ἡ ὀφειλομένη εἷς τόν α, Ε. 
Βπεσπιαπῃ ενινν. εἰς Λειψίαν τὸ 1711, ἆκοῦ τὴν όην Φεβρουαρίου | 769 εἰς 
Ἁπεπιθετα, εἰς τὸ Πανεκιστήµιον τοῦ ὁχοίου ἐδίδασκε]. Τεκµήριον τῆς 
αὐξούσης φήμης, τήν ὁκοίαν ἀπέκτησεν ὁ (μ]οῃ ἐν συνεχείᾳ, εἶναι ὅτι 
ὁ Φρειδερίκος [1 τὸν ἐκάλεσεν εἰς τὸ Βερολῖνον νά διδάξη εἰς τὴν κα. 
δηµίαν τοῦ Πυροβολικοῦ καὶ τοῦ ἔδωσε βέσιν (1763) ἐπίσης εἰς τὴν κα. 


Εἰς αὐτὴν τὴν Βραχεῖαν ἐπισκόπησιν τῶν συγχρόνων τοῦ Ευίεγ͵ εἷ- 
δικώτερον μάλιστα εἰς τὴν τελευταίαν αὐτὴν παράγραφον ποὺ ἀφορῷ 
τήν Ἰταλίαν, λείκει ἀκόμη ἕνα ὄνομα: καὶ εἶνοι τὸ ὄνομα αὐτὸ τόσον μέγα, 
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κεΦλώΙΟΝ κκ 


ΙΟΡΕΡΗ τΟὐ!5 ΙΑΟΚΑΝΩΕ 


Τὰ πρῶτα ἔτη 
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Ἠλθεν ἡ ὥρα ν΄ ἀποδείδωμεν λαμπρύτατα 1Ο0ΒΕΡΗ ΙΟΠ15 1ΑόβΑνος 
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ι ΒΙΑ. --Γστηρία τῶν Ναημα πκῶν. Ἰόμος 1 


ΙΤ4 | τών Μαθηματικήνν 
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Ἡ εὔνοια τῆς αὐλῆς τῆς Σαρδηνίας πρὸς τὴν οἰκογένειαν τοῦ Ἱα- 
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Μερικαὶ ἀποτυχοῦσαι κερδοσκοπικαί ἐπιχειρήσεις προεκάλεσαν τὸν 
ἐξανεμισμὸν τῆς οἰκογενειακῆς περισυσίας τῶν πβίπημες καὶ ὁ κἀτὴρ 
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δικηγόρου, Ὁ νεαρὸς ὅμως εἶχεν ἀρχίσει νὰ σπουδάζη τὴν φυσικὴν ὑκὸ 
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συνείδησιν τῶν κλίστεων καὶ τοῦ προορισμοῦτου, παρεµέρισε τὸν Ἴσυστι- 
γιανὸν εἰς τὸ ὑπερῷον, διὰ ν᾿ ἀφοσιωθῇ ἐξ ὁλοκλήρου εἰς τὰ μαθηματικά, 
Εἰς τὴν ἀρχὴν ἔτρεφεν ἔρωτα πρὸς τὴν γεωμετρίαν, κατόπιν Όμως δὲν ἐδί- 
στασε να τὴν ἐγκαταλείψῃ χάριν τῆς ἀναλύσεως, εἲς τὴν ὁκοίαν διέβλετε 
µεγαλυτέραν δύναμιν καὶ εὐρύτερον πεδίον ἐφαρμογῆς. Χωρίς νὰ ζητήσῃ 
την βοήθειαν διδασκάλου, εἲς ἡλικίαν μόλις 16 ἐτῶν, ἠσθάνετο ἑαυτὸν 
ἱκανὸν ν᾿ ἀφομοιώσῃ ὅσα περιεῖχον τὰ ἔργα τοῦ Νενίσπ καὶ τοῦ [ οἴσρήΣ, 
τῶν Βεγπου/ καὶ τοῦ Εαίστ͵ Ἕνα ἔτος ἁργότερα (23 Ἰουλίου |754) ἔδωσεν 


” Εἰς τό ληξιαρχικόν βιβλίον τὸ ὀνομά του ἀναγρώφεται ὡς ἑξῆς: σπα 
ρε 1. οάσνίκο” πράγμα πού δικαιολογεί τὸν τρόπο Ἰραφής τοῦ ἐπιθέτου εἷς τινῶς περιπτάν- 
σεις, ὅπου ἐπιδιώκεται νὰ ἐξαρθῇ ἡ ἴταλικύτης τοῦ τροσάνεου, 

.” Ὁ Κενείί ἐγεννήδη τὸ 1716 εἰς ΜόοΠαΜετο ἆἱ Έλησο, διετέλὠσε δὲ τά ἔτη 
καθητητής εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ Τουρίνου, καὶ συπέχραψε τὸ ἀδιύλογον ἔργον 
Εἰεηεί φε' Αιπηκιίκα μοϊνεγαίο κα ἀδ]α Οεσύμοίγα, Τουρίνον, 77. ᾽Απέθπανεν εἰς 
τὸ Τουρίνον τὴν [δην Ἰανουαρίας 101, 
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εἰς τὴν δημοσιότητα τὸ πρῶτον του ἐκιστημονικὸν κείµενον ὑπὸ µορφήν 
ἐπιστολῆς, εἰς ἱταλικὴν γλῶσσαν, πρὸς τὸν κόμητα Γαρπαπο, ὅπου ὁμιλεῖ 
περί τῆς ἀναλογικῆς σχέσεως ποὺ ὑφίσταται µεταξύ ἐκθετικῶν δυνάμεων 
καὶ παραγώγων. Ὁκοία ὅμως ὑπῆρδεν ἡ ἀπογοήτέυσις τοῦ νεαροῦ στοχᾶ- 
στοῦ, ὅταν ἐπληροφορήθη, ὅτι εἰς τὴν ἀνακάλυψιν αὐτὴν εἴχε κροηγηθὴ 
ὁ [εἰναίΣ. Εὐτυχῶς ὅμως ἡ πικρία τον δὲν εἶχε τὴν δύναμιν νὰ συντρίψη 
τὸ ἠθικόν του, διότι τὸ αὐτὸ ἔτος (30 Ὀκτωβρίου) ἡδυνῆθη νὰ κάµη γνώ- 
στὰ εἰς τὸν Εαμπάήο μερικὰ ἀποτελόσματα, εἷς τὰ ὁποῖα ἔφθασε μελετῶν 
τὰς ταυτοχρόνους γραμμάς (ἴπµµοστοπε Ππεε]. Καὶ τὸ θέμα τοῦτο ἐξηκο- 
λούθησε νά τὸν ἁπασχολῆ. ὅπως ἀποδεικνύουν δύο ἐπιστολαί του πρὸς 
τὸν Εωίοι ὑπὸ χρονολογίας 12 Αὐγούστου καὶ 20 Νοεμβρίου 1755, ὑφι- 
στάµεναι μέχρι σήμερον. 


Λημοσιεύματα εἰς τὸ Τουρῖνον 


5ο], Ἡ πρώτη ἔντυκος ἐργασία τοῦ ἵαρταπρς, ἑνῷ ἡμπορεί νὰ φαί- 
νεται ὡς χαμηλῆς σιάθµης ἀπὸ ἐπιστημονικῆς ἀπκόψεως, ἔχει τούὐναντίον 
µεγίστην ἀξίαν ἀπὸ βιογραφικῆς πλενυρᾶς, διότι εἶχεν ὡς συνέπειαν ὅτι, 
εἰς ἡλικίαν µικροτέραν τῶν 20 ἐτῶν, διωρίσθη διά βασιλικοῦ διατάγµατος 
τῆς 2όης Σεπτεµβρίου 1755 απιδεκίτὸ πεί]ε ΚΚ δουοίς πιαἰεπιαίς]νς 4 Απ 
μέειία», δηλαδή καθητητὴς τῶν μαβημµατικΏν εἰς τὰς βασιλικὰς µαθηµα- 
τικὰς σχολάὰς τοῦ Πυροβολικοῦ, ποὺ εἶχον τὴν ἔδραν των εἰς τὸ Τοι- 
ρἴνον, Σημειωτέον δὲ ὅτι τὸ ἐν λόγῳ Ἵδρυμα (πρόγονος τῆς σημερινῆς 
Στρατιωτικῆς Ακαδημίας] ἦτο πολὺ περισσύτερον ἐνδεδειγμένον ἀπὸ τὸ 
Πανεκιστήµιον (ὅπου τὸ ἐπίκεδον τῆς ἐκκαιδεύσεως ἦτο χαμηλότατον] 
διὰ νὰ δώση τὰ µέσα εἰς τὸν νεαρόν ἐργάτην τῆς ἀναλόσεως νά διαδώσῃ 
τὰς νέας θεωρίας, αἱ ὁποῖαι ὀξευμώνοντο εἰς τὸ πνεῦμα του. 

Ότι αἱ προσδοκίαι τῆς Κυβερνήσεους δὲν διεψεύσθησαν, ἀποδεικνύε- 
ται ἁπὸ τὴν περίληψιν μιᾶς σειρᾶς µαθηµάτων τοῦ νεαροῦ καθηγητοῦ ὑπὸ 
τὸν τίτλον Βεἰποιρὶ 4ἱ Αα Βωθήίανε (Αρχαί τῆς Ανωτέρας Αναλύσεις), 
ἡ ὁποία ὑφίστατὸ µέχρι κρό τινος εἰς τὴν Βιβλιοθήκην τοῦ Δουκὸς τῆς 
Γένοβας καὶ τῆς ὁποίας ἐδόθη εἰς τὴν δημοσιότητα πιστἡ σύνοψις (Ὑποζα). 

Κατόπιν μιᾶς ἀνακοινώσκώς του εἰς τὴν ᾽᾿Ακαδημίαν τοῦ Βερολίνου 
ἐπὶ τῆς ἀρχῆς τῆς ἐλαχίστης δράσέως, καὶ εἰς µίαν στιγμήν, κατά τὴν 
ὁποίαν εὑρίσκετο εἰς τὴν ἀκμήν της ἡ διένεξις μεταξύ Μαυρετυίς καὶ 
Κδαίρ (ὁ 536], ὠνομάσθη (2 Σεακτεμβρίου 1756) ἀντεπιστέλλον µέλος τοῦ 
ἱδρύματος ἐκείνου, 

Γεγονός πολὺ µεαλυτέρας σημασίας εἶναι ἡ ἵδρυσις (17517]-αἰς τὸ 
Τουρῖνον μιᾶς ἰδιωτικῆς ἐπιστημονικῆς ᾿Ἑταιρείας, χάρις εἰς τὴν πρωτο; 
βουλίαν τοῦ χημικοῦ Ο. Βαἱά22ο κόμητος τοῦ Μεπμεἰείίο, καὶ τὴν ἐνεργὸν 
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150 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
ὍπΏοτ-  -' ... . . 


συμπαράστασιν τοῦ Ι.αρπιηρο καὶ τοῦ ἰατροῦ Οἰσναμηί (μπα. Ἡ ἐν λόγῳ 
ἑταιρεία, κατόπιν ἀλλεπαλλήλλων μεταμορφώστων, ἔλαβε τελικῶς τὴν 
µορφἠν τῆς σηµερινῆς Βασιλικῆς ᾽Ακαδημίας Ἐπιστημῶν τοῦ Τουρίνου, 
Εἰς τὴν ἑδραίωσιν τῆς φήμης τῆς νέας ἑταιρείας συνέβαλον κατὰ τὸν ᾱ- 
ποτελκσματικώτερον τρόπον τὰ ὑπομνήματα ποὺ ἐδημοσίευσεν ὁ τη 


Χρέωσιν ν᾿ ἀναφέρωμεν ἐδᾶ, ἔστω καὶ ἐν συντοµίᾳ, τοὺς σκοκοὺς καὶ τὸ 
περιεχόµενον, ἂν µή τι ἄλλο, διότι ἐκπροσωποῦν τὴν πρώτην περίοδον 


584. Μία λαερά ὁμὰς ὑπο νημάτων ἀφορ] τὴν θεωρίαν τῶν μεγίστων 
καί ἐλαχίστων, Ἐνῷ ὁ Μιοαωγίῃ εἰς τὸ ἔργον του Τεεαίίες ο Γμιπσ[ίσης 
εἶχεν ἐκθέσει τὰς συνθήκας τῶν ἀκροτάτων διὰ συναρτήσεις μιᾶς µόνον 
µεταβλητῆς, ὁ ἵαρταμμε εἰς τὸ πρῶτον του ὑπόμνημα (Μ, Τ.) ἀποκατέ- 


τῶν. Κατά δήλωσιν τοῦ συγγραφέως ἡ ἐργασία του ἀποτελεῖ προοίμιον 
ἄλλης, διὰ τῆς ὁκοίας, ἀνταποκρινόμενος εἰς εὐχὴν τοῦ Ευίει διατυπωθεἴ- 
σαν τὸ 1774 εἰς µίαν περίφηµον ἐργασίαν του, θέτει τὰς βάσεις ἑνόὸς νέου 
λογισμοῦ, ἐκείνου εἰς τὸν ὁκοῖον ὁ ἴδιος ὁ Ἐιήετ, ὅκως Ῥνωρίζομεν (65531), 
ἐπέβαλε τὸ ὄνομα κλογισμὸς τῶν μεταβολῶνν (εα]ςμί 4ε ΥαΓΙΔΠΙοῃ]. 

Εἰς τὴν ἐργασίαν του αὐτὴν ὁ Ἱαρτάμμε, διὰ νἁ δείξῃ τὴν γονιµό- 
ἕητα τῶν ὑπ αὐτοῦ τεθεισῶν ἀρχῶν, δὲν ἠρκέσθη µόνον εἰς τὸ νὰ ἐπα. 
νεύρῃη συμπεράσματα γνωστά ἕως τότε εἰς τὴν ἐπιστήμην, ἀλλὰ προσδιώ-- 
ῥισεν ἑκίσης τὴν διαφορικἠν ἐξίσωσιν τῶν ἐκιφανειῶν ἑλαχίστης ἑκτά. 
σειος {ὁ αἱ; πηπήπα), τῆς ὁποίας τὴν µορφην ἔδωσεν ὡς ἑξη: 


οι (προς) "ο (στδτα)-- 


Στρεφόμενος κατόπιν πρὸς τὴν δυναµικήν, ἐκεξέτεινε σημαντικῶς µίαν 
ἀρχὴν ὀφειλομένην εἰς τὸν Εαεγ καὶ ἔδωσεν ἐφαρμογάς αὐτῆς εἰς σπου- 
δαῖα προβλήματα σχέσιν ἔχοντα μὲ τὴν κίνησιν τῶν στεροῶν καὶ τῶν 
ὑγρῶν. Ἐπειδή, ἐξ ἄλλου, ὁ νέο; ἀλγόριθμος κατεκολεμήθη, ὅπως εἴδομεν 


ἡ ΜΙκαἴκπεα μιωτήηχηκα (Μ.Τ.) εἶναι µίᾳ σύνιμησις τοῦ Αραγματικοῦ τίτλου 
Μακεέμηκα Ρπάριορδήςη Μηκσιθάςν Δουἠρπεῖς ρνεινε Ταμγθεπαίς, πού ἐδύθη εἰς τὸν 
Τὺμον 1. Εἰς τὸν Τόμον Π ὁ τίτλος µειεβλήθη ὡς ἔνλ.: Μέίκπμ»ι ὁς ΒΑ ανορθίς 
ει ὡς Μαη αυε ὁς ἴ Φοςἰέ Κογαῖ ὡς Τυτία "Από ταῦ Ύ] Τύµας ὁ τίτλος ἔπινε 
ο  Ἁ  πὝ π-- 


1ονερὸ Ἰ οωίν Τ αβγαημε . Ι81 


τ(δ 570), ἀπὸ τὸν Γοπίαίπε, ὁ ὁποῖος δὲν ἡἠδυνήθη νά κατανοήσ | τὴν ἀξίαν 
του, καὶ ἐπὶ πλέον ἀπεδόθη ὑπὸ τῶν πατέρων Ί.α δευτ καὶ Ίασηυει (ὁ 384) 
εἰς τὸν Ειήες, ὁ αρταπρς ἠναγκάσθη νά καρέµβη διὰ νὰ ἑπανατοκοθετήση 
τὰ πράγµατα εἰς τὴν θέσιν των, Τὸ νέον ἔργον ποὺ ἔγραψε πρὸς τὸν σκο- 
κὸν αὐτὸν ἔχει, πλήν τοῦ πολκμικοῦ Ἰαρακτῆρος, καὶ ἀξίαν θεωφρητικὴν 
διὰ τὰς νέας ἐξελίξεις τοῦ λογισμοῦ τῶν μεταβολῶν κοὺ ἀπαντῶνται ἐκεῖ. 

Δὲν εἶναι δὲ ὁ ἐν λόγφ λογισμὸ; ἡ µοναδικὴ συμβολή τοῦ νεαροῦ 
Ἱάργαπρες εἰς τὸν ὁλοκληρωτικόὸν λογισµόν. Εἰς τὸν Τόμον ἵ τῶν Μ.Τ. 
περιέχεται, κράγµατι, ἕνα ὑπόμνημα, τοῦ ὁποίου σκοπὸς εἶναι νὰ ἔπε- 
κτείνῃ εἰς τὰς γραμμικὰς ἐδισώσεις μὲ πεπερασµένας διαφοράς τὰς ἐν χρή- 
σει µεβόδους ὁλοκληρώστως δνά τὰς διαφορικὰς ἐξισώσεις, ἐργασία ἀξιό- 
λογος καθ ἑαυτὴν καὶ χρήσιμος εἰς τὸν λογισµόν τῶν κιβανοτήτων. 

Τὰς ἐρεύνας του ἐπί τοῦ θέματος τούτου ἐγκατέλκιψε προσωρινῶς, 
ἴσως διότι τὸ θέμα ἔγινε τότε ἀντικείμενον ἐρευνῶν καὶ ἐκ µέρους τοῦ [α- 
ρίχοε, βραδύτερον ὅμως ἀφιέρώσεν εἰς αὐτὸ (Μέπι. Ασαά. 4ὲ Βεε]ία, 714] 
µίαν ἐργασίαν, τὴν ὁποίαν ἕνας ἁρμοδιώτατος κριτής, ὁ Ροΐεκοῃ, δὲν ἐδί- 
στασε νά χαρακτηρίση ὡς «ἕνα ἀπὸ τὰ ὡραιότερα ἐπιτεύγματα τοῦ {- 
μΓαηβε». Καὶ τοῦτο χωρὶς καµµίαν δύσιν ὑπερβολῆς, καθ ὅσον ἑκεῖ ἡ 
θεωρία τῶν ἀναδρομικῶν σειρῶν καὶ ἡ θεωρία τῶν ἐξισώσεων μὲ πεπερα- 
αμένας διαφοράς, µεταγενεστέρως τελειοκοιηθεῖσαι, ἐκέτρεψαν τὴν λύσιν 
νέων ζητημάτων τῆς πιθανοθεωρίας, Εἰς ἕνα σημεῖον της ἡ ἐργασία τοῦ 
Ἱαμιαηρε ἐχρειάζετο µίαν συμπλήρώσιν’ τὸ ὑπεγράμμισεν ὁ ο. Ε, ΜαΓατιὶ 
(Μέπι, 5ο. Παι., Τ. ΠΗ καὶ ἡ συμπλήρωσις ἐδόθη κατά τὸν ἱκανοποιητι- 
κώτερον τρόπον ὑπὸ τοῦ ἴδίου τοῦ ἕαρταπμρε (Μέπι. Ασαά. 4ὲε Βεσίία, 1792]. 

Εἰς τὸν Τόμον !ἵ τῶν Μ.Τ. περιέχεται ἐπίσης ἕνα ἄλλο ὑπόμνημα τοῦ 
ἰδίου, ὅπου διδάσκεται ἡ ὁἁλοκλήρωσις μερικῶν κατηγοριῶν διαφορικῶν 
ὀξισώσεων ἐξ ἐκείνων, ποὺ ἀπαντῶνται εἰς τὴν σπουδἠν τῆς κινήσεως 
τῶν ρευστῶν καὶ ἐπί πλέον παρέχονται εὐστοχώταίαι παρατηρήσεις ἐπὶ 
τῆς λύσεως τοῦ προβλήματος τῶν παλλομένων χορδῶν µέσῳ τριγώνοµετρι- 
κῶν σειρῶν. 

Εὐρυτέραν δημοσιότητα ἐἔλαβεν ἕνα τρίτον ὑπόμνημα, περιληοθὲν 
εἰς τὸν αὐτὸν Τόμον τῶν Μ.Τ. καὶ ἀφιερωμένον εἰς τὴν διαφορικἠν ἑλλει- 
πτικὴν ἐξίσωσιν, εἰς τὴν σπουδὴν τῆς ὁποίας ὁ Ἱάργαημε ἤνοιξε µίαν ὁδὸν 
ὁμαλωτάτην καὶ φωτεινοτάτην, διά νἁ φθάσῃ εἰς ἕνα ἀποτέλεσμα, εἰς τὸ 
ὁκοῖον ὁ Εμίεί ἔφθασε (διά νὰ χρησιµοποιήσωμµεν τὰς λέξεις του} «ροϊίως 
ἀἰνίπαπάου 53 ἡ μέθοδος τοῦ ἵ.αρταπρε εἶναι ἀκόμη κερισσότερον ἀξιόλο- 
γος, διότι ὁδηγεῖ εἰς τὴν ὁλοκλήρωσιν καὶ ἄλλων διαφορικῶν ἐξισώσεων. 

"Άλλα πομνήματα τοῦ ἰδίου ἀνακφέρρνται εἰς ἀναλυτικά θέµατα, 
ἀναφυόμενα κατὰ τὴν ἀντιμειώπιαιν προβλημάτων τῆς Φυσικῆς, ὑπομνή- 
µατα περιεχόμενα εἰς τὰ Μ.Τ. καὶ διὰ τῶν ὁποίων, ὅπως ἔγραψεν ὁ Ε. Βεἰ- 


... Ἱστορία τῶν Μαθηµατικῶν 


ἱγαποί, «ἐν µέσῳ μιᾶς ἠκείρου ποικιλίας νέων ἀναλυτικῶν τεχνασµάτων, 
ῥίπτονται αἱ βάσεις τῶν μεθόδων ἐκείνων, αἱ ὁποῖαι, διευρυνθεῖσαι κατό- 
πιν καὶ Ὑονιμοποιηθεῖσαι ὑπὸ τοῦ δαιμονίου πνεύματος τοῦ Εουπίες, διε- 
µορφώθησαν εἰς ἕνα ἀπὸ τὰ ἀποτελεσματικώτερα ἐργαλεῖα τῆς συγχρόνου 
µαθηµατικῆς φυσικῆς». 

Σπουδαιότατον ἐπίσης, κατὰ τοὺς εἰδήμονας, ὑπῆρξεν ἕνα ἔργον τοῦ 
"αβίκημς ἐπί τῆς κινήσπος ῥλικοῦ σημείου ἐλκομένου ὑπὸ δύο σταθερῶν 


κάµει ὁ Ειωει ἐν ἀγνοίᾳ τοῦ [αρταπρε], "Αλλα Υρακτὰ τῆς νεότητός του 
ὑκί τῆς καταπονήσεως τῶν ὑποστυλωμάτων καὶ ἐπὶ οῦ ἀριθμητικοῦ µέ- 
σου ὅρσυ δὲν ἡμποροῦν ν᾿ ἀναφερθοῦν ἐδῷ παρά µόνον ὡς τεκμήρια τῆς 
θαυμαστῆς εὐστροφίας τοῦ ανεύματός του, 


Μετάβασις εἰς Περολίνον 


689, Ἡ εἷς τὸν ἆ Αἰςπινεγι ἀποστολὴ τοῦ Τόμου ἵ τῶν Μ.Τ, ἐχρησί- 
µευσεν εἰς τὸν Γαρταπρε ὡς εὐκαιρία ἀποκαταστάσεως ἐπιστημονικῶν σχέ- 
σεων μὲ τὸν διάσηµον ἐγκυκλοπαιδιστήν, αἱ ὑποῖαι δὲν ἐχρειάσθησαν 
πολύν χρύνον διὰ νὰ λάβουν µορφήν µονίµου καὶ στερεᾶς φιλίας, Οἱ κο- 
λακευτικοί λόγοι τους ὑποίους τοῦ ἀκηύθυνεν ὁ 4 Α]επιειι ἐγέννησαν 


Ἡ ἐπίσημος αὐτὴ διάκρισις εἶχεν ὡς ἀγαθὸν ἀποτέλεσμα νἁ τνωρί- 
ση καὶ ὁ Κάρολος Ἐμμανουήλ. 1 τὴν ἀξίαν τοῦ νεαροῦ ἐκείνου ἐργάτου 
τῆς ἀναλύστως, χωρἰς παρά ταῦτα νὰ συντελέσῃ εἰς βελτίωσιν τῆς οἶκο- 
Νομικῆς του καταστάσεω-. 'Ἡ βελτίωσις ἐπῆλῆεν ὅταν ὁ Εμίει ὑγκατέλειψε 
τὸ Βερολῖνον διὰ νά ἐκιστρέψῃ εἲς Πετρούκολιν (ὁ 547]. Εὐθὺς ὡς ὁ 
α Αἰεπιὸοε! ἔλαβε γνῶσιν τῆς εἰλημμένης ἀποφάσεως τοῦ µαθηματικοῦ 


... Ἱστορία τῶν Μαθηµατικῶν 
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Σπουδαιότατον ἐπίσης, κατὰ τοὺς εἰδήμονας, ὑπῆρξεν ἕνα ἔργον τοῦ 
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σου ὅρσυ δὲν ἡμποροῦν ν᾿ ἀναφερθοῦν ἐδῷ παρά µόνον ὡς τεκμήρια τῆς 
θαυμαστῆς εὐστροφίας τοῦ ανεύματός του, 


Μετάβασις εἰς Περολίνον 


689, Ἡ εἷς τὸν ἆ Αἰςπινεγι ἀποστολὴ τοῦ Τόμου ἵ τῶν Μ.Τ, ἐχρησί- 
µευσεν εἰς τὸν Γαρταπρε ὡς εὐκαιρία ἀποκαταστάσεως ἐπιστημονικῶν σχέ- 
σεων μὲ τὸν διάσηµον ἐγκυκλοπαιδιστήν, αἱ ὑποῖαι δὲν ἐχρειάσθησαν 
πολύν χρύνον διὰ νὰ λάβουν µορφήν µονίµου καὶ στερεᾶς φιλίας, Οἱ κο- 
λακευτικοί λόγοι τους ὑποίους τοῦ ἀκηύθυνεν ὁ 4 Α]επιειι ἐγέννησαν 


Ἡ ἐπίσημος αὐτὴ διάκρισις εἶχεν ὡς ἀγαθὸν ἀποτέλεσμα νἁ τνωρί- 
ση καὶ ὁ Κάρολος Ἐμμανουήλ. 1 τὴν ἀξίαν τοῦ νεαροῦ ἐκείνου ἐργάτου 
τῆς ἀναλύστως, χωρἰς παρά ταῦτα νὰ συντελέσῃ εἰς βελτίωσιν τῆς οἶκο- 
Νομικῆς του καταστάσεω-. 'Ἡ βελτίωσις ἐπῆλῆεν ὅταν ὁ Εμίει ὑγκατέλειψε 
τὸ Βερολῖνον διὰ νά ἐκιστρέψῃ εἲς Πετρούκολιν (ὁ 547]. Εὐθὺς ὡς ὁ 
α Αἰεπιὸοε! ἔλαβε γνῶσιν τῆς εἰλημμένης ἀποφάσεως τοῦ µαθηματικοῦ 
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διατεθειμένος νά τὸν διαδεχθῃ, καὶ λαβὼν καταφατικἠν ἀπάντησιν ἀνέ- 
φερεν ἀμέσως εἰς τὸν Φρειδερίκον Π τὴν σχετικἠν πρὀτασιν. 

Ὁ ἵαρταπφε (εἰς τὸν ὁποῖον ἐν τῷ μεταδὺ ἡ ᾿Ακαδημία τῶν Παρισίων 
εἶχεν ἐκχωρήσει τὸ βραβεῖον τοῦ ἔτους [766 διὰ τὴν µελέτην του ἐπὶ τῆς 
κινήσεως τῶν δορυφόρων τοῦ Διὸς) ἐζήτησεν ἀμέσως ἀπὸ τὴν Κυβέρνησιν 
τὴν ἄδειαν ἀποδημίας καὶ ἀφοῦ κατώρθωσε νὰ ὑπερνικήση οὐχί μικρᾶς 
δυσκολίας, κατέληξε νὰ τὴν ἐπιτύχῃ. Καὶ οὕτω τὴν 2ἱην Αὐγούστου 1769 
ἐγκατέλειψε τὴν πόλιν, ὅπου ἐγεννήθη, καὶ τὴν ὁποίαν ἐπέπρωτο νὰ μὴ 
ἑκανίδῃη πλέον. Διά µέσου Παρισίων, Λονδίνου καὶ ᾽Αμβούργου ἔφθασεν 
εἰς τὸ Βερολῖνον τὴν 2Την Ὀκτωβρίου 769. Ἔγινε δὲ τῆς ᾿Ακαδημίας τοῦ 
Βερολίνου ὄχι µόνον µέλος, ἀλλά καὶ διευθυντἠς τοῦ Τµήµατος τῶν Ἔπιστη- 
μῶν, ἀναλαβών τὰ καθήκοντά του τὴν 6ην Νοεμβρίου τοῦ αὐτοῦ ἔτους, 

Μέχρι τῆς στιγμῆς ἐκείνης ὁ 1.αβίββε ἦτο γνωστός εἰς ἑλάχιστον 
ἀριθμὸν εἰδικῶν. ᾿Απὸ τότε ὅμως τὸ ὄνομά του εὑρίσκεται εἰς τὸ προσκή- 
νιον τῆς ἱστορίας. Παρά τὸν φύρτον τῆς ἐργασίας ποὺ τοῦ ἐπέβαλλον τὰ 
ἐπίσημα καθήκοντα”, παρὰ τὴν σχολαστικὴν ὑπερακρίβειαν μὲ τὴν 
ὑποίαν ἐπεξειργάζετο τὰς ἰδικώςτου ἐπιστημονικάς ἐργασίας εἰς τρόπον, 
ὥστε νὰ τοῦ ἁρμόζη τὸ ἐκίθετον ἅπληστος (ἸπευπίισπίιαὈὀε], δὲν παρἠήρχε- 
το μὴν χωρὶς ν΄ ἀνακοινώσῃ εἰς τοὺς ἀκαδημαϊκοὺς συναδέλφους του 
µίαν τοὐλάχιστον ἑἐργασίαν του. Καὶ ὅλα αὐτὰ δὲν ἦσαν ἀρκετά διὰ νὰ 
τὸν ἐμποδίσουν νὰ λάβῃ µέρος νικηφόρως εἰς τοὺς δημοσίους διαγωνι- 
σμούς, ποὺ προεκήρυξεν ἡ ᾽Ακαδημία τῶν Παρισίων κατὰ τὰ ἔτη [77 
καὶ ΓΤτ4. 

Διά νἁ ἐξετάσωμεν τώρα, ὅπως ἔχομεν ὑποχρέωσιν, τὰς ἐργασίας 
ποὺ ἐκεξειργάσθη εἰς τὸ Βερολῖνον, θὰ συμμορφωθῶμεν πρὸς τὴν ἀρχὴν 
κοὺ ἐφηρμόσαμεν ἤδη εἰς ἄλλας περιπτώσεις, Ταζινομοῦντος δηλαδἡ 
αὐτὰς μὲ βάσιν τὰ θέµατα ποὺ ἀποτελοῦν τὸ περιεχόμενόν των. 


Ἐργασίαι ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ἀριθμῶν 


590. Εἰς ἕνα ὑπόμνημα χρονολογηθὲν ἐκ Βερολίνου μὲ ἡμερομηνίαν 

20 Σεπτεμβρίου 1168 καὶ καταχωρηθὲν εἰς τὸν Τόμον ΤΥ τῶν Μ.Τ. ὁ ἵα- 

ετάηρε ἔδωσε τὴν πλήρη λώσιν εἰς ἀκεραίους ἀριθμούς τῆς ἐβισώστως; 
πα ἡ- 15}, 


» Ὁ ἁμωθυντὴς τοῦ Τμήματος τῶν Ἐπιστημῶν ὥφειλε γ' ἀσχολῆται μὲ τὴν Φη- 
µοσίευσιν τῶν ἀσερονομικῶν ἐφημερίδων καὶ τοῦ ἡμερολογίου (τοῦ ὁποίου ἡ ᾿Ακαδη- 
µία εἶχε τὸ μονοπώλιο, ἔτι δὲ νὰ ἑξρτάζη τὰς ἐργασίας ες ὑποβαλλομένας ες τὴν 
᾿Ακαδηµίαν ὑπὸ ξένων καὶ νὰ ἐκφέρῃ Ἱνώμην ἐπ αὐτῶν (μεταδὺ τῶν Απόντων τοῦ 
!αρταπφε ὑπόρχει πράγματι καὶ µία ἔκθεσίς του ἐπὶ ἑνός προταθένιος πετραγωνισμοῦ 
τοῦ κύὐκλσι. 
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Βερολίνου ὄχι µόνον µέλος, ἀλλά καὶ διευθυντἠς τοῦ Τµήµατος τῶν Ἔπιστη- 
μῶν, ἀναλαβών τὰ καθήκοντά του τὴν 6ην Νοεμβρίου τοῦ αὐτοῦ ἔτους, 

Μέχρι τῆς στιγμῆς ἐκείνης ὁ 1.αβίββε ἦτο γνωστός εἰς ἑλάχιστον 
ἀριθμὸν εἰδικῶν. ᾿Απὸ τότε ὅμως τὸ ὄνομά του εὑρίσκεται εἰς τὸ προσκή- 
νιον τῆς ἱστορίας. Παρά τὸν φύρτον τῆς ἐργασίας ποὺ τοῦ ἐπέβαλλον τὰ 
ἐπίσημα καθήκοντα”, παρὰ τὴν σχολαστικὴν ὑπερακρίβειαν μὲ τὴν 
ὑποίαν ἐπεξειργάζετο τὰς ἰδικώςτου ἐπιστημονικάς ἐργασίας εἰς τρόπον, 
ὥστε νὰ τοῦ ἁρμόζη τὸ ἐκίθετον ἅπληστος (ἸπευπίισπίιαὈὀε], δὲν παρἠήρχε- 
το μὴν χωρὶς ν΄ ἀνακοινώσῃ εἰς τοὺς ἀκαδημαϊκοὺς συναδέλφους του 
µίαν τοὐλάχιστον ἑἐργασίαν του. Καὶ ὅλα αὐτὰ δὲν ἦσαν ἀρκετά διὰ νὰ 
τὸν ἐμποδίσουν νὰ λάβῃ µέρος νικηφόρως εἰς τοὺς δημοσίους διαγωνι- 
σμούς, ποὺ προεκήρυξεν ἡ ᾽Ακαδημία τῶν Παρισίων κατὰ τὰ ἔτη [77 
καὶ ΓΤτ4. 

Διά νἁ ἐξετάσωμεν τώρα, ὅπως ἔχομεν ὑποχρέωσιν, τὰς ἐργασίας 
ποὺ ἐκεξειργάσθη εἰς τὸ Βερολῖνον, θὰ συμμορφωθῶμεν πρὸς τὴν ἀρχὴν 
κοὺ ἐφηρμόσαμεν ἤδη εἰς ἄλλας περιπτώσεις, Ταζινομοῦντος δηλαδἡ 
αὐτὰς μὲ βάσιν τὰ θέµατα ποὺ ἀποτελοῦν τὸ περιεχόμενόν των. 


Ἐργασίαι ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ἀριθμῶν 


590. Εἰς ἕνα ὑπόμνημα χρονολογηθὲν ἐκ Βερολίνου μὲ ἡμερομηνίαν 

20 Σεπτεμβρίου 1168 καὶ καταχωρηθὲν εἰς τὸν Τόμον ΤΥ τῶν Μ.Τ. ὁ ἵα- 

ετάηρε ἔδωσε τὴν πλήρη λώσιν εἰς ἀκεραίους ἀριθμούς τῆς ἐβισώστως; 
πα ἡ- 15}, 


» Ὁ ἁμωθυντὴς τοῦ Τμήματος τῶν Ἐπιστημῶν ὥφειλε γ' ἀσχολῆται μὲ τὴν Φη- 
µοσίευσιν τῶν ἀσερονομικῶν ἐφημερίδων καὶ τοῦ ἡμερολογίου (τοῦ ὁποίου ἡ ᾿Ακαδη- 
µία εἶχε τὸ μονοπώλιο, ἔτι δὲ νὰ ἑξρτάζη τὰς ἐργασίας ες ὑποβαλλομένας ες τὴν 
᾿Ακαδηµίαν ὑπὸ ξένων καὶ νὰ ἐκφέρῃ Ἱνώμην ἐπ αὐτῶν (μεταδὺ τῶν Απόντων τοῦ 
!αρταπφε ὑπόρχει πράγματι καὶ µία ἔκθεσίς του ἐπὶ ἑνός προταθένιος πετραγωνισμοῦ 
τοῦ κύὐκλσι. 


Ι84 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν | 


ἡ ὁποία ὑπῆρξεν ἀντικείμενον τῆς δευτέρας προκλήσεις τοῦ Εεπιαὶ 
(5 260), ᾽Απέδειξεν ἐκεῖ ὁ Γαμταπρε ὅτι ή ἐν λόγχῳ ἐξίσωσις ἐπιδέχεται 
ἀπείρους λύσεις καὶ ἐδίδαξε µίαν µέθοδον ἐξαγωγῆς ἐκ μιᾶς λύσεως ἁπει- 
ῥρίας ἄλλων, Θεωρῶν εἰδικῶς τὴν ἑλαχίστην λύσιν κἰ.ὶ γ--α, ἔκαμς 
τὴν θεμελιώδη παρατήρησιν ὅτι ὁ λόγος ἴ/ω εὑρίσκεται μεταξύ τῶν άνη- 
Ὑμόνων τοῦ συνεχοῦς κλάσματος, τὸ ὁποῖον λαμβάνεται ἐκ τῆς γη. 

Αργότερα (Προσθῆκαι εἰς τὴν γαλλικὴν µετάφρασιν τῆς Αλ. 
τέβρας το) Εωίε) ὑκέδειξε µερικάς τελειοποιήσεις εἰς τὰς λεπτοµερείας 
τῆς ἐκτεθείσης µεθύδου, Εἰς µεταγενέστερον ὑπόμνημα, ἀνακοινωθὲν εἰς 
τὴν ᾿Ακαδημίαν τοῦ Βερολίνου κατὰ τ ἦν συνεδρίασιν τῆς 24ης Νοεμβρίου 
768 καὶ δημοσιευθὲν ἀμέσως εἰς τὰ Πρακτικὰ της, ὁ ἕαρτππφε ἀντε- 
μτ:ώχισεν ἓν τῇ γενικότητί του τὸ πρόβλημα τῆς ἀπροσδιορίατου ἂνα- 
λήσεως ἐξισώσεων β' βαθμοῦ μὲ δύο ἀγνώστους, φέρων εἰς φῶς τὸν σύνδε- 
σµον αὐτοῦ μὲ τὴν ἀνωτέρω εἰδικὴν µορφἠν ἐξισώσεως, Τὴν 2ἱην Ἱσουνίου 
170 ἐπανῆλθεν ἐκί τοῦ θέματος διά νὰ δεἰίξῃ τὸ ἀνυκόστατον μιᾶς προτά- 
σεως, τὴν ὁποίαν εἶχε διατυπώσει ὁ Εωιετ, κατόπιν μιᾶς ἐσπευσμένης 
Τενικεύσεως, Τοιουτοτρόκως διηύρυνε τὴν αφαῖραν τῶν (φαρμογῶν εἰς τὰ 
συνεχὴ κλάσματα καὶ ἀποκατέστησεν ἕνα θεώρημα, θεωρούµενον σήµε- 
Ρον θεμελιῶδες, διά τοῦ ὁποίου ὀρίζεται ἕνα ἀνώτερον ὅριον εἰς τὸν άρι- 
θμὸν τῶν ριζῶν μιᾶς ἰσοδυναμίας (οὔβέυεπςς) οἰουδήποτε βαθμοῦ. 

Θαυμαστήν γενικότητα ἔχει ἐκίσης τὸ ἔργοντου Ἁριθμητικαί 
ἔρευναι (Εεμειςῃσε 4 ᾽αγηημέιίουε], καταχωρηθὲν εἰς τὰ Μέπιοίηςς 
τοῦ Βερολίνου τῶν ἐτῶν {774 καὶ 775. Ἐκεῖ ὁ [αβγά ηβε ἐκκινεῖ ἀπὸ τὴν 
παρατήρησιν ὅτι, ἐνῷ ἡ ἐξίσωσις: 

ἃ -- Ὁκ -ᾱ- ϱΥ 


ἐπιδέχεται κάντοτε λύσιν εἰς ἀκεραίους ἀριθμούς, ἀρκεῖ οἱ ὃ καὶ ς νά 
εἶναι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, κολύ διάφορα συμβαίνουν ὅσον ὑφορῷ 
τήν ἐξίσωσιν: 
. τε Εκὰ -ᾖ- οΧΥ --- Ον". 

ἘἜς αὐτοῦ ἤντλησε µίαν ἐξήγησιν διά μερικά θκωρήµατα, σχετικἀ μὲ τὴν 
παράστασιν ἑνὸς ἀριθμοῦ ὑκὸ τετραγωνικὴν µορφήν, ποὺ εἶχον ἀνακαλί- 
ψει οἱ Γεγπιαί καὶ Εωίετ. Τοιαῦται βεωρίαι, συμπληρωθεῖσαι κατόπιν εἰς 
τὰς μνημονευθείσας ἀνωτέρῳ Προσθ ήκας εἰς τὴν εὐληριανὴν Ἁ λγε- 
βραν, ἔδωσαν εἰς τὸν ἱαμγαπρε τὸν τίτλον τοῦ ϐεμµελιωτοῦ τῆς σηµαάντι- 
κῆς θεωρίας περὶ ἰσοδυναμίας δύο τετραγωνικῶν μορφῶν. 

Εἰς αὐτὸν ὀφείλονται ἐκίσης αἱ πρῶται ὁκοδείξεις δύο θεµελιωδῶν 
θευρηµάτων τῆς ἀριθμητικῆς, Τὸ ἕνα εἶναι τὸ Ἱνωστόν θεώρημα Βαε]νει- 
Γεγπιαί (Τόμος ΠΠ, 6 159 Υ) ἐπὶ τῆς δυνατότητος παραστάσεως καντὸς ἀρι- 
θμοῦ ὑπὸ µορφἠν ἀθροίσματος τεσσάρων τετραγώνων (Μέπι, 4ε Βσηη, 
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70]. Τὸ ἄλλο φέρει τὸ ὄνομα τοῦ ᾖ. Ἠ ήτοι (ὁ 582) καὶ ἔχει ὡς ἑξῆς: 
«Ἐάν η εἶναι ἀριθμὸς πρῶτος, τότε ὁ ἀριθμὸς (π---Τ}Τ --- { εἶναι διαιρετὸς 
διὰ τοῦ π» (Μέπι, όε Βετία, Τ7Τ{)}. Ἡ μέθοδος τῆς ἀποδείξεως ὠδήγησεν 
ἐχίσης τὸν [αμρίβηφρε εἰς τὸ αμικρὀν» θεώρημα τοῦ Εετπιαί (Τόμος Π, ὃ 
149, Πῃ) καὶ εἰς τὰ κομψά θεωρήματα ποὺ εἶχε διατυπώσει ὁ Ἰλατίης ἐπί 
τῶν συνόλων τῶν κρώτων ἀριθμῶν τῶν ἀποτελούντων ἀριθμητικὴν πρὀο- 
δον (9 352). Θά κλείσωμµεν αὐτὴν τὴν παράγραφον ἀναφέροντες τὰς µελέ- 
τας τοῦ αρταπρε (Μέπι. όε Βεήία, ΙΤΤΤΙ ἐπί τινῶν ἀπροσδιορίστων ἐξισώ- 
σεων βαθμοῦ ἀνωτέρου τοῦ δευτέρου, ὅπως κ.χ. ἡ ἐξίσωσις κ -- γί-- τὴ, 
µελέτας αἱ ὁποῖαι ἀποδεικνύουν ὅτι ἔκαμε μερικά βήματα ἀκόμη εἰς µίαν 
περιοχήν, ἡ ὁποία μέχρι σήμερον καρουσιάζεται ὡς χώρα ἄγναστος. 


Κείμενα ἀ) γέβρας 


501. Ἡ πρώτη συμβολὴ ποὺ ἔδωσεν ὁ [αμτάημε εἰς τὴν ἄλγεβραν 
(Μέπι, 4ε Βεήία, 17169) φέρει ἔκδηλον τὴν ἐπιθυμίαν τοῦ συγγραφέως νἁ 
ἑλευθβερώσῃ τὴν ἐπιστήμην τοῦ ἀριθμοῦ ἀπὸ τὴν ἀνάμιξιν γεωμετρικῶν 
θεωριῶν. Παρουσιάζει π.χ. µίαν ἀπόδειξιν καθαρῶς ἀλγεβρικὴν τοῦ γνω- 
στοῦ Βρωρήµατος «ἐὰν δύᾳ ἀριθμοὶ ἀντικαθιστῶντες τὸν ἄγνωστον εἰς τὸ 
πρῶτον μέλος μιᾶς ἐξισώσεως δίδουν ἐξαγόμενα ἀντιθέτου σημείου, τότε 
ἑξάπαντος ὑπάρχει τοὐλάχιστον µία ρίζα τῆς ἐξισώσεως πίκτουσα μεταξύ 
τῶν ἀριθμῶν τούτων», ᾿Η ἐργασία αὐτὴ τοῦ αείπήβε περιλαμβάνει ἕνα 
µέρος ὀὁλιγώτερον θεωφρητικόν, διότι καθιστᾷ ερῶτον γνωστὴν τὴν ἔφαρ- 
μογὴν τῆς ἐδισώσεως εἰς τὰ τετράγωνα τῶν διαφορῶν μιᾶς ἐδισώσεως διὰ 
τὸν χωρισμὀν τῶν ριζῶν καὶ δεύτερον τὴν ἐφαρμογήν τῶν συνεχῶν κλα- 
σµάτων εἰς τὴν προσεγγιστικἠν ἐκτίμησιν αὐτῶν Τοισυτοτρύπως ἔκαμε δύο 
σηµαντικά βήματα εἰς τὴν Βεώρίαν τῶν ἀριθμητικῶν ἐξισώσεων. 

Προχωρῶν πρὸς τὴν κατεύθνυνσιν ἐρευνῶν τῆς αὐτῆς φύσεως, ἔδειξε 
(Μέπι. ἆς Βετπ, 1770] τὴν δυνατότητα ἐφαρμογῆς τῆς ἰδίας ἐξισώστως 
εἰς τὰ τετράγωνα τῶν διαφορῶν διά νὰ ἀποκαταστήση κριτήρια κατάλλη- 
λα πρὸς ἀναγνώφισιν τῆς ὑπάρξεως πραγματικῶν ριζῶν εἰς µίαν ἐξίσωσιν 
τρίτου ἢ τετάρτου ᾿βαθμοῦ (Βέμα ἐπὶ τοῦ ὁποίου ἐπανῆλθεν εἰς τὰ Μ. ἆ. Β. 
τοῦ 1777] καὶ ἔδωσεν αὐστηρὰν ἀπόδειξιν τῆς δυνατότητος ἀνακτύξεως εἲς 
συνεχὸς περιοδικὀν κλάσμα τῶν ριζῶν πάσης δευτεροβαθµίου ἐξισώσεως, 
μὲ συντελεστὰς ἀκεραίους καὶ ἀντιστρόφως τῆς δυνατότητος νἁ θεωρηθῇ 
πῆν συνεχὲς κλάσμα αὐτοῦ τοῦ εἴδους ὡς ρίζα δευτεροβαθµίον ἐξισώσεως. 

"Αξιον σημειώσενας εἶναι ὅτι ὁ ἵπαταπμε δέχεται πάντοτε ὡς αἴτημα τὸ 
θεμελιῶδες θεώρημα τῆς θεωρίας τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων, ἕκαμεν ὅμως 
µερικάς σκέψεις (Μ. 4. Β., ΙΤ11) τῶν ὁποίων σκοπὸς εἶναι ἡ βελτίώσις 
τῶν συλλογισμῶν ποὺ εἶχε προτείνει ἓν προκειµένφ ὁ Ευίετ (ὃ 550), χω- 
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70]. Τὸ ἄλλο φέρει τὸ ὄνομα τοῦ ᾖ. Ἠ ήτοι (ὁ 582) καὶ ἔχει ὡς ἑξῆς: 
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149, Πῃ) καὶ εἰς τὰ κομψά θεωρήματα ποὺ εἶχε διατυπώσει ὁ Ἰλατίης ἐπί 
τῶν συνόλων τῶν κρώτων ἀριθμῶν τῶν ἀποτελούντων ἀριθμητικὴν πρὀο- 
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186 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶνν 
ρίς ὅμεας νὰ ἐπιτύχῃη ἀποδεικτικὸν συλλογισμὸν πλήρως {κονοποιητικόν, 

Εἰς τὸ πρόβλημα τῆς ἁπαλοιφῆς ὁ ἵαρεαηρε ἔδωσε (Μ. ἆ. Β., ΙΤΤΙ} 
µίαν σπουδαίαν συμβολὴν διὰ τῆς προτάσεώς του νὰ ἐφαρμοσθοῦν εἰς τὸ 
ἐν λόγῳ πρόβλημα αί συμμετρικαί συναρτήσεις, Ἡ διαδικασία τὴν ὁκοίαν 
ἐπενόησεν ἀκαιτεί ὑπολογισμοὺς δυσχερεστάτους, ἔχει ὅμως τὸ πλεονέ- 
κτηµα ὅτι παρέχει τὸ ἁποτέλεσμα χωρίς ξένους παράχοντας, 

Ἐνῷ ὅλαι αὐταί αἱ ἔρευναι ἔχουν πεδίον ἐφαρμογῆς ἀποκλειστικῶς 
τὰς ἀλγεβρικάς ἐξισώσεις, ἄλλαι ἀνακοινωθεῖσαι εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τοῦ 
Βερολίνου κατὰ τοὺς πρώτους µῆνας τοῦ 1770 καὶ δημοσιευθεῖσαι τὸ αὐτὸ 
ἔτος εἰς τὰ Μέπιοίτες τῆς ᾽Ακαδημίας, περιλαμβάνουν καὶ τὰς ύπερβατι- 
κάς ὀξισώσεις. Εὐρίσκομεν πράγματι ἐκεῖ µίαν ἀξιοσημείωτον σειράν, ἡ 
ὁκοία ἐπιτρέπει νὰ ἐκφράσωμεν οἰανδήποτε συνάρτησιν μιᾶς ρίζης 
ἐξισώσεως τῆς µορφῆς : 

α--κ{-φίκ]-- {. 


Είναι ἡ περίφημος πσειρὰ τοῦ ἱαρταπρο», ἡ ὁποία εἶγε ποικιλίαν ἔφαρ- 
μογῶν καὶ προεκάλεσε σειρὰν ἐρευνῶν (6 744) διὰ νά καθορισθῇ εἰς 
ποίαν ρίζαν τῆς ἐν λόγφ ἐξισώσεως ἀναφέρεται, Μὲ τὴν ἀνακάλυψιν 
αὐτὴν ἔδωσε τὴν µεγίστην ενικότητα εἰς ἕνα ἀποτέλεσμα τοῦ [αηδεγὶ 
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Γκ υ.ημκ. 


Ἐκ πολλῶν προηγηθεισῶν σελίδων κροκύπτει ὅτι οἱ ἐξοχώτεροι µα- 
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Ρωμεν παρά τοὺς σπουδαιοτέρους, ὅλοι προσεπάθησαν ν᾿ ἀνοίξουν νέους 
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φρόνως τιτλοφορούµενον Εέ[εχίοης τωτ [4 Κένο]ωαίορ αἱρέδρίουε ἀει 
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κυριωτέρων μεθόδων ποὺ ἐπροτάθησαν µέχρι τότε διὰ τὴν λύσιν τῶν ἑξι- 
σώσεων τῶν πρώτων τεσσάρων βαθμῶν, μὲ τὸν σκοπὀν νἁ ἐξακριβώσῃ τὸν 
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ρου βαθμοῦ, δὲν συμβαίνει τὸ αὐτὸ μὲ τὰς ἐξισώσεις βαθμοῦ ἀνωτέρου τοῦ 
τετάρτου, Διά τοῦτο ὁ ἵαρταπεε ἐθεώρει ὅτι ακἶναι λίαν ἀμφίβολον ὅτι 
αἱ ἓν λόγῳφ µόθοδοι θὰ κατορθώσουν ποτὸ νἀ δώσουν τὴν πλήρη λύσιν 
τοῦ κόµπτου βαθμοῦ καὶ κατὰ μείζονα λόγον τῶν ἀνωτέρων βαθμῶν ἡ 
ἀβεβαιότης αὐτὴ, συωνδυαζοµένη μὲ τὸ ἀποκρουστικὸν µῆκος τῶν ἅπαι- 
τουµένων ὑπολογισμῶν, εἶναι σταιχεῖα ἀρκετὰ διὰ νὰ τρέφουν ἐκ τῶν 
προτέρων εἰς φυγἠν τοὺς δεινοτὲέροὺς ὑπολογιστάς». Ἐκ τῶν ἀνωτέρω 
ἤντλησεν ὁ ἵαμιαημε τὴν πεποίθησιν, ὅτι αἱ ζητούμµεναι ἐκφράσεις τῶν 
ριζῶν ὀφείλουν νὰ ἐξαρτῶνται ἐκ τῶν συντελεστῶν κατά τρόπον διάφορον 
ἐκείνων ποὺ ἐχρησιμοποιοῦντο ἢ ἐδοκιμάζοντο τὴν ἐποχὴν ἐκείνην. Τὰ 
Ἰεγονότα ἐβεβαίωσαν τὴν πρόβλεψιν, ᾿Εκτὸς τούτου εἶναι προφανές, ὅτι 
μὲ τὸ ὑπόμνημά του ὁ ἵαμταημε ἔφθασεν εἰς τὰ σύνορα μιᾶς νέας ἔπαρ- 
χίας τῶν μαθηματικῶν (Θεωρία τῶν ἀντικαταστάστάσεων], ἡ ὁποία δις- 
µορφώθη κατὰ τὴν κρώτην τριακονταετίαν τοῦ ἐπομένου αἰδνος. 


5907. Ὁ πἰναξ τῆς ἀλγεβρικῆς παραγωγῆς τοῦ Ἱματαπεε θὰ παρου- 
σίαζεν ἀσύγχώρητον κενόν͵ ἐὰν δὲν περιελάμβανεν ἐνδείξεις γύρω ἀπὸ ὡρι- 
σµένας σηµαντικάὰς ἐφαρμογὰς τοῦ λογισμοῦ, τὰς ὁποίας Εδωσεν ἐπὶ δια» 
φόρων ζητημάτων, Μεταξὺ τῶν ἔργων αὐτῆς τῆς φύσεως προέχουσαν θέσιν 
κατέχει ἕνα ὑπόμνημα (Μ. ᾱ. Β., ΙΤ71) ὑπὸ τὸν τίτλον δο]αίομς απαἲγε- 
6υὔε όε οαυείφυε» Ργουύπηςς εωτ ες Βγγαπιάςς (παπραἱαίσες (Αναλυτικαὶ 
λύσεις μερικῶν προβλημάτων ἐπί τῶν τριγωνικῶν πυραμίδων], διότι ὁ 
διάσηµος μαθηματικὸς ἐχάραδεν ἐκεῖ μὲ δεξιοτεχνίαν τὸν δρόμον ποὺ 
πρέπει ν᾿ ἀκολουθήση ὁ ἐπιθυμῶν νἁ ἐφαρμόση τὴν ἄλγμεβραν εἰς τὴν 
γσωμετρικὴν ἔρευναν. Ἐνῷ, πρὸ αὐτοῦ, πᾶσα ἔρευνα τοιαύτης φύσεως 
συνεδέετο ἀναποσπάστως μὲ τὴν θεώρησιν τοῦ σχετικοῦ σχήματος, εἶχεν 
ὡς προὐπόθεασιν κατάλληλον ἐκλογὴν ἀξόνων καὶ ἁπήτι κατὰ κανόνα 
κοπιώδεις ἐφαρμογὰς τῆς ὁμοιότητος καὶ τοῦ πυθαγαρείου θεωρήματος 
(βλ. πράγµατι τὸν Τόμον Π τοῦ Ιπιγοάωσίο τοῦ Εαἰστ), ὃ ἱαρμταπρε κατέ- 
στησε φανερὸν πῶς ἐπιτυγχάνομεν μείζονα ἀσφάλειαν καὶ ταχύτητα ἀπο- 
καβιστῶντες ἐκ τῶν προτέρων γενικοὺς τύπους ἐφαρμοσίμους εἰς πῆσαν 
δυνατήν διάταξιν τοῦ σχήµατος. Δὲν εἶναι πράγµατι αὐτὴ ἡ βασικἡ ἰδέα, 
ἡ ὁποία ἀπὸ ἑνὸς περίπου αἰῶνος ἐφηρμόσθη ἀπὸ τοὺς καλντέρους συγ- 
γραφεῖς ἀναλυτικῆς γεωμετρίας; "Ας προσθέσωµεν μάλιστα ὅτι διὰ νὰ 
πραγµατοποιήση κομψότερα τὸν σκὐπόν του (νἁ προσδιορίση δηλαδὴ τὰ 
κυρινώτερα μετρικά στοιχεῖα ποὺ συνδέονται μὲ τὸ τετράεδρον) ὁ µαθηµα- 
τικός µας ἴθεσε μερικὰ ἀξιόλογα λήμματα, ποὺ ἐκφράζουν, δι’ ὁριουσῶν 
τρίτης τάξεως, πολλὰς Ὑενικὰς προτάσεις σχετικὰς μὲ τὰς ἀξιοσημειώ- 
τους αὐτᾶς ἀλγεβρικάς παραστάσεις. ᾿Ανάλογον ἰδέαν ἀπαντῶμεν εἰς ἕνα 
σύντομον ὑπόμνημα (Μ. ἆ. Β., 1776], ὅπου παρέχεται κοµψἠ ἀλγεβρικὴ 


1845 . Ἱστορία πῶν Μαθηματικάνν 


λώασις εἰς τὸ «πρόβλημα τοῦ Οαπµήΐοσν (6 585]. Τὸ ἐν λόγῳ ὑπόμνημα 
ἀνεκοινώθη εἲς τὴν ᾽᾿Ακαδημίαν τοῦ Βερολίνου τὴν ἐπομένην τῆς ἡμέρας 
ποὺ ἔγινεν ἐν συνεδριάσει συζήτησις περὶ τοῦ ἐν λόγῳ προβλήματος. 

Α{ ἀρεταὶ τῆς γενικότητος ἀπαντῶνται εἰς ὅλα τὰ ἔργα τοῦ ἕαρτανμε, 
ἀκόμη καὶ εἷς ἐκεῖνα διαφόρου χαρακτῆρος, περὶ τῶν ὁποίων δὲν δυνάµε- 
θα νά κάµωµεν ἐδῶ παρά ἁπλῆν µνείαν : νέα ἀπόδειξις τοῦ θεωρήματος 
τοῦ [απήνεπι (ὁ 571) (Μ. ά. Β., Γ778], ἕλξις ἐλλειπτικῶν σφαιροειδῶν (Μ. 
4. Β., ΙΤΤ1 καὶ 792], ἰδιότης τοῦ κέντρου βάρους συστήµατος ὑλικῶν ση- 
µείων Μ. ἆ, Β., 183] καὶ κίνησις τυχόντος στερεοῦ σχήματος (Μ. ᾱ. Β., 
ΙΤ73]. ᾿Ενῷ τὰ ἀποτελέσματα κού ἐκτίθενται εἰς τὰς ἐργασίας αὐτάς δὲν 
ἐχρειάσθησαν πολύν χρόνον νὰ γίναυν κλασσικά, πολλοί τύκοι καὶ πολλαί 
μέθοδοι, ἐξ ἐκείνων ποὺ τὐρέθησαν καὶ ἐφηρμόσθησαν εἰς αὐτάς, ἐκρίθη- 
σαν ἐφαρμόσιμοι ὑπίσης ἐπί ποικιλίας ἄλλων ζητημάτων τῶν καθαρῶν 
μαθηματικῶν. 


Ἔρευναι ἐπί τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσεος 


583, Αί σηµαντικαί ἐφαρμογαί τῶν συνεχῶν κλασμάτων εἰς ζητήματα 
ἀριθμητικῆς καὶ ἀλγέβρας ἐνέπνευσαν εἰς τὸν Ἱπείππρε τὴν ἰδέαν ὅτι θὰ 
ἧτο δυνατὸν νά χρησιμοποιηθοῦν ἑπωφελῶς ἀκόμη καὶ εἷς τὴν λύσιν προ- 
βλημάτων τῆς ἀκειροστικῆς ἀναλύσρως, Καὶ κράγµατι εἰς ἕνα ὑπόμνημά 
του, ποὺ ἀνεκοινώθη εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τοῦ Βερολίνου τὴν Ίδην Ἰσυλίου 
ΙΤ76 καὶ ἐδημοσιύθη τὸ αὐτὸ ἔτος εἰς τὰ Μέπιοίνες τῆς Ακαδημίας, ἔδει- 
ξε πῶς, µέσῳ συνεχῶν κλασμάτων, τῶν ὁποίών οἱ ὅροι θὰ ἠσαν συναρτή- 
σεις μιᾶς µεταβλητῆς, θά ἠδύνατο νά ἐκφρασθῇ τὸ ὁλοκλήρωμα πάσης 
διαφορικῆς ἐξισώσεως πρώτης τάδωος, Εἰδικώτερον εὗρεν ἀξιολόγους ἐκ» 
οράσεις διὰ τὰς συναρτήσεις (1 -ἵ- κηἩ, [ορ (1 -ἰ- κ]. εἲ, εφκ καὶ τὸ τοξεφα, 
αἵ ὁκοῖαι δυστυχᾶς, παρά τὴν ἀναμφιαβήτητον ἀξία των, δὲν ἔλαβον Βέσιν 
εἲς τὰ συνήθη συγγράµµατα ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως, 

Καλυτέραν τύχην εἶχον αἱ ἔρευναί του ἐπὶ τῶν ἑλλεικτικῶν ὁλοκλη- 
ρωμάτων (Μέπι, Ασπά, Τωτὶπ, Τ. Η, 18574] συμπληρωθεῖσαι βραδότερον 
(Ἐκεῖ, Τ. ΠΠ, Τό6], αἲ ὁποῖαι ἀποβλέπουν εἰς καὶ ἐπιτυγχάνουν τὸν σκοπὀν 
τῆς ἀναγωγῆς εἰς ὠρισμένας τυπικἁς µορφάς ὅλων τῶν ὁλοκληρωμάτων 
τῆς µορφῆς : 


κ.α ἐς --- ο Ἡ --- ἀ κ) --- εκτ} ἀκ, 
ὅπου Γ τὸ σύμβολον ρητῆς συναρτήσεως τοῦ κ καὶ τῆς ρίζης. Ο Ἱαργαπεε 
διδάσκει κατόπιν κῶς ἀναλύεται εἰς σειράἀν ἕκαστον τῶν τυπικῶν ὀλοκλη- 


ῥωμάτων, εὑρίσκων οὕτως ἀξιόλογα ἀναπτύγματα εἰς σειρᾶς τοῦ τόξου 
μιᾶς κωνικῆς µετά κέντρου. 
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σπορ] 1 ας αξΓατε 89 

Τὸ ΙΤ12 ἐπανῆλθβεν (Μ. ᾱ. Β.] ἐπὶ τῆς ἀναλογίας μεταξὺ δυνάμεων 
καὶ διαφορικῶν, ποὺ τὸν εἶχεν ἤδη ἀπασχολήσει κατά τὴν πρώτην του 
δηµοσίευσιν (8 386), διὰ νά θέσῃ τὰ θεμέλια ἑνός νέου λογισμοῦ. Προχω- 
ρῶν δὲ ἐπ᾽ αὐτῆς τῆς ὁδοῦ ἔφθασεν εἰς τὸν τύπον Ταγίος δι’ ὁσασδήποτε 
µεταβλητάς. Τὸ ἐν λόγῷ ὑπόμνημα εἶναι ἐπίσης ἀξιόλογον, διότι περιέχει 
τὴν πρώτην νύξιν τῆς ἰδέας τοῦ ὀρισμοῦ τῶν συναρτήσεων καὶ τῶν παρα- 
γώγων των µόσῳ τῶν ἀναπτυγμάτων αὐτῶν εἰς σειράς, καταργουµένης 
οὕτω τῆς ἐννοίας τοῦ ἀπείρου ἐκ τῆς ἀναλύσεως, Τῆς ἐν λόγφ ἀναλογίας 
ἐπωφκελήθη κατόπιν (Μ. ἀ. Β., 1792 - 91] διὰ νά τελειοποιήση µίαν μέθοδον 
παρεμβολῆς, ἡ ὁκοία ἔκειτο ληασμµονημένη εἰς µίαν ἐργαασίαν δηµοσικυ- 
θεῖσαν τὸ 1670 ὑπὸ τοῦ ἀστρονόμου . Μομίος (1618 - 1694). 

Μεγάλην ἑπίδρασιν εἰς τὴν ἐξέλιξιν τῆς ὀναλύσεως εἶχον αἱ ἔρευναι 
τοῦ Ἱαρταπμε ἐπί τῶν ἐξισώσεων μὲ µερικὰς παρατώγους (Μέπι, ἃς Βεγίήπ, 
ΙΤ71 καὶ 1775], Αἴ μέθοδοι ὁλοκληρώστως τὰς ὁποίας διδάσκει ἐκεῖ ἔφαρ- 
µόζονται μέχρι σήμερον, μολονύτι τὸ θέµα τοῦτο ἀπησχόλησε μετέπειτα 
κορυφαίους ἑργάτας τῆς ἀναλύσεως, ὅπως τὸν Μοηρε καὶ τὸν άσσο. ἸΑ- 
κόμη καὶ ἡ θεωρία τῶν ἰδιαζουσῶν λύσεων--- τὰς ὁκοίας ἐκάλει οραιει- 
ἱάπερο -- τῶν διαφορικῶν ὀξισώστων α΄ τάξσως ὀφείλει εἰς αὐτὸν τὴν τε- 
λικήν της διευθέτησιν (Μέαι, 4ε Βεηίῃ, Τ774]. Πρόκειται περὶ θορίας µε- 
γάλης σπουδαιότητος, τῆς ὁποίας ἔκαμεν ὁ ἴδιος ἀργότερα (ἘΕκεῖ, 1779] 
ποικίλας ἐφαρμογὰς εἰς τὴν γεωμετρίαν. ᾽Αναϕέρομεν ἐκείνας ποὺ ἀφο- 
ροῦν τὰς ἐνειλιγμένας καὶ ἐξειλιγμένας τῶν ἐπιπέδων καμπύλων (Βλ. καὶ 
ὃ 494) καὶ τὰς τροχοειδεῖς. Ας ἀναφέρωμεν ἀκόμη καὶ τὴν ἐφαρμογὴν εἰς 
τὴν Ἰενικήν θεωρίαν τῶν ἐπαφῶν, ἡ ὁποία κατέστη κλασσικἡ ἀφ' ὕτου ὁ 
ἱαρταπρε ἐξέθεσεν αὐτὴν εἰς μίαν πραγµατείαν του, ποὺ ἐγνώρισεν εὖ- 
ῥυτάτην διάδοσιν. 

Διαφορετικοῦ χαρακτῆρος εἶναι αἱ ἐργασίαι του ἐπί τῆς κατασκενῆς 
τῶν γεωγραφικῶν χαρτῶν (Μ. 4. Β., 170. Οἱ απο καὶ Εμ]ει εἶχον ἀπο- 
δείξει, ὅτι αἱ ἓν χρήσει μέθοδοι πρὸς χάραξιν τῶν χαρτῶν διατηροῦν τὰς 
Ὑκονίας (εἶναι τοῦτο µία ἰδιότης τῆς στερεογραφικῆς προβολῆς, τῆς ὁποίας 
ἁγνοεῖται ὁ εὑρέτης). Ὁ ἵαμταπμε ἴθεσεν ὡς σκοπὀόν του νά προσδιο- 
ρίση ὅλας ἐκείνας ποὺ ἔχουν αὐτὴν τὴν ἰδιότητα, εἴτε ἡ τὴ θεωφρεῖται 
σφαιρικἠ εἴτε ἐλλειψοειδὸς ἐκ περιστροφῆς, καὶ ἐπύτυχε τὸν στόχον του 
μὲ µίαν εὐφυεστάτην ἐφαρμογὴν τῶν μιγαδικῶν μεταβλητῶν, Εἰς τὸ πρῶ- 
τον Μέρος τῆς ἐργασίας του ἐξέβεσε τὴν γενικήν λύσιν τοῦ προβλήματος, 
εἰς τὸ δεύτερον ἐφήρμοσε τ ἀποτελέσματα τὰ ἐπιτευχθέντα μὲ τοὺς Ὑνω- 
στοὺς ἤδη τρόπους ἀπεικονίσεως, 

Τά πολυάριθµα ὑπομνήματα ποὺ ἔγραψεν ὁ ἵαριίανρε ἐπί ἀστρονομι- 
κῶν καὶ φυσικῶν ζητημάτων δὲν ἀνήκουν εἷς τὸ πρόγραµµα τῆς Ἴστο- 
ρίας µας, μολονότι θά ἦτο εὖὐκολον νὰ ἐπισημάνωμεν ἀποτελέσματα, µε- 


ει] Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


θόδους ἢ τοὐλάχιστον ἐφαρμογάς, ἀνηκούσας εἷς τὴν µαθηµατικἠν ἀνάλν- 
λυσιν. Θὰ κάµωμεν µίαν μόνον ἐξαίρεσιν προκειµένου περὶ μιᾶς ἀἄνα- 
κοινώσεως, τὴν ὁποίαν ἔκαμεν ὁ ἴδιος εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τοῦ Βερολίνου 
τὴν 4ἡν Μαρτίου [765 (Μέπι. 4ς Βεηίη, 1767], διότι περιέχει µίαν ἐπέκ- 
τασιν θαυμαστῆς εὑρύτητος τοῦ προβλήματος τῶν ταυτοχρόνων γραμ- 
μῶν, Τὸ πρόβλημα εἶχε συλλάβει ὁ Ηωνμεη»ς, δεχόμενος ὅτι ἡ κίνησις 
λαμβάνει χώραν εἰς τὸ κενόν. Ὁ Ἰωάννης Βειπου]! καὶ ὁ Εωίει τὸ ἐμελέτη- 
σαν μὲ τὴν προὐκόθεσιν κινήσεως ἐντὸς µέσου ἀνθισταμένου μὲ δύναμιν 
ἀνάλογον τοῦ τετραγώνου τῆς ταχύτητος. Ὁ αρεκηρς ἐπέτυχε νά προσ- 
διορίση Ἰενικῶς τήν δύναμιν τὴν ἀπαιτουμένην διὰ τὴν ἐπίτευξιν τοῦ ταν» 
τοχρόνου, μὲ τὴν προὐπόθεσιν ὅτι ἡ δύναμις ἀντιστάσεως τοῦ µέσου 
εἶναι αὐθαίρετος συνάρτησις τῆς ταχύτητος καὶ τοῦ διανυοµένου διαστή- 
µατος. Μερικαἰ ἄντιρρήσεις ἐκ µέρους τοῦ Εοβίαίωε τοῦ ἔδωσαν εὖκαι- 
ρίαν νὰ ἐκθέσῃ κατόπιν (Μ. ἆ, Β., 1710) θεωρητικὰς σκέψεις μεγάλης ση: 
µασίας διά τὴν ἀνάλυσιν καὶ τὴν µηχανικήν, αἱ ὁποῖαι εἶναι ἀρκεταί διά 
ν᾿ ἀποδείξουν τὴν ἀνεδαφικότητα τῶν ἀντιρρήσεων τοῦ Εοπίαίπε. 


Ὁ ἵαφαπφε εἰς Παρισίους 

544, ᾿Εκπληκτικὴ εἶναι κράγµατι ἡ ποσύτης, ὡς καὶ ἡ απουδαιύτης, 
τῆς ἐκιστημονικῆς ἐργασίας, τὴν ὑποίαν διςξήἠγαγέν ὁ ἕαμτάημε κατὰ τὴν 
διαµονήν του εἰς τὸ Βερολῖνον”". Λὲν ἦσαν λοιπὸν ἐπιστημονικοῦ χαρα- 
κτῆρος τὰ αἴτια, ποὺ κατέληξαν εἰς τὸ νὰ καταστήσουν μὴ εὐχάριστον 
τὴν περαιτέρω διαµονήν του εἰς τὴν πόλιν ἐκείνην. Οἱ λόγοι εἶναι ἄλλης 
φύσεως. Πρὸ πάντων ὁ θάνατος μιᾶς ἐξαδέλφης του, τὴν ὁποίαν εἶχεν ἐκ- 
λέξει ὡς σὐνιρῤόφον τοῦ βίου του’ κατόπιν ὁ θάνατος (17 Αὐγούστου 1786) 
τοῦ Φρειδερίκου Π, τοῦ μεγάλου µονάρχου, ὁ ὑποῖος τὸν εἶχε καλέσει 
εἲς τὴν αὐλήν του. Ας προατοθῇ τέλος εἰς αὐτά καὶ τὸ γεγονός ὅτι τότε 
ἐτυπώνετο εἰς Παρισίους, ὑπὸ τὴν ἐπίβλεψιν τοῦ ἠγουμένου Μαπε καὶ 
τὴν ἐποπτείαν τοῦ [εμειάνε, τὸ ἔργον του Αναλυτικὴ Μηγανικἡ 
(Μέσαπίαυε απαἰγίίους). 

Ὅλα αὐτὰ εἶχον ὡς ἀποτέλεσμα νά εὐδοκιμήσουν τελικῶς αἱ κροσκά- 
ϐειαι, ποὺ κατεβάλλοντο ὑπὸ τῆς κυβερνήσεως τοῦ Λουδοβίκου ΧΥΊ, διά 
νὰ τὸν προσελκύση εἰς τὴν Γαλλίαν, παρὰ τὴν ἀντίδρασιν τοῦ νέου βα- 
σιλέως τῆς Πρωσσίας, Πράγματι τὴν 2ἡὴν Φιβρουαρίου ΤΤ87 ὁ ἕαμτάπμε 
στ Εἰς εοὺς ἁγαπῶντας τὴν στατιστικἠν ἀφιιρώναμεν τὴν ἀκόλουθον σημρίώσιν, 
Τὰ ὑπόμνήματα τοῦ ἕασταπας καταλαμβάνουν 4678 σελίδας εἰςστά Άπαντα Πλή- 
ῥη (Όεαντες (απερ]έεη) τοῦ ἰδίου, Κατά μίαν χονδρικήν, κατ ἀνάγκπν, ταδινόμησιν, 
παρουσιάζονται ὡς ΕξΑς; ᾽Ανύλυσις 714, μαθηματική Φυσική 343, ᾿Αριθμητικὴ Τη, 
Μητανικἡ ΑΝ, Πιθανοθοαρία 171, ᾿Ασερονομία Ίνα, Ἰαλπεβρα τὰ, Γοµήήρα 31, 
Τριγωνυμετρία 53. 
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1ανερᾶν 1 ους ΓΑφενηφε ι Ι91 


περιωρίσθη πάλιν εἰς τὴν θέσιν τοῦ ἀντεπιστέλλοντος μέλους τῆς ᾿Ακα- 
δηµίας τοῦ Βερολίνου καὶ τὴν ἴδην Μαΐου τοῦ ἰδίου ἔτους ἐγκατέλει- 
ψε τὴν πρωσσικἠν πρωτεύσουσαν. ᾽Απκὸ τῆς πλευρᾶς της ἡ γαλλικὴ κυβέρ- 
γησις τοῦ ἀπένειμε τὸν τίτλον τοῦ καὐπιτίμου συνταξιούχου» (ρεηκοημα( τς 
Μοβοταίτε] τῆς ᾿Ακαδημίας τῶν ᾿Επιστημῶν (τῆς ὁποίας µετεῖχεν ὡς ἀντε- 
πιστέλλωών ἀπὸ τοῦ 7172] μὲ ἐτησίαν ἐπιχορήγησιν 60) φράγκων καὶ κα- 
τοικίαν εἰς τὸ Λοῦβρον, Συγχρόνως τοῦ ἐδόθη καὶ ἄλλη ἐτησία ἐπιχορή- 
γησις 300 ταλλήρων ὑπὸ τοῦ βασιλθως τῆς Πρωσσίας, μὲ τὴν δέσµευσιν 
τοῦ ἕαρξταπρε νὰ μή διακόψηῃ τὴν κολύτιμον συνεργασίαν του εἰς τά 
Μέπι. ὁε Βετίίη. 

᾽Αφαντάστως κανηγυρικαί ὑπῆρξαν αἱ δεξιώστις ποὺ τοῦ ἔγιναν εἰς 
Παρισίους ὄχι µόνον ἐκ µέρους τοῦ Λουδοβίκου ΧΥΙ καὶ τῆς Μαρίας Αν- 
τουανέττας, ἀλλά καὶ ἐκ µέρους ὕὅλων τῶν ἐκεῖ διαμενόντων ἐπιστημόνων, 
Ὀλίγον χρόνον µετά τὴν ἄφιξίν του ἐκεῖ (1788) ἔβλεπε τὸ φῶς τῆς ὅημο- 
σιότητος η Μέκαπίαυς απηϊγήαυς, ἔργον αὐστηρᾶς µεβοδικότητος ἔχον 
ώς ἄξονας τὴν ἀρχὴν τῶν δυνατῶν ταχυτήτων καὶ τὴν ἁρχὴν τοῦ ἀ Αἰεπι- 
Εστί, Ὅταν ἐξεδηλώθη ἡ ἀνάγκη ἐπανέκδόσεώς του, ὁ Ἱαρταπμε τὸ ὑκὲ- 
βαλεν εἰς ριζικἠν ἀναθεώρήσιν, τὴν ὁποίαν ὅμως ὁ προλαβών θάνατος δὲν 
τοῦ ἐπέτρενε νάἁ φέρη εἰς κέρας, Παρά ταῦτα αἱ µελέται εἰς τὰς ὁποίας ἔπε- 
δόθη πρὸς τὸν σκοπὀν αὐτὸν Φὠδήγησαν τὸ πνεῦμα του εἰς τὴν τελευταίαν 
μεγάλην του ἀνακάλυψιν, τουτέστι τήν θρωρίαν τῶν μεταβολῶν τῶν οὐ- 
θαιρέτων σιαθερῶν καὶ τὴν ἐφαρμογήν της εἰς τὴν οὐράνιον µηχανικήν 
(Μέαι, 4ὲ Ἰα ἴ Οἶαεθε ἆς [Πηκιίτωί 4ς Έσαπος, 1808 - 09]. 

Η ἐξάντλησις, κο ᾖλθεν ὡς ἀποτέλεσμα τῆς ἐντόνου προσπαθείας 
του κατὰ τὴν συγγραφὴν τῆς Μέκαπιφυς απαϊγίίφυς, ὑπῆρξε πιθανῶς ἡ 
αἰτία τῆς μεγάλης πνευματικῆς ἀδρανείας ἡ ὁκοία κατέλαβεν αἰφνιδίως 
τὸν ἕαρελημε καὶ ἡ ὁποία ἐξεδηλοῦτο μὲ µίαν ἀκατανίκητον ἀποστροφὴν 
πρὸς τὴν ἐπιστήμην ἐκείνην, ὑπὲρ τῆς ὁποίας διέθεσε τὴν ζωήν του ὁλό- 
κληρον. Εξ ἄλλου δὲν πρέπει νά λησµονῆται ὅτι ἦλθεν εἰς Παρισίους εἰς 
µίαν ἀπὸ τὰς τραγικώτέρας ἐποχὰς ποὺ ἔχει καταγράψει ἡ {στορία τῆς 
ἀνθρωπότητος, Κατά καλήντου τύχην, ἡ δημοκρατικἡ Γαλλία κατενόησεν 
ὁποῖον ὄνειδος θά ἐρρίακτετο ἐπ᾽ αὐτῆς ἐάν συμπεριοφέρετο πρὸς τὸν ἕν- 
ὅσοξον μαβηματικὀν κατὰ τρόπον ἀντίθετον πρὸς ἐκεῖνον ποὺ ἐπεφύλαξε 
πάντοτε εἰς αὐτὸν ἡ ἐκπεσοῦσα μοναρχία. Εἶναι δὲ κρὸς τιµὴν τοῦ Ἱα- 
νούθει ὅτι τῇ ἐπεμβάσει του ἐξέδωκεν ἡ γαλλική δημοκρατία διάταγμα 
ἐξαιρέσεως τοῦ ἵαμταήπρε ἀπὸ τὸν νόµον, ὁ ὁποῖος προέβλεπεν ἀπέλασιν 
τῶν ξένων, καὶ ἐπεκύρώωσε τἠν ἐπιχόρήγησιν πού εἶχεν ὀρίσει δι αὐτὸν 
ὁ ατέως βασιλεὺς» (ςἱ-ἀεναπί γοἳ)]”. Κατόπιν τούτου ἔλαβεν ἐνεργὸν μέ- 


. «Ἔνας νόμος τῆς ἐποχῆς (1191 ὑπεχρέωνε τοὺς ξένους νὰ ἐγκαταλείψουν τὴν 


... 


Ἱστορία πνν Μαθηματικῶν 


ρός εἰς τὰς ἐργασίας τῆς ἐπιτροπῆς ἡ ὁκοία ἐθέσπισε τὸ νέον (δεκαδικὀν) 
σύστημα µέτρων καὶ σιαθμῶν. ᾿Ακόμη καὶ τὸ Βυγεδα ἀες Ι οπείιόες τὸν 
ἐκήτησεν εἰς τοὺς κόλπους του. Ὅταν δὲ κατόπιν ἱδρύθη ἡ Εεοίε οεπιτηῖς ὁες 
ἵγαναυχ ρυδέίαυες (ἡ ὁκοία πολὺ συντόμως μετετράπη εἰς τὴν παγκοσμίου 
φήμης Ετοὶε Ροϊγιεςμπίφως), ὁ Τ.4βίάΛβε ἐκλήθη νὰ καταλάβῃ τὴν ἔδραν 
τῆς µηχανικῆς καὶ ἀναλύσεως, Εἰς ἐπίμετρον, ὁ Σύλλογος τῶν καθηγητῶν, 
κατὰ τὴν πρώτην του συνεδρίασιν, ἐπευφήμησε τὸν ἵαμταπς ὡς πρὀεδρόν 
του. Λόγοι ὅμως ὑγείας τὸν ἠνάγκασαν μετ οὗ πολὺ νἁ παραιτηθῇ τῆς 
κουραστικῆς ἐἑκείνης διδασκαλίας. 

Όταν ἱδρύβη τὸ ἼἽνσατιτοῦτον τῆς Γαλλίας (Ππειίωι 4ὲε Εταησε] εἰς 
διεύρυνσιν τῆς παλαιᾶς ᾽Ακαδημίας τῶν ᾿Επιστημῶν, ὁ ἵαρίνηρε ἐκλή- 
θη νά µετάσχη τοῦ Τµήµατος τῶν ᾿Ἐπιστημῶν, τοῦ ὁποίου ὑκῆρξε καὶ ὁ 
πρῶτος πρόεδρος, 

Τέλος ὅταν ἐδημιουργήθη ἡ Εοοίε ποππιαἰς (1794], ἐκλήθη ἐπίσης νἁ 
διδάξῃ εἰς αὐτήν, καρπὸς δὲ τῆς διδασκαλίας του ἐκείνης ὑπῆρξαν τά πε- 
ρίφημα [πέντε τὸν ἀριθμὸν) Στοιχειώδη μαθήματα ἐπί τῶν 
μαθηματικῶν (ἴεροπς ἐγέπιεπιαίτος ϱως ἰες ΜαΠέπιαίφυςς) ", ἄνατυ- 
πωθέντα κατ) ἐπανάληψιν ἐν πρωτοτύπῳ καὶ ἐν μεταφράσει εἲς διαφόρους 
γλώσσας. 

Εἶναι ἄξιον σηµειώσεως ὅτι ἐκεῖ ἀκαντᾶται ὁ γνωστότατος τύπος πα- 
ρεμβολῆς ποὺ φέρει τὸ ὄνομα τοῦ ἵαμταπμε καὶ ὁ ὁποῖος προηγουμένως 
εὐρίσκετοὸ τεθαμµένος εἰς ἕνα ὑπόμνημά του προωρισμένον ἀποκλειστικῶς 
διὰ τοὺς ἀστρονύμους (Μ, ᾱ. Β., 1792-9315. "Ας κροστεθῆ δὲ ὅτι τὰ ὅσα 
ἐκτίθενται εἰς τά εςυση: συμπληροῦνται θαυµασίως μὲ ἕνα ἄλλο κομψότα- 
τον ἔργον του: Εμααί 4 Απαΐγεε πωπέπαυς ευ π Τγουρίομιαίίοπ ἄς Έτης- 
Πο» (δημοσιευθὲν εἰς τὸ (αήες Υ, τῆς Ἰοωπιαί ὡς | Ἔποίς Ροίγι.) 


597. Δὲν ὑπάρχει ἀμφιβολία ὅτι ὁ ἵαεταηρε ἐπεθύμει νὰ θέση εἰς τὴν 
διάθεσιν ὕλων τοὺς καρποὺς τῶν μακρῶν καὶ γονίµων ἐρευνῶν του ἐπί τῶν 
ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων. Τοῦτο μαρτυρεῖται ἀπὸ τὸ γεγονός, ὅτι ὃ ἴδιος συνε- 


Γαλλίαν' διά νὰ ἡμπορέσῃ νὰ παραμείνη ὁ ἕπραπρε ἐχρειάσθη διάταγμα τῆς Ἔπιτρο- 
κῆς Κοινᾶς Σωτηρίας δι᾽ οὗ τοῦ ἀνετίθετο εἰδικὴ ἀποστολὴ νά ἐπεξεργάζεται καρη- 
τικὰ ζητήματα, κατάλληλα εἰς τὴν διαφώεισιν τῆς πράξεως. ᾿Απόὸ ἄρθρον τοῦ Ῥούνοα 
εἰς τὴν Λουγπαὶ ὧς [Ποοίε Ῥούψι. ΧΧΙ ο. 1412, ϱ. Ι81. 

” Τά ἅἵματα ποὺ πραγματεύεται εἶναι τὰ ἀκόλουδα; [. ᾿Επὶ τῆς ἀριθμητικῆς, ὅπου 
ἐκείθενται τά κλήσµατα καὶ οἱ λογάριΏµοι: Η. Ἐπὶ τῶν πράδρων τεὓς ἀριθμητικῆς. ΙΙ. 
Ἐπὶ τῆς ἀλγέβρας, ὅπου ἐκτίθενται αἳ λύσεις τῶν ἐξισώσεων Υ καὶ δ βαθμοῖ ΙΝ. Ἐτὶ 
τῆς λέσεως τῶν ἀριθμητικῶν ἐδισόσκων' Ν. Ἐπὶ τῆς χρήσεως τῶν καμπύλων εἰς τὴν 
λύηπιν τῶν προβλημάτων. 

' Ἑημεινωτέον ὅτι ὁ τίς εἶχε δώσει εὐν τὖπον αὐτὸν προηγουμένως εἰς ἕνα 
ὑπόμνημα τιτλοφορσύµενον Ρτοῦῖσπι οοβοξπίς Μηειροαήον (ϱ Τ, Τ ΓΧχικ, ΙΤ, 
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᾿κέντρωσε καὶ ἐδημοσίευσε τὰς σχετικὰς ἐργασίας του τὸ 1798 εἰς ἕνα Τό- 
μον φέροντα τὸν τίσλον; Τεμιέ 4ὲ ἰα Βέκοἰωίου ἀες Γαυδίίοης πυπνέτίφυες 
4ς 1ους ἰες ἀεριό. Ὁ τίτλος ἐτέθη πιθανῶς ὑπό τοῦ ἐκδότου, δὲν ἁρμό: 
ζει ὅμως ἀσφαλῶς εἰς µίαν ἑργασίαν, ἡ ὁποία δὲν ἔχει τίποτε τὸ κοινὸν 
μὲ µίαν πραγµατείαν, ἀφοῦ τὸ ἔργον συνετέβθη ἐκ κειμένων αὐτοτελῶν καὶ 
ἀνεξαρτήτων, ἐκπροσωπούντων τὸ σύνολον τῶν συμβολῶν τοῦ συγγρα” 
φέως εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων, χορὶς ν΄ ἀκοκλεισθοῦν 
ἓν τούτοις καὶ αἱ συμβολαί τῶν προγενεστέρων. Χαρακτηριστικὸν τῆς εὖ- 
μενοῦς ὑποδοχῆς πού έτνχε τὸ ἔργον τοῦτο εἰς τὸν ἐπιστημονικὸν κόσμον 
εἶναι τὸ γεγονός, ὅτι μετὰ δεκαετίαν μόλις ἀπὸ τῆς δημοσιεὐσεώς του 
κατέστη ἀναγκαία µία νέα ἴκδοσις αὐτοῦ". 

Κληθείς εἰς τὴν διδασκαλίαν τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως, ἐσκέφθη 
νά τὴν ἐνημερώσῃ μὲ τὰς ἰδέας ποὺ εἶχεν ἐκθέσει εἰς ἕνα ὑπόμνημά του 
ἀναγόμενον χρονικῶς εἰς τὸ ἔτος 1772 (ὁ 591)- Τοιουτοτρόπως ἔλαβον 
ὑπόστασιν τά δύο ἔργα κοὺ φέρουν τοὺς τίτλους : Τπέοπε 4ε Εοπςίίσπς 
απαϊγύαυςςἩ καὶ [εοσπς 5.5 ε οαςυ! ὁεν Εοης1οποῦἳ. ᾽Αμϕύτερα ἐδημο. 
σιεύθησαν διὰ πρὠτην φοράν εἰς τὰ πρακτικἀ τῶν αυνεδριάστων τῆς 
ἐεοῖε ποππαἰα καὶ κατόπιν κεχωρισµένως (τὸ πρῶτον τὸ 1813, τὸ δεύτε- 
ρον τὸ 1506). Ὡς πρὸς τὸ περιεχόµενον αὐτῶν εἶναι πρὸ πάντων ἀξιοση- 
µείώωτον ὅτι ὃ συγγραφεύς, υἱοθετῶν τὸν τρόκον μὲ τὸν ὁποῖον βλέπει τὰ 
πράγματα ὁ Ἰωάννης Βειπουίί, ἐννοεί ὡς συνάρτησιν μιᾶς ἢ περισσοτέ- 
ρων μεταβλητῶν «χκᾶσαν λογιστικὴν παράστασιν εἲς τὴν ὁκοίαν αἱ µετα- 
βληταί εἰσέρχονται καθ οἰονδήποτε τρόπον», καὶ τὴν παριστῇ μὲ ἕνα 
ἀπὸ τὰ σύμβολα ἴἔκ, Ελ, κλπ. 

Περιοριζόµενος, ὡς εἶναι φυσικόν, εἰς τὰς συναρτήσεις μιᾶς μεταβλη” 
τῆς, ὁ ἵπκεγληδε προσπαθε! ν᾿ ἀποδείδῃ ὅτι διά πᾶσαν τοιαύτην συνάρτησιν 
{κ ἰσχύει ἕνα ἀνάπτυγμα τῆς μορφῆς: 

(κ --  -- Εκ) ἠἰ- ρἱ --- αἲἳ το... 


καὶ ὁρίζει ὡς καρατώγους τῆς Πκ) τοὺς συντελεστὰς Ρ, 4, τ,.. τῶν ὄναδο- 
χικῶν δυνάμεων τοῦ {. Ὁμοίως διὰ τὴν περίπτωσιν πλειόνων μεταβλητῶν, 
Τοὺς λόγους ἐκλογῆς τοιούτου σημείου ἐκκινήσρως ἑρμηνεύει ὁ ἴδιος εἰς 
µίαν λαμαράν εἰσαγωγήν, ὅπου ἀναφέρονται καὶ ὑποβάλλονται εἷς κριτικἠν 
αἱ διάφοροι μέθοδοι ποὺ ἐχρησιμοποιήθησαν προηγουμένως εἰς τὴν 8ε- 
µελίωσιν τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ. Θά ἴδωμεν (ὃ 598] ὅτι τὰ ἐπιχειρή- 
µατά του δὲν ἔμειναν ἄνευ κριτικῶν παρατηρήσεων κατὰ τὸ μᾶλλον ἢ ήττον 


. Εἰς τὴν ερίεην ἔκδοσιν προτώσσεται διαφώτιστικωτάτη ὀνάλυσις, γραφεῖσα (πὸ 
τοῦ Βσίπμοε, καὶ εἰς αὐτὴν παραπόµποµεν τὸν ἀναγνώστην πσὺ ἐπιθυμεῖ περισσοτέρας 
πληροφορίας ἐπὶ τοῦ διφσήµου τούτου ἔσγου. 
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σης μαζί μὲ πολὺ περισσοτέρας ἀναπτύξεις εἰς τὸ ἄλλο ἔργον ἵσροιε. 
ΑΛ! γεωμετρικαὶ καὶ μηχανικαὶ ἐφαρμογαί ἀκοτελοῦν τὸ περιεχόµενον πολ- 
λῶν σελίδων µόνον τοῦ πρώτου ἔργου (Μέρη Ι καὶ Πῃ). Δυνάμεθα λοικὸν νὰ 
θεωρήσωµεν ὅτι τὰ δύο Βιβλία Τηέοιε καὶ Γεροπε δὲν εἶναι κατ οὐσίαν 
δύο ἔργα διαφορετικά καὶ ἂν ἕνας ἀναγνώστης ἐζήτει µίαν συμβουλἠν περὶ 
τοῦ καταλληλοτέρου τρόπου µζλύτης αὐτῶν, ἡ καλυτέρα συμβουλή θὰ 
ἦτο νά µελετήσῃ τὸ Γεζονε διὰ νὰ περάσῃ κατόπιν εἰς τὰ τελευταῖα μέρη 
τοῦ Τλέοπίε, ᾿Εκεῖ ἀπαντᾶται διά πρώτην φοράν ἡ ἔκφρασις τοῦ ὑκολοίκου 
εἰς τὸν τύπον τοῦ Ταγίος, κυρίως ὑπὸ µορφὴν ὁλοκληρώματος, ἀλλά καὶ 
ὑπὸ τὴν µορφήν ἐκείνην, ᾗ ὁποία φἑρει ἀκόμη τὸ ὄνομα τοῦ [αριληρς. 


βλητάς, ἡ γενικὴ Βοωρία τῶν ἐνειλιγμένων κλπ, κατέλαβον µόνιµον θέσιν 
εἰς ὅλα τὰ συγγράµµατα ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως καὶ ἐδόθη εἰς χεῖρας 
ὕλων ἕνα ὑπόδειγμα µαθηµατικοῦ ὕφους, χαρακτηριζοµένου ἀπὸ διαύγειαν 
καὶ κομψότητα, ἐκ τοῦ ὁποίου φυσικὀν ἦτο νά ἐμπνευσθοῦν οἱ μεταγενέ- 

696. Αί ἀρεταί τῆς διαυγείας καὶ τῆς κοµψότητος δὲν λείκουν ἀχὸ 
κανένα κείµενον τοῦ Ἱαρταήρε, οὔτε ἐπομένως καὶ ἀπὸ τὸ τελευταῖον, περὶ 
τοῦ ὁποίου (πολείπεται νὰ κάµωμεν ἐδῶ λόγον. Πρόκειται περὶ ἑνὸς ὕπο- 
μνήµατος (ουτα. Ες, Ροἱ., Τ. Π, 1799], τοῦ ὁποίου σκοπὀς εἶναι νὰ δείξη 
ὅτι ὅλοι οἱ τύποι τῆς αφαιρικῆς τριγωνοµετρίας δύνανται νἀ ἐξαχθοῦν 
δι ἀπλουστάτων ἀλγεβρικῶν μετασχημοτισμῶν, ἀπὸ τὸ θεώρημα τοῦ σύυνη- 
µιτόνου, θεώρημα λαμβανόμενον δι ἀπευθείας ἐρεύνης τοῦ σχήματος, Τὸ 
Τεγονὸς τοῦτο εἶχεν ἤδη διαβλέψει ὁ 4ε Οσα (Μέπ. ὁε Κατίς, 78 Ἡ, ἁλλὰ 
προέβη εἰς ἐπιβεβαίωσίν του κατὰ τρόπον τόσον τρομερά συγκεχυµένον, 
ὥστε νὰ διαλαλῇ περισσύτερον τὰ μειονεκτήματα παρά τὰ πλεονεκτήματα 
μιᾶς τοιαύτης ἀφετηρίας. 

"Είναι πιθανὸν ὅτι κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν μελειῶν του αὐτῶν ἔλαβε 
συνείδῃσιν τοῦ γεγονότος ὅτι ὁλόκληρη ἡ γεωμετρία τῆς σφαίρας εἶναι 
ἀνεξάρτητος ἀπὸ τὸ αἴτημα τοῦ Εὐκλείδου καὶ συνεπέρανεν ὅτι, ἀφήνοντες 
τὴν ἀκτῖνα τῆς σφαίρας νἀ τείνῃ εἰς τὸ ὄκειρον, θὰ ἦτο δυνατὸν νὰ φθάσω. 
μεν ὁριακῶς εἰς ἁποκατάστασιν τῆς θεωρίας τῶν παραλλήλων κατά τρό- 
κον ἀπολύτως {κανοκοιητικόν, δηλαδὴ εἰς τὴν λύσιν ἑνὸς ζητήματος τὸ 
ὁὑποῖον ἀκριβῶς τότε ὁ ἱεμεπόάνε (5 605) εἶχεν ἐπαναφέρει εἰς τὸ προσκή- 
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νιον τῆς ἐπικαιρότητος, Φυσικά, ὃ Ἱαρταημρε δὲν ἑβράδυνε νὰ διαγνώσῃ 
ὅτι µία τοιαύτη σκέψις ἦτο ταυτόσηµος μὲ αὐταπάτην' ἀλλά τὴν όην ὡς. 
βρουαρίου 1806 ἔκαμεν ἐπί τοῦ θέματος µίαν ἀνακοίνωσιν εἰς τὸ Ἰνστιτοῦ- 
τον τῆς Γαλλίας, τὸ δὲ σχετικὀν ὑπόμνημα εὑρίσκεται ἀκόμη ἀνέκδοτον 
μεταξὺ ἄλλων χειρογράφων του, φυλασσομένων εἰς τὸ Ίδρυμα, 

Ὀλίγοι μµαθηµατικοὶ ἠδυνήθησαν νἁ συνδυάσουν, ὅπως ὁ Ἱάσταπρε, 
µίαν Δαυμαστήὴν πρωτοτυπίαν σκέψεως μὲ τελείαν γνῶσιν τῆς ἐπιστημο- 
νικῆς γραμματείας ἀρχαίας καὶ νεωτέρας. Διατρέχοντες τὰ ὑπόμνήματά 
του ἢ τὰ προοίµια εἰς τὰ διάφορα Κεφάλαια τῶν σκουδαιστέρων ἔργωντου 
µανθάνομεν τί ἔγραψαν οἱ «ρογενέστεροί του, μεγάλοι καὶ μικροί, εὑρί- 
σκόµεν τὴν ἁρμόζουσαν ἀξιολόγησιν καὶ τὸν προσήκοντα τόπον ποὺ 
πρέπει νά καταλάβουν τὰ ἔργα των εἰς τὴν ἐπιστήμην. 

Λιὰ τοῦτο ἡμπορεῖ νὰ λεχθῆ ὄει ὁ Γαρίκηρε δὲν παβέµεινεν ἀδιάφο- 
ρος εἰς τὰς ἐρεύνας ἐπὶ τῆς ἐξελίξεως τῆς µαβηµατικῆς σκέψεως, ἐρεύνας 
αἱ ὁποῖαι μὲ τόσον ζῆλον διεξήγοντο κατά τὸν ΧΙΝ αἰῶνα. Επί πλέον µε- 
ρικαὶ σελίδες διατηρούµεναι µέχρι σήμερον εἰς τὴν Βιβλιοθήκην τοῦ µε- 
γίστου ἐπιστημονικοῦ σωματείου τῆς Γαλλίας ἀποδεικνύουν ὅτι ὁ ἱα- 
Ετππβε συνέλαβε τὴν ἰδέαν μιᾶς κριτικῆς ἐκδύσεως τοῦ Διοφάντου καὶ 
ὅταν ἀναλήφθη ὅτι δὲν θά ἠδύνατο νά τὴν φέρῃ εἰς πέρας, συνεκέντρω- 
σὲ μὲ σχολαστικὴν ὀπιμέλειαν τὸ περισυλλεγὲν ὑλικόν, ἵνα ἐπωφεληθῇ 
τούτου ἐκεῖνος ὁ ὁποῖος ϐ᾽ ἀπεφάσιζς κάποτε νὰ ἐπιχειρήσῃ τὴν ἀξιέπαι- 
νον αὐπὴν κροσπάθειαν. 


507. Εἰς τὸν ἵάρεκηρε ἐδόθησαν ὅλαι αἱ διακρίσεις, τὰς ὁκοίας διέβε- 
τεν ἡ ναπολεόντειος ἐξουσία. Τοῦ ἐδόθη µία θέσις εἰς τὴν συντηρητικὴν 
Γερουσίαν, τοῦ ἀπενεμήθη ὁ βαθμός ᾽Ανωτέρου Ταξιάρχου (Οπιπά ΟΙΤΠΙ- 
σἰει} τῆς Λεγεῶνος τῆς Τιμῆς, καὶ τέλος ὠνομάσθη Κόμης τῆς Λὐτοκρα: 
τορίας, Ὁ θάνατος, ὁ ὁποῖος τὸν ἔπληξε τὴν Ίθην Απριλίου 1813, τὸν 
ἀπήλλαξε τῆς ὀδύνης νὰ ἴδῃ τὴν ἐπακολουθήσασαν κατάρρευσιν τῆς να- 
πολεοντείου αὐτοκρατορίας, Συνωδεύθη εἰς τὸν τάφον μὲ τιμὰς ἀνταξίας 
ἑνός μεγάλου ἀνδρός, ὁ ὁποῖος εἷς ὅλα τὰ πεδία τῆς ἐπιστήμης ποὺ 
ἐκαλλιέργησεν μὲ τόσον ζἡλον ἐνεκαινίασε µίαν νέαν ἐκοχὴν καὶ ἔκλεισε 
µίαν ἄλλην. Οὕτω --διὰ νἁ περιοριαθῶμεν εἰς ἐκεῖνα ποὺ ἐνδιαφέρουν 
τὴν Ἱστορίαν µας--εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἀριθμῶν ἔγραψε τὴν λέδιν 
«Τέλος» ἐπί τῆς ἐποχῆς ποὺ ἐνεκαινίασεν ὁ Γετπαί καὶ παρεσκεύασεν 
ἐκείνην, ἡ ὁκοία, ὅπως θὰ ἴδωμεν, φέρει τὸ ὄνομα τοῦ Οαμμε, ᾽Ανάλογος 
εἶναι ἡ περιγραφεῖσα ραστηριότης του εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἐξισώσεων, 
ὅπου ἀναλύων καὶ διασαφηνίζων τὸ ἔργον τῶν ἰταλῶν ἀλγεβριστῶν τοῦ ΧΥΊ 
αἰῶνος, παρεσκεύασε τὸ ἔδάφος ἐπί τοῦ ὁποίου διόκρεψαν οἱ ΚυΠιπ! καὶ 
Οµΐοί». Τέλος ὅσον ἀφορῷ τὴν ἀναλυτικὴν Ἱπωμετρίαν, Έγραψε σελίδας 


στηριζοµένας εἰς τὰς ἰδέας ἐκείνας, αἱ ὁποῖαι ἔδωσαν ζωήν εἷς τὰς συγχρό- 
νους ἀντιλήψεις περὶ τοῦ τρόπου τοῦ σκέπτεσθαι καὶ συγγράφειν εἰς τὸν 
κλάδον αὐτὸν τῆς ἐπιστήμης. 

Ἐάν, ἓν γένει, ὡς πρὸς τὴν ἀνάλυσιν, ἐμφανίζεται ὁ ἵαμτκηρε ὡς τε- 
λευταῖος μιᾶς στιρᾶς μαθηματικῶν τρεφόντων ἀπεριόριστον πίστιν εἰς 
τὴν γενικύτητα τῶν τύπων, διὰ μερικώς τούὐλάχιστον εἰδικὰς Βεωρίας 
(ὅκως κ.χ. ὁ λογισμὸς τῶν μεταβολῶν) θεωρεῖται δικαίως ὁ εὐκλεής πρω- 
τοπόρας. 


Τίποτε τὸ παράδοξον λοιπόν, ἐὰν μετὰ συμπλήρωσιν ἑνὸς αἰῶνος 
ἀπὸ τοῦ θανάτου του, ἐπιστήμονες ἀπὸ ὅλην τὴν ὑφήλιον ἀνταπεκρίθησαν 
µετά προθοµίας εἰς πρόσκλησιν προερχοµένην ἐκ τῆς πατρίδος του, διά 
ν᾿ ἀποδώσουν τιµάς εἰς τὸν διαπρεπῆ µαθηµατικόν, εἰς τὸν ὁποῖον ἡ μὲν 
Ἱταλία προσέφερε τὸ λίκνον τῆς γεννήστως, ἡ Γερμανία προσέφερε λαμπρὰς 
συνθήκας διὰ Τόνιμον καὶ πλουσίαν ἐπιστημονικὴν ἑργασίαν, ἡ δὲ Γαλ. 
λία ἀπένειμεν ἀφθόνως ὅλας τὰς τιµάς, τὰς ὑὁποίας δικαιοῦται εὐλόγως 
νὰ ἑλπίζῃ µία μεγαλοφυΐα. 


Ἓνας µαθητὴς τοῦ ἕαρτασρε 


ΕΠΟ ὨὈπνίοί 4ε Ἐσπσεπενχ 


598. Καίτοι ὁ ἵαμταπφε εἶχε µιτρίαν κλίσιν πρὸς τὴν ἀπασχόλησιν 
καὶ τὴν σταδιοδροµίαν τόῦ διδάσκόντος, ἐν τούτοις ἕνα ἀνώνυμον πλῆ- 
θος ἤκουσε τὸν ἐκ καβέδρας λόγοντου, τόσον εἲς τὴν αὐγὴν ὅσον καὶ εἰς 
τὸ δειλινὸν τῆς ζωῆς του. Ἕνα µόνον γνωστὸν πρὀσώπον, Ένας συμπατριώ- 
της του καὶ σχεδὸν συνοµήλικος θεωρεῖται κάτι παρὰ πάνω ἀπὸ μαθητής 
του, ὁ Εκάαποεκοο ὨὈπανίεί 4ε Εοποςπέκ. 

Ὁ Εοποσηεκ ἐγεννήθη τὸ 1744 εἰς Τποῃοῃ τῆς Σαβοΐας, εἰσῆλθε τὸ 
Ι778 εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν τῶν ᾿Επιστημῶν τοῦ Τουρίνου καὶ ἀκριβῶς ἕνα 
στραφῇ πρὸς αὐτὸν ἡ προσοχἡ τῆς Κυβερνήσεως τῆς Σαρδηνίας, ἡ ὁποία 
τοῦ ἐνεπιστεύθη τὴν διεύθυνσιν τοῦ ναυτικοῦ μὲ τὸ ὁποῖον ἡ Κυβέρνησις 
ἐπεθύμει νἁ ἐφοδιάσῃ τὸ Κράτος Παρασιωπῶντες ἅλλα στρατιωτικά κα- 
θήκοντα ποὺ τοῦ ἀνετέθησαν, θὰ ἑξάρωμεν τὸ γεγονὸς ὅτι εἶχε᾽τὴν ἁτυ- 
χίαν νὰ διοικῇ τὸ φρούριον τῆς ἨΠα[γπηςα τὴν στιγµἠν τῆς Ἰαλλικῆς 
εἰσβολῆς, ἀναγκασθείς νὰ παραδώσῃ τοῦτο εἰς τὸν ἐχθρὸν (30 Σεπτεμ- 
βρίσυ 1792]. Μολονότι ὁ ἴδιος ἐβεβαίωνεν ὅτι προέβη εἷς τὴν πρᾶξιν 
αὐτὴν κατόπιν ληφθεισῶν διαταγῶν, ἐφυλακίστη εἰς τὸ Τουρῖνον καὶ ἀκέ. 
ϐανεν ἀδόξως εἰς (ακαίε τὸν Αὔγουστον τοῦ [799, 

"Αλλη ἀτυχία διαφόρου φύσεως ἔπληξε τὸν Εοποεησχ, ὅταν ὁ Ὠς. 
Ἰαπιῦπε, κλέκων τὸ ἐγκώμιον τοῦ Έαργαπρε ἀνέφερε μεταξύ ἄλλων ὅτι, ἐξ 


στηριζοµένας εἰς τὰς ἰδέας ἐκείνας, αἱ ὁποῖαι ἔδωσαν ζωήν εἷς τὰς συγχρό- 
νους ἀντιλήψεις περὶ τοῦ τρόπου τοῦ σκέπτεσθαι καὶ συγγράφειν εἰς τὸν 
κλάδον αὐτὸν τῆς ἐπιστήμης. 
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Ἓνας µαθητὴς τοῦ ἕαρτασρε 


ΕΠΟ ὨὈπνίοί 4ε Ἐσπσεπενχ 


598. Καίτοι ὁ ἵαμταπφε εἶχε µιτρίαν κλίσιν πρὸς τὴν ἀπασχόλησιν 
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τὸ δειλινὸν τῆς ζωῆς του. Ἕνα µόνον γνωστὸν πρὀσώπον, Ένας συμπατριώ- 
της του καὶ σχεδὸν συνοµήλικος θεωρεῖται κάτι παρὰ πάνω ἀπὸ μαθητής 
του, ὁ Εκάαποεκοο ὨὈπανίεί 4ε Εοποςπέκ. 

Ὁ Εοποσηεκ ἐγεννήθη τὸ 1744 εἰς Τποῃοῃ τῆς Σαβοΐας, εἰσῆλθε τὸ 
Ι778 εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν τῶν ᾿Επιστημῶν τοῦ Τουρίνου καὶ ἀκριβῶς ἕνα 
στραφῇ πρὸς αὐτὸν ἡ προσοχἡ τῆς Κυβερνήσεως τῆς Σαρδηνίας, ἡ ὁποία 
τοῦ ἐνεπιστεύθη τὴν διεύθυνσιν τοῦ ναυτικοῦ μὲ τὸ ὁποῖον ἡ Κυβέρνησις 
ἐπεθύμει νἁ ἐφοδιάσῃ τὸ Κράτος Παρασιωπῶντες ἅλλα στρατιωτικά κα- 
θήκοντα ποὺ τοῦ ἀνετέθησαν, θὰ ἑξάρωμεν τὸ γεγονὸς ὅτι εἶχε᾽τὴν ἁτυ- 
χίαν νὰ διοικῇ τὸ φρούριον τῆς ἨΠα[γπηςα τὴν στιγµἠν τῆς Ἰαλλικῆς 
εἰσβολῆς, ἀναγκασθείς νὰ παραδώσῃ τοῦτο εἰς τὸν ἐχθρὸν (30 Σεπτεμ- 
βρίσυ 1792]. Μολονότι ὁ ἴδιος ἐβεβαίωνεν ὅτι προέβη εἷς τὴν πρᾶξιν 
αὐτὴν κατόπιν ληφθεισῶν διαταγῶν, ἐφυλακίστη εἰς τὸ Τουρῖνον καὶ ἀκέ. 
ϐανεν ἀδόξως εἰς (ακαίε τὸν Αὔγουστον τοῦ [799, 

"Αλλη ἀτυχία διαφόρου φύσεως ἔπληξε τὸν Εοποεησχ, ὅταν ὁ Ὠς. 
Ἰαπιῦπε, κλέκων τὸ ἐγκώμιον τοῦ Έαργαπρε ἀνέφερε μεταξύ ἄλλων ὅτι, ἐξ 


Σοπερὲν [συν Γαμ/ληρε ---- 


ὅσων γνωρίζει ἀπὸ τὸν τελευταῖον, τὸ ὑπόμνημα τοῦ Εοποεδεκ α«ΚέΠεχίσης 
«ω: ες Ουαηἰκές ἐπιαρίακ/σάφο (Μ.Τ., Τ.Ι. 1159) ἦτο κατ οὐσίαν ἔργον τοῦ 
ἰδίου τοῦ ἵαρτανμε, ὁ ὁποῖος ἀνεκοίνωσεν εἰς τὸν Ἐοηοεπεκ τὰς θεμελιώ- 
δεις ἰδέας καὶ τὸν τρόπον διεζαγωγῆς τῶν συναφῶν ὑπολογισμῶν. 

Εἰς τὸ ἐν λόγφ ὑπόμνημα ὑπάρχει µία προσκάθεια ἀποδείδεως τοῦ 
θεμελιώδους θεωρήματος τῆς Βεωρίας τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων, τὴν 
ὁποίαν προσχάβειαν ἔσωσαν ἐκ τῆς λήθης αἱ κριτικαὶ τῶν ἆ Αἱεπι]νενς 
καὶ ως, Ὁ Ὀαπιοπε προσθέτει ὅτι τὰ ἀνωτέρω λεχθέντα εἶναι πιστευ- 
τὰ καὶ διὰ τὸν λόγον ὅτι ὁ Εοποεπεχ, μετὰ τὴν ἀναχώρησιν τοῦ ἵαριπηρς 
ἐκ Τουρίνου, οὐδεμίαν συµβολήν του εἰς τὴν ἐπιστήμην ἀνεκοίνωσε. 
Ἐντελῶς ἀληθὴς βεβαίως δὲν εἶναι ὁ τελουταῖος ἰσχυρισμὸς τοῦ Ὀεαποπε, 
λαμβανομένου ὑπ ὄψιν ὅτι ὑφίσταται Ένα ὑπόμνημα τοῦ Εοποσπεκ κὸ 
τὸν τίτλον 5ωΓ [εν Ρεἰπαίρες Γοπάπεπίαυχ ἆὲ α Μέσαπίαυς (Τ.Τ., Τ. , 
1760), ὅπου πρὸς καβορισμὸν τῶν συνθηκῶν Ἰσορροπίας τοῦ μόχλοῦ, 
ἀποκαθίσταται µία συναρτησιακἡ ἐξίσωσις, Ταύτης ὁ συγγραφεὺς δὲν δί- 
δει παρἀ µίαν µερικἠν λύσιν, ἑνῷ εἴναι γνωστὴ ἡ Ὑενικὴ λύσις κατόπιν 
τῶν ἐργασιῶν τῶν Βἰοσαί, 4᾿ Αἰεπιδεπί καὶ Γαρίαος. Πολὺ σημαντικὸν εἶναι 
τὸ γεγονὸς ὅτι (ὅπως παρετήρησεν ὁ Α. Οςποοςβί) ἑνῷ ἐκείνη ἐπαναφέ- 
ῥει εἷς τὴν κλασσικἠν γπωμετρίαν, ἡ χελευταία ὁδηγεῖ εἰς τὴν µὴ εὐκλεί- 
δειον γεωμµετρίαν. 


Ἓνας ἀντίπαλος τοῦ Ταρίπηφο 


ἡ 
599. Μειαξὺ τῶν ὁμοφώνων ἐνθουσιαστικῶν ἐκδηλώσεων ποὺ ἐἔχαι' 
ῥέτισᾳν τὰ δημοσιεύματα τοῦ ἵαρταπεε ἀπὸ τῆς πρώτης των’ ὑμφανίσεως, 
µία µόνον φὠνὴ ἠκούσθη διαφωνοῦσα, ἡ τοῦ πολωνοῦ Ἰοδερῇ ΜαΓια 
Ἡοεπε κοπο κ]. 

Γεννηθεὶς πλησίον τοῦ Ροβπαη τήν 24ην Αὐγούστου 1775, ἐξεπαιδεύθηή 
εἰς τὴν Στρατιωτικὴν Σχολἠν τῶν Δοκίμων τῆς Βαρσοβίας, ὁπόθεν ἑξηλ- 
θε τὸ 1724 ἀξιωματικὸς τοῦ πυροβολικοῦ. Εἰς τὸν πόλεµον κατά τῆς Ῥωσ- 
σίας ἡχμαλωτίσθη μαζί μὲ τὸν στρατηγὸν Κοτοίακκο, Ἐλευθερωθείς 
ὅταν τὰ ἐχθρικά στρατεύματα κατέλαβον τὴν Βαρσοβίαν, κατετάχθη παρὰ 
τὴν θἐλησίν του εἰς τὸ ἐπιτελεῖον τοῦ νικητοῦ καὶ ἔφθασε τὸν βαθμὸν τοῦ 
ἀντισυνταγματάρχου. Πολὺ γρήγορα παρητήθη μὲ τὸν σκοπὸν νἁ φβάσηῃη 
τὰς πολωνικὰς λεγεῶνας ποὺ ἐμάχοντο μὲ τὸν Ναπολέοντα. ᾽Αντὶ τούτου 
ὅμως παρέµεινεν εἰς τὴν Γερμανίαν κατά τὰ ἔτη 1798 - 93 διά νὰ τελειο: 
ποιηθῇ εἰς τὴν φιλοσοφίαν καὶ τὰ νομικά. 

Τὸ Ι400 μετέβη εἰς Γαλλίαν καὶ μετὰ βραχεῖαν διαµονγὴν εἲς Παρι” 
σίους, ἐκροχώρησεν εἰς Μασσαλίαν διὰ νὰ ἐνωθῇ μὲ τοὺς ἐμπολέμους 


Σοπερὲν [συν Γαμ/ληρε ---- 
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Ι98 . Ἱστορία τῶν Μαθηματικών 


συμπατριώτας του, Πολύ σύντομα ὅμως ἐγκατέλειψε κᾶσαν ἄλλην άσχο- 
λίαν διὰ ν᾿ ἀφοσιωθῇ ἐντελῶς εἰς τὴν µελέτην, 

Ἰὸ 1510 ἐπέστρεψεν εἰς Παρισίους καὶ ἀμέσως παρουσίασεν εἰς τὸ 
Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας ἕνα ὑπόμνημα μὲ τίελον Τόςμπίε ἂς ΓΑρο πια 
ἡ ὁποία διὰ στόματος τοῦ Ἱ.αρΓαπφβε καὶ τοῦ [αετοί ἔτυχεν εὐνοίκῆς καὶ ἐν- 
θαρρυντικῆς κρίσειος (5 ᾿Ὀκτωβρίου 1510), "Ἡ ἔκθεσις τῶν κριτῶν, ὅημο- 
σιευθεῖσα εἰς τὸ Μοπίίευς, ἔδωσεν ἐν τούτοις ἀφορμήν μιᾶ- ἀπαντήσεως 


ΗΟΕΝΕ ἨΝπόλεκι 


ἐκ µέρους τοῦ Ἁ τουρκ!. ᾿Επηκολοῦθησαν πολλά δημοσιεύματα σεβαστοῦ 
ὕγκου (Βλ. Βιβλιογραφίαν τοῦ Κεφαλαίου τούτου]. Ὁ Ὑτοπεκί διέµεινεν 
ἐπί τινα χρόνον καὶ εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν καὶ ἔκαμεν εἰς τὴν Βασιλικήν Ἔται- 
ῥείαν πολλάς ἀνακοινώσεις, ἐπί τῶν ὁκοίων δὲν θά διατρίψωµεν καθ ὅσον 
αὗται ἀναφέρονται εἰς τὴν φυσικἠν καὶ τὰ ἐφηρμοσμένα μαθηματικά, 
᾿Επανῆλθεν ὅμως ἀκόμη µίαν φορὰν εἰς Παρισίους, ὅπου καὶ ἀπέβανε τὴν 
θην Αὐγούστου 1851, 

Μεταβαίνοντες τώρα ἀπὸ τὸν συγγραφέα εἰς τὰ Έργα του, παρατηροῦ- 
μεν ὅτι ἡ ΚέΓμμιίσος ἆς  Τηδοήίε ἀες [οβείίσας ἁπαἰγίίαυεςῖὸ ἀκοτελεῖται 
ἀπὸ δύο µέρη, ἕνα καταλυτικὸν καὶ ἕνα ἀνοικοδομητικόν, Εἰς τὸ πρῶτον 
ἐπισημαίνονται τὰ ἀσθενῆ καὶ σκοτεινὰ σηµεία τοῦ συλλογισμοῦ, διὰ τοῦ 
ὁκοίου ὁ ασταπῃε προσεπάθησε ν᾿ ἀποδείξῃη τὴν ὀυνατότητα ἐφαρμογῆς 
τῆς σειρᾶς Ταγίοι εἰς οἰανδήποτε ἐξίσωσιν. 'Ο ἀναγνώστης, ὁ ὁποῖος 


}ονερῇ [.οωίς αργαηφο 0 


γνωρίζει τοὺς περιορισμοὺς τῆς συγχρόνου ἐπιστήμης ἀναφορικῶς πρὸς 
τὴν ἰσχύν τοῦ συμκεράσµατος τούτου, ϐ᾽ ἀναγνωρίσῃη ὅτι ὁ Ἠγοπείί 
ἔδωσε δείγµατα ὄχι µόνον θαυμαστοῦ θάρρους μὲ τὸ νὀ λάβη θέσιν ἑναν- 
τίον μιᾶς ἀδιαφιλονικήτου εἷς τὴν ἐποχήν του αὐθεντίας, ἀλλά καὶ ὀξυ- 
νοίας σχεδὸν προφητικῆς. 

Εἰς τὸ δεύτερον µέρος τοῦ ἔργου του ὑπκεστήριξεν ὅτι εἶναι ἄντεπι- 
στημονικὴ πᾶσα προσκάβεια ἐξοβελισμοῦ ἐκ τῆς µαθηματικῆς ἀναλύσεως 
τῆς ὑννοίας τοῦ ἀπείρου, προσθέτων εἰς ἐπιβεβαίωσιν ὅτι ὁ ἴδιος ἀπέδει- 
ξεν εἰς τὰ ἔργα του πῶς εἶναι δυνατὸν ἡ ἐν λόγῳ ἔννοια ν΄ ἁποκατασταθῇ 
μὲ πλήρη αὐστηρότητα. 

Η ἐργασία αὐτὴ ὑπεβλήθη τὸ 1811 εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας, 
τὸ ὁποῖον τὴν παρέπεµψεν ἐν συνεχείᾳ πρὸς ἐξέτασιν εἰς µίαν ἐπιτροχὴν 
ἀποτελουμένην ἀπό τοὺς ἱεμρεπάτε καὶ Απαρο. Ἡ ζητηθεῖσα Ἔκθεσις 
ὑπεβλήθη τὴν Την Νοεμβρίου τοῦ ἰδίου ἔτους, Ὅσον καὶ ἂν δυνάµεθα ν 
ἀναγνωρίσωμεν τὴν ὑυσχέρειαν τῆς Βέσκως εἰς τὴν ὁκοίαν εὐρίσκοντο οἱ 
εἰσηγηταί, γεγονός εἶναι ὅτι δὲν ἐἑστάθησαν εἰς τὸ ὄψος τῆς ἀκοστολῆςτων. 
Λιότι ὠμολόγχησαν ὅτι δὲν ἔλαβον ἀὀκριβῆ γνῶσιν ἡ καλύτερα δὲν κατενόη- 
σαν εἲς τί συνίστανται αἱ νέαι ἐπιστημονικαί ἀρχαί, τὰς ὁποίας ἐπενόη: 
σεν ὁ πολωνὸς διανοούμενος καὶ μάλιστα τοῦ ἀπέδωσαν τὴν τακεινἠν πρὀ- 
θεσιν ὅτι ἐπεδίωκς δι αὐτοῦ τοῦ τρόπου νά δηµιουργήση ἐμπόδια εἷς τὸ νἁ 
ὁσοθοῦν εἰς τὸν [αρταπρε (καὶΐ τὸν Εαρίασε, ὅπως θά ἵδκαμεν] τὰ δύο πρώτα 
βραβεῖα τῆς δεκαετίας, ποὺ εἶχεν ὁ Ναπολέων ὑποσχεθῆ διά τὰς καλυτὸ» 
ῥας μαθηματικὰς ἐργασίας. Ἔτσι ἔδωσαν εἰς τὸν ἨτοηςΚ ἕνα καλό κτ- 
πηµα, τὸ ὁκοῖον ἐκκῖνος μὲ τὴν σπιρὀν του δὲν παρέλειψε ν΄ ὀνταποδώσηῃ 
μὲ δύναμιν καὶ βάρρος. 

Επί τοῦ προκειµένου καβῆκον τοῦ ἱστορικοῦ εἶναι νά σημειώσῃ δύο 
πράγματα. Πρό πάντων ὅτι ἡ ἀτέλεια τὴν ὁποίαν παρουσίαζεν ὁ συλλογι- 
σμὸς τοῦ ἱαρταπρε εἶχεν ἐπισημανθῃ τὴν ἰδίαν ἐποχὴν καὶ ἀκὸ ἄλλους' 
τοῦτο ἀποδεικνύεται κ.χ. ἀπὸ ἕνα ἄρθρον τῆς Οοττειροπάαῦος εως | Εσοῖς 
ροέγι. (Ν.1) ὀφειλόμενον εἷς ἕνα νεαρὀν πρὀωρισμµένὀν νὰ φθάση εἰς τὸν 
κολοφῶνα τῆς διάσηµότητος, τὸν Ροΐκνοῃ, ᾽Αλλ᾽ ἀκόμη καὶ ὁ ὑπ' αὐτοῦ 
κροταθεἰς συλλογιαμὸς εἰς ἀντικατάστασιν ἐκείνου ποὺ, εἶχε προτείνει ὁ 
ἕασγαιρς --διά τὴν ἀπόδειξιν τῆς γενικότητος τοῦ ἀναπτύγματος τῆς 
(κ ῦ, Βλ. ὃ 505 ---ἑξητάσθη, ἐκρίθη καὶ ἑκονιορτοποιήθη εἰς τὴν προ- 
αναφερθεῖσαν Κέ[μίαίοῃ τοῦ Ἁτονακί. 

Σημειωτέον, δεύτερον, ὅτι µία ἐκδήλωσις τοῦ πνευματικοῦ προσα- 
νατολισμοῦ τοῦ Ἠ/γοπςΚί προσφέρεται εἰς τὴν ὑπ αὐτοῦ ἐγερθεῖσαν κριτι- 
κἠν ἐπί τῆς θοωρίας τῶν παραγουσῶν συναρτήσεων, τὴν ὁποίαν ὁ ἵαρίαηρες 
ἐξέῆεσς πρῶτον εἰς ἕνα ὑπόμνημά του Μέπιαίτε στ Ἰς δμίίςς ὅημο- 
σιευθὲν εἰς τὰ Μέπ. 4ὲ Ῥατίς τοῦ 719 καὶ εἰς τὸ ἔργον του Τµέοπε «ες 


Γγοῦαβήἡνέε. "Η ἰδέα τῶν νέων τούτων ἀναλυτικῶν ὀντοτήτων προβάλλε- 

ται ἀπὸ τὸν ἀκόλουθον ὁὀρισμόν: Εάν γι εἶναι τυχοῦσα συνάρτησις τοῦ κ 

καὶ σχηµατισθῇ ἡ σκιρἀ Σγ, 5, δυνάµεβα πάντοτε νά φαντασθῶμεν µίαν 
Γ" 


συνάρτησιν τοῦ τε, ἡ ὁποία, ἀναπτυσσομένη εἰς σειράν, ν᾿ ἀναπαράγῃ τὴν 
δοθεῖσαν. Εἶναι ἀκριβῶς ἐκείνη ποὺ ὠνομάσθη παράγουσα [ἢ γενέτειρα, 
εἐπέταιτίος) τῆς Ὑε. ᾽Αλλά ποῖος δὲν βλέπει ὅτι εἰς τὸν ὁρισμὸῦ αὐτὸν 
κρύπτεται ἕνα αἴτημα καὶ κῶς νὰ φανιασθΏμεν ὅτι ὁ ὙΝτοηςκί, μὲ τὸ 
ὀξύταίον κριτικὀν πντεῦμα ποὺ διέθετε, θὰ ἠδύνατο νἁ τὸ δεχθῆ, χωρίς νὰ 
ἑπαναστατήσηῃ ἢ τοὐλάχιστον χωρὶς νὰ τὸ σιζητήση: 


600. Ὁ χῶρος ποὺ διαθέτοµεν μᾶς ἐμποδίζει νά εἰσέλθωμεν εἰς ἐξέτασιν 
τῶν πολυαρίθµων καὶ ὀγκωδῶν δημοσιευμάτων τοῦ τοπικ! Ὅτι δὲ αὗται 
84 ἥξιζον μιᾶς τοιαύτης ἐνδοσκοπήσεως ἀποδεικνύεται ἀπὸ τὸ γεγονὸς 
ὅτι κολλαί ἀπὸ τὰς ἐννοίας καὶ τὰς μεθόδους ποὺ συνέλαβεν ἐκεῖνος κατέ- 
λαβον µέρος ὁλοκληρωτικὸν εἰς τὴν ἐπιστήμην, ἔστω καὶ κατὰ πρύτασιν 
ἄλλων ". Οὕτως εἰς τὸν ὅρον του «Βοπππε οοπβἰπαιοτίας» (Σννδυαστικά 
ἀθροίσματα) ἢ συναρτήσεις »είπ (ἑβραϊκὸν γράμμα) ἀνεγνώρισαν τὴν στε- 
γὴν συγγένειαν μὲ τὰς ὁριζσούσας, ἐνῷ αἱ συναρτήσεις αἱερὴ (ἄλλο ἑβρα- 
κὀν γράμμα) δὲν διαφέρουν ἀπὸ τὰς πλήρεις συμμετρικὰς συναρτήσεις τῶν 
ριζῶν μιᾶς ἐξισώσεως. 

Ὁ ὄρος του «ἱερρε «Ηρ/επιὰν (ὑπέρίατος νόμος} δὲν εἶναι τίποτε ἄλλο 
χαρά ἕνα ἀνάπτυγμα εἰς σειρὰν ἐξαιρετικῆς γενικότητος, εἰς τὸ ὁποῖον 
μερικοί δὲν ἐδέχθησαν ν΄ ἀναγνωρίσουν καρὰ µίαν τυκικήν ἀξίαν, ἑνῷ 
ἔχει τὴν ἰδιύτητα (κοῦ ἀγεγνώρισαν οἱ ἕασταπρε καὶ [ ας γοῖκ εἰς µίαν προα- 
ναφερθεῖσαν ἐκθεσιν) νὰ συμπεριλαμβάνη ὅλα τά ἀναπτύγματα εἰς σειρὰν 
ποὺ ἦσαν γνωστά προηγουμένως. 

Τὸ χάρισμα τῆς ἄκρας γενικότητος ἔχουν ἐκίσης αἱ ἀριθμητικαί του 
ἔρευναι, διότι π.χ. ἀνεκάλυψεν ἕνα τύπον, ὁ ὁποῖος περικλείει τὰ Θριορή- 
µατα τῶν Γεγπιπί καὶ ον. Αἲ νέαι συναρτήσεις τὰς ὁποίας παρουσία- 
σεν ὁ ἴδιος ὡς γενικεύσεις τῶν κυκλικῶν συναρτήσεων εὐρέθησαν κατὸ- 
πιν καὶ ὑπὸ ἄλλων, οἱ ὁποῖοι, ὅπως καὶ ὁ Ὑ/τουοκι, ἐσημείωσαν ἀξιολό- 
Ίους ἐφαρμογάς αὐτῶν. 

Οἱ τύποι κοὺ ἔδωσεν ὁ Ἠγτοηςκί διά τὴν ἔκφρασιν τῶν διαδοχικῶν 
παραγώγων μιᾶς συναρτήσεως ἢ διὰ τὴν ἀλλαγὴν τῶν μεταβλητῶν ἔχουν 
ἀροτάς τὰς ὁποίας οἱ πάντες ἀνεγνώρισαν καὶ οὐδείς ἀρνεῖται µέχρι σή- 
µερον, Τέλος, ἑδετάζων καὶ λύων συστήµατα ἀπείρων Ὑγραμμικῶν ἐξισώ- 


. Ὁ ἀναγνώστης πο ἐπιθυμεῖ πλήρη στοιχεία ἓν προκτιµένῳ δὲν ἔχει παρά ν’ ήνα. 
τρέδη εἲς τὰ ἐμπεριστατωμένα ἄρθρα τοῦ 8. Ὠκκωεία, δω Ίο ὁδκυωνετίος πω ἠγόηει- 
ας ε Ἠγοκί (ΒΗ, Μαεπιαίώς, Ἀσιν. δές. 492. ΕΙ, 


λοπερὶν ἵ σας ἕαφαπρε 201 


σεων, ἔδωσεν ἐπιτεύγματα τὰ ὁποῖα τὸν τοκοθετοῦν μεταξύ τῶν μακρινῶν 
κροδρόµων τῆς θεωρίας τῶν ὁλοκληρωτικῶν ἐξισώσεων. Εἰς ἕνα µοναδι- 
κὀν βαρύ σφάλμα ὑπέκεσε μὲ τὸ νά πιστεύσῃ ὅτι ἔφθασεν εἰς τὴν λύσιν 
τῶν ἐγγραμμάτων ἐξισώσεων καντὸς βαθμοῦ. ᾿Ενόμισεν ὅτι ἐπέτυχε τὸν 
ψηλόν αὐτὸν στόχον, λαµβάνων ἀφορμήν ἀπὸ µίαν θεωρίαν ποὺ ἐσημειώ- 
σαµεν εἰς τὸν Εωιετ (ὃ 550], ἀλλ ἐκ φιλοσοφικῶν προκαταλήψεων παρα- 
συρόµενος δὲν ἀντελήφθη ὅτι ἠκολούθει ἀτραπὸν ἀδιέξοδον. 

Εἰς τὴν γενικἠν ἀποδοχὴν τῶν ἰδεῶν τοῦ Ἰγεοηεκί ὑπῆρξαν ἐμπόδιον 
οἱ πρωτότυποι καὶ πολώπλοκοι συμβολισμοί του, ὁ πολεμικός γαρακτὴρ 
τῶν δημµοσικυμµάτων του καὶ πρὀὸ πάντων, ἴσως, αἱ συχναί ἐπαναλήψεις 
μεταφυσικῶν ἰδεῶν, τὰς ὁποίας οἱ πλεῖστοι μαθηματικοί ἀποστρέφονται. 
Παρά ταῦτα, ἐάν εἶχε δυσφηµιστάς καὶ ἀδιαφύρους, δὲν τοῦ ἔλλειψαν ἐξ 
ἄλλου ἐνθουσιώδεις καὶ ἀφωσιωμένοι ὁπαδοί. Σήµερον ἡ ἀδέκαστος ἴστο- 
ῥία ἐδέφερε περὶ αὐτοῦ ἀκριβοδικαίαν κρίσιν καὶ ἡ σύγχρονος ἀνάλυσις 
φέρει τιμητικά ἴχνη τῆς διαβάσεώς του ἐπὶ τοῦ κλανήτου τούτου. 


ΚΕΦΛΛΛΙΟΝ ΧΧχΥη 


ΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
ΕΠΙ ΓΑΛΛΙΚΗΣ ΕΠΑΝΑΣΤΑΣΕΩΣ, 
ΥΠΑΤΕΙΑΣ ΚΑΙ ΑΥΤΟΚΡΑΤΟΡΙΑΣ 


Εἰς τὴν Γαλ]λίαν 


601. Οἱ ἐπιστήμονες περὶ τῶν ὁπκοίων τώρα θά ὁμιλήσωμεν ἀνήκουν, 
ὅπως καὶ οἱ τοῦ προηγουμένου Κεφαλαίου, εἷς µίαν ἀπὸ τὰς χλέον ταρα- 
χώδεις περιόδους τῆς εὑρωπαϊκῆς ἱστορίας, Θά ἦτο δυνατὸν νά ὑπκοθέση 
κανείς, ὅτι εἷς µίαν ἐποχὴν κατά τὴν ὁποίαν ἡ λαιμµητόμος εὑρίσκετο εἰἷς 
συνεχῆ ὁδρᾶσιν καὶ κατὰ τὴν ὁκοίαν τὰ πυροβόλα δὲν ἔκαυον νά κροτοῦν 
ἀπειλητικῶς, πᾶσα προσπάθεια ἠρέμου ἀναζητήσεως τῆς ἀληθείας καὶ 
πᾶσα κροσδοκία σοβαρᾶς προόδου τῆς ἐπιστήμης ἧτο κάτι τὸ ἀδιανόητον, 
Ἐν τούτοις, ὁ ζῆλος, ὁ ὁκοῖος ἐνεψύχωνε τοὺς ἀνακαινιστάς τῆς κοινο- 
νικῆς τάξεως, κατέλαβεν ὅλας τὰς κατηγορίας τῶν πυλιτῶν, µή ἔξαιρου- 
µένης ἐκείνης ποὺ ἀποτελεῖται ἀκὸ ἀνθρώπους εὐρισκομένους εἷς διαρ- 
κεῖς συναλλαγὰς μὲ σχήµατα καὶ ἀριθμούς, Καὶ θά βεβαιωθΏ τοῦτο ἀκό 
ὅσα πρὀκειται νά ἐκθέσωμεν κατωτέρω. ᾿Εδῶ ἀναφέρομεν τώρα ὅτι ἄκρι- 
βῶ, ὑκείνην τὴν ἐποχὴν ἱδρύθησαν εἲς Παρισίους αἴ Μεγάλαι Σχολαί, 
ἐκ τῶν ὁποίων ἐξῆλθον ὅλοι οἱ ἐπιατήμονες κού ἐδόξασαν τὴν Γαλλίαν 
κατά τὴν διάρκτιαν τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος. ᾿Εννοοῦμεν τὴν «Εκοίε ποτηαῖεν καὶ 
τὴν «Εοοιε οεπἰταῖς ἀετ ἵταναακ ρωδήίαωςς», ἀναβοκτισθεῖσαν µετ' ὀλίγον 
εἲς «Εκοὶε ροϊγιεσμαίφωε». Καθηγηταί καὶ φοιτηταί τῆς τελευταίας εἶχον 
εἰς τὴν διάθεσίν τών µίαν εἰδικὴν ἔκδοσιν, τὴν αἸουγπαί», προκειµένου νά 
καθιστοῦν δι αὐτῆς γνωστάς εἰς τὸν ἐπισότημονικὸόν κόσμον τός πρωτα: 
τύπους ἐργασίας των. 

Είναι ἐκίσης σκόπιµον νὰ τονίσωµεν ὅτι ἀκὸ τῆς στιγµῆς ἐκείνης ἡ 
ἐπιστημονικὴ ἔρευνα ἔγινε µονοπωλιακή ἁπασχόλησις τῶν καθηγητῶν, 
οἱ ὁποῖοι ἀργά ἢ γρήγορα ἐνετάσσοντο εἰς τήν ἀνωτάτην ἐκπαίδευσιν. 
Ἡ µεταµόρφωσις αὐτὴ ἐκδηλοῦται ὑπὸ µορφὴν περισσότέρον ἐντυπωσια. 
κἠν εἰς τὴν Γαλλίαν, ὅπου (ὡς γνωρίζει καλῶς ὁ ἀναγνώστης ποὺ μῶς παρη- 


Τὸ Μαθηματικά ἐπί Γαλλικῆς ᾿Ἐπανωστάσκως, "Ὑκατείας καὶ Αάποκρατοσίας 103 
--------ο ο μάμομάμι μμμωόμόης Ἁμιόαώο αι 8ς.. 


κολούθησε μέχρι τοῦδε) ἡ ἐπιστήμη µας ὀφείλει τὰς πλέον ἀποφασιστικὰς 
ἑξελίδεις τοῦ ΧΥΠ αἰῶνος, πραγµατοποιηθείσας ὑπὸ ἀνδρῶν οὐδέποτε 
ἀνελβόντων εἷς διδακτικήν Έδραν, Ἡ (οηγεπίίοη πα σπα] μὲ τὸ νά κα- 
λέσηῃ εἰς τὴν «Εεοίε ποεπια]ε» νἁ διδάξουν ἑοὺς µεγαλυτέρους µαθηµατι- 
κού;, τοὺς µεγαλυτέρους φυσικούς, τοὺς µεγαλυτέρους φυσιοδίφας, ἓρ- 
ῥίψεν ἐπί τοῦ λειτουργήµατος τοῦ καθηγητοῦ ἀπροσδόκητον λάμψιν, 
τῆς ὁποίας τ' ἀποτελέσματα εἶναι µέχρι σήμερον ἔκδηλα καὶ ἀσφαλῶς 
δὲν θὰ ἐξαλειφθοῦν πλέον οὖτε εἰς τὸ µέλλον. 

Μετά τὴν παρατήρησιν αὐτὴν, θὰ προχωρήσωµεν ἐξετάζοντες τὴν 
ζωήν καὶ τὰ ἔργα τῶν ἐξοχωτέρων προσωπικοτήτων ποὺ ἤκμασαν ἐπί γαλ- 
λικοῦ ἐδάφους κατά τὴν ὑπ ὄψει περίἰοδον, χωρίς νά παραλείψωµεν νὰ 
σημειώσωμεν ὅτι τὰ νικηφόρα στρατεύματα τοῦ Ναπολέοντος συνέβαλον 
καὶ αὐτὰ εἰς τὴν διάδοσιν τῆς φήµης καὶ τὴν διέγερσιν τοῦ θαυμασμοῦ 
πρὸς τοὺς ἄνδρας αὐτοὺς εἰς ὅλην τὴν Εὐρώπην οὕτως, ὥστε ἡ ἐπίδρασίς 
τών νὰ ἐκταθῇ πολύ κέραν τῶν συνόρων τῆς Γαλλίας”, 


Ποπ καὶ (σας 


604. 'Ο (ιδέες Βορεμί ἐγεννήθη εἰς Τατίατας τῆς Γαλλίας (νομὸς 
Ροῦανοῦ] τὴν Π{ην Αὐγούστου 700, Εἰσῆλθεν ἀπὸ νεαρᾶς ἡλικίας εἷς τὴν 
Ἐταιρείαν τοῦ Ἰησοῦ, ἐπέτυχε μίαν ἔδραν διδασκαλίας εἰς τὴν Σχολήν 
Μηχανικοῦ τοῦ Μ.ΠόΓςς (πρωτ, τοῦ νομοῦ ᾽Αρδεννῶν], ἔδραν τὴν ὁποίαν 
διετήρησε μέχρι τῆς ἀπομακρύνσεώς του ὑπὸ τῆς ἐπαναστατικῆς λαίλα- 
πο. Μὲ τὴν ἐγκατάστασιν τῆς αὐτοκραταρίας τοῦ ἀντιτέθησαν καθήκοντα 
ἐξειαστοῦ τῶν μαθητῶν τῆς Πολυτεχνικῆς Σχολῆς. Μερικά ἠδιόλογα ὕκο- 
μνήματά του ἐπί θεμάτων ἀναλύσεως τοῦ ἤνοιξαν τὸ 1786 τὰς Βύρας τῆς 
Ακαδημίας τῶν ᾿Εκιστημῶν καὶ ἐκεῖθεν τοῦ Ἰνοτιτούτου τῆς Γαλλίας. 
᾿Απίθανεν εἰς Παἀρισίους τὴν Ί4ην Ἰανουαρίου 1814. Ἔγινε γνωστὸς διά 
τὰς πρωτοτύκους ἐργασίας του, ἀλλά πρὀ πάντων διὰ τὸ ἔργον του ζουτε 
ἀς Μπι]νέπιαίαιςς, τὸ ὁποῖον μετεφράσθη καὶ εἰς τὰ ἰταλικά, 


” Εἰς τὴν κραγµατικότητα ἡ ἐκίδρασίς των δωίβη καὶ εὐν ᾽Αελανακὸν διώει ὅταν 
οἱ ᾽Αμερικανοὶ τοῦ Βορρά συνέστησαν τὰς ᾿Ἠνωμένας ΓΠολατείας, μόλις χειραφετηθάντες 
ὑπὸ τὴν ἁγγλικὴν ἡγεμονίαν καὶ κατὰ ἕνα φαινύµενον λίαν εἰξήγητον, ἠθέλησαν ν 
ὑπαλλαγοῦν, ἀκόμη καὶ εἰς τὸν τοµέα τῆς ἐκπαιδεύσεας, ἀπὸ παντὸς εἶδσυς βρεταννικήν 
κηδεµονίαν, Πρός τὸν σκακὀν αὐτόν, ἄνή νά χρησιμοποιήσουν κείµενα γραφέντα εἲς 


ὁ ὀνυγνάστης εἰς τὸ ἄρθρον τοῦ ι ο Φἰπιηοις; Το ἠπίἴωσησα οἱ Εεεποῖι αιλνεπιαιίον 
μη! Όνε επό οἵ ονς ΟΩΗΕΕΠΙΝ Οεπιπς αροῃ Εν κκ ήπε οἱ πιαηππείσε π Απετκαπ (σ]- 
Γεκε" με, Τόμος ΧΥ, 011). 
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ὑπαλλαγοῦν, ἀκόμη καὶ εἰς τὸν τοµέα τῆς ἐκπαιδεύσεας, ἀπὸ παντὸς εἶδσυς βρεταννικήν 
κηδεµονίαν, Πρός τὸν σκακὀν αὐτόν, ἄνή νά χρησιμοποιήσουν κείµενα γραφέντα εἲς 


ὁ ὀνυγνάστης εἰς τὸ ἄρθρον τοῦ ι ο Φἰπιηοις; Το ἠπίἴωσησα οἱ Εεεποῖι αιλνεπιαιίον 
μη! Όνε επό οἵ ονς ΟΩΗΕΕΠΙΝ Οεπιπς αροῃ Εν κκ ήπε οἱ πιαηππείσε π Απετκαπ (σ]- 
Γεκε" με, Τόμος ΧΥ, 011). 


Λήγοντος τοῦ ΧΙΝ αἰῶνος ἢ µαβηµατικἡ γραμματεία ἐπλουτίσθη εἰς 
τὴν Γαλλίαν μὲ ἕνα πολύτιµον σύγγραμα ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ γραφὲν 
ὑπὸ τοῦ 1. Α. Οσαµη (γεννηῦ. εἰς Παρισίους τὴν Ίδην Ἰανουαρίου 1119, 
ἀποῦ. ἑκεῖ τὴν 28ην Ιανουαρίου Ι8001, ὁ ὁποῖος ὑπῆρξε καθηγητὴς τόσον 
εἰς τὴν Ἑτρατιωτικὴν Σχολἠν τῶν Παρισίων, ὅσον καὶ εἰς τὸ Κολλέγιον 
τῆς Γαλλίας. ᾿Εμπνεόμενος ἀπὸ τὴν ἀξιέκαινον φιλοδοδίαν νὰ δώσῃ εἰς 
τοὺς ἀναγνώστας του ἀκριβεῖς ἰδέας, ἠθέλησε ν᾿ ἀποφύγῃ τὴν ἔννοιαν 
τοῦ ἀπείρου, χρησιμοποιῶν τὴν µέθοδον τῶν ὁρίων κατὰ τὸν τρόκον ποὺ 
εἶχεν ἐκθέσει ὁ ἀ᾿Αἰεπιθεπ εἰς τὴν Ἐ γκυκλοπαίδειαν, Τὴν µέθοδον 
αὐτὴν καθιστᾷ πρῶτον γνωστὴν εἰς µίαν «εἰσαγωγὴν» καὶ κατόπιν δεικνύςσι 
τὴν ἐφαρμογήν της τόσον εἰς τὴν γεωµετρίαν ὅσον καὶ εἰς τὴν µηχανικήν, 
Εἰς τὰ δύο κύρια «Μέρη» τοῦ ἔργου του διδάσκει ἐν συνεχείᾳ τὰς γνώσεις 
τῶν συγχρόνων του ἐπί τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ, μὴ ἐξαιρουμένων 
μερικῶν ἀποτελεσμότων, ἀφορώντων τάς ἐξισώσεις μὲ µερικάς παραγώγους 
καὶ εὑρεθέντων ὑπὸ τοῦ ἰδίου εἰς ἐργασίας δηµοσιενβείσας (1776 καὶ 1718) 
ὑκὸ τῆς ᾿Ακαδημίας τῶν Παρισίων. Καὶ ἐπειδὴ εἰς τὸ βιβλίον του ἐχρειάσθη 
ν᾿ ἀνατρέξη εἰς μερικὰς ἀλγεβρικάς θεωρίας, ἑθεώρησε σκόπιµον νή τὰς 
ἐκθέσῃ εἰς εἰδικὸν ἔργον (γραφὲν ἐνῷ ὁ συγγραφεύς εὑρίσκετο εἲς τὴν 
φυλακὴν διὰ πολιτικοὺς λόγους, τὸ ὁποῖον εἶναι ἐκίσης ἀξιόλογον διά 
τὴν ἀκρίβειαν καὶ τὴν διαύγειαν. 


Ριειτο ίππος Ἱαρίαςο 


604. Ὁ Ριεττε δίπιοπ [ αρίαςς ἐγεννήθη εἰς Βελυποπί -έπ- Ααρὲ (Νόρ- 
µανδία) τὴν 27ην Μαρτίου Ι749, Μόλις εἰκοσαετής, µεταβάς εἷς Παρι- 
σίους καὶ τυχὼν τῆς ὑποστηρίξεως τοῦ ά Αἰεπιοοτι, ἔγινε καθηγητής εἰς 
τὴν Ἑτρατιωτικὴν Σχολὴν τῶν Παρισίων καὶ διετήρησε τὴν ἕδραν του 
µέχρι τοῦ 1776, Τὰ πολυάριθµα ὑπομνήματῳο ποὺ παρουσίασεν εἰς τὴν ᾿Ακα- 
δηµίαν τῶν ᾿Επιστημῶν συνετέλεσαν εἰς τὴν εἰαδοχὴν του διαδοχικῶς 
(111, ΙΤ81, 1785] εἰς τὰς τρεῖς κατηγορίας μελῶν τοῦ ἱδρύματος, Τὸ 1785 
ἐξελέγη ἐξεταστήὴς τῶν ἀξιωματικῶν τοῦ Πυροβολικοῦ καὶ τοῦ Μηχανικοῦ 
εἷς τὸ Ναυτικόν, Ἔλαβεν ἐνεργὸν µέρος εἰς τὰ ἔργα τῆς ἐπιτροκῆς καθο- 
ρισμοῦ νέου συστήµατος µέτρων καὶ σταθμῶν καὶ ἀνέλαβε µίαν καθηγη- 
τικἠν ἔδραν εἰς τὴν νεοσύστατον Εεοίε ποιπιαϊς. Ἐν συνεχείᾳ δὲ εἰσῆλθεν 
εἷς τὴν Γαλλικὴν ᾿Ακαδημίαν. 

Μετά τὴν ἴδην τοῦ μηνός Βγωπιαίτς (Νοεμβρίου) ὁ Ναπολέων, τοῦ 
ὁκοίου ὑπῆρξε καθηγητής, τοῦ ἀνέθεσε τὴν διοίκησιν τοῦ ᾿Ὑπουργείου 
᾿Εσωτερικῶν' ἁλλά μετὰ τινας ἑβδομάδας ἁπηλλάγη ἀπὸ ἕνα ὑπούργημα, 
πρὸς τὸ ὁποῖον οὐδεμίαν ἔτρεφέ κλίσιν. Ὀνομασθείς δὲ γερουσιαστής ἔλα- 
βε ἐνεργὸν µέρος καὶ ἔπαιξεν ἀποτελεσματικὸν ρόλον εἰς τὰς ἐργασίας 
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τὴ Μαθηματικὐ ἐπί Γαλλικὴς ᾿Ἐπαναστάσεαςς, Ὑπατείας και Αἰποκρατορήας 35 


τῆς μεγάλης νομµοθετικῆς συνελεύσεως (ἀπόδειξιν ἀποτελοῦν κολλαί ἐκ- 
Βέστις του δημοσιευθεῖσαι εἷς τὸν τελευταῖον τόµον τῶν Απάντων 
του). Ἐψήφισε τὴν ἕκπτωσιν τοῦ Ναπολέοντος καὶ δὲν παρουσιάσθη εἰς 
αὐτόν κατά τὴν διάρκειαν τῶν Ι0ῦ ἡμερῶν. Οἱ Βουρβῶνοι, ἐκτιμῶντες 
τὴν στάσιν του, ἔσπευσαν νά τὸν εἰσαγάγουν εἷς τὴν Βουλἠν τῶν Ὅμο- 
τίµων καὶ νὰ τοῦ ἀπονείμουν τὸν τίτλον τοῦ µαρκησίου, ᾿Απέθανε τὴν 
5ην Μαρτίου 1327, 

ο Ἱαρίασς -- ὅπως συνέβη καὶ μὲ τοὺς Οπα]δεο καὶ Ηωγεεης -- δὲν δύ- 
ναται νά καταλάβηῃ εἰς τὴν Ἱστορίαν µας θέσιν ἀνάλογον τοῦ µεγέβους. 


| 


3 . ες 


κα -ᾱ ---- - 


ΡΙΚΏΒΕ .ΦΙΜΟΝ Γλριωοσε 


του, διότι τά ἔργα του ἀναφέρονται αχεδὸν ἐξ ὁλοκλήρου εἰς θέµατα ξένα 
πρὸς τὸ πρόγραμμα τοῦ βιβλίου µας. Πράγματι μέγα µέρος τῆς ζωῆς του 
κατηνάλωσεν εἰς τὴν µελέτην τῶν οὐρανίων φαινομένων, ἐπί τῇ βάσει 
τῆς θεωρίας τῆς παγκοσμίου ἕλξεως. Διαβέτων ἐκλεκτυσμένα καὶ γόνιμα 
ἀναλυτικά µέσα, ἠδυνήθη νά εἰς τὸ οἰκοδόμημα ποὺ ἤπειρεν ὁ Νεν- 
ἴοαμ σομπληρώσεις µεγίστης σκουδαιότητος. Τοιουτοτρόκως συνεκέντρω- 
σεν εἰς ἔνιαῖον σύστημα τὴν ὕλην, ἡ ὁποία ἀπετέλεσε τὸ περιεχόµενον 
τοῦ περιωνύµου πεντατόµου αυγγράµατος Τταἰέ 4ὲ Μέκαπίαυε οξίσείς, ὅπου 
συστηματικῶς ἐκτίθενται αἱ ἀστρονομικαί του ἔρευναι. Ὡς κορωνίς τοῦ 
ἔργου, προθρισμένη διά τὸ εὑρὺ κοινόν, δύναται νὰ θεωρηθῇ τὸ κείµενον 
ποὺ τετλοφορεῖται Εκροφθίίοα ὁν θγήδης ἆαπ πιοηός (Περιγραφή τοῦ 
συστήµατος τοῦ κόσμου), ὅπου ὑποστηρίζεται (ἀνεξαρτήτως, ἀλλ' ἐν συµ-- 


“κ αν οι .. .ἷ-.. ου. ο ο. ιώΜΜΜΗΜΜΜΜΝΜΗΜΜΗΩΗ 


φωνίᾳ μὲ τὸν Καπί), ὅτι τὸ πλανητικόν µας σύστημα προέρχεται ἀπὸ συµ- 
πύκνωσιν ἑνὺς τεραστίου νεφελώματος. 

Ἐκ τῆς μελέτης τῶν τεραστίων αὐτῶν προβλημάτων ἤχθη εἰς τὴν 
ἀνάγκην ν' ἀσχοληθῇ μὲ τὴν θεωρίαν τῶν κιθανοτήτων, τὴν ὁκοίαν ἔχα- 
ρακτήριζεν ὡς ακοινἠν ἀντίληψιν ὑπαχθεῖσαν εἰς ὑπολογισμόν». Χάρις 
εἰς αὐτὸν ὁ λογισμός τῶν πιθανοτήτων ἐτελειοποιήθη εἰς µέγαν βαθμὀν, 
ἐξ ἀφορμῆς κυρίως τῶν ἐργασιῶν του ἐπὶ τῶν ἐξισώσέὼν μὲ μερικὰς παρα- 
Ἰώγους καὶ μὲ πεπερασµένας διαφοράς (Μ, Τ., Τ, ΙΝ, Ι1ό6 καὶ Μέπι, δαν, 
ιτ, Τ. ΥΠ, 1866, κλπ.} ᾿Αφιέρωσεν εἰς τὸ θέµα τοῦτο δύο εἰδικά ἔργα, τὰ 
ὁποῖα δὲν ἐχρειάσθησαν πολὺν χρόνον διὰ νἁ γίνουν διάσηµα' τὸ ἕνα 
ἔφερε τίτλον Τιέσης απα]γιίφωε ἀες ριοδαΡίΗεέε καὶ προωρίζετο διὰ τοὺς 
ἐξ ἐπαγγέλματος μαθηματικούς, τὸ ἄλλο Εκεαϊ ρη]οκορθύφωε εως ἶε Ῥτο- 
Βασημές ἀπηυθύνετο κυρίως εἰς ἀναγνωστικὸν κοινὸν µέσης παιδείας, 
ἐσκόκει δὲ μὲ τὰ δύο αὐτά ἔργα νἁ καταστήση εὑρύτερον γνωστοὺς τοὺς 
σκοχοὺς καὶ τὰς ποικίλας ἐφαρμογὰς τῆς πιθανοθεωρίας. Δὲν εἶναι λοι- 
πὸν ἀβάσιμον τὸ λεχθὲν ὅτι ὁ κλάδος αὐτὸς τῶν μαθηματικῶν ὀφείλει εἰς 
τὸν Ταρίαοε περισσότερα ἀπὸ ὅσα ὀφείλει εἰς οἰονδήποτε ἄλλον, 


604. Κατά τὴν διεξαχωγἠν τῶν ἐρουνῶν του, εὑρέθη ὁ [αρίαος εἰς 
τὴν ἀνάγκην νά ἐκλεπτύνῃ μερικάς µαθηµατικάς Βοωρίας καί, χάρις εἰς 
τὸ Ἰενικὸν ἐνδιαφέρον ποὺ παρουσιάζουν τὰ ἐπιτευχθέντα ἀποτελέσματα, 
ἔκρινε σκόπιµον νά τὰ καταστήσῃ γνωστά εἰς εἶδικὸν ἔργον του φέρον τὸν 
πτλον Μέπνοίτε εωγ ἀίγεγε Ῥοϊπίς ἆ Απαΐγες (Ὑπόμνημα ἐπί διαφόρων ζη- 
τηµάτων τῆς ἀναλόσεως) καὶ δημοσιευθὲν εἰς τὴν Ἰουτπαὶ ἆς | Εοοίε Ῥο- 
Ιγεεεμπίφυς (011. ΧΥ, 1800). Ἐκεῖ ἀπαντῶνται τὰ οὐσιώδη στοιχεῖα τοῦ 
λοχισμοῦ μὲ συναρτήσεις παραχούσας ({οποίοης μἐπέταιτίοςς) (ὁ 599) ὡς 
καὶ αἱ ὑπ αὐτοῦ ἐπινοηθεῖσαι μέθοδοι διὰ τὸν προσδιόρισμόν τῶν ὁλο- 
κληρωμάτων τῶν ἐξισώσεων μὲ πεπερασµένας διαφοράς. ᾿Εκί πλέον ἕρ- 
Χεται ἐκεῖ εἰς τὸ φῶς, διά καταλλήλων παραδειγµάτων, ἡ δυνατότης τῆς 
χρησιμοποιήσεως φανταστικῶν ἀριθμῶν εἰς τὸν ὑπολογισμόν μερικῶν ώρι- 
σµένων ὁλοκληρωμάτων, Τέλος παρέχονται χρήσιμοι ὁδητίαι δι’ ἐκεῖνον 
ὁ ὁκοῖος προτίθεται νά κατασκευάσῃ πίνακας τιμῶν μιᾶς συναρτήστως, 

Παρατηροῦμεν τέλος ὅτι τοῦ [αρίαος, ὡς διδασκάλου, σώζεται ἕνα 
καὶ µόνον, ἀλλὰ πολύτιµον ἀληθῶς τεκμήριο», τουτέστι τὸ κείµενον ποὺ 
φέρει τὸν τίτλον ἵεςοης 4ς Μαινέπιαίίφυεν ἄοπωόςν ἆ ] Εοοίς Νοτπια]ε 
(Μαθήματα μαθηματικῶν διδαχθέντα εἰς τὴν Ἐσοίε Νοππιαε) καὶ τὸ ὁποῖον 
ἐδημοσιεύθη εἰς τὴν Ιουτηα] ἃς [Εοοίς Ῥοϊγιεςλιαίφις (Οαλίετε ΥΠ καὶ ΥΤΠ, 
1513). Ὡς πρὸς τὴν ὕλην, δὲν ὑπάρχει αἰσθητὴ διαφορἀ ἀπὸ τὸ ἀνάλογον 
τοῦ ἵαρταπρε (ὁ 094) καὶ διά νά δυνηθῇ ὁ ἀναγνώστης νὰ κάµη μίαν σύγ- 
κρισιν δίδοµεν ἐδῶ ἕνα συνοπτικὀν πίνακα τῶν περιεχομένων: Ἱ. Ἐπὶ τῆς 


Τά Μαθηματικά ἐπί Γολλικῆς Ἑπαναστάσρας, Ὑπατείας καὶ Αὐτοκραπτορίας 1ῃ7 
νο κοςΈδειον άμα άρ.ἀτπηππώ νο, διό αι ᾖῥοἑοο νεο ο τον εη, δα 


ἀριθμήσεως καὶ τῶν ἀριθμητικῶν πράξκων' Ἡ. "Επί τῶν κλασμάτων, τῶν 
δυνάμεων καὶ τῆς ἐδαγωγῆς ριζῶν. ᾿Αναλογίαι, πρόοδοι, λογάριθµοι. ΠΠ. 
"Άλγεβρα: πρῶται ἀλγεβρικαί πράξεις’ αἱ δυνάμεις καὶ οἱ ἐκθέται: {Ν. Ἐπὶ 
τῆς θεωρίας τῶν ἐξισώσεων Υ. Επί τῆς λύσεως τῶν ἐξισώσεων Θεώρημα 
ἐπί τῆς μορφῆς τῶν φανταστικῶν ριζῶν"- ΥΙ. Ἐπὶί τῆς ἁπαλοιφῆς τῶν ᾱ- 
Ἰνώστων εἰς τὰς ἐξισώσεις. Προσεγγιστικἡ λύσις τῶν ἐξισώσεων- ΥΠ. Ἐκ 
τῆς Στοιχειώδους γεωμετρίας ἔννοια τοῦ ὁρίου ἀρχαί τῆς εὐθυγράμμου 
καὶ σφαιρικῆς τριγωνοµετρίας ΥΠ. Εφαρμογή τῆς ἀλγέβρας εἰς τὴν γτω- 
µετρίαν. Διαίρεσις γωνιῶν. Θεωρήματα ἐπί τῶν πλευρῶν. Χρῆσις τῶν τρι- 
γωνομετρικῶν πινάκων πρὺς λῶσιν τῶν ἐδισώσεων. ᾿Εφαρμογὴ τῆς ἀλ. 
γέβρας εἰς τὴν θπιορίαν τῶν καμκύλων καὶ τῶν ἐπιφανειῶν' ΤΧ, Τὸ νέον 
µμετρικόὀν σύστηµα µέτρων καὶ σταθμῶν' Χ. ᾿Επὶ τῶν πιθανοτήτων. 


Αάπεα Μας Τορεπάτε 


05. Ὁ Α. Μ. [ερευότε ἐγεννήθη εἰς Παρισίους τὴν Ί8ην Σεπτεμβρίου 
152. Εἰς τὸ Κολλέγιον Μητατίη ἑαπούδασε μαθηματικά ὑπὸ τὴν διεύθννσιν 
ἑνὸς διδασκάλου μεγάλης φήμης, τοῦ ἀββᾶ Ματίς, πολὺ ἑνωρίς δὲ ἐπέσυρε 
την προσοχἠν τῆς ᾽Ακαδημίας τῶν ᾿Επιστημῶν μὲ τὸ ν᾿ ἀφιερώσῃ εἰς αὖ- 
τὴν τὴν διατριβήν, ποὺ ὑπέβαλε, πρὶν ἀκόμη αυμπληρώσῃ τὴν ἡλικίαν 
τῶν 17 ἐτῶν, διὰ τὴν ἁπόκτησιν τοῦ τίτλου τοῦ διδάκτορας. Ἡ ᾿Ακαδημία 
εὐχαρίστως ἐδέχθη τὴν ἀφιέρωσιν καὶ ἐνεθάρρυνε τὸν συγγραφέα νὰ κρο- 
χωφρήσῃ. Τὸ 1773 ὑπέβαλεν ὁ Ιαρεπάτε εἰς αὐτὴν µίαν ἐργασίαν του, μὲ 
τήν ὑποστήριδιν δὲ τοῦ ἀΑἰεπισςηί, διώρίσθη κατόπιν καθηγητής εἰς τὴν 
ἔδραν τῶν μαβηματικῶν τῆς Σχολῆς Πολέμου τῶν Παρισίων, διατηρήσας 
αὐτὴν ἀπὸ τοῦ 1775 μέχρι τοῦ 1780, ᾿Ἐπέτυχε τοιουτοτρόπως µίαν οἶκο- 
νοµικὴν ἀνεξαρτησίαν, ἡ ὁποία τοῦ ἐπέτρεψε νὰ µελετήσῃ τὰ ἔργα τοῦ 
Εμίετ καὶ τῶν ἄλλων μεγάλων μαθηματικῶν τοῦ ΧΝΠΙ αἰῶνος. Τὸ 781 ἡ 
᾽Ακαδημία τῶν ᾿Ἐπιστημῶν τὸν ἐξέλεξε «κάρεδρον μέλος» (αά]οίπι], τὸ δὲ 
1757 διωρίσθη μέλος μιᾶς ἐπιτροπῆς, τῆς ὁκοίας σκοπὸς ἦτο νά συνδέση 
μεταξύ των τὰ ᾿Αστεροσκοπεῖα τῶν Παρισίων καὶ τοῦ Γκρήνουίτς, λαβὼν 
οὕτως ἀφορμὴν ν᾿ ἀσχοληθῇ μὲ τὴν γεωδαισίαν καὶ μὲ τὸ θεώρημα ἐπὶ τοῦ 
σφαιρικοῦ τριγώνου, ποὺ φέρει τὸ ὄνομά του. Τὸ Ι791 διωρίσθη µέλος μιᾶς 
ἄλλης ἐπιτροπῆς, τῆς ὁποίας ἔργον ἦτο ἡ ρύθμεσις ἑνὸς νέου συστήµα- 
τος µέτρων καὶ σταθμῶν. Ὅταν, τέλος, ἱδρύθησαν ἡ Εοοὶς Ρο]γίεςλνπίαυς, 
ἡ Εοοὶε Νογπια! καὶ τὸ Βωπεκυ ὁες 1 οπρήυάες, ἐδόθη βέσις καὶ εἰς τὸν 
Παβευάτο. ᾽Απέθανεν εἰς Παρισίους τὴν Ίθην Ἰανουαρίου 1811. 


Ἔδῶ Ίνεται µία προσπάθια ἀποδείξεως τοῦ θεμελιώδους θκωρήματος τῆς 
ἀλγέβρας, ἡ ὁποία ὅμως, ἂν καὶ εὐφυής, ἐκρίθη ὑπὸ τοῦ Όκυνς ὡς μή ἱκανοποιητική, 


Τά Μαθηματικά ἐπί Γολλικῆς Ἑπαναστάσρας, Ὑπατείας καὶ Αὐτοκραπτορίας 1ῃ7 
νο κοςΈδειον άμα άρ.ἀτπηππώ νο, διό αι ᾖῥοἑοο νεο ο τον εη, δα 


ἀριθμήσεως καὶ τῶν ἀριθμητικῶν πράξκων' Ἡ. "Επί τῶν κλασμάτων, τῶν 
δυνάμεων καὶ τῆς ἐδαγωγῆς ριζῶν. ᾿Αναλογίαι, πρόοδοι, λογάριθµοι. ΠΠ. 
"Άλγεβρα: πρῶται ἀλγεβρικαί πράξεις’ αἱ δυνάμεις καὶ οἱ ἐκθέται: {Ν. Ἐπὶ 
τῆς θεωρίας τῶν ἐξισώσεων Υ. Επί τῆς λύσεως τῶν ἐξισώσεων Θεώρημα 
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καὶ σφαιρικῆς τριγωνοµετρίας ΥΠ. Εφαρμογή τῆς ἀλγέβρας εἰς τὴν γτω- 
µετρίαν. Διαίρεσις γωνιῶν. Θεωρήματα ἐπί τῶν πλευρῶν. Χρῆσις τῶν τρι- 
γωνομετρικῶν πινάκων πρὺς λῶσιν τῶν ἐδισώσεων. ᾿Εφαρμογὴ τῆς ἀλ. 
γέβρας εἰς τὴν θπιορίαν τῶν καμκύλων καὶ τῶν ἐπιφανειῶν' ΤΧ, Τὸ νέον 
µμετρικόὀν σύστηµα µέτρων καὶ σταθμῶν' Χ. ᾿Επὶ τῶν πιθανοτήτων. 
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᾽Αναλοτικὸς στερεᾶς μορφώσεως περισσύτερον παράἀ πρωτοτύπου 
σκέψεως, ὁ Ἱεμρεπάτε ἐπλούτισε τὴν γραμµατείαν τῆς µαθηµατικῆς ἄνα- 
λύσεως μὲ δύο χρησιµώτατα ἔργα, εἷς τὰ ὁποῖα εὑρίσκονται ταξινομημένα 
ὅλα τ) ἀποτελέσματα ποὺ εἶχον εὑρεθῆ προηγουμένως ἐπὶ δύο σηµαντι- 
κῶν κλάδων τῶν μαθηματικῶν, δηλαδὴ τῆς θεωρίας τῶν ἀριθμῶν καὶ τῆς 
θρωρίας τῶν ἑλλεικτικῶν συναρτήσεων. Τοιουτοτρύπῶς δυνάµεβα νά εἷ- 
πωµεν ὅτι, ἀναφορικῶς πρὸς τοὺς δύο αὐτοὺς κλάδους, ὁ Ἱαμεπάτε ἄπο- 
τελεῖ ὁὀρόσημον, διότι ἔκλεισεν οὐσιαστικῶς μίαν ἐποχὴν καὶ προπαρε- 
σκεύασεν ἀποτελεσματικῶς µίαν ἄλλην. 

Τὸ πρῶτον ἀπὸ τὰ δύο αὐτὰ ἔργα ἐδημοσισύθη δύο φοράς εἰς Παρι- 


ΑΒΒΙΕΝ ΜΑΝΙΕ ΙΕΟΕΝΡΚΕ 


σίοιας (17098, 1808) μὲ τεἶτλον Εεκαί εως ἰα Τιόστις ὁει Νοπιοπες, κατόπιν δὲ 
µίαν τρίτην φοράν (Ρας 193130) μὲ ἀξιολόγους προσθήκας καὶ μὲ τίτλον 
Τ]νδοείε 4ει Νοθθοιες. Πόσον ἡ ἴκδοσις αὐτὴ ἡτοὸ χρήσιμος ἀντιλαμβά- 
νεται οἰοσδήποτε ἐνθυμούμενος τὰς σχετικἁς ἐργασίας τοῦ Εωιετ, τοῦ ἴα- 
ἑίαπρε καὶ αὐτοῦ τούτου τοῦ Ἱερεπότε, οἵτινες κατέγιναν μὲ τὸ ν᾿ ἀποδεί- 
ἔουν ἢ νά ἐπανορθώσουν τὰ θεωρήματα τοῦ Εετπαῖ, δι ὑπομνημάτων τὰ 
ὁποῖα εἶχον ταφῆ εἰς µέγαν ἀριθμὸν τόμων δυσπροσπελάστων. Ὅτι δὲ τὸ 
οἰκοδόμημα ποὺ ἤγειρεν ὁ Ι[ερεπάπε, ἦτο στερεᾶς δοµῆς προκύστει ἐκ 
τοῦ γεγονότος ὅτι ἔπειτα ἀπὸ ἢμισν αἰῶνα καὶ κλέον (1896) ἐθεωρήθη ἄξιον 
Ῥονυφράσοᾶς τον του εἰς τὴν Ὑερµανικήν”. 

Ὅ κ τας σηµειαθῇ μας, ὃτι ἔχει ἐκεῖ καταχαρηθὴ ἡ ἀτόλουθος ἐσφαλμένη κρὀτα- 
σις: Ἔστα ρη ὁ η-στὺς ἀκέραιος ἀπὸ τοῦ 2’ δύνανται νὰ εὐρεθοῦν 1ο. --  ἀκέραισι 


διαδοχικοί, ὥν ἕκωστας ἔχει τοὐλάχνιστον ἕνα πρῶτον παρἀγόνια τῆς σαρᾶς ϱ,ϱν, 
Ρ., καὶ κανένα περισσότερων. 


τά Μαθοματική ἐπὶ Γολλικῆς Εκπνοσιάσμας, Ὑπατείας καὶ Αὐτοκρατορίως 32309 

Τὰ θέµατα ποὺ πραγµατεύσται ὁ Γεμεπάνε εἶναι τά ἑξῆς: Διαιρετότης, 
ἔρευναι ἐπὶ τῶν πρώτων ἀριθμῶν, µελέτη τῶν τετραγωνικῶν ὑπολοίπων --- 
ἡ ὁποία ὠδήγησεν εἰς τὸν ανόµον τῆς ἀντιστρεπτικότητος» ποὺ ἀποτελεῖ 
τὴν κυριωτέραν συµβολὴν τοῦ ἑερεπάτς εἷς τὴν ἐπιστήμην τῶν ἀριθμῶν --- 
Βρωρίαι ἐπί τῶν ὑπολοίκων ἀνωτέρας δυνάμεως, λύσις ἀπροσδιορίστων ἑξι- 
σώσεων διαφόρων κατηγοριῶν, ἀνάλυσις ἀριθμοῦ εἰς ἄθροισμα ἄλλων 
καὶ παράστασις ἑνὸς ἀριθμοῦ µέσῳ προκαθωρισµένων δωαδικῶν μορφῶν. 
Μία ἰδιότης τοῦ χαρακτῆρος τοῦ | ερεπάτς εἶναι ἀξία ἰδιαιτέρας ἑδάρσεως" 
νὰ δέχεται δηλαδἠ μὲ τὴν μεγαλυτέραν εὐχαρίστησιν τὰς ἀνακαλύψεις 
τῶν ἄλλων. Μία ἀπόδειξις τούτου εἶναι ὅτι εἰς τὸ τελευταῖον ἀπὸ τὰ ἔργα 
του περιέλαβεν ἐπίσης καὶ τὴν θκωρίαν τοῦ Οσα ως ἐπί τῶν διωνύµων ἑξι- 
σώσεων- ἄλλας ἀποδείξεις θἡ συναντήσωµεν µετ ὀλίγον. 

Τὸ δεύτερον ἀπὸ τὰ μεγάλα ἔργα τοῦ Γεεεπάπε, κοὺ ἐμνηντύσαμεν ἄνω- 
τέρκα, διαλαμβάνει καὶ συμπληρώνει τὰς ἐρεύνας τοῦ ἰδίου καί ἅλλων ἐπὶ 
διαφόρων εἰδῶν ὁλοκληρωμάτων, Τὸ ἔργον ἐδημοσιεύθη διά πρώτην φο- 
ράν τὸ Ι5Ι1 ὑπὸ τὸν µετριόφρονα τίτλον Εκετείσς» ἆς (-αἰκυὶ Ππιέρπα! καὶ 
διά δευτέραν φοράν (1827183121 μὲ τὸν ἐκφραστικώτερον τίτλον Τγαιέ 4ες 
Εοπςίίοπ» ΕΠιριίοωες εἰ 4ὲες Ιπιέργαίςς Ευλέγίεπηςς (Πραγματεία περὶ τῶν ἑλ- 
λειπτικῶν συναρτήσεων καὶ τῶν εὐληριανῶν ὁλοκληρωμάτων), Ενῷ ἔπεξειρ- 
τάζετο τὴν δευτέραν αὐτὴν ἔκδοσιν, δύο πνκυµατώδεις νεαροί, μὲ τοὺς 
ὁποίους ϐ) ἀσχοληθῶμεν μετ οὗ πολὺ (6 665, ὃ 6370), ἑτοποθέτουν τὴν θεω- 
ρίαν τῶν ἑλλεικτικῶν συναρτήσεων ἐπί νέων ἐντελῶς βάσεων, ὁ δὲ ἴνδο" 
ἔος παλαίμαχος, ἀντί νὰ αἰσθανθῇ ἀντιζηλίαν ἢ στενοχωρίαν, ἔσκευσε μὲ 
ἐνθουσιασμόν νά ἐνθαρρύνη τοὺς νέους εἰς τὰς ἐρεύνας των καὶ νά κατᾶ- 
γράψη τὰς ἀνακαλύψεις των εἲς τὰς τελευταίας σελίδας τοῦ ἔργου του. 

Καίΐτοι λοιπὸν τὸ ἔργον τοῦ ἱερεπάτε φαίνεται ἐκ πρώτης ὄψεως ὡς 
κροϊὀν μιᾶς ἐκοχῆς εὐὑρισκομένης εἰς τὴν δύσιν της, ἓν τούτοις ὅλοι ἄνα- 
γνωρίζουν ὅτι μὲ τὴν κατάταξιν ὅλων τῶν ἑλλεπτικῶν ὁλοκληρωμάτων 
εἰς τρία εἴδη, μὲ τὰς ἐκτενεῖς θεορίας περὶ τῶν μετασχηματισμῶν των καὶ 
μὲ τοὺς ἐμπεριεχομένους εὑρεῖς ἀριθμητικούς πίνακας ἐπιμελύστατα ὕπο- 
λογισθέντας, ὁ συγγραφεὺς ἔθεσεν εἰς χεῖρας ὅλων ἕνα νέον πολύτιμον 
βοηθητικὀν ὄργανον τῆς ἀναλύσεως, ἁπαλλάσσων συγχρόννας τοὺς μελετη» 
τὰς ἀπὸ τὴν ἀνιαρὰν ἀναζήτησιν τῶν πολυαρίθµων ἀκαδημαίϊκῶν συλλογῶν 
καὶ δελτίων, τὰ ὁποῖα εἶναι προσιτὰ µόνον εἰς ὀλίγους προνοµιούχους, 


606. "Ας µἠ νομισθὴ ὅτι ἡ καγκόσµιος φήμη, τὴν ὁποίαν ἀκέκτησεν 
ὁ ἱερεπάτε, ὀφείλεται εἷς τὰ ἔργα ποὺ ἐμνημονεῦσαμεν καὶ τὰ ὑποῖα ἦσαν 
προωρισµένα διὰ τοὺς ἐργάτας τῶν ὑψπηλοτέρων μαθηματικῶν. Ἡ φήμη 
του κυρίως ὀφείλεται εἰς τὸ ἔργον του Στοιχεῖα Γεωμετρίας (ΕΝ- 
πιοπίς ἆς όοπνόιείο], τὸ ὁποῖον ἀπὸ τοῦ [794 ἐγνώρισε τόσον πολλὰς 


ι ΟΙ. --"Ἱστορία εῶν Μαθηματικῶν. Τόμος ΤΠ Η 
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ἐκδύσεις " καὶ μεταφράσεις εἰς διαφόρους γλώσσας, ὥστε ἐξησφάλισεν εἰς 
τὸν συγγραφέα µίαν σπανίαν οἰκονομικὴν ἄνεσιν. 

Τὸ ἔργον τοῦτο, διάσηµον εἰς τὸ εἶδος του, διαιρείται εἷς ὀκτὼ Βι- 
βλία, τὰ ὁποῖα πραγματεύονται τὰ ἑξῆς θέµατα: Ἱ. ᾿Αρχαί Π. Ὁ κύκλος καὶ 
ἡ µέτρησις τῶν γωνιῶν' ΠΠ. Αἱ ἀναλογίαι εἰς τὰ σχήματα” ΠΥ, Τὰ κανονικά 
πολύγωνα καὶ ὁ κύκλος , Επίπεδα καὶ στερεαί Ἰωνίαι' ΥΙ. Πολύεδρα" 
ΥΠ. Ἡ σφαῖρα ΥΠ. Τὰ τρία στρογγύλα σώματα. 

Πολλά σηµαντική ζητήματα ἐκτίθενται εἲς τὰς Σηµειώσεις, Ὁ Γερεπάτε 
δηλοῖ ὅτι ἐξέβεσε τὴν Γεωμετρίαν «περίκου κατά τὴν εὐκλείδειον τάξιν» 
καὶ ὅτι ἠκολούθησε τὰς λογικάς μεθόδους τοῦ Εὐκλείδου καὶ τοῦ ᾿Αρχι- 
µήδους, Παρά ταῦτα ἀπομακρύνεται τῶν ἀρχαίων εἰς πολλὰς περικτώσεις, 
Οὗτω π.χ. ἑνῷ ὁ Εὐκλείδης συλλογίζεται πάντοτε ἐπὶ σχημάτων γνωστῆς 
κατασκενῆς καὶ ἐκθέτει ἀναμίξ προβλήματα καὶ θεωρήματα, ὁ Γερεπάπε 
ἀσχολεῖται πρῶτον μὲ τὰ τελευταῖα διὰ νὰ ἀποκτήση τὰ µέσα τῆς λύ- 
σεως τῶν πρώτων. Καὶ ἐνῷ ὁ ἕλλην γεωμύέτρης δὲν αἰσθάνεται τὴν ἀνάγ- 
κην διακρίστως τῶν σχημάτων εἰς «ἴσα» καὶ ασυμμετρικά»ο, ὁ Ἱερεπάτς 
πρῶτος καθιερώνει, μὲ πλῆρες δίκαιον, τὸν διαχωρισµόν τῶν μὲν ἀπὸ τὰ δὲ. 

Ἐκι πλέον εἰς τὸ αἴτημα τῶν καραλλήλων ἐπραγματοποίησεν ἐρεύνας 
κρωτοτύπους --- ἀναφέρομεν τὴν ἀπόδειξιν τοῦ θρωρήµατος περὶ ἀθροί- 
σµατος τῶν Τωνιῶν τριγώνου, στηριξοµένην ἐπί τῆς ἀρχῆς τῆς ὁμογενείας 
(Ρπιποίρε όε ! νοπιοφέπέιά) --- τῶν ὁποίων τὰ πελικά ἀποτελέσματα ἐξέ- 
θεσε πληρέστερα εἰς ἕνα εἰδικὸν ὑπόμνημά του ὑπὸ τὸν τίτλον ΒέίΙε- 
Χομπς 10 ἁηΤέγεπίςς Μαπίέπες ὲ ἀπιοπίτες ἵπ Τηέοπίς σε Ραγα[όέες ος 
Ιε Τινοτέπιε »τ Ἰα Ῥοπιπιο 6ὲ [τον ἁπαίει ἆμπ Τππηε]ε” (Μέαι. ἆε 
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µόνον προσέθεσεν ἰδικήν του διὰ τὸ πἲ, ἀλλά μὲ προφητικὴν διαίσθησιν 
παρετήρησεν: “Εἶναι πιθανὸν ὅτι ὁ ἀριθμὸς κ δὲν συμπεριλαμβάνεται µά- 
λιστα εἰς τοὺς ἀλγεβρικούὺς ἀσυμμέτρους, τουτέστι ὅτι δὲν δύναται νὰ εἶναι 

ρίζα ἀλγεβρικῆς ἐξισώσεως πεχερασµένου πλήθους ὅρων μὲ ρητοὺς αυν- 
τελεστάς», Καὶ δὲν εἶναι βεβαίως µόνον αὐτὰ τὰ ὅσα ἀξιόλογα ἁπαντῶν- 
ται εἰς τὸ βιβλίον ποὺ ἐξετάζομεν, εἲς τὴν ἐπιτυχίαν τοῦ ὁποίου ἀσφολῶς 
καὶ εἰς µεγάλον βαθµόν, συνέβαλεν ἡ διαύγεια καὶ ἡ ἀκρίβεια τῆς ὅνατυ- 
πώσεως, Τὰ χαρίσματα δὲ αὐτὰ ἐπανευρίσκομεν καὶ εἰς τὸ σύντομον ἁλλά 
περιεκτικώτατον Τταιέ ες ΤτροποπιέίΏς, ποὺ ἐτθη ὡς Παράρτημα εἰς 
τὴν Οέοπιέίσε, Περιοριζόµεθα νά ἐξάρωμεν ἐξ αὐτοῦ, ὡς σημεῖον τῶν 
καιρῶν, μερικούς ἀριθμητικούς ὑπολογισμοὺς ἐκτελουμένους μὲ βάσιν 
τὴν ἑκατονταδικήν διαίρεαιν τῶν κυκλικῶν τόξεον. 


ΑτΏομασι καὶ γαρ 


07. Ὁ [ος Ετιηςοίν Ατοοζημ ἐχεννήθη εἲς Μισίρ (Αλσατία) 
τὴν 4ην Ὀκτωβρίου 1749 καὶ ἀπέθανε τὴν δην Απριλίου 1801, εἰς τὸ Στρα- 
σβοῦργον, πόλιν ἡ ὁκοία τὸν ὥρισε βουλευτὴν διά νἁ τὴν ἀντιπροσωπεύ- 
ση εἰς τὴν ςοπνεπίσα παὐοπαῖς καὶ ες τὸ Πανεκιστήμιον τῆς ὁποίας ἐχρη- 
µάτισε καθηγητής καὶ κρύτανις, 'Η ἐργασία ταυ λΜόέπιοῖτο 5ὐΓ Ἰ παω 
ες Γοησυσης ΠΙΑ Πες αμ: επερεηί ἅπμς Ίὲς Ἰπιέσταῖςς ὁςς ἐηναίίοπς αωκ 
4 Πέτεροςς ρα ἰσ]εκ (Ν. Α. Ρ., Τ. Υ., ΙΤ87) ἔλαβε τὸ βραβεῖον τῆς ᾿Ακα- 
δηµίας τὴς Πετρουπόλρωας εἰς ἕνα διαγωνισμύὺν προκηρυχθέντα μέ τὸν 
σκοπὸν νύ δοῦῦ δικυκρίνησις ἐπί ἑνὸς Βέματος ἀντιλεγομένου μεταξὺ 
4 Αἰεπσετί καὶ Ευ]ετ. Πρὸς τιμήν τοῦ συγγραφέως, πρέπει νὰ ὑπογραμμί- 
σωμεν ὅτι οἱ ὑπ αὐτοῦ τεθέντες περιορισμοί διά τὰς ἐν λόγῳ συναρτήσεις 
ἔτυχον γενικῆς ἀπκοδοχῆς. ᾽Αργύτερα (1789) παρουσίασεν εἷς τὴν ᾿Ακα- 
δηµίαν τῶν Παρισίων ἄλλην ἐργασίαν ὑπὸ τὸν τίτλον Εειαί τωτ 4ες που- 
νειυκ Ρπποῖρςς ὃς (πἱσμί ὈηΤέγεπ εἰ οἱ [πιέργα], Γπάερεηάαρίς ὁε 4 Τηέογίε 
4ε» [π[ιαίπνεωί Ῥειές, εἰ ὧε «είς ὧςς 1. Ιπις., ἐργασίαν ἡ ὁποία, λόγῳ 
ἀσφαλῶς τῶν μεγάλων ταραχῶν ποὺ ἀνεστάτωσαν τότε τὴν Γαλλίαν, δὲν 
κατέστη δυνατόν νά κριθῇ καὶ νἁ δηµόσιευθῇ. Ὅταν τὰ πράγματα ἡρέ- 
µησαν, ὕστω καὶ μερικῶς, ὁ Ατομα ἠδυνήθη νά ἐκτυπώση τὸ ἔργον του 
πα] ες Ὀἐτίναιίονς (Στρασβοῦργον, 1800), εἲς τὸν κρόλογον τοῦ ὁποίου 
μνημονεύονται τὰ κυριώτερα θεωρήματα, ποὺ περιείχοντο εἷς τὴν έργα: 
σίαν ἐκείνην. Τὸ ἔργον του καρουσιάζει τὸν συγγραφία ὡς ἀναλυτικὸν 
ἐξαιρετικῆς πείρας, ἔχει δὲ σκοπὀν νά διδάξῃ ἕνα ἁλγόριθμον διαφορικοῦ 
χαρακτῆρος, δυνάμει τοῦ ὁποίου δύνανται νά τρακοῦν εἰς δυναμοσειρὰς 
ἐκφράσεις τῆς μορφῆς: 

φ(α --- ὃς - οἳ {-...) 
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212 Ἱστορία πῶν Μαθηματικῶν 
ἢ ἑπίσης : 

φ(α κ -σκή-.. (ΛΑ Βκ- κής.) 
κλπ. Τὰ ληφθέντα ἀποτελέσματα δύνανται νἁ θεωρηθοῦν ὡς ἐπεκτάσεις 
ἐκείνων τοῦ Ταγίος. Πλεῖστα ἐκ τῶν ἀποτελεσμάτων τούτων εἶναι νέα, 
ἄλλα ὅμως εὐρέθησαν ἤδη ὑπὸ τοῦ Ευίει, τοῦ Ἱαρτδηρς, τοῦ Ι αρίαοε καὶ 
ἄλλων, εἶναι δὲ πρὸς τιμήν τοῦ Ατόομαςί ὅτι ἠδυνήθη νά ἐξαγάγυ ὅλα αὐτά 
τὰ συμπεράσματα μὲ µίαν καὶ τὴν αὐτὴν µέβθοδον καὶ ἐκ μοναδικής ἀφε- 
τηρίας. Διότι, σύµφωνα μὲ τὸ πνεῦμα τῆς ἐποχῆς, ὁ Αἠνοριί οὐδεμίαν 
ἀρχὴν ἀποκαθιστῇ ὡς πρὸς τὴν σύγκλισιν τῶν θεωρουµένων σειρῶν, 
οἱ δὲ τύποι κοὺ ἀπαντῶνται εἰς τὸ ἔργον του ἔχουν χαρακτῆρα τυπικόν, 
πρᾶγμα προὐποθέτον ὅτι ὁ προσδιορισμός τοῦ κεδίου ἰσχύος αὐτῶν ἄκο- 
τελεῖ ἀντικείμενον ἰδιαιτέρας ἐρεύνης. 

Ὁ Οία Κ.ταπῃρ ἐγεννήθη εἰς τὸ Στρασβοῦργον τὴν Ίθην Ἴσυ- 
λίου 1760 καὶ ἀπέθανε τὴν Ίᾷην Μαΐου [826. ἘἜδιδαξεν εἰς διαφόρους πὀ- 
Ἶεις διαφόρου ὕλης µαθήµατα, Τό γεγονὸς ὅτι εἶχεν ἐκλεγὴ ἀντεπιστέλλων 
τῆς ᾿Ακαδημίας τῶν Παρισίων ἐπικυρώνει βεβαίως τὴν φήμην τῆς ὁκοίας 
ἔχαιρεν εἰς τοὺς ἐπιστημονικοὺς κύκλους, δικαιολογεῖ δὲ καὶ ἡμᾶς διά 
τὴν μνήμην τοῦ ὀνόματός του εἰς τὴν παροῦσαν Ἱστορίαν, Ὅτι ἔχει 
ἄλλωστε δικαίωµα µνείας ἐκ µέρους µας προκύπτει ἀπὸ τὸ ὑπόμνημά του 
Γπιςβσπωπι Να καπατωπῃ Απαζγοίς (Νονα Ασία τῆς ᾿Ακαδημίας τοῦ Μο- 
νάχου, 1797-90) καὶ ἀπὸ τὸ ἔργον του Απαΐγκςε 4ς Βέ[εποίοης αβέτοπο- 
πόφυες εἰ ἱεγπερίτες (Λειψία, 1798), ᾿Εκτίθενται ἑκεῖ ἔρευναι γύρω ἀπὸ τὰ 
Ὑινόμενα τῆς µορφῆς; 

α(α ἡ- τ) (4-2)... (απ τ), 


αἱ ὁποῖαι ἐντάσσουν τὸν Κταπρ, µαζί μὲ τὸν Ὑππόεγπνοπάς (6 572], μεταξὺ 
τῶν δημιουργῶν τῆς θεωρίας τῶν κἀναλυτικῶν σχολῶν», ἐνῷ ἐξ ἄλλου 
τὸν φέρουν εἰς πνευµατικὴν συγγένειαν μὲ τοὺς ασυνδυαστικούς», περὶ 
τῶν ὁποίων θά ὁμιλήσωμεν εἰς τὸ Κεφάλαιον ΧΧΧΙΧ. Ας προσθέσωµεν, 
τέλος, ὑτιτὰ Χρονικὰἀ τοῦ ΟΕΓΡΟΠΠΕ περιέχουν πολλὰ ἄρθρατου. Εἰς 
τὸν τόµον Ἰ π.χ. ἀπαντᾶται µία ἐργασία του, ὅκου ὑποδεικνύειαι µία μέ- 
θοδος (ἐδαιρετικὰ κοπιώδης) ἁπαλοιφῆς ἑνὸς ἀγνώστου μεταξὺ δύο ἄλγε- 
βρικῶν ἐξισώσεων. 


Ἑγλνεπίτε Εγατρυὲς Τ πετοῖκ 


008. Τὴν γενναίαν αὐτὴν δράκα ἐργατῶν τῆς ἀναλύσεως κλείει ἕπα- 
ξίως ὁ Ἀγίνεδίπε Εεπηςοίς Γ αςτοῖκ, ὁ ὁποῖος ἐγεννήθη εἰς Παρισίους τὸ 
Ι165. Τὰ ὑπουργεῖα τῶν Ἑτρατιωτικῶν καὶ τοῦ Ναυτικοῦ τοῦ ἐνεκιατεύ- 
θησαν τὴν διδασκαλίαν τῶν μαθηματικῶν εἰς πολλὰς σχολἠὰς τῶν ἑπαρ- 
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Ι165. Τὰ ὑπουργεῖα τῶν Ἑτρατιωτικῶν καὶ τοῦ Ναυτικοῦ τοῦ ἐνεκιατεύ- 
θησαν τὴν διδασκαλίαν τῶν μαθηματικῶν εἰς πολλὰς σχολἠὰς τῶν ἑπαρ- 
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χιῶν, Εὐθὺς ὅμως ὡς ἱδρύθησαν ἡ Εεοῖς Ροϊγίεςηπίφυε καὶ ἡ Ἐσοίε Νογπιαῖς, 
ἐκλήθη εἰς Παρισίους ὡς καθηγητὴς τῶν σχολῶν τούὐτῶν. Κατόπιν ἐδί- 
ὅαξεν εἰς τὴν Εασωό ἆσι ποίεποςς καὶ εἲς τὸ (αἴέρε 4ς Έγαπος. ᾿Απκέθανε, 
µέλος τοῦ Ἱνστιτούτου τῆς Γαλλίας, τὴν 2δην Μαΐου 1831. Τὸ Ι787 ἡρ- 
χισε νὰ συΏράφῃ μίαν συστηµατικήν ἔκβοσιν τοῦ τεραστίου ὑλικοῦ, τὸ 
ὁποῖον προσεκόµισαν εἰς τήν ἐπιστήμην οἱ ἐργάται τῆς ἀναλύσεως τοῦ 
ΧΥΠΙ αἰῶνος. Τοιαυτοτρύπως ἔλαβον ὑπόστασιν οἱ τρεῖς ἐπιβλητικοί 
τόμοι, ποὺ ἀπετέλεσαν τὸ ἔργον του: Τγαίιό 4ε (αἰσυὶ ὈἱΠέποπεΙ εἰ [πίό- 
εταί (Ρα5ἱ8, 127-800: Η ἔκδοσις, Ι81δ-Ι8Ι9], Μεγαλειώδης σύνθεσις μὲ τὴν 
ὁποίαν ὁ συγγραφεύὺς ὄδειξεν ὅτι εἶχεν ἐπίγνωσιν τοῦ γεγονότος ὅτι διά 
τὴν µαθηµατικήν ἀνάλυσιν ἔκλεις µία ἐποχή καὶ ἤρχιζες µία ἄλλη. Ἡ ἔκ- 
θεσις καλύκτει ὁλόκληρον τὸν ἀπειροστικὸν λογισμὸν μέχρι τοῦ λοσγι 
σμοῦ τῶν μεταβολῶν συμπεριλαμβανομένου, μὴ ἐδαιρουμένης δὲ τῆς Όεων- 
ρίας τῶν ἐξισώσεων' καὶ ὅλα αὐτὰ ἐπί τῇ βάσει ἔργων, τὰ ὁποῖα ὁ συγ- 
γραφεὺς ἀναφέρει μὲ ἀκρίβειαν εἰς τὸν Πίνακα τῶν Περιεχομένων, ο αἲ- 
λευταῖας τόμος ἀφιεροῦται ὁλόκληρος εἷς τὰς διαφοράς καὶ τὰς σειράς, 

᾿Επτιδὴ ὁ χῶφρος δὲν ἐπαρκεῖ διά µίαν λεπτομερῃ ἐξέτασιν τοῦ ἔργου 
τούτου, πολυτίµου ἀπὸ πολλῶν ἀπόψεων, θά περιορισθῶμεν νἁ σημειώ- 
σωµεν δύο σημεῖα, τὰ ὁποῖα ἤσκησαν σηµαντικἠν ἐπιρροήν ἐπί τῆς πε- 
ῥαιτέρω ἐξελίξεως τῆς ἐπιστήμης. Ἕνα σηµεῖίον εἶναι ἐκεῖ ὅπου ὁ [ αεγοῖκ 
ἀποδεικνύει ὅτι ἑστάθμισε μὲ ἀκρίβειαν τὴν σηµασίαν τῆς καινοτομίας, 
τὴν ὁποίαν προδιέγραψεν ὁ ἵαμεκημε εἰς τὸ ὑκόμνημά του ἐπί τῶν τριγω- 
νικῶν πυραμίδων (δας Ἱει Εγεαπιίθες (παηρι]αίπες 5 3021 αΠαραμερίων 
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Σημειωτέον ὅτι ὁ τρόπος αὐτὸς ἀντιλήψεως τῶν πραγμάτων, ὡς κρὸς 
τὴν ἐφαρμογὴν τῆς ἀλγέβρας εἰς τὴν Τεωμετρῖαν, υἱοβετήθη ἀμέσως εἰς 


214 Ἱστορία τῶν Μαθηματικών 
--ωα ο ακάμμσα, ο 
τὰ γαλλικά σχολεῖα, ἀφοῦ ἕνας νεαρός, προωρισµένος νὰ γίνῃ διασηµό- 
Ἱερος ὡς φυσικὸς παρὰ ὡς μαθηματικός, ὁ 1. Β, Βίοι (γενν. εἰς Παρισίους 
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απα]γίφυς αρρἰίφυέε οὐχ Οσωτες οί κ δωτ[ασες 4ω εεοοπά οτάτς, ΡαΠὶς 
1905’ ἡμεῖς ἔχομεν πρὸ ὀφθαλμῶν τὴν δην ἔκδοσιν τοῦ 1834), ὅπου λαμ- 
Ράνει ὡς θεµέλιον «τὰς γενικὰς µεβόδους ποὺ εἰσήγαγον πρῶτοι ὁ ἕαριαηρε 
καὶ ὁ Μοηρε, ὁ δὲ [αστοί διέδωσεν εὑρύτερον μὲ τὰ συγγράμματά του». 
᾿Αξιοσημείωτος δὲ εἶναι ἐπί πλέον ἡ µορφολογικἡ προσέγγισις τῶν ἀνα- 
λόγων ζητημάτων εἰς τὸ ἐπίπεδον καὶ τὸν χῶρον, πρᾶγμα δίδον λαβὴν 
εἰς τὴν διατύπωσιν τῆς γνώµης ὅτι ἡ συγχώνευσις ἐπιπεδομετρίας καὶ στε- 
ῥεοµετρίας πραγματοποιεῖται διὰ πρώτην φορὰν εἰς τὸ µέγα ἐκεῖνο ἔργον 
τοῦ [αοεοίκ. 

Εἰς ἄλλο σημεῖον, ὁδηγηθεὶς ὁ συγγραφεὺς νὀ ὀρίσῃ μίαν καμπύλην 
τοῦ ἐπικέδου διὰ μιᾶς ἐξισώσειας περιεχούσης ὡς µεταβλητὰς τὰ συμφυΏ 
χοσἀ τῆς καµκύλης, γράφει: «Ὁ τρόπος αὐτὸς ἐμφανίσεως τῆς ἐξισώσεως 
μιᾶς καμπύλης εἶναι κατὰ τοῦτο ἀξιοσημείωτος, ὅτι δὲν μεταχειρίζεται 
παρὰ ποσύτητας ἀνηκούσας καθαρῶς εἰς τὴν ὑπ ὄψει καμπύλην», Τοιου- 
τοιρύπως ἤνοιξε τὴν ὁδὸν ἡ ὁποία ἐπέπρωτο μετὰ πάροδον αἰῶνος νὰ 
ὁδηγήση εἰς ἕνα νέον κλάδον τῆς γεωμετρίας». . 

Τὸ ὄνομα τοῦ [ αοτοῖκ ἀπέκτησε τεραστίαν δημοτικότητα μεταξὺ κα- 
θηγητῶν καὶ μαθητῶν χάρις εἷς µίαν πλήρη  σειρὰν ἀρίστων σχολικῶν 
ἐγχειριδίων, τὰ ὁποῖα ἔθεσεν εἲς κυκλοφορίαν ὁ περὶ οὗ ὁ λόγος µαθηµα- 
τικύς, ἀρχῆς ενομένης ἀπὸ τὸ Ττωιέ ἆ Απημέόφυς µέχρι τοῦ Τγαῖιέ 
Εἰέαιειηαίτε 4υ Οαἰκυὶ Ὠἱέτεπεϊς] εἰ ἀν Οπ]ευ] Ιπιέρτα! καὶ µὴ ἐξαιρου- 


αι κ. ς. Ε. Κσαιμα; γενν. εἰς Εἰκκηθετε τὴν ην Μαΐου 17εΙ, ἐφηγητής εἰς τὰ Πα. 
νεπιστήµια ες Ἔνας, Βερολίνου καὶ Γοττείγκης, ἀποῦ, εἰς Μόναχον τῆς Βαναρίας τὴν 
Την Σεκτεμβρίος 1812: Νοννε Τβεστίαε  ἵπααγυπν «ωνενγωση Οµμπαίκο εἰ νεγωε εεἰση- 
Πίο εροςϊπωσα ομίπφως (Μοπωςηι, 815, 

Β) Α. Βείετς : Ύενν. εἰς ᾿Αμβοῦργον την Ῥην Φτβροναρίου [802, καθηγητής µαθηµα- 
τικῶν εἰς Μείκκεῃ, ἀποθ. ἐκεῖ τὴν Φην Ἰουνίου 1Η7έ- Νευε Οµηνεπε]σο (Όρενδεα, ΕΕ14], 

Ἡ ἨΝ. σε: γενν. εἰς ἱαποκκίει τὴν 2]ην Μαΐου "74, ἀπὸ τοῦ 841 «ωίκτν τοῦ 
ΤηπΙΕγ (αἶίεμε τοῦ Οπανράρε, Ε. Β. 5., ἀποῦ, εἰς (μωλεάμε τὴν ὄην Ναρτίου Ι866 : 
Οπ νε ἱπιπίπς ουσ ση οἵ α οἶσνε μιά νε αρρκη σα (Τγαῃα. οἵ (ας ΙΙ, ἃος, 
(απιδάρε, Τ. ΥΙΗ καὶ τὰ. ..- 5]. 
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µένης τῆς θεωρίας τῶν πιθανοτήτων, τῆς μαθημµατικῆς γεωγραφίας καὶ 
ἀγρονομίας. 

Διδάσκαλος κατέχων ὅλα τὰ τεχνάσματα τῆς διδακτικῆς, διὰ µίαν 
ἀποτελεσματικὴν διδασκαλίαν, συνεκέντρωσεν ἁρίστους διδακτικοὺς κα- 
νόνας εἰς Ένα δοκίμιόν του ἐπί τῆς ἐκπαιδεύσεως ἐν γένει καὶ εἰδικώτερον 
ἐπὶ τῆς διδασκαλίας τῶν μαθηματικῶν (Εκκαί εως [ Επφείμηετηεηί επ ρέ- 
πέτα! εἰ υγ οε]αί εν Μανέπιαιίαυςς επ ραγἰσυίετ). 'Ἡ 4η ἔκδοσις αὐτοῦ 
φέρει χρονολογίαν 1838. Τὸ δοκίµιον τοῦτο ἐγνώρισε µεγίστην ἐπιτυχίαν' 
ὅτι δὲ ἠξιζε πράγματι τοιαύτης εὐνοίας προκύπτει ἐκ τοῦ γεγονότος, ὅτι 
τοῦτο περιέχει πολυτίµους κληβοφορίας καὶ ἀρίστας συµβουλάς, αἱ ὁποῖαι 
οὔτε σήμερον θὰ εἶχον νὰ χάσουν τὸ καραμικρὀν ἐκ τῆς χρησιµότητός των 
διά πάντας τοὺς τρεποµένους πρὸς τὸ στάδιον τοῦ διδάσκοντος. 


Εἰς τὴν ταλίαν 


609. Προκειμένου τώρα νἁ κάµωµεν ἕνα ἀπολογισμὸν τῶν προόδων 
ποὺ ἐσημείωσεν ἡ µαβηµατικἡ ἀνάλυσις ἐπὶ ἰταλικοῦ ἐδάφους κατὰ τὴν 
ναπολεόντειον περίοδον, καθῆκον µας εἶναι νά ὑπογραμμίσωμεν ὅτι ὁ 
ἀριθμός τῶν ἀξίων ἐρευνητῶν, ποὺ ἀνέδειξεν ἡ Ἰταλία τότε, εἶναι τόσον 
ὑψηλός, ὥστε δὲν θά δυνηθῶμεν νὰ δώσωµεν ἐδῶ πλήρη ἀπαρίθμησιν”,. 

Εἰς ἐνθάρρυνσιν καὶ στροφἠν τῶν ἰπαλῶν πρὸς τὰς μαθηματικὰς σπου- 
δάς συνετέλεσε κατά τὸν ἀποτελεσματικώτερον τρόπον ἡ δηµιουργία ἑνόὸς 
σωματείου προωρισµένου ανά συνενώσῃ τοὺς ἰταλοὺς εἷς ἕνα ἐθνικὸν σῶμα 
ἐπιστημόνων, ἐμψνυχωμένων μὲ μίαν καὶ τὴν αὐτὴν ζωογόνον ανοήν», 
Πρόκειται περὶ τῆς Ἰπαλικῆς ᾿Εταιρείας τῶν ᾿Επιστημῶν (δοείειὰ Παηα 
Φείε Ἀσνευχε, ἐπιλεγομένη τῶν τεσσαράκοντα), ἡ ὁκοία ὑφίσταται µέ- 
χρι σἡμέρον καὶ τῆς ὁποίας ἡ εὐεργετικὴ ὁνρᾶσις πιστοποιεῖται ἀπὸ τὴν 
λαμπράν συλλογὴν τῶν ὑπομνημάτων της (πού Β’ ἀναφέρωμεν συντοµογρα- 
φικῶς Μ. 5. Τ.). Ἡ τιµὴ τῆς ἱδρύσεώς της ἀνήκει εἰς ἕνα πρώην στρατηγὀν 
καὶ καλὸν μαθηµατικὀόν, τὸν ο πιοπίο αγία [οήῤηα (γενν, εἰς Ὑετοπα τὸ 


. Εἰς τοὺς ἐδν ἀναφεραμένοως πρίπει νά προστιβοῦν καὶ ἐκεῖνοι περὶ τῶν ὁποίων 
Βά ὁμιλήσαωμεν εἰς τὸ Μέρος Ἰ τοῦ ἐπομένου Κεφαλαίου. Μαλονύτι ἡ Μηχανική δὲν 
περιλαμβάνεται εἰς τὸ πρόγραμμά µας, ἐν τούτοις δὲν εἶναι δωνατόν νά παραλείψωμεν 
τοὐλάχιστον µίαν ἁπλῆν µνείαν τοῦ Ὀμκοίκο Μπεπιδίίςο ρορτα ἢ Κοιοϊαππεπιο εί (σγρί. 
(Ναροὲς, 174], διότι εἰς εὁ ἄργον αὐτὸ ἐπιχαρεῖται διά πρώτην φοράν Ὑευμετρικὴ ἀπό- 
δειξις τοῦ θεμελιώδους θεωρήµατος, δωνήμει τοῦ ὁᾳσίου  στηµιαία κίνησις ἑνὸς σώ- 
µατος ἀνάγεται εἲς σύνθσσιν μιᾶς [περιστροφής καὶ μιᾶς μεταφορᾶς κατὰ μήκος τοῦ 
ἄλονος περιστροφής (Ε. τ. Μ: ἐσοδξωναμεῖ δηλ. πρὸς στιγµιαίαν ἐλίκωσιν], Ῥογγραφοὺς 
τούτου εἶναι ὁ με Οἵμερρε Μοσεί (γεννηθεὶς εἰς Φλαρεντίαν τὴν 25ην Φεβρσυαρίσυ 
1739, ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν Τὔην Απριλίου Ι811), ὁ ὁποῖος δὲν ἠτο µόνον ἐπιστήμων, ἀλλὰ 
καὶ ποιητής καὶ πολαεπκύς, 
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ἄλονος περιστροφής (Ε. τ. Μ: ἐσοδξωναμεῖ δηλ. πρὸς στιγµιαίαν ἐλίκωσιν], Ῥογγραφοὺς 
τούτου εἶναι ὁ με Οἵμερρε Μοσεί (γεννηθεὶς εἰς Φλαρεντίαν τὴν 25ην Φεβρσυαρίσυ 
1739, ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν Τὔην Απριλίου Ι811), ὁ ὁποῖος δὲν ἠτο µόνον ἐπιστήμων, ἀλλὰ 
καὶ ποιητής καὶ πολαεπκύς, 
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Ι730 καὶ ἀποθανόντα ἐκεῖ τὴν 28ην Ιουνίου 26), ὁ ὁποῖος καὶ συνέταξε 
τὸ καταστατικὀν, ὑπῆρξε πρῶτος πρόεδρος τῆς Εταιρείας καὶ ἐδημοσίου- 
σεν εἷς τὰ χρονικά της ἀρκετὰ ὑπομνήματα, μερικά ἀναφερόμενα εἰς τὴν 
ἀνάλυσιν, ἄλλα εἲς τὰ ἐφηρμοσμένα μαθηματικά". 

Μεταξὺ τῶν μαθηματικῶν, ποὺ ἔλαβον µέρος εἰς τὴν σύστασιν τῆς 
Ἑταιρείας, πρεσβύτερος εἶναι ὁ Οἱαν[/απουκο Μα)[αμί, ὁ ὁκοῖος ἔγεν- 
νήθη εἷς Αἴπ (Τπεπιίπο) τὸ 1111. Εἰς ἡλικίαν 40 ἐτῶν ὄγινε καθηγητὴς εἰς 
τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Φερράρας καὶ εἰς τὴν πύλιν αὐτὴν ἀπέθανε τὴν θην 
Οκτωβρίου 1807, 

Εἰς µίαν συνΔετικήν πραγµατείαν ὑπὸ τὸν τίτλον Ὠείϊία Οωγνα πεκπία- 
πα ε 6ἱ μπα Άμονα Ρτοργκιὰ Γπεζζαπίςα ἀείία αὐαίς οὐ κα ὁ ὁἀοίαια οἱ (Ῥανία, 
Ι781), ὁ ΜαΙ{α{ συνεπλήρωσε µίαν ἔρευναν ἐγκαινιασθεῖσαν ἀπό ἕνα συνά- 
δελφόν του Τ. Μ, Βοπα(ί (γενν, εἰς Βομάςπο τὴν δην Νοεμβρίου 1724, ἀκοῦ, 
εἰς Φερράραν τὸν Ἰανουάριον τοῦ 1820)”: ἀποδείξας ὅτι δὲν εἶναι χαρά 
ἕνας ληµνίσκος ἡ καμπύλη, τῆς ὁποίας τὸ διαγράφον αὐτὴν ὑλικὸν ση- 
μεῖον διατρέχει ἕνα τόξον της εἰς τὸν αὐτὸν χρόνον, τὸν ὁποῖον θά ἐχρειά- 
ζετο διὰ νά διατρέξη τὴν ἀντίστοιχον τούτου χορδήν. 

Εἰς τὸν Τόμον Χ τῶν Μ, 5. [. ἴδωσες τὴν πρώτην καὶ ἀρίστην λύσιν 
τοῦ ἀκολούθου προβλήματος ποὺ φέρει τὸ ὄνομά του; Νά «ἐγγραφοῦν εἰς 
τρίχωνον τρεῖς περιφέρειαι ἐφωκτόμεναι ἀλλήλων καὶ ἑκήστη δύο πλευ- 
ρῶν τοῦ δυθέντος τριγώνουυ. 

Εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἐξισώσεων τοῦ πέμπτου βαθμοῦ κατέχει διακς- 
κριµένην θέσιν, διότι ὑπέδειξε (Μεπι, Φεί! Αοζςμά. ὡςί Εἰοςείςί αἱ Βίεπα, 
ΙΤΤΗ) µίαν ἐπιλύουσαν ἕκτου βαθμοῦ, τῆς ὁποίας μερικαὶ κερικτώσεις εἶναι 
αἱ ἐξισώσεις τοῦ πολλαπλασιαστοῦ καὶ ἄλλαι αἱ ὁποῖαι ἀπανιῶνται εἰς 
τοὺς μετασχηματισμούς πέµπτον βαῦμοῦ τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων, 
Ἡ ἐν λόγῳ ἐπιλύουσα ἅγει λοικὸν εἰς τὴν λύσιν τῆς ἐξισώσεως Ίου βα- 
θμοῦ µέσῳ ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων. 

Ὀλιγώπερον ἐπιτυχὴς ὑκῆρξεν ὁ ΜΑΙ Γπηί εἰς τὰς ἀντιρρήσεις ποὺ δις. 
τυπωσεν ἐναντίον τῆς ἀποδείξεως τοῦ ΒωίΠιπί (5 611) διά τὸ ὀδύνατον τῆς 
ἀλγεβρικῆς λύσεως τῶν ἐξισώσεων βαθμοῦ ἀνωτέρου τοῦ τετάρτου, Παρά 
ταῦτα αἱ ἐν λόγῳ ἀντιρρήσεις εἶχον ὡς ἀγαθὸν ἠποτέλεσμα νἁ ὁδηγήσουν 
τὸν Κω[ηηί εἰς οὐσιώδη τελειοκοίησιν τῆς ἀρχικῆς σειρᾶς τῶν σνλλογι- 
σμῶν τὸυ, 

Ἡ Ἐγκυκλοπαίδεια, ἡ ὁποία ἐγνώρισε τόσον μεγάλην φήµην 


. Ὁ 1αμάς εἰς τὸ γνµστότατον ἔργον του κ«ογαρε ὁ ων Γηκησαῖς ση ας [αι υπ] 
Ἴ απηόςς | 745 καὶ |δά. τὸν ἀναφέροι ὡς «γνωστόν ἀπό πολλά ἔργα του φυσικῆς». 

-». Περὶ αὐνοῦ δύναται ὁ ἀναγνώστης νά κληροφορηθῇ ὀπὸ τὸ ὀρθρον Νωσνα 
ομ(νὰ ἠόζτοπα εἰς τήν Συλλογὴν ἐπιστημονικῶν καὶ λογοτεχνικῶν ἄρθρων τῆς Φερρά- 
ρας (Ἠενετία, 11811 
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εἰς τὴν Γαλλίαν καὶ ἤσκησε µεγίστην ἐπίδρασιν, δὲν ἑβράδυνε νὰ προκα- 
λέσῃ καὶ εἰς τὰς ἄλλας χώρας ἐκδόσεις τῆς αὐτῆς φύσεως. Εἰς τὴν Ἴτα- 
λίαν οἱ ἆ Αἰεπιρεγὶ καὶ Ὀιάετοί εὗρον µιµητὴν εἰς τὸ πρόσωπκον τοῦ ἀβρὰ 
Αἰεαπάτο Ζου5ί (1741.1779], ὁ θάνατος ὅμως προλαβών διέκοψε τὴν εὖ- 
γενῆ ἐκείνην προσπήάβειαν εἰς τὴν ἀρχὴν της. Τό μεγαλοιῶδες σχέδιον 
ἐγκατελείφθη τότε, παραμένει ὅμως ἕνα δεῖγμα εἰς κἀπόιο δημοσίευμα τι- 
τλοφορούµανον Ριοάτοπι» ἀγία Ναονα Εποσορσάία, τὸ ὁποῖον ἀναφέρομεν 
διότι ἁπαντῆται ἐκεῖ ἕνα ἄρθρον ὑπὸ τὸν τίτλον αἱ οἵ συ (Λαχνὸςὶ ὀφει- 
λόμενον εἰς τὸν Μακ, Εἷς τὸ ἄρθρον αὐτό, ἔπειτα ἀπὸ µερικάς γενι- 
κὀτητας ἐπί τῶν παιχνιδίων τῆς τύχης, παρέχεται ἡ λώσις τοῦ ἀκολούθου 
προβλήματος, α«Λοθέντος ἀριθμοῦ τινος ὄρων τῆς φυσικῆς στιρᾶς, νά εὖ- 
ρεθῇ κατὰ πόσους τρόχους μὲ 1, 1, 4 ἣ Κ διαφόρους ἀριθμούς τῆς σειρᾶς, 
ὁμοῦ προστιθεµένους, δυνάµεθα νὰ μορφώσωμεν οἰονδήποτε ἐκ τῶν προ- 
κυκτόντων ἀθροισμάτων». Τὸ ἐν λόγῳ ἄρθρον ὁμοῦ μὲ τὸ ἄλλο ποὺ ἐἔδη- 
µοσιτύθη εἰς τὸν Τόμον Ἰ. τῶν Μ. 5. Ι., ἁκοτελοῦν τίτλους δικαιολο- 
γοῦντας τὴν παρουσίαν τοῦ ὀνόματος τοῦ ΜαϊΓαμ{ εἰς τὴν ἱστορίαν τῆς 
θεωρίας τῶν πιθανοτήτων. 


610. Εἰς τὰς χώρας, ποὺ κροπηρτήθηααν τότε προσφάτως εἰς τὴν 
Ἰταλίαν, ἀνήκει ἐπίσης ὁ , Β, Ιορεήσο βοπίαπα, γεννηθείς εἰς τὴν Νο- 
βατοῖα, πλησίον τοῦ Κονετεῖο, τὴν Την Δεκεμβρίου 1735. Περιεβλήθη τὸ 
σχῆμα τοῦ τάγματος τῶν δειοὺε Ρίε ὑπὸ τὸ ὄνομα Γρηγόριος (Οτεφοτίο), 
ὑπὸ τὸ ὁποῖον καὶ εἶναι γενικῶς γνωστός, ᾿Εδίδαξεν εἰς διάφορα ϐρησκευ- 
τικὰ ἱδρύματα καὶ κατόχιν (117631-1800] εἰς τὸ Πανεπιατήμιον τῆς Ρανία, 
ὅκου ἐχρημάτισεν ἐπίσης βιβλιοθηκάριος. ᾽Απέθανεν εἰς τὸ Μιλᾶνον τὴν 
Ἴ4ην Αὐγαύστου 1801. Πλεῖστα συγγράµµατα ἐκδοθέντα (πὸ τοῦ ἰδίου 
καὶ ἀρκετά ὑπομνήματα δηµοσικυθέντα ὑπ αὐτοῦ εἰς τὰ Μ. 5. Ἱ. παρέχουν 
δείγµατα ἁρτίας γνώσέως τῶν εὐλπριανῶν μεθόδων καὶ τῶν προβλημάτων 
ποὺ ἀπησχόλουν εἰς τὴν ἐποχήν του τοὺς ἑργάτας τῆς ἀναλύσεως, 

Εἰς τὴν ἱστορίαν τῆς τριγωνοµετρίας ἐξαιρετικὴν θέσιν κατέχει ὁ 
Απάγεα (ασποίί (γεννηθεἰς εἰς Ζάκυνθον τὴν Ἅνην Σεκτεµβρίου 743, ἀποῦ. 
εἰς Βερώνην τὴν δην Αὐγούστου 1816]. ᾿Απὸ νεαρᾶς ἡλικίας εἴχεν ὑπαλ- 
ληλικὴν ἀπασχόλησιν εἰς τὴν βενετικήν κυβέρνησιν, Ὁ Ναπολέων τὸν 
ἐτοποθέτησεν ἀστρονόμον εἰς τὸ ᾽Αστεροσκοπεῖον τῆς Βτεια, Τελευταῖα 
ἐδίδαξεν εἰς τὴν Στρατιωτικὴν Σχολὴν τῆς Μοάεπα, Ἡ φήμη του στηρἰ- 
ζρται κυρίως ἐπί τοῦ βιβλίου του Τεροποπιειπία ρίαϱα ο εείςα (1η ἔκδοσις 
εἰς Παρισίους, 1786, 2α ἔκδοσις εἰς Βολωνίαν, 1804], τὸ ὁποῖον µεταφρα- 
σθὲν εἰς τὴν Ἰαλλικήν ἐξετυκώθη εἰς δύο ἐκδόσεις. Ἡ ἐπιτυχία τοῦ βι- 
βλίου φαίνεται δικαιολογημένη ἐκ τῆς ἐξετάσεως τοῦ περιεχοµένου, διότι 
ἀπαντῶνται εἰς αὐτὸ λεπτοµερειακαί τελειοποιήσεις εἰς τὴν εὐληριανὴν 
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τριγὠνοµετρίαν μετὰ πορισµάτων ἐντελῶς νέων, ᾽Απαντᾶτοι κράγµατι 
ἵνας νέος τύπος σφαιρικῆς τριγωνοµετρίας, ὁ πρῶτος εἰς τὸν ὑὁποῖον 
εἰσέρχονται καὶ τὰ ἓξ στοιχεῖα ἑνὸς τριγώνου : 


ἡημά ημὲ ἡ- συνασιυνοσυνβ- ημβημίς--συνλσυνςσυνο. 


Ὑποδεικνόσνται ἐπίσης ἐνδιαφέροντες μετασχηματισμοί τοῦ Βεωρήματος 
τοῦ συνηµιτόνου ἄγοντες εἰς τύκους λαγιστοὺς διά λογαρίθµων καὶ τέλος 
ἐξάγονται αἱ σχέσεις αἱ ὑφιστάμεναι μεταξὺ τῶν στοιχείων ἑνὸς αφαιρι- 
κοῦ τριγώνου καὶ τῶν στοιχείων τοῦ ἐπιπέδον τριγώνου τοῦ ἔχοντος πλευ- 
ράς τὰς χορδάς τῶν κλευρῶν ἐκείνου, Οὔτε εἶναι Βεμιτὸν νὠ παρασιωπή- 
σωµεν τὸ γεγονός ὅτι εἰς ἐργασίαν του δημοσιευθεῖσαν εἰς τὸν τόμον ΠΠ 
τῶν Μ., 5. Ἱ., ὁ 6πεποῖί, φέρων εἰς πέρας µίαν ἔρευναν ἐγκαινιασθεῖσαν εἰς 
τὸν τόµον ΙΥ (1745] τῶν Απάντων τοῦ ἠστρονόμου ΕΚ. Βοεσονίςὴ 
(γενν. εἰς Καρ τἡἠν Ίδην Μαΐου 1711, ἀποθ. εἰς Μιλᾶνον τὴν Την 
Φεβρουαρίου 1787], ἀπεκάλυψε τὰς διαφορικὰς σχέσεις που ὑφίστανται 
μεταξυ τῶν στοιχείων σφσιρικοῦ τριγώνου, συγκεντρώσας αὐτὸς εἰς ἕνα 
εὔχρηστον πίνακα περιέχοντα [15 ἀναλογίως, καταντεµόμένας εἰς τρεῖς 
ὁμάδας, 


6ἳ1. ο Ρίο Εενυκί, γεννηθεὶς εἰς Φλωρεντίαν τὴν 22.ν Φπβρους- 
ρίσυ ΙΤ44 καὶ ὑἀποθανὼν ὑκεῖ τὴν ην Ναυμβρίου 1825, ἔδωσε διὰ τῶν 
συγγραφῶν του δείγµατα τῆς τεραστίας ἐνημερότητός του τόσον ἐπὶ τῆς 
ἀμχαίας γσωµετρἰας ὅσον καὶ ἐπὶ τῆς μαθηματικῆς ἀναλύσεως τῆς ἐπο- 
χῆς του, καίτοι ὑστερεῖ ὡς διαυγἠς συγγραφεύς, Επί τινα χρόνον ἐδίδα- 
ἔεν εἰς τὸ Πανεκιστήμιον τῆς Πίζης. 

Εις τὸ ἔργον του Μηρπιιμάίπυπι Εκροηπεπιίαίηπι ἢ οµμαγππιογυπι εἰ 
Τγὶροποπνεϊτίαο εἰπεῖν Τησοτία πονα Μειλοο Ρρεγιγαςέαἰα Ὁ (Φλωρεντία, 
Ι782) ὑποδεικνύει κάποιαν τελειοποίησιν εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ὑπερβολι- 
κῶν συναρτήσεών, ἀλλά ποιεῖται χῥῆσιν τοῦ συμβόλου ο μὲ τοιαύτην 
ἐλευβεριότητα, ὥστε πολλοί ἐκ τῶν συλλογισμῶν του φαίνονται σήμερον 
μή νόµιµοι, Εἰς ἕνα ἄλλο συγκεχυµένον ἔργον του Ώς καἱοσίο Ππίερταίωπῃ 
Εκετειαίο πια νεπ ώς (Φλωρεντία, 1792) ὑξέβεσε µετρικάς ἐρεύνας ἐπὶ 
διαφόρων σχημάτων, διεξαγοµένας ἄλλοτε μὲ τὰς ἀρχαίας µεβόδους καὶ 
ἄλλατε μὲ τς νεωτέρας τῆς ἐποχῆς του, 

Ἓνας ἄλλος µαθηµατικὸς ἔδειξε μὲ τὰ ἔργα του (διά νά χρησιµόποιή- 
σω τοὺς λόγους τοῦ Βαιτοπιί] απερισσότερον οἰουδήπκοτε ἄλλου ἰταλοῦ 
Υπομέτρου τῆς ἐποχῆς του, βαθεῖαν καὶ πλήρη γνῶσιν τῆς µαβηµατικῆς 
ἠναλώσεως, εἰς ἣν κατάστασιν ἐξελίξεως εἶχες φθάστι τότε διά χειρός τῶν 
Εωῦες, ἱαρτιπρε, [αρίωσε, Μουµε κλπ.». Εἶναι ὁ ΒΙονο βαοί, ὁ ὁποῖος, 
γεννηθεἰς εἰς Λιβόρνον τὸ 1750, ἐδίδαξε διαδοχικῶς εἰς Μάντοβαν, Πα- 
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βίαν καὶ τέλος εἰς Πίζαν, ὅπου καὶ ἀκέθανε τὴν 2!Ιην Φεβρουαρίου 1839. 
Ἔκ τῶν ἐργασιῶν τοι, ἄλλαι ἔχουν καταχωρηθῇ εἰς τὰ νεανικά Ορα.- 
εωία Απαζγισα (1Ίνοσπο, 1780], ὅπου εὑρίσκεται ἡ ἕκφρασις «μέγιστος 
ἀκέραιος περιεχόµενος εἰς τὸ κλάσμα ς/αῦ», διὰ τὸν ἀριθμὸν τῶν ἀκεραίων 
καὶ θετικῶν λύσεων τῆς ἐξισώσεως ακ{-Ὀγ -ς ---ϐ, ἔκφρασις ἀποδιδομένη 
εἰς τὸν Ηεεπηίίε, ὁ ὁποῖος τὴν ἀνεκάλυψεν ὀγδοήκοντα ἔτη βραδύτερον 
(Φαατί, Ἱσαπη. οἳ ΜεΙΗ., Τ. Ὀ. Πολλά ἄλλα ἔργα του δέον ν' ἀναζητηθοῦν 
εἰς τὰ Μ. 5. Ἱ. Δὲν πρέπει νὰ λησμονηθῇ τέλος τὸ ἔργον του Εἰεπεηεί 
4ἱ Αἰρεῦτα εἰς τρεῖς τόµους (Πίζα, 1794), ἔργον, τὸ ὁποῖον ὑπὸ τὸν µετριό- 
Φρονα ἐκεῖνον τίτλον συγκεφαλαιώνει ὁλόκληρον τὴν ἀνάλνσιν τῆς ἔπο- 
χῆς του. 

Προηγουμένως (Παβία, 1788) εἶχεν ἴδει τὸ φῶς τῆς δηµοσιότητος ἕνα 
ἔργον τιτλοφορούµενον Ρημείρί Εοπάαπιεπίαἰί ἀεὶ Οαἱοσίο Ὀιενεατίαϊς 
ε Ππίερτα]ε αρρορβίαιί αα Ὀοιιτίπα ἀσὶ [ἀπ Συγγραφεὺς αὐτοῦ εἶναι 
ὁ Απρείο Παρί {,ομμγί, ὃ ὁκοῖος γεννηθεὶς εἰς τὸ Μιλᾶνον τὴν 24ην Νοεμ- 
βρίου 1760 διετέλεσε πρῶτα (1787) προγυµναστὴς (αἱρειιοτο) καὶ κατόπιν 
(1798) καθηγητὴς εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Ρανία ᾿Απέθανεν εἰς τὸ Μι- 
λᾶνον τὴν 27ην Ἰανουαρίου 1839. Εἰς τὴν συγγραφὴν τοῦ ἀνωτέρω ἔργου 
Φρμήθη, ὅταν, µεταφράζων κάπατε ἄλλο παρόµοιον ἔργον ἑνὸς πρώσσου 
ἀδιωματικοῦ {0}, εὗρε τοῦτο τόσον ἐλάχιστα ἱκανοποιητικὸν ὥστε κατε- 
λἠφθη ἀπὸ ἐνδοιασμοὺς ὡς πρὀς τὴν ἁποτελεσματικότητα τῆς διαδόσεώς 
του εἰς τὰ ἰταλικά σχολεῖα. ᾽Αξιομνημόνευτος εἶναι ἐπίσης µία ἐργασία 
του Μεπιοτία «ας Όμενε Ραταϊίείε (Ῥανία, 1792] καὶ µία πραγματεία του 
Τταιιαίο ἀεῑίε δεπε ς ἀεῖς Εφυαοαί, τιμηθεῖσα μὲ δύο ἐκδόσεις (Ρηνία, 
Ι809 καὶ 1822]. 


614, Οἵ μαθηματικοί, τοὺς ὁποίους ἐμνημονεύσαμεν ἀνωτέρω, ἔδω- 
σαν ὡς εἴδομεν ἀξιολόγους λεπτομερειακὰς συμβολὰς εἰς πλείστας θεω- 
ρίας τῆς ἀναλύσεως, δὲν ἠδυνήθησην ὅμως νὰ συνδέσουν τὸ ὄνομά των 
μὲ κάποιο ζήτημα θεμελιῶδες. Τοῦτο ὅμας δὲν δύναται ἀσφαλῶς νά ἔπα- 
ναληφθῇ προκειµένου περὶ τοῦ Ραοίο Βα[[ύπί, ὁ ὁκοῖος ἔχει τὴν δὀξαν 
ὅτι Έλυσε τὸ αἴνιγμα ποὺ ἐβάρυνε καταθλικτικῶς ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ἆλ- 
γεβρικῶν ἐδισώσεων, ἀποδείξας τὸ ἀδύνατον τῆς ἀλγεβρικῆς λύσοως ἐξι- 
σώσεων βαθμοῦ ἀνωτέρου τοῦ τετάρτου, 

Ὁ Καπί ἐγεννήθη εἰς Ὑπιεπίκηο, πλησίον τοῦ Ὑήειρνο, τὴν 23ην 
Σεπτεμβρίου 1765. Παιδάριον ἧτο ἀκόμη, ὅταν κατῴκησεν εἰς τὴν Μο- 
ἆμπα, ἀπὸ τὸ Πανεπιστήμιον τῆς ὁποίας ἀνηγορεύθη διδάκτωρ τῆς φι- 
λοσοφίας (9 Ἰουνίου 1788) καταλαβών ἀμέσως καὶ τὴν ἔδραν τῶν µαθη- 
µάτων ἀναλόσεως τοῦ ἰδίου Πανεπιστηµίου. | 

Μὲ διάταγμα τῆς 3θῆς Ἰουνίου 1791 ἐξελέγη ἀντιπρόσωπος τῆς περι- 


φερείας τῆς Πάρμας εἰς τὸ Συμβούλιον τῶν Νωτέρων (Γοπεἱείνο ἀεί Γωπίο] 
τῆς ἐντεζθεν τῶν "Αλπτων Δημοκρατίας, πρᾶγμα ποὺ τὸν ἠνάγκασε νἡ 
παραμείνῃ ἐπί τινα χρόνον εἲς τὸ Μιλᾶνον, ᾿ΕἘπιστρέψας εἲς Μούάεπα ἡρ- 
νήθη νἁ δώσηῃ τὸν ὄρκον τοῦ πολίτου, μὲ ἀποτέλεσμα νἁἀ χάση τὴν Πα» 
νεπιστηµιακήν του ἔδραν, τὴν ὁποίαν ὅμως ἀνέκτησε µετά πάροδον ὁλί- 
γου χρόνου (29 Ὀκτωβρίου 799]. 

Ἐπωφεληθεῖς τῆς περιόδου τῆς ὑποχρεωτικῆς αὐτῆς ἀργίας. ἔγρα- 
ψεν ἕνα βιβλίον ὑπὸ τὸν είτλον Τεοπα ρεηοτὶς ἀπίε Εφυατιοπί (Γενικὴ 
θευρία τῶν ἐξισώσεων, Βολωνία 1798], ὅπου ἁπαντᾶται ἡ πρώτη ἀπόδεν, 
ξις τοῦ ἀδυνάτου ἀλγεβρικῆς λύσρως τῶν ἐξισώσπων βαθμοῦ ἀνωτέρου 
τοῦ 4ου. Συμεληρώστις καὶ διασαφήσεις τῆς ἴἰδίας θεωρίας ἀπαντῶνται 
εἰς δύο ὑπομνήματα περιληφθέντα εἰς τὸν Τόμον ΙΧ (1802] τῶν Μ. 5. Ι., 
τὸ δεύτερον τῶν ὁκοίων ἐἑβραβεύθη ἀπὸ τὴν ἰδίαν τὴν Ἱτολικὴν ᾿Εταιρείαν 
τῶν Ἐπιστημῶν. 

Καταργηθόντος τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς Μοόεπα καὶ ὀντικατοστα- 
θέντος ὑπὸ ἑνὸς Λυκείου, ὁ Βυιπί ἐδίδαξεν ἐκεῖ ἐπί τινα χρόνον, κατό- 
πιν ὅμως ἠπεσύρθη, κροτιµήσος νά διατηρήση µύνον τὴν ἔδραν του εἰς 
τὴν Σχολήν τοῦ Μηχανικοῦ καὶ Πυροβολικοῦ, ἕδραν εἰς τὴν ὁποίαν ὑδι- 
ὅσξεν ἀπὸ τοῦ 758 µέχρι τοῦ 84. 

Ἐν τῷ μεταξύ 1802], μὲ τὸ ὑκόμνημάτου 5οργα ία Ὀειεππυπασίσως οςῖίε 
Βαάίς πείς Εαμαοπί παπνετίςηε ἀἱ αωπίωπαμε αγαάο” (λήσάεπια, [804] ἔλαβε 
τὸ βραβεῖον τὸ προταθὲν ὑπὸ τῆς Ἱταλικῆς ᾿Εταιρείας «δι ἐκεῖνον ὅστις 
κατά τὸν καλύτερον καὶ πληρέστερὀν τρόπον θά ἐξέβετε τὴν συντοµω- 
τέραν μ/θοῦον, δηλαδἡ τήν ὀλιγώτερον ἐπίκονον, πρὸς εὔρεσιν τῶν ἀρι- 
ϐΑμητικῶν ριζῶν ἐξισώσειας οἰουδήποτε βαθµοῦ», ΄Η μέθοδος τὴν ὁποίαν 
ἐπρότεινεν ὁ ΕυΓπί συµκίκτει κατ οὐσίαν πρὸς ἐκείῖνην πού ὑπενόησεν 
ἁργότερα (1819) ὁ ἄγγλος Ν, ο, Ηουπει (17861811 καὶ τὴν ὁποίαν ἔτε- 
λειοποίησε κατόπιν εἰς µεταγενίστερον ὑπόμνημα (Μ. 5. {., Τ. κ, 811] 

ο Καιηι δὲν παρέλειψε ν΄ ἀπαντήση εἰς τὰς ἀντιῤρήσεις τοῦ Με|- 
[αι (ὃ 608] καὶ ν΄ ἀποδείξῃη τὸ ὀσφαλμένον τῆς μεθόδου (ὁ 600] κοὺ 
ὑπρότεινεν ὁ Ἠτοπεκι διά τὴν λύσιν ὅλων τῶν ἐγγραμμάτων ἀλγεβρικῶν 
ἐξισώσεων (Μ., 5. Τ, Τ. ΧΝΗΙ, 18201. Καὶ ὅλα αὐτὰ χωρίς νὺ παπύσῃ ν᾿ 
ἠσκῇ τὴν ἰατρικήν, εἲς τήν ὁποίαν ἡτο µία ἐξοχότης ᾽Απέθανεν ἐν µέσῳ 
γενικοῦ πένθους τὴν ην Μαΐου 1822, προτοῦ λάβη τὴν ἱκανοποίησιν νά 
ἴδῃ γενικῶς ἀναγνωριζομένην τὴν ἀκρίβειαν τοῦ συλλογισμοῦ, μὲ τὸν 
ὁποῖον ἔδωσεν ἐξήγησιν εἲς τὰς ἀκάρπους κροσπαθείας τῶν µαβηµατι- 
κῶν τῆς ἐποχῆς του νά λύσουν τὰς ἐξισώσεις τοῦ 3ου βαθμοῦ. 


. Ε). τὸ ὑκόμνημάα τὸ περιλησὰν εἰς τά Ρ, Τ, τοῦ ΓΝΙ3 καὶ ἀναδημοσιουθέν εἰς τὸ 
βιβλίον τοῦ Ε. Ὁ. δα (Νε ου, 11η: Α ποωπτόοε Βόσὰ ἐπ Μανεα ο, 
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Τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας, εἰς τὸ ὁποῖον ὁ Κω[ίπί εἶχεν ἁποστεί- 
λει τὸ 1810 ἕνα ὑπόμνημα ἐπί τοῦ Βέματος, παρέκεµψε τὴν ἐξέτασιν αὐτοῦ 
εἰς µίαν ἐπιτροπὴν ἀκοτελεσθεῖσαν ἐκ τῶν ἵαρππεε, ἱερεπάτε καὶ ἵ- 
εγοίκ, ἀλλ᾽ ἡ ἐν λόγῳ ἐπιτροπή διελύθη χωρὶς νά ἐκφόρῃ κρίσιν, 

Δόὸν ἡτὸ καλυτέρα ἡ τύχη μιᾶς ἀναλόγου προσπαθείας τοῦ ΒιΤιπί τὸ 
ΕΒΙ4 παρὰ τῇ Βασιλικῇ ᾿Εταιρείᾳ τοῦ Λονδίνου. Ἐν τούτοις ὁ Ραποίί, εἷς 
ἕνα ἔργον του δαρρίεππεπιο δεἰί Εἰεπικηίί άἱ Αἱρευτα (Συμπλήρωμα εἰς τὰ 
στοιχεῖα τῆς ἀλγέίβρας, Πίζα 180] ἑδήλωσε δημοσίως ὅτι ὁ Κωιπί εἶἴχεν 
ἐπιτύχει εἰς τὸν σκοπύν του. Τὸ ἴδιο ἕκαμεν Έπειτα καὶ ὁ (αμς)γ, ἀλλά μό- 
νον εἰς µίαν ἰδιωτικὴν ἐπιστολὴν (20 Σεκτεµβρίου 1821]. 

Σήμερον ὅμως ἡ ἀξία τῆς ἐργασίας του ἔχει παγκοσμίως ἀναγνωρι- 
σθή: Βπωρεῖται δηλαδὴ ὅτι αὐτὸς πρῶτος ἐνεκαινίασε τὴν συστηµατικήν 
ἔρευναν τῶν µεταβέσπων (ρεγπιυίαοη») διά τῶν ὁποίών µία ρητὴ συνάρ- 
τησις η μεταβλητῶν δὲν μεταβάλλει τιμήν, πραγματευόµενος τὴν περίπτω- 
σιν η 5' ὅτι αὐτὸς πρῶτος ἀπέδειξεν ὅτι δὲν ὑπάρχουν συναρτήσεις 
5 στοιχείων μὲ 1 ἡ 4 μάς καὶ ὅτι κατέληξεν, ὡς πρὸς τὸ θεώρημα ποὺ 
πρέπει τοῦ λοιποῦ νά φέρη τὸ ὄνομά του, νά δώσῃ µίαν ἀπόδηιξιν, ἡ ὁποία, 
ἐξαιρουμένης κάποιας ἐλαφρᾶῆς παραλείψεως, δὲν διαφέρει ἐκείνης τὴν 
ὁποίαν ὁ δειτεί καὶ ἄλλοι μετ αὐτὸν ἀποδίδουν εἷς τὸν γάλλον µαθηµα- 
τικὀν Ρ. 1, απισε! (1814-1848). Σημειωτέον ἀκόμη ὅτι εἲς τοὺς συλλο- 
γισμοὺς τοῦ ΕυίΠπί ἀπαντῶνται σαφῃ τά ἴχνη τῶν θεμελιωδῶν ἐννοιῶν 
τῆς θεωρίας τῶν γραμμικῶν μετασχηματισμῶν (0 σομς], πρᾶγμα τὸ 
ὁποῖον τοῦ καθιερώνει µίαν θέσιν μεταξὺ τῶν προδρόµων τῆς θεωρίας 
αὐτῆς... 

Παρατηροῦμεν τέλος ὅτι, παρὰ τὴν προτίμησίν του εἰς τὴν πεπερα- 
σµένην ἀνάλυσιν, δὲν ἐθεώρησεν ἄσκοπον ν᾿ ἀσχοληθῇ ἐπίσης μὲ τὸν 
ἀππιραστικὸν λαγισµόν, ᾽Απόδειξις εἶναι ἡ ἐργασία του ΒἰΓΠεκωώσπί ἱπίοτηο 
ἁἰία ΚεΓεαχίοηε ε αἶα Ομπάταίωτα ἀεί Οἰτοοβο (Μ. 8... Τ. ΙΧ, 1902] 
καὶ αἲ ἐπιστολαί τὰς ὁποίας ἀντήλλαξε μὲ ἕνα ἄλλο διακεκριµένον µέλος 
τῆς αλικῆς ᾿Ἑταιρείας τὸν Οἰωκερρε Ετυω]ίαηί (γενν. εἰς Λιβόρνον τὸ 195 
καὶ ἆποθ. εἰς Φλωρεντίαν τὴν δην Μαρτίου 1814), ὅπου ἀπαντῶνται µε- 
ρικαῖ θεωρίαι ἐπὶ τῆς συγκλίσεως τῶν σειρῶν, Βεωρίαι αἱ ὁποῖαι, ἐκτεβεῖ- 
σαι κατόπιν ὑπὸ ἄλλων, ἀπέβησαν αἷμα καὶ μυελὸς τῆς µαθηµατικῆς ἄνα- 
λύσεως, 

643. Εἰς τὴν ἰδίαν χρονικὴν περίοδον ἀνήκουν καὶ ἄλλοι Ἠαλοί, 
οἱ ὁκοῖοι, διὰ τῆς διδασκαλίας καὶ τῶν ἔργων τῶν, συνέβαλον ἄποτελε- 
σματικῶς εἰς τὴν διάδοσιν καὶ τὴν τελειοποίησιν διαφόρων μαθηματικῶν 
κλάδων καὶ διά τοῦτο θεωφροῦμεν ὑποχρέωσιν νά μνημονεύσωμεν ἐδῶ τὰ 
ὀνόματά των. 


222 Ἱσεορία τῶν Μαθηματικών 


Ε ὑποπχο Βγμπασοί ἐγεννήθη εἰς Φλωρεντίαν τὴν Ίην Μαρτίου 1768, 
ἐδίδαξε πρῶτον εἰς τὴν Ναυτικὴν Σχολήν τοῦ Λιβόρνου, κατόπιν (1801) 
εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Πίζης, ὅπου καὶ ἀπέθανε τήν Ἰόην Ιουνίου 1818. 
Τὸ ἀξιόλογον τετράτοµον ἔργον του Γσοί5ο 4ὲς Μαιεπιαίζα αθίίσις (Ἅήα- 
θήματα ἀνωτέρων μαθηματικῶν, Φλωρεντία, Ιδύμ], τὸ ὁποῖον πέριλαμβά- 
νει τὴν ὕλην τῆς πανεκιστηµιακῆς του διδασκαλίας, περιέχει τὸν µετα- 
σχηματισμὀὸν ἐκεῖνογ ποὺ ἀναφέρεται σήμερον μὲ τὸ ὄνομα «Θεώρημα 
τοῦ Βτυπαυςί - Αδείο", ἐνῷ ὁ τόµος ὁ τιτλοφορούµενος Απαϊζηι Ὀσηίναία 
σμ5ί Απ ἀεάσιτα ἆᾳά απ οἱ Ρηπερίο ᾱἱ οὐπείάέετατε ἓε ουκ κά 5 (Ρρα- 
νία, 1802} τὸν κατατάσσει εἰς τὴν τιµητικήν χορείαν ἐκείνων, οἱ ὁποῖοι 
τότε κατέβαλλον προσκαβείας νἁ στηρίξουν τὴν ἀνάλυσιν ἐπί βάσεων 
ἁδιαφιλονικήτου στερεύτητος "". ᾿Εγκώμιαστικὴ µντία πρέπει νὰ Ὑγίνη 
ἐπίσης τῶν διαφόρων ὑπομνημάτων μὲ τὰ ὁποῖα ἔδωσεν ἀξιολόγους βελ- 
τιώσεις εἰς ποικίλας κλασσικὰς θεωρίας τῆς ἀναλύσεως, 

6αείαπο (σἰογρῶμ" ἐγεννήθη πλησίον τῆς Ἱ.υοσα (Μοπιίρποφο) τὴν ην 
Ἰουνίου 1795. ᾿Ὑπὸ τὴν ἰδιότητα ὑπηρέτου ἠκολούθησε τὴν πριγκήπισ- 
σαν ἘΕλίζαν εἰς Παρισίους καὶ ἐκεῖ τὸ 1812 ἑκέρδισε τὸ πρῶτον βραβεῖον 
διά τὰ μαθηματικά εἰς γενικὀν διαγώωνισμὸν μεταξὺ τῶν σπουδαστῶν τῶν 
λυκείων καὶ κατόπιν εἰσῆλθε κρῶτος κατὰ σειρἀν εἰς τὴν Εοοίς Ῥο]γιοςη- 
πίηµε. Εἰς τὴν δύσκολον ἐκείνην ἀναμέτρησιν εἶχεν ὡς ἀνταγωνιστὴν τὸν 
Μ. Ολα είς, μὲ τὸν ὁποῖον συνεδέθη δι ἀρρήκτου φιλίας, ᾽᾿Αποκρούσας 
δελεαστικἁς προτάσεις τῆς γαλλικῆς κυβερνήσεως, ἐπέστρεψεν εἷς τὴν 
πατρίδα καὶ τὸ 1518 διωρίσθη διευθοντὴς ὑδάτων, ὁδῶν καὶ δασῶν τοῦ 
Δουκάτου τῆς [μοςὰ καὶ καθηγητής τῶν μαθηματικῶν εἰς τὸ ἐκεῖ Λύκειον. 
Προσβληβεἰς ὑκὸ φθονερῶν ἀντιζήλων, κατέφυγεν εἷς Φλοωρεντίαν, ὅπου 
τὸ 1825 ἐξελέγη καθηγητὴς τῶν μαθηματικῶν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν Καλῶν 
Τεχνῶν, Ἔλαβεν ἐνεργόν µέρος εἰς τὴν διοίκησιν καὶ τὴν πολιτικήν ζωήν 
τῆς Τοσκάνης. Εὐθὺς δὲ ὡς συνεστήθη τὸ Βασίλειον τῆς Παλίας ἔλαβε 
θέσιν εἰς τὴν κυβέρνησιν. ᾿Εκανῆλῆεν εἰς τὴν ἰδιωτικὴν ζωήν καὶ ἀπέθα- 
νεν εἰς Μοπίίρησκο τὴν Ἰ4ην Σεπτεµβρίου 184. 

Η ἐπιστημονική του καραγωγή ἀρχίζει μὲ ἕνα ἄρθρον του ἐπί τινων 
ὕε πρηµάτων εὑρεθέντων ὑπὸ τοῦ Μοπρε, ἄρθρον καταχωρηθὲν εἰς τήν ζος- 
ϱεεροπύδηος εως [Εοοίε Ῥοϊγιεςηπίους, Ἔκ τῶν τριῶν ὑπομνημάτων πού 
ἐδημοσίευσεν ὁ ἴδιος εἰς τὰ «Πρακτικά τῆς ᾿Ακαδημίας τῆς Λούκκας» 
(Απ{ ἀε Άος.  υοςἱνενε] ὑπογραμμίζομεν κυρίως τὸ τιτλοφορούµενον 
Τεοτία Απαϊγυσα ἀεῖίς Ργουςχίοπί (Τόμος ΗΙ, 18271 (Αναλυτικὴ θεωρία τῶν 


Σι. Τοπ, εσα ήροπσππέπςηε (Βολωνία, 19325], ατλἰς 1], 
””.Τοῦ Βκωπαοςὶ Μήσταται ἐπίσης µία «ξύνοψις τῆς ἁποτέρας ἀναλύσως ερὸς 
χρθσιν τῶν Πανεπιστημίων τοῦ Βοὐιλείου» (2 Τόμοι, Μιλόνον, 111. 
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κροβολῶν), καβ' ὅσον δι᾽ αὐτοῦ ὑποθάλπεται ἡ ἰδέα (ηενικῶς σήμερον 
ἀποδεκτὴ) τῆς ἐφαρμογῆς τῶν προβολῶν πρὸς ἐξαγωγὴν τῶν τύπων τῆς 
ἀναλυτικῆς γεωμετρίας, 

Μεγαλυτέρας σπουδαιότητος εἶναι τρεῖς ἄλλαι ἐργασίαι του δημοσιευ- 
θεῖσαι ὑπὸ τῆς Ἱταλικῆς Ἱστορίας τῶν ᾿Επιστημῶν (Τ. όμος ΧΝ καὶ ΧΧΙ, 
1828-1821] σχετικαὶ πρὸς τὴν ατατικἠν τῶν στερεῶν συστηµάτων, διότι 
ἀποτελοῦν τεκµήριον ἁμάχητον ὅτι ὁ συγγραφεὺς ἔφθασε πρῶτος εἰς τὴν 
ἔννοιαν τοῦ γραμμικοῦ συμπλέγματος καὶ ἀνεκόλυψε τὰς κυριωτέρας γεω- 
µετρικάς καὶ μηχανικάς ἰδιότητας τῆς ἀντιστοιχίας ποὺ καθορίζεται δι 
αὐτοῦ, Εάν ἡ πολιτικὴ δὲν τὸν ἀπέσπα ἁκὸ τοὺς λειμῶνας τῆς ἐπιστήμης, 
ὁ Οιοπεπί θὰ ἔδιδεν ἀσφαλῶς εἰς τὰ µαθηµατικἀ καὶ ἄλλους καρπούς. 

σιαπιδαἐεία Μαρίκγιπὲ ᾿Εγεννήθη εἷς τὰ κερίχωρα τῆς Νοναα τὴν 
ἆ4ην Ἰουνίου 1771. ᾽Απὺ τοῦ 1804 ἐδίδαξεν εἰς τὸ Πανεπιατήµιαν τῆς Βο- 
λωνίας καὶ εἰς τὴν πόλιν αὐτὴν ἀπέβανε τὴν {ην Νοεμβρίου 1849, Ἐκ τῶν 
κολλῶν δημοσιευμάτων του θά μνημονεύσωμεν τὴν ἐξαίρετον ἐργασίαν του 
Ροήβοποππεί πα ἀπαλιίςς (Βοΐόορπα, 809] καὶ τὸ ὑπόμνημα (οπηίτόπια ἀεί 
(αἱοοίο ἀείίς Εωηζίοπί ἀἱ Γαρταπρε εοἱ (αἱςοίο Ιπ[ηίιεκμπαίε ε προ οσὰ 
ἀεἱ ρήμπο)) (Μεῃ, ὁεΙΙ’ Λος. ἀἱ Βοϊορπα, Τ. 1, 1850). Τὸ ὑπόμνημα ἐδημο- 
σικύθη μετὰ τὸν θάνατόν του, φαίνεται δὺ ὅτι τὴν γνώµην περὶ ἀνωτερό- 
τητος τοῦ λσγισμοῦ τῶν συναρτήσεων ἕναντι τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ 
εἶναι ἴσως ὁ μόνος ποὺ ὑπεστήριξε δηµοσίως, 

(μερρε ΖορΝ{ΜΗ {.εοπε[ ᾿Εγεννήθη εἷς «πσηνοια τὸ 1776. Τὸ 1792 
μετέβη εἰς Ῥώμην διὰ νά σπουδάσῃ ἀρχιτεκτονικήν, Μετοικήσας κατόπιν 
εἷς Νεάπολιν ἀνέλαβεν ὑπηρεσίαν εἰς τὸ πολεμικὸν ναυτικὀν τῶν Βουρβώ- 
νων, Μετ οὗ πολύ ἤρχισαν αἱ περιηγήσεις του ἀνά τὴν Γαλλίαν, Γερμα- 
νίαν καὶ Λὐστρίαν, αἱ ὁποῖαι ἔληξαν, ὅταν ἡ ἑλληνικὴ κυβέρνησις τὸν διώ- 
ρισεν ἀρχιτέκτονα τοῦ Κράτους μὲ διαµονἠὴν εἰς τὴν Κέρκυραν. ᾿Εκεῖ καὶ 
ἀκέβανε τὴν Ί2ην Ὀκτωβρίου {846 ἢ 1847. Εἰς αὐτὸν ὀφείλονται οἱ πρῶτοι 
πίνακες τῶν λογαρίθµων προσθέσεως καὶ ἀφαιρέσρως ὑπολογισθέντες βά- 
σει μιᾶς ἰδέας τῆς ὁποίας ἡ ἀρχήὴ δύναται ν᾿ ἀναχθῇ εἰς τὸν Β, (πνη[ίς ηί 
(Τόμος Π, 6 112]. Τὸ σχετικὀν ὑκόμνημα ὑποβληθὲν εἰς τὸ Ἱνστιτοῦτον τῆς 
Γαλλίας ἔδωσεν ἀφορμὴν εἰς µίαν ἔκθεσιν, ὑπογραφομένην ὑπὸ τῶν Ὠείωπι- 
Ότο καὶ ἸἹ.α]λπάς, ἡ ὁκοία δὲν [κανοκοίησεν ἐπαρκῶς τὸν συγγραφέα. Τὸ 
ὑπόμνημα ἐδημοσικύθη εἰς τὴν γαλλικήν, κατόπιν ὅμως µετεφράσθη καὶ 
εἰς τήν γερµανικὴν μὲ ἀποτέλεσμα νὰ ἐφελκύσῃ τήν προσοχἠν τοῦ Ο1.45, 
ὃ ὑποῖος ἀπήντησεν ἑλαττώματα (Άπαντα τοῦ αυκς, Τόμος ΥΤΠ, σ. 
21), ἀλλ ἐνεπνκύσθη τοὺς ἀναλόγους πίνακας ποὺ κατεσκεύασεν ὁ ἴδιος 
καὶ οἳ ὁποῖοι ἔγιναν ἀφορμὴ νώ θεωρηθῇ ἀδίκως ἀπὸ πυλλοὺς ὁ Οα μες ὡς 
ἐφευρέτης τοῦ νέου ἐκείνου εἴδους λογαρίθµων, Σήµερον ἐν τούτοις ἄνα- 
γνωρίζεται ἀπὸ ὅλους ἡ ἀξιέπαινος συμβολὴ τοῦ Γεοηςί]ἱ. 


224 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


Ὁ πατὴρ (ώναμπί Γπελιγαμί ἐγαννήθη εἰς Νοήιεγγα τὴν 2όην ᾿Απρι- 
λίου 779 καὶ ἀπέθανεν εἰς Φλωρεντίαν τὴν ην Αὐγούστου 1851. Ἔχει 
δικαίωµα μνείας εἰς τὴν παροῦσαν Ἱστορίαν ὄχι διὰ τὰς ἀξιολόγους 
ἐργασίας του εἰς τὴν ἀστρονομίαν καὶ γοοδαισίαν, ἁλλά διὰ τὸ ἔργον του 
Εκπιεί ἁἱ Μπιεπικίσὴς (τιμηθὲν διὰ κολλῶν ἐκδόσεων), εἰς τὸ τέλος 
τοῦ ὁποίου εὐρίσκονται ἐξαίρετοι πίνακες τῶν πρώτων ἀριθμῶν κάὶ ἄλλοι 
ἀναλύσεως τῶν συνθέτων, Μία πρόσφατος ἀνατύπωσις τοῦ ἔργου τὸ κατέ- 
στησε γνωστὸν καὶ ἐκτὸς τῆς Ἱταλίας, 

πΟΝΙο ΒΠογάρμέ' ἐγεννήθη εἰς Μεσταπα Οοπί τήν 1θην Ἰουλίου 1788, 
ἐδίδαξεν εἰς Ραγία ἀπὸ 1807 µέχρι 852, πρῶτα εἰς τὴν Ἑτρατιωτικήν Σχο- 
λὴν καὶ κατόπιν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον. Ὅταν ἀκεσύρθη, ἐξελέγη διευθυ- 
ντὴς τῆς Σχολῆς τῶν ἐπιστημῶν (Εαοο]ιὰ «ἱ «εἰεπχε), ὑπηρετήσας μέχρι 
τοῦ θανάτου του (26 Μαρτίου 1860). Δώδεκα πραγματεῖαι καὶ 36 πομνή- 
µητα τοῦ ἐδησφάλισαν ἐξέχρυσαν θέσιν εἷς τὴν ἰστορίαν τῶν καθαρῶν καὶ 
ἐφηρμοσμένων μαθηματικῶν. ᾿Η ἑκτενής πραγματεία του Ὠς' 6οπίιοτπί 
ἀείίε Όπιοτε (Περιγράµµατα τῶν σκιῶν; Μιλᾶνον 1516) ἀποδεικνύει τὴν 
ἐμπειρίαν του εἰς τὴν παραστατικἠν γεωμετρίαν. Τὸ ἔργον του Γεοπί ἁί 
(ποσο είπες (Μαθήματα ἀνωτέρας ἀναλύσεως: Ρανία, 811) τὸν καρου- 
σιάζοι ὡς πιστὸν ἑρμηνευτὴν τοῦ πνεύματος τοῦ Ἱαμτιπμε. Ἕνα ἄλλο ἔρ- 
Υσν του ορτα εἰ Έσαπι Ῥοσία οι (ἐπί τῶν σχολικῶν ἐξειάσεων: ῬΡηνία, 
817] ἀνήκει εἰς τὴν θεωρίαν τῶν πιθανοτήτων. Ας σηµειωθῇ ἀκόμη ὅτι 
ἕνα ὑπόμνημά του 5Η) οφυἱΗθ ο αΗγαῖο Φείίε νοῖις (Επί τῆς ἀφηρημέ- 
γης ἰσορροπίας τῶν θόλων], τὸ ὁκοῖον παρουσίασεν εἰς τὴν Ἱταλικὴν Ἔται- 
ῥείαν τῶν Ἐπιστημῶν τὴν 25ην Μαΐου Ι82{. μαρτυρεῖ ὅτι, πρὀ τοῦ Οαμςε, 
ὁ Βοτάοπ! συνέλαβε καὶ ἐφήρμοσε τὰς καμπυλογράμμους συντεταγµένας, 
Παρά τὰς ἀρίστας αὐτάς ἐργασίας ὅσοι τὸν ἐγνώρισαν ἰσχυρίζανται ὅτι 
ἧτο ἄνθρωπος ἀνώτερος ἀπὸ τά ἔργα του καὶ λυκοῦνται, διότι τὸ βάρος 
τῆς διδασκαλίας καὶ τὸ πολλά καθήκοντα κοὺ τοῦ ἀνέθεσεν ἡ ἐμπιστοσύνη 
τῶν κυβερνώντων τῆς ἐποχῆς τὸν ἡμπόδισαν νά λάβη θέσιν μεταξὺ τῶν 
πρώτου μεγέθους ἀστέρων, ποὺ κοσμοῦν τὸ μαθηματικὸν στερέωμα τῆς 
Ευρώπης. 


Εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν 


614. Εἰς τὸ ᾿Ηνωμένον Βασίλειον αἱ ανζητήσεις γύρο ἀκὸ τὰ θεμέλια 
τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσκας (ῷ 500) δὲν κατέκαυσαν δύοντος τοῦ ΧΥΠΙ 
αἰῶνος καὶ διὰ νά ἐπιβεβαιώσωμεν τοῦτο θά ἡδυνάμεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν ἁρ- 
κετὰς καλάς κρίσεις πού ἐδημοσιεώσντο εἰς ἐπιθεωρήσεις γενικοῦ χαρα- 
κτῆρος. Ότι ἡ ᾽Αγγλία κατὰ τὴν ἐποχὴν ποὺ ἐξετάζομεν ἦτο βαθέως ἐπη- 
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ῥεασμένη ἀπὸ τὸ πνεῦμα τοῦ Νεψίσα", ἀποδεικνύεται ἐκ τοῦ γεγονότος ὅτι, 
ὅταν τὸ 1801 ἠδυνήθη τελικά νά ἴδη τὸ φΏς τῆς δηµοσιότητος ἡ εἰς ἀγγλι- 
κἠν γλῶσσαν µειάφρασις ὑκὸ τοῦ (οοπ τῶν Μαθημάτων άνα- 
λύσεως τῆς Αρηετί (6 426] τὰ «ὐς τοῦ 1. εἰσπί; µετεβλήθησαν ὅλα εἰς 
κστιγμάς» τοῦ Νσνίου. Ἐν πάσῃ περιπτώσει οἱ καιροί ἐφέροντο πρὸς µίαν 
ριζικἠν µεταμόρφωσιν! 'Η δὲ τιµή τοῦ ἐγκαινιασμοῦ ταύτης ἀνήκει εἰς τὸν 
Πως οσον. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Νογαὶςἃ τὴν 28ην ᾿Αχριλίου 1174, 
ἔλαβε τὸν τίτλον Β.Α. (Βασηείογ οἵ Απις) εἰς τὸ Πανεχιστήμιον τοῦ {-απι- 
Ὀράμε γενόμενος ἑταῖρος (Εεϊον) τοῦ ϱα/ας ζοἵιερε τῆς αὐτῆς πόλρως, Τὸ 
Ι820 τοῦ ἐδόθη ἡ λουκασιανἡ ἕδρα (Τόμος Η, σελ. 462], μετὰ διετίαν ὅμως 
τὴν ἀντήλλαξε μὲ τὴν κλουµιανὴν ἕδραν' τοῦ αὐτοῦ Πανεπιστηµίου, τὴν 
ὁκοίαν διετήρησε μέχρι τοῦ θανάτου του (231 Δεκεμβρίου 1821, Τὸ ἔργον 
του μὲ τὸ ὁκοῖον ἐγκαινιάζεται ἡ ἀντίδρασις ἑναντίον τῶν ροῶν φέρει τὸν 
τίτλον Ρεηείρ]ες ο Απηζγισαι (ασυίοπς (Αρχαί τῶν ἀναλυτικῶν ἀλ. 
γορίθµων, Οαπιστίάςς, 1801]. Τὸ ἔργον δὲν ἔχει διδακτικὸν σκοκὀν’ εἶναι 
μᾶλλον κριτική, ἡ ὁποία ἠσκῆσε περαστίαν ἑπίδρασιν χάρις εἰς τὴν δια- 
λεκτικὴν δύναμιν τὴν ὁποίαν ὄμέθετεν ὁ συγγραφεύς καὶ εἰς τὸ καυστικὀν 
ὕφος τοῦ καλάµου του, ἰδιότητος καθιστῶσαι τὸν Ἠοοάήσωνε πρόσωπον 
ἐξόχως κατάλληλον νά τεθῇ ἐπί κεφαλῆς ἑνός μεγάλου ἀγῶνος. 

Η ἐντύπωσις τὴν ὁποίαν ἐπροξένησε τὸ ἔργον τοῦ. Ἠοοάλουςε εἰς 
τὰς ὄχθας τοῦ Κάμ πιστοχοιεῖται ἀπὸ τὴν ἵδρυσιν (1512) εἰς τὴν μεγάλην 
πανεπιστηµιούπολιν μιᾶς «᾿Αναλυτικῆς Ἐταιρείαςν διὰ πρωτοβουλίας τριῶν 
νεαρῶν, οἱ ὁποῖοι δικαιοῦνται (ὅχι µόνον διά τὰς μεταρρυθμιστικάς των 
δραστηριότητας) διακεκριµένης θέσεως εἰς τὴν παροῦσαν Ἱστορία γ. 
Θά ὁμιλήσωμεν ἐδῶ περί αὐτῶν ἐν συντομµίᾳ. 

«Έουηχε Βεασοεῖς γεννηθεὶς εἰς Ώευιοη τὴν ην Απριλίου 11791, ἕκαμε 
τὰς σπουδάς του εἰς τὸ (απιυπάρε καὶ ἔλαβες τοὺς τίτλους τοῦ Βας]είοτ 
οἵ{ Ας καὶ Εσΐον. ᾿Αρισται ὑκῆρξαν αἱ συµβολαί του εἰς τὴν Επεγε]ο- 
Ρεδία Μειτοροϊίαπα καὶ εἰς τὰ «Κεροπία» τῆς νεοσυστάτου ᾿Ἑταιρείας διά 
τὴν πρόοδον τῶν ᾿Επιστημῶν. Τὸ 1836 διωρίσθη καθηγητὴς τῆς ἁστρο- 
νοµίας καὶ γεωμετρίας (ἔδρα [ονπάςπη], μετὰ τριετίαν δὲ ἀνηγορεῦθη 
πρεσβύτέρος (έπη) εἷς τὸν καθεδρικὀν ναὸν τοῦ ΕΙ, ὅπου καὶ ἀπέθανε 
τὴν 8ην Νοεμβρίου 18398. 

(λωίες Βαλῥαξε Ἰεννηθεὶς εἰς Τοῖσες τὴν 2δην Δεκεμβρίου 11792, ἔλα- 
βεν εἲς (απιστίάκε τὸν τίτλον τοῦ ΒΑ. Μετ ὀλίγον µετῴκησεν εἰς Λον- 
δῖνον, ὅπου ἔγινεν εὐφήμως γνωστός μὲ ὑπομνήματα καταχωρηθέντα εἰς 


5 ας ληΦφθή ὑκ' ὄψιν ὅτι κατὰ τὰ ἔτη 716 - 89 ἐδημοσιύθη ἡ πρώτη (καὶ σήµε- 
ῥον ἀκόμη μοναδική] πλήρης ἔκδοσις τῶν Απάντον τοῦ Ἠπωτόπ, τῇ ἐπιμελή τοῦ 
5 Ηογήε (μενν. εἰς Λονθῖνον τὸ 171, ἀποῦ ἑκεί τὴν 4ην Ὀκτωβρίου ΤΗ. 
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τὰ Ρ.Τ, Κατά τά ἔτη 1828-1839 διωρίσθη καθηγητὴς τῆς Λουκασιανῆς 
ἕδρας, ἀλλά καὶ βαρύτατον σκάνδαλον, οὐδέποτε ἐδίδαξεν εἰς τὸ Πανεπι- 
στὴµιον. Εἰς τὸ Λονδῖνον, ὅπου ἐπέρασεν ὅλην του τὴν ζωήν, ἐδαπάνησεν 
ὁλόκληρα ἔτη καὶ τεράστια χοσά διὰ νὰ κατασκευάσῃ εὐφνεῖς καὶ περι 
πλόκους ὑπολογιστικάς µηχανάς, αἱ ὁποῖαι τοῦ ἐξησφάλισαν μεγάλην καὶ 
ἐπαξίαν φήμην. ᾿Απέθανεν εἰς Λονδῖνον τὴν Ίδην Ὀκτωβρίου 171. 

1ο ῥγοδεί Ἠ ία Ηωκολο! υἱὸς τοῦ κορυφαίου ἀστρονόμου 
Γπαηκής γήμαπι Ηεγκς]νεί (1148-1422), ἐγεννήθη εἰς 5ίουρι τὴν Την Μαρ- 
τίου 1792, ἐσπούδασεν εἰς τὸ Κολέγιον δι. 1οἵνη τοῦ (απισηάρε (1809-1811, 
ἔδωσε μερικὰς ἀξιολόγους συμβολάς εἰς τὴν ασπουδἠν τῆς ἀναλύσεως, ἀλλά 
γρήγορα ἐγκατέλειψὲ τά µαθηµατικἀ διά ν᾿ ἀκολουθήσῃ τὴν σταδιοδρο- 
µίαν τοῦ πατρός του ἀφιερούμενος εἰς τὴν ἀστρονομίαν. ᾽Απέβανεν εἰς 
(ο ήηενιουοά τὴν Γἴην Μαΐου 1371. 

Η ᾿Αναλυτικὴ ᾿Ἑταιρεία συμπεριέλαβεν ἀκόμη καὶ ἄλλα μέλη µι- 
κροτέρου ἀναστήματος. Τὸ 1813 ἐδημοαίευσεν ἕνα τόµον ὑπομνημάτων µὴ 
ἐστερημένων ἀξίας ἀλλ' ἡ ἐπίδρασις τὴν ὁποίαν ἡ ἓν λόγῳ ᾿Εταιρεία 
ἤσ-πωδν εἰς τὴν κρὀοδον τῆς ἐπιστήμης ὀφείλεται εἰδικῶς εἰς τὴν δὅημο- 
σίενσιν, ὃν ὄτει 1816, τῆς ἁγγλικῆς µεταφράσεως τοῦ Τταϊιό ὀδηνεηιαΐνε 
όυ Οα]ςυ! Φέτος! ει ἱπιέρταί τοῦ | αστοῖκ (6 608). ΄Η ἐπίδρασις μάλιστα 
τῆς Εταιρείας ἔγινεν ἐντονωτέρα ἀφ᾿ ὅτου ἐδόθη εἰς τὴν δημοσιότητα τὸ 
ἔργον Εκοπρίςς ΠΠωριτηιίνε ο τἩς υ0ς οἱ Ὀ[Πετεπιία! 0α]ουί (Διδακτικά 
παραδείγµατα τῆς χρήσεως τοῦ διαφορικοῦ Λογισμοῦ, (απισηίάμε, 18201, 
τοῦ ὁποίου τὸ µέρος τὸ περιλαμβάνον τὸν συνήθη ὠπειροστικόὸν λσγι- 
σμὸν ἐγράφη ὑπὸ τοῦ ΡεαςοςΚ, ἐνῷ τὸ µέρος κού ἀφορὸ τὸν λογισμὸν 
τῶν πεπερασμένων διαφορῶν ἐγράφη ὑπὸ τοῦ Ησγεσηεί, 

Ἡ κίνησις πρὺς τὴν κατεύθυνσιν τῶν ἰδεῶν τοῦ οἰθηὶλ. Ἰτννηθεῖσα 
εἲς τὴν µαθηµατικἠν πρωτεύονσαν τῆς ᾽Αγλίας, δὲν ἑβράδυνε νώ διαδο- 
Ρὴ εἰς ὁλόκληρον τὴν Μεγάλην Βρεττανίαν καὶ δυνάµοθαο νὰ εἴπωμεν ὅτι, 
ἀπὸ τοῦ ἔτους 1820, ἡ χρῆσις τῶν συμβόλων ἆ καὶ { εἶχε πλέον γενικευθῆ- 
Εἰς τὴν νίκην αὐτὴν συνέβαλον οἱ . Ἁπενε[ί, τὸν ὁποῖον ἐμνημονεύσα- 
μεν ἤδη (βλ. ὑποσημείωσιν ὃ 608) καὶ ὁ ὁποῖος εἶναι Τενικῶς γνωστὸς ὡς 
συγγραφεύς τοῦ Ηίπίοιγ οἱ Ιπάωσιίνε δείσηοςς {Ἱστορία τῶν ἐπαγωγικῶν 
ἐπιστημῶν) καὶ ὁ ἀστρονόμος Ο. Β. Αἰτγ (1801-1492), οἱ ὁποῖοι κατέστη: 
σαν ψηλαφητά τὰ πλεονεκτήματα τῶν ἠπειρωτικῶν συμβόλων εἰς τὰς ἔφηρ- 
µοσµένας ἐπιστήμας, ᾿Απὸ τῆς στιγµῆς ἑκείνης αἴρεται ἡ ἀπομόνωσις ἐκεί- 
νη. εἰς τὴν ὁκοίαν κὐρέθη ἡ ᾽Αγγλία καθ ὅλον τὸν αἰῶνα πού ἠκολούβησε 
τὸν θάνατον τοῦ Νεμίον, καὶ δύναται νά λεχθῃ ὅτι τότε µόνον ἐξηψανίπθη 
πᾶν ἴχνος διαστάσεως μεταξὺ ᾽Αγγλίας καὶ Γερμανίας, ποὺ ἦτο μοιραῖον 
ἐπακύλουθον τῆς προηγηθείσης μακρᾶς ἔριδος περὶ προτεραιότητος (Τὸ- 
μος Η, Κεφ. ΧΧΧ] εἰς τὴν ἀνακάλυψιν τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως, 


Τὰ Μαθηματικά ἐπὶ Γαλλικῆς Ἑπαναστάσνα,, ᾿Ὑπατείας καὶ Αὐτοκρατορίας 22] 


Γεωμετρικὴ καράστασις τῶν µιγάδων ἀριθμῶν 


615, Κατά τὴν διάρκέιαν τῶν ἑτῶν, εἷς τά ὑποῖα ἀναφέρεται τὸ Κιφά- 
λαιόν τοῦτο τῆς Ἱστορίας μάς, ἔγιναν ὑκὸ διαφόρων στοχαστῶν έμπε- 
ῥιστατωµέναι µελέται γύρω ἀπὸ τὴν φύσιν τῶν φανταστικῶν ἀριθμῶν καὶ 
μὲ καταλλήλους γεωμετρικὰς θεωρίας κατωρθώβη νά δοθῇ µία συγκεκρι- 
µένη παράστασις (ματαίως ζητηθεῖσα ὑπὸ τοῦ Ἠγπ]ή5], ἡ ὁποία νά παραµε- 
ρίζη κάθε ἀμφιβολίαν ὡς πρὸς τὴν νομιμύτητα τῶν παραδόξων τούτων 
ἀριθμητικῶν ὀντοτήτων, Ὡς ἐκ τούτον ἡ ἄλγεβρα ὑπέστη βελτιώσεις µο- 
νίµου ἀξίας, ᾽᾿Αποτελεῖ δὲ γεγονὸς ἀξιοσημείωτον ὅτι εἰς συμπεράσματα 
συμπίπτόντα ἔφθασαν πολλοί ἐρευνηταί, ἀνεξάρτητοι μεταξύ των, πρᾶγμα 
ποὺ ὁδηγεῖ εἰς τὴν σκέψιν ὅτι οἱ καιροί ἦσαν πλέον ὥριμοι διά µίαν ὁρι- 
στικἠν ἐκτίμησιν τῶν νέων τούτων πλασμάτων τῆς διανοίας. Θά µνηµο- 
ψεύσωμµεν ἐδῶ μὲ συντοµίαν καὶ κατά χρονολογικὴν σειρὰν τοὺς ἐργα- 
αθέντας ὑπὲρ τῆς διαλευκάνσεως τῆς φύσεως τῶν φανταστικῶν ἀριθμῶν. 

Ὁ κατάλογος θά ἤρμοζς ν' ἀρχίσῃ μὲ κάποιον "Ερρῖκον Δομένοιον 
Τγμεί, µέτριον φιλομαβῇ ὁ ὁποῖος, κατά τά λεγόμενα τοῦ (π.ς1γ, θά πρέπει 
νἁ εἶχε φθάσει εἰς τὴν συνήθη παράστασιν τοῦ µιγάδος ἀπὸ τοῦ 1786, τὸ 
δὲ Ι8Ι10 τὴν ἀνεκοίνωσεν εἰς ἕνα ναυπηγὀν Α. Νοπιαπά΄ ἑλλείπουν ὅμως 
ἐντελῶς λεπτομέρειαι περὶ τοῦ συγγραφέως καὶ τοῦ ἔργου τον. 

᾿Ακολουθεῖ ὁ αερα ἨΗεσφεί, γεννηθεὶς εἰς Ἱοπρτυά τῆς Νορβηγίας 
τὴν Δην Ἰουνίου 1745. Τὸ 1157 εἰσῆλθεν εἰς τὸ Λύκειον τῆς Χριστιανίας 
(νῦν Οκἱο), τὸ δὲ 1763 ἐνεγράφη σπουδαστής εἰς τὸ Πανεκιστήµμιον τῆς 
Κοπεγχάγης. Τὸ ἑκόμενον ἔτος ἐξελέγη ὑπὸ τῆς Δανικῆς ᾿Ακαδημίας ὡς 
βοηθὸς διά τὴν χαρτογράφησιν καὶ τὸν τριγωνισμὸν τῆς Δανίας, ὕπηρε- 
τήσας μέχρι τοῦ 1805. Εξηκολούθησεν ἔπειτα νά σχεδιάζῃ γεωγραφικούς 
χάρτας καὶ ἐκέρδισεν ἐπαξίως διὰ τὸ ἔργον τοῦτο υψηλὴν φήµην. ᾿Απέ- 
θανε τὴν δην Μαρτίου 1518, ᾿Ανάγεται εἰς τὴν ἰθην Μαρτίου 797 ἡπαρου- 
σίαασις εἰ; τὴν ᾽Ακαδημίαν τῆς Δανίας τοῦ κειµένου ποὺ μᾶς ἐνδιαφέρει 
καὶ τοῦ ὁποίου ἀπεφασίσθη ἀμέσως ἡ καταχώρησις εἰς τὰ Μέπιοίπες τῆς 
᾿Ακαδημίας, Παρά τὴν ἐνθάρρυνσιν αὐτὴν ὁ εκεί δὲν ἔδωσεν ἔπειτα 
συνέχειαν εἰς τὰς µαθηµατικάς του ἐργασίας. 

Ὁ σκοπὸς τὸν ὁποῖον ἔθεσέν εἰς ἑαυτὸν ὁ νορβηγὸς χαρτογράφος ἦτο 
νἁ δώσηῃ εἰς τοὺς φανταστικοὺς ἀριθμοὺς µίαν γεωµετρικήν καράστασιν, ἡ 
ὁποία ν᾿ ἁπαλλάξη τὴν ἄλγεβραν ἀπὸ τὸ παράδοξον πού συνίσταται εἰς 
τὸ Ἰεγονὸς ὅτι αὕτη φθάνει εἰς τὰ δυνατά µέσῳ τῶν ἀδυνάτων, Καὶ ἔφθα- 
σεν εἰς τὸν σκοπὀν αὐτὸν ἀντιστοιχίσας ἀμφιμονοσημάντως εἰς ἕκαστον 
µιγάδα κ {-ἰγ ἕνα σημεῖον μὲ ὀρθογωνίους καρτεσιανᾶς συντεταγµένας α.γ. 
Καὶ ἐπειδὴ δὲν κεριωρίσθη µόνον εἰς τὰ συμβαίνοντα εἰς τὸ ἐπίπεδον, ἀλλά 
κατώρθωσε νἁ παραστήση συμβολικῶς ἀκόμη καὶ διευθόνσεις διακειµέ- 


νας καθ οἴονδήκοτε τρόπον εἰς τὸ διάστηµα, εἶναι φανερὀν ὅτι ἀντεμετώ- 
πισε μὲ ἐπιτυχίαν Ένα ζήτημα, ἐκ τοῦ ὁποίου ἕλκουν τὴν καταγωγἠν των 
τὰ κβατέρνια (αμαεγπίσοης). ᾿Ἐπέτυχε τοῦτο ὁ Ἰεενς] µέσῳ ἀκριβῶν ὅρι- 
σμῶν τῶν ἐκτελεστέων πράξεων καὶ ὀρθῶν κανόνων πρὸς ἐκτέλασιν αὐτῶν. 
Ὅ συγγραφεὺς ὑπκοθέτει γνωστὴν τὴν Βεωρίαν τῶν κυκλικῶν συναρτή- 
στων, ἀποδεικνύει μὲ ἁπλοῦν τρόπον τὸ περίφηµον θεώρημα τοῦ ΎΟδιες 
(ὁ 451, ὁ 513) καὶ φθάνει εἲς τοὺς θεμελιώδεις τύπους τῆς σφαιρικῆς τρι- 
Ἰῶνομετρίας καὶ εἷς τὴν ἐπίλυσιν τῶν ἐπιπέδων καὶ σφαιρικῶν πολυ- 
Ἰώνων. Εἰς τὴν διάδοσιν τῆς σηµαντικῆς αὐτῆς ἐργασίας µέγα ἐμπόδιον 
ὑπῆρδε τὸ γεγονὺὸς ὅτι αὕτη ἐγράφη εἰς µίαν γλῶσσαν ἑλάχιστα γνωστὴν 
εἰς τὴν Εὐρώκην. Καὶ διὰ τοῦτο ἐφάνη ὡς ἐὰν ἦἧτο κάτι τὸ ἐντελῶς νέον, 
ὅταν τὸ 1897 ἡ δανικἡ Ακαδημία ἐδημοσίκυσε Ἰαλλικὴν µετάφρασιν 
τοῦ κειµένου. 


616, Καλυτέρα ὑπῆρξεν ἡ τύχη ἑνὸς ἀναλόγου κειµένου, τυπωθέν- 
τος ἀνωνύμως τὸ 1806 καὶ: µή δοθέντος εἰς τὸ ἐμπόριον, ὀφειλομένου δὲ 
εἰς τὸν «εαν ΒΠοδεγί Αγχαπά. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Γενεύην τὴν 22αν Ἴου- 
λίου 1168, ἐγκατεστάθη εἰς Παρισίους ἀφ᾿ ὅτου ἐπέτυχε μίαν θέσιν λογι- 
στοῦ καὶ ἐκεῖ πιθανῶς ἀπέθανε µετά τὸ 18131. Ἐκί εινα ἔτη τὸ ἀνωτέρω κεί- 
µενον παρέμεινε γενικῶς ἄγνωστον. Ἐξῆλθεν ἀπὸ τὴν ἀφάνειαν, ὅταν τὸ 
1813 ὁ 1. Ε. Ετκηςαἰς (πρφην µαθητὴς τῆς Εεοῖς Ροϊγιεςλαίαυς, διατελὰ- 
σας καθηγητὴς τῆς Σχολῆς Πυροβολικοῦ καὶ ΛΜπηχανικοῦ) ἀπέστειλεν ἀκὸ 
τὸ ΜειΣ εἰς τὸν ΟεΓΕοπης ἕνα ἄρθρον περιέχον τὰς γενικὰς γραμμάς μιᾶς 
θεωρίας ποὺ εἶχε διαβάσει εἰς ἐπιστολὴν τοῦ Ἱκροπάτε πρὸς τὸν ἀδελφόν 
του καὶ τὴν ὁκοίαν ὁ Ἱερεπότε εἶχε μάθει ἀπὸ ἕνα συγγραφέα τοῦ ὁκοίου 
ἀπέκρυκτε τὸ ὄνομα. Τὸ ἄρθρον ἐκεῖνο, δημοσικυθὲν εἰς Αππαϊος 4ε λΜι- 
Ηνέπιαααυςς, ἔπεσεν εἰς τὰ μάτια τοῦ Άτραπά ὁ ὁποῖος ἔγράψεν ἀμέσως εἰς 
τὸν Οεγξοµης ἀποκαλύπτων ἑαυτὸν ὡς συγγραφέα τῆς θεωρίας ἐκτίνης καὶ 
δίδων συγχρόνως μίαν διαυγῆ ἐκισκόπησιν αὐτῆς". 

᾿Εκηκολούθησαν παρατηρήσεις ὑπὲρ καὶ κατὰ καὶ τέλος ἕνα ὑπόμνημα, 
ὅπου ὁ Ατραπά ἐξέθεσεν ὑπὸ καλυτέραν µορφὴν τὴν γεώμετρικἠν ἀπεικὸ- 
γισιν τῶν μιγάδων ἐπί τῶν σημείων τοῦ ἐπιπέδου ὡς καὶ τὴν ἀπόδειξιν τοῦ 
θεμελιώδους θεωρήματος τῆς ἀλγέβρας, στηριζοµένην ἐπὶ τῆς ἐννοίας 

οὗ ἐλαχίστου, ποὺ ἀπαντῆται ἀκόμη σήµερον εἷς πολλά συγγράµµατα ἐπί 

τῆς θεωρίας τῶν ἐδισώσεων. Πολὺ ὁλιγώτερον ἐπιτυχὴς τοῦ Ῥήευνεί ὑπῆρ- 
δεν ὁ Αγεαπά εἰς τὴν προσπάθειάν του νὰ ἐπεκτείνῃ τὰς θεωρίας του εἰς 
τὸν χῶρον, 

"Τὰ ἄρθρα τοῦ Αρικά ὡς καὶ ἐκεῖνα τῶν ἀντιλεγόντων ἔχουν ἀνατυπωθὴ εἰς 
σχετικόν τόμον ποὺ ἀναφέρεται εἰς τὴν ἐν τέλει τοῦ Βιβλίου τούτος περεεχοµένην Βι- 
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Θὰ ἠδύνατο κανεἰς νὰ φαντασθῃ ὅτι τὰ ἄρθρα αὐτὰ ποὺ ἐδημοσιεύθη» 
σαν εἰς τὰ Ληπαϊες θά ἐγίνοντο ἀφορμή, ὥστε ἡ ἀνακάλυψις τοῦ Ατρανά 
ν᾿ ἀκοκτήση ὅλην τὴν ἐπιθυμητήν διάδοσιν καὶ νὰ καταστῇ εὐρύτερον 
γνωστή. Ἐξ ὅσων ὅμως πρόκειται ἀμέσως ἐν συνεχείᾳ νά εἴκωμεν θά δει- 
χθῆ ὅτι τοῦτο πράγματι δὲν συνέβη. 

Τὸ 1428 ἐδημοσιεύθη ἕνα μικρὀν ἔργον ἑνὸς γάλλου τοῦ 6, Ἐ, Λίου- 
γευ (ἀγνώστου βιογραφίας), ὁπού, κατ’ ἀναλογίαν τῶν ὅσων ἐπρότεινεν ὁ 
Ψ/εσνεί, ὁ συγγραφεὺς ἐπιδιώκει νὰ καταδείξη πῶς «ἡ ἀλήθεια θά ἐξέλθῃ 
ἀπὸ τὴν χώραν τῶν χιμαιρῶν». Προδφέρεται δὲ ἀκριβῶς ἡ ἐξήγησις μὲ 
τὴν γεωμετρικήν παράστασιν τῶν µιγάδων, χάρις εἰς τὴν ὁποίαν ὁ Μοι- 
τεΥ ἐπέτυχε νὰ συνθέσῃ µίαν Βεωρίαν, σύνθεσιν ἀλγέβρας καὶ γεωμετρίας, 
ἡ ὁκοία ἐπιτρέχει (κατὰ τοὺς ἰσχυρισμοὺς τοῦ συγγραφέως) ν᾿ ἀποδείξω- 
μεν ἐπὶ τέλους ὅτι κάθε ἐξίσωσις ἔχει µίαν ρίζαν. Εἶχε τὴν τύχην νὰ εὔρῃ 
ἓν τῷ προσώπῳ τοῦ Ι.εἴέθωτε ὁε Εουτογ” (1787-1869) ἕνα θερμὸν θαυμα- 
στήν, ὁ ὁκοῖος συνέβαλεν εἰς τὴν διάδοσιν τῶν ἰδεῶν του μὲ τὸ γνωστό- 
τατον ἔργον του ἵσσοαπς 4ε αὀοππέέπε απαἰγίίους”". 

Τὸ αὐτὸ ἔτος 1828 ἔβλεπε τὸ φῶς τῆς δηµοσιότητος ἕνα ἔργον ὑκὸ 
τὸν τίτλον Α Τπεπίίδε οη πε ΟκοπισίπΠςαἱ Βερτεπεπίπήος ο [ἶνε Ῥαματε 
Κοοις οἵ Νεραϊνε Ομ ες (Οαποστιάμε), ὀφειλόμενον εἰς ἕνα ἄγγλον 
κληρικόν, Ε. Ε. 5., τὸν «ολ Ἠαγγεπ (γενν. εἰς Βαπροι τὸν ᾿Ὀκτώβριον 
τοῦ 1796, ἀποῦ, ἐκεῖ τὴν ἰόην Αὐγούστου 1852]. Πρόκειται περὶ μιᾶς γευ- 
µετρικῆς παραστάσεως ἡ ὁποία συμπίπτει μὲ αὐτὴν ποὺ χρησιμοποιοῦμεν 
σήμερον. Κατά τὴν πρὠτην ἐμφάνισίν της συνήντησε ζωηρὰς ἀντιδρά- 
σεις, τὰς ὁποίας ὁ Ῥίαττεν ἐξεμεταλλεύθη ἐπιδεξίως κατά τὴν ἐτοιμασίαν 
τῆς ἀντετιβέστώς του μὲ δύο ὑπομνήματα δημµοσιευθέντα εἰς τὰ Ρ. Τ. τοῦ 
18209. Ἐν πάσῃ περιπτώσει ἀληθὲς εἶναι ὅτι δὲν εἶναι εἰς αὐτόν, οὔτε εἰς 
τὸν Αεραπά ἢ τὸν ΜοιΡεγ ποὺ ὀφείλει ἡ θεωρία τῶν µιγάδων τὸν ὀριστι- 
κὀν της Βρίαµβον. Ο θρίαμβος ἦλθε µόνον ὅταν τὸ 811 ἕνας µέτας γιερ- 
μανὺς μαθηματικός (8 641) ἐξέθεσε τὰ τῆς Τεωμετρικῆς παραστάσεως τῶν 
µιγάδων εἰς ἕνα περίφηµον ὑπόμνημα καὶ τὴν ἐπέβαλε μὲ τὸ ἰδικόν του 
ἀδιάσειστον κΌρος. 


. Ἡ εἰς τὸ Εργον αὐτὸ δεµνοσίροσις οὖν ἰδοῖνν τοῦ Μίοανεγ εἶχεν ὡς ἀγαθών ἀποτέλε- 
μα νά ἐφελκύσουν αὗται τὴν «ροσοχἠν τοῦ Τσυνίήε, ὁ ὑποῖος ἐδέθεσε διά λσπαρια- 
σµόν του καὶ ἐτελειοποίησε τὴν ὑπ᾿ αὐτοῦ ἑωήκίσαν ἀπόδειξιν τοῦ Βεμελμήδους θκαρή- 
µατος τῆς ἀλγέβρας ΟΙσυσπαῖ ός Μαν. Τ, Ὁἳ καὶ ν, 810 - 40. 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ Χχχνι 
Π ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ ΠΡΟΣ ΝΕΑΝ ΑΝΑΓΕΝΝΗΣΙΝ 
ΜΕΡΟΣ ΠΡΩΤΟΝ: ΕΠΑΝΩ ΕΙΣ ΤΑ ΤΧΝΗ Των ΑΡΧΑΙΩΝ ΓεωΜετρων 


Εἰς τὴν ᾽Αγηλίαν 


617. Ἡ γεωμετρικὴ σφραγἰς τὴν ὁποίαν ἀπέθεσεν ὁ Νενίοῃ εἰς τὴν 
μνημειώδη ἀνάπτυξιν τῆς περιφηµοτέρας του ἀνακαλύψεως ἀφύπνισεν εἰς 
τὴν ᾽Αγγλίαν μεταξὺ τῶν συγχρόνων καὶ τῶν ἀμέσως ἐπομένων τοιοῦτον 
θαυµασμόν, ὥστε νὰ καταστῦ ὁ νευιώνειος τρόπος τῆς ἐκθέσεως κρὀτυπον 
πρὸς µίµησιν, Καὶ δὲν εἶναι μικρὸς ὁ ἀριθμὸς τῶν διανοουμένων τοῦ Ἠνω- 
µένου Βασιλείου, οἱ ὁποῖοι κατὰ τὴν διάρκειαν τοῦ ΧΥΠ αἰῶνος ἑστρά- 
φησαν πρὸς τοὺς Ἕλληνας εἶτε διὰ νὰ ἐμβαθύνουν εἰς τὴν κατανόησαιν τῶν 
Ρεἱπςίρί[ία εἴτε διὰ νὰ ἐπιφέρουν εἰς αὐτὰ κάποιαν συμµπλήρωσιν, Θά 
ἐξετάσωμεν τώρα τὰ ἔργα τῶν ἐξοχωτέρων, παρατηροῦντες ἐκ κροοιµίου 
ὅτι ὅλοι εἶναι Σκῶτοι, γεγονὸς τὸ ὁποῖον ἐξηγεῖ Ίσως τὴν ναοτροπίαν 
(Γογπια πνεπιῖς) τοῦ Μαςπυείη (6 501). 

Ποεγέ ΦίπΙΡΟΝ’ ἐγεννήθη εἰς ΚΙποι-Ηα!! τῆς Σκωτίας τήν Ι4ην Όκτω- 
βρίου 1687. ᾿Εσπούδασεν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Γλασκώβης, ὅπου ἔλα- 
βε πρῶτα τὸν τίτλον τοῦ Β. Α. καὶ κατόπιν (1711) µίαν καθηγητικἡν ἔδραν 
τῶν μαθηματικῶν. 'Ὑφιστάμενος τὴν ἐκίδρασιν τοῦ Ηα[ογ ἑατράφη πρὸς 
τὴν κλασσικἡν Γρωμετρίαν. Καρπός τῶν μελετῶν του εἰς τὰ ἀρχαῖα ἔργα 
εἶναι µία ἀρίστη πραγματεία ἐπίτῶν Κωγιεκῶν Τό µων (11151, ὅπου 
πλησίον τῆς Όλης τοῦ ᾽Απολλωνίου ἀπαντῶνται θεωρήματα νέα μεταξύ τῶν 
ὑποίων καὶ ἐκεῖνα τῶν ΏΌεκαγρυςς καὶ Ραησηί, Κατόπιν ἐπεχείρησεν ἔκιτυ- 
χῶς τὴν διὰ τῆς φαντασίας ἀναπαραγωγὴν ἀπολεσθέντων ἔργων τοῦ Απο. 
λωνίου, ὅπως εἶναι οἱ Ἐπίπεδοι τόκοι καὶ ἡ Διωρισμένη 
τομ ἡ (Τόμος Ι, σελ. 85 καὶ 90), ἔδωσε μάλιστα συμβολάς µεγίστης ἀξίας 
εἰς τὴν λύσιν τοῦ αἰνίγματος τῶν εὐκλειδείων Το ρισμάτων (Τόμος 
Ι, σελ. 10). Επί πλέον ὀφείλονται εἰς αὐτὸν ἄρισται ἐκδόσεις (1756] τῶν 
Στοιχείων καὶ τῶν Λεδομένων (όμος 1, σ. 68] τοῦ Εὐκλείδου 
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εἰς λατινικὴν καὶ ἀγγλικὴν γλῶσσαν. Εἰς γενναιοδωρίαν τοῦ λόρδου δί8η- 
νορε, ὁ ὁποῖος περιέβαλε τὸν δίπι5οα μὲ ὑψηλήν ἐκτίμησιν, ὀφείλεται ἡ 
δηµοσίευσις (1776) μερικῶν ἀνεκδότων χειρογράφων, ποὺ εὐρέθησαν κατὰ 
τὸν θάνατόν του {η Ὀκτωβρίου 1768) εἰς τά ἀρχεῖα του. 

Λ{αλλειν Φευναί" ἐγεννήθη τὸ ΤΙ εἰς Κοϊῄσαν τῆς Σκωτίας. ᾿Ὑπῆρξε 
µαθητής τοῦ Μασίαμηίη καὶ τοῦ βίπσοῃ καὶ ἐδίδαξεν ἀπὸ τοῦ Ι747 μέχρι 
τοῦ 1713, εἲς τὸ Πανεπκιστήµιον τοῦ ᾿Εδιμβούργον, ὅπου καὶ ἀπέθανε τὴν 
2Ίην Ιανουαρίου 1785. Εἰς τὴν Ἱστορίαν µας ἔχει δικαιώµατα ἐδε 
χούσης θέσεως, χάρις εἲς δύο συγγράµµατα μὲ τίτλους: α) Οεπεγαί Τηε- 
οἵσπις οἱ οοράσταδίς ω.ε ἵπ νε Ηίρίνες Ῥηπις ο Μαι]νεπιοςς ἳ (Ἐδιμ- 
βοῦργον, 1746) καὶ β) Ρτοροδίίομες Οςοπιξιήσκε Μοτε Ὑειετυπι Ώεπιοῃ- 
γδίνο. (Ἐδιμβοῦργον, 1162]. 

Τὸ πρῶτον περιέχει 64 προτάσεις μεταξὺ τῶν ὁκοίων ἀπαντᾶται καὶ 
ἡ σχέσις: 

ΡΑ2.Βς Ι- ΡΗΡ:. (Α ΕΡ6-ΑΒ -- Ες ςΑ.ΑΒ 


ἡ ἰφισταμένη μεταξύ 4 σημείων μιῶς εὐθείας καὶ φέρουσα τὸ ὄνομο τοῦ 
δισννατῖ͵ μολονότι ἡ σχέσις δὲν ἦτο ἄγνωστος εἰς τὸν κόμητα ΕπΕπαΠΟ 
(ὁ 525) καὶ τὸν Κοὔεπ δίπινοπ, Απαντῶνται ἐκίσης αἱ ἐκφωνήσεις 50 κοµ- 
ψοτάτων σχέσεων ὑφισταμένων μεταξύ τῶν καθέτων πού ἄγονται ἐκ ση- 
µείσου περιφερείας ἐπί τὰς πλευράς κανονικοῦ ἐγγεγραμμένου πολυγώνου. 
"Αλλαι προτάσεις δύνανται νἁ συνοψισθοῦν εἰς τὴν ἀκόλουθον ἐκφώνη: 
σιν:' κΔοθέντων πι σημείων τυχόντων καὶ ἰσαρίθμων ποσῶν αᾱ, ὃ, ς,...καὶ 
τοῦ ῃ ὄντος µικροτέρου τοῦ πα, δύνανται νά ὁρισθοῦν ἄλλα η σημεῖα 
τοιαῦτα ὥστε τὸ ἄβροισμα τῶν δυνάμεων ἐκθέτου 2η ὅλων τῶν ἀκοστάσεων 
αὐθαιρέτου σημείου ἀπὸ τῶν δοθέντων, ἀντιστοίχως πολλαπλασιαζοµένων 
ἐπί τὰς ποσότητας , ὃ, ς,..., νὰ ἔχη λόγον (4 ή δες {-.. 1 πρὸς τὸ 
ἄθροισμα τῶν ἰδίων δυνάµκων τῶν ἀποσιάσεων τῶν ζητουμένων σημείων 
ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ αὐθαιρέτου σημείου». ᾿Ὑφίσταται ἀνάλογος πρύτασις ἀντι- 
καθισταµένων τῶν δοβέντων σημείων ὑπὸ ἰσπρίθμων εὐθειῶν καὶ ζητου- 
µένου νά προσδιορισθοῦν ἄλλαι εὐθεῖαι ἱσάριθμοι, ἀλλά μὲ ἐκθέτην δυνά- 
µοων π ἀντί 2η. 

Αἱ γεωμετρικαὶ προτάσεις εἷς τὸ δεύτερον ἔργον τοῦ δίενατί εἶναι 60 
εἰς τὸ Βιβλίον [ καὶ 52 εἰς τὸ ΙΙ. Εἰς µερικάς ἐξ αὐτῶν ἀναγνωρίζονται εἰ- 
δικαἰ περικτώσεις τῆς ἐνελικτικῆς σχέσεις τῆς καραγοµένης εἰς ἕνα πλῆ, 
ῥρες τετράπλευρον, ὅταν τοῦτο τέμνεται ὑπὸ διατεµνούσης, "Άλλαι προτά- 
σεις διδάσκουν τὴν γένεσιν περιφερείας µέσῳ ὀκτινικῶν δεσμῶν, τῶν ὑποίων 
τά κέντρα εὑρίσκονται εἰς διαφόρους θέσεις. Παρά τὴν κομψότητα καὶ τὴν 
σπουδαιότητα τῶν θεωρηµάτων ποὺ ἀνεκάλυψεν ὁ δίεψαγι, οὗτος δὲν εὗρεν 
ὁπαδοὺς οὔτε εἰς τὴν πατρίδα του, ἡ δὲ ἀξίᾳ του ἤρχισε νἁ τυγχάνη γενι- 


κῆς ἀναγνωρίσεως µόνον τὸ 1837, χάρις εἷς τὸ ἔργον ἑνὺς διασήµου γάλ- 
λου γεωμέτρου (Μ. (πα έε5]. 


618. “ολη Ρίαψ/αγ- ἐγεννήθη εἰς Βεπνίς τῆς Σκωτίας τὴν Ίθην Μαρτίου 
1748, ἐδίδαδεν εἰς τὸ Πανεκιστήµιον τοῦ Εδιμβούργου, ὅπου καὶ ἀπέθανε 
τὴν ἔδην Ιουλίου 1819. Εἰς ἕνα ὑπόμννημα δηµοσιευθὲν εἰς τὰ Ῥ. Τ. τοῦ 
1718 ὑπεγράμμισε διαφόρους ἀναλογίας μεταξὺ κύκλου καὶ ἰσοσκελοῦς 
ὑπερβολῆς, καὶ εἰς ἕνα ἄλλο (1. Κ. δος, οἱ ΕάϊπίνιερΗ, ΤΠ, ΙΤ94] ἔρριψε 
κάποιο φῶς ἐπί τοῦ ζητήµατος τῶν εὐκλειδείων Πορισμµμάτων, Περι- 
ζήτητα ὑπῆρξαν εἰς τὴν ἐποχήν του τὰ ὑπ αὐτοῦ συγγραφέντα «Στοιχεῖα 
Γεωμκτρίας» (Εϊσπιοαις οἵ ΟεοππείτΥ, Εάἰπδανμὴ, 1796). Ἡ δηµοσίευσις 
τῆς συλλογῆς τῶν ἔργων του ὑπὸ τὸν τίτλον Οο]εςίςκὰ Ὑοτὰς (4 Τόμαι, 
Ἐδιμβοῦργον, 1422) ἀποδεικνύει ὅτι ἡ ὑπόληψις τῆς ὁκοίας ἔχαιρεν ἐν 
ζωῇ ἐξηκολούθησε καὶ πέραν τοῦ τάφου, πρᾶγμα ἐπιφυλασαόμενον μό- 
νον εἰς ὀλίγους | : 

10)0ν [είς ἐγεννήθη εἰς ἵαγμο τῆς Σκωτίας τήν [όην Απριλίου 1766. 
᾿Εσκούδασεν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ Ἐδιμβούργου καὶ ἀνηγορεύθη τὸ 
Ι805 καθηγητής εἰς αὐτὸ, διατηρήσας τὴν θέσιν του μεχρι τέλους τοῦ βίου 
του (3 Νοεμβρίου 1812). Παρασυρόµενος ἀπὸ τὸ ρεῦμα τῆς ἐποχῆς, ἠσχο. 
λήθη καὶ αὐτὸς μὲ τὸ ἀκανθῶδες ζήτημα τῶν εὐκλειδείων Π ο βισμά- 
των. Ἔγραψεν ἀξιόλογα βιβλία γεωμετρίας καὶ τριγωνοµετρίας” ἀλλ' ἡ 
περιφημοτέρα ἐργασία του εἶναι ἡ φέρουσα τίτλον Οεοπιείγίσα! Απαζγεις 
(Εάίπουεμὴ, Τ ἔκδοσις 1809, Π ἔκδοσις 1821), Αὕτη ἐχαιρετίσθη ὑπὸ τῶν 
συγχρόνων του μὲ ἐνβουσιασμόν, τὸν ὁποῖον σήμερον εἶναι δύσκολον νὰ 
ἐξηγήσωμεν καὶ ἀκόμη ὀλιγώτερον νἀ συμμερισθῶμεν. Μαρτυροῦν ὅμως 
περί τούτου αἱ μεταφράσεις καὶ τὰ σχόλια διὰ τῶν ὁποίων ἐτιμήθη ἡ ἐρ- 
Ὑασία του, Καὶ πιθανῶς εἰς αὐτὴν ὀφείλει ὁ [εωίς τὴν εἴσοδόν του εἰς τὸ 
Ἰνστιτοῦτον τῆς Γ αλλίας, ᾽Αξιολογωτάτη εἶναι µία ἱστορικὴ ἔκθεσις τῆς 
συντελεσθείσης προόδου εἰς τὰ μαθηματικά καὶ τὴν φυσικἠν κατὰ τὴν 
διάρκειαν τοῦ ΧΝΊΤΙΙ αἰῶνος, τὴν ὁποίαν ἔγραψεν ὁ [εείε διὰ νὰ δηµό- 
σιευθῇ εἰς τὴν ΥΠ ἔκδοσιν τῆς Επογςορεάία Βγιπηηίςς, 

Προτοῦ κλείσωμεν τὰς σημειώσεις αὐτάς θεωροῦμεν σκόπιµον νά ἔπι- 


Ὑενομένης εἰς τὸ Οχ/οτά τὸ 1792 ὑκὸ τοῦ σεβιλιανοῦ (Τ.Ι, σ, 461) καθηγη- 
τοῦ Α. Κοῦεπφομ (γεννηθ, εἰς Όυπος τὴν 4ην Νοεμβρίου 1751, ἀποβ. εἰς 
Οκίστὰ τὴν 4ην Δεκεμβρίου 1326) τῇ βοηθείφᾳ ὑλικῶν ὀφειλομένων ἐξ 
ὁλοκλήρου εἰς τὸν Οἴωκερρε Τονεῇί (γενν, εἰς Ἡετοπα τὴν Ίην Νοεμβρίου 
Ι721, ἀποῦ, ἐκεῖ τὴν Ίδην Αὐγούστου 1781] καὶ ἀγορασθέντων ὑπὸ τοῦ 
Πανεπιστηµίου τοῦ Οκίοτά ἐκ τῶν κληρονόμων τοῦ Τογειῃ, 
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Εἰς τὴν Ἰαλλικὴν ᾿Ελβετίαν 
Βετίταπά καὶ ἵ Μαίηει 

648. ᾽Αρχῆς γενομένης ἀπὸ τοῦ Οα πε! ΟΤαπιεί (ὁ 579) ἡ παλλικὴ Ελ. 
λετία ἔχει νά παρουσιάσῃ σειράν ἐκπροσώπων εἰς τήν ἱστορίαν τῶν µα- 
Θηματικῶν. Συναντῶμεν πράγματι κατά τὸν ΧΥΤΗΠ αἰῶνα, ἄξιον τιµητικῆς 
µνείας τὸν {ο Πεγγανά, συγγραφία δύο ἐπιβλητικῶν τόμων τῆς µαθηµα- 
τικῆς φιλοσοφίας ὑπὸ τὸν τίτλον Ὠένείορρεπιεπις Νουνεαυκ 4ὲ 4 Ρας 
Εἰέπιεπιαίτε ἀες Μαέπικίφυες, ρεῖνε ἀππς ἰουίς 9οη ἐτειδιεῖ (Οεμόνε, 
1778). 

Ὁ συγγραφεὺς ἐγεννήθη εἰς Γενεύην τὴν Ἰθὴν Οκτωβρίου 711: τὸ 
Ι152 μετέβη εἰς Βερολῖνον διὰ νὰ σπουδάση ὑπὸ τὴν καθοδήγησιν τοῦ Ευ- 
ες, τὸ 704 ἐγένετο δεκτὸς εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν ἐκείνην καὶ τὸ ΤΤ6ἱ κατέ- 
λαβς µίαν ἔδραν εἰς τὸ πάτριον Πανεπιστήµιον. Κατόπιν ἔλαβε µέρος εἰς 
τήν κολιτικὴν ζωήν, καθ ἣν ἐποχὴν ἡ Γενεύη συνήρχετο ἀπὸ τὰς ταρά- 
πάς, ἐκ τῶν ὁποίων ἐχειμάζετο τότε ἡ Γαλλία, ᾽Απεσύρθη τὸ {795 καὶ ἀκέ- 
θανε τὴν [δην Μαΐου τοῦ 1812, ὀλίγον ἔπειτα ἀπὸ τὴν δηµοσίευσιν εἰς Γα- 
ῥρισίους τοῦ ἔργου του Εἰέπνοπις ἆς ρέοπιέιτίς. 

Τὸ κύριον ἔργον του ἀφιεροῦται ἐν µέρει εἰς τὴν ἐπιστήμην τοῦ ἀρι- 
ὐμοῦ (Τόμος Γ καὶ ἐν µέρει εἰς τὴν γεωμετρίαν (Τόμος Πῃ. Τρία Κεφά- 
λαια ἔχουν ἁπλῶς µεταφρασθῆ ἀπὸ τὸν Εωετ. Τὸ ἔργον ἀποδεικνύει τὴν 
τεραστίαν µόρφωσιν τοῦ συγγραφέως καὶ περιέχει μερικάς εὐστοχωτάτας 
παρατηρήσεις καὶ βελτιώσεις εἷς ὠρισμένας λεπτοµερείας' βλάκτει ὅμως 
τὸ ἔργον ὁ ὑπερβολικά σχοινοτενἠς τρόπος τῆς ἐκθέσεως, Αν τὸ βιβλίον 
περιωρίζετο κατ ὄγκον εἰς τὸ ἕνα τρίτον θά ἐτύγχανεν ἀσφαλῶς ἐνθου- 
σιωδεστέρας ὑποδοχῆς καὶ θά ἤσκει πολὺ μεγαλυτέραν ὑπίδρασιν. 


620. Περὶ τῆς δυσαρέστου καταστάσεως, εἷς τὴν ὁποίαν εὑρίσκετο ἡ 
ἀνάλυσις λόγῳφ τῆς ἁχλύος τῆς ἐπισκοτιζούσης τὰς θεμελιώδεις ἐννοίας 
αὐτῆς, ἔχομεν µίαν ἀπόδειξιν εἰς τὸ ἀκόλουθον θέµα ποὺ ἐτέθη εἲς διαγω- 
νισμὀν (ἀσφαλῶς κατ εἰσήγησιν τοῦ {αμεκηρε) τὸ 1784 ὑπὸ τῆς ᾿Ακαδη- 
μίας τοῦ Βερολίνου: «Ἡ ὠφέλεια τὴν ὁκοίαν ἀπολαμβάνομεν μὲ τὰ µαβη- 
µατικάἀ, ἡ ἐκτίμησις τὴν ὁποίαν τρέφοµεν δι αὐτὰ καὶ ἡ τιµητικὴ διάκρι- 
σις τὴν ὁποίαν κάµνοµεν ὅταν ἀπονύμωμεν εἷς αὐτὰ τὸν τίτλον τῆς κατ’ 
ἑξοχὴν ἀκριβοῦς ἐπιστήμης, ὀφείλονται εἰς τὴν διαύγειαν τῶν ἀρχῶν ἐπὶ 
τῶν ὁποίων ἑδράζόνται, εἰς τὴν αὐστηρότητα τῶν ἀποδείξεων καὶ εἲς τὴν 
ἀκρίβειαν τῆς διατυπώσεως τῶν ἀληθειῶν των. Πρὸς ἐξασφάλισιν εἰς τὴν 
ὡραίαν αὐτὴν περιοχἠν τῶν γνώσεών µας τῆς ἀπαρασαλεύτου μονιµότητος 
τῶν πολυτίµων τούτων προτερηµάτων ζητοῦμεν µίιν [ωρίαν διαυγῆ καὶ 
ἀκριβῆ ἐπὶ τῆς ἐννοίας ἐκείνης ποὺ ὀνομάξδομεν εἰς τὰ μαθηματικά ἄπειρον 
(ὑπ[υπί). Τυγχάνει γνωστὸν ὅτι εἰς τὴν ἀνωτέραν γεωμετρίαν γίνεται συνεχῶς 
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χρῆσις τῶν ἀπείρως μεγάλων καὶ τῶν ἀπείρως μικρῶν. Ἐν τούτοις οἱ γεω- 
µέτραι, ἀλλ) ἀκόμη καὶ οἱ ἀρχαῖοι ἐργάται τῆς ἀναλύσεως, ἀπέφευγον ἐπι- 
μελῶς πῶν ὅ,τι πλησιάζει τὸ ὄχειρον. Οἱ δὲ μεγάλοι σύγχρονοι ἀναλυτικοί 
ὁμολογοῦν ὅτι οἱ ὅροι μέγεθος ἄκειρον (ρταπόευτ ἱπ[πίς) εἶναι 
ἀντιφατικοί. Εὐχεται λοιπόν ἡ Ακαδημία νὰ ἐξευρεθῇ τρόκος ἑρμηνεύων 
πῶς ἐκ μιᾶς ἀντιφατικῆς ὑποθέστως εἶναι δυνατἡ ἡ ἐξαγωγὴ τόσων Ώεωρη- 
µάτων ἀληθῶν καὶ ἐπὶ πλέον νά ὑποδειχθῇ µία ἀρχὴ, ἀσφαλής, σαφής, μὲ 
µίαν λέξιν ἀληθῶς μαθηματική, κατάλληλος ν᾿ ἀντικαταστήσῃ τὸ ἄπειρον, 
χωρίς βεβαίως νά περικλέξῃ τὰς ἐρεύνας εἰς δυσχερεῖς καὶ μακροὺς χειρι- 
σµούς, πρᾶγμα πού ὁμολογουμένως ἀκοφεύγεται μὲ τὴν χρῆσιν τοῦ ἀπεί- 
ρου. ᾿Απαιτεῖται ὅπως τὸ θέµα ἀναπτυχθῇ μὲ πᾶσαν λογικήν αὐστηρότητα 
ὡς καὶ μὲ πᾶσαν δυνατὴν σαφήνειαν καὶ ἁπλότητα», 

Μία ἐπιτροπὴ προεδρευοµένη ἀπὸ τὸν Ἱ.αμταπρε ἀπένειμε τὸ βραβεῖον 
εἲς ἕνα ὑπόμνημα τιτλοφορούµενον Εχροθιίίου Ελέπιεπίαίτς ἆες Ῥγηςί- 
ρες 4ες (αἱειίς δυρετίευ γε", τὸ ὁποῖον ὑπεβλήθη ἀνωνύμως μὲ τὸ ρητὸν 
τοῦ ΒαΗη αἲ Ἱη[ίηί ἐπε Ἶε µου/ἴπε οὐ 9ε ῥεγάςεπί Πό5 ρεπνόεννῖν, Ὅταν 
ἑλύθη ἡ ἐπιφύλαξις τῆς µυστικότητος, ἐγνώσθη ὅτι συγγραφεὺς τοῦ βρα- 
βευθάντος ὑπομνήματος ἠτο ἕνας μαθητής τοῦ Βετιταπά, ὁ δίπιον - Άπ- 
ἠοίπο- απ 1 μηίε. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Γενεύην τὴν 24ην Απριλίου Ι140. 
᾿Αφοῦ ἐδίδαξεν ἰδιωτικῶς ἐπί τινα ἔτη εἰς τὴν πόλιν τῆς γεννήσεώς του, 
μετέβη τὸ 1775 εἰς Βαρσοβίαν ὑπὸ τήν ἰδιότητα ἐκπαιδευτοῦ τῶν υἱῶν τοῦ 
πρίγκηκος (2αΓιοΠβΑΚΙ. ᾿Ἐπέστρεψεν εἰς Γενεύην τὸ 1789, ἀλλά πολὺ σὐν- 
τοµα τὴν ἐγκατέλειψε διά ν᾿ ἀποφύγη τὰς ἐπαναστατικάς ταραχάὰς τῆς ἐπο- 
χῆς ἐκείνης. Μετέβη τότε εἰς Τυβίγγην πλησίον ἑνόὸς φίλου του διξάσκο- 
ντος εἰς τὸ ὑκεί Πανεπιστήµιον, τοῦ μαθηματικοῦ Ρ{είάετει (1716-1821. 
Τὸ 1794 ἔλαβε πρόσκλησιν ἀπὸ τὸ Πανεκιστήµιον τῆς Ιωείάεη, ἀλλὰ δὲν 
τὴν ἀπεδέχθη διότι ἐν τῷ µεταξύ ἐξελέγη εἰς τὴν Γενεύην ὡς διάδοχος τοῦ 
Βεπιταπά. ᾽Απομακρυνθείς τὸ 18421, ἐξηκολούθησεν ἀσχολούμενος μὲ τὰς 
ἁγαπητάς του µελέτας µέχρι τέλους τῆς ζωῆς του (21 Μαρτίου 1440). 

Τὸ ὑπόμνημα τοῦ Εωήετ, βραβευθὲν εἰς τὸ Βερολῖνον, ἑδημοσιεύθη 
τὸ 1786 καὶ κατόπιν λατινικά τὸ 795 μὲ σημµαντικάς βελτιώσεις. Σκοκὸς 
τούτου ἦτο νά δείξη ὅτι «ἡ µέβοδος τῶν ὀρχαίων, γνωστή ὡς µέβοδος τῆς 
ἐδαντλήσεως, καταλλήλως ἐπεκτεινομένη, ἀρκεῖ ν᾿ ἀποκαταστήση κατὰ 
τρόπον ἀσφαλη τὰς ἀρχάς τῶν νέων ἀλγορίθμων», Τὸ γενικόν συμπέρασμα 
εἰς τὸ ὁποῖον κατέληξε διετύπωσεν ὁ ἴδιος μὲ τοὺς ἑξῆς ὄρους: «Εάν µία 
µεταβλητὴ ποσότης, ἔχουσα ὅριον, ἔχει σιαθερῶς ὠρισμίνην ἰδιότητα, τὸ 
δριόν της ἔχει ἐπίσης τὴν αὐτὴν ἰδιότητα. Καὶ ἐάν µία μεταβλητή κοσό- 
της. ἔχουσα ὅριον, προσεγγίζη τόσον περισσότερον ν᾿ ἀπυκτήση µίαν ὥρι- 
σµένην ἰδιότητα ὅσον περισσότερον πλησιάζει τὸ ὅριόν της εἰς τὸ ὁκοῖον 
τείνει, κατὰ τρόπον ὥστε νά μὴ περιορίζῃ τὴν ἱκανότητα τῆς µεταβλητῆς 
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πρὸς ἀπκόκτησιν τῆς ἰδιότητος ἐκείνης, τὸ ὅριον τῆς μεταβλητῆς ἔχει ἐπί- 
σης τὴν αὐτὴν ἰδιότητα». 

Ἕνα σημεῖον, εἰς τὸ ὁποῖον ὁ συγγραφεύς ἀποδίδει μεγάλην σκου- 
δαιότητα, εἶναι ὁ συλλογισμός διᾶ τοῦ ὁκοίου οὗτος, χωρὶς νὰ ἐπικαλῆ- 
ται τὴν ἔννοιαν τοῦ ἀπείρον, ἀποδεικνύει τὸν τύπον τοῦ Ταγίους. Λυκού- 
µεθα µή δυνάµενοι νά ἐπαναλάβωμεν ἐδῶ τὸν συλλογισμόν του. Περιορι- 
ζόμεθα νά προσθέσωµεν ὅτι τῶν ἐκτιθεμένων γενικῶν ἀρχῶν ὁ συγγραφεύς 
κάµνει ἐφαρμογήν εἰς τὴν ἔρευναν τῶν µεγίστων καὶ ἑλαχίστων καὶ εἰς τὴν 
λύσιν κλασσικῶν προβλημάτων ἀναφερομένων εἰς καμπύλας καὶ ἔπιφα- 
νείας. Πρέπει ἀκόμη νά σημειώσωμεν ὅτι εἰς ἕνα τελικὀν Κεφάλαιον ἑξε- 
τάζει τὸ ἔργα τῶν πκρογενεστέρων΄ ἰδιαιτέρως δὲ ὑποβάλλει εἰς κριτικἠν, 
μὲ εὐγένειαν ὕφους, ἀλλὰ μὲ ἐκιχειρήματα ρωμαλέας λογικῆς, τὴν Οέο- 
πιέϊτνε 4ὲ [) η Επί τοῦ Εοπίεπείίς (ὅ 529) καὶ τὰ ἠπεΠιωίοηες (αἰσμί Ὠ[ε- 
Γεοπ[[α[ς τοῦ Εωιεν (ὃ 956). 


621. Δὲν εἶναι αὐτὸ τὸ πρῶτον ἔργον ποὺ ἐδημοσίευσεν ὁ [ ωίεν, 
᾽Απὸ τοῦ 1782 εἶχεν ἤδη δημοσιεύσει τὸ Μέρος Ἰ μιᾶς Βεωρίας τῶν ἰσο- 
περιµέτρων καλυτέρας ἑκείνης ποὺ ὀφείλομεν εἰς τοὺς ἀρχαίους καὶ ποὺ 
διετήρησεν ὁ Πάππος (Τόμος |, ὃ 59). Ὁ συγγραφεὺς πραγματεύεται ἐπί- 
πεδα σχἡµατα΄ εἰς τά στερεά σχήµατα ἑκρόκειτο ν᾿ ἀφιερώσηῃ ἕνα Μέρος 
ΙΙ, τὸ ὁποῖον ὅμως οὐδέποτε ἐδημοσισβη. Τὰς βελτιώσεις ἐπέτυχεν ἔφαρ- 
µύζων τοὺς κανόνας τοῦ διαφορικοῦ λογισμοῦ περὶ προσδιορισμοῦ τῶν 
ἀκροτάτων εἰς τὰς συναρτήσεις μιᾶς µεταβλητῆς. Μεταξύ δὲ αὐτῶν εἶναι 
ἀφιομνημόνευτος ἡ διόρθωσις τοῦ σφάλματος τοῦ Πάππου (Συναγωγή, 
Βιβλ. Ὑ, πρότασις ΥΠ) τοῦ ἀναφερομένου εἰς τὴν συνθήκην ἐλαχιστοκοιή- 
σέως τοῦ ἀθροίσματος τῶν περιµέτρων δύο ἰσοσκελῶν τριγώνων ἐχόντων 
δυθείσας βάσεις. Προτοῦ γράψη τὸ ἔργον τοῦτο ὁ | Ἠωήίεγ ἔλαβε γνῶσιν 
τῆς φισταμένης ἐπὶ τοῦ θέματος γραμματείας, γεγονός ἀξιόλογον κατά 
τοῦτο ὅτι μᾶς δίδει τὴν εὐκαιρίαν νώ Γνωρίσωμεν καὶ νά μνημονεύσωμεν 
ἐδῶ τὴν ὕπαρξιν δύο σουηδῶν γεωμετρῶν, τοῦ Ρ. Εἰνίπα τοῦ ντωτέρου 
(1710 - 1749] καὶ τοῦ ὃ, ΝΙὑπρεμίετπα (1698 - Ι765) καὶ ἑνὸς ἱταλοῦ /. . 
Τοριπιακήπί (1ΤΗΙ - 790), οἱ ὁποῖοι ἠσχολήθησαν μὲ τήν γεωμετρικἠν θεω- 
ρίαν τῶν µεγίστων καὶ ἑλαχίστων. 

Τόσον τὸ βραβευθὲν ὑπόμνημα ὅσον καὶ ὁ τόµος ποὺ ἐξητάσαμεν πρὀ 
ὀλίγου ἀποκαλύπτουν ὅτι εἰς τὸ πντῦμα τοῦ [ Πυῆϊκγ ὑπῆρχε µία ἄποφα- 
σιστικἡ προσκόλλησις εἷς τὰ ἀντικείμενα τῆς γεωμετρίας, ὑφ᾽ ἣν ἔννοιαν 
ἐκαλλιέργησαν τὸν κλάδον αὐτὸν οἱ ἀρχαῖοι Ἓλληνος, ᾿Απὸ τὸ ἴδιον 
πνεῦμα ἐμφορεῖται καὶ ἕνα ἆλλο ἔργον του τιτλοφορούµενον Ροϊγροποπιά- 
ἴπε, τοῦ ὁποίου οὐδόλως μειοῦται ἡ ἀξία ἀπὸ µερικὰς τυχαίας συμπτώσεις 
μὲ συμπεράσματα περιεχόμενα εἰς ἔργα τοῦ Γεχεί! (6 561). Ὁ κύριος σκο- 


πὸς τοῦ συγγραφέως εἶναι ν᾿ ἀποδείξῃ ὅτι: τὸ διπλάσιον τῆς ἐπιφανείας 
ἑνὸς εὐθυγράμμου σχήματος εἶναι ἴσον πρὸς τὸ άθροισμα τῶν ὀρθογωνίων 
τῶν πλευρῶν του ἀνά δύο λαμβανοµένων, ἐκτὸς μιᾶς, ἐπί τὸ ἡμίτονον τοῦ 
ἀθροίσματος τῶν ἑξωτερικῶν γωνιῶν τῶν ὑπὸ τούτων περιεχομένων», Ὁ 
ἱ ης ἀποδεικνύει τοῦτο τόσον διά κολύγωνα κυρτά (ἢ ἵ τάξεως] ὅσον 
καὶ διὰ τὰ λοιπά (Π τάξκως]. Πρὸς τοῦτο ἀποδεικνύει τὴν ἰσχὺν τοῦ θεώ- 
ρήματος διαδοχικῶς διὰ πολύγῶώνα κυρτά 4, 5 ἢ 6 πλευρῶν, κατόπιν δὲ ὁφαρ- 
µόζει τὴν πλήρη ἐπαγωγήν. Τὸ ἀποτέλεσμα ἐπεκτείνει περαιτέρω εἷς τὴν 
περίπτωσιν, καθ ἣν τὸ πολύγωώνον παρουσιάζει µίαν ἢ περισσοτέρας γω- 
νίας εἰσεχούσας. Αλλά εἰς τὴν ἀνωτέρω ἔκφρασιν εἰσέρχέται προφανῶς 
ὑπεράριθμον κλῆθος στοιχείων, ἀφοῦ διὰ τὸν καθορισμὸν ἑνός ἐπικέδου 
πολυγώνου δὲν δύνανται νὰ δοθοῦν αὐθαιρέτως ὅλαι αἱ πλευραὶ καὶ ὅλαι αἱ 
γωίαι. Διὰ τοῦτο ὁ συγγραφεὺς συμκληροί τὸ προηγούµενον συμπέρασμα 
δεικνύων πῶς φβάνομµεν εἰς τὴν ὁἁλότητα τῶν ατοιχείων ἑνὸς πολυγώνου 
ὅταν εἶναι γνωσταί ὅλαι αἱ πλευραί πλήν μιᾶς καί ὅλαι αἱ γωνίαι κλἠν δύο, 
ἢ ἀκόμη ὅλαι αἱ κλευραὶ πλὴν δύο καὶ ὅλαι αἱ γωνίαι, ἢ τέλος ὅλαι αἱ κλευ- 
οαἱ καὶ ὅλαι αἱ γωνίαι κλἠν τριῶν, 

Εἰς ἕνα τελευταῖον Κεφάλαιον δίδει ἀριθμητικάς ἐφαρμογάς τῶν µε- 
θόδων του καὶ εἰς ἕνα Παράρτημα, ἐκτός μιῶς περιλήψέως τοῦ ἔργου του 
περὶ ἰσυπεριμέτρων (1182, προσθέτει καὶ ἀπόψεις ἰδικάς του ἐπί τοῦ ζη- 
τήµατος τῶν εὐκλειδεων Πορισμάτων, ἐπὶ τῆς ἀναπλάσεως τῶν 
Τόπων πρὸς ἐπιφανείᾳ κλπ, 


60022. Τὸ ἐν λόγῳ Παράρτημα ἀπκοτελεῖ πρὀδροµον ἑνὸς ἄλλου ἔργου, 
τοῦ ὁποίου ὁ τίτλος εἶναι Απαΐγε Οἐοπιέίσαως εἰ Λἠαΐγνε Αἰμένπίους καὶ 
μὲ τὸ ὁποῖον ὁ  Πμεγ ἑτεῤμάτισε τὴν συγγραφικήν του σταδιοδροµίαν. 
Ἔλαβεν ἀφορμήν νἁ γράψη τὸ ἔργον αὐτό, ὅταν ἐσχεδίαζε νὰ µεταφράση 
εἰς τὴν γαλλικὴν τὸ ἔργον τῆς ἀναπλάσπας τῶν Ἐπιπέδων τόπων 
τοῦ ᾽Απολλωνίου, τὸ ὁποῖον εἶχε κάμει ὁ δίπκος (δ 617. ᾿Ἐμβαθύνων 
ὅμως ὀλίγον κατ ὀλίγον εἰς εἡν µελέτην τοῦ ἔργου, ὑπείσθη σελικῶς ὅτι 
τοῦτο ἠτο ἐκιδεκτικὸν βελτιώσεων’ καὶ εἰς τὴν πραγματικότητα τὸ Μέ- 
ρος 1 τοῦ Κεφ. [ τοῦ ἔργου τοῦ  Πμίῆςι ἀποτελεῖ ἐλευθέραν µετάφρασιν 
κατά πολύ βελτιωμένην τῆς ἀνππλαστικῆς ἐργασίας τοῦ 5ίπιτοπ, ἑνῷ τὸ 
Μέρος Η φέρει ἀξιολόγους προσθήκας. 

᾽Αλλά συμβαίνει μὲ τὸν  πυέες ὅμι συνέβη καί μὲ τὸν Εεεπιαί (Τόμος 
Π, ὁ 155], ὅταν ἔθετε τὰς βάσεις τῆς µεθύδου τῶν συντεταγμένων ὁ Ε λυι]- 
ἱεγ δηλαδή παρετήρησεν ὅτι ἡ καρτεσιανἠή μέθοδος κροσφέρεται θαυμα- 
σίωώς εἰς τὴν λύσιν τῶν προβλημάτων γεωμετρικῶν τόπων ποὺ εἶχε πκρα- 
γματευθῃ ὁ ἕλλην γεωμέτρης καὶ εἰς εὖν ἀπόδειξιν τούτου εἶναι ἀφιερωμέ- 
νον τὸ Κεφ. Π τοῦ προαναφερθέντος ἔργου. Τὸ Κεφάλαιον ἄρχεται μὲ τὴν 
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ἔκθεσιν τῶν θεμελιωδῶν τύπων τῆς ἐπιπέδου καρτεσιανῆς γεωμετρίας, µε 
ταξὺ τῶν ὁποίων καὶ ἡ κατόπιν ἀκοκληθεῖσα «κανονικὴ που 
εὐθείας: 

χΧσυνα ἐ γηµα-ρ”-0, 

Τῶν τύπων τούτων γίνεται ἀμέσως ἐφαρμογὴ εἰς τὴν ἀναξήτησιν τῶν 
ἐξισώσεων τῶν τόπωγ ποὺ ἐθεώρησεν ὁ ᾽Απολλώνιος. Τεθείς ἐπί τῆς ὁδοῦ 
ὁ 1 πει δὲν ἑβράδυνε νὰ παρατηρήσῃ ὅτι ἦτο εἰς θέσιν νὰ λύσῃ ἀκόμη 
καὶ τὰ ἀνάλογα προβλήματα τοῦ χώρου, τουτέστιν ἐκεῖνα τὰ ὁπκοῖα λύον- 
ται διά ἐπιπέδων καὶ σφαιρῶν, Καὶ διὰ νά καταστήση τοῦτο σαφές, κατέ- 
στρωσεν ἐν πρὠτοις τοὺς θεμελιώδεις τύπους τῆς ἀναλυτικῆς γεωμετρίας 
τοῦ χώρου (ἃς μνημονεύσώμεν καὶ ἐδῶ τὴν «κανονικἠν ἐξίσωσιν» τοῦ 
ἐπιπέδου]. 

Μακρόν Κεφάλαιον, τὸ Ἡ, προορίζεται εἰς ἐφαρμογὰς τῶν εὑρεθέντων 
γεωμετρικῶν τόπων εἰς πολλὰ προβλήματα μὲ τὴν σύγχρονον χρῆσιν τῦ- 
πων καὶ συλλογισμῶν συνθετικοῦ χαρακτῆρος. Μεταξὺ τούτων ἀναφέρο- 
μεν τὴν κατασκενυἠν ἐγγραψίμου τετραπλεύρου μὲ δεδοµένα μεγέθη πλευ- 
ρῶν, τὸ κρόβληµα τοῦ (ω1]ομ (ὁ 585], μερικά ζητήματα ληφθέντα ἀπὸ τὰ 
Ρπηείρία τοῦ Νεκίοπ κλπ. 

Φυσικά, ἑάἀν ληφθῇ ὑπ ὄψιν ἡ καϊάστασις τῆς ἀναλύσεως καὶ τῆς 
γεωμετρίας περὶ τὰς ἀρχὰς τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος, τὸ ἔργον τοῦ Ελιίήες φαίνεται 
νἁ ἀνήκη εἰς µίαν ἐποχήν, τὴν ὁποίαν κατέλαβεν ἤδη ἡ δύσις. Θεωρούμε- 
νον ὅμως ὡς συμεληρωματικόν ἐπίτευγμα τῆς στοιχειώδους καὶ ἀναλυτι- 
κῆς Ἱεωμετρίας, συνιστᾶται ὡς ἀξιόλογος συλλογὴ ἐνδιαφερόντων εἰδι- 
κῶν συμπερασμάτων. 

Προτοῦ ἐγκαταλείψωμεν τὸν ἐξέχοντα ἑλβετὸν γρωµέτρην, θά σημειώ- 
σωώμεν ὅτι ὁ Τόμος Π/ τῶν Ν. Α. Β, μερικοί τόμοι τῶν Μέπισίτες τοῦ Βερο- 
λένου (17864, ΙΤ81, 1796] καὶ τὰ Ληπαϊίες τοῦ Οείμοσπε, περιέχουν ἀρκετὰς 
ἀξιολόγους ἐργασίας του, αἱ ὁποῖαι, εἰς µίαν Ἱστορία ν ἐκτενεστέραν 
τῆς ἰδικῆς µας, δὲν θά ἔπρεπε νώ παρέλβουν ἄνευ κριτικῆς ἀναλύσεως, 


Εἰς τὴν "Ἱταλίαν 


623. Εἰς τὴν Ἰπαλίαν ἡ γεωμετρία εὗρεν ἕνα ανευματώδη ἐργάτην εἰς 
τὸ πρόσωπον τοῦ {ΕΠΟ ἨΜαπέελάαρομα, ὁ ὁποῖος ἐκτὸς τῆς φήμης του ὡς 
πρωτοτύπου μαθηματικοῦ εἶναι ἐπὶ πλέον γνωστὸς καὶ ὡς ἀβρός ποιητής. 
ὍὉ Μακςπετοπί ἐγεννήθη εἰς (ακίαρπεία, προάστειον τῆς πόλεως Ἠετεππιο 
τὴν Ίδην Μαΐου 1750, Τὸ 1758 ἐνεγράφη εἰς τὸ Σεμµινάριον τοῦ Βεεραπιο 
καὶ τὸ 1767 περμβλήθη τὸ [ερατικὸν ἕνδυμα (απιο ἴαἱα ρε). Τὴν ὅην Αὺ- 
γούστου ΙΤ71 ἐγένετο δεκτὸς εἰς τὸ Μαριανὸν Κολλέγίον τῆς πόλεως ὑπὸ 
τὴν Ἰδιότητα καθηγητοῦ τῆς ρητορικῆς, Κατόπιν µετετέθη (1778) εἰς τὴν 
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ἔκθεσιν τῶν θεμελιωδῶν τύπων τῆς ἐπιπέδου καρτεσιανῆς γεωμετρίας, µε 
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Τῶν τύπων τούτων γίνεται ἀμέσως ἐφαρμογὴ εἰς τὴν ἀναξήτησιν τῶν 
ἐξισώσεων τῶν τόπωγ ποὺ ἐθεώρησεν ὁ ᾽Απολλώνιος. Τεθείς ἐπί τῆς ὁδοῦ 
ὁ 1 πει δὲν ἑβράδυνε νὰ παρατηρήσῃ ὅτι ἦτο εἰς θέσιν νὰ λύσῃ ἀκόμη 
καὶ τὰ ἀνάλογα προβλήματα τοῦ χώρου, τουτέστιν ἐκεῖνα τὰ ὁπκοῖα λύον- 
ται διά ἐπιπέδων καὶ σφαιρῶν, Καὶ διὰ νά καταστήση τοῦτο σαφές, κατέ- 
στρωσεν ἐν πρὠτοις τοὺς θεμελιώδεις τύπους τῆς ἀναλυτικῆς γεωμετρίας 
τοῦ χώρου (ἃς μνημονεύσώμεν καὶ ἐδῶ τὴν «κανονικἠν ἐξίσωσιν» τοῦ 
ἐπιπέδου]. 

Μακρόν Κεφάλαιον, τὸ Ἡ, προορίζεται εἰς ἐφαρμογὰς τῶν εὑρεθέντων 
γεωμετρικῶν τόπων εἰς πολλὰ προβλήματα μὲ τὴν σύγχρονον χρῆσιν τῦ- 
πων καὶ συλλογισμῶν συνθετικοῦ χαρακτῆρος. Μεταξὺ τούτων ἀναφέρο- 
μεν τὴν κατασκενυἠν ἐγγραψίμου τετραπλεύρου μὲ δεδοµένα μεγέθη πλευ- 
ρῶν, τὸ κρόβληµα τοῦ (ω1]ομ (ὁ 585], μερικά ζητήματα ληφθέντα ἀπὸ τὰ 
Ρπηείρία τοῦ Νεκίοπ κλπ. 

Φυσικά, ἑάἀν ληφθῇ ὑπ ὄψιν ἡ καϊάστασις τῆς ἀναλύσεως καὶ τῆς 
γεωμετρίας περὶ τὰς ἀρχὰς τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος, τὸ ἔργον τοῦ Ελιίήες φαίνεται 
νἁ ἀνήκη εἰς µίαν ἐποχήν, τὴν ὁποίαν κατέλαβεν ἤδη ἡ δύσις. Θεωρούμε- 
νον ὅμως ὡς συμεληρωματικόν ἐπίτευγμα τῆς στοιχειώδους καὶ ἀναλυτι- 
κῆς Ἱεωμετρίας, συνιστᾶται ὡς ἀξιόλογος συλλογὴ ἐνδιαφερόντων εἰδι- 
κῶν συμπερασμάτων. 

Προτοῦ ἐγκαταλείψωμεν τὸν ἐξέχοντα ἑλβετὸν γρωµέτρην, θά σημειώ- 
σωώμεν ὅτι ὁ Τόμος Π/ τῶν Ν. Α. Β, μερικοί τόμοι τῶν Μέπισίτες τοῦ Βερο- 
λένου (17864, ΙΤ81, 1796] καὶ τὰ Ληπαϊίες τοῦ Οείμοσπε, περιέχουν ἀρκετὰς 
ἀξιολόγους ἐργασίας του, αἱ ὁποῖαι, εἰς µίαν Ἱστορία ν ἐκτενεστέραν 
τῆς ἰδικῆς µας, δὲν θά ἔπρεπε νώ παρέλβουν ἄνευ κριτικῆς ἀναλύσεως, 
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623. Εἰς τὴν Ἰπαλίαν ἡ γεωμετρία εὗρεν ἕνα ανευματώδη ἐργάτην εἰς 
τὸ πρόσωπον τοῦ {ΕΠΟ ἨΜαπέελάαρομα, ὁ ὁποῖος ἐκτὸς τῆς φήμης του ὡς 
πρωτοτύπου μαθηματικοῦ εἶναι ἐπὶ πλέον γνωστὸς καὶ ὡς ἀβρός ποιητής. 
ὍὉ Μακςπετοπί ἐγεννήθη εἰς (ακίαρπεία, προάστειον τῆς πόλεως Ἠετεππιο 
τὴν Ίδην Μαΐου 1750, Τὸ 1758 ἐνεγράφη εἰς τὸ Σεμµινάριον τοῦ Βεεραπιο 
καὶ τὸ 1767 περμβλήθη τὸ [ερατικὸν ἕνδυμα (απιο ἴαἱα ρε). Τὴν ὅην Αὺ- 
γούστου ΙΤ71 ἐγένετο δεκτὸς εἰς τὸ Μαριανὸν Κολλέγίον τῆς πόλεως ὑπὸ 
τὴν Ἰδιότητα καθηγητοῦ τῆς ρητορικῆς, Κατόπιν µετετέθη (1778) εἰς τὴν 


1148 Ἱστορία τῶν Μαθηματιῶν 
ο ομαλό, αμάλμιώώΙΙΙΝΝΝΝΝΝΗ 
ἕδραν τῆς φιλοσοφίας, ἡ ὁποία περιελάμβανε τὴν λογικήν, τὴν φυσικἠν 
καὶ τὴν µεταφυσικήν, κλάδους εἰς τοὺς ὁποίους ἐκεῖνας προσέθεσε καὶ τῷ 
μαθηματικά, στοιχειώδη καὶ ὀνώπερα. 

κηρυχθείς ἀντίπαλος τοῦ ᾿Αριστοτέλους καὶ ὁκαδὸς τοῦ Γαλιλαίου, 
ἴδωσε καλόν ἐπιχείρημα εἰς τοὺς ζηλοτυποῦντας ἐχθρούς του διά νὀ τὸν 
καταστήσουν μισητὸν εἰς τὴν ἐκκλησιαστικὴν ἐξουσίαν. Καὶ ὅταν πλέον 
η παραμονή του εἰς τὸ ΒεΓραπιὸ εἶχε καναντήσει ἀφόρητας, ἠναγκάσθη νἁ 


ντ ο»... 
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ΓΝΟΕΕΝΖΟ ΜΑΘΟΒΕΛΟΝΙ 


µετακομίισῃ τὸ 1786 εἲς Ρανία καταλαβὼν εἰς τὸ ἑκεῖ Πανεπιστήµιον τὴν 
ἕδραν ποὺ εἴχεν ἤδη καταστήσει διάσηµον ὁ Βιοί. Ὅτων τὰ Ἱαλλικ στρα- 
τεύµστη εἰσῆλβον εἰς τὴν Ἱταλίαν (6 Μαΐοι 796) τὸ Πανεπιστήμιον τῆς 
πόλεως ἔκλεισε προσωρινῶς τὰς πύλας του. Αλλ΄ εὐωθὺς ὡς ἐπανέλαβε τὴν 
λειτουργίαν, ὁ λΜηεςμετοβί ἐπανῆλθεν εἰς τὴν παλαιόν ἔδραν του. Ὁ δὲ 
Νακολῥων, ὁ ὑποῖος ἔλαβεν εὐκαιρίαν νὰ Ὑναρίσῃ την ἀξίαν τοῦ Λήακσνο- 
τομ, τοῦ ἐνεπιστεύθη δυσχερῆ καθήκοντα, κατόπιν δὲ τὸν διώρισε µέλος 
τῆς ἐπιτροχῆς τῆς κροωρισµένης νά προτείνῃ νὲον σύστημα µέτρων καὶ 
σιαθμῶν. Ἐν συνεχεἰφ, τὸν Αὔγουστον τοῦ |798, ὁ Μικο]νεγοπί μετέβη εἰς 
Ππαρισίους ὁπόθεν ἑκέπρωτο νά μὴ ἐκιστρέψη, διότι ἡ φυματίωσις ἐκ τῆς 
ἁποίας εἶχε κροαβληθὴ τὸν ἔφερεν εἷς τὸν τόφον τὴν Ίλην Ιουλίου ΑΟ, 

Ἄὓς μαθηματικός ὁ Μαπεετοπί ἐνεφανίσθη μὲ µίαν ὑπιστολήν του 
πρὸς τὸν Α. Αἰεμαπάτ ὑπό χρονολογίων 19 Σεκτεμβρίου 782, εἰς τὴν ὁποίαν 
περιέχεῖαι η µελέτη τῆς ἰσοχρόνου καμπύλης εἲς τὴν περίπτωσιν καθ ἣν 
τὸ κέντρον τὴς γῆς εὑρίσκεται εἰς πεπερασµένην ὁκόστασιν. Παρασιαν- 
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| πῶντες μίαν ἐργασίαν του ἐπὶ τῆς ἰσορροπίας τῶν θόλων (Νωσνε Βίος:- 
οἶκς Σω Εφιμρείο ἀεῑιε Ὑοιιε), διότι πραγματεύεται θέµα ἐξερχόμενον 
τοῦ προγράμματός µας, Βὰ μνημονεύσωμεν τὰς σηµειώστις μὲ τὰς ὁποίας 
συνώδεύσεν, ἀπὸ τῆς Ι ἐκδόσεώς της (Ρανία, Γ781], τὴν ἱταλικὴν μειάφρα- 
σιν τοῦ {οσο ᾱἱ πιαϊεππαμοῖς τοῦ Βοδσωί (ὁ 602] μεταξύ τῶν σημειώσεων 
τούτων ἀπαντᾶται µία αμέβοδος μετρήσεως τῶν ἐπιπέδων πολυγώνωών», δη- 
μοσιευθεῖσα μάλιστα καὶ αὐτοτελῶς (Μειοάο ρετ πιίσητατε { βοήροπί ρία- 
πί). ἡ ὁποία δὲν ἀπαιτεῖ τὴν ἀνάλυσιν αὐτῶν εἰς τρίγωνα. Προβλήματα καὶ 
λύσεις παρενέβαλεν ὁ 1 ΠωήΙετ εἰς τὴν «Πολυγωνομετρίαν» του (6 621) χω- 
ρίς ν΄ ἀναφέρῃ τὴν πηγἠν. Τὴν µικράν αὐτὴν κλοκἠν ἀπεκάλυψεν ὁ Μις- 
εἰνετοηί εἰς ἕνα ἔργον του Ργοῦ]επή ρε εἰ! ΑμγίπιεπεοΠί (Προβλήματα διὰ 
τοὺς τοπογράφους, Ράνια, 1793], τὸ ὁποῖον ἀποτελεῖ ἀξιέπαινον συμβολήν 
εἰς τὴν γεωμετρίαν τοῦ κανόνος καὶ τοῦ ὁποίου ὁλόκληρος ἡ ἀξία ἔλαμ- 
ψεν, ὅταν ἐνεφανίσθη εἰς δευτέραν ἔκδοσιν (Μιλᾶνον, 802] ἐμαλουτι- 
αμένην μὲ τάς ἀποδείξοις τοῦ πλοιάρχου 5πσςἨή, 

Μὲ τὰ ἔργα του αὐτὰ ὁ Μπεςμειοηί ἀπεδείχθη ανευµατώδης γεωμέ- 
τρης. ἔδωσεν ὅμως ἐπίσης δείγµατα τῆς ἀξίας του καὶ εἰς τὸ πεδίον της 
ἀναλύσκως μὲ ἕνα ἄλλο σηµαντικὀν ἔργον του Αάποαιίοηος κά αἰομίωπι 
Ἱπιερτάλεπι Εω]επ (Προσθήκαι εἰς τὸν ὁλοκληρωτικὸν λογισμὸν τοῦ Ει- 
.εη, Τομ, [792], τὴν ἀξίαν τοῦ ὁκοίου μαρτυρεῖ ἡ πρόσφατος ζἠνατύπωσίς 
του µεταξύ τῶν Απάντων τοῦ μεγάλου μαθηματικοῦ τῆς Βασιλείας. 
Ἐπιβεβαιοῦται δὲ τοῦτο ἀπὸ τὴν ἐξέτασιν τῶν θαυμασίων ἐρευνῶν ποὺ ἐκ- 
τἰθένται ἐκεῖ ἐπί τοῦ παραδόξου ἀριθμοῦ ποὺ καλεῖται σήμερον καταθςρά 
τοῦ Ἀήπεσμετόσι»”. 


Β24. Ὅσον σπουδαῖαι καὶ ἂν εἶναι αί προαναφερθεῖσαι ἐργασίαι, ἡ 
χκραγµατικότης μᾶς ἠναγκάξει νὰ παραδεχθῶμεν ὅτι ἡ µεγάλη φήμη τοῦ 
Μακκμετοηί δὲν ατηρίζεται ἐπ᾽ αὐτῶν, ἀλλ. ἐπὶ ἑνὸς ἔργου φέρονεος τίτλον 
Οεοπιείγία ἀςί (οπιραςκο (Γμοµετρία τοῦ διαβήτου, Ρανία, Ι797] καὶ ἀφις. 
ῥιοµένου εἰς τὸν «Ναπολέοντα τὸν ἰταλικόν» (Ναροΐσοπε {’ [ίσο εἰς 
τὸν ὁποῖον καὶ τό προσέφερε τὴν Την Μαΐου Ι797 εἰς τὸ Μοπηκ]ίο 'Ὁ 
ἔνδοξος στρατηλάτης κατελήφθη ἀπὸ τοιοῦτον ἐνθουσιασμὸν ὥστε, ἐπι- 
στρέφων εἰς Παρισίους, ἔσκευσε νὰ ὁμιλήσῃ περὶ αὐτοῦ εἰς τοὺς [ Αρέπη- 
ἓε καὶ Ἰ.αρίαος, οἱ ὁποῖοι συνηγόρησαν διὰ τὴν μετάφρασίν του εἰς τὴν 
γαλλικήν, πραγματοχοιηθεῖσαν ὑπὸ τοῦ Οηειις, 

Εἰς τὸ ἔργον αὐτὸ ὁ πνευµατώδης ἀββᾶς ἔθεσεν ὡς σκοπὸν τὸ ἴδιο ζἡ- 
τηµα ποὺ ἔδωσεν ὑπόστασιν εἰς τὸν Εωςίάες [Ὀαπίσως τοῦ Μοὰτ (Τόμος 

Π, 419), μὲ τὴν διαφορὰν ὅτι ὁ Μακεμετοπί τὸ ἐπραγματκύθη μὲ εὐρύτητα 


" Τοῦ ἀριθμοῦ εσύτου ὁ Μιαεγοσί πελόγισε τὴν τιμήν μὲ εἶκοσι δύο δεκαδικά 
ψηφία, ἐκ τᾶν ὁποίων τά πρῶτα δέκα ἐννέα εὑρέθησαν ἀκριβῃ, 
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ἀντιλήψεως καὶ βάθος σκέψεως μὴ ἐπιδεχομένων σύγκρισιν μὲ ἐκεῖνα τοῦ 
Μοῄ. Εἰς τὸ Οκοπιείπα ἀεί Γσπηρασκο ἡ ἔρευνα τῶν κατασκευῶν ἄνευ χρή- 
σεως τοῦ κανόνος ἀπεκήλυψεν εἰς τὰ ἐξεταζόμενα σχήματα τὴν ὕπαρξιν 
μερικῶν «ἀξιομνημονεύτων σημείων» (διά νά χρησιµοκποιήσωμεν τὸν ὅρον 
τοῦ Μακςπεγοπί], τῶν ὁποίων ἡ ἀνακάλυψις ἀποτελεῖ σπουδαίαν τελειο 
χοίησιν τῆς στοιχειώδους γεωμετρίας, 

Ὁ Μακςλςγοπί ὑποθέτει γενικῶς τὸ κέντρον τῶν κύκλων ποὺ ἑξετά- 
ζει ὡς γνωστόν, ἔχει ὅμως ἐκίσης διδάξει πῶς δυνάµεθα νὰ τὸ εὐρίσκωμεν, 
ὅταν δὲν εἶναι δεδοµένον. Αξίζει ν᾿ ἀναφέρωμεν ἐδῶ τὴν πνευµατώδη κατα- 
σκευὴν ποὺ ἐπενόησε διά τὸν σκοκὀν αὐτόν (Βιβλ, Χ, ἀρ. 1431)”. 


Μέ κέντρον (Σχ. ϐ) τυχὸν σημεῖον Α τῆς δοβείσης περιφερείας καὶ 
μὲ ἄνοιγμα διαβήτου αὐθαίρετον γράφοµεν τὴν περιφέρειαν ΒΡΕ, ἐφ᾽ ἧς 
ἀποτέμνονται τόξα Βς, «Ώ, ΡΕ ἴσα πρὸς ΑΒ. Ἔστω Μ τὸ σημεῖον ὅπου- 
αὕτη τέμνει τὴν δοθεῖσαν. Μὲ ἀκτῖνα ΕΜ καὶ κέντρα Ε, Α ἄγομεν εἷς το- 
μὴν δύο τόδα τεμνόµενα εἰς ἰ.. Μὲ τὴν ἰδίαν ἀκτίνα Ι.Α καὶ κέντρον Ἱ. 
τέµνοµεν τὴν ΒΜΕ. εἰς ο, Μέὲ ἀκτίνα Β0 καὶ κέντρα Β καὶ Α ἄγομεν εἰς 
τοµἠν δυό τόξα. ΄Η τοµἠ των Ο Βὰ εἶναι τὸ ζητούµενον κέντρον, 

Μεταξὺ τῶν κατασκευῶν, ποὺ ἐπενόησεν ὁ Μακζλετομί, ἀναφέρομεν 
ἐκείνην (Βιβὰ. Π, ἀρ. 60), ἡ ὑποία χρησιμεύει εἲς τὴν διχοτόµησιν δοθό- 
ντος κυκλικοῦ τόξου Βς (σχ. 7). Μὲ ἀκτῖνα ΑΒ, ἴσην δηλαδἠ πρὸς τὴν τοῦ 
δοθέντος τόξου, καὶ μὲ κέντρα Β,6, τὰ πέρατα αὐτοῦ γράφοµεν τὰ τόξα ΑΏ, 


5 Ες τὸ σχήµοτα 6.1.8 Έχουν χαραχθή, χάριν µείζονας σοφηνείας, µερικαὶ εὐθεῖαι 
Ἰραμβαί, μολονότι οὗται δὲν παρεμβαίνουν διόλου εἰς τὰς καεοσκευώς. 
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ΑΕ καὶ ἐν συνεχείᾳ λαμβάνοµεν ΑΒ -- ΑΕ -- Βς. Κατόπιν μὲ κέντρα Ὦ, 
Ε καὶ μὲ ἀκτῖνα Ώς -- ΒΕ γράφομµεν δύο τόξα τεμνύµενα εἰς Ε. Τέλος μὲ 
ἀκτῖνα ΑΕ καὶ μὲ τὰ αὐτὰ κέντρα Ὁ,Ε γράφονται δύο τόξα, τὰ ὁποῖα τέμ- 
νονται κατά τὸ ζητούμενον μέσον σημεῖον τοῦ δοθέντος κυκλαικοῦ τόπου, 

Ἕνα σημαντικὸν χάρισμα τῶν κατασκευῶν τοῦ Μακκνετοπί εἶναι ὅτι 
δὲν ἑξαρτῶνται ἐν γένει ἡ µία ἀπὸ τὴν ἄλλην, ἵνα δοθῇ εἰς αὐτὰς ἡ μεγίστη 


σχ, Σπ. 8 


δυνατή .ἁπλότης, Τοιουτοτρόπως φθάνει ὁ γεώμέτρης τοῦ Βεγεππιο εἰς τὴν 
διαίρεσιν τῆς περιφερείας µέχρι 120 ἴσων μερῶν χωρὶς νὰ καταφύγῃ εἰς 
τὴν διχοτόµησιν τόξου. ᾿Αρκεῖ νὰ μνημονεύσωμεν ἐδῶ τὴν κατασκευἠν 
τῆς διαιρέσεως περιφερείας εἲς 4 ἴσα µέρη (Βιβλ. Η, ἀρ. 27). ᾿Επὶ τῆς δο- 
Βείσης περιφερείας κέντρου Α (Σχ. 8) ἃς ἀχθοῦν Ες -- Ες «Ὁ-- ΡΕ -- 
Εά ἴσαι πρὸς τὴν ἀκτίνα ΑΒ αὐτῆς. 

Γράφομεν δύο τόξα μὲ κέντρα Β, Ε καὶ ἀκτῖνας ΒΏ -- Ες καὶ λαμβά» 
νοµεν τὸ σημεῖον τοµῆς αὐτῶν α. ᾿Εάν μὲ τὰ ἴδια κέντρα γραφοῦν ἄλλα 
τόξα ἀκτῖνος Λα αἱ τοµαί των Ε, { μετά τῶν Β, Ε θά διαιροῦν τὴν δοβεῖ- 
σαν περιφέρειαν εἰς 4 ἴσα µέρη. 

Παρατηροῦμεν τέλος ὅτι τὸ μαθηματικόὀν ἔργον τοῦ Μας Ἰνετοπί δὲν 
θά γίνη νωστὸν ἐν ὅλῃ του τῇ κληρότητι, παρά µόνον ὅταν ἐξετασθοῦν 
ὅλα τὰ κατάλοικα τῶν χειρογράφων του κοὺ φυλάσσονται σήµερον εἰς τὴν 
Δημοτικὴν Βιβλιοθήκην τοῦ Βκετραπιο. Ἔδ ὅσων Ἠνωρίζομεν, πρέπει ἀπὸ 
τὴν ἐξέτασιν αὐτὴν ν᾿ ἀναμένωμεν ἑνδιαφέροντα συμπεράσματα. 

625. Εἰς τὴν λατρείαν πρὸς τοὺς κορυφαίους Ἰεομέτρας τῆς Ελλά- 
δος ἡ ᾽Αγγλία βαδίζει παρὰ τὸ πλευρὀν τῆς Ἰαλίας, ὅπως ἀποδεικνύεται, 


1 ΟΝΙΑ,--"Ἱστορία εν Μαθηματικῶν. Τόμος Η! Ι6 
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διὰ νὰ παραλείψωµεν ἄλλα, ἀκὸ τὸ γεγονός ὅτι καὶ εἲς τὰς δύο χώρας τὰ 
Στοιχεῖα τοῦ Εὐκλείδου, κατὰ τὸ μᾶλλον ἢ ἤττον ἐκσυγχρονισθέντα, 
χρησιμεύουν ἀκόμη εἰς τὴν ἐκπαίδευσιν τῆς νεολαίας, Τί τὸ παράδοξον 
λοιπὸν ἐάν καὶ εἰς τὴν Ἱταλίαν ἐσχηματίσθη µία φάλαγξ φιλομαθῶν 
διαπνεοµένων ἀπὸ ἴδέας ὁμοίας πρὸς ἐκείνας, ποὺ ἔχομεν ἤδη συναντή- 
σει εἷς τοὺς γεωµέτρας, περὶ τῶν ὁποίων ὠμιλήσαμεν εἷς τὰς πρώτας σε- 
λίδας τοῦ παρόντος Κεφαλαίου; 

Νιανα Γεροία" ἐγεννήθη τὴν 29ην Ὀκτωβρίου [7531 κεριεβλήθη τὸ 
ἐκκλησιαστικὸν σχῆμα καὶ µόλας δεκαοκταετὴς ἤνοιξε µίαν ἐξ ἐκείνων 
τῶν ἰδιωτικῶν σχολῶν, ποὺ ἤνθησαν εἷς τὴν περιοχἠν τῆς Νεαπόλεως 
µέχρι τῆς συστάσεως τοῦ ἰκαλικοῦ βασιλείου καὶ ἡ ὁποῖα δὲν ἑβράδυνε 
ν᾿ ἀποβῃῇ γόνιµον ἐκκολαπτήριον γρωμετρῶν. Τὸ 1789 ἀνέλαβε καθήκοντα 
εἰς τὸ Πανεπιστήµιον, ὅπου ἐδίδαξε περίπου ἕνα τέταρτον αἰῶνος, Ὅταν 
ἀπεσύρθη ἀπὸ τὴν δηµοσίαν ἐκπαίδευσιν, ἐπανέλαβε τὴν ἰδιωτικὴν διδα- 
σκολίαν μέχρι τοῦ θανάτου του (2ἱ Ἰουνίοι 1824]. Ἀνθρωπος μὲ εὑρείας 
ἀντιλήψεις, καίτοι θερμός θαυμαστἠς καὶ δεξιός χειριστής τῶν ἀρχαίων 
μεθόδων, δὲν ἠρνήθη τὴν ἀξίαν τῶν νεωτέρων, Τοὐναντίον ἀναγνωρίσας 
μὲ ἀκρίβειαν τὴν πενικότητα καὶ τὴν δύναμιν αὐτῶν, προσεπάθησε νὰ αὐ- 
ξήσῃ τοὺς θησαυρούς τῆς γεωμετρίας διά τῆς ἐπινοήσεως νέων λογικῶν 
μεθόδων καὶ κατασκευῶν μεγάλης γενικότητος πρὸς λύσιν τῶν ζητημάτων 
που ἐκάλεσεν ὁ ἴδιος «προβλήματα τόκου καὶ θέσεως» (ργοβίςπιή ἁἱ εἶιο 
ε ὁἱ ροεἱσίοπε)". Κατ᾽ αὐτὸν τὸν τρόπον ἔδωσε δείγµατα ἐνημερότητος περὶ 
τοῦ κινδύνου, τὸν ὁποῖον διέτρεχεν ἡ γοομετρία νἁ χαθῇ διὰ χειρὸς τῆς 
ἀνοαλύσεως, ἐὰν δὲν εὑρίσκετο τρόπος ν΄ ἀνανοωθῇ ἐκ τῶν κάτω (α ἰπιίς). 
Ἐκ τῶν πολλῶν μαθητῶν του θὰ μνημονεύσωμεν µόνον τοὺς ἀκολούθους 
δύο, οἱ ὁποῖοι ἐγνώρισαν μεγαλυτέραν φήμην μεταξὺ τῶν ἄλλων, 

Αππίδαίε (ίωκερρε Νερο Οἱογάαπο" ἐγεννήθη εἷς Αλίοημα, τμῆμα 
τοῦ 5. Οἵωκερρε τοῦ ΟΙΙα]αϱο, τὴν Ἁγήν Νοεμβρίου 1769 καὶ ἀκριβῶς ἀπὸ 
την χρῆσιν τοῦ ὀνόματος τοῦ τόπου γεννήσεως ἀντί τοῦ οἰκογενειακοῦ 
ὀνύματος προέρχεται τὸ γεγονὸς ὅτι συχνὰ ἀποκαλεῖται Οα/απο”. Τὸ 1783 
ἐνεγράφη εἰς τὴν Σχολἠν τοῦ Γετμοία. Προσκληθεἰς ὑκὸ τοῦ διδασκάλου 
του ν΄ ἀσχοληθῇῃ μὲ τὸ πρόβλημα πού ἐπρότεινεν ὁ Οταπιει εἷς τὸν «αν 
εῆση (ὁ 583, ὃ 585), εὗρε µίαν λύσιν τοῦ γενικωτέρου προβλήματος; νά ἐγ- 
γραφῇ εἰς κωνικήν πολύγωνον τοῦ ὁπκοίου αἱ πλευραί νἁ διέρχωνται δι᾽ 
ἰσαρίθμων δοθέντων σημείων. Ἡ λύαις εἶναι τόσον ἀξιόλογος, ὥστε περις- 


. Σηµενωτόον ὅτι εὐ ἐν λόγω προβλήματα δὲν ἔχουν σίποτε τὐ κοινόν μὲ ἑκεῖνα 
πού ἑξετάζσ ἡ Ἱακολογικὴ Ὑπωμετρία [επυπαιτία Μαή, ὡς ὑπέβοσεν ὁ Ρ. θε] 
(οπως Απαντα, Τόμος Χ. Μέρος Π, Πραγμ, Ν, σ. 47, σηµείωσις|. 

.”.Παραπέμπομαν π.χ. τὸν ἀναγνώστην εἰς ἕνα ὑπόμνημα τοῦ ἓ Μ. Βιόσπει: Όνι 
Ομ µας Ριοξεῃι (Ῥπάμίαπι, 2πίσχαα, 805 
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λήφθη εἰς τὸν Τόμον Π τῶν Μ. 5. [. Τὸ 1789 ὅ Γετποῖα ἐφρόντισε νά τοῦ 
δοθῇ µία καθηγητικἡ Έδρα εἰς τὴν στρατιωτικἠν ᾿Ακαδημίαν τῆς Νεαπό- 
λευς, τὸ ἑπόμενον δὲ ἔτος ἤνοιξε μαζὶ μὲ τὸν , Ίαηδεεμ, µίαν ἰδιωτικὴν 
σχολἠὴν μαθηματικῶν. Μὲ τὸν ἴδιον ἐδημοσίευσεν ἕνα έργον τιτλοφορού- 
μενὸν Ρεϊπείρί απαλίοί ἀεῑίς Μαιἰεπιαικὴνε (Αναλητικαί ἀρχαί τῶν µαθηµα- 
τικῶν], 

ὌὍταν τὸν Δεκέμβριον τοῦ ΙΤ92 κατέπλέυσεν εἰς τὰ ὕδατα τῆς Νυεα- 
πόλεως ὁ γαλλικός ατόλος, ὁ Οἰστάαπο ἔμαθε τὰς ἀρχάς τοῦ 1789, τὰς ὁποίας 
ἠσπάσθη μὲ νεανικὸν ἐνθουσιασμόν, Ἵδρυσε τότε µίαν µυστικἠν ἑταιρείαν 
μὲ τὸν σκοπὀν νἁ διαδώσῃ τὰς ἰδέας αὐτὰς εἲς τὰς μάζας, ἑνῷ συγχρόνως 
ἔγινε πρωτεργάτης μιᾶς συνωμοσίας ἀποβλεκούσης εἰς ἀνατροχὴν τῆς µο- 
ναρχίας. ᾿Ανακαλυφθείς, συνελήφθη καί, κατόπιν ἀποτυχούσης ἀποδρά- 
σεώς του, κατεδικάσθη εἰς εἰκοσαετῆ κάθειρξιν εἲς τὸ φρούριον Αθηιίια, 
Τά γαλλικά στρατεύματα τὸν ἀκηλουθέρωσαν τὸ 1798 καὶ τοιουτοτρόπως 
ἠδυνήθη νά συμπράδη εἰς τὴν ἀνακήρυδιν τῆς Παρθενοπαίας Δημοκρα- 
τίας 15. Ὅταν ὅμως καὶ αὐτὴ κατελύθη ὑπὺ τῶν ἀγγλικῶν στρατευμάτων τῶν 
ὁποίων ἡγεῖτο ὁ Νέλσων, ὁ Οἰσιάαπο ἐτέθη ἐκ νέου εἰς τὴν φυλακἠν καὶ 
κατεδικάσθη ἓν συνεχείᾳ εἰς θάνατον, ποινἠν µετατραπεῖσαν ἀμέσως εἰς 
κάθειρξιν ἐπ᾽ ἀόριστον (αά απο), Μετά τὴν νικηφύρον πῥοέλασιν τοῦ 
Ναπολέοντος εἷς Ματεημο, ἠλθεν ἐκ νέου ἡ ἀπελευθέρώσις, Κατέφυγε τότε 
εἷς Γαλλίαν, ὅπου εὗρεν ἐργασίαν ὡς μηχανικός τοῦ κτηµατολογίου, ἐγ- 
καταλείψας ἕκτοτε ὁριστικῶς τὰς ἐπιστημονικάς του ἐνασχολήσεις. ᾽Απέ- 
θανεν εἰς Ττογςες τὸν Φεβρουάριον τοῦ 1855. 

ΕπεεπΣο Εἰαιμί' ἐγεννήθη εἰς Νεάπολιν τὴν 4ην Απριλίου 1782. Παρε- 
κινήθη ἀπὸ τὸν Εεεροία νὰ ἐγγραφῇ εἰς τὴν Σχολήν του καὶ ἐπωφελήθη 
τόσον ἐκ τῆς διδασκαλίας του, ὥστε ἀπὸ τοῦ 1798 ἠδυνήθη νὰ παραδίδῃ 
µαθήµατα μαθηματικῶν. Τὸ 1801 διωρίσθη καθηγητὴς τῶν συνθετικῶν µα- 
θηματικῶν εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Νεαπόλεως καὶ εἰς αὐτὸ παρέμεινε 
µέχρι τοῦ 1849, ὅτε ἀπεσύρθη τῆς διδασκαλίας, ᾿Εκτὸς ἑνός βιβλίου παρα- 
στατικῆς γεωμετρίας (18071, τοῦ πρώτου ἰδόντος τὸ φῶς εἰς τὴν Ἰταλίαν, 
ὀφείλονται εἰς αὐτὸν πολυάριθμα σχολικά ἐγχειρίδια, χάρις εἰς τὰ ὁποῖα 
καὶ ἄλλα διάφορα ἐπίσημα καθήκοντα ποὺ τοῦ ἀνετέθησαν, ἠδυνήθη νὰ 
ἀσκήση σχεδὀὸν δεσκοτικἠν ἐξουσίαν εἰς τὴν δηµοσίαν ἐκπαίδεωσιν τῶν 
νοτίων ἐπαρχιῶν. Οἱ ἐχθροί τοὺς ὑποίους ἐδημιούργησεν ἐν τῇ ἀσκήσει 
τῆς ἐξουσίας του ἐξεδικήθησαν τὴν στιγμήν τῆς ἀνασυστάσεως τῆς ᾿Ακα- 
δηµίας τῶν ᾿Επιστημῶν, φροντίσαντες ν᾿ ἀποκλεισθῇ τοῦ ἐπιτελείου της 
αὐτός, ὁ ὁποῖος εἶχεν ἤδη χρηματίσει εὐδοκιμώτατα γραμματεὺς αὐτῆς. 


626. Κατ ἀντίθυσιν πρὸς τὸν διδάσκαλόν του, ὁ Εἰπαί ἧτο χαρα- 
κτῆρος ἁδιαλλάκτου τίκοτε δὲν ἤθελε νά βλέπη καὶ νὰ ἀκούῃ, ἐάν δὲν 


ο πᾱ--άραροω μ.μ 


Άτο συντεταγµένον σύμφωνα μὲ τὰ ὑποδείγματα ποὺ ἄφησαν οἱ ἀθάνατοι 
γγομέτραι τῆς ἀρχαίας Ἑλλάδος. Τοῦτο ἔγινεν ἀφορμὴ ὀνὸς θορυβώδους 
ἐπεισοδίου, τῆς τελευταίας µαθηµατικῆς προκλήσεως ποὺ κρόκειται νὰ 


οἱ Οφοµηειτία εἰνοίαί οσο Απαηιι αμεσα 3 καὶ τραφὲν ἀπὸ τὸν Γου- 
{ωπαίο Γαάωία (γεννηθ. εἰς Νράπολιν τὴν 21ην Δεκεμβρίου 186, ἆποθαν, 
ἐκεῖ τὴν 29ην Ἰουνίου 1581), ἕνα πρωταθλητὴν τῆς ἀναλυτικῆς σχολῆς, 
ἀντιζήλου ἐκείνης τοῦ Γεγεοία. 'Η ἐν λόγφ ἀξυλλογὴν προωρίζετο νὰ 
δΗίξη ὅτι εἶναι ὀυνατὸν νὰ ληφθοῦν δι’ ἀλτεβρικῆς ὁδοῦ γεωμετρικά συν. 


!αξταηρε εἷς τὸ πρόβλημα τὸ προταθὲν ὑπὸ τοῦ (τάπηςΓ εἰς τὸν Οκείοη 
(6 553, ὃ 585] µία κατάλληλος γεωμετρικὴ κατασκευή. Τὸ ΙΙ ἦτο τὸ πρόβλημα 
τοῦ ΜαΙίαιί (ὁ 609), τὸ δὲ ΤΠ ἡ ἐπέκτασις αὐτοῦ εἰς τὸν χᾶρον. 

Ἵώρα ὅσον ἀφορᾶ τὸ τελευταῖον πρέπει νὰ σηµειωθῇ ὅτι ἡ ἔρευνα 4 
σφαιρῶν ἐφαπτομένων ἀλλήλων ἀνά τρεῖς καὶ τριῶν ἑδρῶν ἑνὸς τετραέ- 
ὅρου, εἶχεν ἤδη κροταθὴ εἰςτά Χρονικά (Λππαλες) τοῦ Οετροπηε, ὁ δὲ 
διείπες εἶχε παρατηρήσει ὅτι πρόκειται περὶ προβλήματος ὕπερ-ωρισμέ- 
νου καὶ κατά συνέπειαν Τενικῶς ἀλύτου. Τὸ αὐτὸ ἀπεκάλυψεν ἐπίσης ἀμέ. 
σως µία ἐφημερίς τῆς Ἀραπόλεως, μὲ ἀποτέλεσμα νὰ περικέσῃ ὁ Εἰκηί εἰς 
βαρεῖαν ἀνυποληψίαν. Παρά ταῦτα, προτοῦ ἀκόμη ἐκπνεύσῃ ἡ προθεσµία 
τῆς κροκλήσεως, εἶδε τὸ φῶς µία ᾽Απάντησις τοῦ ΕοΏμημίο Ρα μία 
ὑπὸ τὸν τίτλου: Εἰπροσία αἱ Ρεορταπηπια Φετιίπαιο 3 ΡΙΟΠΙΜΟΥΕΓΕ α οοππμα- 
[ασε 1 πῖοά{ ροί [Πηνεμείοης Οδοπησιείσα κα ο πμ 
Όυε Νίο] "Σ (Ναροί:, 1819). "Ἡ ᾽Απάντησις ἀρχίζει μὲ ἕνα µακρὸν κρόλογον 
ἀποσκοποῦντα εἰς καταπολέμησιν τῆς ἑναντίον τοῦ ΓαβΓαημε διαφαινοµέ- 
νης στάσεως τοῦ Επαί, ᾽Ακολουθοῦν αἱ λύσεις τῶν δύο πρώτων προτα- 
Βέντων προβλημάτων καὶ ἡ ἀπόδειξις τῆς ἀνάγκης μιᾶς σχέσεας μεταξὺ 
τῶν ἀκμῶν τῆς δοθείσης κυραμίδος ἵνα καταστῇ δυνατὴ ἡ λύσις τοῦ κρο- 
Βλήματος ΠΙ. 

Λήξαντος τοῦ διαγωνισμοῦ ἡ ᾽Ακαδημία τῆς Νεαπόλεως, τῆς ὑποίας 
ἐξητήθη ἡ ἐτυμηγορία, παρέπεμψε τὸ ζήτημα εἰς τὰς ἑλληνικάς καλένδας, 


Ἡ Γκωμπερία ερὸς νέαν ᾽Αναγέννησιν σάς 


εἰς τρόπον, ὥστε τελικῶς ἠναγκάσθη ὁ Εἰπυ νὰ ἐκφέρῃ ὁ ἴδιος τὴν κρί- 
σιν ἀνακηρύξας νικητὴν ἕνα µαθητήν του Λίροία μα (γενν, εἷς «ππιρο- 
στο τὴν 2Ιην Ἰουλίου 1811, ἀποθ. εἰς Νεάκόλιν τὴν ην Ὀκτωβρίου 
841, ὁ ὁποῖος ἡτο προωρισµένος ν᾿ ἀκοβῃ δύξα καὶ κόσµηµα τοῦ Παρ- 
Βενοπαίουτ, Πανεπιστηµίου, 'Ο Εἰαυί ἐδημοσίευσε τὰς λύσεις εἰς ἕνα τὸ- 
μον περιέχοντα πικρά σχόλια ἐπί τῶν διαφόρων φάσεων τοῦ διαγωνισμοῦ. 

Ἡ σιδηρᾶ συνοχἡ τῶν γεγονότων μᾶς μετέφερεν εἰς µίαν ἐποχήν πλη: 
σιάζουσαν πρὸς ἡμῆς περισσόύτερον ἐκείνης εἰς τὴν ὁποίαν ἀναφέρεται τὸ 
Κεφάλαιον τοῦτο τῆς Ἱστορίας µας. Προτοῦ ἐπανέλβωμεν εἰς τὴν χρο- 
ψολογικἠὴν τάξιν τῶν γεγονότων, θὰ παρατηρήσωμµεν ὅτι μὲ τὸν ἀνωτέρω κε- 
ριγραφέντα διαγωνισμὸν τερματίζεται καὶ ἡ ἱστορία τῆς σχολῆς τοῦ ΠΝἰοσέα 
Εειροία. ᾿Η ἀξία τὴς ὅμως γίνεται κατάδηλος, ὅταν σκεφθῶμεν ὅτι ἀπὸ τῆς 
ἐμφανίσεώς της πράγματι ἄρχισαν αἲ ἱταλικαί ἐπαρχίαι τοῦ Νότου νά δ- 
δουν κανονικὰς καὶ σταθεράς συμβολὰς εἰς τὴν µαθηµατικὴν ἐπιστήμην, 
ἀκολουβοῦσαι τὰς εὑρείας ἀντιλήψεις τοῦ Εεγεοίι καὶ ἀποφεύγουσαι τὰς 
αἰρετικὰς τάστις τοῦ Γἰαυ, Τὸ τέλος ὅμως τῆς Σχολῆς ποὺ ἵδρυσεν ὁ Εε- 
εοἰα πρέπει μᾶλλον ν᾿ ἀναζητηθῇ εἰς τὸ γεγονός ὅτι αὕτη εἶχεν ἤδη φέρει 
εἰς πέρας τὴν εὐγενῆ ἀποστολήν της, ν᾿ ἀφυπνίσῃ δηλαδὴ καὶ ἀναζωογο- 
νήση τὸ πνεῦμα τῆς ἐρεύνης εἰς τὸ Βασίλειον τῶν Δύο Σικελιῶν. 

Μἡ δυνάµενοι νά εἰσέλβωμεν εἰς συγκρίσεις ἐν κροκειµένῳ, ἑλλείψει 
χώρου, ἀναγκαζόμεβα νἁ παραπέµψωμµεν τὸν ἀναγνώστην, πού τυχόν ἔπι- 
θυμεῖ νά Ἱνωρίση ὅλα τὰ δημοσιεύματα τῆς ἐποχῆς, εἰς µίαν µονογραφίαν 
τοῦ συγγραφύως φέρουσαν τίτλον: Νίοσία Γεηεοῖία ὁ 4 Βέμοία ἱ πιαίεπιη- 
εςί οἷις Ίο εσὸς α Όνιος 35 (ΑΠ ἀςΙ) πίν. αἱ Όεπονα, 1892], ὡς ἑκίσης εἰς τὰ 
κολυάριθµα ὑπομνήματα τοῦ Ε. Απιοίςο ποὺ συνεκεντρώθησαν κατόπιν 
εἰς δύο τόµους ὑπὸ τὸν τίτλον ία πιαἰεπιαέσα παροϊίίαπα (Ἡ μαθηματική 
ζωὴ τῆς Νεακόλεως, Μέρος ἶ, Νεάπολις 1904, Μέρος Π, Νεάκολες 1924]. 


ΜΕΡΟΣ ΔΕΥΤΕΡΟΝ: ΠΡΟΑΡΟΜΟΙ ΜΙΛΣ ΜΕΤΑΜΟΡΦΩΣΕΩΣ 
ΤΗΣ ΓΕΩΜΕΤΡΙΛΕ 


Απιόόός Ἐγαπφοίς Εγότίκε 


627. Αἱ πρωτότυποι ἰδέαι τοῦ Όεκαγευς (Τόμος Π, ὁ 165. 1] ἐπὶ 
τῆς ἀκολουθητέας ὁδοῦ εἰς τὴν γεωμµετρικὴν ἔρευναν ἀνεφάνησαν εἷς μίαν 
ἐποχήν, κατὰ τὴν ὁποίαν οἱ µάθηµατικοί ἦσαν ἀπησχολημένοι εἰς κᾶσαν 
ἄλλην ὑπύθεσιν ἐκτὸς αὐτῆς. Εἰς τρόπον ὥστε δύναται νά λεχθῃ, ὅτι µε- 
ταξὺ τῶν θοωρητικῶν Ἱκωμετρῶν ἕνα µόνον ἅμεσον µαθητὴν ἀπέκτησε, 
τὸν Β. Ραζαἱ, µαβητὴν ὅμως ὁ ὁποῖος εἰς τὴν καλλιέργειαν τῶν ἰδοῶν τοῦ 


Ἡ Γκωμπερία ερὸς νέαν ᾽Αναγέννησιν σάς 


εἰς τρόπον, ὥστε τελικῶς ἠναγκάσθη ὁ Εἰπυ νὰ ἐκφέρῃ ὁ ἴδιος τὴν κρί- 
σιν ἀνακηρύξας νικητὴν ἕνα µαθητήν του Λίροία μα (γενν, εἷς «ππιρο- 
στο τὴν 2Ιην Ἰουλίου 1811, ἀποθ. εἰς Νεάκόλιν τὴν ην Ὀκτωβρίου 
841, ὁ ὁποῖος ἡτο προωρισµένος ν᾿ ἀκοβῃ δύξα καὶ κόσµηµα τοῦ Παρ- 
Βενοπαίουτ, Πανεπιστηµίου, 'Ο Εἰαυί ἐδημοσίευσε τὰς λύσεις εἰς ἕνα τὸ- 
μον περιέχοντα πικρά σχόλια ἐπί τῶν διαφόρων φάσεων τοῦ διαγωνισμοῦ. 

Ἡ σιδηρᾶ συνοχἡ τῶν γεγονότων μᾶς μετέφερεν εἰς µίαν ἐποχήν πλη: 
σιάζουσαν πρὸς ἡμῆς περισσόύτερον ἐκείνης εἰς τὴν ὁποίαν ἀναφέρεται τὸ 
Κεφάλαιον τοῦτο τῆς Ἱστορίας µας. Προτοῦ ἐπανέλβωμεν εἰς τὴν χρο- 
ψολογικἠὴν τάξιν τῶν γεγονότων, θὰ παρατηρήσωμµεν ὅτι μὲ τὸν ἀνωτέρω κε- 
ριγραφέντα διαγωνισμὸν τερματίζεται καὶ ἡ ἱστορία τῆς σχολῆς τοῦ ΠΝἰοσέα 
Εειροία. ᾿Η ἀξία τὴς ὅμως γίνεται κατάδηλος, ὅταν σκεφθῶμεν ὅτι ἀπὸ τῆς 
ἐμφανίσεώς της πράγματι ἄρχισαν αἲ ἱταλικαί ἐπαρχίαι τοῦ Νότου νά δ- 
δουν κανονικὰς καὶ σταθεράς συμβολὰς εἰς τὴν µαθηµατικὴν ἐπιστήμην, 
ἀκολουβοῦσαι τὰς εὑρείας ἀντιλήψεις τοῦ Εεγεοίι καὶ ἀποφεύγουσαι τὰς 
αἰρετικὰς τάστις τοῦ Γἰαυ, Τὸ τέλος ὅμως τῆς Σχολῆς ποὺ ἵδρυσεν ὁ Εε- 
εοἰα πρέπει μᾶλλον ν᾿ ἀναζητηθῇ εἰς τὸ γεγονός ὅτι αὕτη εἶχεν ἤδη φέρει 
εἰς πέρας τὴν εὐγενῆ ἀποστολήν της, ν᾿ ἀφυπνίσῃ δηλαδὴ καὶ ἀναζωογο- 
νήση τὸ πνεῦμα τῆς ἐρεύνης εἰς τὸ Βασίλειον τῶν Δύο Σικελιῶν. 

Μἡ δυνάµενοι νά εἰσέλβωμεν εἰς συγκρίσεις ἐν κροκειµένῳ, ἑλλείψει 
χώρου, ἀναγκαζόμεβα νἁ παραπέµψωμµεν τὸν ἀναγνώστην, πού τυχόν ἔπι- 
θυμεῖ νά Ἱνωρίση ὅλα τὰ δημοσιεύματα τῆς ἐποχῆς, εἰς µίαν µονογραφίαν 
τοῦ συγγραφύως φέρουσαν τίτλον: Νίοσία Γεηεοῖία ὁ 4 Βέμοία ἱ πιαίεπιη- 
εςί οἷις Ίο εσὸς α Όνιος 35 (ΑΠ ἀςΙ) πίν. αἱ Όεπονα, 1892], ὡς ἑκίσης εἰς τὰ 
κολυάριθµα ὑπομνήματα τοῦ Ε. Απιοίςο ποὺ συνεκεντρώθησαν κατόπιν 
εἰς δύο τόµους ὑπὸ τὸν τίτλον ία πιαἰεπιαέσα παροϊίίαπα (Ἡ μαθηματική 
ζωὴ τῆς Νεακόλεως, Μέρος ἶ, Νεάπολις 1904, Μέρος Π, Νεάκολες 1924]. 
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ΤΗΣ ΓΕΩΜΕΤΡΙΛΕ 


Απιόόός Ἐγαπφοίς Εγότίκε 


627. Αἱ πρωτότυποι ἰδέαι τοῦ Όεκαγευς (Τόμος Π, ὁ 165. 1] ἐπὶ 
τῆς ἀκολουθητέας ὁδοῦ εἰς τὴν γεωμµετρικὴν ἔρευναν ἀνεφάνησαν εἷς μίαν 
ἐποχήν, κατὰ τὴν ὁποίαν οἱ µάθηµατικοί ἦσαν ἀπησχολημένοι εἰς κᾶσαν 
ἄλλην ὑπύθεσιν ἐκτὸς αὐτῆς. Εἰς τρόπον ὥστε δύναται νά λεχθῃ, ὅτι µε- 
ταξὺ τῶν θοωρητικῶν Ἱκωμετρῶν ἕνα µόνον ἅμεσον µαθητὴν ἀπέκτησε, 
τὸν Β. Ραζαἱ, µαβητὴν ὅμως ὁ ὁποῖος εἰς τὴν καλλιέργειαν τῶν ἰδοῶν τοῦ 


ἡ ἐπίδρασίς του δὲν ἔσβησε μὲ τὸν θάνατόν του, μαρτυρεῖται ἀπὸ ἕνα ἐξέ- 
χοντα μηχανικόν, ὁ ὁποῖος ἀνέλαβε νά συνεχίσῃ τὴν καράδοσιν τοῦ 


εἰς τὸ γαλλικὸν πεζικόν, ὅκου ἔδωσε τοιαῦτα καὶ τοσαῦτα δείγματα εὖὐ- 
Ὄνας ὥστε, μετὰ ἑπταετῇ ὑπηρεσίαν, τὸν μετέταξαν εἰς τὸ σῶμα τῶν στρα. 


Εἰς τὴν Ἱστορίαν µας ὁ Ετέσει δικαιοῦται µνείας δι᾽ ἕνα τρίτομον 
ἔργοντου τιτλοφορούµενον]α Τηνδουίς οαἵ | Ῥαιίσως 4ὲ Ἱη (σοαρς ει Ρίσγγες 
εί ὁες Βοὶς, ρου Ία (ση γςΓίοῃ 4ες Ὑομίες οἱ αμίηςς Ραγιίες 4ςι Βάμσιεπίς 
οἰνῆς ϱἱ πίτες, ου Τγαίιά ὡς 5ιέτέο(οπνε ἡ [) μεαρς ς 1’ Αεοηιστίανς 
(Θέα κεους, 717. 19]. Πρόκειται περὶ ἔργου πρακτικῆς χρησιμότητας, 
ἀλλά μὲ τάσεις καθαρῶς ἐπιστημονικάς, ὡς προκύπτει ἀπὸ τὴν φράσιν τοῦ 


χνικὸς ὄρος εἰσαχθείς ὑπὸ τοῦ ἰδίου) ὡς συνισταµένην ἐκ 4 Μερῶν καὶ δή: 
Τοµομουφίαν; ἔρευνα τῶν ἀπολαμβανομένων καμπύλων ἐκ τῆς τοµῆς 
στεροῶν ὑπὸ ἐκιφανειῶν ἐκιπέδων ἤ καμπύλων, ΙΙ. Τοµογρωφίαν; Περι- 
γραφή τῶν καμπύλων αἱ ὁποῖαι χαράσσονιαι ἐπὶ δοθεισῶν ἐπιφανειῶν. 
ΠΠ. Στερευγοαφέαν: Μύθοδυς παραστάσεως ἐφ᾽ ἑνόὸς ἐπιπέδου τῶν στερεῶν 
σωμάτων καὶ τῶν τομῶν των, τουτέστι; α) Εἰκονογραφία ἢ Ὀρθογραφία: 
Β) Ἐπικεδογραφία ἢ ἀνάπτυγμα τῶν ἐπχιφανειῶν ἐπὶ ἐπιπέδου' γ) Γωνιο- 
Τραφία (ῷ 328). ΑΝ. Τομµοτεχνίαν: Ἐφαρμογὴ τῶν προεκτεθέντων εἰς τὸν 
προσδιορισμὀν τῶν τομῶν τῶν στερεῶν αἱ ὁποῖαι κρίνονται ἁπαραίτη- 

τοι κατὰ τὴν λάξκυσιν τῶν λίθων εἰς τὸ ἁρμόζον μέγεθος καὶ σχῆμα. 
' ν τὴν προσοχἠν τοῦ ἀναγνώστου ἐπὶ τῆς νέας τεχνικῆς 


Ἡ Γεωμετρία πρὸς νέαν ᾽Αναγέννήσιν ε; Ἡι 


γισμῶν ἀπεδείχθη πιστὸς ἀκόλουθος τοῦ Ώεσαγμυς». Αλλ᾽ ὄχι µόνον ὡς 
πρὸς αὐτό, ἀλλά ὀπίσης καὶ ὡς πρὸς τὴν σταθερἀν χρῆσιν συλλογισμῶν 
καὶ μεθόδων αὑστηρῶς μαθηματικῶν, μερικοί τῶν ὁποίων, μάλιστα, ἆπαν- 
τῶνται σήμερον εἰς τὴν παραστατικἡἠν γεωμετρίαν, 

Ο Ετέκίετ, γνωρίζων καλῶς τὸ πνεῦμα τῆς ἐποχῆς του, παρετήρει µε- 
λαγχολικῶς: «Σήµερα πιὰ ἡ γουμετρία δὲν εἶναι τῆς μόδας καὶ διά νὰ δώσῃ 
κανεῖς µίαν ἀτμόσφαιραν ἐπιστήμης εἶναι ἀπαραίτητον ν᾿ ἀραδιάση ἀρ- 
κετὴν ἀνάλνσιν». ᾿Επεφυλάσσετο εἰς τὸν µεγάλον, περὶ τοῦ ὁποίου τώρα 
θά ὁμιλήσωμεν, νὰ δώσῃ νέον προσανατολισμὀν εἰς τὰς κυριαρχούσας 
ἀντιλήψεις. 


(ωπ4ρατά ἈΊοαρε 


628. Ὁ Ίαοημες Μοπεε, κτωχὸς πλανόδιος ἔμπορος εἷς τὴν Βςπυπο 
τῆς Βουργουνδίας, ἔτρεφε τὴν εὐγενῆ φιλοδοδίαν νἁ ἐξδασφαλίσῃ εἰς τὰ 
νωνικἠν θέσιν, Ὅλα ἀντακεκρίθησαν εἰς τὴν πατρικἠν ἐπιθυμίαν, ἀλλά τὸ 
µεγαλύτερον, ὁ (α5ραγά, γεννηθεὶς τὴν ἴθην Μαΐου 1746, ἠδιώθη ὑπὸ τῆς 
μοίρας νά δώσῃ εἰς τὴν οἰκογένειάν του αἰωνίαν φήµην. Τὰ δείγµατα ἔξαι- 
ρετικῆς εὐφυῖας ποὺ ἔδιοσεν ὁ Οπερατά, εἰς τρυφερὰν ἀκόμη ἡλικίαν, ἐφείλ- 
κυσαν τὴν προσσοχἠν τῶν Πατέρων τοῦ Ὁρατορίου, οἱ ὁποῖοι ἦσαν ὅι- 
δάσκαλοί του, καὶ οἱ ὁποῖοι τοῦ ἐνεπιστεύθησαν τὴν διδασκαλίαν τῆς φι- 
σικῆς εἰς τὸ ἰδικόν των Κολλέγχιον. Προσεπάθησαν νὰ τὸν κάµουν ν᾿ ᾱ- 
σπασθῇ τὸ τάγµα των, ἀλλ ὁ πατἠρ του τὸν σονεβούλρυσε νὰ μὴ δεχθῃ, νά 
προτιµήσῃ δὲ μᾶλλον τὴν κρόσκλησιν κοὺ τοῦ ἐγένετο ἀπὸ ἀνώτερον ἀξιω- 
ματικόν τοῦ μηχανικοῦ νά καταλάβη κάποιαν θέσιν εἰς τὴν Στρατιωτικὴν 
Σχολὴν τοῦ Μέριέπες, Ἡ ταπεινἠὴ καταγχωγἠ τοῦ Μοαρε δὲν τοῦ ἐπέτρε- 
ψε νἁ εἰσαχθῆ (1763] παρά µύνον εἰς τὸ πρακτικὀν τµῆµα τῆς Σχολῆς, 
ὕπου ἡ κυριωτέρα του ἁπασχόλησις συνίστατο εἲς ὅτι ὠνομάζετο ὑπὸ 
τῶν στρατιωτικῶν μηχανικῶν «Οά(ῆςτ απ [ογ, πρᾶγμα ἐπιτυγχανόμς- 
νον ἐπὶ τῇ βάσει κοκιωδεστάτων κανόνων γνωστῶν ἐκ παραδόσεως Ὁ 
Μοηπµε ἐπρότεινε μερικάς λογικὰς τροποποιήσεις, αἱ ὁποῖαι κατεπολεµή- 
θησαν εἰς τὴν ἀρχὴν ἀπὸ προϊσταμένους προσκεκολληµένους εἰς τὴν πκα- 
ῥάδοσιν, ἀλλ αἱ ὁποῖαι τελικῶς ἑβριάμβευσαν ἐξασφαλίσασαι συγχρόνως 
εἰς τὸν εἴσηγητήν των µίαν προαγωγἠν εἰς προγυµναστήν (πὲρέιηευτ), 

Εἰς τὴν ἐποχὴν αὐτὴν ἀνάγονται αἱ πρῶται ἔρευναι τοῦ Μοπμὲ ἐπί 
τῶν ἐφαρμογῶν τῆς ἀναλύσεως εἰς τὴν ἔρευναν τῶν ἀπειροστικῶν ἴδιο- 
τήτων τῶν καμπύλων καὶ τῶν ἐπιφανειῶν, Αἱ ἐν λόγῳ ἔρευναι κατέστη- 
σαν γνοστὸν εὐνοϊκῶς τὸν συγγραφέα εἷς τοὺς καρισινοὺς ἐπιστημονικοὺς 
κύκλους καὶ ἔγιναν ἀφορμὴ νά τοῦ δοθῇ πρῶτον ἡ µαθηµατικἡ ἔδρα (1768) 


Ἡ Γεωμετρία πρὸς νέαν ᾽Αναγέννήσιν ε; Ἡι 


γισμῶν ἀπεδείχθη πιστὸς ἀκόλουθος τοῦ Ώεσαγμυς». Αλλ᾽ ὄχι µόνον ὡς 
πρὸς αὐτό, ἀλλά ὀπίσης καὶ ὡς πρὸς τὴν σταθερἀν χρῆσιν συλλογισμῶν 
καὶ μεθόδων αὑστηρῶς μαθηματικῶν, μερικοί τῶν ὁποίων, μάλιστα, ἆπαν- 
τῶνται σήμερον εἰς τὴν παραστατικἡἠν γεωμετρίαν, 

Ο Ετέκίετ, γνωρίζων καλῶς τὸ πνεῦμα τῆς ἐποχῆς του, παρετήρει µε- 
λαγχολικῶς: «Σήµερα πιὰ ἡ γουμετρία δὲν εἶναι τῆς μόδας καὶ διά νὰ δώσῃ 
κανεῖς µίαν ἀτμόσφαιραν ἐπιστήμης εἶναι ἀπαραίτητον ν᾿ ἀραδιάση ἀρ- 
κετὴν ἀνάλνσιν». ᾿Επεφυλάσσετο εἰς τὸν µεγάλον, περὶ τοῦ ὁποίου τώρα 
θά ὁμιλήσωμεν, νὰ δώσῃ νέον προσανατολισμὀν εἰς τὰς κυριαρχούσας 
ἀντιλήψεις. 


(ωπ4ρατά ἈΊοαρε 


628. Ὁ Ίαοημες Μοπεε, κτωχὸς πλανόδιος ἔμπορος εἷς τὴν Βςπυπο 
τῆς Βουργουνδίας, ἔτρεφε τὴν εὐγενῆ φιλοδοδίαν νἁ ἐξδασφαλίσῃ εἰς τὰ 
νωνικἠν θέσιν, Ὅλα ἀντακεκρίθησαν εἰς τὴν πατρικἠν ἐπιθυμίαν, ἀλλά τὸ 
µεγαλύτερον, ὁ (α5ραγά, γεννηθεὶς τὴν ἴθην Μαΐου 1746, ἠδιώθη ὑπὸ τῆς 
μοίρας νά δώσῃ εἰς τὴν οἰκογένειάν του αἰωνίαν φήµην. Τὰ δείγµατα ἔξαι- 
ρετικῆς εὐφυῖας ποὺ ἔδιοσεν ὁ Οπερατά, εἰς τρυφερὰν ἀκόμη ἡλικίαν, ἐφείλ- 
κυσαν τὴν προσσοχἠν τῶν Πατέρων τοῦ Ὁρατορίου, οἱ ὁποῖοι ἦσαν ὅι- 
δάσκαλοί του, καὶ οἱ ὁποῖοι τοῦ ἐνεπιστεύθησαν τὴν διδασκαλίαν τῆς φι- 
σικῆς εἰς τὸ ἰδικόν των Κολλέγχιον. Προσεπάθησαν νὰ τὸν κάµουν ν᾿ ᾱ- 
σπασθῇ τὸ τάγµα των, ἀλλ ὁ πατἠρ του τὸν σονεβούλρυσε νὰ μὴ δεχθῃ, νά 
προτιµήσῃ δὲ μᾶλλον τὴν κρόσκλησιν κοὺ τοῦ ἐγένετο ἀπὸ ἀνώτερον ἀξιω- 
ματικόν τοῦ μηχανικοῦ νά καταλάβη κάποιαν θέσιν εἰς τὴν Στρατιωτικὴν 
Σχολὴν τοῦ Μέριέπες, Ἡ ταπεινἠὴ καταγχωγἠ τοῦ Μοαρε δὲν τοῦ ἐπέτρε- 
ψε νἁ εἰσαχθῆ (1763] παρά µύνον εἰς τὸ πρακτικὀν τµῆµα τῆς Σχολῆς, 
ὕπου ἡ κυριωτέρα του ἁπασχόλησις συνίστατο εἲς ὅτι ὠνομάζετο ὑπὸ 
τῶν στρατιωτικῶν μηχανικῶν «Οά(ῆςτ απ [ογ, πρᾶγμα ἐπιτυγχανόμς- 
νον ἐπὶ τῇ βάσει κοκιωδεστάτων κανόνων γνωστῶν ἐκ παραδόσεως Ὁ 
Μοηπµε ἐπρότεινε μερικάς λογικὰς τροποποιήσεις, αἱ ὁποῖαι κατεπολεµή- 
θησαν εἰς τὴν ἀρχὴν ἀπὸ προϊσταμένους προσκεκολληµένους εἰς τὴν πκα- 
ῥάδοσιν, ἀλλ αἱ ὁποῖαι τελικῶς ἑβριάμβευσαν ἐξασφαλίσασαι συγχρόνως 
εἰς τὸν εἴσηγητήν των µίαν προαγωγἠν εἰς προγυµναστήν (πὲρέιηευτ), 

Εἰς τὴν ἐποχὴν αὐτὴν ἀνάγονται αἱ πρῶται ἔρευναι τοῦ Μοπμὲ ἐπί 
τῶν ἐφαρμογῶν τῆς ἀναλύσεως εἰς τὴν ἔρευναν τῶν ἀπειροστικῶν ἴδιο- 
τήτων τῶν καμπύλων καὶ τῶν ἐπιφανειῶν, Αἱ ἐν λόγῳ ἔρευναι κατέστη- 
σαν γνοστὸν εὐνοϊκῶς τὸν συγγραφέα εἷς τοὺς καρισινοὺς ἐπιστημονικοὺς 
κύκλους καὶ ἔγιναν ἀφορμὴ νά τοῦ δοθῇ πρῶτον ἡ µαθηµατικἡ ἔδρα (1768) 


248 Ἱστορία τῶν Μαθηματικών 


καὶ κατόπιν ἡ φυσικἡ (1771) εἰς τὴν Σχολὴν τοῦ Μέσίόηες, Τὸ ΙΤ80 διωρί- 
σθη καθηγητής τῆς Ὑδραυλικῆς εἰς τὸ ουνηε μὲ τὴν ὑπόχρέωσιν νἀ 
διαµένῃ εἰς Παρισίους τὸ ἥμισυ τοῦ ἔτους, ἑνῷ συγχρόνως ἡ ᾽Ακαδημία 
τῶν ᾿Επιατημῶν τὸν ἑκάλει εἰς τοὺς κόλκους της. Τέλος τὸ 1783 ἀντικατέ. 
στησε τὸν Βέτουί ὡς ἐξεταστής τῶν ναυτικῶν δοκίµων, 
Ὦ ΜοπΡε, προερχόμενος ἐκ τοῦ λαοῦ καὶ Βλέπων ὅτι ἡ σταδιοδρομία 
- --- του ἐσκόνταπτε διαρκῶς εἰς ἀπηρχαιωμέ- 
ο} τας φυλετικάς προκαταλήψεις, ἐνηγκαλ- 
) σθη μὲ ἠέρμην τὰς ἀρχάς τοῦ 1789 Με. 
] τὰ τὴν Ίθην Αὐγούστου 1792 τοῦ ἔναχι- 
ο στεύθησαν τὸ χαρτοφυλάκιον τῶν Ναυ- 
] τικῶν εἰς τὴν δευτέραν ᾿Ὑπουργίαν Εο- 
 Ιαρά, τὸ ὁποῖον ὀμετήρησε μέχρι τῆς 
Ρης ᾿Ακριλίου {791 Ἐξηκολούθησε ὕκη- 
ρετῶν τὴν πατρίδα του, ἀσχολούμενος 
| κατὰ προτίµησιν μὲ ζητήματα τῆς ἐκ- 
παιδεύστως, Προέχοντα όλον ἔπαιξε 
| πράγματι εἰς τὴν δηµιουργίαν τῆς Εσοίε 
Ροϊγιεεβηίφνε καὶ τῆς Εεοῖς Νοσπια]ε͵ 
. ὅπου καὶ ἐδίδαξεν εὐδοκ[μαας, 
Εἰργάσθη ἐπίσης ἀποτελοσματικῶς 
εις τὴν ἀνασύστασιν (195) τῆς Άκα- 
δημίας τῶν Ἐπιστημῶν, τὴν ὁκοίαν εἶχε 
"καταστρέψει ἡ ἰσοπεδωτικὴ Βίελλα τῆς 
Ἑπαναστάσειας, 

Νατά τὴν διάρκειαν μιῆς ἐπισήμου 
ἀποστολῆς εἰς τὴν Ἰταλίαν ἐπλησίασε τὸν στρατηγὀν Βοναπάρτην, ὁ 
ὁκοῖος καὶ τοῦ ὑζήτησε νά τὸν συνοδεύσῃ εἰς τὴν ἑκστρατείαν του κατὰ 
τῆς Αἰγύπτου, καὶ ὁ ὁποῖος κατόπιν τὸν ὠνόμασε γερουσιαστὴν καὶ κὀ- 
μην τοῦ Ρέϊωςε. Οἱ Βουρβῶνοι οὐδέποτε τοῦ συνεχώρησαν τὸν σύνδεσμόν 
του μὲ τὸν Ναπολέοντα καὶ κατὰ την παλινόρθωσιν τὸν ἀπέλυσαν (1 
Μαρτίου 1816] ἐκ τῆς ᾿Ακαδημίας, τὴν ὅὁποίαν ἐδόξαζεν, Περισσότερον 
ὅμως τοῦ ἐπεισοδίου τούτου ἐπέδρασεν εἰς τὸν θάνατόν του (28 Ἴουλίου 
1818) ἡ πτῶσις καὶ ἡ ἑξορίαᾳ τοῦ ἀγακημένου του προστάτον, 


ΟΑΒΡΑΝ ΜΟΝΟΕ 
Ὅσατε Όε τέευεε 


079, Τά μαθηματικά ἔργα τοῦ Μοηρε κατανέμονται εἲς δύο ὅιανε. 
κριµένας κατηγορίας πού τιτλοφοροῦνται ἀντιστοίχως Παραστατικἡ Γκω- 
µετρία καὶ ᾿᾽Απειροστικὴ Γεωμετρία. Αἱ πηγαί τῶν ἑργασιῶν τῆς πρώτης 
κατηγορίας δέον ν᾿ ἀναζητηθοῦν εἰς τὰς βελτιώσεις τὰς ὁποίας εἰσήγα. 
Τεν εἰς τὰς µεβόδους τῆς ὀχυρωματικῆς τῆς πρὀ αὐτοῦ ἐποχῆς. Αἱ τελειο- 


κοιήσεις αὗταί, ὥς καὶ ὅλαι αἱ µετόπειτα ἐξελίξεις, ἐκρατοῦντο ζηλοτύπως 
μυστικαί ὑπὸ τοῦ Κράτους μέχρι τῆς ἡμέρας. καθ ἣν ὁ Μοημε ἔλαβε τὴν 
ἄδειαν (1799) νὰ τὰς διδάξῃ εἰς τοὺς µαθητάς τῆς νεοσυστάτου Εροὶς Νοι- 
πιάίς. Τότε διεδόθησαν ὑπὺ λιθογραφηµένην µορφήὴν εἰς ὅλην τὴν Γαλλίαν 
καὶ ἔπειτα εἷς ὅλον τὸν κόσμον χάρις εἰς ἕνα τόµον τιτλοφορηβύντα, μέ 
ἕνα εὐτυχῆ νεολογισµόν, Οἐοπιέιπς Ὠεποτίριίνε (Περιγραφικἡὴ ἢ Παρα- 
στατικἡ Γεωμετρία]. Μολονότι εἰς τὸ Πρόγραμμα, μὲ τὸ ὑποῖον ἀρχίζει, 
ὁ ἨΜσημε βεβαιώνει ὅτι ἡ νέα αὐτὴ ἐπιστήμη εἶναι κροωρισµένη ανά ἑξα- 
γάγη τὸ γαλλικὀν ἔθνος ἐκ τῆς µέχρι τοῦδε ὑποτελείας του εἲς τὴν ὕένην 
βιομηχανίαν», ὁλόκληρος ἡ ἔκθεσις φέρε χαρακτήρα ἄκρως ἔπιστημο- 
νικόν, διαμορφωθεῖσα βάσει τῆς ἰδέας ὅτι ἡ παραστατικἡ γεωμετρία εἶναι 
εἰς θέσιν ν᾿ ἀνταγωνισθῇ νικηφόρως τὴν ἀναλυτικὴν. Ἐν τούτοις διὰ νά 
δισκολύνη τὴν ἐπίτευξιν ἑνός τοιούτου ἀποτελέσματος, ὁ Μοηρε συνιστῷ 
τὴν σπουδἠν καὶ τῶν δύο κλάδων. 

Εἰσερχόμενος εἰς τὴν οὐσίαν τοῦ θέματος ἀναφόρει πρῶτον ὅλα τό 
θεωροσύµενα σχήματα εἰς τρία ἐπίπεδα ἀνὰ δύο κάθετα, ἆλλ᾽ ἁμέσως κα: 
ϐιστῷ δῇῆλον ὅτι δυνάµεθα νώ παραιτηθῶμεν τοῦ ἑνὸς ἐφ' ὅσον κάµνοµεν 
χρῆσιν ὀρθογωνίων προβολῶν. ᾽Απὸ τὴν συναγοµένην παράστασιν τοῦ 
σημείου ἄγεται ὁ Μόοήμε εἰς τὴν παράστασιν τῶν εὐθειῶν ἢ τῶν καμπύ- 
λων, ἐνῶ διά τὰς ἐπιφανείας εἶνάι ἀνάγκη νὰ σημειωθῇ ἐν πρώτοις ἐπ᾽ αὖ- 
τῶν ἕνα τοὐλάχιστον σύστημα γραμμῶν, Βεωρουμένων ὡς Ἱενετειρῶν, Διό 
τὸ ἐπίπεδον ὅμως ἁρκοῦν διά τὸν ὀρισμόν του αἱ δύο εὐθεῖαι, κατὰ τὰς 
ὁποίας τοῦτο τέμνει τὰ προβολικά ἐπίπεδα [ἵχνη, ὅπως ὠνύμασε τὰς 
εὐθείας αὐτὰς ὁ Μοπρε καὶ ὅπως τάς ὀνομάζομεν καὶ σήμερον]. 

Επί ἐννέα στοιχειωδῶν προβλημάτων δεικνύει ὁ Μοηπρε κῶς Ὑίένεται 
ὁ χειρισμός τῶν ἐκτεθεισῶν βασικῶν ἀρχῶν κατά τὴν λύσιν τῶν γπωώµετρι- 
κῶν προβλημάτων καὶ κλείσι μὲ αὐτὰ τὸ Τµῆμα Ἰ τοῦ ἐν λόγῳ ἔργου. Τὸ 
Τμήμα Π ἀφορῷ τὰ ἑφακτόμενα ἐπίπεδα καὶ τὰς καθέτους ἐπὶ τὰς ἐπιφανείας. 
Τὸ ἐπίπεδαν τὸ ἐφαπτόμενον εἰς ἕνα σημεῖον μιῶς ἐπιφανείας καθορίζεται 
ἀπὸ δύο ἐἑφαπτομένας κατὰ τὸ σημεῖον τοῦτο εἰς δύο ἀντιστοίχους Ίενε- 
τείρας τῆς αὐτῆς ἐπιφανείας. Ὁ Μοπρε ὑξετάζει πρὸ πάντων τὴν περί- 
πτωσιν καθ ἣν τὸ σημεῖον τῆς ἑπαφῆς εἶναι δεδοµένον, ἀσχολούμενος εἰ- 
δικώτερα μὲ τὰς κωνικάς, κυλινδρικάς, ἐκ περιστροφῆς καὶ (ἐν παραρτή- 
ματι) μὲ εὐθειογενεῖς ἐπιφανείας ᾿Εάν τοὐναντίον γνωρίζωµεν ἕνα σημεῖον 
ἢ µίαν εὐθεῖαν διὰ τῶν ὁποίων ὀφείλει νὰ διέρχεται τὸ ζητούμενον ὄφα- 
στόµενον ἐπίπεδον, γεννῶνται νέα προβλήµατα τῶν ὁποίων ὃὁ Μοπρε δὲν 
παραλείπει νὰ ἑξάρῃη τὴν πρακτικὴν χρησιμότητα. 

Περὶ τομῶν τῶν ἐπιφανειῶν πραγματεύεται εἰς τὸ Ἐμῆμα ΤΠ. Τὸ τὲ- 
χνασμα τὸ ὁποῖον χρησιμοποιεῖ διά νὰ τὰς κατασκευάση σημεῖον πρὸς ση- 
μεῖον συνίσταται εἷς τὴν χρῆσιν μιᾶς στιρᾶς βοηθητικῶν ἐπιφανειῶν. 


Εἶναι ἐκεῖνο ποὺ χρησιμοποιοῦμεν ἀκόμη σήμερον, εἴτε εἰς τὴν γενικό- 
μάρην ο ο σς Μερικὰς περιπτώσεις ποὺ ἀξωτάζει ὁ μέγας γάλλος ο. 


μέτρης. 


ῥεὸν καμπύλων, τῶν ἀνακτυκτῶν καὶ μὴ ἐπιφαντιῶν, κροερχοµένη κατὰ 
µέγα µέρος ἀπὸ ἐργασίας τοῦ ΜΟΜΜΕ, περὶ τῶν ὁποίων θὰ ὁμιλήσωμεν µετ' 


γασίο του, ὅπου προσδιορίζει τὰς γραμµάς καμπηλύτητος ἑνὸς ἐλληψοςι- 
δοῦς καὶ παρέχει ἀκριβεστάτην παράστασιν διὰ διπλῆς ὀρθογωνίου προ- 


ἀληθῶς ἐπιστημονικήν, ἡ ὁποία δὲν ἑβράδωνε ν' ἀποτελέσῃ στοεχεῖον 
ἀπαραίτητον εἰς τὴν μαθημµατικὴν µόρφωσιν τῆς σκ Νούσης νεότητος. 

Ἂς προσθέσωµεν ὅτι ὁ τόμος τῆς Οέσηνέιίς Ὠεεεηριίνε δὲν ἑξαν- 
τλεῖ τὰς συμβολάς ποὺ ὕδωσεν ὁ Μοηρε εἰς τὴν ἐπιστήμην ἐκείνην, μὲ τὴν 
ὁποίαν συνέδεσεν ἀρρήκτως τὸ ὄνομά τον, Λιότι εἰς τὸν Τόμον τῆς Ἐφη- 
µερίδος τῆς Εεοῖς Ρο]γιεεηίαυε ἀπαντῶνται. ὑπὸ τὸν τίτλον Βιέγἑοιοιπίε 
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προβλήµατα τῆς ἐπιλύσεως τῆς τριέδρου γωνίας, απρᾶγμα περιλαμβάνον 
κατ οὐσίαν ὁλόκληρον τὴν τριγὠνοµετρίαν». 

Επί πλέον αἱ ὑπ' αὐτοῦ ἐπινοηθεῖσαι μέθοδοι διὰ τὴν κατασκτυὴν 
τῶν προοκτικῶν καὶ τῶν σκιῶν ἐγένοντο κοινόν κτῆμα, χάρις εἰς τὴν εὐ- 
ρεῖαν διάδοσιν αὐτῶν ὑπὸ τοῦ μαθητοῦ του Π. Ηγδυς (γεννηθ. εἰς Λυών 
τὸν ᾿Ὀκτώβριον τοῦ 1771, ἀποθ, εἰς Νενετα τὴν 22ην Σεπτεµβρίου 1828). 
Ἐφαρμόζοντες ἐξ ἄλλου τὰς μεθόδους διαβαθµίσεως τῶν σκιῶν, ποὺ ἐδί- 
δαξεν εἰς τὴν Εσοῖε Ροϊγίεςηπίφυε, μερικοί µαθηταί του προσδιώρισαν τὰς 
ἰσοφώτους γραμμάς καὶ τὸ λαμαρὸν σημεῖον μιᾶς σφαίρας μὲ τοιαύτην 
ἐπιτυχίαν, ὥστε ἡ παραίσθησις ἐκ τῆς θέας τοῦ σχεδίσυ νά εἶναι πλήρης 
εἰς τοιοῦτον βαθµόν, ὥστε ὅταν οἱ µαθηταί του ἀπέθεσαν τὸ σχέδιον ἑπάνω 
εἰς τὸ γραφεῖον τοῦ Μοημε, τὴν ὥραν ποὺ ἐσυνήθιζε νὰ µεταβαίνη εἰς τὴν 
Εοοὺς Ροἱγιεςμπίαυς, ἀκέσπασαν ἀπὸ τὸν διδάσκαλον τὰς πλέον συγκι- 
γητικἁς ἐκδηλώσεις ἱκανοχοιήσεως καὶ ἐπιδοκιμασίας. 

Αί νύξεις αὗταί ἐπὶ τοῦ γεωμετρικοῦ ἔργου τοῦ Μοημε συμπληροῦνται 
μὲ τὴν παρατήρησιν, ὅτι ἀπ᾿ αὐτοῦ κυρίως ἐπαναρχίσει νὰ ἐκδηλοῦται καὶ 
νά γενικεύεται τὸ ἑνδιαφέρον τῶν μαθηματικῶν διὰ τὴν καθαράν γεωμε- 
τρίαν. Καὶ τοῦτο ὄχι µόνον ὡς ἀποτέλεσμα τῶν δηµοσιουμάτων του, ἀλλ 
ἀκόμη καὶ ὡς συνέπεια τῆς δυνάµεως τῆς προφορικῆς του διδασκαλίας, ἡ 
ὁποία εἶχε τὴν ἀρετὴν νὰ ἠλεκτρίζη τοὺς καλυτέρους ἀκροατάς του, καὶ 
ν᾿ ἀποσπῇ ἐξ αὐτῶν καρκούς, τῶν ὁποίων τὴν ἀξίαν συντόμως θὰ δυνηθᾶῶ» 
μεν νά ἐκτιμήσώωμεν. 


630. Μεταβαίνοντος τώρα εἰς τὴν κεριοχἠν τῆς ἀναλύσέως θά ὑπο- 
γραμμίσωμεν ὅτι αἱ ὑπὸ τοῦ Μοηφε δοθεῖσαι συμβολαί εἰς τὴν θρωρίαν 
τῶν ἐξισώσεων μὲ μερικὰς παραγώγους ης καὶ 2ας τάδεως (συμπεριλαµ” 
βανοµένης καὶ ἐκείνης τῶν παλλομένων χορδῶν] προέκυψαν ἀπὸ ἐντελῶς 
πρωτοτύπους γκωμετρικοὺς στοχασμούς. Ἡ ὁδός τὴν ὁποίαν διήνοιξε συνί- 
σταται εἷς τὴν ἐξέτασιν ἀρχικῶς εἰδικῶν ἐπιφανειῶν, εἰς τὸν προσδιορι- 
σμὸν τῶν ἐξισώσεων αὐτῶν μὲ ὄρους πεπερασµένους, κατόπιν δὲ (δι ἅπα- 
λοιφῆς τῶν αὐθαιρέτων συναρτήσεων) τῶν διαφορικῶν ἐδισώστων καὶ τό» 
λος εἰς τὴν ἀναπαραγωγὴν τούτων κατ ἀντίστροφον πορείαν. Τ' ἁποτε- 
λέσματα εἰς τὰ ὁκοῖα κατέληξε (καίτοι δὲν εἶναι ἀμέτοχα κάποιου μικροῦ 
ἑλαττώματος] εἶναι τόσον σηµαντικά, ὥστε προεκάλεσαν ἐκ μέρους τοῦ 
αριαηρς τὴν πνευµατώδη δήλωσιν: αΜὺὲ τὴν ἐφαρμογὴν ποὺ ἔκαμε τῆς 
ἀναλύστως εἰς τὴν παράστασιν τῶν ἐπιφανειῶν, αὐτὸς ὁ διαβολάνθρωκος 
Βά γίνη ἀθάνατος!». Εἰς ἡμᾶς εἶναι ἀδύνατος ἡ περιγραφἡ τῶν συμβολῶν 
τούτων τοῦ Μοημε, διότι θὰ ἐχρειάζετο πρὸς τοῦτο ν΄ ἀναφέρωμεν τύπους 
κολον εἶναι νὰ μνημονεύσωμεν τὰς τελειοποιήσεις τὰς ὁκοίας τοῦ ὀφείλει 


242 Ἱστορία τῶν Μαβνματικῶν 
ἡ ἀπειροστικὴ γεωμετρία. Καὶ τοῦτο ἀκριβῶς πρόκειται ἀμέσως νὰ ἐπι. 
χπιρήσωμεν. 

Τὴν ἔ]ην Ἰανοναρίου 1771 ὁ Μοημε ἀνεκοίνωσεν εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν 
τῶν Ἐπιστημῶν τῶν Παρισίων ἕνα «Ὑπόμνημα ἐπὶ τῶν ἐνειλιγμένων, τῶν 
ἀκτίνων καμπυλότητος καὶ ιῶν διαφόρων εἰδῶν καμπῆς εἰς τὰς καμκύλας 
διπλῆς καμπυλότητας», τὸ ὁποῖον ἐδημοσιεύθη μόλις τὸ 1785 (Τόμος ΧΥ 
τῆς συλλογῆς τῶν Φανγαηίς Εεπαπρετς), Τὸ ὑπόμνημα τοῦτο εἶναι μεγάλης 
σπουδαιότητος τόσον διὰ τὴν ἀναλυτικὴν γεωμετρίαν, ὅσον διὰ τὴν θρω- 
ρίαν τῶν καμπύλων τοῦ χώρου. Διά πρώην φορᾶν πράγματι εὑρίσκονται 
ἐκεῖ λελυμένα μὲ Τενικότητα καὶ κομψότητα μερικά στοιχειώδη προβλήμα- 
τα, τὰ ὁποῖα ἀπαριθμοῦμεν ἐδῶ: ἐξίσωσις ἐπιπέδου διερχοµένου διὰ σημείου 
καὶ καθέτου ἐπὶ τὴν ποµὴν δύο ἐπικέδων ἔκφρασις τῆς ἀποστάσεως δύο 


Εἰς τὸ ἐν λόγῳ ὑκόμνημα ἀποδεικνύεται περαιτέρω ὅτι µία καμκύλῃ 
τοῦ χώρου ἔχει ἀκείρους ἐνειλιγμένας, αἱ ὁποῖαι σχηματίζουν τὴν «πο 


κταί ἐπιφάνειαι καὶ δίδονται αἱ ἔννοιαι τῶν «χαρακτηριστικῶνν καὶ τοῦ 
«λαιµοῦ», ὡς ἐπίσης ὁ χαρακτηρισμός τῶν δύο εἰδῶν σημείων καμπῇῆς κοὺ 
δύναται νἁ Σαρουσιάσῃ µία καμπύλη διπλῆς καμπυλότητος, Οὔτε λείκει 
ἡ ἔννοια τῆς Εὐθειοποιούσης ἐπιφανείας' ὄρος δικαιολογούµενος ἀπὸ τὸ 
Τεγονάς, κοὺ δὲν διέφυγε τῆς προσοχῆς τοῦ Μύµμε, ὅτι κατὰ τὴν ὁφ᾽ ἑνός 
ἐπιπέδου ἀνάπτυξιν αὐτῆς ἡ δοθεῖσα καμπύλη τρέπεται εἰς εὐθεῖαν, Εἰς τὸ 
αὐτὸ ὑπόμνημα ὀρίζεται ἐκίσης ἡ ἔννοια τῆς αφαινομένης περιµέτρουν” 
μιᾶς ἐκιφανείας καὶ ἡ Ὑένεσις μιᾶς εὐθειογενοῦς τοιαύτης µέσῳ τριῶν 
ὀδηγουσῶν εὐθειῶν (άι εδ γἱσες], 

Εἶναι ακόπιµον νὰ ὑπογραμμίσωμεν ἐδῶ ὅτι µεταξύ ἐκείνων, οἱ ὁκοῖοι 
ἠκολούθησαν ἀμέσως τὸν Μοημε εἰς τὸν δρόµον τῶν ἐρευνῶν αὐτῶν, εἶναι 
δύο διακεκριμένοι μαθηματικοί, περὶ τῶν ὁποίων καλὸν εἶναι νά εἴπωμεν 
αὐτὴν τὴν στιγμήν µερικάς λέξεις. Ὁ πρῶτος εἶναι ὁ 6 1! Τ, Π,, Τὔπαραωι 
4 Γπιοπάαν (γενν, εἰς Βειαήςση τὸ [7 . ἀποῦ. εἰς Μοπιροί[έεν τὸ 8111, 
συγγραφεὺς δύο ὑπομνημάτων : α) δοἱηίομς ὁἂς Φωείφωες Ργούβόπηςς τεία- 
Πῇς 4 Ἰα Τηέοτὶς 4ες δυ[ιοςς ϱομΓῦς: εἰ 4ες (ομ[ίες ἡ ἀουδίς ντ τα 
Β) δυς Φυείηυος κ ο πμ πεπ[ςγηηέν ρα ἄςς Θωσίηςσ εσπρο: 


 Ὅ τεχνικὸς αὐτός ὄρος ἀπαντάτωι ὁυά πρώπην φορὰν εἰς ἕνα μεταγενύστερων 
« Ὑπόμνημα ἐπὶ της Βκρίας τῶν ἐκχαιμῶτων καὶ ἐπιχαιμότων» (Μόπι, ἄς Γ Αωιά ὁει 
δοσηοςε, 1711]. 
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εόες 6ὲ [ἱρηος ἁτοίες ") (δαν. ατ., Τ. Χ, 1780). Τὰ ὑπομνήματα αὐτὰ ἑνε- 
αντύσθη ὁ συγγραφεύς, κατὰ ὁμολογίαν του, ἀπό τὰ γραπτά «ἑνὸς μεγά- 
λου Ἱτωμέτρου, τοῦ ὁκοίου τό ἔργα ἀξίζουν ἐγκωμίου πολὺ µεγαλντέρου 
ἐκείνου», τὸ ὁποῖον αὐτὸς ὁ ἴδιος κθά ἦτο εἰς θέσιν νὰ διατυπώση». 
Περιέχονται εἰς αὐτὰ ἡ γενική ἐξίσώσις τοῦ ἑφαπτομένου ἐπικέδου, µερι- 
κοὶ τύποι χρήσιμοι εἰς τὴν ἐπί ἐπιπέδου ἀνάπτυξιν μιῶς ἐπιφανείας καὶ 
τέλος τὸ σκουδαῖον θεώρημα: «Ἡ ὀρθὴ προβολή στρεβλῆς καμκύλης 
παρουσιάζει καμπὴν εἰς κάθε σημεῖον ὅπου τὸ ἐγγύτατον ἐπίκεδον εἶναι 
κάθετον ἐπί τὸ προβολικὀν ἐπίπεδονο, 

Μεγαλυτέραν φήμην ἀπέκτησεν ὁ (», 1. Π. Μ.Ο. ἀειυνπήτ οἲε {αρίασε, 
γεννηθείς εἰς Ἔόδωγς τὴν Ίδην Ἰουνίου 1754. ᾽Αποφασίσας ν΄ ἀφιερωθῇ 
εἰς τὰ ἐπιστημονικά ὅπλα, εἶχε τὴν τύχην νά γνωρίσῃ εἰς τὴν Σχολὴν Μη- 
χανικοῦ τοῦ Μέτύτες (1774-75] τὸν Μοημε, ὡς διδἀσκαλὀν του, ὃ ὁποῖος 
ἀναγνωρίσας τὰ ἀσυνήθη πνευματικά χαρίσματα τοῦ Μεωνηίεν τὸν κατηύ- 
θυνεν εἰς ἐρεύνας ἐπί τῶν ἐπιφανειῶν. Ὁ δὲ νεαρὸς ἀξιωματικὸς ἕκαμε 
τότε τὰς πρώτας του ἀνακαλύψεις, κροσδιορίσας δύο ἐπιφανείας ἐἑλαχί- 
στης ἐκτάσρως (ὰ αἱγο πια} ἰδιαζούσας, τὴν ἁλυσογενὴ καὶ τὴν ἐπιφά- 
νοιαν τοῦ κοχλίου τετραγωνικῆς τοµῆς. Τήν Ι4ην καὶ 2Ιην Φεβρουαρίου 
Ι776 ἀνέγνωσεν εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν τῶν Παρισίων ἕνα ἄλλο ὑπόμνημα, 
τοῦ ὁποίου ὁ τίτλος εἶναι: Μόπιοίτε κατ ἵη Τπέσης ὁς Ἰ Οου/βωε 4ος δ.ε- 
[ωος» (τυπωβέν ἔπειτα εἷς τὸν Τόμον Χ, 1785, τῆς συλλογῆς δαν. Εις]. Τὸ 
ἐν λόγῳ ὑπόμνημα εἶχε τοιαύτην ἐπιτυχίάν, ὥστε ὁ συγγραφεύς του ἔγινε 
μετ ὀλίγον ἀντεπιστέλλων τῆς Ακαδημίας (12 Ἰουνίου 1776] καὶ τὴν 28ην 
Ἰανουαρίου 1784 µέλος αὐτῆς. Τόν λόγον τῆς ἐπιτυχίας αὐτῆς δυνάµεθα 
νὰ ἐξηγήσωμεν ῥάν λάβωμεν ὑπ ὄψιν ὅτι εἰς τὸ ἐν λόγῳ ὑπόμνημα κεριέ- 
χεται τὸ «Θρώρημα τοῦ Μεισπίετ», δηλαδἠὴ ἡ γνωστὴ κρότασις τῆς θεω- 
ρίας τῶν ἐπιφανειῶν, ἡ ὁποία συνδέει τὴν ὠἀκτῖνα καμπυλότητος Β΄ τυχού- 
σης καμπύλης, ἐπί τῆς δοθείσης ἐπιφανείας κειµένης, καὶ τὴν ἀκτῖνα καµ- 
πυλύτητος Ε τῆς καθέτου τοµῆς, τῆς ἐχούσης κοινἠν ἐφακιομένην µετά 
τῆς κρώτης (Μ΄ -- Καυνθ, ὅπου ϐ ἡ γωνία τῆς καβέτου τοµῆς μὲ τὸ ἐγγύ- 
τατον ἐπίπεδον τῆς καμπύλης]. 

Δὲν ἔχομεν βεβαίως ἰποχρέωσιν νὰ ἐξηγήσωμεν ἐδῶ διατί ὁ Μευς- 
πες θεωρεῖται σήμερον ὡς ἕνας ἐκ τῶν προδρόµων τῆς ἀεροναυτιλίας, 
οὔτε νά τὸν παρακολουθήσωµεν εἷς τήν λαμπράν στρατιωτικήν του στα- 
διοδροµίαν. Θά εἴπωμεν μόνον ὅτι, ὑψωθεὶς εἰς τὸν βαθμὸν τοῦ στρατηγοῦ, 
διηύθυνε τὸ 1793 τὰς ἐπιχειρήσεις τοῦ γαλλικοῦ στρατοῦ εἲς τὴν κπολιορ- 
κίαν τῆς Μαγεντίας (Μαγεμοε), ὅπου καὶ εὗρε τὸν θάνατον ἤρωος τὴν 
Ίΐην Ἰουνίου [Το1. 


691. ᾿Εξακολουθοῦντες τώρα τὴν ἀἁκαρίθμησιν τῶν συμβολῶν τοῦ. 


Μοημε εἰς τὴν γνῶσιν τῶν ἀπειροστικῶν ἰδιοτήτων τῶν ἐπιφανειῶν, θά 
μνημονεύσωμεν τὸ ὑπόμνημά του δες Ἰε Ργορπέίές ὃς ρἱθευτς βεππεν 
4ς 5ωείαοες οσα ενος, ρα γἰςιέπεπασηί εως οεί]εη ἄεκ ϱαίασες ὨὈένείορρα- 
Όες "0 (μεταγενέστερον, ἀλλὰ δημοσιευθὲν πρὸ τοῦ προηγουμένου εἰς τὸν 
Τόμον ΙΧ, 1740, τῶν δαν. Εετ.). Εἰς τὴν ἐργασίαν αὐτὴν ὁ µέγας γεωμέτρης 
ἐτελειοκοίησε τὴν θεωρίαν τοῦ Εαἰες περὶ καμπυλότητος τῶν ἐπιφανειῶν, 
Ὃ ο ο ου... 
τῶν γραμμῶν καμπυλότητος καὶ τῶν ὀμφαλικῶν σημείων, Ἐκ τῶν ἀνα- 
αουκτῶν δὲν ἀνεκάλοψε µόνον τὴν διαφορικἠν ἐξίσωσιν δευτέρας τάδρως 

α --εᾱ-- 0, 

ἀλλ’ ἐπίσης καὶ τὴν ἄλλην 
Ρ-- ψίᾳ), 


ἔνθα φϕ τὸ σύμβολον μιᾶς αὐθαιρέτου συναρτήσεως, Εύρεν ἐπίσης τὴν Υε- 
νικήν ὀξίσωσιν τῶν εὐθειογενῶν ἐπιφανειῶν, τῶν δὲ ἐκτοθβεισῶν θεωριῶν 
ἔδειξε τὴν ἐφαρμογὴν εἰς τὴν θεωρίαν τοῦ φωτισμοῦ τῶν ἐπιφανειῶν. 

Βραδύτερον ({ουπαί ὁς Ι' Ες. Ροΐγι, Τ. ΧΙ, ΧΙ καὶ ΧΥ) ὁ Μόηρε ἐνε- 
καινίασε τὰς ἐρεύνας ἐπί ἐπιφανειῶν ὁριζομένων ἔκ τινος ἰδιότητος τῶν 
καθέτων, προσδιορίσας ἐκείνας τῶν ὑποίων αἱ κάβετοι ἐφάπτονται ἑνὸς 
κώνου, μιᾶς σφαίρας ἢ μιᾶς ἀνακτυκτῆς. Τὸ αὐτὸ ἕκαμε δι ἐπιφανείας 
περιβαλλοµένας ὑπὸ σφαίρας µεταβλητῆς ἀκτίνος μὲ κέντρον ἐπί μιᾶς 
Φρισμένης καμπύλης. 

Τ' ἀκοτελέαματα ποὺ ἐκτίθενται εἰς τὰ ὑπομνήματα αὐτά ἐπανευρί- 
σκόνται συντεταγµένα εἰς σύνολον καὶ συμπεπληρωμένα εἰς ἕνα µέγα ἔρ- 
Ίον τὸ ὁποῖον εἲς τήν πρώτην του ἔκδοσιν φέρει τίτλον Εευήίςς 4 Απ- 
Ίννς αρρθαωέε ἁ ἰα ΟὀοπιέεΠς, ἐνῶ εἰς τὴν Τετάρτην (1509]---τελευταίαν 
ἔκδοσιν θεωρηµένην ὑπὸ τοῦ συγγραφέως -- Απαΐγιε αρρφιέε ἡ ἰα Οέο- 
πέε  Ὢς πρὸς τὸ ἔργον αὐτὸ, διὰ νὰ µἡ ἐπαναλάβωμεν ὅσα εἴκομεν 
ἤδη, θά περιορισθῶμεν εἰς ὀλίγας λέξεις ποὺ κρίνοµεν ἀναγκαίας. Αἱ διά- 
φοροι τάξεις ἐπιφανειῶν ἐξετάζονται μὲ τὸν σκοπὀν νὰ εὑρεθοῦν αἱ δια- 
φορικαί καὶ ὁλοκληρωτικαί των ἐξισώσεις, Εἶναι δὲ αἱ κυλενδρικαί, κὠ- 
νικαί, ἐκ περιστροφῆς, εὐθειογενεῖς μὲ δύο εὐθυγράμμους ὁδηγούς, ὧν 
µία εἰς τὸ ἄπειρον, κατόπιν αἲ σωληνωταί ἐπιφάνειαι ἢ γενικώτερα αἱ περι- 
βάλλουσαι τὴν ἐπιφάνειαν κινητῆς σφαίρας, αἱ ἐπιφάνκιαι τῶν ὁποίων αἱ 
ἰσοκλινεῖς εἶναι εὐθεῖαι καὶ τέλος αἱ οὐθεισγενεῖς ἐν γένει, Δὲν λείπουν 
βεβαίως αἱ ἐπιφάνειαι τὰς ὁποίας ἐμνημονεύσαμεν ἤδη, τῶν ὁποίων αἱ κά- 
θετοι ἑφάπτονται ὠρισμένης ἐπιφανείας ὡς καὶ ἐκεῖναι, ποὺ ἔχουν προκα- 
Δωρισμένην ἰδιότητα καμπυλότητος" ἐπιφάνειαι ὤν αἲ γραμμαί καμπιυλό- 
τητος εὑρίσκονται ἐπί ἐπικίδων παραλλήλων μεταδὺ των ἢ ὧν εἶναι στα» 
θερά µία τῶν ἀκτίνων καμπνυλότητος ἢ ὧν αἲ δύο ἀκτῖνες καμπυλύτητος 
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εἶναι ἴσαι καὶ ἀντίβετοι”. Ὅλαι αὐταί αἱ ἔρευναι ἐκτίθενται μὲ ὑκέροχον 
σαφήνειαν καὶ μὲ µίαν ἁπλότητα, ἡ ὁκοία ἀποκρύκτει τὰς ὑπερνικηθείσας 
ἀφαντάστους δυσκολίας, ἘἜάν ὁ Μοπρε δὲν εὗρεν ἀμέσως εἰς τὸ πεδίον 
τοῦτο, ὅπως εἰς ἄλλα, µιµητάς καὶ ὁπαδούς, τοῦτο ὀφείλεται εἰς τὸ ὅτι αἴ 
μέθοδοι πού µετεχειρίσθη φαίνονται ν΄ ἀποτελοῦν μονοπώλιον τῶν ὁλί- 
γων ἐκείνων ἐκλεκτῶν, οἳ ὁποῖοι εἶναι εἲς θέσιν νὰ συλλογίζωνται ἐπί τῶν 
πολυπλοκωτέρων γτωμετρικῶν σχημάτων καὶ συγχρόνις νὰ διεξάγουν ὄψη- 
λοτάτης στάθµης λογισµούς. 


Γαεκοῖκ καὶ Ηκείνοε 


63502. Προτοῦ ἀκόμη διαδώσηῃ ὁ Μοπρε διά τοῦ τύπου τά θεμέλια τοῦ νέου 
κλάδου τῶν μαθηματικῶν, τὸν ὑποῖον ἐδημιούργησε, ἑδημοσιεύθη ἕνα µι- 
κρὸν βιβλίον ὑπὸ τὸν τίτλον Εακαί όε Οἑοπιέέτίε εως ος Ῥίαης εἰ [ει δωτία- 
οςς”'' (Δοκίμιον Ἱπωμετρίας ἐπί τῶν ἐπιπέδων καὶ τῶν ἐπιφανειῶν], τοῦ 
ὁποίου τὸ περιεχύµενον παρουσιάζει ἐκπληκτικάς ἀναλογίας μὲ τὴν Οέο- 
ππέῖιο Ὀορςρίίνε, Συγγραφεύς του εἶναι ἕνας μαθηματικός, τὸν ὁποῖον 
ἐγνωρίσαμεν ἤδη (8 608), δ.Ε. Γιασοίς, καὶ ὁ ὁποῖος ἐξηγεῖ τὰς συμπτώσεις 
αὐτάς παρατηρῶν ὅτι εἶναι φυσικὸν οἱ χειριζόμµενοι τὰ ἴδια θέµατα νά µε- 
τέρχωνται καὶ τάς ἰδίας µεβόδους Αλλοι ὅμως αἰτιολογοῦν τὸ φαινόμενον 
κατ ἄλλον τρύπον΄ ὅτι δηλαδἡ ὁ [ακτοίκ εἶχεν ἐν τῷ μεταξὺ λάβει γνῶσιν, 
ἕστω καί ἁτελῆ, τῶν ὅσων ἐδίδασκεν ὁ Μοπµς εἲς Μέπέτεν""", Χωρὶς νὰ 
συζητήσωμµεν τὸ ποσὀν τῆς ἀληθείας, τὸ ὁποῖον ὑπάρχει εἰς τοὺς διαφόρους 
αὐτοὺς ἰσχυρισμούς, περιοριζόµεθα νά εἴκωμεν ὅτι τὸ ἐγχειρίδιον τοῦ Ἱ.α- 
εεοἰκ καταλαμβάνει 120 ἐν ὅλῳ μικράς σελίδας καὶ διαιρείται εἰς δύο µέρη, 
Εἰς τὸ Μέρος 1 τίθενται αἱ βάσεις τῆς µεβόδου τῶν ὁρθῶν προβολῶν ἐπί δύο 
ἐπιπέδων, ἐνθ εἷς τὸ Η λύονται τὰ κυριώτερα προβλήματα κοὺ ἀναφέρονται 
εἰς ἑφαπτόμενα ἐπίπεδα καὶ ἀλληλοτομίας ἐπιφανειῶν, μὲ ἰδιαιτέραν ἔμφα- 
σιν εἰς τὰς κωνικὰς ἐπιφανείας, τὰς κυλινδρικὰς καὶ λοικὰς ἐκ πέριστρο- 
φῆς ὡς κατακλεῖδα καραβέτει τοὺς κανόνας χαράξεως τῶν προοκτικῶν 
καὶ τῶν μεσημβρινῶν. Ὥστε τίποτε τὸ οὐσιῶδες δὲν προσθέτει εἰς ὅσα ὁ 
Μοπφε εἶχεν ἤδη διδάξει ἐπὶ τοῦ ἐν λόγῳ ἀντικειμένου, 

Πολύ σπουδαιότερα κράγµατα διά τὴν ἐπιστήμην µας ἐπέτυχεν ὁ 
.ΕΡ.Ν. Πασλαιε. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Μέχιέτες τὴν όην Μαΐου 1760 καὶ κα- 


. Αὐται εἶναι αἱ ἐπιράνειαι ἑλαχίστης ἐκτώσκως [ὰ αἴπε ππσιε] τν ὑποίων ὁ 
Μουμε ἐδίδαξε τήν πρώτην γενικὴν ἀναλυτικὴν παράστασιν, τελειοκοιηθείσαν κατό- 
πιν κὸ τοῦ εσενίτακε, ἁπαλλάξαντας αὐτὴν ἀπὸ τὸ σύμβολον τῆς ὁλοκληρώσεως, 

””.'Ἠμεῖς ἔχομεν ὑπ’ ὄψιν µας τήν ΙΙ ἔκδοσιν (μανία ΙΜΣΙ. 

... Ελ. ο. ἑωρία: Διοία ἠσῖν ρουηησι τίς Φενςττίνα (Μάκης, 90118). σελἰς 131, 


Ἡ Γεωμετρία πρὸς νέαν Αναγέννησιν 2545 


εἶναι ἴσαι καὶ ἀντίβετοι”. Ὅλαι αὐταί αἱ ἔρευναι ἐκτίθενται μὲ ὑκέροχον 
σαφήνειαν καὶ μὲ µίαν ἁπλότητα, ἡ ὁκοία ἀποκρύκτει τὰς ὑπερνικηθείσας 
ἀφαντάστους δυσκολίας, ἘἜάν ὁ Μοπρε δὲν εὗρεν ἀμέσως εἰς τὸ πεδίον 
τοῦτο, ὅπως εἰς ἄλλα, µιµητάς καὶ ὁπαδούς, τοῦτο ὀφείλεται εἰς τὸ ὅτι αἴ 
μέθοδοι πού µετεχειρίσθη φαίνονται ν΄ ἀποτελοῦν μονοπώλιον τῶν ὁλί- 
γων ἐκείνων ἐκλεκτῶν, οἳ ὁποῖοι εἶναι εἲς θέσιν νὰ συλλογίζωνται ἐπί τῶν 
πολυπλοκωτέρων γτωμετρικῶν σχημάτων καὶ συγχρόνις νὰ διεξάγουν ὄψη- 
λοτάτης στάθµης λογισµούς. 


Γαεκοῖκ καὶ Ηκείνοε 


63502. Προτοῦ ἀκόμη διαδώσηῃ ὁ Μοπρε διά τοῦ τύπου τά θεμέλια τοῦ νέου 
κλάδου τῶν μαθηματικῶν, τὸν ὑποῖον ἐδημιούργησε, ἑδημοσιεύθη ἕνα µι- 
κρὸν βιβλίον ὑπὸ τὸν τίτλον Εακαί όε Οἑοπιέέτίε εως ος Ῥίαης εἰ [ει δωτία- 
οςς”'' (Δοκίμιον Ἱπωμετρίας ἐπί τῶν ἐπιπέδων καὶ τῶν ἐπιφανειῶν], τοῦ 
ὁποίου τὸ περιεχύµενον παρουσιάζει ἐκπληκτικάς ἀναλογίας μὲ τὴν Οέο- 
ππέῖιο Ὀορςρίίνε, Συγγραφεύς του εἶναι ἕνας μαθηματικός, τὸν ὁποῖον 
ἐγνωρίσαμεν ἤδη (8 608), δ.Ε. Γιασοίς, καὶ ὁ ὁποῖος ἐξηγεῖ τὰς συμπτώσεις 
αὐτάς παρατηρῶν ὅτι εἶναι φυσικὸν οἱ χειριζόμµενοι τὰ ἴδια θέµατα νά µε- 
τέρχωνται καὶ τάς ἰδίας µεβόδους Αλλοι ὅμως αἰτιολογοῦν τὸ φαινόμενον 
κατ ἄλλον τρύπον΄ ὅτι δηλαδἡ ὁ [ακτοίκ εἶχεν ἐν τῷ μεταξὺ λάβει γνῶσιν, 
ἕστω καί ἁτελῆ, τῶν ὅσων ἐδίδασκεν ὁ Μοπµς εἲς Μέπέτεν""", Χωρὶς νὰ 
συζητήσωμµεν τὸ ποσὀν τῆς ἀληθείας, τὸ ὁποῖον ὑπάρχει εἰς τοὺς διαφόρους 
αὐτοὺς ἰσχυρισμούς, περιοριζόµεθα νά εἴκωμεν ὅτι τὸ ἐγχειρίδιον τοῦ Ἱ.α- 
εεοἰκ καταλαμβάνει 120 ἐν ὅλῳ μικράς σελίδας καὶ διαιρείται εἰς δύο µέρη, 
Εἰς τὸ Μέρος 1 τίθενται αἱ βάσεις τῆς µεβόδου τῶν ὁρθῶν προβολῶν ἐπί δύο 
ἐπιπέδων, ἐνθ εἷς τὸ Η λύονται τὰ κυριώτερα προβλήματα κοὺ ἀναφέρονται 
εἰς ἑφαπτόμενα ἐπίπεδα καὶ ἀλληλοτομίας ἐπιφανειῶν, μὲ ἰδιαιτέραν ἔμφα- 
σιν εἰς τὰς κωνικὰς ἐπιφανείας, τὰς κυλινδρικὰς καὶ λοικὰς ἐκ πέριστρο- 
φῆς ὡς κατακλεῖδα καραβέτει τοὺς κανόνας χαράξεως τῶν προοκτικῶν 
καὶ τῶν μεσημβρινῶν. Ὥστε τίποτε τὸ οὐσιῶδες δὲν προσθέτει εἰς ὅσα ὁ 
Μοπφε εἶχεν ἤδη διδάξει ἐπὶ τοῦ ἐν λόγῳ ἀντικειμένου, 

Πολύ σπουδαιότερα κράγµατα διά τὴν ἐπιστήμην µας ἐπέτυχεν ὁ 
.ΕΡ.Ν. Πασλαιε. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Μέχιέτες τὴν όην Μαΐου 1760 καὶ κα- 


. Αὐται εἶναι αἱ ἐπιράνειαι ἑλαχίστης ἐκτώσκως [ὰ αἴπε ππσιε] τν ὑποίων ὁ 
Μουμε ἐδίδαξε τήν πρώτην γενικὴν ἀναλυτικὴν παράστασιν, τελειοκοιηθείσαν κατό- 
πιν κὸ τοῦ εσενίτακε, ἁπαλλάξαντας αὐτὴν ἀπὸ τὸ σύμβολον τῆς ὁλοκληρώσεως, 

””.'Ἠμεῖς ἔχομεν ὑπ’ ὄψιν µας τήν ΙΙ ἔκδοσιν (μανία ΙΜΣΙ. 

... Ελ. ο. ἑωρία: Διοία ἠσῖν ρουηησι τίς Φενςττίνα (Μάκης, 90118). σελἰς 131, 


206 Ἱστορία πῶν Μαθηματικῶν 


τέλαβεν εἰς τὴν ἐκεῖ Σχολὴν Μηχανικοῦ τὴν µετρίαν θέσιν τοῦ σχεδιαστοῦ. 
Όταν ἢλλαζαν οἱ καιροί, ἐκλήθη εἷς Παρισίους διά νὰ διδάξῃ ἐκεῖ εἰς τὰς 
δύο µεγάλας Σχολὰς ποὺ εἶχον προσφάτως ἱδρυθῃ. Ἔλαβε µέρος εἰς τὴν 
ἐκστρατείαν τῆς Αἰγύπτου, ἔγινε κατόπιν καθηγητής εἰς τὴν Σχολἠὴν τῶν 
᾿Επιστημῶν τῶν Παρισίων καὶ ἀπέθανε, μέλος τοῦ Ἱνστιτούτου, τὴν 1όην 
Ἰανουαρίου 1834. Εἰς αὐτὸν ἀνήκει ἡ τιµή ὅτι ἐδημιούργησε καὶ διηύθυ- 
νε τὸ περιοδικὀν τὸ ὁποῖον ἔφερε τὸν εἶελον Οσεηεκροπάαπος ευ ΓΕοοίε 
Ροήγιεςηπίηυς, Όπου ἐδημοσίκυσε σηµαντικὀν ἀριθμὸν βραχέων ἀλλά 
ἐνδιαφερόντων ἄρθρων, πολλά τῶν ὁποίων φέρουν ὡς ὑπογραφὴν τὰ γράµ- 
µατα Η.ς, Ὑπογραμμίζομεν μεταξύ αὐτῶν τὸ ἀναφερόμενον εἰς τὴν ἐπί- 
λυσιν τῆς τριέδρου γωνίας εἰς τὰς ἓξ κλασσικάς στοιχειώδεις περικτώσεις, 
ἀκολουθουμένην ἀπὸ τὴν ἐξαγωγήν τῶν θεμελιωδῶν τύπων τῆς σφαιρικῆς 
τριγωνοµετρίας (ϐ 625). ᾿Επίσης τὰ ἀναφερόμενα εἰς τὸν κοχλίαν μὲ τρι- 
Υωνικὴν κατατοµήν καὶ εἲς τὴν ἐπιφάνειαν ποὺ γεννᾶται ἐκ περιστροφῆς 
περὶ ἄξονα μιᾶς τυχούσης εὐθείας καὶ εἰς τὴν Θκωρίαν τοῦ φωτισμοῦ τῶν 
ἐπιφανειῶν. 

Χωρίς νά ἐνδιατρίψωμεν εἷς τὰ ἔργα αὐτά, ὀφείλομεν νἁ σταµατήσω- 
μεν εἷς ἄλλα µεγαλυτέρου ὄγκου τοῦ ἰδίου συγγραφέως, µεταξύ τῶν ὁποίων 
πρῶτον κατὰ χρονολογικὴν σειρὰν ἔρχεται τὸ 5ωρρίέπνεπί ἆ Ἰά Οέοανέιτίε 
Ὀειςηρίίνε ὁς Μοηρε (Ρασίς, 1811). Τὸ περιεχόµενον ἀντακοκρίνεται πλή- 
Ρως εἰς τὸν τίτλον αὐτὸν (Συμπλήρωμα εἰς τὴν Παραστ. γεωμ. τοῦ λάοημε). 
Πράγματι ἡ δ ἰ περιέχει νέας ἰδέας ἐπί τῆς γενέσεως τῶν ἐπιφανειῶν καὶ 
ἰδιαιτέρεος ἐπὶ τῶν δευτεροβαθµίων. ᾿Απὸ τῆς ὃ ΗΠ ἁπαντῶνται αἱ λύσεις, 
μὲ τὰς μεθόδους τοῦ Μοπρε, μερικῶν ατοιχειωδῶν προβλημάτων, τὰ ὁποῖα 
ὁ μέγας γεωμέτρης δὲν εἶχε πραγματευθῆ. Εἰς τὴν 6Η ἀπαντῶνται ἡ κατα- 
σκευἠ τῆς σφαίρας τῆς ἑφαπτομένης εἰς 4 δοθείσας ὡς καὶ ἡ κατασκενἠ 
τῶν ἑφαπτομένων ἐπιπέδων εἷς μίαν εὔθειογενῆ ὁριζομένην ὑπὸ εριῶν 
Τενετειρῶν. ᾽Ακολουθοῦν (6 [Υ} ἡ κατασκευἠ τῶν ἐπιπέδων τομῶν μιᾶς δευ- 
τεροβαθµίου ἐπιφανείας καὶ τῆς ἀλληλοτομίας δύο ἐπιφανειῶν τοῦ εἴδους 
τούτου, κατόπιν (6 Ύ) ἡ µελέτη τῆς κυλινδρικῆς ἔλικος καὶ τῶν σφαιρικῶν 
ἐπικυκλοειδῶν, τέλος (ὁ ΥΓ ἡ ἐπίλυσις τῆς τριέδρου γωνίας καὶ ἡ λύσις 
ἄλλων στοιχειωδῶν προβλημάτων. 

Μετά ἑπταετίαν ὁ Ηασλειίε ἐδημοσίεωσεν ὅχι µόνον µίαν συλλογὴν 
πινάκων παραστατικῆς γεωμετρίας πρὸς χρῆσιν τῶν σκουδαστῶν τῆς Εοοῖς 
Ροϊψιεμπιαυε, ἀλλ ὑπίσης ἕνα δεσοπά δαρρίέπκηι ἆ α Οἐομπέίτε Όες. 
επρίίνε όε Μοπμε (Δεύτερον συμπλήρωμα εἰς τὴν Παραστ, γεωμ. τοῦ Μ.) 
μὲ τὸν σκοκὀν νἁ διευρύνῃ τὸ ἀρχικὸν πρόγραµµα τοῦ νέου κλάδου, μὲ 
τὴν εσαγωγήν τῆς κλαγίας καὶ κεντρικῆς προβολῆς. ᾿Ἐπειδὴ ὁ Ηας]νειις 
δικαἰεας ἐπίστευεν, ὅτι ἧἦτο σκόπιµον νὰ προταχθῃ τῆς διδασκαλίας τῆς 
παραστατικῆς γβοµετρίας µία σειρὰ µαθηµάτων ἐπί τῶν κατασκευῶν τῆς 


Ἡ Γααμετρία πρὸς νέαν ᾿Αναγέννησιν 127 
ἐπιπέδου γεωμετρίας, ἔθεσεν εἰς τὸ τέλος τοῦ βιβλίου του γαλλικὴν μετά» 
φρασιν τοῦ Οκοπνειτίσαὶ Απαϊγοις τοῦ αίς (ἳ 615), 

Μειαξὺ τῶν δύο τούτων ἐκδόσρων τοῦ Ἠπείειε τοποθετεῖται χρονο- 
λογικῶς ἕνα ἄλλο βιβλίον του, τιτλοφορούµενον Εἰέπιεμίς 4ὲ Οἑοπέηε 
ὁ τοῖς Ὠἰπιεησίσης (Στοιχεῖα γεωμετρίας τριῶν διαστάσεων, Ρατ, 1813, 
τοῦτο δὲ πάλιν ἀκολουθεῖ τὸ ἐκτεταμένον σύγγραμμα Τταιέ 4ε Οφοπιέ- 
ιείε Ὠεροερῖνε (Πραγματεία Παραστατικῆς Ὑεωμετρίας, Ῥαπΐε, 1822, Π 
ἔκδοσις 1828). ᾽Αμϕότερα ἀνακεφαλαιώνουν τὸ ὅλον γεωμετρικὸν ἔργον 
τοῦ Μοπρε καὶ τῶν πρώτων μαθητῶν του καὶ διακρίνονται διὰ τὴν διαύ- 
Ίειαν τοῦ θφους καὶ τὴν ἀκρίβειαν τῶν σχημάτων ποὺ συνοδεύουν τὸ κεί- 
μενον, 


(ναε]ες Ώωρία 


633. ᾿Ενῷ ὁ Ηιςμειιε ἐμφανίζεται μὲ τήν ὄψιν ἑνός εὐσυνειδήτου 
βοηθοῦ παρά τὸ πλευρὸν ἑνὸς ἀνδρείου ατρατηλάτου, ἕνας ἄλλος ἀφωσιω» 
μένος µαθητὴς τοῦ Μοπρε παρουσιάζει ὅλα τὰ χαρακτηριστικὰ κρωτοτύ- 
κου στοχαστοῦ, Εἶναι ὁ «λαγίες Βαρίπ, γεννηθεὶς εἲς ναγεν τὴν δην Ὀκτω» 
βρίου 1134. Εἰς ἡλικίαν 18 ἐτῶν ἐξῆλθε τῆς Εκοὶε Ρο]γιεκϊήαυε μὲ τὸν 
τίτλον τοῦ ναυκηγοῦ, µέγα δὲ µέρος τῆς ἐπαγγελματικῆς του ὅραστηριό- 
τητος ἀφιέρωσεν εἰς ἔργα μηχανικῆς. Τοῦτο ὅμως δὲν τὸν ἡμπόδισε νά 
γράψη ἕνα ἄριστον δοκίµιον ὑπὸ τόν τίτλον Εδραί σα ες Βετνίοες εἰ τε 
Τταναυκ «επ ήΓαυες ες Οα9ρατά Μουρε (Ρας, 1819], τοῦ ὁποίου σκο- 
πὸς ἦτο νὰ φἑρῃ εἰς φῶς τὰς ἀνεκτιμήτους ὑπηρεσίας ἐκείνου, ἐναντίον 
τοῦ ὁποίου ἐξακελύθη τότε ἡ ὀργὴ τῶν Βουρβώνων, καὶ νὺ διαδώσῃ τὰς 
ἰδέας του εἷς ἐκλαϊκευτικά µαθήµατα, τὰ ὁποῖα περισυνελέγησαν εἰς ἕνα 
τόµον ὑπὸ τὸν τίτλον Οἑσπνέίτε εἰ Μόκαπίαυε σι Άτις ει Μέμετε εἰ «ες 
Βεαυκ-Ασὶς 3 (Βγαχείίες, 1326). Τό 815 ἐγένετο µέλος τῆς ᾽Ακαδημίας τῶν 
᾿Ἐπιστημῶν, τὸ δὲ 1442 τῆς Ακαδημίας τῶν ἠθικῶν καὶ πολιτικῶν Ἔπι- 
στημῶν. ᾿Απέθανεν εἲς Παρισίους τὴν Ίδην Ἰανουαρίου 1573, 

Της ἀναμφισβητήτου δεξιότητὸς του εἰς τὴν γουμετρικὴν ἔρευναν 
εδειός δείγματα ἀπὸ τῶν φοιτητικῶν του χρόνων, καθ ὅσον σπουδάζων 

ἀκόμη εἲς τὴν Εσοίε Ροϊγίοςηηίαυς ἀνεκάλυψε τὴν ακυκλίδα», ἡ ὁποία φέρει 
ἀκόμη οὐ ὄνομά του. ᾽Αλλ᾽ ἡ ἀξίατου ὡς πρωτοτύκου ἐρευνητοῦ διέλαµψεν 
εἰς ὅλους, ὅταν τὸ 1813 ἐδημοσιεύθησαν διάφοροι ἐργασίαι του εἰς ἕνα τόµον 
ὑπὸ τὸν τίτλον Ὠένειορρεπνεπίε ὁε Οέοπιέιτίε ρου [ασε εήΐς ἆ ἴα (έοπιο- 
ισίε Γερετίρήίνε εἰ ἀ ἴα Οἐοπηέιής Απαϊγίίαυε 4ς Μ. Μοηρε"'. Τὰ πέντε ὕπο- 
µνήματα ἐκ τῶν ὁκοίων συντίθεται τὸ ἔργον, ὑποβληθέντα εἰς τὸ η 
4ς Έτπηςσς, ἐγένονιο ἀντικείμενον (28 Δεκεμβρίου 1513) μιᾶς ἔδαιρετικα 
ἐγκωμιαστικῆς ᾿Εκθέσεως ἐκ µέρους τῶν Μοηπρε, (ατποί καὶ Ροΐκκου καὶ 


Ι ΟΒΙΑ -- Ἱστορία η Μαθηματικῶν. Τόμος χ, 


168 : ία τῶν Ἀβαθηματικῶν 
κοκ ---------. 


1938 δικαίως, διότι ἐκεῖ μὲ τὴν σύγχρονον ἐφαρμογὴν ἀναλύσεως καὶ γεω- 


σηµείου διὰ τῶν κσοζυγῶν ἐφαπτομένιονν καὶ τῆς αδεικτρίας», νέων στοι- 
χείων εἰσαχθέντων εἰς τὴν ἐπιστήμην ὑπὸ τοῦ ΠΒυρίη, τὰ ὁποῖα καρέµει- 
ναν καὶ θὰ παραμείνουν μονίμως εἰς αὐτήν, 

Εἰς τὰ δύο τελευταῖα ὑπομνήματα ἡ ἔρευνα ἐπεκτείνεται εἰς ὅλα τὰ 


Αρρίϊςα[ίοας 4ε (ἑοπνέιτίς οἱ ἂε Μέοππίγως ἆ Ἰα Μας, αμκ Ῥορίς οἱ 
Ου ςσόςς ἓἳ κλπ. (Ραήίς, 422), Εἰς τὸ ἔργον αὐτὸ ὁ Ὠυρίη πραγματεύεται 
ζητήματα εὐσταβείας τῶν αλοίων, ὁδοποιίας, χωµατουργίας, γεωμετρικῆς 
ὁπτικῆς καὶ ναυπηγικῆς ἀρχιτεκτονικῆς μὲ εὐφυεστάτους θρώρητικοὺς χει- 
ρισμοὺς καταλήγοντας εἰς συμπεράσματα, τῶν ὁποίων οἱ τεχνικοὶ τῆς 
χράδεως δὲν ἠδυνήθησαν ν' ἀρνηθοῦν τὴν μεγάλην ἀξίαν. Επειδή κρόκει- 
ται περὶ θεμάτων ξένων πρὸς τὸ πρὀγραμμά µας, περιοριζόµεθα νὰ σημειώ- 
σώμεν ὅτι, ἀσγολούμενος μὲ τὰ φαινόμενα τῆς διαδόσεως τοῦ φωτός, ὁ Ὀμρίη 


σις καὶ ἡ διάθλασις αὐτῶν διατηρεῖ τὴν αὐτὴν δοµἠν τῆς δέσμης», "Αλλο 
σκουδαῖον συμπέρασμα ποὺ κατέλαβε µόνιμον Βέσιν εἰς τὴν ἐπιστήμην. 


αείες - πέν Βεήαπείνου 


604. Εἰς τὴν σχολἠν τοῦ Μοπµε ἀνήκει ἐπίσης ἕνας γεωµέτρης, ὁ 
ὁποῖος εἶχε τὴν ἐξαιρετικὴν τύχην νά συνδέσῃ τὸ ὄνομά του μὲ ἕνα θεμε- 
λιῶδες θεώρημα τῆς θεωρίας τῶν κωνικῶν τομῶν, ὁ ο. Ὁ. Βπήελον, 
Πολύ ὀλίγα πράγματα γνωρίζομµεν γύρω ἀπὸ τὴν ζωήν του’ ἐγεννήθη εἰς 
δέντες τὸ [785, ὑπῄρξεν ἐπὶ µίαν τετραετίαν µαθητἠς τῆς Εεοίε Ρο]γιε- 
εμπίφως, ἐκ τῆς ὁποίας ἐξῆλθς τὸ Ι808 μὲ τὸν βαθμὸν τοῦ ὑπολοχαγοῦ 


Ἡ Γεωμετρία πρὸς νδαν ᾿Αναγέννησιν 1.0 


τοῦ Πυροβολικοῦ. Μετά ὀδεκαετίαν διωρίσθη καθηγητής εἰς τὴν Σχολὴν 
Πυροβολικοῦ τῶν Παρισίων καὶ ἀκέβανε τὸ [84. 

Τὸ θεώρημα ποὺ κατέστησε διάσηµον τὸν Βπαπε]νοα περιέχεται ώς 
ἐκφώνησις εἰς ἕνα ἔργον του δω |ε; δµτίασες ἂμ οεοπά Ὀκερτέ (Ἐπί τῶν 
ἐπιφανειῶν δευτέρου βαθμοῦ, Ἰουσπαὶ 4ε | ἒς, Ρο, Οπ]ήες ΧΗΙ, 506], 
ἀποδεικνύεται δὲ εἰς µεταγενέστερον ὑπόμνημα τιτλοφορούµενον δοίω- 
ὕοα ὅὲ ρα εωτς Ρτοδίέπιες 4ὲ (Οῥοπνέίτίε (Λύσις προβλημάτων τινῶν τῆς 
γεωμετρίας, Ἰουγπαἱ ὡς ! Ες. Ροἱ., (αήεγ Χ, 1810)”, ὅπου καὶ ἐφαρμόζε- 
ται τοῦτο εἰς τὴν κατασκευἠν μιᾶς κωνικῆς ὁριζομένης ὑπὸ η σημείων καὶ 
δ---5 ἑφαπτομένων. Τὸ ὑπόμνημα τοῦτο εἶχεν ὡς συνέχειαν µίαν ἄλλην 
ἐργασίαν, ἡ ὁποία, διὰ τοῦτο, ἔφερε τίτλον; Μόπιοίτς δευτ ες [ἱρηες 4ν 5ε- 
εοπά Ότάτε (αἰκαΠί είτε αμκ Βεζβετε]ιςς ρυήἱέςς ας Ισ Ἰουγπαακ ὁς [Ἔς, 
Ρο, '". Τῶν γρωμετρικῶν μεθόδων ποὺ ἔθεσαν εἷς κυκλοφορίαν ὁ Μοπρε 
καὶ οἱ µαθηταί του ὁ ΒΠΑΠΕΡΟΙ προσεκόµισε νέας ἐφαρμογάς εἰς µίαν 
σειρὰν µαθηµάτων του, τὸ 1818, εἰς τὴν Σχολὴν Πυροβολικοῦ, ὅκως ἄπο- 
δεικνύέται ἀπὸ τύὺ µικρὀν ἔργον Αρρικπμίοπς ὁς 4 Τπέας ὁςς ΤΙΠῃς- 
νεγεα]εὰ (Ἐφαρμογαί τῆς θεωρίας τῶν διατοεμνουσῶν, Τεῦχος Ἰ, µοναδικόν, 
ἐκδοθέν εἰς Παρισίους τὸ 1818], ὅπου ἐκ τῶν ὅψο θεμελιωδῶν προτάσρων 
τῆς ἐν λόγφ Βνωρίας ἐξάγονται κατασκευαὶ ἁπλαῖ καὶ κομψαὶ κροβληµά- 
των ἀπαντωμένων εἰς τὴν πρᾶξιν. Τέλος μὲ τὴν συνδροµὴν ᾿ἑνὸς ἄλλου 
διασήµου μαθητοῦ τοῦ Μοπρε (τοῦ Ροπεκίει, ἅ 617] ἔγραψε µίαν ἐργασίαν 
Κοοβετοῖνες Συ Ἰα ὨὈέτογπηδίίοα ἂὲ [ Ηγρειθοῖς ὀφυἰπιέτε αὐ πιογςεη ὃς 
αμαΐπε οοπά ίσα  (Απη. 4ε Μαϊ, Τ. ΧΙ, 1820 - Ι811), διὰ τῆς ὁποίας 
καταλήγει εἰς ἐνδιαφερούσας ἰδιότητας τῆς ἰσοπλεύρου ὑπερβολῆς. Πε- 
ριοριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν μεταξὺ αὐτῶν τὴν ἑκφραζομένην ὑπὸ τοῦ θεω- 
ρήματος: «πᾶσα ἰσόπλευρος ὑπερβολὴ περιγεγραμµένη εἰς τρίγωνον διέρ- 
Ίεται πάντοτε διὰ τοῦ σημείου τοµῆς τῶν ὑψῶν αὐτοῦ. 

Εἶναι καιρός νὰ σημειώσωμεν ἐδῶῷ ὅτι δύο προβλήματα ποὺ ἐμελετή- 
θησαν µετά πάθους εἰς τὴν Εσοὶε Ροϊγτοομαίφυε εἶναι ἡ κατασκενἠ κύκλου 
ἐφαπτομένου τριῶν ἄλλων καὶ σφαίρας ἐφακτομένης τεσσάρων ἄλλων σφοι- 
ρῶν. Ἡ καλυτέρα ἐκ τῶν λύσεων ποὺ ἐδόθησαν τότε ἀνήκει εἰς ἕνα πρώην 
µαβητήν τῆς Σχολῆς ἐκείνῆς, καὶ μετέπειτα καθηγητὴν τοῦ Οσῃβεινα- 
Ιοίτε εν Αξὶς εἰ Μέύετ», τὸν σαιμίο 4ὲ Τοωα, 'Ἡ λύσις ἀπαντᾶται εἲς 
ἐκτενὲς ὑπόμνημα, ὑποβληθέν εἷς τὸ Πηειίκυί 4ε Έίπηςε τὸ 812 ἐγκριβὲν 
ὑκ᾿ αὐτῆς πρὸς δηµοσίευσιν εἰς τὴν συλλογἠν δαν, Εἰ:,, ἀλλὰ δηµοσιευ- 
θὲν παρά ταῦτα εἰς τὸ Τεῦχος ΧΥΙ τῆς Ιουνπαί ὁός 1 Εσοὶε Ροϊγιος]ήφυς, 


- Ἂς πορατηρήση ὁ ἀναγνώστης ὅτι πράγματι (διά λύγους ἀγνώστεους εἰς ἡμᾶς) 
τὁ πεύχος Χ. ἐδημοσμύθη 4 ἔτη μετὰ τὐ τεῦχος ΧΠΙ. 


κ νο 


835. Εἰς τὴν ἐποχήν, κατὰ τὴν ὁποίαν ἐξεδηλώθη ἡ ἐπίδρασις τοὶ 
Μοημε, εἰς ὅλην αὐτῆς τὴν ἔντασιν, ἀνήκει ἐπίσης ἡ δρᾶσις, καὶ μάλιστα 
ἐξόχως εὐεργετική, μιᾶς ἄλλης ὑψηλῆς πολιτικο-στρατιωτικῆς χροσωπι 
κότητος τῆς ἐποχῆς, τοῦ [-αχαγε (απο. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Νείαγ (Οδιι 
ἀ Οἡ) τὴν Ί3ην Μαΐου 1153. Τὸ 1711 εἰσῆλθβεν εἰς τὴν Σχολήν τοῦ Μό 
Σἱέπο» (ἐδίδασκεν ἀκόμη ἐκεῖ ὁ Μοπρε) καὶ μετὰ διετίαν ἐξῆλθε τῆς Σχο- 


πτνξε διά νά ἐξοσφαλίση εἰς τὴν πατρίδα του τὸν θρίαµβον ἐναντίον τῶν 
συμμάχων, οἱ ὁποῖοι ἐπίεζον τὰ σύνορά της. Ὁ Ναπολέων, ὅστις καλύ- 
τερον οἰουδήκοτε ἄλλου ἦτο εἰς θέσιν ν᾿ ἀναμετρήσῃ τὴν ἀξίαν τοῦ αὐὁρ. 
γανκοτοῦ τῆς νίκης», ἀνέθεσεν εἰς τὸν «ατποί σηµαντικὰς ὑκηρεσίας καὶ 
τοῦ ἀπένειμε τὰς ὑψηλοτέρας τιµάς Ὁ Οαποί ἀντακεκρίθη μὲ ἀφοσίωσιν, 
ἡ ὁποία διήρκεσε καὶ πέραν τῆς ἑξορίας τοῦ αὑτοκράτορος. Οἱ Βουρβᾶ. 
νοι, διά νά ἐκδικηθοῦν, τὸν ἐξεδίωξαν ἀπὸ τὴν Γαλλίαν διὰ νἁ ἀποθάνῃ 
ἐξόριστος εἷἲς Μαγδεμβοῦργον (2 Αὐγούστου [823]. 

Μολονύτι αἱ ἐπίσημοι ἀπασχολήσεις του τὸν ἕστρεψαν πρὸς τὰς 
ἐφαρμογάς, ὁ Οαιποί ἐπέδειξε σταθερὀν ἐνδιαφέρον πρὺς τὴν καθαρὰν 
ἐπιστήμην καὶ μάλιστα πρὸς ὅ,τι θὰ ἡδυνάμεῦα νὰ καλέσωμεν φιλοσοφίαν 
τῶν μαθηματικῶν. Καὶ ἐπειδή, ὅπως εἴδομεν, λήγοντος τοῦ ΧΥΙΗ αἰῶνος 
συνεςητεῖτο πάντοτε τὸ ζήτημα τῆς θεμελιώσεως τῆς ἀναλύσεως ἐπί βά- 
σεων ἁπηλλαγμένων λογικῶν ἑλαττωμάτων, ὁ (ατποί ἔθεσεν ὡς σκοπὸν 
του νὰ δώσῃ μίαν ἰδικὴήν του συµβολὴν εἰς τὴν ἐπιθυμητὴν λύσιν, συµβο- 
λἠν τὴν ὁποίαν ἐξέθεσεν εἰς µίαν ἐργασίαν του ΒέΠεχίοης «0 ἰα Μέια- 
Ρηγθφυς ὁν (οαί ἰω[πηέκἰπιαϊ (Σκέψεις ἐκί τῆς µεταφυσικῆς τοῦ ἀπει- 
ροστικοῦ λογισμοῦ, Ρατ, 1797]. Τὸ κείµενον ἀρχίζει μὲ µίαν κριτικἠν 
ἔκθεσιν τῶν ἐν χρήσει ἀπειροστικῶν μεθόδων (ἐξαντλήσεως, ἀδιαιρέτων, 
πρώτων καὶ ἐσχάτων λόγων, ροῶν) καὶ καταλήγει εἲς τὸ συμπέρασμα ὅτι 
ἑάν αὗται, παρὰ τὴν ἀτέλειάν των, ἄγουν εἰς ὀρθά ἐξαγόμενα, τοῦτο συμ- 
βαΐνει διότι τὰ διαπραττόµενα σφάλματα ἀντισταθμίζονται µεταξύ των καὶ 
ἐξαλείφονται. Καΐτοι ἀντιπροεβλήθη ἡ παρατήρησις ὅτι µία ἁπλῆ δια- 
πίστωσις ἑνὸς γεγονότος δὲν εἶναι ἐπαρκὴς ν᾿ ἀποκαλύψῃ τήν προέλευ- 
σίν του, καίτοι, κατὰ συνέκειαν, δὲν δύναται νὰ θεωρηθῇ σπουδαία ἡ συµ- 
βολὴ τοῦ (αγποί εἰς τὴν λύσιν τοῦ ἀκανθώδους ζητήματος (νεκαϊα Ύωπες- 
Μο), ἐν τούτοις αἱ ΚέΓ]εχίσης εἶχον εὑρεῖαν ἀκήχησιν καὶ --- χάρις εἲς πο- 
λυαρίθµους ἐκδόσεις καὶ μεταφράσεις --- διεδόθησαν εὑρώτατα εἷἲς τὸν κὀ- 
σµον, χωρίς ὅμως νὰ διαλύσουν τὰ νέφη ποὺ ἐπυκνοῦντο βαθμηδὀν ὑπὲρ 
τὸν ὀρίζοντα τῆς µαθηµατικῆς ἀναλύσεως, 
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Ἡ δύίσις τῆς δημοκρατίας καὶ ἡ ἄνοδος τοῦ Ναπολέοντος ἐπέτρεψαν 
εἲς τὸν (μπποί νά ἐπιστρέψῃ μὲ πᾶσαν ἄνεσιν εἰς τὰς ἀγαπημένας του µη” 
λέτας. Πρῶτος καρπὸς τούτων ὑπῆρξεν ἕνα μικρό βιβλίον μὲ τίτλον Ώε 
α Οοτιδμίση ἀες Εἴρωτες επ Οἐοπιέίπς (Περί τοῦ συσχετισμοῦ τῶν σχη” 
µάτων εἰς τὴν Ὑρωμετρίαν, Ρατίς, 1801), τὸ ὁποῖον κροβάλλεται ἐνώπιόν 
µας ὡς ἕνα σημεῖον τῶν καιρῶν, ὡς µία ἐκδήλωσις τῆς ἀσιγάστου φιλο- 
δοξίας τῆς Ὑεωμετρίας ν᾿ ἀνταγωνισθῇ τὴν αἰωνίαν ἀντίζηλόν της εἰς τὰ 
καταπληκτικά συμπεράσματα ποὺ ἐκτήθησαν κατὰ τὴν διάρκειαν τοῦ 
ΧΥΠΙ αἰῶνος. 

Ἓνα ἀκὸ τὰ βαρύτερα ἑλαττιώματα ποὺ παρουσιάζει ἡ γεωμετρία τῶν 
ἀρχαίων ἔγκειται εἰς τὴν ἀνάγκην ὅτι ὀφείλει νὰ ἐξετάζῃ ἰδιαιτέρως τὰς 
διαφόρους καὶ συχνὰ κολυαρίθµους περιπτώσεις ποὺ δύναται νά παροι- 
σιάσῃ ἕνα καὶ τὸ αὐτὸ σχῆμα. Ἡ ἀναλυτικὴ γεωμετρία κατώρθωσε νά ὕπερ- 
νικήσῃ τὴν δυσκολίαν αὐτὴν μὲ τὴν εἰσαγωγὴν καταλλήλων συμβόλων, 
Ὁ ϱληποι ἐθεώρησεν ὅτι τὸ ἴδιο ἠτο δυνατὸν νά γίνη εἰς τὴν καθαρὰν γε 
µετρίαν, ἄν παραστήσωµεν εἰς καταλλήλους πίνακας τὰς διαφόρους ὄψεις 
ἑνόὸς καὶ τοῦ αὐτοῦ σχήµατος (Γρυγε οσγγέαίνες). ᾿Η ἰδέα αὐτὴ ἀνεπτύ- 
χθη ὑπὸ τοῦ ἰδίου ἐν ἐκτάσει΄ ἑάν ὅμως δὲν εἰσερχώμεθα ἐδῶ εἰς λεκτοµε- 
ρείας͵, εἶναι διότι ἡ ἰδέα του ὑκῆρξεν ἐφήμερος εἰς τὴν ἐπιστήμην. Ανα. 
φέροµεν µόνον, πρὀς τιμήν τοῦ {αγποι, ὅτι ἔφθασεν εἰς ἕνα νέον συμπή, 
ῥάαμα, περιεχόµενον εἰς τὴν πρότασιν; «Τὸ ἄθροισμα τῶν γινοµένων τῶν 
κλευρῶν ἑνὸς πολυγώνου ἐπί τὰ συνημίτονα τῶν γωνιῶν ποὺ σχηματίζουν 
αἱ πλαυραί του μὲ τυχοῦσαν εὐθεῖαν τοῦ ἐπικέδου του εἶναι μηδέν», ᾽Ανή- 
λαγον πρύτασιν διετύπωώσεν ῥπίσης διὰ τὰ πολύκεδρα. 

Η ἔκδοσις, περὶ τῆς ὁποίας ὁ λόγος, ἐξηντλήθη συντόμως καὶ ὁ (ωη- 
ποι ἐσκέφθη νὰ δώση µεγαλυτέραν ἀνάπτυξιν εἰς τὰς ἰδέας του’ τοιουτο- 
τρόπως ἐγεννήθη τὸ ὀγκῶδες σύγγραμμα Οἐοπνέίπιοε όε Ρβοβμίίοῃ (Γεωμε- 
τρία θέσεως]. 'Η διατριβὴ μὺ τὴν ὁποίαν προοσιµιάζει τὸ ἔργον του περι- 
λαμβάνει βραχεῖαν κριτικἠν τῶν προγενεστέρων θεωριῶν περὶ ἀρνητικῶν 
ποσοτήτων. ᾿Επϊ πλέον ὑποστηρίζεται ἐκεῖ, ὅτι αἱ ἔννοιαι τῶν «οὐθέωνό 
καὶ αἀντιστρόφωνν ποσῶν ἐπιτρέχουν τὴν θεµελίωσιν μιᾶς θεωρίας πλή- 
ρως ἱκανοποιητικῆς. 

Τὸ κύριον µέρος τοῦ ἔργου (τοῦ ὁποίου ὁ τίτλος ἑλήφθη ἀπὸ τὸν [είς 
πι ἀλλὰ μὲ ἀλλοίώσιν τῆς ἐννοίας) σκοπεῖ ν᾿ ἀποδείξη πῶς αἱ αὐταί ὃν- 
νοιαι διευκολύνουν τήν κατασκκυἠν τῶν πινάκων σχεδιάστως, εἰς ἕκαστον 
τῶν ὁκοίων πρὀκειται νά καταχωρηθοῦν τὰ διάφορα «συσχετιαμένα σχἠ- 
µαταν ὡς πρὸς ἕνα δοβέν. ᾽Αλλ' οὔτε μὲ τὰς νέας αὐτάς προσπαθείας ἐπέ- 
τυχεν ὁ (αυποί νὰ δώσῃ ὑπόστασιν βιώσιµον εἰς τὸ δημιούργημά του, Ἐν 
τούτοις εἰς τὸ βιβλίον ἀπαντῶνται πράγµατα, ποὺ παρέμειναν εἰς τὴν γαυ- 
µετρίαν. Ὅπως εἶναι π.χ. τὸ απλῆρες τετράαλευρονν καὶ ἡ σχέσις ἡ ὑπάρ: 


Ὅ σε τἩρημον-ανοιωνώιωώς- ο παμο ας αφρός μμ κοήμμκῶς.ς..-. 


χθυσα μεταξὺ τῶν τμημάτων ποὺ ἐνώνουν τέσσαρα τυχόντα σημεῖα τοῦ 
ἐπιχέξου ἢ τῶν τόξων ποὺ συνδέουν τέσσαρα σηµεῖα τυχόντα μιᾶς σφα{. 


Ἡ ἐφαρμογή τῶν αὐτῶν ἰδεῶν εἰς τὴν ἀναλυτικὴν Τεώμετρίαν ὡδή- 
Υησε τὸν (απηοί εἰς τὴν σχέσιν τήν συνδέουσαν τὰ τμήματα ποὺ καθορί- 
ζονται ἐπὶ τῶν κλευρῶν πολυγώνου ὑπὸ αὐθαιρέτου τέµνοντος ἐκιχέδου 
ὡς καὶ εἰς τὴν ἀνάλογον σχέσιν διὰ µίαν ἀλγεβρικὴν καμκύλην ἢ ἐπιφά- 
γειαν, ποὺ φέρει δικαίως ἀκόμη τὸ ὄνομα αθεώρηµα τοῦ Ὅαππουν, 

᾿Απὸ τὸ θεώρημα κοὺ ἐκφράζει τὴν συνθήκην ἵνα 4 σημεῖα ἀνήκουν 
εἰς τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον Ἡ 5 σημεῖα εἰς τὴν αὐτὴν σφαῖραν ὁ (πτποι ἤχθη εἲς 
την ἔρευναν μιᾶς ὁμοίας συνθήκης ἀφορώσης 5 αὐθαίρετα σημεῖα τοῦ 
διαστήματος. Ὁ τύπος, τὸν ὁποῖον ἔδωσε, κατέστη γνωστὸς μὲ ἕνα δηµο- 
σίευµά του: Μέπποίγε «αγ ἰα Κεἰαιίοα αἱ εκίκίς εα!ῃς [ει Ὀδίπησςς πενρος- 
"νςς 4ε εἴπα Ροΐηις ωείςοπη με» ἆκης ΓΕερασςίοἳ (Ρας, Γ806]. Λὲν δωνά- 
µεθα νά καταχωρήσωµεν ἐδῶ τὴν σχέσιν περὶ ἧς πρόκειται, διότι δίδεται 
ἀπὸ ἕνα πολυώνυµον μὲ 1303 ὄρους ἐξισούμενον μὲ τὸ μηδέν, Σήµερον 
προτιμοῦν τὴν γραφὴν αὐτοῦ ὑπὸ µορφὴν ὁριούσης. Σημµειώνομεν μᾶλ.- 


μενα εἰς τοὺς Εμίετ καὶ ἱαξΓαπμε, ώς ἐπίσης καὶ ἄλλη ἀπαντώμενα εἰς µίαν 
µικράν ἐργασίαν, πολὺ ἐκτιμωμένην εἰς τὴν ἐποχὴν της, σήμερον ὅμως 
λησμονημένην, φέρουσον τίτλον δοἰωίοης ρευ οοπηες ὡς ἀίνεις Ρεοβέιηες 
ὅε Οἐομόεπς Ρείφυε (Λύσεις ὀλίγον γνωσταί διαφόρων προβλημάτων 
τῆς πρακτικῆς γδοµετρίας, Ρατίς, 1804) καὶ ὀφειλομένην εἰς τὸν «δεγμοίς. 


φοφεφὴ - Ὀίες (εεροπηε 


636. ᾿Εντελῶς ξένος πρὸς τὴν σχολἠν τοῦ Μομμε εἶναι ὁ 7. ϱ), (ρεγ- 
ξοπΛς. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς ΝαποΥ τήν Ί9ην Ἰουνίου Ι77Ι. ᾿Ἐνηγκαλίσθη 
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τὴν σταδιοδροµίαν τῶν ὅπλων καὶ δὲν ἐγκατέλειψε τὴν σκάθην, παρὰ ὅταν 
τοῦ προσεφέρθη µία καθηγητικἡ ἔδρα εἰς τὴν Εεοίς («επιπι]ε τῆς Νΐπιςς. 
Τὸ ΙΔἱ6 ἀνέλαβε καθήκοντα εἰς τὸ Πανεπιστὴμιον τοῦ Μοπιρε[ίεγ ὅπου 
καὶ παρέμεινε μέχρι τῆς ἀποχωρήσεώὼς του (1811). ᾿Απέθανε τὴν 4ην ᾿Απρι 
λίου (855, Εἶναι κρὸς τιμήν του ὅτι Ίδρυσε τὸ 1510 τὰ Αηπαϊςς 4ς Μαπέ- 
πιπίίηυες (Μαθηματικά Χρονικά), τῶν ὁκοίων ἐδημοσίευσεν 2ἱ Τόμους ", 
δώσας τοιουτοτρόπως εἰς τοὺς μαθηματικοὺς Ένα κολύτιμον βῆμα δηµοσιο: 
γραφικῆς ἑνημερύτητος, Ἐν τούτοις, ὑπερβάλλων τὰς ἐξουσίας τὰς ὁποίας 
ἐπωμίζεται ὁ διευθυντὴς μιᾶς ἐπιστημονικῆς ἐπιθεωρήσεως, ἐφέρθη αὖ- 
θαιρέτως εἰς πολλάς περικτώσεις τροποποιῶν τὰς ἀποστελλομένας ἔργα- 
σίας καὶ δίδονν τοιουτοτρόπως ἀφορμήν εἷς λυκηρᾶς ἑχθρότητας καὶ 
διενέξεις, 

Τὴν αν Μαΐσυ 184 παραυσίασεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν ᾿Επιστημῶν 
τοῦ Τουρίνου ἕνα Νέἐπποίτε εως |ε (ετείε Ιπηβεπί ἃ τοῖς (εικέςς ἀοπηές εί 
τω | Ὀρίνέπε (απρεηίς ἃ αωσίγε Ἀρ]νέτες ἀοσππέςς 135 ποὺ ἐδημοσιςύθη τὸ 
ΙδΙ6 εἰς τὰ Πρακτικά τῆς ᾽Ακαδημίας ἐκείνης (Τ. ΧΧΙ). Ἐκεῖ ὁ συγγρα- 
φεὺς μέ μίαν ἐμπντωσμένην ἐφαρμογὴν τῶν συντεταγμένων φθάνει εἰς 
κομψάς κατασκευάς τῶν ζητουµένων σχημάτων. Περί τῶν ἄλλων συμ- 
βολῶν του εἰς τὴν γεωμετρίαν θά περιορισθΏμεν νὰ σημµειώσώμεν τὰς 
ἐξοχωτέρας. 

Τῶν θκωρηµάτων τοῦ Ρπεκαἱ καὶ τοῦ Βπαπεποῦ ὑπέδειξεν εἰς τὰ Αη. 
πας ὡς Μαιπέπιαίαυςς (Τ. ΤΝ, 811. 14) νέας ἀποδείξέις στηριζοµένας 
ἐπί τῆς ἰδέας τῆς προβολῆς εἰς ἕνα κύὐκλόν τῆς θεωρουµένης κὠνικῆς, 
᾽Αρμόζει ν΄ ἀναγνωρίσωμεν ὅτι αὗται ὑφίστανται µόνον δι ὠρισμένας θὲ- 
σεις τῆς εὐθείας τοῦ Ῥακεαἱ καὶ τοῦ σημείου τοῦ Βγαπες]νοπ. ᾽Αλλ᾽ ὁ Οε- 
Εοππς ϐθαρραλῥως ἐπεοδότεινς τὴν δύναμιν τῶν ἀποδείξεων, καταστήσας 
σαφές ὅτι αἱ ἀντίστοιχοι ἀναλυτικαί ἐκφράσεις χαίρουν πλήρους γενικό- 
τητος. Τοιυυτοτρόπως ἐσκιαγράφησε καὶ διὰ κρώτην φοράν ἐφήρμοσε τὴν 
»ἀρχὴν τῆς συνεχείας», τῆς ὑποίας ή χρῆσις ταχέως ἐγενικεύθη μεταξδὺ 
τῶν γευμετρῶν, 

Πλὴν τούτου ὁ ΟεΓκοππς συνέδεσε τὸ ὄνομά του μὲ µίαν ἄλλην θε- 
μελιώδη ἀρχήν, τουτέστι τὴν «ἀρχὴν τοῦ δυασμοῦ» εἰς τὸ ἐπίπεδον καὶ 
τὸν χῶρον. Αὐτη εἶχεν ἤδη ἀκοκαλυφθηῆ εἰς τὴν πολικότητα τῶν ὕευτερο- 
βαθµίων καμπύλων καὶ ἐπιφανειῶν καὶ ὁ ἴδιος ὁ Ωετροπης εἶχεν ἔκμεταλ- 
λρυθὴ αὐτὴν εἰς ἐργασίαν του δημοσικυθεῖσαν εἰς τὰ Απῃη. 4ε Μα. (Τ. 
ΠΠ, 812.131], ἀλλά ὡς Ένας γενικὸς νόμος τῆς φύσεως, ἀπεκαλύφθη ὑπὸ 
τοῦ ἰδίου διαδοχικῶς εἰς τὰ πολύεδρα (ΑΠ. 4ε ΜαΙΗ., Τ. Χν, 1921-25], 
εἷς ἄλλα σχήματα περιοριζόµενα ὑπὸ εὐθειῶν καὶ ἐπιπέδων (Απ. ὡς ΜαΙΠ., 
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Τ. ΧΥΙ, 1825-26) καὶ τέλος (Α.. ες Μ., Τ. ΧΝΥΠ, 1826-27! εἰς καμκύλας καὶ 
ἐπιφανείας, χωρὶς ν᾿ ἀμελήση τὴν καρατήρησιν ὅτι ὁ νόμος τοῦ δυασμοῦ 
διέπει ἀκόμη καὶ τοὺς τύκους τῆς σφαιρικῆς γουµετρίας. 

Ἑκτόὸς τοῦ ὅρου «ἀρχὴ τοῦ δυασμοῦ» (Ρηπείρε ἢ [οἱ ὧςε ἵα ἁωαιέ] 
ὀφείλομεν εἰς τὸν Όειροππε καὶ τὴν συνήθειαν τῆς ραφῆς τῶν «διδύμων 
ἢ ἐναλλακτῶν προτάσεων» (ρεοροκίίσμς οὐστέαίνες) εἷς δύο στήλας κρο- 
κυπτούσας ἐκ διχοτοµήσεως τῶν σελίδων. Εἰς αὐτὸν ὀφείλονται ἐπίσης 
οἱ ὅροι «δέσµη» καὶ «δίκτυονν (Γαἱσοσαυ καὶ γέεεαι). Αλλ’ ἐπειδὴ τοῦ διέ- 
φυγεν ἡ ἀνάγκη τῆς θεωρήσεως μιᾶς καμπύλης ἄλλοτε ὡς τόπου τῶν ση- 
µείων της καὶ ἄλλοτε ὡς περιβαλλούσης τῶν ἐφαπτομένων της, ἐξέλαβε 
τὴν ἔννοιαν τῆς τάξεως ὡς «αὐτεναλλακτήν». Ὁ ἴδιος ὅμως ἀνεγνώρισε κα: 
τόπιν τὴν πλάνην του καὶ ὑπέδειξε τὰς ἐπενεκτέας διορθώσεις εἰς τὰς ἁρ- 
χικὰς προτάσεις του (Α. ἂε Μ., Τ. ΧΙΧ, 1428-29] Τά ἔργα αὐτὰ προεκάλε- 
σαν µίαν πολεµικὴν μὲ τὸν Ροποε]εί, ἡ ὁποία ἀπέβη ὠφέλιμος εἰς τὴν ἐπι- 
στήµην, διότι συνετέλεσεν εἰς τὸ νά προσδιορισθῇ καλύτερα ἡ ἔννοια τοῦ 
Τεωμετρικοῦ μετασχηματισμοῦ. 

Αλλο κεφάλαιον τῆς γπώμετρίας εἰς τὸ ὁποῖον ὁ Οειρουπε ἐπέφερε 
σηµαντικάς βελτιώσεις εἶναι ἐκεῖνο ποὺ πραγματεύεται περὶ τῶν σηµείων 
τομῆς (ἢ καμπύλων τομῆς) δυό καμπύλων (ἢ δύο ἐπιφανειῶν]. Τοιουτοτρό- 
πως ἤχθη εἰς τὴν ἀνακάλυψιν τοῦ θευρήµατος: «Εάν ρίρ -- α) ἐκ τῶν 
(ρ -Ι- 4)” σημείων τομῆς δύο καμπύλων τάξεως (ρ --- ᾳ) κεῖνται ἐπὶ καμπύ- 
λης τάξεως ϱ, τά ὑπόλοιπα αίρ -ἵ- 4) ἀνήκουν εἰς µίαν καμπύλην τάξεως αν». 
Ἐξδάτει δ᾽ ὑκ τούτου εἰδικώτερον ὅτι: «ἐὰν ἕνα π-γωνον εἶναι ἐγγεγραμ- 
μένον εἰς κωνικἠν, τὰ λοιπά πίᾳ ---2) σημεῖα τομῆς τῶν πλευρῶν του ἀνή- 
κουν εἰς µίαν καμπύλην τάξεως η --2υ καὶ προσθέτει περαιτέρω ὅτι διά 
π-- } ἐπανευρίσκομεν τὸ θκώρηµα τοῦ βιεςα|. 

ὍὪ ΟεΓροῃΏς ἀνεκάλιψεν ἐπίσης τὸ στερεοµετρικόν θεώρημα, ποῦ 
εἶναι ἀνάλογον τοῦ γενικοῦ κροαναφερθέντος, καὶ ἀπέδειξεν ἐπὶ κλέον τὰς 
ἀκολούθους προτάσεις, τῶν ὁποίων τοῦ εἶχον ἀνακοινωθὴ αἲ ἐκφωνήσεις' 
1. Ὅλαι αἱ ἐπιφάνειαι δευτέρου βσθμοῦ αἶ διερχόµεναι ἀπό 7 κορυφάς ἑνὸς 
ἐξαέδρου κεριλαµβάνουν καὶ τὴν ὀγδόην. Π. Καθὶ οἰονδήκοιε τρόπον καὶ 
ἂν ἀναχθῇ εἰς δύο δυνάµεις ἕνα σύστηµα δυνάμεων τοῦ χώρου, τὸ τετράε- 
ὅρον τὸ κατασκεναζόµενον ἐπὶ τῶν δύο εὐθυγράμμων τμημάτων πού τὰς 
παριστοῦν ἔχει ὀγκὸν απταβερόὀν, 

Παρατηρητέον τέλος ὅτι ὁ Οείροαπε, μὲ τὰ θέµοτα κοὺ ἐκρότεινε πρὸς 
λύσιν ἢἡ ἀπύδειδιν εἲς τὴν ἐφημερίδα του, ἔδωσεν εἰς πλεΐστας περιπτώ- 
σεις τὴν ὤθησιν διά νέας καρκοφόρους ἐρεύνας καὶ συνετῶς διά νέας πρού- 
ὅους τῆς ἐπιστήμης μάς, Μεταξύ τῶν θεωρηµάτων τὰ ὁκοῖα δικτύπωσεν ὁ 
ἴδιος ἀναφέραμεν τὸ ἑξῆς: «Ὁ τόπος τῶν κέντριον τῶν δευτεροβαθµίων ἐπι. 
φανειῶν πὀύ ἑφάπτονται ἑπτά ἐπικέδων δοθέντων εἶναι ἐκίκεδονα, Τοῦιο 
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ἀπέδειξεν (Αππ. ὁε Μαλ., Τ. ΧΥΠ) ἕνας γοωµέτρης, ὁ Βοὐήήεν, ὁ ὁκοῖος. 
ἂν καὶ ἀπέθανεν εἰς ἡλικίαν μόλις 35 ἑτῶν (τὸ [811], ἔδωσεν εἰς τὴν εω- 
µετρίαν συμβολὰς µονίµου ἀξίας. Εἰς αὐτὸν πράγματι ἀνάγεται ἡ «μέβοδος 
τοῦ συντετµηµένου συμβολισμοῦ», τοῦ ὁποίου ὅλοι γνωρίζουν τὴν χρήσι- 
µότητα εἰς τὴν ἀναλυτικὴν γεαμετρίαν (ΑπΠ. ς ΜαΙΛ., Τ. ΧΥΠΙ, 1527- 
28]. Μεταξύ τῶν ὑπ αὐτοῦ γενοµένων ὀφαρμογῶν τῆς μεθόδου ἀναφέρο- 
μεν τὸ ὡραῖον θεώρημα: «Εάν µία δευτεροβάθµιος ἐπιφάνεια εἶναι περι- 
γεγραμµένη εἲς τετράεδρον, τὸ ἐπίπεδα ποὺ ἐφάπτονται αὐτῆς εἰς τὰς κο- 
ρυφὰς τούτου συναντοῦν τὰς ἀντιστοίχους ἀντικειμένας ἔδρας κατὰ τέσ- 
σαρας πενετείρας ἑνὸς µονοχώνου ὑκερβολοειδοῦς», 

Εἰς τὸν Βοβιες ἀνήκει ἐπίσης ἡ τιµήἠ ὅτι ἐγενίκευσε τὴν πολικό» 
τητα ώς πρὸς καμπύλην ἢ ἐπιφάνειαν β᾽ βαθμοῦ καὶ ἔθεσεν οὕτω τὰς βά- 
σεις τῆς θεωρίας πολικῶν καμκύλων καὶ ἐπιφανειῶν. Εἷς αὐτὸν τέλος ὀφεί- 
λεται καὶ ἵνα (ους 4ς Οέρπινέιτίς, πλήρες πρωτοτύπων ἀπόψεων, τὸ 
ὁποῖον ἐγνώρισε πολυαρίθµους ἐκδόσεις (ὁ γράφων ἔχει πρὸ ὀφθαλμῶν 
τὴν ΧΠΙ τοῦ [865 καὶ δὲν δύναται νώ βεβαιώσῃ ὅτι εἶναι ἡ τελευταία ἔκ- 
δοσις]. 
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637, Ὁ ο. 1. Γοπγείε ἐγεννήθη εἰς ΜειΣ τὴν ἵην Ἰουλίου [788. 
Μολονότι, ὅπως ὁ ἀΑἰοήισεΠ, εἶχεν ἀνωμάλους συνβήκας Ἱεννήσριας, ὁ 
πατήρ του ἐπεμελήθη τῆς μορφώσεώς του τόσον, ὥστε τὸ 18507 ἠδυνήθη 
νὰ εἰσέλθῃ εἰς τὴν Εεσοῖς Ροϊγίοςμπίαυς. ᾿Εξελθών τὸ Ι810 ἐνεγράφη εἰς 
τὴν Σχολήν ἐφαρμογῆς τοῦ Μηχονικοῦ τοῦ ΜεΙΣ, ἐκ τῆς ὁποίας ἀπεφοί- 
τησε τὸ [812 μὲ τὸν βαθμόν τοῦ πολοχαγοῦ, Διαταχθεὶς σχεδὸν ἁμέσως 
νά φθάσῃ εἰς πείς διὰ νά ἑνωθὴ ἐκεῖ μὲ τήν Μεγάλην Ἑτρατιάν, ἔπεσεν 
αἰχμάλωτος τῶν Ρώσσων τὴν ἴδην Νοεμβρίσυ εἰς τά περίχωρα τοῦ Ἀπιο- 
ἱεποῖς, ᾿Ὑπεχρεώθη τότε νἁ ὑποβληθῇ εἰς ὀδυγηράν πεζοπορίαν 4 μηνῶν 
διά νὰ καλύψῃ τὰ 1200 χιλιόμετρα ποὺ τὸν ἑχώριζαν ἀπὸ τὴν πόλιν δαΓη- 
ων, ἐπί τοῦ Βόλγα, ἥτις εἶχεν ὁρισθῃη ὡς τόπος διαµονῆς του. Εκεί καρὲ- 
µεινε δύο ὁλόκληρα έτη, κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν ὁποίων, µὴ διαθίέτων κα; 
νένα μέσον μελέτης, ἐπεδόθη εἰς ἀνααύνταξιν τῶν μαθηματικῶν ἀποσκτυῶν 
του, κατορθώσας ἐν τῇ ρύμῃ τῆς προσπαβείας του νά Βέσῃ τὰς βάσεις τῶν 
γοωμετρικῶν θπωριῶν, ποὺ ἐπρόκειτο νά τὸν ἁκαθανατίσουν, 

Όταν ἐπέστρεψεν εἰς τὴν Γαλλίαν, ἐπωφελήθη τῆς εἰρηνικῆς περιό- 
ὅσου ποὺ ἠκολούθησε τὴν πτῶσιν τοῦ Ναπολέοντος, διά νὰ συνεχίσῃ τὰς 
ἐγκαινιασθείσας ἐρεύνας του, τῶν ὁποίων τούς καρπούς ἤρχισε νά ὅημο- 
σισύῃ τὸ Ι811, ὡς συνεργασίαν του εἰς τὰ Αππαϊςς τοῦ ὥετεοπῃς. Ἐκεῖ 
ἀπαντᾶται ἀκριβῶς µία παρατήρησίς του ὅτι µία καμκύλη βαθμοῦ π εἶναι 
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ἓν γένει τῆς κλάσεως (99 9ε] Π{ῃ --- 1]. Μετὰ εριετίαν παρουσίασεν εἰς τὺ 
Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας ἕνα ὑπόμνημα τιτλοφορούµενον Εκ ους Ίες 
Ρτορηέ(ές Ετο]εςείνες θες δεσιίοης οπής (Δοκίμιον ἐπὶ τῶν προβολι- 
κῶν ἰδιοτήτων τῶν κωνικῶν τομῶν). Εἰς τὴν σχετικὴν Ἔκθεσιν, ποὺ ἔγρα- 
εν ὁ (πυκ1νγ ἐξ ὀνόματος ἐπίσης καὶ τῶν ἄλλων μελῶν τῆς κριτικῆς ἔπι- 
τροκῆς, δηλαδἠ τῶν Ροΐφθοη καὶ Αίλβο, ἀκανιῶνται μερικα διστακτικαὶ 
διατυπώσεις γύρω ἀπὸ τὴν ἀρχὴν τῆς συνεχείας πού ἐφήρμοζεν ὁ συγγρα- 
φείς, κἩἨ ἀρχὴ αὐτὴ», διαβάζοµεν ἐκεῖ, «δὲν εἶναι κυρίως εἰπεῖν παρὰ µία 
ἰσχυρά ἐπαγωγὴ ({οειε ἱπάνς[ίομ), μὲ τὴν βοήθειαν τῆς ὑὁποίάς γενικεύονται 
θεωρίαι ἀποκατεστημέναι, ἀρχικῶς ἐπ᾽ ὠφελείᾳ μερικῶν περιορισμῶν, εἲς 
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περικτώσεις ὅπου αὐτοί οὗτοι οἱ περιορισμοί δὲν ὑφίστανται πλέον. Ἔνφαρ- 
µοπομένη εἰς τὰς καμτύλας β' ῥαθμοῦ ὠδήγησε τὸν συγγραφύα εἰς ἐξαγό- 
μενα ὀρθά. Ἐν τούτοις, νοµίζοµεν ὅτι δὲν θὰ ὄπρεπε νά γίνῃ δεκτή γενικῶ- 
καὶ νά ἐφαρμόζεται ἀδιάκρίτως εἰς πῆν εἶδος γεωμετρικῶν ζητημάτων, ἀλλ 
οὔτε καὶ ἀναλνυτικῶν. Λίδοντε- εἰς τὴν ἀρχὴν αὐτὴν ἀπεριόριστον ἐμπιστὸ- 
σύνην, διακινδυνεύοµεν ἑνίοτε νἀ Σεριπέσωμεν εἰς προφανεῖς πλάνας», Ἐν 
πάσῃ περιπτώσει οἱ ἀποτελοῦντες τὴν ἐπιτροπήν ἔστευσαν ν᾿ ἀναγνωρί- 
σουν εἰς τὸν συγγραφέα «ἕνα πνεῦμα ἐδοικειωμένον μὲ τὰς ἐννοίας τῆς 
γεωμετρίας καὶ πηγἡν Υονιμότητος ἐν τῇ ἐρεύνῃ τῶν ἰδιοτήτων τῶν καμπί- 
λκον, ὡς καὶ ἓν τῇ λύσει τῶν συναφΏν προβλημάτων». Καὶ ἐδήλωσαν ὅτι δὲν 
θά εἶχον κανένα δισταγμὸν νά συστήσουν ὕπως τὸ ὑπόμνημα δηµοσιευθὴ 
εἰς τὴν Σηλλογήν τῶν δαναπις Είίπηρεες, ἑὰν δὲν ἐγνώριζον ὅτι ὁ συγγρα- 
φείς εἶχε φροντίσει κατ ἄλλον τρόπον διά τὴν δηµοσίευσιν τῆς ἐργασίας 
του, Ἡ ἐν λόγφ Ἔκθεσις ἐδημοσιεύθη εἰς τὰ Αηπαϊΐες ς Μπμέπια ία ες 
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μὲ σημειώσεις κατά τὸ μᾶλλον ἢ ἧττον εὐνοϊκάς ἐκ µέρους τοῦ Οκγμοπης, 
αἱ ὁκοῖαι, ὡς φαίνεται, δὲν εἶναι ξέναι πρὸς τὴν δυσαρέσκειαν, μὲ τὴν 
ὁποίαν ὑπεδέχθη ὁ Ροπα]εί τὴν δηµοσίευσιν τῆς ᾿Εκθέσεως καὶ πρὸς τὴν 
ἀπόφασίν του νὰ μὴ δημοσιεύσῃ εἰς τὴν Γαλλίαν τὰ ὑπομνήματα ποὺ ἠκο- 
λούθησαν τὸ ἔργον του Τγμιέ ὃςς Ργορπέέν Ρεο]ευίνει ἄει Εἰρυνεος (Πρα- 
Ἱματεία ἐπὶ τῶν προβολικῶν ἰδιοτήτων τῶν σχημάτων, [822]. 

Τὴν ἴἰδίαν ἐποχὴν τά καθήκοντα ποὺ ἀπέρρεον ἐκ τῆς στολῆς τὴν 
ὁποίαν ὕψερε ἔστρεψαν τὸ πνεῦμα τοῦ Ροηµοείει πρὸς τὴν ἐφηρμοσμένην 
µηχανικήν, ὅπου πολὺ γρήγορα ἀνεδείχθη εἰς αὐθεντίαν, ἀναλαβῶὼν μά- 
λιστα τὴν διδἀασκαλίαν αὐτῆς (1825) εἰς τὴν Σχολὴν ἐφαρμογῆς τοῦ ΜεΙΣ. 
Τὸ 1834 διεδέχθη τὸν Ηαςλείίιε ὡς µέλος τοῦ Ἱνστιτούτου καὶ ἀπὸ τοῦ 1318 
µέχρι τοῦ Ε848 ἐδίδαξεν εἰς τὴν Σορβόννην µηχανικήν φυσικήν καὶ ἔφηρ- 
µοσµένην. ᾽Ανελθών εἰς τὸν βωθμὸν τοῦ ὑποστρατήγου {25 Απριλίου 848) 
διωρίσθη διοικητὴς τῆς Γσοῖς Ροϊγιεςηηίφωε. ᾿Εξηκολούβησε ν᾿ ἀσχολη- 
ται μὲ τὰς ὀφαρμογάς τῆς µηχανικῆς μὲ τοιαύτην ἐπιτυχίαν, ὥστε νύ δύ- 
νατοι ἐπαξίως νά ὀνομασθῇ «πατὴρ τῆς ἐφηρμοσμένης µηχανικῆς». Εἰς 
τὴν γεωμετρίαν ἐπέστρεψε διὰ ν᾿ ἀνατυπώση, μὲ σχόλια πνευματώδη καὶ 
ἐνίοτε μάλιστα πικρᾶ, προγενέστερα ἔργα. ᾽Απίθανεν εἲς Παρισίους τὴν 
22αν Δεκεμβρίου 1867. 

638, Μεταβαίνοντες τώρα ἀπὸ τὸν συγγραφέα εἰς τὰ ἔργα του, θὰ κα. 
ῥατηβήσωμεν ὅτι τὸ προαναφερθὲν ταιιό ἀρχίζει μὲ µίαν ἱστορικὴν Εἰσα- 
Τωγὴν πιτοδυείοι) ὅπου ἀπαριθμοῦνται καὶ χαρακτηρίζονται τὰ ἔργα 
προγενεστέρων γεωμετρῶν καὶ ἐκτίβενται τὰ ἐπιχέειρήματα ποὺ δύνανται 
νά προβληθοῦν εἰς ὑποστήριξιν τῆς συνεχείας. Ὁ Ροηςείει προχωρεῖ κα- 
τόπιν εἰς τὴν ἀποκατάστασιν τῶν σχέσεων πού ὑφίστανται μεταξύ δύο ἐπι- 
πέδων σχημάτων ἐκ τῶν ὁποίων τὸ ἕνα εἶναι προβολἡ τοῦ ἄλλου. Λιά περι- 
στροφῆς ἓνὸς ἐκ τῶν ἐπικέδων τῶν σχημάτων περὶ τὸ ἴχνος του ἐπί τοῦ 
ἄλλου μέχρις ὅτου τὰ δύο ἐπίκεδα συµπέσουν, παράγεται μεταξῖ τῶν δύο 
σχημάτων ἡ σχέσις, τὴν ὁποίαν ὁ συγγραφεὺς ἐκάλεσεν «ὁμολογίανν καὶ 
τῆς ὁποίας ἐμελέτησε τὸ κέντρον καὶ τὸν ἄξονα. Ἡ σπουδαία αὐτὴ ἀντι- 
στοιχία τὸν ὠδήγησεν εἷς τὴν ἀνακάλυψιν νέων ἰδιοτήτων τῶν κωνικῶν 
τομῶν καὶ εἰς τὴν ἀπόδειξιν τοῦ γεγονότος ὅτι «αἱ ἑστίαι δευτεροβαθµίου 
καμπύλης εἶναι αἱ τοµαί τῶν ἐφαωκτομένων ποὺ ἄγονται πρὸς αὐτὴν ἐκ 
τῶν κυκλικῶν σημείων τοῦ ἐπιπέδοιω (ἄλλος ὄρος τοῦ ὁκοίου ἡ 
πατρύτης ἀνήκει εἷς τὸν Ροπος]εί). 

Μεταξύ τῶν διαφόρων θεωρηµάτων ποὺ ἀνεκάλυψεν ὁ Ροηεςῖει ἀνα- 
φέρομεν τὸ ἀκόλονθον: «Εάν αἵ κορυφαὶ ἑνὸς ἁπλοῦ πολυγώνου δοθέντος 
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ἀριθμοῦ πλευρῶν διαγράφουν µίαν κωνικἠν καὶ ὅλαι πλὴν μιᾶς τῶν πλευ- 
ρῶν του ἐφάπτονται μιᾶς ἄλλης, ἡ ἐλευθέρα πλευρά περιβάλλει τρίτην κὠ- 
γικἠν ἀνήκουσαν εἰς τὴν δέσµην ποὺ ὁρίζουν αἱ δύο δοθεῖσαι καὶ τὸ αὐτὸ 
ἰσχύει διὰ τὰς διαγωνίους». Ὅταν ἡ νέα αὐτὴ κωνικἡ συμπίατῃ μὲ τὴν προη: 
Ἰουμένην, αἱ δύο δοθεῖσαι εὑρίσκονται εἲς µίαν ἀξιοσημείωτον εἰδικὴν θὲ- 
σιν μεταξύ των, Τοιουτοτρόπως ἀποκαθίσταται ἡ ὕπαρξις πολυγώνων (ποὺ 
λέγονται ἀκριβῶς «τοῦ Ροποεει»], ἕκαστον τῶν ὑποίων εἶναι ἐγγεγραμμέ- 
νον εἷς μίαν κωνικὴν καὶ περιγεγραμµένον περὶ µίαν ἄλλην. Ἡ τοιαύτη 
θέσις εἶναι τόσον μᾶλλον σηµαντικἡ καθ ὅσον, ἐὰν δύο κωνικαὶ ἐπιδέ- 
χώνται ἕνα πολύγωνον Ροποεἱεί, θά ἐπιδέχωνται ἐπίσης ἄπειρα τοιαῦτα, 

Εἰς τὸ αὐτὸ ται εὐρίσκεται ἐκτενὴς ἀνάπτυξις καὶ ἐφαρμογαί τῆς 
πολικότητος ὡς πρὸς µίαν δευτεροβάθµιον καμκύλην ἢ ἐπιφάνειαν, Ση- 
µειωτέον ὅμως ὅτι ἐπί τῆς σπουδαίας ταύτης ἀντιστοιχίας ὁ Ροποε|ει ἀφιέ- 
ῥώσεν εἰδικὸν ὑπόμνημα, πού ἐτιτλοφόρησε: Τπέοπς Οἐπότείε 4ες Ροἱα]- 
τες Βέοίρίοφυες (Γενική θεωρία τῶν ἀντιστρόφων πολικῶν),. Τὴν ἐργασίαν 
αὐτὴν καρουσίασεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων τὴν Ί2ην ᾿Απρι- 
λίου 1824 καὶ ἐδημοσίευσε τὸ 1825 εἰς τὸν Τόμον ΙΥ τῆς ᾿Εφημερίδος 
τοῦ (γείιε. ᾿Ἐκεῖ ἐρευνᾶται ἰδιαιτέρως ἢἡ περίπτωσις καθ ἣν ἡ ὁδηγόὸς 
ἐπιφάνεια εἶναι µία σφαῖρα. 

"Αλλη ἀντιστοιχία τῆς ὁποίας ἡ µελέτη ὀφείλεται εἷς τὸν Ῥοηοε]ετ 
εἶναι ἡ δευτεροβάθµιος ἐκείνη σχέσις ποὺ γεννᾶται ἂν θοωρήσωμεν τὰ 
ζεύγη αημµτίων ποὺ εἶναι συζυγῆ ὡς πρὸς ὅλας τὰς κὠνικὰς μιᾶς δέσµης. 
Εἰς ἕνα Συμπλήρωμα (δωρρίέπεπι) περιλαμβανόμενον εἰς τὸ τέλος τοῦ 
περιφήµου Τταιέ, ὁ Ροησείεί ἐπεξέτεινεν εἰς τὸν χῶρον τὴν ἔννοιαν τῆς 
ὁμολογίας, ἐπιτυγχάνων τοιουτοζτρόπως τὴν ἀντιστοιχίαν ποὺ ἐκάλεσεν ὁ 
ἴδιος Ρεγερεςιῖνε - γέμεί (Στερεύ ὁμολογία, Ἰνοπιοίοβίς οἰἱάε). ᾿Απέδειξεν 
ἐπί πλέον τὴν ὕπαρξιν 4 κώνων εἲς µίαν γενικὴν δέσµην δευαροβαθµίων 
ἐπιφανειῶν, 

Τὴν δην Μαρτίου 1824 ὁ Ροησεἰεί ἀνεκοίνωσεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν 
τῶν Παρισίων ἕνα Μέπιοίτε 5: Ἱε (εμίνε 4ες Μοψγεηπε» Ηπγπνοπίφυςς 
(Περί τοῦ κέντρου τῶν µέσων ἁρμονικῶν] δημοσιευθὲν εἰς τὸν Τόμον ΤΠ, 
1828, τῆς ᾿Εφημερίδος τοῦ «πείς Τὸ ὑπόμνημα εἶναι ἀφιερωμένον εἰς τὴν 
µελέτην καὶ τὰς ἐφαρμογάς τῶν σημείων τά ὁποῖα γεννῶνται διὰ προβολΏς 
ἐκ τῶν κέντρων τῶν µέσων ἀποσιάσεων' διά πρώτην φοράν ἀπαντάται ἐκεῖ 
ἡ ἔννοια τῆς κἐνελίξεως ἀνωτέρου βαθμοῦ», εἰς τὴν ὁποίαν ἀφιέρωσεν 
ἔπειτα εἰδικὸν ἄρθρον (6, Κ., Τ. ΧΝΊ, 1841]. Εἲς τὴν ἰδίαν ᾽Ακαδημίαν ἐπί- 
σης ἀνεκοίνωσε τὴν ήν Σεπτεμβρίου 181] τὴν ἑργασίαν του Απαΐγοε 4ες 
Τγαπσνεγσα]ε5, πρρ]ίφυέε ὁ Ἰ μείνε 4ες ρτορινέέκ ἄεν [ΐμηος σι 5υ- 
ίωσες πἐοπνέίτίφυες).) (Ἐφημερίς τοῦ (πείς, Τ. ΧΝΗΙ, 1832]. Εἰς τὴν ἔργα- 
σίαν αὐτὴν ἡ θεωρία τῶν διατομνουσῶν, καταλλήλως συνδυαζομένη μὲ 
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τὴν πολικότητα, ὁδηγεῖ εἰς νέας ἰδιότητας τῶν ἀλγεβρικῶν καμκύλων, 
ἰδιαιτέρως δὲ ἐκείνων τοῦ τρίτου βαθμοῦ. 

Ἐκεῖνος ὁ ὁποῖος ἐπιθυμεῖ νὰ γνωρίσῃ ἓν τῇ ὁλότητί του τὸν Ροηςς- 
Ίε, ὡς ἄνθρωπον καὶ ὡς µαθηµατικόν, ὥς γτωμέτρην καὶ ώς πολεµιστήν, 
πρέπει ν᾿ ἀνατρέξη εἰς τὰ δημοσιεύματά του κατά τὰς παραμονὰς τοῦ ἐ- 
σχάτου ταξειδίου. (Βλ. εἰς τὴν Βιβλιογραφίαν τοῦ Κεφαλαίου τούτου]. Πρά- 
γµατι ὄχι µόνον εἰς τὴν ὑπ αὐτοῦ ἐπιμεληθεῖσαν ἔκδοσιν τοῦ μεγάλου του 
ἔργου, ἀλλ’ ἀκόμη καὶ εἰς τοὺς δύο τόµους ποὺ φέρουν τίτλον Αρρίίς. 
ὕσας ἆ) Απαΐγιε εἰ 4ὲ Οέοπέιής (ἐφαρμογαῖ αἱ ὁποῖαι δικαίως, λέγει ὁ 
ἴδιος, ἔπρεπε νά φέρουν ὡς τίτλον «Μέπιοῖτει ἆ ομἵτε - ἴοπιδεν --- δηλ. 
ἀναμνήσεις πἑραν τοῦ τάφου) ὁ Ροποεἱει ἔφερεν εἰς φῶς µέγα µέρος τῶν 
σελίδων ποὺ εἶχε γράψει ἓν αἰχμαλωσίᾳ εἰς Βαταίον, ὡς καὶ μερικά ἔργα 
ἀναγόμενα εἰς ἐποχήν, καθ ἣν ἦτο ἀκόμη μαθητής εἰς τὴν Εεοῖε Ροΐγις- 
«Ἠπίαωε ἢ εἰς τὰ πρῶτα ἔτη τῆς παλινοστήσεώς του, 

Μεταξὺ τῶν πρώτων ἀναφέρομεν τὴν µελέτην τῆς γραμμοσκιᾶς ἐπὶ 
τοῦ κοχλίσυ τοῦ ἔχοντος σπείρώμα τριγωνικῆς κατατομῆς, µελέτη τῆς 
ὁπκοίας τ᾽ ἀποτελέσματα δὲν λείπουν σήμερον ἀπὸ τὰ ἐκτενέστερα συγγράἀμµ- 
µατα παραστατικῆς Ὑπωμετρίας, Μεταξὺ τῶν δευτέρων ϐ᾽ ἀναφέρωμεν τὰ 
ἔγγραφα τὰ ὁποῖα εἰκονίζουν τὴν ὑποδοχήν, τῆς ὁποίας ἔτυχον ἅμα τῇ ἐμ- 
φανίσει των αἱ ἰδέαι τοῦ Ροπσεἰεί καὶ τὰ ὁποῖα συμκληρώνουν τὰς πολὲ- 
μικὰς σελίδας ποὺ κεριελήφθησαν εἰς τήν Ἡ ἔκδοσιν τοῦ μεγάλου Τγαέ, 
Ὅλα ἀναφέρονται εἰς διαµάχας, τὰς ὁποίας τελικῶς ἐκέρδισε ϐριαµβευτι- 
κῶς ὁ Ροποςεί, ἀποκαλύπτουν δὲ µίαν σχεδὸν νοσηρὰν εὐαισθησίαν τοῦ 
συγγραφέας, ὅταν οὗτος καθιστῷ γνωστὸν ὅτι τὸν ουραννοῦν ἀκόμη ψι- 
χικά τραύματα, ποὺ ἔπρεπε νά θεωροῦνται ἀπὸ μακροῦ ὡς τελείως ἐπουλω- 
Εέντα. Διότι κατὰ τὴν περίοδον 1820-1860 ἡ γοωµετρία ὑπέστη (θὰ τὸ ἴδω- 
μεν εἰς τὸ Κεφ. ΧΙ. ΠΠ] µίαν βαθεῖαν καὶ σωτηρίαν µεταμόρφωσιν, εἰδικῶς 
χάρις εἰς τὴν ἔννοιαν τοῦ γεωμετρικοῦ μετασχηματισμοῦ, τῆς ὁποίας ἀκρι- 
βῶς ὁ Ῥοποε]ειί κατέδειξεν, ἐπὶ πολυαρίθµων καὶ πολυειδῶν παραδειγµάτων, 
τὴν κατακληκτικὴν δύναμιν εἰς τὸ ἀθάνατον ἔργον του Τγαῖιό ἀες Ῥτορηέ- 
τὰς Ργοσίνες ἆες Εἱρυνες. 


ΚΕΦΛΛΛΙΟΝ ΧΧΝΙΧ 
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639. Εάν ἐξετάσωμεν τὰς προηγουµένας σελίδας τοῦ βιβλίσυ µας ἓν 
τῷ συνόλφ, θά εὕρωμεν ἀναφοράς εἰς γερμανούς μαθηματικοὺς πλέον ἤ 
ἅπας, ᾽Αλλὰ εἰς τὴν ἀφιέρωσιν εἰδικοῦ Κεφαλαίου δι αὐτοὺς ἀντετάχβθη- 
σαν σοβαραϊ δυσκολίαι, ὀφειλόμεναι εἲς τὸ γεγονός ὅτι δὲν εἶναι ἄπηλ- 
λαγµένη ἀμφιβολιῶν ἡ ἐθνικότης μερικῶν ἐξ αὐτῶν. Τὸ γλωσσικὸν κρι- 
τήριον δὲν δύναται νά χρησιμεύση διά τὸν σκοπὸν αὐτὸν εἰς µίαν ἐποχήν, 
κατά τὴν ὁποίαν ἡ λατινικὴ γλῶσσα ἦτο τὸ καθιερωμένον ὄχημα µεταδό- 
σεώς τῆς ἐπιστημονικῆς γνώσεως καί, ἐξ ἄλλου, ἡ ἐφαρμοχὴ τοῦ ἐν λόγφ 
κριτηρίου, θά μᾶς εἶχεν ὁὀδηγήσει εἰς τὸ ν᾿ ἀφαιρέσωμεν ἀπὸ τὴν ᾿Ελβετίαν 
τὴν δόξαν ὅτι ἐγέννησε προσωπικότητας πρώτης τάξεως, ὅπως οἱ Βετπου]ίί; 
ὁ Εμεις, ὁ Γαπινεῃ. ᾽Αλλ᾽ οὔτε ἦτο δυνατόν μετ ἀσφαλείας ν΄ ἀνατρέξω- 
μεν εἰς πολιτικάς προθπκοθέσεις, ὅταν ληφθῇ ὑπ ὄψιν ἡ συχνότης μὲ τὴν 
ὁποίαν μετεβάλλοντο τὰ σύνορα τῆς Γερμανίας ἄλλοτε πρὸς ᾽Ανατολάς 
καὶ ἄλλοτε πρὸς Δυσμάς. Καὶ διά ν᾿ ἀποδείξωμεν πόσον ἀκανθώδεις θά 
ἦσαν αἱ δυσκολίαι ποὺ θά ἔπρεπκ ν᾿ ἀντιμετωπισθοῦν, ἁρκεί νὰ μνημονεύ- 
σωµεν τὴν διαφιλονικίαν, ἡ ὁποία ἀκόμη δὲν ἑτερματίσθη ὁριστικῶς, 
γύρω ἀπὸ τὴν ἐθνικότητα τοῦ Κοπερνίκου. 

Ἐν πἀσῃ περιπτώσει, ἐὰν ὁ ἀναγνώστης θέσῃ «ρὸ ὀφθαλμῶν τὰ ὀνό- 
µατα τῶν Νιοο]ό Όμμαπο, Κεβοποπίαπο, ῬεπετοαςἩ, Κερίςε, 9ο ή γπῖναι- 
δες, Ε επί, θὰ ἴδῃ ὅτι εἶναι ἄριστα δυνατός ὁ σχημµατισμὸς μιᾶς λαµ- 
πρᾶς ἐκθόσεως γερμανῶν μαθηματικῶν, Φαίνεται ὅμως, ὅτι κατά τὴν διάρ- 
κειαν τοῦ ΧΥΊΠ αἰῶνος, ἐνῷ οἱ καλλιεργοῦντες τὰ γράµµατα προσέφει- 
Τον εἰς διάφορα µέσα διὰ νὠ θέσουν ἕνα φραγμὸν εἲς τὴν εἰσβολὴν τῆς 
Ταλλικῆς γλὠσσης προεξαρχόντος τοῦ Φρειδερίκου Ἡ, οἱ ἐπιστήμονος, ἐξ 
ἄλλου, μὲ πόνον καὶ ἔκπληξιν ἔβλεπον, ὅτι ἦσαν ὑποχρεωμένοι νἁ προσ- 
τρέχουν εἰς τὸ ἐξωτερικὸν διὰ νά καταρτίσουν εἰς τὸ Βερολῖνον ἕνα πυ- 
ῥῆνα ἐπιστημονικῶν σπουδῶν' διά τοῦτο ἐσκέφθησαν ὅτι ἐπεβάλλετο κατ 
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ἀρχὴν νὰ ἐφοδιάσουν τὴν σπουδάζουσαν ντολαίαν τῆς Γερμανίας μὺ Πι- 
βλία διδακτικά φέροντα ἑθνικὴν σφραγίδα. Περί ἐκείνων ποὺ διεκρίθησαν 
εἰς τὰ ἔργον τοῦτο, τοῦ ὁποίου οὐδείς δύναται ν᾿ ἀρνηθῇ τὴν ὠκφελιμότητα, 
χρεοστοῦμεν τώρα νά ὁμιλήσωμεν, 

10. Η στιράὰ ἀρχίζει μὲ τὸν ε Αημιςς οί, Γεννηθεὶς εἷς Βγεπίαυ 
τὴν 24ην Ιανουαρίου 1679, ἐδίδαξε Ὀιαδοχικῶς εἰς Λειψίαν (1703041 καὶ 
Ηαίιε (07-21), ἁλλ ἀπελύθη κατηγορηθεἰς ἐπί ἀθεῖα. Ὁ Φρειδερῖκας Π, 


(ΗΠΙΡΠΑΝ όν ποι Ε 


ἀνελθὼν εἷς τὸν θρόνον (1740], τὸν ἀνεκάλεσεν ὡς καθηγητὴν τῶν µαβη. 
μακῶν τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς Ηαϊςε ᾿Εκεῖ ἀπέθανε τὴν Όην Απριλίου 
Ι154. Εἶναι συηραφεύς ἓνὸς Μαθηματικοῦ Λεξικοῦ, τὸ ὑποῖον 
περιέχει ὅσα κατονοµάζονται εἰς τὸν μακρόν του τίτλον καὶ εἰς τὸ ὁποῖον 
καταφαίνεται ἡ ὑπὲρ τοῦ [εἰδΣ μεροληπτικἡὴ έσις τοῦ συγγραφέως εἰς 
τὴν ὑπ αὐτοῦ ἐκτιθεμένην [ἱστορικὴν ἀφήγησιν τῆς ἀνακαλύψεως τοῦ 
ἀπειροστικοῦ λασγισμοῦ. 

Ἐνα ἄλλο βιβλίον του Απίαπμιατώπώς αἰςγ πιαιμεπιαἡείνεη Ἠίκεση- 
βομαίεη (Αρχαϊ ὅλων τῶν μαθηματικῶν ἐπιστημῶν] ἐγνώρισε πολυαρίθµους 
ἐκδόσεις καὶ εὑρεῖαν διάδοσιν εἰς ὁλόκληρον τὴν Γερμανίαν, Εἰς τὸ ἑξω- 
τερικὀν ἀπέκτησε μεγαλυτέραν δημοτικότητα ἕνα ἄλλο ἔργοντου Εἰεπεπία 
Μα ενεσς Ὀπίνεγεαε (Στοιχεῖα Πενικῶν μαθηματικῶν]. Αἱ φρόνιµοι συµ- 
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βουλαί τοῦ συγγραφέως ακρὸς τοὺς σπουδαστᾶς τῶν μαθηματικῶν ἄποδει- 
κνύσυν πόσον εὐαίσθητος ἦἧτο ἡ κἀρδία του διὰ τὸ ἐπιστημονικὸν μέλλον 

Σαφὴς διάκρισις μεταξὺ καθαρῶν καὶ ἐφηρμοσμένων μαθηματικῶν 
δὲν γίνεται εἰς τὰς πραγµατείας τοῦ οί, Μία τοιαύτη διάκρισις ἀρχί- 
ζει νά διαγράφεται εἰς ἕνα στοιχειῶδες ἔργον δημοσιευθὲν περίπου κατὰ 
τὴν αὐτὴν ἑποχήν, Συγγραφεὺς αὐτοῦ εἶναι ὁ 6. Α. δεΡπεΥ, Γεννηθεὶς εἰς 
Ρτεκσωτᾳ τῆς Οὐγγαρίας τὴν Όην Ὀκτωβρίου ΛΜ, ἐδίδαξεν εἰς Γοττίγ- 
κην κατά τὴν διετίαν 1731-15 καὶ κατόπιν εἲς Ηα]ίς, µέχρι τοῦ θανάτου του. 
(5 Ὀκτωβρίου 1179]. Ὅτι ὁ Βεεπες δὲν ἦτο Ένας ἁπλοῦς συγγραφεὺς ἀπο- 
κατεστηµένων θεωριῶν, ἀκοδεικνύεται κατ ἀρχὴν ἀπὸ τὴν διδακτορικἠήν 
του διατριβήν (Ἰένα, 1725], ὅπου περιέχεται ἡ ἀπόδειξις τοῦ κανόνος τῶν 
σημείων τοῦ Ὀεσοπτίςς, ὑπὸ µίαν πρώτην µορφήν, τὴν ὁποίαν ἐβελτίωσε 
κατόπιν εἰς τὰ Μέπιοίτες τῆς ᾿Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου (1756). ᾿Αργό- 
τερα (Ν. ς. Ρ., Τ. ΥΠ, 1761] ἕλυσε τὸ πρόβλημα ποὺ εἶχε προτείνει ὁ Ει- 
ἱετ τὸ 1151, καὶ τὸ ὁκοῖον συνίστατο εἰς τὸ νά προαδιορισθῇ κατά πόσους 
τρόπους δύναται ἕνα ἁπλοῦν πολύγωνον ν᾿ ἀναλυθῇ εἰς τρίγωνα µέσῳφ τῶν 
διαγωνίων, Τέλος, μὲ τὸ ἔργον του βρεείπεα Ἰομίσας υπνο ες ἄεπιον- 
εἰταίας (Λογικά παραδείγµατα μὲ γενικότητα ἀποδεικνυόμενα, Ἵένα, 1740) 
ἐφησφάλισε διακεκριµένην θέσιν μεταξὺ τῶν δημιουργῶν τῆς µαβηµατι- 
κῆς λογικῆς, πού εἶχε συλλάβει ὁ ΓειραίΣ. 

Ὡς διάδοχος τοῦ δεμπετ εἲς τὴν ἔδραν τῆς Γοττίγκης ἐξελέγη ὁ 
Α/αλαλι (ολική Κάπο. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Λειψίαν τὴν 27ην Σεκτεµ- 
βρίου 1719 ᾽Απὺ τὸν πατέρα Του --- μετέπειτα καθηγητήν τοῦ δικαίου εἰς 
τὸ ἐκεῖ Πανεπιστήµιον --- ἔλαβε κατεύθυνσιν πρὸ; τὴν νοµικὴν σταδιοῦδρο- 
μίαν καὶ τὸ 1731 ἔλαβε τὸν τίτλον τοῦ συμβολαιογράφου. ᾿Εξηκολούθησεν 
ὅμως νώ ἐπιδίδεται εἰς µελέτας ποικίλου περιεχοµένου, ἐπιδείξας ἐξαιρε- 
τικὴν ἱκανότητα εἰς τὴν ἐκμάθησιν γλωσσῶν (ἦτο εἰς θέσιν νὰ ὁμιλῇ ἀκταί- 
στως ἱταλικά, γαλλικά, ἰσπανικά, ἀγγλικά, ὁλλανδικά καὶ σουηδικἁ) καὶ 
δημµοσισύσας πολύτιμον συνεργασίαν εἰς τὰ Α. Ε. 

Εἰς Γοττίγκην ἐκλήθη τὴν 2Ιην Μαΐου 1755 ὡς καθηγητής τῶν µαθη- 
ματικῶν καὶ ἀνέλαβεν ὑπηρεσίαν ἀρχομένου τοῦ ἐπομένου ἔτους, Τήν θὲ- 
σιν του διετήρησε µέχρι τοῦ θανάτου του, ἐπελθόντος τὴν 20ἡὴν Ἰουνίου 
Ι800 Μὲ τὸν διορισµόν του ς καθηγητοῦ εἰς τὸ Πανεπιστήμιον δνυνά- 
µεβα νὰ εἴπωμεν ὅτι ἡ ζωή του εἰσῆλβεν εἷς µίαν τροχιάν, τὴν ὁποίαν δὲν 
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μαθηματικῶν ὅλης τῆς Γερμανίας». Δὲν εἶναι δύσκολον ν᾿ ἀναγνωρίσω- 
μεν τήν ὠνωτερότητα τῆς πραγµατείας του ἕναντι τῶν ἄλλων 

ἔργων τῆς ἐποχῆς του, ἂν µή τι ἄλλο, διότι ἀρχίσει εἰς τὸ βιβλίον αὐτὸ νἁ 
ἐκχειλίζη ἡ αἴσθησις τῆς αὐστηρότητος εἰς τοὺς συλλογισμοὺς τῆς ἀνα- 
λύσεις, 

Τῆς τεραστίας µορφώσεώς του καὶ τοῦ ὑγιοῦς κριτικοῦ πνεύματος ὑπὸ 
τοῦ ὁποίου ἑκυριαρχεῖτο ἔδωσε δείγματα εἰς τὰς πολνυαρίθµους κριτικὰς 
ἠναλύσεις ποὺ ἐδημοσίευσεν ὁ ἴδιος εἰς τὸ φύλλον Οδείπβει μεἰε]τῖε Αη» 
χείρεΆ {Επιστημονικαί ἀνακοινώσεις τῆς Γοττίγκης) καὶ εἰς τάς ἱστορι- 
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641. Σημειοῦται ἐδῶ ὅτι, ὀλίγον μετὰ τὸν Κάδίποι, κατέλαβε µίαν 
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ηΕ---------αοο ο μμ, 
γάλη δηµοτικότης, τῆς ὁποίας ἔχαιρεν, ὀφείλεται εἰς ἁρκετά βιβλία του, 
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Ε. Ρα. Γεννηθεὶς εἰς διίρατι τὴν 22αν Λεκεμβρίου 1763, ἐκλήθη νὰ δι- 
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642. Ὁ ΡΙΑΙΓ δὲν ἦτο ξένος πρὸς τὴν «σχολὴν τῶν συνδααστικῶνν 
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ἐγεννήθη εἰς Δρέσδην τὴν Ίην Ἰουλίου 141. Απὸ τοῦ 178{ ἐδίδαξε φι- 
λοσοφίαν καὶ φυσικἠν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Λειψίας, πόλεως ἔνθα 
καὶ ἀπύθανε τήν ἸΤην Μαρτίου 13808. Δὲν εἶναι μικρᾶς τιµῆς ἄξιος ώς 
εἰσαγάγων εἰς τὴν Γερμανίαν τὴν µαθηµατικὴν ὑημοσιογραφίαν ἱδρύων καὶ 
διυθύνων μετ ἄλλων ὑπιστημόνων τὰ ἀκόλουθα κατὰ σειράν περιοδικά: 
Ἱειραίρετ Μαρασίπ [ῆς Ναιπεκυνάς, Μαϊεπιαῆς απά ΟκΚοποπιίς (ἘπιΏρώ- 
Ρησις τῆς Λειψίας διὰ τὰς φυσικάς, µαθηµατικὰς καὶ οἰκονομικάς ἐπιστή- 
μας) (ὁ Τόμοι, [781.85], Γεἰρείμει Μαμασίω [ῆτ πείς υμά ππρεκαπάες Να. 
Εεπιλκ (4 Τεύχη, 1786-1788) (Ἐπιθεώρησις τῆς Λειψίας διὰ τὰ καθαρά 
καὶ ἐφηρμοσμένα μαθηματικά), Ατοῖν 4ες είμοη υπό αηβενπηά(εὮ Μα- 
ὑισπια Ες (Αργεῖον καθαρῶν καὶ ἐφηρμοσμένων μαθηματικῶν, [1 τεύχη, 
ΙΤ95-Ι8Η, 

Διὰ νά καβορίσωµεν τὴν θέσιν κοὺ τοῦ ἁρμόζει εἰς τὴν ἱστορίαν τῶν 
μαθηματικῶν εἶναι ἀνάγκη νὰ λάβωμεν ὑπ' ὄψιν ὅτι οὗτος διέκρινε δύο τά- 
δεις πολυωνύμων (ἀκόμη καὶ ἂν ἔχουν ἀπείρους ὅὄρους). Εἰς τὴν µίαν κερις. 
λάμβανε πολιόνυµα τῆς µορφῆς 8 -Ε]-ςγ-..., εἰς τὴν ἄλλην ἐκεῖνα τοῦ τὖ- 
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που α οκ -ἰ-σκλ--,,, Τὸ πρόβλημα τῆς ὑψώσεως εἷς τὸ τετράγωνον τῶν πρώ- 
των ἔχει κροφανῶς ὄψιν πολὺ διάφορον τοῦ ἀναλόγου προβλήματος διά 
τὰ δεύτερα. Μὲ ἀμφότερα ἠσχολήθησαν οἱ Ι.εἰρπία, Ἰωάννης Βεγπσα]ή, 
Μαΐνεε καὶ ἄλλοι. Αλλά τ' ἀποτελέσματά των, ληφθέντα δι ἑπαγωγῆς, 
ἑστεροῦντο στερεῶν ἀποδείξεων καὶ ἀκριβῶς διά νὰ πληρώσῃ τὸ κενών 
εἰργάσθη ὁ Ηίπόεῦυυερ εἰς τὰ πρῶτα του ἔργα. ᾿Ἐνθαρρυνβεὶς δὲ ἀπὸ τὰ ἔπι- 

τευχθέντα ἁποτελέσματα ἐμεαλοκοίησε τὴν σπουδαιότητα τῶν ζητημάτων 
εἰσαγαγών εἰς τὴν λώσιν των τὴν μαθηµατικὴν ἀνάλυσιν, Καὶ εἰς τὴν µο- 
νύπλκευρον αὐτὴν ἰδέαν δὲν ἐβράδυνε νὰ εὕρῃ ἀρκετοὺς ὁπαδούς. Μεταξύ 
τούτων μνημονεύομεν ἰδιαιτέρως τοὺς ὁ, ο, ο, Εφλεπὐαεὰ (γενν. εἰς Λει- 
ψίαν τὴν λθὴν Μαρτίου 1764, ἀποθ,. εἰς Μαάτας τὴν Την Μαρτίου 1797] 
καὶ Ε΄ 4. ΒοιΛε (γενν. εἰς Δρέσδην τὴν Ίην Σεπτεµβρίου ΙΤ74, ἀπὸ τοῦ 
13Η καθηγητἠν τοῦ Εήπυρεῃ, ἀποῦ. ἐκεῖ τὸ 1842]. Τὰ ἀκοτελέσματα τού- 
του συνεπληρώθησαν ὑπὸ τοῦ ΡΙΑΠ, ὁ ὁποῖος ἐπηύξησε τὴν ἀξίαν των, 
ἀποδείξας τὸν σύνδεσμον αὐτῶν μὲ τὴν σειρὰν τοῦ ἕαμταπμε. Ἡ εὔνοια μὲ 
τὴν ὁποίαν ἐγένοντο τότε δεκτά τὰ ἐν λόγῳ ἀποτελέσματα ὑπῆρξε τοιαύτη, 
ὥστε ἐπί τινα χρόνον αἱ ἔδραι τῶν μαθηματικῶν εἰς τὰ γερμανικά Πανε- 
πιστήµια ὑπῆρξαν μονοπώλιον τῶν ὁπαδῶν τοῦ Ηἰπάευυτρ. Αλλά τοῦτὸ 
ἧτο ἕνα φαινύµένον βραχείας διαρκείας. Διότι πολὺ γρήγορα ἀνεγνωρί- 
αθη ὅτι πολλοὶ ἀπὸ τοὺς τύπους τῶν συνδυαστικῶν εἶχον ἀξίαν µόνον τυ- 
πικἠν. Τοῦτο ἔγινε κατάδηλον, ὅταν οἱ ὁπαδοί τοῦ Ηἰπάεναης ἐκυρικίη- 
σαν ἀπὸ τὴν ψευδαίσθησιν ὅτι ἀνεκάλυψαν τοὺς ἐπιλύοντας τύπους τῶν 
ἑγγραμμάτων ἐξισώσεων παντὸς βαθμοῦ, Εἰς τὴν διάλυσιν τῆς αὐτακύάτης 
συνετέλεσαν αἱ ἐργασίαι τοῦ μεγάλου μαθηματικοῦ τῆς Γερμανίας, περὶ 
τοῦ ὁπκοίου πρόκειται (ώρα νὰ ὁμιλήσωμεν". 


ΜΕΡΟΣ ΔΕΥΤΕΡΟΝ: ΚΛΗΙ. ΕΝΙΕΡΕΚΗ οΛΟΣΞΣ 


Βιογραφία 


6:13. Ὁ Καὶ Επ γίοὴ σας ἐγεννήθη εἰς Βτηωιποςηείς ἀκὸ µε- 
τρµοτάτην οἰκογένειαν, τὴν Ἰθὴν ᾿Λπριλίου 17, ᾿Απὸ τρυφερᾶς ἀκόμη 
ἠλικίας παρουσίαζεν εὐστροφωτάτην διάνοιαν, διακρινόµενος ἰδιαιτέρως 
εἰς τὸν ἀριθμητικόν λογισμόν. Κατὰ τήν διάρκειαν τῶν πρώτων σχολικῶν 
ἐτῶν εἶχε τὴν τύχην νά συνδεθῆ μὲ ἕνα συµµαθητήν του μεγαλύτερον εἰς 


. Μία κριπκὴ τῆς σχολῆς τῶν συνδοαστικῶν ἐγράφη τὸ 130 ἐπό τοῦ Ἱ.. Οεήωμει 
(7.169) α. Χν, Αποηὶν {, ΜΑΝ. υ, Ρ1Υ1). Αλλά τὴν ἐποχὴν ἐκείνην ἧτο πλέον ὡς 
νά ἐήτοων νἁ δναρρήδξαιν ἀνοικτὴν θύραν. 
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τὴν ἠλικίαν", ὁ ὁποῖος, ἐνθουσιασθεὶς μὲ τὰ ἀσυνγήδθη πνευματικά χαρί- 
σµατα τοῦ υεαρσῦ αυςε, ὠμίλησε περί αὐτοῦ μὲ ἐνθουσιασμόν εἰς τοὺς 
Ἰνωστοὺς του. Μὲ τὸν τρόπον αὐτόν, συνέβη νά λάβη Ίνῶσιν καὶ ὁ ὁσὺξ 
τοῦ Ανγνοβέρου Καπ ἸἈ επι Εγεάτιςα, ὁ ὑποῖας διὰ τῆς κροστασίας 


ΓΛΗΙ ΓΜΝΙΕΙΝΙ ΕΣ λΙΠΗ 


του καὶ δια Ἱρηµατικῆς επιχορηγήστως κατέστησε δυνατὴν εἰς τὸν ντα- 
ρόν ὥΌαυες τὴν συνέχιασιν τῶν σπουδῶν του, ἀλλὰ καὶ τὴν δηµοσίευσιν͵ 
κατόπιν, τῶν πρώτων του ἐργασιῶν. Μετά τὴν ἀπυπεράτωσιν τῶν δευτερο- 
ῥαβμίου κύκλου σπουθῶν (κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν ὁποίων εἶχεν ἤδη ἑγ- 

. Τὸ ο η Παπεςι Εγινε τὴν | ἵν Αὐμιόώστου 11ου ἀτὸ τοῦ Ι8ύ8 
καὐητητήν ες τὸ Πνπιστήπιον τοῦ Καταπ͵ ἀτό δέ τοῦ 1111 εις ὑκηνὸ τοῦ ἵσπαι, 


ὑκοῦ. ος τὴν αὀλιν αὐτὴν εὐ [8 ΕΤ Δεκιμβηισυ 
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καινιάσει τὰς ἐρεύνας του ἐπὶ τῆς κατανομῆς τῶν πρώτων ἀριθμῶν] ὁ Όν- 
μ.» ἀνεχώρησε τὴν Την Ὀκτωβρίου 1795 διὰ τὴν Γοττίγκην, ἀμφιταλαν- 
τευόµενος ἀκόμη μεταξύ τῆς ἰδέας ν᾿ ἀφοσιωθῇ εἰς τά μαθηματικά καὶ τῆς 
ἐξ ἴσου ἰσχυρᾶς παρορµήσεως νὰ στραφῆ πρὸς τὴν φιλολογίαν, Δέν ἦσαν 
τὰ µαθήµατα τοῦ Κάγιπετ (ἐκ τῶν ὁποίων δὲν ἀπεκόμισε τίποτε τὸ οὐσιῶ- 
δες) ἐκεῖνα κοὺ τόν ἕκαμαν τελικῶς ν᾿ ἀποφασίσῃ ὑπὲρ τῶν μαθηματικῶν, 
ἀλλά μᾶλλον ἡ µελέτη τῶν ἔργων τοῦ Εμίει καὶ τοῦ Γαρ/πηµε, τά ὁποῖα 
ἀφύπνισαν εἰς τό ανεῦμα του τόσον πλῆθος πρωτοτύπων ἰδεῶν, ὥστε, κα: 
τὰ τὴν δήλωσιν τοῦ ἰδίου, τοῦ ἧτο ἀδύνατον νά τὰς καταγράψη µίαν πρὸς 
µίαν. Ἕνας συµµαβητής, τὸν ὁπκοῖον θά συναντήσωμεν περαιτέρω [64], 
ὁ Ἠοἰίαπα Βοΐγαί, ἔμεινεν ἑκστατικὸς ἐνώπιον αὐτῆς τῆς θαυμαστῆς πνει- 
µατικῆς ἀνθοφορίας. ᾽Ακριβῶς τὸ 1795 συνέλαβε τὴν «μέθοδον τῶν ἔλα» 
χίστων τετραγώνων» ἡ ὑποία, δημοσιευθεῖσα ὑπ αὐτοῦ μόλις τὸ 150, 
ἔδωσε λαβήν εἰς ὑποψίας καὶ ὁδυνηράς φιλονικίας προτεραιότητος μεταξυ 
τοῦ οσαυςς καὶ τοῦ ἱορεπότε, ὁ ὁποῖος τὴν εἶχεν ἤδη ἐκθέσει καὶ ὀνομά- 
σει τρία ἔτη προηγουμένως (Νουνείε Μέιλοάς ρου ἀθςγπήπει { Οσνε 
όες (οπιύίσς: Νέα μέθοδος προαδιορισμοῦ τῶν κομητικῶν τροχιῶν, 806]. 

ὌΌταν ἑτελείωσε, μὲ τὸ θερινόν ἑξάμηνον τοῦ 1798, τὸν κύκλον τῶν 
κανεπιστημιακῶν του σπονυδῶν, ἑπέστρεψεν εἰς τὴν πατρικὴν στέγην͵ 
συνεχίζων τὰς ἀριθμητικάς του ἐρεύνας μὲ τὸν σκοπὀν νἀ παρουσιάση 
τ ἀκοτελέσματα αὐτῶν ὑπὸ ὁριστικὴν µορφήν. Μετέβη ὀλίγον ὕπειτα εἰς 
Ηε]πισίδάι, διά µίαν βιβλιογραφικήν ἔρευναν, ὅπου ἠλθεν εἰς ἐπαφὴν μὲ 
τὸν Ρ{α{Γ, ὁ ὁποῖος, ἀναμετρήσας ὅλην τὴν ἐπιστημογνικὴν του ἀξίαν, τοῦ 
ἀπένειμε τὸ 1790 τὸ διδακτορικὀν δίκλωµα αἴή αβθερία» (δηλαδὴ αὐτοῦ 
ἀπόντος) βάσει μιᾶς διατριβῆς, περὶ τῆς ὁποίας θά ὁμιλήσωμεν κατόπιν 
(6 648), ἀναφερομένης εἰς τὸ θεμελιῶδες θεώρημα τῆς Βεορίας τῶν ἀλγὲ- 
βρικῶν ἐξισώσεων. 

64. Χάρις εἰς τὴν οἰκονομικὴν ἐπιχόρήγησιν τοῦ δουκὸς τοῦ ᾿Αν- 
νοβέρου (εἰς τὸν ὁκοῖον ἀφιεροῦται τὸ ἔργον) ἤρχισε τὸν ᾽Απρίλιον τοῦ 
Ι798 ἡ ἐκτύπωσις τοῦ βιβλίου του ὨὈὐσαικίίοης» Απμμιειισσε (Αριθμητι- 
καὶ ἔρευναι), ἡ ὁποία ἑπερατώθη τὸ θέρος τοῦ Ι801, ὀλίγον ἑνωρίτερα τῆς 
ἐμφανίσεως τοῦ Ενα! 5. μα Τπέοτε ἀες Νοπιριες τοῦ Ἱερειάτς (6 601]. 
᾿Αληθὲς εἶναι ὅτι τὸ ἔργον τοῦ Οαμκς δὲν περιέχει τὸ σύνολον τῶν ἀνα- 
καλύψεών του εἷς τὸ πεδίον τῆς θεωρίας τῶν ἀριθμῶν, εἴτε διά νὰ µὴ λάβηῃ 
ὑπερβολικόν ὄγκον τὸ βιβλίον, εἶτε, πιθανώτερον, διότι αἱ ἐξαιρεθεῖσαι 
ἀνακαλύψεις του δὲν εἶχον ἀκόμη φθάσει εἰς πλήρη ὠριμότητα. Φυσικὸν 
ἦτο νἁ πιστεύσῃη κανεὶς ὅτι ἡ ἐπιτυχία, τὴν ὁποίαν ἐγνώρισεν ἀμέσως τὸ 
μέγα ἐκεῖνο ἔργον καὶ εἰς τὴν ὁποίαν ὠφείλετο ἡ ἐκλογὴ τοῦ οαμ55 ὡς 
ἀντεπιστέλλοντος μέλους τῆς Ακαδημίας Πετρουπόλεως, θά παρεκίνει 
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τὸν συγγραφέα νὰ συνεχίση τὴν καλλιέργειαν ἑνὸς ἀγροῦ, τοῦ ὁκοίου ὁ 
ἴδιος ἀπεκάλυψε τὴν ἐξαιρετικὴν γονιμότητα. Αλλά συνέβη ἐν τῷ μεταξὺ 
ν᾿ ἀναγγελθῇ ἡ ὑπὸ τοῦ ἀστρονόμου Οἱωφερρε ΡιαΣΣί (1746-1826) γενοµένη 
ἀνακάλυψις, τὴν Την Ἰανοναρίου 1801 εἰς Παλέρμον, ἑνὸς νέου πλανήτου 
ὀνομασθέντος ὑπὸ τοῦ ἰδίου ««ετετοε Ἑςτάϊπαπάςα» (Φερδινάνδειος Δή- 
µητρα). 'Ὑποδεικνύων τὸν νέον πλανήτην εἰς τοὺς συναδέλφους του ὁ ἴτα- 
λὸς ἀστρονόμος ἔθεσε συγχρόνως εἰς αὐτοὺς τὸ πρόβλημα τοῦ προσδιο- 
ρισμοῦ τῆς τροχιᾶς του, Ο Ὅσαμας δὲν ἐκώφευσεν εἰς τὴν πρόσκλησιν, 
ἀλλ᾽ ἐπινοῶν νέας μεθόδους ὑπολογισμοῦ τῶν πλανητικῶν τροχιῶν, ἔλυσε 
τὸ πρόβλημα εἰς τὰς τελευταίας του λεπτοµερείας, Τὴν ἀποτελεσματικό- 
τητα τῶν µεβόδων του ἐδοκίμασεν ἀκόμη µίαν φορὰν εἰς τὴν περίπτωσιν 
τῆς Παλλάδος {Στ.Μ. ἄλλου τηλεσκοπκικοῦ πλανήτου ἠνακαλυφθέντος 
τὸ 1402 ὑπὸ τοῦ Ὅληερς) καὶ τέλος κατέστησεν αὐτὰς δηµοσίως γνωστάς 
τὸ 1808 διά τοῦ ἔργου του Τηεοτία Μοινς «οτροτυπ (οκἱσρίυπι (Θεωρία 
περὶ τῆς κινήσεως τῶν οὐρανίων σωμάτων], τὸ ὁκοῖον ἡ ᾽Ακαδημία τῶν 
Παρισίων ἑτίμησε μὲ τὸ βραβεῖον [ πἱηπός 

᾽Απὸ τότε γρονολογεῖται ἡ τεραστία ἀλληλογραφία τοῦ ο μ.. μὲ τοὺς 
ἀστρονόμους τῆς ἐποχῆς του, ἀλληλογραφία ἡ ὁποία χάρις εἰς τὴν ἆσυ- 
νήβη ἐπιστημογνικήν της ἀξίαν ἐδόθη κατὰ τὸ μεγαλώτερον αὐτῆς µέρος 
εἰς τὴν δημοσιότητα. Οἱ µε αὐτοῦ ἀλληλογραφοῦντες" ἐγένοντο συντο- 
μώτατα φίλοι καὶ ϐθαυµασταί του, συνετέλεσαν δὲ εἰς τὸ ν΄ ἀποτρέψουν 
τὸν Όαμςε ν΄ ἀποδεχθῇ τὴν ρωσσικήν πρόσκλησιν, ὅπως µεταβῇ εἰς Πε- 
τρούπολιν διὰ ν΄ ἀναλάβη τὴν διεύθυνσιν τοῦ ἐκεῖ ᾿Αστεροσκοπείου, συγ- 
χρόνως δὲ εἰς τὸ νά διορισθῇ τὸ Τ807 καθηγητής τῆς ἀστρονομίας εἰς τὸ 
Πανεπιστήµιον τῆς Γοττίγκης καὶ διευθυντής τοῦ ἐκεῖ ἱδρυομένου Αστε- 
ροσκοπείου. Τοιουτοτρόπως ἑτερματίσθη ἡ Ὑόνιμος ἐκείνη περίοδος κατὰ 
τὴν διάρκειαν τῆς ὁκοίας εἶχε ὅλην τήν ἄνεσιν ν᾿ ἀφοσιωθῇ ὁλοκληρω- 
πικῶς εἰς τὴν ἔρευναν ὑπὸ τὴν προστασίαν ἑνόὸς φωτισµένου πρίγκηπος. 

Εἰς τὴν νέαν του ἔδραν ἐξηκολούθήσε τὰς ἀστρονομικάς του ἐρεύνας 
μέχρι τοῦ 18/7, Κατά τὰ ὅτη 1821-25 ἔλαβε µέρος εἰς ἐκτεταμένας γεωδαι- 
τικἁς ἐργασίας" μὲ ζῆλον καὶ ἔντασιν ποὺ προκαλοῦν λύπην εἰς ἐκείνους, 


. Μκοςυ τῶν Β) ἀναφέραμεν τὸν ΕΝ. Βενιε], γενν εἰς Μίπάεα τὴν αν Ἴου- 
λίσυ 18, ἀποῦ. εἰς Κὔπώφροε τὴν ΓΤην Μαρτίσν [884 διά οὓς συμβολάς του εἰς 
τὴν ἀνάλυσιν, αἱ ὁκοῖαι ἀναγνωρισθεῖσαι τενικῶς εἶχον ὡς ἀποτέλεσμα νά δοθᾷ εὐ 
ὄνομά του εἷς µίαν σηµαντικὴν κατηγορίὰν συναρτήσεων, 

5”. Διά νὰ ᾖήνσιομαν ἰδέαν τῆς σποωβαιότητας αὐτῶν, ἀναφίρομεν τόν ὑπολσγισμόν 
τῶν στοιχείών τοῦ τριγώνου τοῦ ἔχοντος κοροφώς Ἡποςκεν, Ἠοίνε - Ηκεξη, Ἰηνείνσε, 
τοῦ ὁποίου αἱ γωνίαι ἐδιδον ὄἄδροισμα ἁρκετὰ πλησίον τῶν 1840. Φαίνεται ἠπήδανας 
ἡ διατυπωθεῖσα (αόήεσις ὅτι ὁ Όυμ ἐδεείλασε τόν ὑπολογισμὸν αὐτὸν διά νὰ ἑκα- 
ληθεύση ἐμεράκτως τὴν ἀκρίβειαν τῆς εὐκλιωδείου θωορίας τῶν παραλλήλων. 
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οἵ ὁποῖοι θά ἠθελαν νὠ εἶχεν ἀφοσιωθὴ τὸ ἐξαίρετον ἐκεῖνο πνεῦμα 
εἰς τὰ καθαρά μαθηματικά, διά νά φἑρῃ εἰς πέρας ὅλας ἐκείνας τὰς ἐρεῦ- 
γας, κοὺ εὐρίσκοντο ἐν σχεδιάσµατι μεταξύ τῶν χπιρογράφων του, συµ- 
φώνας, ἄλλωστε, πρὸς τὸν κανόνα κοὺ διετύκωσεν ὁ ἴδιος ραυσα κά 
πιαίωζα» (ὀλίγα ἁλλά ὣριμα). Θὰ εἶχεν ἀσφαλῶς ἐπιταχυνθὴ ἡ πρὸς τὰ 
ἐμπχρὸς πορεία τῆς γεωμετρίας καὶ τῆς ἀναλύσεως, ὌὍταν ἐτελείωσαν αἱ 
γεωδαιτικαί ἐργασίαι, ὁ αμ ἐπέστρεψε διά ν΄ ἀσχοληθῇ μὲ τὴν καθαρἀν 
θοωρίαν' μὲ τὴν µετάβασιν ὅμως τοῦ ὙΝηΜείπι ἸΜεύες εἰς τὴν Γοττίγκην 
(1831), παρεκινήθη εἰς ἐρεύνας ἐπὶ τοῦ γηΐνου μαγνητισμοῦ, ποὺ διήρ- 
κεσαν δεκαετίαν ὁλόκληρον (1831-1541) καὶ ἔδωσαν πλονσίους καρπούς. 


645. Παρά ταῦτα, εἰς τὰς ἐρεύνας ἐκείνας, αἱ ὁποῖαι κρῶται τοῦ προσ- 
επόφισαν ὄόξαν, ὁ πω ἑατρέφετο πάντοτε μὲ εὐχαρίστησιν, γνωμο" 
δοιτῶν ὅτι ατὰ μαθηματικά εἶναι ἡ βασίλισσα τῶν ἐπιστημῶν, ἢ δὲ ἀριθμη- 
τικὴ ἡ βασίλισσα τῶν μαθηματικῶν», ᾿Ἐμπνεόμενος ἀπὸ τὰ παραδείγµατα 
τοῦ ᾿Αρχιμήδους καὶ τοῦ Νεύτωνος, δὲν ἔφερεν εἰς τὴν δημοσιότητα παρά 
µόνον ἔργα τελείας μορφῆς, υἱοθετῶν μεθόδους ἐκθέσεως διαφόρους ἐκεί. 
νων ποὺ τὸν ὠδήγησαν εἰς τὰς πλέον σημµαντικάς ἀνακαλύψεις, Τά διδα- 
κτικἀ του καθήκοντα ἐξετέλει χιαρὶς κανένα ἰδιαίτερον ἐνβουσιασμόν καὶ 
πάντοτε ἑνώπιον ὀκροατηρίου περιωρισµένου, θεωρῶν ὅτι ἡ διδασκαλία 
τοῦ ἀπερρόφα χρόνον πολύτιµον, ποὺ θά ἡδύνοτο νά χρησιµοποιήσῃ ἔπιο- 
φελέστερα εἰς τὴν ἔρευναν καὶ συνεπῶς εἰς τὴν πρὀοδον τῆς ἐπιστήμης. 
Διετήρει μέχρι τέλους τῆς ζωῆς του µίαν ζηλευτὴν πντυµατικὴν ζωπρύ- 
τητα καὶ ἀκμαιότητα. ᾿Απέθανε τὴν 23ην Φεβρουαρίου 1855, ἀντικείμε- 
νον βαθυτάτου σεβασμοῦ ἐκ µέρους τῶν συμπατριωτῶν του, τῶν ὁποίων 
τὰ αἰσθήματα δὲν ἐξησθένησαν διόλου μὲ τὴν πάροδον τοῦ χρόνου, ὅπως 
μαρτυρεῖ ή μεγάλη ἐκιμέλεια μὲ τὴν ὁκοίαν συνεχίζεται ἐκ µέρους των ἡ 
περισυλλογή, ἡ φύλαξις, ἡ δηµοσίευσις καὶ ὁ σγολιασμὸς ὅλων τῶν προϊό- 
ντων τοῦ καλάμου του, Μεταξύ τῶν πολυαρίθµων χειρογράφων ἀἁδίας, 
ποὺ ἀνεκαλύφθησαν εἰς τὰ κατάλοιπα τοῦ (σωμα, περιοριζόµεθα νὰ ση” 
μειώσωμεν ἕνα Ἡμερολόγιον, ἐκτενόμενον εἰς τὸ Χρονικόν διά- 
στηµα Ι796-14145, ὅπου καταχωροῦνται, ἔστω καὶ ἐν αυντοµίᾳ, ἀλλὰ μὲ 
τὰς ἀντιστοίχους χρονολογίας, αἱ σημαντικώτεραι ἀνακαλόψεις τὰς ὁποίας 
ἔκαμε κατά τήν περἰοδον αὐτὴν. 

΄Η ἥρεμος καὶ κανονικἡ ζωὴ τοῦ Οδ.» παρουσιάζει ἕνα ἐπεισόδιον 
ἄξιον νά μνημονευθῇ ἐδῶ. ᾿Απὸ τοῦ 1806 ἤρχισε νά λαμβάνη ἐκ Παρισίων 
ἐπιστολὰς μὲ τὴν ὑπογραφὴν ἴε Βἰαπς, ες τὰς ὁποίας περιείχοντο παρα” 
τηρήσεις καὶ ἐξελίξεις ἐμχνευσθεῖσαι ἀπὸ τὸ Ὀἱεφιείήοπε, Α πι 


» Τὸ Ἡμερολόγιον τοῦτο δημοσιεύεται πανομοιότυπον ({ως-πινκ) εἰς τὰ ᾿Α- 
παντα τοῦ Οσως (Τόμος Χ]. 


Ἄ--- τς ο })])............''. 
οπε, εἰς τὴν πραγματικότητα ὅμως αἱ ἐπιστολαί ἐκεῖναι προήρχοντο ἀπὸ 
µίαν γαλλίδα δεσκοινίδα, τῆς ὁκοίας τὸ ὄνομα ἦτο δορβίς Οευπαίπ (γενν. 
εἰς Παρισίους τὴν Την Απριλίου 1776, ἀποῦ ἑκεῖ τὴν 2Την Ἱουνίου 18311], 
Τό μυστικὸν ἀπεκαλύφθη, ὅταν αὕτη ἔγραψεν εἰς τὸν στρατηγὀν Βεγποί!γ, 
ἀρχηγὸν τῶν γαλλικῶν ατρατευµάτων, ποὺ ἐπολιόρκουν τὸ Βταμηνςί- 
Μείμ, μίαν ἐκιστολὴν μὲ τὴν θερµὴν σύστασιν καὶ παράκλησιν νά σεβα- 
σθῇ ὁ στρατηγὀς τὸ πρόσωπον καὶ τὰ ὑπάρχοντα τοῦ μεγάλου µαθηµατι- 
κοῦ, Ἡ ἀλληλογραφία ἐκείνη” τοῦ Όπως μὲ τὴν δορ)ε Οεεπιπίῃ ἐκρά- 
τησες ὀλίγον χρόνον, πιθανώτατα διότι, ἐνῷ ὁ Οδ μες εἶχεν ὁπό τότε ὀφή- 
σει τὴν ἀριθμητικὴν χάριν τῆς ἀστρονομίας, ἡ 5. Οειπιαίΐῃ ἑστράφη εἷς 
τὴν σκουδἠν τῶν ἑλαστικῶν ἐπιφανειῶν. ἀντακοκρινομένη εἷς διαγωνι- 
σμὀν προκηρυχθέντα ὑπὸ τῆς Ακαδημίας τῶν Παρισίων. Ἐν τούτοις µία 
ἀπόδειδις δοθεῖσα ὑπ αὐτῆς διὰ τὸ ἀδύνατον τῆς ἐδισώσεως κ. .γ. -- 23 
εἰς πολλός περιπτώσεις (Μέπι. ὃς Ι) Ασλά, ὃς Ρας, 421] μαρτυρεί ὅτι 
δὲν εἶχε τελείως καραιτηθὴ τῆς ἐπιστήμης τῶν ὁριθμῶν. 


᾿Αριθμητική Έργα 

646. Εἰς τὴν ἀκολουθοῦσαν συνοπτικὴν ἔκθεσιν τῶν ἔργων τοῦ 
Όαµ55, θά ἐξαιρέσωμεν ὅσα δὲν ἀνήκουν εἰς τὴν περιοχἠν τῶν καθαρῶν 
μαθηματικῶν καὶ θὰ κατατάξωµεν τὰ ὑπόλοιπα μὲ βάσιν τὴν ὕλην, εἰς τὴν 
ὁποίαν ἀναφέρονται καὶ ὄχι τόν χρόνον τῆς δημοσιεύσεως, ἀρχίζοντες 
πάντως ἐξ ἐκείνων τὰ ὁποῖα πρῶτα κατέστησαν τὸν σιγγραφέα των γνω- 
στὸν εἰς τὸν ἐπιστημονικὸν κόσμον. 

Εἰς ἑπτάὰ Μέρη διαιρεῖται τὸ Ὀΐκα. Απ, ἐκ τῶν ὁποίων τά τέσσαρα 
πρῶτα πραγματεύονται τὴν Όλην ἐκείνην τῆς θεωρίας τῶν ἀριθμῶν ποὺ 
στηρίζεται ἐπί τῆς ἀνιλύσεως ἑνόὸς ἀριθμοῦ εἰς πρώτους παράγοντας. 
Εις τὴν συγγραφἠν τῶν μερῶν τούτων ἐχρησιμοποίησε βεβοίως ὁ Οαυες 
σημαντικὴν Όλην ὀφειλομένην εἷς προγενεστέρους, ἀλλά δὲν εἶναι ὀλίγα 
τά ὅσα προσέθεσεν ἐξ ἰδίων, Εἲς αὐτὸν ἀνήκει ἡ µεβοδικἡ εἰσαγωγὴ τῆς 
ἐννοίας τῶν αἰσοδυνάμων ἀριθμῶν» [ῆ πἰαοτίμων», ἢ αἰσοπολοίπωνν, 
εοπξγωεη!] σχετικῶς πρὸς ἕνα ὠώρισμένον ἀριθμόν, ποὺ ἐκάλεσε πιοάν]ο, 
ὡς καὶ ἡ καθιέρωσις τῆς συμβολικῆς γραφῆς; 

8 -- Ὁ (ποπ), 


μὲ τὴν ὑποίαν ἠθελε νά δηλώση, ὅτι ἡ διαφορά αᾱ--- εἶναι κολλαπλάσιον 


ες τὴν σε Το τοῦ Μέρους ἢ τοῦ Τόμου Χ τῶν Ακπώντων (σας Ἰοεε, [αἰρπίμ, 


Ἄ--- τς ο })])............''. 
οπε, εἰς τὴν πραγματικότητα ὅμως αἱ ἐπιστολαί ἐκεῖναι προήρχοντο ἀπὸ 
µίαν γαλλίδα δεσκοινίδα, τῆς ὁκοίας τὸ ὄνομα ἦτο δορβίς Οευπαίπ (γενν. 
εἰς Παρισίους τὴν Την Απριλίου 1776, ἀποῦ ἑκεῖ τὴν 2Την Ἱουνίου 18311], 
Τό μυστικὸν ἀπεκαλύφθη, ὅταν αὕτη ἔγραψεν εἰς τὸν στρατηγὀν Βεγποί!γ, 
ἀρχηγὸν τῶν γαλλικῶν ατρατευµάτων, ποὺ ἐπολιόρκουν τὸ Βταμηνςί- 
Μείμ, μίαν ἐκιστολὴν μὲ τὴν θερµὴν σύστασιν καὶ παράκλησιν νά σεβα- 
σθῇ ὁ στρατηγὀς τὸ πρόσωπον καὶ τὰ ὑπάρχοντα τοῦ μεγάλου µαθηµατι- 
κοῦ, Ἡ ἀλληλογραφία ἐκείνη” τοῦ Όπως μὲ τὴν δορ)ε Οεεπιπίῃ ἐκρά- 
τησες ὀλίγον χρόνον, πιθανώτατα διότι, ἐνῷ ὁ Οδ μες εἶχεν ὁπό τότε ὀφή- 
σει τὴν ἀριθμητικὴν χάριν τῆς ἀστρονομίας, ἡ 5. Οειπιαίΐῃ ἑστράφη εἷς 
τὴν σκουδἠν τῶν ἑλαστικῶν ἐπιφανειῶν. ἀντακοκρινομένη εἷς διαγωνι- 
σμὀν προκηρυχθέντα ὑπὸ τῆς Ακαδημίας τῶν Παρισίων. Ἐν τούτοις µία 
ἀπόδειδις δοθεῖσα ὑπ αὐτῆς διὰ τὸ ἀδύνατον τῆς ἐδισώσεως κ. .γ. -- 23 
εἰς πολλός περιπτώσεις (Μέπι. ὃς Ι) Ασλά, ὃς Ρας, 421] μαρτυρεί ὅτι 
δὲν εἶχε τελείως καραιτηθὴ τῆς ἐπιστήμης τῶν ὁριθμῶν. 


᾿Αριθμητική Έργα 

646. Εἰς τὴν ἀκολουθοῦσαν συνοπτικὴν ἔκθεσιν τῶν ἔργων τοῦ 
Όαµ55, θά ἐξαιρέσωμεν ὅσα δὲν ἀνήκουν εἰς τὴν περιοχἠν τῶν καθαρῶν 
μαθηματικῶν καὶ θὰ κατατάξωµεν τὰ ὑπόλοιπα μὲ βάσιν τὴν ὕλην, εἰς τὴν 
ὁποίαν ἀναφέρονται καὶ ὄχι τόν χρόνον τῆς δημοσιεύσεως, ἀρχίζοντες 
πάντως ἐξ ἐκείνων τὰ ὁποῖα πρῶτα κατέστησαν τὸν σιγγραφέα των γνω- 
στὸν εἰς τὸν ἐπιστημονικὸν κόσμον. 

Εἰς ἑπτάὰ Μέρη διαιρεῖται τὸ Ὀΐκα. Απ, ἐκ τῶν ὁποίων τά τέσσαρα 
πρῶτα πραγματεύονται τὴν Όλην ἐκείνην τῆς θεωρίας τῶν ἀριθμῶν ποὺ 
στηρίζεται ἐπί τῆς ἀνιλύσεως ἑνόὸς ἀριθμοῦ εἰς πρώτους παράγοντας. 
Εις τὴν συγγραφἠν τῶν μερῶν τούτων ἐχρησιμοποίησε βεβοίως ὁ Οαυες 
σημαντικὴν Όλην ὀφειλομένην εἷς προγενεστέρους, ἀλλά δὲν εἶναι ὀλίγα 
τά ὅσα προσέθεσεν ἐξ ἰδίων, Εἲς αὐτὸν ἀνήκει ἡ µεβοδικἡ εἰσαγωγὴ τῆς 
ἐννοίας τῶν αἰσοδυνάμων ἀριθμῶν» [ῆ πἰαοτίμων», ἢ αἰσοπολοίπωνν, 
εοπξγωεη!] σχετικῶς πρὸς ἕνα ὠώρισμένον ἀριθμόν, ποὺ ἐκάλεσε πιοάν]ο, 
ὡς καὶ ἡ καθιέρωσις τῆς συμβολικῆς γραφῆς; 

8 -- Ὁ (ποπ), 


μὲ τὴν ὑποίαν ἠθελε νά δηλώση, ὅτι ἡ διαφορά αᾱ--- εἶναι κολλαπλάσιον 


ες τὴν σε Το τοῦ Μέρους ἢ τοῦ Τόμου Χ τῶν Ακπώντων (σας Ἰοεε, [αἰρπίμ, 
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τοῦ πι. "Η ἰδέα αὐτὴ ἐπέτρεψε νά ἐνωθοῦν εἷς µίαν καὶ τὴν αὐτὴν κατηγο- 
ρίαν ἀριθμοί προικισµένοι μὲ ἀνάλογους ἰδιότητας καὶ νὰ κροσαρτηθοῦν 
εἰς τὰς ὑξισώσεις μιᾶς ἢ περισσοτέρων μεταβλητῶν ὀἀνάλογοι ἰσοτιμίαι 
(οοπετευεποςς]. 

Μεταξὺ τῶν προτάσεων ποὺ ὀψείλονται εἰς τὸν Οσα ἀξίζει ν᾿ ἀνα- 
φέρωµεν ἐδῶ τὴν ἀκόλουθον, χάρις εἰς τὰς ἀναριθμήτους καὶ σηµαντικάς 
συνεπείας αἱ ὁποῖαι ἀπέρρευσαν ἐξ αὐτῆς; «Ἔάν ἕνα πολοώνυµον τοῦ κ 
μὲ συντελεστάὰς ἀκεραίους ἀναλύεται εἰς δύο ἄλλα ἀνάλογα, ἔχουν καὶ 
αὐτὰ συντελεστὰς ἀκεραίους», Περιττὸν νὰ ἑξάρωμεν ὅτι εἲς τὸ Ὀιηυ. 
Απ, ἀναφέρονται τὰ γνωστά θεωρήματα τῶν Εετπιαί καὶ ἈΝήκοα, μὲ ἀπο- 
δείξεις πρωτοτύπους. 'Ὑπογραμμίζόομεν δὲ ὅτι καρουσιώζεται ἐκεῖ διὰ πρώ- 
την φοράὰν εἰς πλῆρες φῶς ἡ συνάρτησις φίᾳ], τὴν ὁποίαν εἶχε θεωρήσει 
ὁ Επίκ (8 251] καὶ ἡ ὁποία συμβολίζει τὸ πλῆθος τῶν πρώτων ἀριθμῶν 
τῶν µικροτέρων τοῦ π καὶ πρώτων πρὸς αὐτόν, ᾿Απὸ τῆς στιγμῆς ἐκείνης 
ἡ ἐν λύγφῳ συνάρτησις ἀποτελεῖ µόνιμον ὄργανον εἰς τὰς ἀριθμητικάς 
ἐρεύνας, 

Μακροτέραν διατριβἠν θά ἐχρειάζετο τὸ Μέρος ΠΠ, ποὺ εἶναι ἄφιε- 
ῥωμένον εἰς τὰ τετραγωνικά ὑκόλοικα, διότι λόγῳ τῆς πρωτοτυπίας καὶ 
τῆς απουδαιότητος τοῦ περιεχοµένου ἀποτελεῖ ἕνα ἀπὸ τοὺς στερεωτέ- 

ρους τίτλους δόξης διά τὸν οαυμες. Πρός ἀναμέτρησιν τῆς ἀξίας του ἆρ- 
ώς, νά ὑπενθυμίσωμεν ἐκεῖνα, τὸ ὑποῖον ὁ ἴδιος ἀποκαλεῖ «θεμελιῶδες 
Βρώρημα», οἱ δὲ νεώτεροι «νόµον τῆς ἁμοιβαιότητοςν”, 

Διὰ γάὰ γράψηῃ τὰ Μέρη ὃν καὶ ΥΠ, ἔνθα ἐξετάζονται αἱ τετραγωνικαὶ 
µορφαί, ὁ Όσυμες ἐχρησιμοποίησεν ἐργασίας τῶν Εετπιαί, Εαίστ, ἕαξταπρε 
καὶ .ερεπάτε, ἀλλ ὅπως ὁ χρυσοχόος ὁ ὁποῖος ἐκ τῆς συγχωνεύσεως εὖ- 
γενῶν μετάλλων κατασκευάζει περίτεχνα περιδέραια, τοιουτοτρόπως καὶ 
ὁ Όπυςε μὲ µίαν σοφωτάτην ἐπεξεργασίαν διεµύρφώσε µίαν ὁλόκληρον 
θεωρίαν, τῆς ὁποίας οὗὐδείς δύναται ν᾿ ἀρνηθῃ, ὅτι εἶναι ὁ δημιουργός, 

Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ἐπίσης ἢ µεβοδικἡ θεώρησις τῆς διακρινούσης 
(τὴν ὁκοίαν ἐκεῖνος ἐκάλει πὁρίζουσαν»] μιᾶς δυαδικῆς τετραγωνικῆς µορ- 
φῆς, ἡ συστηµατικὴ χρῆσις τῶν γβαμμικῶν μετασχηματισμῶν καὶ ἡ 
συναφἠς ὄννοια τῆς ἰσοδυναμίας δύο τετραγωνικῶν μορφῶν, ἡ ἐπέκτασις 
τῶν θεωριῶν τούτων εἰς μορφάς µεγαλυτέρου πλήθους μεταβλητῶν, Στη- 
ῥιζόμενος εἰς τοιαύτας γνώσεις ὁ κ.ε ἔδωσε πρωτοτύπους ἀποδείξεις 
εἷς θεωρήματα ἤδη γνωστά καὶ ἀνεκάλυψε νέα, ἐπὶ πλέον δὲ ἐδίδαξε νέας 
μεθόδους πρὸς λύσιν σημαντικῶν ζητημάτων, ὅκως εἶναι κ.χ. ἡ ἀνάλυσαις 
ἑνός ἀριθμοῦ εἰς πρώτους παράγοντας. 


” Τὸ ΙΛ” ἦσαν δη γνωσταὶ τοὐλάτιστον 234 ἀποθείξεις. Βλ. σχετικὀν ἀρθρον 
τοῦ Ο, κωπιβα εἲς Ζεωη Γῶ ΜΗΝ. ων. Ρηγε (Τ. ΧΧΧ], 


21 Ἱστορία ον Μάθημα κῶν 


Τὸ τελευταῖον Μέρος τοῦ Όιρα. Απ ἀναφέρεται εἷς ἕνα θέµα ἰψί- 
στου καὶ γενικοῦ ἐνδιαφέροντος, τουτέστι εἰς τὴν λύαιν τῶν διονύµων 
ἐξισώσεων ἤ, ὅπερ τὸ αὐτὸ, εἰς τὴν διαἰρεσιν περιφερείας εἰς ἴσα µέρη. 
Γνωστὸν εἶναι ὅτι ὁ Εὐκλείδης ἐδίδαξε τὴν κατασκευἠν ὅλων τῶν κανο- 
νικῶν, πολυγώνων, τῶν ὁποίων τὸ πλῆθος τῶν πλευρῶν ἐκφράζεται μὲ 
ἕνα τῶν ἀκολούθων τύπων; 

2. 1.1, 25.5, 1. [5. 
Ὁ οαυςς ἔδενξεν ὅτι τὸ πρόβλημα εἶναι δυνατὸν ἀκόμη, δι ὅλα ἑκεῖνα 
τὰ κολύγωνα, τῶν ὁποίων τὸ κλῆθος τῶν πλευρῶν ἐκφράζεται μὲ ἕνα ἁρι- 
θμόὸν πρῶτον τῆς μορφῆς: 
Ν- όν 

καὶ εἰδικώτερον διά τὸ κανονικὀν [Ἴγωνον (η --2]. Τὸ τελευταῖον τοῦτο 
ἀποτελεῖ ἀνακάλυψιν τοῦ αυ. Ἱρονολογουμένην ἀπὸ τῆς 10ῆς Μαρτίου 
Ι796 καὶ τὴν ὁποίαν ἀνεκοίνωσεν ὁ ἴδιος μὲ µίαν ἐπιστολήν του ὑπὸ γρο- 
νολογίαν 18 Απριλίου 1796, καταχωρηθεῖσαν εἰς τὸ φύλλον τῆς ἵης Ἴου- 
λίαυ 179ό τοῦ Ππιςρεησυ]α! ἄν αἲἱρ ἵ ογλιγσο μη. Αν τὰ πολύγωνα 
τοῦ εἴδους τούτου εἶναι ἄπειρα (ἐκτὸς τῶν ἑχόντων 257 καὶ 65517 πλευράς] 
ἀπόοτελεῖ ἕνα ζήτημα ὠκόμη κ«ὐπὸ κρίσιν». ᾽Αλλ᾽ ἡ σπουδαιότης τῆς συµ- 
κληρώσεως αὐτῆς εἲς τὴν γεωµετρίαν τοῦ Εὐκλείδου, ἔπειτα ἀπὸ στάσι- 
μότητα δύο χιλιετηρίδων, εἶναι τοιαύτη ὥστε ὁ ἨΝ, Βοϊγαί, ὅταν ἔλαβε μη ῶ- 
σιν αὐτῆς, δὲν ἐδίστασες νἁ δηλώσῃ ὅτι ἦτο ἀξία νὰ σκαλισθῇ ὥς τίτλος 
δόξης ἐπί τοῦ τάφου τοῦ Όσαυες, Καὶ ἡ ἐκτίμησις αὐτὴ Βά φανῆ περισσύό- 
τερον σύμφωνος πρὸς τὴν ἀλήθειαν, ἄν λάβωμεν ὑπ ὄψιν τὺ γεγονὺς ὅτι 
ὁ ολ δεν ἑβράδυνε νὰ ἐπεκτείνῃ τὴν δύναμιν τῆς ἀνακαλύψεώς του 
εἰς τὸν λημνίσκον τοῦ Βεγπουῆ!, 

647. Μολονύτι, ὅπως εἴπομεν, ὁ Όμμες δὲν ἔδωσεν ἁμέσως ἔπειτα 
συνέχειαν εἷς τὰς ἀριθμητικάς του µελέτας, ἐν τούτοις δὲν ἔπαυσε νά ἐπι- 
στρέφῃ ἀπὸ καιροῦ εἰς καιρὸν προάγων πάντοτε τὴν ἐκιστήμην μὲ να 
συμπεράσματα ἀντάξια τῆς ἰδιοφυῖας του, Η θεωρία τῶν ἑλαχίστων τη- 
τραγώνων οὐδέποτε ἴπαυσε νὰ τοῦ εἶναι προσφιλἠς (ἀρκεῖ νά εἴπωμεν ὅτι 
τοῦ νόµου τὴς ἁμοιβαιότητος ἔδωσεν ὁλικῶς τοὐλάχιστον ἃ διαφόρους 
ἀποδείδεις) καὶ τὴν ἐπεξέτευνε δηµιουργήσας ἀνάλογον θεωρίαν κερὶ ὅδι- 
τετραγωνικῶν ὑπολοίπων, εἷς τὴν ὁποίαν ἀφιέρωσι (1828, 812] δύο ϐς- 
µελιώδους σημασίας ἱπομνήματα Εἰς τὸ δεύτερον (καὶ σαφέστερα εἷς 
τὴν συνοπτικὴν ἔκθεσιν πού ἔδώσεν εἰς τὸ φύλλον τοῦ Οὔτι, με] ΑηΣ, 
τοῦ 511) εἰσήγαγε τὴν ἔννοιαον τῶν κἀκεραίων μιγαδικῶν ἀριθμῶν» καὶ 
κατέστησε γνωστόν τὸν τρόπον, μὲ τὸν ὁποῖον ἕἔβλεπε τοὺς µιγάδας ἐν 
γένει, διατυπώσας διά πρώτην φοράν τὴν γέωμετρικήν των παράστασιν, 
ἡ ὁποία διαδοθεῖσα ταχέως ἐγένετο δεκτὴ ἀπὸ τοὺς ἐπιστήμονας ὅλης 


Η Γερμανία εἰς ἐπικουρίαν 281 


τῆς Ευρώπης. Εἰς τὸ θέµα τοῦτο ἀφιέρωσε μίαν καὶ µόνον σελίδα {ύκο- 
'. σχόµενος νὰ ἐπιστρέψῃ ἀργότερα ἐπ᾽ αὐτοῦ, χωρίς ὅμως νὰ ἐπανέλθῃ κρά- 
ματι)", Τραφεῖσαν ἐν τούτοις μὲ τοιαύτην φωτεινἠν περιεκτικότητα, ὥστε 
ύσα ἐγράφησαν µετά ταῦτα ἐπὶ τοῦ Βέµατος θὰ ἠδύναντο νὰ χαρακτηρι- 
σθοῦν ὡς ἁπλᾶ αχόλια εἰς τὸ κείµενον τοῦ Ὅσωνς. Ὑπογραμμίζομέν τοὺς 
ἐκεῖ ἀκαντωμένους ὄρους «ἀριθμὸς µιγὰς» καὶ αφανταστικἡ µονάς», οἱ 
ὁὑποῖοι προωρίζοντο νὰ καταλάβουν μόνιμον Βέσιν εἰς τὴν ἐπιστήμην. 
Ὄσον ἀφορᾶ τὸ γράμμα { ἀντί τῆς ρίζης ν΄. τοῦτο εἶγε χῥησιμοποιπθῆ 
προηγουμένως καὶ µόνον παρεμπιπτόντως ὑπὸ τοῦ Εμίετ, ἀλλ ἡ γενικὴ 
καὶ συστηµατικἡ χρῆσις αὐτοῦ ὀφείλεται εἷς τὸν ΟΌαωνς, ὁ ὁποῖος εἶχεν 
ἀρχίσει νά τὸ χρησιµοποιῇ ἀπὸ τοῦ 1801. 

Ὅσον ἀφορῷ τὴν ὁδόν, ἡ ὁποία τὸν ὡὠδήγησεν εἲς τὴν ἀβίαστον χρῆ- 
σιν ἀριθμητικῶν ὀντοτήτων Βεωρουμένων προηγουμένως ὡς ὑπόπτων, δὲν 
ὑφίστανται ἐδαντλητικαί δηλώσεις τοῦ ἰδίου ἐπί τοῦ θέματος”, ν τούτοις 
µία ἐπιστολή του πρὺὀς τὸν Βεννεὶ {18 Δεκεμβρίου 18111155 καὶ µία κρὀς 
τὸν Ηπηγεῃ (11 Δεκεμβρίου 1825) ἀποδεικνύουν ὅτι οἵ ἀριθμοί αὐτοί ὑπὴρ- 
ξαν ἀντικείμενον ἀδιαλείκτων στοχασμῶν ἐκ µέρους του. Μὲ τὴν πάραδον 
τοῦ χρόνου ἐπείθετο διαρκῶς περισσότερον περὶ τῆς νομιµότητός των 
καὶ συνέλαβεν (ἂν ὄχι ἀπέδειξε) τὴν ἀλήθειαν ὅτι οἱ πραγματικοί καὶ µι- 
Ἰαδικοί ἀριθμοί εἶναι τὰ μόνα δυνατά ἀριθμητικὸ ὄντο ποὺ δίδουν εἷς τὴν 
ἐπιστήμην τοῦ ἀριθμοῦ τὴν συνήθη φυσισγνωµίαν, τουτέστι διατηροῦν 
ες τὰς σχετικὰς πράξεις τοὺς συνήθεις τυπικοὺς νόμους. 

Εἰς τὰς ἀριθμητικάς του ἐρούνας ὁ Ου 55 ἑκωφελήθη ἀκόμη καὶ ὤψη- 
λοτάτου ἐπιπέδου θεωφριῶν, εἰσάγων εἰδικῶς καὶ ὑκοδεικνύων τὴν χρῆσιν 
νύων συναρτήσεων. Περιοριζόμεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν τὴν καλουμένην ασει- 
ράν τοῦ (αμςς» 


Ὁ Κάποια µαταγενεστέρα πληῤοφορία ἐπ' αὐτοῦ θά ἠδόναιο νἁ ληφθῃ ἀπὸ ἁνέκ- 
ὅοτον σύνοψιν μιᾶς σειρᾶς µαθηµάτων περὶ φανταστικῶν ἀριθμῶν ποὺ ἔδωσεν ὁ οσωκα 
τους πρώτους µῆνας τοῦ 40 καὶ ἔγραψιν ὁ Ε. Ηείπι. "Ὑφίσταται δη τὸ κείµενον 
εἰς τὴν Γοττῖγκην. 

' Ὅ Ου δὲν ἀναφέρει προγενέστερον ἔργον ἐπί τῆς ἐν λόγφ θεωρίας Τοῦ ἦσαν 
ἄραγε ἄγνωστα ὀκόμη καὶ ὅσα ἐγράφησαν εἰς τὰ Αππαϊες τοῦ Οεγροπαε (ὃ 616] διά 
τὴν μικρὰν ἐργασίαν τοῦ Αγραπά; Ἡ μήπως ἡ σνυπή του ἀποτελεί βεβαίωσιν τῆς 
ἀνεβαρτησίας του; "Αλλοι ἃς ἀπαντήσουν. 


κροσθέτοντες ὅτι, διὰ ῃ περιττόν, ἐπέτυχε πολύ ἑνωρίς νά φθάσῃ εἷἲς τὸν 
ὑπολογισμόν τοῦ ἀθροίσματος αὐτῆς μὲ διαφορὰν σημείου. ᾽Αλλά καὶ 
αὐτοῦ ἐπέτυχε τὸν προσδιορισμόν κατόπιν ἀλλεπαλλήλων προσπαθειῶν 
καὶ ὑψφοῦ µετεσχηµάτισε τὸ ἄθροιαμα εἰς τινύµενον, Εἰς τὰς ἐν λόγῳ 
ἐρεύνας τόν ἐβοήθησε πολύ ἡ καταπληκτικὴ δεξιοτεχνία του εἰς τὸν ἀρι- 
ἠμητικόν λογισµόν, ἡ ὁποία ἐξεδηλώθη μὸ τοιαύτην κρωιµότητα, ὥστε 
θά ἠδώνατο νά λεχθῃ διὰ τὸν Όαυςς, ὅτι πρῶτα ἴμαθε τὸν ἀριθμητικόὸν 
λογισμόν καὶ ὄπειτα τὴν µητρικἡν γλῶσσαν. Η µεγάλη οἰκειότης του μὲ 
τοὺς ἀριθμούς καὶ τὰς πράξεις ἐπ᾽ αὐτῶν τοῦ ἐπέτρεπε ν᾿ ἀποκαλύπτῃ κρῶ- 
τα, κατὰ Ένα τρόπον ἡμπιιρικόν, τὴν ἀλήθειαν τῶν προτάστων, τῶν ὁποίων 
µόνον βραδύτέερον ἐπετύγχανε τὴν Ὑενικὴν ἀπόδειξιν. Παράδειγμα, ὁ 
νόμος τῆς ἁμοιβαιότητος τῶν τετραγωνικῶν ὑπολοίκων, 

Σημειωτέον ὅτι παρὰ τὴν εὐκολίαν μὲ τὴν ὁποίαν ἐξετέλει τὰς πολυ- 
πλοκωτέρας ἀριθμητικάς κράξεις", δὲν ἐἑστερεῖτο γονιµότητος εἰς τὴν 
ἐπινόησιν εὐφωεστάτων τεχνωσµάτων πρὸς συντόμευσίν των. Τὸ προσὸν 
δὲ αὐτὸ ἐδείχθη χρησιμµώτατον, ὅταν ὁ Οσμας ἀπεδύθη εἰς ὑπολογισμούς 
μεγάλης κλίµάκος κατώ τός ὀστρονομικάς καὶ γεωδωιτικάς του ἐρεύνας, 
ἀλλά καὶ εἷς τὰ κλασσικά του ἔργα (1851, 1821, 1826) ἐπὶ τοῦ συνδυασμοῦ 
τῶν ὁὀκοτελεσμότων τῶν παρατηρήσεων, 

᾽Αναφέρομεν τέλος τὴν ἐργασίαν του; Τα[εί στ Όκαυσπιεπ Βετες]ν- 
πως στ [ οματιηπιεῃ ὧςι Άμπιπις οὐςι ὈμΤετεπσ χψείες (αγὅσεσπ, κελείνς 
χε πα ἀωτε ἵππε |. οβαπίηππεῃ πεµεῦεη από 9 (Τόμος ΧΧΥΙ, 1812 τοῦ 
Μοπαι, (οερεροπά. τοῦ ΖαςΜ), χάρις εἰς τὴν ὑποίαν τὸ ὄνομά του ὅ(- 
δεῖαι συχνὺ εἷς τοὺς λογαρίθµους ἀθροίσματος καὶ διαφορᾶς. 


Ἔργα ἀλγεβρικά 


648. Αἱ σπουδαιότεραι συμβολαί τοῦ Όσμμες εἰς τὴν ὤλγεβραν ἔχουν 
τὴν ῥρίζαν των εἰς τὴν ἐπιθυμίαν νή ἐξασφαλισθῇ στερεἀ βάσις εἲς τὴν θεω- 
ῥίαν τῶν ἐξισώσεων. ΗἩ πρώτη κράγµατι ἐργασία του ἐκί τοῦ θέματος τού- 
του εἶνι ἡ Διδακτορικὴ διατριβή του ἡ ὁποῖα φέρει µα- 
κρότατον τίτλον καὶ ἀξίζει νά τὸν µεταφέρωμεν ἐδῶῷ ὁλόκληρον, διότι 
μαρτυρεῖ σαφῶς τὴν πρύβεσιν τοῦ συγγραφέως ν᾿ ἀποφύγῃ κάθε ἐπαφὴν 
μὲ τοὺς φανταστικούς ἀριθμούς; Ὀεπνοηδιταύο πονα Τηεογεπιδίίς οπΊπεΠι 
Ειποοπεπι αἱρεῦγαίσαπι γαὐοπα]επα ἱπίσρταπα υπίως Ἠππηδί[ές ἵπ Εασίοιος 
γεα]ες ργἱπὶ νε πεςυπάί Οτπόως πεκοἰνί ροςε ἰ", 

Πρός ἐπιτυχίαν τοῦ σκοποῦ του ὁ Όσωςς θρωρεῖ δύο ἀκέραια πολυώ- 

. ᾽Ασφαλῶς ως τὴν κατοαπληκτικήν ταχύτητα μὴ τὴν ὑποίαν ἐπειρύατο τὸν ἀρι- 


θμητικὸν λογιαμόν ὀφείλοντα µερικώ σφόλματα, κοὺ ἐσημειώβησαν ὑπὸ πῶν µαταγε- 
νεστέρων. τς πνας ἐργασίας του, 


κροσθέτοντες ὅτι, διὰ ῃ περιττόν, ἐπέτυχε πολύ ἑνωρίς νά φθάσῃ εἷἲς τὸν 
ὑπολογισμόν τοῦ ἀθροίσματος αὐτῆς μὲ διαφορὰν σημείου. ᾽Αλλά καὶ 
αὐτοῦ ἐπέτυχε τὸν προσδιορισμόν κατόπιν ἀλλεπαλλήλων προσπαθειῶν 
καὶ ὑψφοῦ µετεσχηµάτισε τὸ ἄθροιαμα εἰς τινύµενον, Εἰς τὰς ἐν λόγῳ 
ἐρεύνας τόν ἐβοήθησε πολύ ἡ καταπληκτικὴ δεξιοτεχνία του εἰς τὸν ἀρι- 
ἠμητικόν λογισµόν, ἡ ὁποία ἐξεδηλώθη μὸ τοιαύτην κρωιµότητα, ὥστε 
θά ἠδώνατο νά λεχθῃ διὰ τὸν Όαυςς, ὅτι πρῶτα ἴμαθε τὸν ἀριθμητικόὸν 
λογισμόν καὶ ὄπειτα τὴν µητρικἡν γλῶσσαν. Η µεγάλη οἰκειότης του μὲ 
τοὺς ἀριθμούς καὶ τὰς πράξεις ἐπ᾽ αὐτῶν τοῦ ἐπέτρεπε ν᾿ ἀποκαλύπτῃ κρῶ- 
τα, κατὰ Ένα τρόπον ἡμπιιρικόν, τὴν ἀλήθειαν τῶν προτάστων, τῶν ὁποίων 
µόνον βραδύτέερον ἐπετύγχανε τὴν Ὑενικὴν ἀπόδειξιν. Παράδειγμα, ὁ 
νόμος τῆς ἁμοιβαιότητος τῶν τετραγωνικῶν ὑπολοίκων, 

Σημειωτέον ὅτι παρὰ τὴν εὐκολίαν μὲ τὴν ὁποίαν ἐξετέλει τὰς πολυ- 
πλοκωτέρας ἀριθμητικάς κράξεις", δὲν ἐἑστερεῖτο γονιµότητος εἰς τὴν 
ἐπινόησιν εὐφωεστάτων τεχνωσµάτων πρὸς συντόμευσίν των. Τὸ προσὸν 
δὲ αὐτὸ ἐδείχθη χρησιμµώτατον, ὅταν ὁ Οσμας ἀπεδύθη εἰς ὑπολογισμούς 
μεγάλης κλίµάκος κατώ τός ὀστρονομικάς καὶ γεωδωιτικάς του ἐρεύνας, 
ἀλλά καὶ εἷς τὰ κλασσικά του ἔργα (1851, 1821, 1826) ἐπὶ τοῦ συνδυασμοῦ 
τῶν ὁὀκοτελεσμότων τῶν παρατηρήσεων, 

᾽Αναφέρομεν τέλος τὴν ἐργασίαν του; Τα[εί στ Όκαυσπιεπ Βετες]ν- 
πως στ [ οματιηπιεῃ ὧςι Άμπιπις οὐςι ὈμΤετεπσ χψείες (αγὅσεσπ, κελείνς 
χε πα ἀωτε ἵππε |. οβαπίηππεῃ πεµεῦεη από 9 (Τόμος ΧΧΥΙ, 1812 τοῦ 
Μοπαι, (οερεροπά. τοῦ ΖαςΜ), χάρις εἰς τὴν ὑποίαν τὸ ὄνομά του ὅ(- 
δεῖαι συχνὺ εἷς τοὺς λογαρίθµους ἀθροίσματος καὶ διαφορᾶς. 


Ἔργα ἀλγεβρικά 


648. Αἱ σπουδαιότεραι συμβολαί τοῦ Όσμμες εἰς τὴν ὤλγεβραν ἔχουν 
τὴν ῥρίζαν των εἰς τὴν ἐπιθυμίαν νή ἐξασφαλισθῇ στερεἀ βάσις εἲς τὴν θεω- 
ῥίαν τῶν ἐξισώσεων. ΗἩ πρώτη κράγµατι ἐργασία του ἐκί τοῦ θέματος τού- 
του εἶνι ἡ Διδακτορικὴ διατριβή του ἡ ὁποῖα φέρει µα- 
κρότατον τίτλον καὶ ἀξίζει νά τὸν µεταφέρωμεν ἐδῶῷ ὁλόκληρον, διότι 
μαρτυρεῖ σαφῶς τὴν πρύβεσιν τοῦ συγγραφέως ν᾿ ἀποφύγῃ κάθε ἐπαφὴν 
μὲ τοὺς φανταστικούς ἀριθμούς; Ὀεπνοηδιταύο πονα Τηεογεπιδίίς οπΊπεΠι 
Ειποοπεπι αἱρεῦγαίσαπι γαὐοπα]επα ἱπίσρταπα υπίως Ἠππηδί[ές ἵπ Εασίοιος 
γεα]ες ργἱπὶ νε πεςυπάί Οτπόως πεκοἰνί ροςε ἰ", 

Πρός ἐπιτυχίαν τοῦ σκοποῦ του ὁ Όσωςς θρωρεῖ δύο ἀκέραια πολυώ- 

. ᾽Ασφαλῶς ως τὴν κατοαπληκτικήν ταχύτητα μὴ τὴν ὑποίαν ἐπειρύατο τὸν ἀρι- 


θμητικὸν λογιαμόν ὀφείλοντα µερικώ σφόλματα, κοὺ ἐσημειώβησαν ὑπὸ πῶν µαταγε- 
νεστέρων. τς πνας ἐργασίας του, 


Ἡ Γερμανία εἲς ἐπικόφοίαν αν4 


νυμµα Τ, Ὁ τῶν τηµφ καὶ εσυνφ, τῶν ὁποίων τὰ πρῶτα μέλη δὲν ἐἶναι ἄλλα 
καρᾶὰ τὸ πραγμοτικὀν µέρος καί ὁ συντελεστής τοῦ { εἷς τὴν ἕκφρασιν 
πού γεννᾶται ἐκ τῆς εξισώσεως Πα) -- 0, ἂν θέσωμεν κ-- γίσυνφ --- ἱ ημφ] 
καὶ ἀποδεικνύει ὅτι εἲς κάθε σημεῖον ὅπου Τ -- ϐ καὶ [) -- 0 εἶναι ἐπίσης 
καὶ Πκ) Ξ 0. Ὅτι δὲ ἕνα τοιοῦτον σημεῖον ὑπάρχει ἀκοδεικνύεται μὲ αὖ- 
στηρύότητα ὑπὸ τοῦ Ομ”, ὁ ὁποῖος οὕτω ἐπιτυγχάνει πλήρως τὸν ακοπὀν 
του. Ὁ συλλογισμὸς αὐτός, καίτοι διατυκούµενος ὑπὸ καθαρᾶν γρωμετρι- 
κἠν µσαρφήν, ἐπιδέχεται κροφανῶς διατύπωσιν καθαρῶς ἀλγεβρικήν, τοιού- 
την ὥστε νώ ἱκανοποιῇ τὸν αὐστηρότερον λάτρην τῆς ἀναλύσεως. 

Επανελθών ἐπὶ τοῦ θέματος, ἐπ εὐκαιρίᾳ τῆς ἑβδομηκοντωετη- 
ρίδος του (ΑΡΗ. 4εις ος: 4ει ίψι σα Οδιήπαςπ, Τ.ΙΝ, 1850), ἐπεξότεινε 
τὴν ἰσχύν τοῦ θεωρήματος ἐκείνου εἰς ἀλγέβρικάς ἐξισώσεις μὲ μιγαδικούς 
συντελεστάς, παρατηρῶν, διὰ νά καθησνχάση τούς φόβους ἐκείνων οἱ 
ὁποῖοι ἕναντι τῶν φανταστικῶν ἀριθμῶν ἐλάμβανον στάσιν πολεµίον, ὅτι 
«κατὰ βάθος τὸ πραγµατικὀν περιεχόµενον τῆς ὅλης θεωρίας ἀνήκει εἰς 
ἕνα πεδίον ψηλύτερον, ἀνεξάρτητον τῶν σχημάτων τοῦ διαστήµατος, 
εἰς µίαν ἀφηρημένην θεωρίαν τῶν μεγεθῶν, ἀντικείμενα τῆς ὁποίας εἶναι 
σύνολα ποσοτήτων ὑπὸ συνεχείας διεπόµενα». Εἰς μίαν καθαρῶς ἄλγε- 
βρικὴν ἀπόδειξιν τῆς ἰδίας κροτάστως εἶχε φθάσει ὁ Ο4 055 προηγουμένως 
({οσιπι. τες. ασ. Τ. Η, Γ8161 μελετῶν τοὺς συλλογισμούς πού εἶχον προ- 
τείνει πρὸς τὸν αὐτὸν σκοπὀν οἱ Ευλει, 4ε Εσποεπεχ, ἱαμγαπρε καὶ [α- 
Ρίαοςς καὶ ποὺ ὑπέβαλεν ὁ Όσαυςς εἰς ὀξεῖαν κριτικἠν ἀρχόμενος τῆς δια- 
τριβῆς του. Διά νὰ καταστήσῃ τελείους τοὺς συλλογισμούς ἐκείνους 
ἐπεξέτεινεν εἰς δύο πολυώνυµα τὸν εὐκλείδειον ἀλγόριθμον τοῦ Μεγίατου 
Κοινοῦ Διαιρέτου δύσ ἀριθμῶν καὶ ἐτελειοποίηστ τὴν Βρωρίαν τῶν συµμµέ- 
τρικῶν συναρτήσεων. ΄Η σειρὰ τῶν συλλογισμῶν του εἶναι κολύ μακρά 
διά ν΄ ἀναφερθῇ ἐδῶ. Σημειοῦται ὅμως ὅτι, κατόπιν κάποιας ἀναψηλαφή- 
στως, ἡ ὁποία οὐσιαστικῶς δὲν τήν διέστρεψε, κροσέλαβεν ἔπειτα τήν ἁπλό- 
τητα ἐκείνην πού ἐπέτρεψε τὴν εἶσοδόν της εἰς τὰ σχολικἀ ἐγχειρίδια. 
Εις τὸν αὐτὸν Τόμον τοῦ [816, ποὺ ἐμνημονεύσαμεν ἀνωτέρω, περιέχεται 
µία τετάρτη ἀπόδειξις τοῦ αὐτοῦ θἐωρήματος, ἀξιόλογος ὄχι µόνον διά 
τὴν συντοµίαν της, ἀλλ ἐπίσης διότι παρέχει µίαν εὐφυεστάτην ἔφαρ- 
µογἠν τῆς ἀναλύσκως εἲς ἕνα στοιχειῶδες πρόβλημα. Αὕτη στηρίζεται, 
πράγµατι, ἐπὶ τῆς θρωρήσεως τοῦ ὁλοκληρώματος 
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336 Ἱστορία τῶν λΜΑαθηματικνν 


ἡ θεωρουµένη ἀλγεβρικὴ ἐξίσωσις. Τὸ ἓν λόγῳ ὁλοκλήρωμα λαμβάνει 
τιμὰς διαφόρους ἀναλόγως πρὸς τὴν υἱοθετουμένην σειρὰν ἐκτελέσεως τῶν 
δύο ὁλοκληρώστων. Πρᾶγμα σημαῖνον ὅτι ἡ ὁλοκληρωτέα κοσύτης κα- 
ταντῷ ἅπειρος ἑντόὸς τοῦ πεδίου ὁλοκληρώσεως καὶ ἐπειδὴ αὕτη ἔχει ὡς 
παρὀνοµαστὴν τὸ κ ἀγόμεθα κατ ἀνάγκην εἷς τὸ νὰ συμπεράνωμεν τὸ 
ἀποδεικτέον. 

'Η ἄλγεβρα χρεωστεῖ ἀκόμη εἷς τὸν οκμ.ς δύο ἄλλας τελειοποιήσεις: 
ἂφ᾽ ἑνὸς μίαν ἀπόδειξιν τοῦ κανόνος τῶν σημείων τοῦ Ὀεασασίες (Ἔφημ. 
τοῦ στεῖ!, Τ. ΠΠ, 1428] καὶ ἀφ᾽ ἑτέρου ἐκτενεῖς ὅσον καὶ καρποφόρους ἑρεῦ- 
νας ἐπί τῆς ἀριθμητικῆς λόσεως τῶν τριωνύµων ἐξισώστων (βλ. τὸ δεύτε- 
τερον µέρος τῆς προαναφερθείσης ἑργασίας ἐπὶ τῇ ἑβδομηκονταετηρίδι 
του]. 


Ἔργα ἀναλύσεος 


649, Βαθεῖαι καὶ σηµαντικαί εἶναι αἱ μελίται τοῦ Όσες ἐπί διαφόρων 
εἰδῶν συναρτήσεων. Λί σχετικαί του μελέται ἤρχισαν τὸ 791 μὲ μερικούς 
ὑπολογισμούς ἀφορῶντας τὴν εὔρεσιν τοῦ ἀριθμητικο -γπωμετρικοῦ μέ- 
σου, καρετάθησαν δὲ, ἔστω καὶ μὲ μακράς διακοκάς, ἐπί ἥμισυ αἰῶνα ἄπο- 
δώσασαι συμπεράσματα πολύτιμα ἐπὶ τῶν λημνισκικῶν συναρτήσεων καὶ 
τῶν γενικωτέρων ἑλλεικτικῶν, Αλλά τὰ προϊόντα αὐτὰ τῶν ἐροινῶν του, 
ταφέντα εἲς τά ἑρμάρια τοῦ γραφείου τοῦ διαπρεποῦς ἐπιστήμονος, δὲν ἔγι- 
ναν γνωστά παρὰ µόνον ὅταν πλέον εἶχον φθάσει καὶ ἄλλοι δι’ ἄλλων 
ὁδῶν εἰς τὰ αὐτὰ συμπεράσματα. Εἶδεν ὅμως τὸ φῶς τῆς δηµοσιότητος 
εοὐλάχιστον τὸ Μέρος ἵ τῶν ἐρουνῶν του ἐπί μιῶς ἄλλης κατηγορίας συναρ- 
τήσεων. Τήν σχετικὴν ἐργασίαν παρουσίασεν εἰς τὴν ᾿Εταιρείαν τῆς Γοτ- 
τίγκης τὸν Νοέμβριον τοῦ 1881 ὑπὸ τὸν τίτλον Ὀἱφυσίήοπες Οεπεγα]ε: 
εἶτσα Φεπίεπι Πη[βίαη (Γενικαί διερευνήσεις ἐπί τῆς ἀπείρου σειρᾶς]: 


αβ., αία-- 1)βίβ κ ία Ι) (41-11 Ρ (193 
Βοβνο)-ι αῄραα πηγε τα προς ο ο 


Ἡ οὕτω ὀριζομένη συνήρτησις δηλοῦται αυντόμως ὑπὸ τοῦ Ο.μςς 
μὲ τὸ σύμβολον Είαιβιγικ) καὶ περιλαµβάνει, ὡς µερικάς περιατώσεις, τοῦ- 
λάχιστον 23 συναρτήσεις Ὑγνωστάς ἤδη, μεταξύ τῶν ὁκποίων (4 1”, 


[ορ χα}, τς κλπ., ὡς ἐπίσης τοὺς συντελεστᾶς τοῦ ἀνακτύγματος 
(αἳ- 24 συ φ]”. 


Ὁ Οκ. ἀνεκάλωψε τὰς γραμμικάς σχέσεις, αἵ ὑὁποῖαι ὑφίστανται 
μεταξὺ τῶν συναρτήσεων: 


Ἡ Γερμανία εἰς ἐκικσυρίαν 2.7 


Εία, β. Υ. κ) 
Εία ἡ-λ, β -- µ. Υ -ἕ ν, κ) 
καὶ Εία -- λ᾽, β ή μ’, ΥΕ ν΄, κα), 
ὅπου αἱ σταθεραἰ ὰ., µ, ..., ν΄ ἔχουν τιμάς ϐ καὶ -ᾖ-Ι. Επί πλέον ἀνέπτι- 
δεν εἷς συνεχῆ κλάσματα τά πηλίκα τῆς συναρτήσρις 
Εία, β -- 1. «ΕΙ, κ) 


διά τῶν Εία β,για), Εία, Ρ «ΕΙ. Τι κ) καὶ Εία--- ἴ, β -Ε |. γι κ). Μὲ τὰς βαθείας 
ἐρεύνας του ἐπί τῆς συγκλίσεως τῆς ἀνωτέρω σειρᾶς, ἀκόμη καὶ διὰ κ µι- 
γάδα, ἴδωσε τὰ πρῶτα ὑποδείγματα ἐρευνῶν, αἱ ὁποῖαι, διὰ τὴν σηµασίαν 
των, ἀπησχύλησαν ἐπί μακρόν τοὺς µεταγενεστέρους ἐρευνητὰς τῆς ἀναλί- 
σεώς. ᾽᾿Ακολουβοῦν εἰδικαί διερευνήσεις σχετικαὶ μὲ τὴν περίπτωσιν 
κκ, Ὁ αμ ἀποδεικνύει ὅτι εἶναι; 

Εία, β. Υ, 1) Ξ- κίτ -ἵ) πίγ--α ---β--- ΙΙ κίγ---α ---Ι}.πίγ --- β--- Ι), 
ὅπου μὲ τὸ σύμβολον πίζ] παριστῇ τὴν συνάρτησιν εἰ, τῆς ὁποίας ὁ Οαυμςς 
ἐπρύτεινε νἁ εἰσαχθὴῦ μεβοδικῶς ή χρῆσις δι ὅλας τὰς τιµάς τοῦ σ, 'Ἡ συνάρ- 
τησις Ε παρεμβαίνει ἐπίσης εἰς τὴν ὁλοκλήρωσιν εἰδικῶν διαφορικῶν ῤξι- 
σώσεων δευτέρας τάξεως, Τοῦτο ἔδωσε λαβὴν εἰς τὸν Ολυ59 διά νέας ἑρεύ- 
νας, αἱ ὑκοῖαι ἐν τούτοις ἦλθον εἲς φῶς µόνον µετά τὸν θάνατόν του. 

ΜΜ τὸ ἀνωτέρω ὑπόμνημα συνδέεται ἕνα ἄλλο, τὸ ὁποῖον παρουσία. 
σεν εἰς τὴν ᾿Εταιρείαν τῆς Γοττίγκης τὴν Ίδην Σεπτεμβρίου 1814 ὑκὸ τὸν 
τίτλον Μειπούως Νονα Ιπιεμταίυπι Ὑ πίστες ρε Αρριοχίπαίσπεσι Ίνς- 
ΜΙεπά{ (Νέα μέθοδος κατὰ προσέγγισιν ὑπολογισμοῦ ὠρισμένων ὁλοκλη- 
ῥκομάτων]. Ἐκτίθεται ἑκεῖ καὶ ἐφαρμόζεται µία μέθοδος παρεµβολῆς τελειω- 
τέρα ἑκείνης ποὺ ἐπενόησεν ὁ Νενίοη καὶ ἐβελτίωσεν ὁ δις». Ὡς καρά- 
δειγµα ὑπολογίει ὁ συγγραφεὺς τὴν τιμήν τοῦ ὁλοκληρώματος: 

: ὁκ 
[ης 


µεταξύ τῶν ὁρίων α-- ΙΟ -- 103 καὶ β-- 20ΚΝΧ) -- 2.105 δίδων τοιου- 
τοτρόπως νέον δεῖγμα τῆς ἀφθάστου δεξιοτεχνίας του εἰς τοὺς ἀριθμη- 
τικοὺς ὑπολογισμούς, 

Ὁ σαμες ἠσχολήθη ἀκόμη καὶ μὲ τὸν λογισμὸν τῶν μεταβολῶν, ἔστω 
καὶ συματωματικῶς, ἐνῷ ἐμελέτα προβλήματα γεωμετρίας καὶ μαθηματι- 
κῆς φυσικῆς. Περί τῆς οἰκειότητός του μὲ τὰς μεθόδους τοῦ λογισμοῦ 
τούτου προσφέρονται ὡς τεκμήρια µερικἀ ἀποσπάσματα θεωριῶν του, 
ποὺ εὐρέθησαν μετὰ τὸν θάνατόν του, ὅπως εἶναι ἡ θεωρία τῆς ἑλαστικῆς 
χραμμῆς καὶ τοῦ στερεοῦ µεγίστης ἕλξειως. ΄Η τελευταία αὑτὴ µελέτη ἀπο- 


τελεῖ ἀσφαλῶς µέρος τῶν ἐργασιῶν τοῦ κορυφσίου μαθηματικοῦ ἐπί τῆς 
Δρωρίας τοῦ δυναμικοῦ, εἰς τὴν ὁποίαν τὸ 1819 ἀφιέρωσεν εἰδικὴν ἐργασίαν 
του θρωρουµένην σἡμερον ἀκόμη κλασσικήν εἰς τὸ εἶδος της. Ὁ ἔμπειρος 
ἀναλυτικὸς ἀπαντᾶται ἐπίσης ἐν ὅλῃη του τῇ δυνάµαι εἲς ἕνα ἱπόύμνη- 
μα ποὺ παρουσίασε τὸ [828 εἲς τὴν ᾿Εταιρείαν τῆς Γοττίγκης ὑπὸ τὸν τ- 
τλον Ρηπείρία Οσηπεγαία Ταςοτίας Είμυγαε Εἰμιάσγυπη η Φίατυ ἁοὐωοΓί 
(Γενικαί ἀρχαί τῆς θπωρίας τοῦ σχήματος τῶν ἐν καταστάσει Ισορροσίας 
ῥευστῶν]. Λυπούμοῦα διότι δὲν δυνάμεθα νὰ ἐκταθῶμεν πλέον τῆς ἁπλῆς 
αὐτῆς µνείας, 


᾿Αρχαί τῆς Ὑεομετρίας 


650. ᾿Ὑπόρχει ἕνα ἄλλο πεδίον, εἰς τὸ ὁποῖον ὁ Όμσυςς ΙΝ ἠδύνατο νὰ 
εἶχε κερδίσει τήν δόξων τῆς λύσεως ἑνός θεμελιώδους προβλήμωτος, περί 
τὸ ὁποῖον ἐμόχθουν οἱ στοχασταἰ δύο καὶ πλέον χιλιετηρίδων, ἀλλά 
άφησε τὴν δόξαν εἲς ἄλλους. Εἶναι ἡ θεωρία τῶν παραλλήλων, ἐπὶ τῆς 
ὁποίας μαθημοτικοί καὶ φιλόσοφοι ἐκένεησαν τὴν προσοχἠν τῶν δνανοον» 
µένων περὶ τὸ τέλη τοῦ ΧΝΗΙ αἰῶνος. Από τὸ Ἡμερολόγιόν του 
(ὔ 645] προκύπτει ὅτι ἠσχολήθη ἀπὸ τῆς νεότητός του μὲ τὸ ζήτημα τοῦτο 
καὶ ὅτι αἱ ἔρευναί του εἶχον φέρει καρχούς, καθ ὅσον ὑκὺ χρονολογίαν 
Σεκτεμβρίου 799 καταχωραῦνται τὰ ἑξῆς: αἱη ρήπορίής ῥοοπκίσίης ερτερίος 
ΡΟΡΓς Μις Γεείπιως» , ᾿Από τότε εἶχεν ἀναγνωρίσει ὅτι εἰς τὴν Εορίαν 
ἐκείνην ἠδύνατο νά δοθῇ στερεά βάσις διά τῆς καραδοχῆς τῆς ὑπάρξεως ερι- 
γώνου ἔχοντος ἐμβαδόν μεγάλύτερον παντὸς δοθέντος μεγέθους. Απόὸ νύδεις 
τοῦ ἰδίου εἰς κριτικά ὑπομνήματα προκύπτει, ἐξ ϐλλου. ὅτι ὁκὺ τοῦ 181 1 εἶχε 
καταστρώσει τοὺς θεμελιώδεις τύπους τῆς µή εὐκλειδείου τριγωνοµετρίας, 
Εὐαίσθητος ὅμως ὅπιας ἧτο εἰς τὰ βέλη τῆς κριτικῆς, δὲν ἑἐδημοσίευσε 
τίποτε ἐπί τοῦ θέματος. Ὅταν κατόπιν εἶδον τὸ φῶς τῆς δηµοσιότητος αί 
αχετικαί ἐργασίαι τῶν Βοϊγαῖ (6714) καὶ Γ οὐισενν κ] (ϐ 116]. ὁ σ.μςς ἐδᾖ- 
φρασε τὴν ἐπιδοκιμασίαν του εἰς τώς ὑπ αὐτῶν ἐκτεβείσας ἰδέας καὶ, ἄνα- 
γνωρίζων ὅτι αὗται σνυνέπιπτον μὲ τάς ἰδικάς του, ὄθεώρησεν ἑαυτὸν ἀπηλ- 
λαγμένον πάσης ὑποχρεώσεως νά προβῇ ὁ ἴδιος εἲς ἀνακοινώσεις ἐπί τοῦ 
βέματός, 

᾿Η θεωρία τῶν παραλλήλων δὲν εἶναι τὸ μοναδικὸν ζήτημα τὴς στοι- 
χειώδους γσωμµετρίας, εἰς τὸ ὁποῖον ὁ Οκ μ55 ἕστρεψε τήν πρσσοχἠν του, 
᾿Ἠσχολήθη πράγματι ἐπίσης μὲ τὸν ερόπον, ποὺ θὰ ἔπρεπε νώ ὁρισθῇ τὸ 
ἐπίπεδον καὶ τὸ ἐμβαδόν ἑνός πολυγώνου, ἀκόμη καὶ μὲ περίµετρον αὐτο- 
διατεµνοµένην, καὶ μὲ τὸν τρόπον τῆς διακρίσεως μεταξύ δεξιοστρόφου 
καὶ ἀριστεροστρόφου, Τελικῶς, ἂν µή τι άλλο, ἴθεσε τοὐλάχιστον τὸ 
ζήτημα κωτώ πύσον, διά νά καθορίσωµεν τὸν ὄγκον ἑνός τετραέδρου, θὰ 
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ἦτο ἁπαραίτητον ν᾿ ἀνατρέξωμεν εἰς ἀπειροστικάς µεβόδους, Ακόμη καὶ 
περὶ ζητημάτων μορφῆς ἠσχολήθη ὁ Όαυες ἐπί μακρὀν καὶ ὄχι χωρίς θε- 
τικά ἀποτελέσματα. Ἔδωσε μεγάλην σηµασίαν εἰς τὸν κλάδον ποὺ ἑκάλε- 
σεν ὁ ἴδιος «Οεοπιεῖτία οἵμς», περὶ τοῦ ὁποίου εἶχεν εὕρει µερικάς νύξεις 
εἰς τὸν Ιεισηισ καὶ µερικάς ἐφαρμογάς εἰς τοὺς Εωίετ καὶ Ὑπηάσγηνομάε. 
᾽Αλλὰ δὲν ἄφησεν ἐπί τοῦ θέματος κείµενον ἐπιτρέπον νά μαντεύσωμεν 
τὴν κατεύθννσιν καὶ τήν εὐρύτητα τῶν ἐρευνῶν του καὶ νὰ προσδιορίσω- 
μεν τί ὀφείλουν εἰς τὴν ἐπίδρασίν του ἐκείνοι (Μόδέως, Ε Μίημ, Βἰσπιαπη) 
οἱ ὁπκοῖοι πρῶτοι ἔδωσαν ὑλικὴν ὑπόστασιν εἰς τὰς ἀδρομερεῖς γενικύτη- 
τας τοῦ μεγάλου ἐκείνου σιωπηροῦ ἐπιστήμονος, 


651. Εἰς τὰς ἐρεύνας αὐτάς, αἱ ὁποῖαι, διά νά χρησιμοποιήσωμεν τὴν 
ὀρολογίαν τῆς προτιµήστως ἐκείνου, ἀνήκουν μᾶλλον εἰς τὴν «μεταφυσικὴν 
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τῆς γπωµετρίας», ἁπαντῶνται μερικά εἰδικά συμπεράσματα, ποὺ φαίνεται 
νά ἐλήφθησαν ὑπὸ τοῦ Οαωςς διὰ τῆς γεωμετρικῆς καραστάσεως τῶν µιγα- 
δικῶν ἀριθμῶν, μολονύτι ἐκεῖνος ἐξέθεσεν αὐτά ὑπὸ εὐκλείδειον µορφὴν 
ἡ ἠρκέσθη εἰς ἁπλῆν διατύπωσίν των, ᾿Αρκετά κατεχωρήθησαν ὑπὸ τοῦ 
ὠστρονόμου Ἀολπας]νες (1780-1350) εἰς τὴν γερμανικὴν µετάφρασιν τῆς 
Γεωμετρίας θέσεως (Οἑοηγέτς ός ρομ ση) τοῦ (απποί, ἄλλα ἀπαντῶνται 
εἰς τὴν ἀλληλογραφίαν του καὶ ἄλλα, τέλος, ἀνεκαλύφθησαν εἰς τὰ κατά- 
λοιπά του, 

Εἰς αὐτὸν ἀνήκει ἡ συνήθης ἀπόδειξις τῆς ἀλληλοτομίας τῶν τριῶν 
υψῶν τριγώνου εἰς ἓν αημεῖον, ᾿Από τινος ἔγινε γνωστή καὶ µία νέα ἀπό- 
δειξις τοῦ Πυθαγορείου θεωρήματος, τὴν ὁποίαν ἀξίζει ν᾿ ἀναφέρωμεν 
ἐδῶἜστω (σχ. 9) τὸ θεωρούμενον τρίγωνον ΑΒ ὀρθογώνιον εἰς Α. Ἔστω- 
σαν Ὁ, Ε αἱ τομαῖ τῆς καθέτου ΑΒ προεκτεινοµένης μὲ τὴν περιφέρειαν 
κέντρου Β καὶ ἀκτῖνος Βς6, ᾿Ἐπειδὴ τὰ τρίγωνα (80 καὶ («ΒΕ εἶναι ἰσο- 
σκελῆ θὰ εἶναι καὶ ἅ Βος-- ᾱ Ε.Β, α Β.ΕΓ-- ᾱ- ΒΕς, Αλλ' ἐπειδὴ 


ΙΟΒΙΑ.--Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν. Τόμος Η! .. 


«ΕΡΡς -- ἅ Ὀς8 -- -χ ΒΟΕ - ᾱ ΒΕς -- 1809 
καὶ ΚΟΕ -- « ΕΕΕ -- 05 
προκύπτει : 
4Ρρος- 0. «Ες «Αςοςξ. 
Τά τρίγωνα λοιπόν ΛΓΏ καὶ ΑΓΕ εἶναι ὅμοια καὶ ἐπομένις ἔχομεν; 


ας. ΑΕ 
Α5 Ας 
Β Ας  ΒΟΚΑΒ 


Βς- ΑΒ Ας 
Ἐντεῦθεν: Ας -- ΒΟΤω- ΛΕΒ”, ὅ ξδ. 

Ὀφείλονται εἰς τὸν (δμδς μερικοί κομψοὶ τύποι διὰ τὸν κροσδιορι- 
σμὸν τῶν συντεταγμένων ἀξιολόγων σημείων ἑνὸς τριγώνου, ὡς καὶ ὁ πρῶ- 
τος ὑπολογισμὸς τῆς µεγίστης ἑλλείψεως μεταξὺ ἐκείνων ποὺ ἐγγράφονται 
εἰς δοθέν τετράπλευρον. Κατὰ τὴν ἔρευναν αὐτὴν ὁ Οαυςε ἀνεκάλυψεν ὅτι 
ὃ τόκος τῶν κέντρων τῶν περὶ ὧν ὁ λόγος ἑλλείψεων εἶναι εὐθεῖα, 

Εἰς µίαν σειρὰν µαθηµάτων, τῆς ὁποίας ἔγινεν ἤδη μνεία (Ὕποση- 
µείωσις ὃ 647), ἔδειδεν ὁ οαμ8ς ὅτι ἐάν υ,νλν, εἶναι οἱ μιγάδες οἱ παριστῶν- 
τες τὰς προβολάς τῶν περάτων τριῶν διανυσματικῶν μονάδων ἐκπορευο- 
µένων ἐκ τῆς ἀρχῆς τῶν συντεταγμένων καὶ ἀποτελουσῶν τρισορθογώ- 
νιον καρτεσιανὸν σύστημα ἀξόνων, ὑπάρχει ἡ σχέσις: 

μ5 --- νἩ -- κἩ -- 0, 


Οἱ μιγάδες εἰσέρχονται ἐπίσης εἷς ἕνα σχΏμα ποὺ εὐρέθη μεταξύ τῶν 
καταλοίπων του καὶ εἰς τὸ ὁκοῖον εἶχε δώσει τὸ ὄνομα αρεπίαμταπσια 
πηἰγϊίςµπι» διὰ νὰ ἑξάρῃ τὴν σπουδαιότητά του εἰς τὴν αφαιρικἠν τριγῶ- 
νοµετρίαν (βλ. Τόμος Ἡ, ὃ 24). 

Αἱ γεώδαιτικαί του ἔρευναι τὸν Φδήγησαν εἰς τὸ ν᾿ ἀσχοληθῇ μὲ τὸ 
πρόβλημα τοῦ Ῥομνέποι (Τόμος Π, ἡ 142], ὀνῷ αἱ ἀστρονομικαί του ἔρευναι 
τὸν ἠνάγκασαν ν᾿ ἀσχοληθῇ μὲ τὴν σφαιρικἠν τριγωνοµετρίαν καὶ μία 
ἐκ τῶν τελευταίων ἐργασιῶν του συνίσταται εἰς μίαν νέαν ἀπύδειξιν τοῦ 
γνωστοῦ τύπου τοῦ Ἱερεπάτο. 

Ἔδωσεν ἐπίσης τὸ ἐμβαδόν ἑνός πολυγώνου ἐκπεφρασμένον συναρ- 
τῆσει τῶν συντεταγμένων τῶν κορυφῶν του, στηριζόμενος εἰς τὴν ἔκφρα- 
σιν τοῦ ἐμβαδοῦ ἑνός πενταγώνου ΑΒΓΏΕ συναρτήσει τῶν ἐμβαδῶν τῶν 
τριγώνων ΕΑΒ, ΛΕἜἘ, Β{Ώ, «ΡΕ, ΒΕΑ. Ὀψείλεται ἐκίσης εἰς αὐτόν µία 
κομψοτάτη λὠαις τοῦ προβλήματος τοῦ ᾽᾿Απολλωνίου, 

Τέλος ἠσχολήθη καὶ μὲ τὰς κωνικὰς τομὰς διὰ νά ἐφαρμόσῃ εἰς αὐτὰς 
τὰς νεωτέρας μεθόδους τῆς ἀναλυτικῆς γεωμετρίας, ἀλλὰ παρητήθη ὅταν 
εἶδε τοῦτο πραγματοποιηθὲν ὑπὸ τοῦ Μόδίυ» (6 686). 
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652. Ποικίλαι ἔρευναι ὡδήγησαν τὸν Οαηες εἰς τὴν µελέτην τῶν ἄπει- 
ῥοστικῶν ἰδιοτήτων τῶν ἐπιφανειῶν καὶ δι’ αὐτῆς εἲς τὴν ἁποκατάστασιν 
ὑννοιῶν καὶ τύκων, οἱ ὁποῖοι συνετέλεσαν εἰς ὁλικὴν µεταμόρφώσιν ἑνός 
κλάδου, ποὺ ἐκαλλιέργησεν, ὅπως εἴδομεν, μὲ μεγάλην ἐπιτυχίαν ὁ Μοπρο. 

Ἐκεῖνο ποὺ τὸν παρεκίνησες νὰ φέρῃ εἰς τὴν δημοσιότητα τοὐλά- 
Χιστον ἕνα µέρος ἐκ τῶν ὑπ αὐτοῦ ἐπιτευχθέντων ἀποτελεσμάτων ὑπκῆρ- 
ἓς μία παρόρµησις θείας προνοίας προελθοῦσα ἀπὸ ἕνα διαγωνισμὸν 
ποὺ προεκήρυξεν ἐπανειλημμένως εἰς µάτην καὶ ἀκόμη µίαν τελευταίαν 
φοράν τὸ 1822 ἡ ᾽Ακαδημία τῆς Κοτεγχάγης, Τὸ προτεινόµενον ζήτημα 
συνίστατο εἰς τὸ νὰ ἀπεικονισθῇ ἐν γένει µία ἐπιφάνεια ἐπὶ μιᾶς ἄλλης 
οὕτως, ὥστε νὰ ὑφίσταται ὁμοιότης εἰς τὰ ἀπειροστά αὐτῶν µέρη. Ὁ δε- 
σμὸς κὲν τένει» ἐξηγεῖται, ἂν λάβωμεν ὑπ' ὄψιν ὅτι διὰ µερικάς ἐπιφανείας 
(τῶν ὁποίων αἱ γενικώτεραι εἶναι αἱ ἐκ περιστροφῆς) ἡ λύσις εἶχε δοθῆ 
ὑπὸ τοῦ αταηρε καὶ τελειοκοιηθῆ ὑπὸ τῶν Γωΐεγ καὶ Γαπιῤσει, 

Ὁ Όπως λοιπὸν ἀνταποκρινόμενος εἷς τὴν τελευταίαν προκήρυξιν 
ἔδωσεν ἱκανοποίησιν εἰς τὰς ἐπιθυμίας τῆς ᾽Ακαδημίας μὲ ἕνα ὑπόμνημα 
(πού ἐδημοσιεύθη εἰς τὰ Αστρονομικά Πρακτικόν τοῦ Δε ναπιαςένεε], ἔνθα 
ἀποδεικνύεται ἡ δυνατότης ἀναγωγῆς τοῦ γραμμικοῦ στοιχείου κάσης ἐπι- 
φανείας εἷς τὴν µορφήν; 

λίαν) (άμ - ἀν"]. 
Μὲ αὐτὴν ἕκαμαν τὴν εἴσοδόν των εἰς τὴν ἐπιστήμην αἱ καμκυλόγραμµοι 
συντεταγµέναι ἐπί μιᾶς ἐπιφανείας, 

Τὸ ἓν λόγφ ὑπόμνημα ὑπεβλήθη ἀνωνύμως μὲ ἀναγεγραμμένον τὸ 
ἑξῆς ρητὸν, «Α0Ό Πὶς ία σίετηως δᾱ Πια]οτα», ποὺ σηµαίνει: «ἀπὸ τῆς 
ὁδοῦ ταύτης ὁρμώμεθα εἰς εὑρυτέραν», (Σ.τ.Μ. Παράβαλε ὅμοιον τοῦ Νεν- 
ἴση, δ435, Τ.Π). Ρητὸν εὔστοχον, διότι ὑπῆρξε τὸ προάγγελμα μιᾶς ἄλλης 
ἐργασίας του: ακὈιθφυἱείσπες ρεηετά]ες εἶτοι μαρεγςίες «ἩΓν8ς» (Γενι- 
καὶ ἔρευναι ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ἐπιφανειῶν], τὴν ὁποίαν παρουσίασεν 
εἰς τὴν Ἑταιρείαν τῆς Γοττίγκης τὴν 28ην ᾿Οκτωβρίου 1427 καὶ ἐδημο- 
σίευσε τὸ ἑπόμενον ἔτος εἰς τὸν Τόμον Π τῶν Πρακτικῶν της, Χάρις 
εἰς τὴν ἐργασίαν αὐτήν, ὀὁρίζοντες ἐξ ὁλοκλήρου νέοι ἤνοιξαν διά τὴν 
ἐφαρμογὴν τῆς ἀναλόσεως εἰς τὸν κόσμον τῶν σχημάτων, 

Πράγματι, ἀπὸ τὰς πρώτας της αελίδας ἀπαντῶμεν µίαν ἰδέαν πρωτότυ- 
πὸν καὶ σπουδαίαν, τουτέστι τὴν «σφαιρικἠν ἀπεικόνισιν» μιᾶς ἐπιφαντίας, 
χάρις εἰς τὴν ὁποίαν ἀποκαθίσταται ἀντιστοιχία δύο σημείων μὲ καθέ- 
τους παραλλήλους. Μετ) ὀλίγον ἀπαντῶμεν τὰς καμπυλογράµµους συντε- 
ταγµένας ἐπὶ τυχούσης ἐπιφανείας, τὴν ἔκφρασιν τοῦ γραμμικοῦ στοιχείου: 

4ςἳ --- Εάν -- 2Εάμάν --- Οάν", 


0 | :Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ὡς καὶ τὴν λώσιν τοῦ προβλήματος: «Τί πρᾶγμα πρέπει νὰ λάβωμεν ὡς μὲ- 
τρον τῆς καμπυλότητος μιᾶς ἐκιφανείας εἰς ἕνα σημεῖον της». Ὁ Όουςς 
ἔλυσε τὸ ζήτημα δεχόμενος ὡς τοιοῦτον µέτρον τὸ Ὑινόμενον τῶν 
καμχυλοτήτων τῶν δύο ἀντιστοίχων πρωτευουσῶν τομῶν, ἤτοι τὴν «ὅλι- 
κἠν καμπυλότητα». Ταύτης εὗρε τὴν ἔκφρασιν εἰς τὴν περίπτωσιν ὁρι- 
σμοῦ τῆς ἐπιφανείας μὲ τὴν συνήθη καρτεσιανἠν της ἐξίσωσιν ώς καὶ 
εἰς τὴν περίπτωσιν καθ᾽ ἣν αὕτη δίδεται ὑπὸ παραµετρικὴν µορφήν. Εἰς 
τὴν δευτέραν αὐτὴν περίπιωσιν δύνανται νά ἐμφανισθοῦν εἲς τὴν ἔκ- 
Φρασιν τῆς ὁλικῆς κἀαμπυλότητος µόνον οἱ συντελεσταί τοῦ γραμμικοῦ 
στοιχείου τῆς ἐπιφανείας καὶ αἱ πρῶται καὶ δεύτεραι ποράγωγοι τῶν 
χοσῶν Ε.Ε,6. 

Τοῦτο ἤνοιξε τὸν δρόµον εἰς τὴν σύλληψιν τοῦ προβλήματος τῆς 
ἐφαρμοσιμότητος μιᾶς ἐπιφανείας ἐπί ἄλλης καὶ εἰς τὴν εὕρεσιν μιᾶς 
ἀναγκαίῖας συνθήκης διὰ τὴν ὕπαρξιν λύσεως. ᾿᾽Ακριβῶς ἔκ τῆς μελέ- 
της τοῦ θεμελιώδους αὐτοῦ προβλήματος ὁ Όαωςς ἤχθη εἰς τὸ νά εἶσα- 
γάγη τὸ γόνιμον σύστημα τῆς θεωρήστως μιῶς ἐπιφανείας οὐχὶ ὡς 
ὁρίου στερεοῦ σώματος, ἀλλ᾽ ὡς λεκτοτάτου ὑφάσματος εὐκάμαπτου καὶ 
ἀνεκτάτου, 

Εἰς τὸ αὐτὸ ὑπόμνημα κατέστρωσε τὴν γενικὴν ἐδίσωσιν τῶν γεω- 
δαισιακῶν γραμμῶν, τόσον εἰς καρτεσιανὰς συντεταγµένας ὅσον καὶ εἰς 
τυχούσας καμκυλογράµµους. ᾿Εντεῦθεν ἠχθη εἲς τὸ νά εἰσαγάγῃ ἐπί τυ- 
χούσης ἐπιφανείας τὸ σύστημα τῶν πολικῶν γεωδαισιακῶν συντεταγμένων 
καὶ τὰς ἑἐννοίας τῶν γεωδαισιακῶν κύκλων καὶ τῶν γουδαισιακῶς παραλλή- 
λων καμχύλων, Ὅλα αὐτά συνετέλεσαν εἰς τὸ νά χυθῇὴ πλῆρες φῶς εἰς τὴν 
ἀναλογίαν κοὺ ὑφίσταται μεταξὺ τῶν εὐθειῶν ἑνός ἐπιπέδου καὶ τῶν γου- 
δαισιακῶν γραμμῶν τυχούσης ἐπιφανείας. Μὲ τὸν προσδιορισμὸν ἐξ ἄλλου 
τῆς ὁλικῆς καμπυλότητος εἷς τρίγωνον μὲ γεωδαισιακάς πλευράς καὶ μὲ 
τὴν ὑπόδειξιν τῶν μετασχηματισμῶν ποὺ δύναται νὰ ὑποστῃ τὸ γραµµι” 
κὀν στοιχεῖον ἐπιφανείας ἐνεκαινίασεν ὁ Όπως ἐρεύνας ὑψίστης ἀξίας. 
Αί πρακτικαί ἐφαρμόγαί μὲ τὰς ὁποίας κλείει τὸ περισπούδαστον ὑπό- 
µνηµα ἀποδεικνύσουν ὅτι, ἀκριβῶς κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν Ὑπωδαισιακῶν 
ἐρευνῶν του, ἤνθησαν αἵ ἰδέαι τὰς ὁποίας ἐπιτροχάδην ἐμνημονεύσα» 
μεν. Ότι δὲ ὁ Όαυες ες τὰς ἐφαρμογάς αὐτᾶς ἴἔδιδε μεγάλην βαρύτητα 
ἀποδεικνύεται ἐκ τοῦ γεγονύτος ὅτι, ἀντὶ νά συνεχίσῃ τὴν διάνοιξιν μιᾶς 
ὁδοῦ τοσαύτης θεωρητικῆς ἀξίας, ἐπροτίμησε ν᾿ ἀφιερώσῃ δύο ἑκτενῆ 
ὑπομνήματα διὰ νἁ ἐκθέσῃ νέας ἐρεύνας ἐπὶ ἀντικειμένων τῆς ἀνωτέ- 
ρας γδωδαισίας (πιεγευςβώηρες ὕδει Οερεημᾶπόε «εν Ἰῶΐνετεη Όεο- 
ἀδεῖς, 1843, 1840). 


653. Τεραστία, εὐεργετικὴ καὶ μόνιμος ὑπῆρξεν ἡ ἐκίδρασις, τὴν 


Ἡ Γερμανία εἰς ἐπικουρίαν κ κ) 


ὁποίαν ἤσκησεν ὁ Οαυες ἐπὶ τῶν γερμανῶν διανοουμένων” (μόνον μὲ τὴν 
πάροδον τοῦ χρόνου ἐξεδηλώθη αὕτη καὶ πἐρᾶν τοῦ Ρήνου καὶ τῶν Αλ- 
πεων) εἴτε διὰ τῶν δημοσιευμάτων, εἴτε διά τῶν µαθηµάτων, εἴτε διά τῆς 
ὀγκώδους ἀλληλογραφίας του. Εἶναι λοικὀν δίκαιον νἁ ἐκκινοῦμεν ἀπὸ 
αὐτόν, ὅταν θέλωµεν νἁ συλλάβωμεν τὸ νόημα μιᾶς γερµανικῆς µαθηµα- 
τικῆς ἐπιστήμης μὲ συνέχειαν εἷς τὸν χρόνον καὶ εἰς τὰς κατευθύνσεις. 

Παρά ταῦτα ἡ δικαιοσύνη ἀπαιτεῖ ν᾿ ἀναγνωρίσωμεν ὅτι ἡ εὐεργετικὴ 
ἐπιρροὴ τοῦ Οαυσε διηυκολύνθη τὰ μέγιστα ἀπὸ τὴν δηµιουργίαν ἑνὸς 
καταλλήλου δημοσιογραφικοῦ ὀργάνου, τὸ ὁποῖον μὲ τὸ νἁ συμπεριλάβῃ 
εἰς τὸ πρόγραμμά του τόσον τὰ καθαρά µαθηµατικά, ὅσον καὶ τὰς ἔφαρ- 
µογάς των, καὶ μὲ τὸ νά υἱοθετήστῃ διεθνῆ χαρακτῆρα εἰς τὴν ἔκδοσίντου, 
συνετέλεσεν ὥστε ν᾿ ἀποφευχθοῦν φαινόμενα ἁπομονώσεως, τὰ ὁποῖα ἁπο- 
τελοῦν ἀληθὴ μάστιγα διὰ τὴν πρὀοδον τῆς ἐπιστήμης. Ἐννοοῦμεν τὴν 
ἐφημερίδα ποὺ ἵδρυσεν εἷς τὸ Βερολῖνον τὸ 1826 ὅ Α. Ι,. 6γεῖῖε (γενν. τὴν 
ῖην Μαρτίου 1780, ἀποῦ. τὴν όην Ὀκτωβρίου 1855) ὑπὸ τὸν τίτλον ους- 
πα ΠΠ είπε υπά απμεναπόις Μαϊλεπιαί]κ (Ἐφημερίὶς διὰ τὰ καθαράἀ καὶ 
ἐφηρμοσμένα μαθηματικά). Τὸ 1587 ἐξεδόθη ὁ Τόμος ϱ (Ιστός) καὶ τὸ 
1026 ὁ ΟΙ ΥΠ (15Τος}, πρὸς ἑοριασμὸν τῆς κρώτης ἑκατονταετηρίδος τοῦ 
βίου της. Ρίατοντες ἕνα βλέμμα ἐπί τοῦ συνόλου τοῦ περιεχοµένου τῆς 
περιφήµου αὐτῆς συλλογῆς, ἀναγνωρίζομεν ὅτι εἰς αὐτὴν κροσέφεραν τὴν 
συνεργασίαν των ὅλοι οἱ ἐξοχώτεροι μαθηματικοὶ τῶν νεωτέρων χρόνων 
καὶ ὅτι πολύ ὀλίγαι εἶναι αἱ µαθηµατικαὶ θεωρίαι, ἐφ᾽ ὧν δὲν ἁπαντῶνται 
σηµαντικαί συµβολαί. Προσθέτοµεν ὅτι, τῆς µαθηµατικῆς παραγωγῆς εὖὐ- 
ρισκοµένης εἰς διαρκῆ αὔξησιν, ἕνας σοφὸς γερμανός καθηγητής, ὁ 7.4. 
Ογμπγί (γενν. εἷς Ηαίίε τὴν Την Φεβρουαρίου 791, ἀποθ, εἰς Οτεί[εννίά 
τὴν Την Ιουνίου 1872], ἵδρυσεν εἰς Οεἰζεναὶά τὸ [841 ἕνα ἄλλο μετριώ- 
τερον περιοδικὀν, τὸ Ατολίν (ἄν Μαι επικ απἀ Ρηγεκ (Αρχεῖον µαθη- 
ματικῶν καὶ φυσικῆς], τὸ ὁποῖον, ὑπὸ διαφόρους διευθωντάς, συνέχισε τὴν 
Εκδοσίν του μέχρι τοῦ [9ἱ7. 


Ὡς ἀπόοιξιν τῆς τοιαύτης ἐπιρροῆς Βά ἠλυνάμεθα ν΄ ἀναφέρωμεν τὸ [εἰενεκή ή 
θες Ἰνόδεπεα Μα Ινοπιαιᾶς (Εκρεη, 1818) τοῦ ]οξαπηες Τοξίι Μαγαι, νεωτέρου, (γενν. 
εἰς Γοτείγκην τὴν ὅην Μαΐου 781, ἀπὸ, ἐκεῖ τὴν Ἰθήν Νοομβρίος 8101, ἔργον ἑνη- 
µερωμένον μὲ συγκρύνους καὶ ἀδιολόγους ἀπόψεις, 


ΣΗΜΕΙΩΣΕΙΣ ΤΟΥ ΜΕΤΑΦΡΑΣΤΟΥ 


α1(α. 04. 

ία, 1201. 

αΏερί ἐπιφανειῶν εἰς ἐδισώσπος ἀναγομένων καὶ διαφόρων ἰδιοτήτων αὐτῶνα. 

3(α. 7η. 

Ἐννοί ὁ συγγραφείς τὸ πολεμικόν Έργου τοῦ Βεγκείεγ, τὸ φέρον εὕτλον "Τε 
Απζμι” καὶ τὸ ὁποῖον ἀποτελεί ὀδυτάτην κφιπικὴν ἐπί ανων λογυκῶν δυσκολμᾶν τοῦ 

4 (α. 13, 48, 214]. 

Πλουμιανὴ ἕδρα (Ρωσίας οαίκ) ὀνομάζεται εἷς τὸ Πανεκιστήµιον τοῦ (απηυγίόμο 
µία ἔδρα ᾿Αστρονομίας συσταθεῖσα τὸ 194, ὑπὸ τοῦ Ὀς, Ρωωε, ἀρχιδιακόνου τοῦ 
Μοεϊνενίες, Πρώτος καταλαβών αὐτὴν ὑπῆρξεν ὁ Ῥομει Γὗσες (1682 - Ε716) εἰς ἡλικίαν 
24 ἐτῶν (1706), εὖν διεδέχθη δὲ ὁ ἐξαδελφός του Ἀοέε πως (1680 - 1768) (Φλ.. καὶ 
511). 

α(α. 21], 

α΄ Ανβρακος πού πκίσθηκε χωρίς τὴ θέλησή του 
δὲν ἔπαψε ν’ ἠσπόζεται τὴ γνώµη «ἡ δική τσυυ. 

είσ. 15). 

«Γενική λύσις, ἀναλυεική Α γεωμετρική ἢ μηχανικὴ τῶν ἐξισώσιων ΄ καὶ ὃ βα- 

Τία, 16]. | 

αΤριτοβάῆμιοι καμπύλαι τοῦ Νενίση, ἤτοι διασαφηικὴ πραγματεία εἰς τὸ νερτάν- 
νειον ἔργον περὶ ἀπαριθμήσεως πῶν καμπύλον Ὑ βαθµοδα, 

ε(σ. Ττ, 

Διαφορική μέθοδος, ἥτοι πραγματεία κερὶ ἀθροίστως καὶ παρομβολῆς ἀπείραιν 
σιρῶν. 

φ(α. 19]. 

Ὁ τύπος τοῦ Βαίγηπς Ἰράφεται καὶ ὑπὸ τὴν µορφήν; 

ι Ι 

ον μ4- -ᾱ, 

κ 2κ-η ο) Ἔερις γα νο (1ος) 

(81. Το ΛΜ. Αρομοί; Διαφορικός καὶ Ὁλοκληρωτικὸς Λογιαμός, Τόμος Ἡ, σελ. 361’ 
Ἐκδόσεις Πεχλιβανίδη, ᾿Αθήναι, 1961, Μετόφρασις ΔΑ. Γκιόκα), ἡμπορεί δὰ νά ὅνατο" 
παθῇ ὑπὸ µορφήν θοωρήµατος ὡς ἑξβς: «Ὁ λόγος τοῦ ἀριθμοῦ π] πρὸς τὸν ἀριθμὸν 
πο. κη τείνει κρὰς τήν µονάδα, ὃ, περ τὸ αὐτό, ἡ συνάρτησις η πε. ΥΣ πα 
εἶναι ἀσυμαιτωπκὴ τιµή τῆς συναρτήσπως Π:, τοῦ πι Ὠΐνόονιας εἰς τὸ ἄπειρον., (81. 


Α. Πάλλα: Ἑωιτάα ᾽Ανωτέρας Μαθηματικῆς ᾿Αναλύσεως, Τόμος -, σ. 497, Εκδόσεις 
Παπαζήση, Αθήναι, 1971). 

ιο(α. 301. 

α Αναλητικά ἀνάμικτα περὶ σειρῶν καὶ τετραγωνναμήῶνα, 

η (α. 46]. 

Ὁ λατινικός τίτλος δύναται ν’ ἀποδοθῃ ἐἑλουθέρως «Αρμονία μεν ἢ ἀνάλυσις 
καὶ σὐνθεσις µέσῳ ἀναλογικῶν γωνιακῶν σχέσεων», ἐνῷ ὁ τίτλος ὃ δοδεῖς εἰς τὴν ταλ- 
λικήν πό τοῦ Ἠαλανεκίεν (Αλ. σχετικἠν ἐποσημείωσιν τοῦ συγγραφθως) λέγει: α Ανά- 
λσσις τῶν µεγεϊῶν, τῶν λόγων καὶ τῶν γωννῶν ἢἡ ἀναγωγήὴ τῶν ὑλοκληρώσιων εἰς λο- 
Ἱαρίθμους καί κυκλικά τόξα». 

ετ(α η. 

α᾿Ανόμεκτα ἔργα λογνσμοῦ τῶν σφαλμάτων εἰς διαφόρους κλάδους», 

εδία ο. 

Καμαλδολινοί λέγονται οἱ ἀνήκόοντες εἰς εὐ ὁμώνυμῶν μώναχικόν τάγμα τῆς 
Ἱπαλίας --- ἐκ τῆς µονῆς (πιο --- παρά τὴν Φλωρεντίαν, οἱ ὁκοῖοι ἔφερον λευκην 
περεβολήν καὶ διῆγον ἀσκητικὸν βήον, Τὸ τάγμα [όφέθη τὸ Τ018 καὶ ἔπαυσεν ἐφιστάμε: 
γον καπ τὐν ΧΥΗΙ αἰῶνα, 

Μία. 511. 

Πρόκειται τερ τῆς καμπύλης βόστέρυχος (Βόκκί τὴς Αμπενί ἢἡ μά- 
γισσα (ΝΑΙ τῆς Αρπενί μὲ καρτεσιανήν ἐδίσωσιν ἀνηγμένην συνήδως εἰς 


ο“--- κ - ασ Τλα--ν] 


ἢ (ὔν 2α τ: 4) να 
(βλ. παρακείµενον σχηµο]. Τὸ μετα καμπύ- 
λης καὶ ὁὀσιμπτώτου περιεχόµενον ἐμβαδών εἰ- 
ναι κεπερασµένον καὶ ἴσον κρὸς ΕἘ --4εα". 


Ιπιασ 1. 
Περί ἀπτίρας ἀπείρων καὶ ὀπείῥως ἀπειροσπῶν «εὐσμιωνη. 


[6 (ασ. Η1. 

Ελ αχ. ΙΓ, πμμνήον: Ἑτοιχεία τῆς Θπωῤίως τῶν Διαφρορικῶν Ἐθισώσεων, Τό- 
ος Α΄. ᾿Αἠήναι, 1978, Ἐκίσης 4. Νάππως: Δεαφορεκαί ἐξισώσεις, Ἔκδοσις Ε, Αθῃ- 
ναι, 

ε)ία. ὁ5ι, 

Φνλσίνα (Γεν! εἶναι ἀρχαισπτάτη ὀναμασία πόλις τν Ετρούσεων, ὀναμασθκί- 
σης µετά τὴν εἰσβολήν τῶν Γαλατῶν 101 Λ.Χ. Βονωνίας» καὶ αλικῶς κβολωνίαςν 
(Βοϊομα]. Ἐνιεῦβεν ἡ ᾽Αποζημία τῆς Βολωνίας καλεῖται Φελασιναία (Εεἰίοσα]. 

ία Τη. 

αΧρῆσις τῆς καρτεσιανῆς ἀναλόστως εἰς τὴν ἀνακάλυψιν, τωρὶς τὴν συνδροµήν 
τοῦ δπναφορικοῦ λσγισμοῦ, τῶν κυριωτέρων ὑδιοτήτων τῶν γεππετρικῶν καμτύλῶων παντός 
βκεθμνη. 
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ία Τι. 

αΜεβοδος διὰ νά λίκιμεν ἀπεριορέστας καὶ κατώ τρόπον πλήρη εἰς ἀκεραίσυς ἄρι- 
θµοις τά ἀπροσδιόριστα προβλήµατα». 

Ἰηία, 151, 


αλαθήµατα ὁλοκληραπικοῦ Ἀσγισμοῦ ὡς συνέχεια τῆς ἀναλύπιως τῶν ἁπειρο- 
στῶν τοῦ µαρκησίου ες {.' Ηὐρήαί», 


116, 101. 

“Μέθοδος πρὸς µέτρησιν τῶν ἐκιφανιῶν κοὶ τῶν στερεῶν. Κέντρα βάρους, κρού- 
σεως καὶ αἰαφήσμις αὐτῶνν. 

11(α. 101. 

ράνθρωπος γεννημένος διώ νά καρποῦταιν. 

Ὡ(σ. δν). 


Ὀνομάώξρυι συνοδός τῆς κυκλοκιδοῦς (σπραβης ὁς  οτ]οίόε]Ἰ ἡ 
καμπύλη ἡ ἔχουσα ἐξίσωσιν: χτεσω, Υ-- α[- συνω] σχῆµα δὲ τὸ εἰκονιζόμενον. 


Τό ἐμβαδὸν τοῦ χωρίσυ εἶναι ὅπα", ὅπου α ἡ ἀκτίς τοῦ κύκλος τοῦ παράγοντος συγ- 
αρόνως διά κυλίσεας αὐτὴν κα τὴν κυκλοιδήη: κ-- αω--ημή, Υ -- αἱ [συν], 
146, 301. 
κΔοκίμιον ἀναλύσεας ἐπί τῶν οκηρῶν καιγνδύωμνη 
ἁπ(α ο τι. 
κΠορί µετρήσρως τῆς τύχης, τοι περὶ πιθανότητος τῶν γεγονότων εἰς τά τυχηρὰ 


πείς οη. 
«Ἡ ἡμαρία τῆς τύχης, ἢ µία μέθοδος ὑπολογισμοῦ οῦν πιθανοτήτων εἲς τὰ τυχη- 
μὸ πανίδα 
Στίς |. 
αΜέρος τέταρτον, διδάσκον τὴν χρῆσιν καὶ ὑφαρμοτήὰς τῶν προεκτεθεισῶν Όοω- 
οι ας ζητήματα πολιτικά, κοινωνικά καί οἰκονομικάο. 
πία 41. 
«Πραγματεία περὶ ἀπείρων σφιρᾶν καὶ πεπερασµένου ἀθροίσματος αὐτῶν καὶ 
ο 05]. 
αΑποζημιιγμώνου µάλαστα ὄντος, ὅτι δυνάµεθα νά τὸ ἀπαναλάβωμεν τοσύκης, 
ὥστε νά πλησιάση δοθεῖσαν πιθανότητα καὶ συνεπῶς νἁ ίνη ἠθικῶς βάβαιον, ὅτ ὁ 


Ασᾶς ὅσον θέλομεν ὁλίγόν' κρᾶημα αοὐ εἶναι ὄντι ἀκριβῶς θά πόπετο κανείς». 

λη(σ 0]. 

«Τὸ ὅλον θέμα κατὰ ερόκον ἐνπελῶς νόον, γενικόν καὶ πασίδηλον μετ ἐφαρμογτῶν 
εἰς μεγάλην ποικιλίαν παραδει ημών. 

γι (α. Ι0ἱ]. 
κανονικότητα, κσὺ παρατηρεῖται εἰς τὴν γέννησιν τήν δὸ φύλωνο 

π(σ Ηι 

«Κατασκευή ἰσοχρόνων τρανῳῶν ἐνιόὸς μέσου πανταχοῦ ἀνθισταμένοκο, 

Ἁλία. 10. 

κ᾿Αθροισμα οἰωοδήκοιε σειρᾶς εἶναι ἡ πεπερασμένη τιµή τῆς ἐκφρώσεως ἐκείνης 
δι ἀνοπτύξκως τῆς ὑποίας παράγεται ἡ σειρά. 

Δία. 22 

η Εάν κανεὶς ἔχη περὶ αἰποῦ ἀμφιβολίαν, ἡ ἀμφιβαλία του αἱρεται μὲ τήν εἰς σει- 
άν ἀνόπτυξιν τής συναρτήσεως». 

ἃλια, 1111 

Οἱ σύγχρονος τοῦ Εωίσγ τόν ἀπεκάλσον υἡ ἐνσάρκῶσις τῆς ἀναλύσασςο, ὁ δὲ 
᾿Αραγκώ ἔλεγε περὶ αὐτοῦ: «Ὁ Εωίεγ ὑπελόγιζε χαρής καταφανῆ προσπύθειαν, καθώς 
οἱ ἄνθρωποι ἀνακνέουν, ἢ καθώς οἱ ἀετοὶ κφατοῦνειι ὑψηλὰ μὲ τὴν πνυην τοῦ 
ἀνέμου», 

Μ4ἱσ. 111. 

Εἰς εὐ πρωύτκον παραλείπεται, κιθανῶς ἐκ παρωδροµής, ὁ ἱσπορικὸς Ἠτλας 
«ὐῦ ἔργου εὐῦ Βκοονεήί : "Εωκίίάες αὖ απιπὶ Ππσενο νηθζκίων”, πού σημαίνει: Ὁ Εὖ- 
κλείδης ἀπό παντὸς στίγµατος ἁπηλλαγμένοςα, 

ἀχε(σ 11. 
βρικής ἁὐσονς». 

Δόσ. 111, 

στία. 131. 

κΝία μέθοδος ἁπαλοιφῆς παν ἁγνάκστων εἰς εἰς ἐδισώστις». 

Μο 4). 

κἜρευναι ἐπί τοῦ βαθμοῦ τῶν ἐξισώσοων, ποὺ προκύκτύυν ἐκ τῆς ἁπαλοισῆς 

39 (σ. 120]. 

α Ὑπόμνημα ἐπὶ τῶν ὀσυμμέερων διαφορῶν τάξεων μὲ ἐφαρμογήν ες τὸν κύκλο, 

4αὐ(α. 118]. 

α Ἐκί τῶν σχέσεων, ποὺ συνδόσυν µεταξύ των ες γνώσεις ἐκκίνας, αἱ ὁποῖαι ὁπο- 
ελισῦν τὸ ἀντικείμενον ἑκώστης τῶν τεσσάρων οώδοων τῆς Ακαδημίας», 


Τημειώστις τοῦ Μεταφραστοῦ ο 
Ἴοοή//οωωοΏΏηοοΏοΏΏοΏίοοἍ--------.-.-ξς.,μιιυυμ ρὤρμρρρρλϱωϐᾱὥρνὥλὠλωρ.λωὼλὼωὺ-ουκ.-.......-.-----ααανι 
41 (ία. 161]. 
"Πρσκοταρκτικαί νώσεις δι΄ ἐκείνους, οἱ ὁποίοι ζητοον τὸν τετραγωνισμόν καὶ 
τὴν εὐθειοποίησιν τοῦ εὐκλο, 
ἁλία, 41. 


«Ὑπόμνημα [ἐπί μερικῶν ἀξιοσημειώτων ἰδιοτήτων ὑπερβατικῶν κοσοτήεων κυ- 
κλικών καὶ λαγαριθµικῶνη, 


αγία. Ι601]. 

“Θήρα τῆς ἀξιοκιστίας τῶν παρατηρήσεων καὶ ἐρευνῶν., 

Φμ (6, 161). 

"Παρατηρήσεις ἐπὶ τῆς θνησιμότητος, ληξιαρχικῶν καταλόγων θανάτων, γεννή- 
σεν καὶ άμωνι. 

απσίσ Ι65]. 

Αοζιιης; λατινική λέξις σηµαίνουσα «ἐπλησίωσεν καὶ ἀποτελέσασα διάκρισιν 
ἀπονεμαμένην εἰς ἐκείνους, οἱ ὁκοῖοι εἰς ἀβλοθετηθέντα διαγωνισμόν δὲν ἔλαβον μὲν 
τὸ βραβεῖον, ἐπλησίασαν ὅμως εἰς αὐτὸ, 

4ό ία. Γό8]. 

ΡΙ0 ὡσπιο τα: λατινική ἔκφρασις σηµαίνσυσα κατὰ λέδιν: οὐπὲρ τοῦ οἵκου τόνο 
τώς ἀρχάς του, τὰς ὑποδέσεις του. 

“Τίσ ιώ. 

νε που ρεορείο Β ἁπλῶς που ρεαργο: λατινική ἔκφρασις σηµαίνσυσα «εξ 
ἰδίας πρωτοβουλίας», 

απία ΤΗ, 

πδοκίμιον ἐπί τὸν ἀρχῶν τῆς ἀνθρωπίνης γνώστιαςο. 

ΦΦίσ. 171). 

Ἱεηνο νγκημες : δνάκρισις ἀπονεμομένη ὑπὸ τοῦ Πανεπιστηµίου τοῦ (απιῤγιάρε 
εἰς φοιτητήν ἔχοντα τὴν πρώπην ἐπίδοσιν εἰς τὰ µοθηµατική. 

αο(α. 181]. 

Ροῦας ἀἰννκπάο : λατινική ἔκφρασις σηµαίνουσα αδιὰ µαντικῆς δυνάµειακςα. 

"!(σ. 01. 

5λ(ο. 191], 

«Πραγματεία περὶ τῆς λόσειας τῶν ἀριθμητικῶν ἐξισώσκων παντός βαθμοῦο. 

Στ(ασ. 191]. 

δά[σ, 191]. 

μΜαθήµατα ἐπί τοῦ λογισμοῦ τῶν συναρτήσεωνα. 

ματς ο 

νΑνασκπνὴ τῆς θοµρίως τῶν ἀναλωτικῶν συναρτήστωνη, 


100 | Ἱστορία τῶν Μαὔημαπικῶν 


εαίσ. 301], 

«΄Ἡ ἐπίδρασις οὓν γαλλικῶν μαθηματικῶν κατὰ τὸ τέλος τοῦ ΥΠ αἰῶνος ἐπὶ 
τῆς µαθήημοτικῆς ἐκπαδεύσεως εἰς τὰ ἁμερικανικά κολλάγµ, 

πια 14. 

"Σκέψεις ἐπὶ διαφόρων τρόπων διαμορφώσρως τῆς θµαρίας τῶν παραλλήλων ἢ 
ἀκοδείξρως τοῦ θεωρήματος περὶ ὀἀθροίσματος τῶν γωνιῶν τριγώνου, 

“”.(σ. 111). 

«Υπόμνημα ἐπὶ τῆς φύσεως τῶν αὐθαιρέτων συναβτήσρων ποὺ εἰσέρχονται εἰς 
εὁ ὁλοκληῤώματα τῶν ἐξισώστων μὲ μερικά διαφόρικά», 

99 (σ. 211). 

«Λοκίμιον ἐπί νέων ἀρχῶν τοῦ, διαφορικοῦ καί ὁλοκλπρωτικοῦ λσγισμοῦ, ἀνεδμκρτὴ- 
των τάς Βιπκρίας αν ἀπειροστῶν καὶ τῶν ὁρίαηιν, 

ὠ(σ τ14]. 
μοπικό παραξείγµαταν. 

τίς 11. 

κΝία πρανγμαεώύα περὶ καμπύλων». 

σχ 6. 141, 

«Επί τῆς συμφυοῦς ἐδισώσσως μιᾶς καμκύλης καὶ ἐφαρμογαί τους. 

Μψ (6. 1151. 

μ Μαθηματική διατριβή ἐπί τῆς ουλίσοως τῶν σωμάτων». 

ύ4 (ο. 1161. 

«Περί τῆς καμκύλης τοῦ Οκηί καὶ μιᾶς νύας µηχανικῆς ἰδιότητος, μὲ τὴν ὁποίαν 
ἡ ἐν λόγῳ καμπύλη εἶναι προικεσµένη», | 

Ναμπύλη τοῦ (αεί; Ὁ ἐπίκεδος αμ. τόπος τῶν σημείων ὧν αἱ ἀποστάσεις 
ἀπό ὅρο σημείων σταθερῶν ἔχουν γινόµενον σταθερὀν αἲ. Ἡ πεπλεγµένη ἐδίσωσις αὐτῶν 
εἰς ὀρθογωνίους ἄξονας, ἐξ ὧν ὡς κ ἡ οὐθεῖα τῶν σταθερῶν σημείων καὶ ὡς ν ἡ µά- 
συκώθετος τούτων, εἶναι : 

ο λα λα ο --- 
{2ο ἡ ἀπόστασις πᾶνν σταθερών σημείων] (βλ. κ.κ. Ι. Χαπηδάκη: Επίπεδος ᾿Αναλυτικὴ 
Γεωμετρία, Αθήναι 191, σ. 11. 

Αιά τε 7 ἔχυμεν εἰδικώτερον τὴν καμκύλην ποὺ λέγεται ὡσκιδήὴς τοῦ 
μη!, 

όσα. οὔ14|. 

κ Ανωτέρα θοµρία τῶν ἐκθντικῶν λοταρβίθμων κα τῆς ο Ηαμετρίας, μὲ νέαν 
μέδοόον ἑκτνμένηυ 

όσο, 2181. 

υΜωθηματικαί ἐφαρμογαί τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ λογναμσῦ». 

ὅσα. 1141. 


αθμαλόνδοις ἀρχοί τοῦ δαφοφικοῦ καί ὁλσκληρωτικοῦ λσγισμοῦ βάσει τῆς ἂοω- 
ῥίας εν ὀρίαν», 


Σηµειώσεις τοῦ Μεταφραστοῦ 10! 

μμ. ----------λλλ-......ὩϕὉὩµὐὔμμὤἩΗἩΗ»Ύ»ΎὝἝὪῶὝωὩὣὢῶὡὣὂὢῶὼὧὢωὣὧἝἕἶἶἕἶἕἷὣὓἝἽἶἽἝ μμ 

Μο 74Η. 

” Ἐκί τοῦ προσδιορισμοῦ τῶν ριζῶν εἰς τὰς ἀριθμητικός ἐξισώσεις οουδήκοτε 
βαθμος». 

ώσ. 22111, 

οΣκήψεις Ὑώρω ἀπὸ τὴν οἰθειοκοίησιν καὶ τόν τετραγωνισμόν τοῦ κύκλο, 

ια. 7111. 

"Παράγωγος ἀνάλυσις ἢ, ὅκερ τὸ αὐτό, ἀνάλυσις ἐξαγομένη ἐκ μιᾶς µόνον ἀρχῆς 
θεοήστως τῆς ποσύτητοςη, 

π(σ, 1111. 

εΣύγκρισις τοῦ λογναμοῦ τᾶν συναρτήσεων τοῦ ἵαμγαπφε πρὸς τόν ἁπροστι- 

σλ(σ, 1291, 

᾽Αὐιομνημόνευτος εἶναι ἡ παρ ἡμῖν ενομένη πρὸ [16 ἐτῶν µερικὴ µετώφρασις 
απρὸς χρῆσιν τῶν µαθητευοµένιον εἰς τὸ ἐν ᾿Αθήναις Γυμνύσιονι ἑνός βιβλίου ὀἀλμί- 
Βρας τοῦ ἰδίου συγγραφόως, Λεφεβίρου Φούρκνος, ὡς ἀπεδόθη εἰς τὰ ἑλληνικό τὸ ὄνο- 


μά του [ππὸ τοῦ µεταφραστοῦ Χ. Βαφι, (Ἐν ᾿Αθήναις, Ἐκ τῆς Βασιλικὴς Τυπσγραφίας, 
ΙΜΤΤΙ. 


Τείσ 27». 

"Πραγματεία ἐκί τῆς τοαμετρικῆς παρωστάσικας τὼν τετραγωνικῶν ριζῶν ον 
ἀρνητικῶν ποσοτήτωνν, 

ηε(α, 111]. 

"Γενική θεωρήματα χρησιμώπατα εἷς τὰς ἀνωτέρας περιοχάς τῶν μαθηματικῶνα, 

δια, 111. 

"Γοομετρικαὶ προτήσεις κατὰ τόν τρύπον πν ἀρχαίαν ἀπολοξειγμένανν, 

Να, 113. 

ἨΝέαι ἐδελίδεις εἰς τήν στοιχειώδη περιοχἠν τῶν μµαθηματικῶν, ἐννοσουμένην εἰς 
ὅλην της τὴν ἕκτασιν., 

ττια 111 

αΣτοιχειώδης ἀνάπτυξις τῶν ἀρχῶν τοῦ ἀπειροστικοῦ ἁογισμοῦα, 

τα (σ. 11]. 

«Τὸ ἄπειρον εἶναι ἡ ὄβωσσος ἐντὸς τῆς ὁκοίως καταπονεζοντοι αἱ σκέψεις µαςο. 

να. 141, 145], ) 

Ὠνομώσθη οὕτω ἡ ὑπὸ τῶν Γάλλων συσταθεῖσα τὸ 1799 εἰς τὴν Μεάπολεν ὅημο- 
κρατία, ἐκ τοῦ ἀρχανοτάτου ὀνόματος τῆς πόλακας, τὸ ὁποίον ἠτο Παρθενόπη, 

Μία. 211. 

«Ἑυλλογὴ προβλημάτων Ὑοπαμετρίας λκομένων μὲ τὴν ἀλγεβρικὴν ἀνάλυσινο 

." (σ. 21]. 

Ὄνομα ὁσθὰν εἰς τὸ Ἡασίλειον τῆς Μοαπόλοως εὐ «εριλαμβάνον τὴν Νεάπολιν 
καὶ τὴν Σικελίαν, Ἐσχηματίαθη τὁ 1442 ἰπὸ τοῦ βασιλέως ᾽Αλϕύνσου Υ τῆς "Αρα- 
Ῥόνος, καταλυθὰν δὲ τὸ 1428 ἀνασυνοστήθη κατὰ τήν περἰοᾶον 116 - 1861. 


Μ)(α 141. 

κ᾿Απάντησις εἰς τὸ Πρόγραµµα τὸ προοριζόµενον εἰς προαγωτἠν καὶ ἀντιπαραβο- 
λὴν τῶν µοβόδων πού στηρίζονται εἰς τὴν γεωμετρικὴν ἔμανευσιν καὶ προταθὲν εἰς τοὺς 
μαθηματικούς τῶν δύο Σικελιῶνο 

βία, 1451. 

«Ὁ. Ν. Εαγροῖκ καὶ ἡ µαθηµαπκἡ σχολἠ ποὀ τὸν εἶχε ἀρχηγόν», 

μἩ(σ. 248], 

αθκαρία καὶ «ρᾶξις εἰς τήν κοπτικήν τῶν όλην καὶ τῶν ξώλάήν διά τὴν κατασκουήν 

εδία. 246]. 

α΄Ἡ δόναµις τῆς Ὑοπμετρίας περιφρουρεί τὴν ἀρχιτεκτονικήνα, 

βείο. 243. 
ζοντα ἀποτελοσματικὴήν ἄμυναν ἕνανα τῆς προαδοκαµένης τακτικής τοῦ ἐπιτιθεμένου, 
μὲ πλήρη ἐκμετόλλαυσιν τῆς μορφολογίας τοῦ ἐδάφους περὶ τὸ ὑχνρόν. 

ἁτία 111. 

κ᾿Ὑπόμνημα ἐκί μιᾶς μεθόδου ὀλοκληρθσεως τῶν κοινή διαφορικῶν ἐδισώσεωνο. 

εαία 131, 
καμπύλον διπλῆς κκμπυλότητος, 

κα (σ. 251). 
Φα ννῶνντ, 

ορ (σ. 24], 
πτυκτῶνο. 

ρι(α, 211. 

υΦύλλα ἀναλύσεας ἐφηρμοσμάνης εἰς τὴν γοπµετρίαν», 

ο1(σ. 231]. 

«Ἐφορμογή τῆς ἀναλύσους εἰς τὴν γοωμετρίαν», 

μα(α6, 27Η. 

φε(σ. 251. 

«Γεωμετρία καὶ μηχανικὴ τῶν βιομηχανικῶν τεχνῶν καὶ ὀφηρμοσμένων ἐπιστημῶν 
καὶ τὸν καλή εεχνννν, 

φπ(α. 111. 

αΣομβολαί εἰς τὴν γεωµετρίαν ἀποπελοῦσαι συνέχεναν τῆς παραστατικῆς καὶ ἀνα- 
λωτικῆς γεωμετρίας τοῦ κ, Μόσμεν. 


Ἑημενώσεις τοῦ Μεταφραστοῦ -- 303 


φ6(α. 118]. 
Ρι. Ἰ. Χατηδώκι : Διαρορικὸς Λογισμός, Τόμος Β', σ. 208, ᾿Αθῆναι, 1017. 
ψΤ(ο, 118 


κἘφαρμοταί τῆς γοαµετρίας καὶ µηχανικῆς εἷς τὸ ναυτικύν, εἷς τὴν εφυροποκίαν 
κλπ, 


98 (α. 1134]. 

Βλ. Ν. Σακελλαβίου: Στοιχεία Προβολικῆς Γααμετρίας, ὁ 6Ἱ, ᾿Αθῆναι, 1927. 

φ(ο, 110. 

«Ὑπόμνημα ἐπί τῶν δευτεροβαθµίων καμπύλων, ἀποπλοῦν συνέχειαν εἰς τὰς 
ἐρεύνας ποὺ ἐδημοσικύθησαν εἰς τὰς ἐφημερίδας τῆς Πολυτεχνικῆς Σχολής, 

10016. 1191 

ασ. ἐκὶ τοῦ προσδιοριαμοῦ τῆς ἰσοπλεύρου (περβολῆς μόσι τεσσάρων 
συνθηκῶνο 

ἵυτ(α. 161]. 

"Ὑπόμνημα ἐπί τῆς σχέσµως ήτις Φφίσταται µεταξύ τῶν ἁμοιβαίων ἀποστώσωυν 
έντο τοχόντων σημείων τοῦ διωστήµατος». 

ολα. 241) 

κὙπόμνημα ἐκί τοῦ κίκλου τοῦ ὑφαπτομένου εριῶν δοθέντων καὶ ἐεὶ τῆς σναι- 
ρας τῆς ὑψαπτομένης πσσύφων δοθεισῶνν. 

143 (6. 2481. 

α᾿Ανόάλνσις τῶν διατομνουσῶν ἐφαρμοζομένη εἰς τὴν ἔρευναν ανν ἰδιοτήτων γεν- 

Μη(σ ο 

κ᾿Απαρίθμησις εν κυριωτέρων προσπαθειών πρὸς ὁπόδειδιν τῆς θεαρίας τῶν 


105 ία, 744]. 


οΏ]ένας κρὸς ἄνετον (παλογιομὸν τῶν λογαρίθµων ἁθροίσματος 8) διαφορᾶς δύο µε- 
Τοθνν, τὰ ὁποία δίδονται µόνον διὰ τὸν λογαρίθµων εν, 


196 (5. 284]. 

«Νέα ἀπόδειδις τοῦ θαωρήµατος : πᾶσα ἀλγεβρικὴ ρητή ἀκκραία συνάρτήσις μιᾶς 
µεταβλητῆς δύναται ν᾿ ἀναλυθῇ εἰς πραγματικοὺς παράγοντας πρώτου ἢ δευτέρου βαθµοῦι, 

107 ία, 248], 

"Ἐκὶ τῶν ἀρχῶν τῆς γουμκτρίας ἐξαιρετικὰς κροόδους ἐπραγματοποίησα», 


ΚΕΦΑΛΛΑΙΟΝ ΧΙ. 


ΣΤΡΟΦΗ ΤΗΣ ΑΝΑΛΥΣΕΩΣ ΠΡΟΣ 
ΑΥΣΤΗΡΑΣ ΜΕΘΟΔΟΥΣ 


054. Αί µεγάλαι εὐκολίαι, τὰς ὁποίας προσέφερεν εἰς τὴν ἀνάλυ- 
σιν ὁ ἀλγόριθμος τοῦ Ιἰυπίζ, ἔδωσαν εἷς τοὺς ἐπιστήμονας τὴν ἐντύπω- 
σιν ὅτι ἦσαν πλέον κάτοχοι ἑνὸς ὀχήματος ἀνέτου καὶ τελείου, δυναµέ- 
νου νὰ µεταφέρῃ μὲ ἀπόλυτον ἀσφάλειαν εἰς οἰανδήποτε ἀπόστασιν καὶ 
εἰς οἰονδήποτε ὕψος τὴν μαθηματικὴν ἔρευναν. Εἰς τὸν ἀγῶνα δρόμου ποὺ 
ἐπηκολούθησε πρὸς κατάκτησιν τοῦ ἁἀγνώστου οὐδεὶς ἐπέδειξε τόλμµην µε- 
γαλυτέραν ἐκείνης τοῦ ΕιΙΕΓ, 

Ἐνῷ ὅμως χιλιάδες φωναὶ ἐξέσπων εἰς ἐνθουσιαστικάς ἐκδηλώσεις 
ἐνώπιον τῶν ἀλλεπαλλήλων λαμπρῶν κατακτήσεων, δὲν ἔλειψαν μερικαὶ 
(καὶ ἐφροντίσαμεν νὰ δώσωμµεν περὶ αὐτῶν νύξιν) αἱ ὁποῖαι ὑπεδείκννον 
ὅτι τὸ μεγαλοπρεπὲς οἰκοδόμημα, ποὺ ἡγείρετο ὁλοὲν εἰς ὕψος μὲ ὑλικά 
τοιουτοτρόπως κατακτηθέντα καὶ περισυλλεγέντα, ἑστηρίζετο ἐπὶ βάσεων 
ἀρκετὰ ἀμφιβόλου στερεότητος, διὸ καὶ ἐπεβάλλετο νὰ γίνη ἐπειγόντως 
προσπάθεια ἁποκαταστάσεως τῆς εὐσταθείας του καὶ διακοπῆς αὐτῆς τῆς 
ἀτέρμονος πορείας ἐπάνω εἰς µίαν ὁδὸν τόσον ἐπικίνδυνον. 

Πρὸ πάντων ἦτο ἀνάγκη νὰ δοθῇ καὶ πάλιν ἡ προσήκουσα τιμή εἰς 
τὴν αὑστηράν λογικήν, τὴν ὁποίαν δὲν παύοµεν νὰ θαυμάζωμεν εἰς τὰ ἔργα 
τῶν κορυφαίων γεωμετρῶν τῆς ἀρχαίας Ἑλλάδος. Καὶ εἰς τοῦτο θὰ ἡδύ- 
νατο νὰ εἶχε βοηθήσει ὁ Οαμ5», ὅπως ἀποδεικνύει ὁλόκληρος ἡ μαθηματική 
του δηµιουργία, ἡ ὁποία, ἔπειτα ἀπὸ ἑνὸς αἰῶνος ἀπόστασιν ποὺ μᾶς χῶ- 
ρίζει, δὲν ἐξεδήλωσε τὴν παραμικρὰν ρωγμήν. ᾿Εκεῖνος ὅμως ἐπροτίμησε 
τὸ παράδειγµα ἀντὶ τῆς διδασκαλίας, ἀφήνων τὸ εὐγενὲς αὐτὸ ἐγχείρημα 
εἰς τοὺς μαθηματικούς, περὶ τῶν ὁποίων πρόκειται τώρα νά ὁμιλήσωμεν, 


ΜΕΡΟΣ: ΕΒ. ΒΟΙ ΖΑνΟ 


665. ᾽Απὸ ἕνα ἐμπορευόμενον συλλέκτην ἀρχαιοτήτων µετοικήσαν- 
τα ἐκ τῆς βορείου Ἱταλίας εἰς τὴν Πράγαν, ἐγεννήθη τὴν 5ην Ὀκτω- 
βρίου 1791, εἰς τὴν πόλιν αὐτήν, ὁ Βεγπαγά Βοίζαπο. ᾿Ακολουθῶν τὴν πα- 
τρικἠν ἐπιθυμίαν ἑστράφη πρὸς τὸ ἐκκλησιαστικὸν στάδιον καὶ τὸ 1805 
ἐχειροτονήθη ἱερεύς. Κατὰ τὸν αὐτὸν χρόνον ἔλαβεν ἀπὸ τὸ πάτριον 
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106 Ἱστορία τῶν Μαβηματικῶν 

Πανεπιστήμιον τὸ διδακτορικόν του δίπλωμα εἰς τὴν φιλοσοφίαν καὶ ἐν 
συνεχείᾳ ἐγένετο καθηγητἠς εἰς τὴν ἔδραν τῆς ἐπιστήμης τῶν θρησκευµά- 
των. Ὅ τρόπος ὅμως μὲ τὸν ὁποῖον ὁ Βοίζαπο διεξήγαγε τὴν πολιτικοῦ 
χαρακτῆρος διδασκαλίαν του δὲν ἐθεωρήθη σύμφωνος πρὸς τὰς στενὰς 
ἀντιλήψεις τῆς αὐστριακῆς κυβερνήσεως. Διά τοῦτο ὁ αὐτοκράτωρ τὸν ἀπέ- 
τρεψε νὰ συνεχίσῃ, ἀπονέμων εἷς αὐτὸν μικρὰν σύνταξιν. Τότε μετέβη 
εἰς ΤεςμβαΣ, ὅπου διέµεινε µέχρι τοῦ 1841. Κατόπιν ἐπέστρεψεν εἰς τὴν 
Ὑενέτειράν του, ὅπου καὶ ἀπέθανε τὴν Ί8ην Δεκεμβρίου 1448. 

Δὲν ἐμπίπτει εἰς τὸ πρόγραμμά µας ἡ ἐξέτασις τῶν ὅσων ἔγραψεν ἐπὶ 
τῆς λογικῆς, τῆς φιλοσοφίας καὶ τῆς θεολογίας, τὰ ὁποῖα ἐνῷ τοῦ ἐξησφά- 
λισαν µίαν λεγεῶνα ἐνθουσιωδῶν φίλων καὶ θαυμαστῶν, ἐξηρέθισαν τὰς 
ἐκκλησιαστικάς ἀρχάς. Ὀφείλομεν νὰ περιορισθῶμεν εἰς τὸ νὰ δείξωµεν 
πῶς ἐδίδαξε πρῶτος τὸν τρόπον νάἁ καθιστῶμεν αὐστηρὰς τὰς ἰδέας καὶ 
ἀσφαλῆ τὸν δρόµον τῆς μαθηματικῆς ἀναλύσεως. Κακἡ μοῖρα ἠθέλησεν 
ὥστε τὰ Ύραπτά του, ἀνακοινωθέντα εἰς τόπους μακρᾶν τῶν μεγαλυτέρων 
ἐπιστημονικῶν κέντρων εὑρισκομένους, νὰ λάβουν πολὺ περιωρισµένην 
δημοσιότητα, ἐπὶ πλέον δὲ νὰ τοῦ ἀπαγορεύσουν νὰ διαδώσῃ τὰς ἰδέας του 
ἀπὸ τῆς πανεπιστημιακῆς ἕδρας. Ἡ ἐπίδρασίς του, ὡς ἐκ τούτου, ὑπῆρξε 
σχεδὸν μηδενικἡ καὶ ἡ ἀξία τῶν ἰδεῶν του ἀνεγνωρίσθη µόνον ὅταν ἄλλοι 
μεταγενεστέρώς ἔφθασαν εἰς τὰς κορυφάς, ποὺ ἐκεῖνος εἶχεν ἤδη πατήσει. 

Τὰ ἔργα τοῦ Κᾶκίπετ, ἑνῷ τοῦ ἐδίδαξαν τὰ στοιχεῖα τῶν ἀκριβῶν ἐπι- 
στημῶν, τοῦ ἀπεκάλυψαν ἐπίσης ὅτι τὰ θεμέλια τούτων παρουσίαζον βα- 
θείας ἀτελείας, Τότε, ἀκολουθῶν τὴν κατ ἐξοχὴν φιλοσοφικὴν ροπἡν τοῦ 
πνεύματός του, ἐσκέφθη νὰ βοηθήσῃ ὁ ἴδιος εἰς τὴν θεραπείαν τοῦ κακοῦ 
παρατηρῶν χαρακτηριστικῶς (εἶναι λόγοι τοῦ ἰδίου περιεχόµενοι εἰς ὑπό- 
µνημά του δημοσιευθὲν τὸ 1843 ὑπὸ τῆς Βασιλικῆς ᾿Ἑταιρείας Ἔπιστη- 
μῶν τῆς Βοημίας) ὅτι: «Ἄνθρωποι ἐξαίρετοι μὲ πανθομολογουμένας ἵκα- 
νότητας νὰ εὑρύνουν τὸ πεδίον τῆς µαθηµατικῆς ἐπιστήμης ἢ νὰ ἐφαρμό- 
σουν αὐτὴν εἰς τὰ ποικιλότερα ἀντικείμενα ὑπάρχουν ἀσφαλῶς πολλοί. 
᾽Αλλ’ ἐξαιρετικὰ σπάνιοι εἶναι ἐκεῖνοι, οἱ ὁποῖοι ἐργάζονται διὰ νἀ κατα- 
στήσουν στερεωτέρας τὰς βάσεις τοῦ μαθηματικοῦ συστήµατος», 

666. Ὅτι ὁ Βοἰζαπο ἐβάδιζεν ἐπὶ τῆς ὁδοῦ αὐτῆς ἀπὸ νεαρᾶς ἡλικίας 
ἀποδεικνύεται ἀπὸ ἕνα γεωμετρικὸν βιβλίον ποὺ ἐδημοσίευσε τὸ 1804, 
καὶ εἰς τὸ ὁποῖον ἀπαντᾶται µία προσπάθειά του, ὅπως καταστήση τὴν 
εὐκλείδειον θεωρίαν τῶν παραλλήλων ἀπολύτως ἱκανοποιητικήν, Εὐτυχέ- 
στεραι ὅμως ὑπῆρξαν αἱ προσπάθειαί του πρὸς τελειοποίησιν τῆς ἀναλύ- 
σεως. Πράγματι, τὰ γραπτά του ἀποδεικνύουν ὅτι προηγήθη τοῦ , ζαη- 
ἴοτ εἰς τὴν παραδοχἡν ἀριθμοῦ ἐνεστωτικῶς ἀπείρου καὶ ὅτι πρὸ τοῦ Οαι- 
Εν καὶ τοῦ Ἠ/είεγείταςς ἁποκατέστησεν ἐννοίας καὶ ἐφήρμοσε μεθόδους 
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ἀκοδιδομένας σήμερον εἰς αὐτούς. Πρῶτος αὐτὸς π.χ. συνέλαβε τὴν κα- 
θαρἀν ἔννοιαν τῆς συνεχοῦς συναρτήσεως, ἔδωσε κριτήριον ἀσφαλὲς τῆς 
συγκλίσεῶς μιᾶς σειρᾶς, ἐπραγματεύθη τὴν διαφόρισιν δυναμοσειρᾶς καὶ 
ἔφθασεν εἰς τὴν ἔννοιαν τοῦ «ἀνωτέρου ὁρίου», πολὺ διάφορον τῆς ἐν- 
νοίας τοῦ «μεγίστου ὁρίου», ἡ ὁποία ἀπὸ αἰώνων ἐκυριάρχει εἰς τὴν ἔπι- 
στήµην µας, 

Πεπεισµένος περὶ τῆς ἀνάγκης νὰ πραγµατευώµεθα τὰ ζητήµατα τῆς 
ἀναλύσεως χωρὶς νὰ προστρέχωµεν εἰς τὴν γεωμετρικὴν ἐποπτείαν, ἀφιέ- 
ρῶσε μίαν ἐργασίαν (καὶ εἶναι µία ἐξ ἐκείνων ποὺ ἑστερέωσαν τὴν φήμην 
του) διά ν᾿ ἀποδείξῃ ὅτι ἐὰν [{α) καὶ (0) ἔχουν σημεῖα ἀντίθετα, μεταξύ 
8, Ὁ περιλαμβάνεται µία ρίζα τῆς ἐξισώσεως [χ) -- 0. Μία ἐμπεριστατο- 
µένη ἀλλ᾽ ἁμερόληπτος κριτικὴ ἐξέτασις τῶν ἔργων τοῦ Εὐκλείδου καὶ 
τοῦ ᾿Αρχιμήδους τὸν Φὠδήγησεν εἰς ἕνα νέον τρόπον χειρισμοῦ τῶν θεµε- 
λιωδῶν μετρικῶν ζητημάτων τῆς θεωρίας τῶν καμπύλων καὶ τῶν ἔπιφα- 
νειῶν (εὐθειοποίησις, ἐπιπέδωῶσις, κύβισις). ᾽Ακόμη καὶ ἡ θεωρία τῶν 
ἀριθμῶν ἐπέσυρε τὴν προσοχήν του, ὅπως μαρτυρεῖται ἀπὸ µίαν ἀξιόλο- 
γον προσθήκην ποὺ ἔκαμεν ὁ ἴδιος εἰς ὅσα εἶχε γράψει ὁ ἵαρταπρε γύρω 
ἀπὸ τὴν ἀνάλυσιν παντὸς ἀριθμοῦ εἰς τέσσαρα τετράγωνα”. ᾽Αλλά τὸ συµ- 
πέρασμα ἐκεῖνο, τὸ ὁποῖον φωτίζει καθαρώτατα τὴν δύναμιν τῆς εὐφυῖας 
του καὶ τὴν ἀνεξαρτησίαν τοῦ πνεύματός του εἶναι ἡ ἀνακάλυψις μιᾶς 
συναρτήσεως συνεχοῦς, ἡ ὁποία στερεῖται ἐφαπτομένης εἰς ὅλα αὐτῆς τὰ 
σημεῖα”"''. Αν ἡ ἐργασία του Θεωρία τῶν συναρτήσεων δὲν εἶχεν 
ἐνταφιασθῆ ὡς χειρόγραφον ἐπὶ πολλὰς δεκαετίας εἰς µίαν βιβλιοθήκην τῆς 
Βιέννης, ἡ ἀνάλυσις θὰ εἶχε φθάσει πολὺ ἑνωρίτερα εἲς τὴν κατάστασιν 
τῆς τελειότητος εἰς τὴν ὁποίαν τὴν ἀνήγαγεν ἡ ἀναλυτικὴ σχολἡ τοῦ Βε- 
ρολίνου (87137. Χωρὶς νὰ μακρηγορήσωμεν εἰς σχόλια ἐπὶ τοῦ θλιβεροῦ 
αὐτοῦ γεγονότος, θὰ διαπιστώσῶμεν µόνον ὅτι διὰ τὸν ὑπέροχον ἐκεῖνον 
στοχαστὴν ἡ ἡμέρα τῶν ἐπαίνων ἐπεφυλάσσετο καθυστερημένη, ἀλλὰ 
κατάφωτος καὶ ὅταν συμπληρωθῇ ἡ ἀρξαμένη ἐκτύπωσις ὅλων τῶν ἔργων 
του, ἐκδοθέντων ἤδη καὶ ἀνεκδότων, ϐ᾽ ἀποδειχθῇ κατὰ τρόπον ἅἄδιαφι- 
λονίκητον ἑνώπιον ὅλων ἡ πρωτοτυπία καὶ τὸ βάθος τῶν ἰδεῶν του, 


. Βλ. ἕνα ὑπόμνημα τοῦ . Ὀβυδίεῦεκγ νου Βεγπεςς εἰς τὸν Τόμον ΧΝ (1904) 
τῶν Μοπαικνοβῃο {, Μαιπ. α, Ργαίίς, 

... Ἡ πρώτη σχετικὴ πληροφορία ἐδόθη ἀπὸ τὸν Μ. Ἰαφεκ εἰς ἕνα σημείωμα 
Αιξ ἀσπι ΠαπάφςμειΗσίνεη ἹΝαςμίας Βεγηϊατά Βοΐσαπος (Απὸ τὰ κατάλοιπα Ἱειρό- 
γραφα τοῦ Β. Βοϊσζαπο) (βλ. Μέπι, όε Ἰα 5ος, Βογαίε ὅες Ξείσποςς ἆς Βο]λόπις, 1921 - 
22], ἡ δὲ πρώτη µελέτη τῆς συναρτήσέως ἐκείνης ἀπαντᾶται εἷς ὑπόμνημα τοῦ Κ. 
Εγονς; Όσες εἶπο ΕυηΚίοα αὐς Βοϊσαηος Ἠαπάφςἰεϊιςῖῖσπι ΝαςΠίαςς (βλ. ἀνωτέρω 
Μόπι, κλπ.). Ὅσα ἔγραψεν ἐπί τοῦ θέματος ὁ Βοϊταπο κατέστησαν πλέον κοινὀν κτῆμα 
ἀφ' ὅτου ἐδημοσιεύθη τὸ ἔργον του ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν συναρτήσεων (Ευπκίίσπει- 
(πεογίςδ: βλ. Βιβλιογραφίαν τοῦ Κεφαλαίου τούτου]. 


1408 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ΜΕΡΟΣ Η: Α. α.. ΕΛΟΟΙΠΥ 


657. Ὁ Αιρμεοίπ [ουί (αμση ἐγεννήθη εἷς Παρισίους τὴν 2ἱην 
Αὐγούστου 1789, ἐκ πατρὸς ὑψηλῆς παιδείας καὶ ἀνωτέρου ἤθους, ὁ ὁποῖος 
ἐφρόντισε μὲ ἰδιαιτέραν ἐπιμέλειαν διὰ τὴν ἐκπαίδευσιν τῶν τέκνων του, 
ἐν µέσῳ μάλιστα πολιτικῶν ἀναστατώσεων, ἕνεκα τῶν ὁποίων τὰ γαλ- 
λικὰ σχολεῖα παρέµενον κλειστά ἢ ἐλειτούργουν ἀνωμάλως. ᾽Ακριβῶς δὲ 
διὰ ν᾿ ἁπαλλαγῇ ἀπὸ τὰς συνεπείας μιᾶς ταραχωδεστάτης καταστάσεως 
µετῴκήσεν οἰκογενειακῶς εἰς Ατουεῖι, ὅπου εἶχον ἤδη καταφύγει ὁ Τ.α- 


κο τος ----ᾱ----α μμ. ὐ------ κ ἍὍ ο... 


ο "Ἕιος 1, 


ΑΙ ΟΡΤΙΝ ΟΙ ΟΑΛΟΟΠΥ 


ρίαοε καὶ ὁ χημικὸς Βεγίπο]εί καὶ εἶχον ἱδρύσει ἐκεῖ µίαν ἰδιωτικὴν ἐπι- 
στημονικὴν ἑταιρείαν, ὥς ταπεινὸν ὑποκατάστατον τῆς καταργηθείσης 
᾿Ακαδημίας τῶν ᾿Επιστημῶν. 

Χωρίς νὰ χρονοτριβήσωμεν ἀφηγούμενοι τὰς θριαμβευτικἁὰς σχολι- 
κὰς ἐπιτυχίας τοῦ νεαροῦ Αὐγουστίνου, θὰ σημµειώσωμεν ὅτι τὸ 1505 
εἰσῆλθεν εἰς τὴν Ἑκσοῖε Ροϊγιοςμπίαυς ώς δεύτερος κατὰ σειρὰν ἐπιτυχίας. 
᾿Ενῷ ἀκόμη διήνυε τὰς σπουδάς του, ἐπενόησε µίαν νέαν ἀναλυτικὴν λύ- 
σιν τοῦ προβλήματος τοῦ ᾽Απολλωνίου, ἡ ὁποία δημοσιευθεῖσα εἰς τὴν 
Οοτπεδροπάᾶπος ευ ]” Εοοίε Ρο]ϊγιεςμηίαμε (Τόμος Ὦ ἀνετυπώθη ἔπειτα 
εἷς πολλά γαλλικὰ συγγράµατα. Λιήκουσεν ἐπίσης ἐπὶ διετίαν µαθήµατα 
τῆς Εεοῖε ἂες Ρος εἰ (Ιναιςσόες, ἐκ τῆς ὁποίας ἔλαβε τὸν τίτλον τοῦ µη- 
χανικοῦ. 

Οἱ ἀνώτεροί του τὸν περιέβαλον ἀμέσως μὲ ἀνυπόκριτον ἐκτίμησιν 
καὶ μετ’ ὀλίγον τὸν ἔστειλαν εἰς τὸ Χερβοῦργον, ὅπου ἡ κυβέρνησις τοῦ 
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Ναπολέοντος ἐσκόπει νὰ ἐκτελέση σηµαντικά λιμενικὰ ἔργα. Παρέμει- 
νεν ἐκεῖ ἀπὸ τοῦ 1810 µέχρι τοῦ 1813, ἐναλλάσσων τὴν σχολαστικἡἠν ἔἐκ- 
πλήρωσιν τῶν ἐπισήμων καθηκόντων του μὲ ἐρεύνας καθαρῶς ἐπιστημο- 
νικυ;. Η ὑπερβολικὴ ἐργασία ὅμως ἤρχισε ν᾿ ἀπειλῇ τὴν ὑγείαν του (κλο- 
νισηεῖσαν μάλιστα ἐκ τοῦ ὑποσιτισμοῦ, τὸν ὁποῖον ἐπέφερεν ἡ γαλλικὴ 
ἑπανάστασις, κατὰ τὴν παιδικήν του ἡλικίαν), ἡ δὲ οἰκογένειά του ἀνη- 
συχοῦσα τὸν ἐκάλεσε νὰ ἐπιστρέψη εἰς τὴν πατρικἠὴν ἑστίαν, δίδουσα εἰς 
αὐτὸν ἄνεσιν ν᾿ ἀφοσιωθῇ ἀπερίσπαστος εἰς τὴν καθαρὰν ἐπιστήμην μὲ 
ἁποτελέσματα περὶ τῶν ὁποίων συντόμως θά ὁμιλήσωμεν. Θὰ σημµειώσω- 
μεν ἐδῶ µόνον ὅτι τὸ Ι8ἱ6 ἐπέτυχεν ἀπὸ τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας τὸ 
βραβεῖον ἐπί τοῦ θέματος: «Βαρεῖα ρευστὴ μᾶζα, ἀρχικῶς ἐν ἠρεμίᾳ, τί- 
θεται εἰς κίνησιν ὑπὸ γνωστῆς αἰτίας. Νὰ προσδιορισθῇ ἡ μορφἡ ὑπὸ τὴν 
ὁποίαν αὕτη ἐμφανίζεται εἰς δεδοµένην στιγμὴν καὶ ἡ ταχύτης κάθε µο- 
ρίου τῆς ἐπιφανείας τῆς ἐν λόγῳ µάζης». Δύο φοράς ὑπέβαλεν ὑποψηφιό- 
τητα εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν ᾿Επιστημῶν, ἀλλὰ προεκρίθησαν καὶ τὰς 
δύο φοράς ὑποψήφιοι ἁρχαιότεροι. Εἰσῆλθε τελικῶς εἰς αὐτὴν κατ ἐπι- 
θυµίαν τοῦ Λουδοβίκου ΧΙ ὁ ὁποῖος μόλις ἀνελθὼν εἰς τὸν θρόνον ἀπε- 
µάκρυνε τὸν Μοηρµε καὶ τὸν (ατποί (Διάταγμα 2ίΐης Μαρτίου 18[6). Ἐν 
συνεχείᾳ τοῦ ἐδόθησαν ἔδραι καθηγητοῦ εἰς τὴν Εςοίε Ρο]γίεςμπίαιοα, 
εἰς τὸ (ςοἩέρε ὁὲε Εταπος καὶ εἰς τὴν 8οίΡΟΠΠΕ, πρᾶγμα ποὺ τοῦ ἔδωσε κί- 
νητρον διὰἀ νἁἀ γράψη ἀριστουργηματικά διδακτικἁ συγγράµµατα ἀναλύ- 
σεώῶς, ἀλγεβρικῆς καὶ ἀπειροστικῆς, ὡς καὶ γεωμετρικῶν ἐφαρμογῶν τῆς 
τελευταίας (βλ. Βιβλιογραφίαν τοῦ Κεφαλαίου τούτου)". 

Η ἐἑπανάστασις τοῦ Ἰουλίου 1830 τὸν ἀπεμάκρυνε ἀπὸ τὴν δηµοσίαν 
ἐκπαίδευσιν, ὡς ἀρνηθέντα νὰ δώσῃ ὄρκον πίστεως εἰς τὴν δυναστείαν 
τῶν ᾿Ορλσεανῶν ὅμοιον ἐκείνου ποὺ εἶχε δώσει εἲς τοὺς Βουρβώνους,. Ἔλα- 
βε τότε τὴν ὁδὸν πρὸς τὴν αὐτοεξορίαν καταφυγὼν εἰς Ετίδουτᾳ τῆς Ἑλ- 
βετίας. Κατόπιν ἀπεδέχθη τὴν ἔδραν τῆς ᾽Ανωτέρας Φυσικῆς εἰς τὸ Πανε- 
πιστήµιον τοῦ Τουρίνου ποὺ τοῦ προσέφερεν ὁ Κάρολος ᾽Αλβέρτος µό- 
λις ἀνελθὼν εἰς τὸν θρόνον. ᾿Εκεῖ διέµεινε δύο ἔτη καὶ ἐγκατέλειψε τὴν 
Ἰταλίαν, ὅταν ὁ ἐκπεσὼν Κάρολος Χ, καταφυγὼν εἲς Πράγαν, τοῦ ἑζή- 
τησε νὰ ἔλθῃ πλησίον του (1833) ὡς ἐκπαιδευτὴς τοῦ δουκὸς τοῦ Βοτάσαυκ, 
Ἡ νέα αὐτὴ ἀπασχόλησις ἔδωσεν εἰς τὸν (αὐςἩγ τὴν εὐκαιρίαν νὰ γράψη 
στοιχειώδη συγγράµµατα ἀριθμητικῆς καὶ γεωμετρίας”», 


Μέγα µέρος τῆς ὕλης τῶν συγγραμμάτων τούτων συνεχωνεύθη ὀργανικῶς ὑπὸ 
τοῦ Ε. Μοίμπο (γενν. τὴν 20ἡν ᾿Απριλίου 1804, ἀποῦ, τὴν Τλην Ιουλίου 1884) εἰς ἕνα 
σύνολον ἐκ πολλῶν τόμων (Β1.. Βιβλιογραφίαν), ὅπου ἀπαντῶνται ἀκόμη καὶ μερικαὶ 
ἀνίκδοτοι σελίδες τοῦ ἰδίου τοῦ (πυςῃγ, 

.” Προσωώπικαὶ ἐπαφαὶ μεταξὺ (αωςἩψ καὶ ἨΒοίταπο κατά τὴν περίοδον αὐτὴν 
δυσκόλως δύνανται νὰ Ἰίνουν δεκταί, διότι ὅταν ὁ ἕνας εὑρίσκετο εἷς τὴν Πράγαν, 


110 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 

᾿Επιστρέψας εἰς Γαλλίαν τὸ 1838 ἠδυνήθη ν᾿ ἀναλάβῃ τὴν θέσιν του 
εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας, τοῦ ἀκηγορεύθη ὅμως πᾶσα ὑπηρεσία 
εἰς τὴν δηµοσίαν ἐκπαίδευσιν. Ἠτο ἡ ἑπανάστασις τοῦ 1848, ἡ ὁποία τὸν 
ἱπανέφερε εἷς τὴν ἐν τῇ Σορβόννη ἕδραν του, τὴν ὁποίαν, κατὰ εἰδικὴν πα- 
ραχώρησιν τοῦ Ναπολέοντος ΠΠ, ἠδυνήθη νά διατηρήση ἀκόμη καὶ μετὰ 
τὸ 1852. ᾿Απέθανεν εἰς Έοσαι τὴν 22αν Μαΐου 1857 θρηνηθεὶς πικρῶς ὄχι 
µόνον ἀπὸ ὅλους ἐκείνους ποὺ ἦσαν εἰς θέσιν νὰ θαυμάσουν τὴν ἰδιοφυῖαν 
του, ἀλλ᾽' ἀκόμη καὶ ἀπὸ τοὺς πολλοὺς ἐκείνους ποὺ ἑκαρποῦντο τὰ ἔργα 
τῆς φιλανθρωπίας, εἰς τὰ ὁποῖα εἶχεν ἀποτελεσματικῶς ἀφοσιωθῆ καθ 
ὅλην του τὴν ζωήν. 

ὮὪς πρὸς τὴν γονιμότητα καὶ ποικιλίαν τῆς ἐπιστημονικῆς του παρα- 
γωγῆς ὁ Οαμςγ δύναται νὰ παραβληθῇ µόνον μὲ τὸν Ευῑες, ἀφοῦ τὰ ἔργα 
του, δημοσιευθέντα κατὰ τὴν διάρκειαν 47 ἐτῶν συνεχοῦς ἐργασίας, εἰς 
ἀνεξαρτήτους τόμους ἢ εἰς ἐπιστημονικὰς συλλογὰς (μεταξὺ τῶν ὁποίων 
φυσικἀὰ καὶ τὰ περίφηµα Εχετεῖοςς) ἀριθμοῦνται εἰς 785. Κατατάσσοντες 
αὐτὰ εἰς κατηγορίας καθ᾽ ὕλην (μερικὰ λογίζονται ἀνήκοντα εἰς 2 διαφό- 
ρους κατηγορίας) φθάνοµεν εἲς τὸν ἀκόλουθον ἀπολογισμόν: ᾿Αριθμµη- 
τικὴ καὶ θεωρία τῶν ἀριθμῶν 6δ' Γεωμετρία 30: ᾽Ανάλυσις 72 Ὡρισμένα 
ὁλοκληρώματα δΙ: Συμμετρικαὶ συναρτήσεις 40’ Σειραὶ 13: Θεωρία τῶν 
ἐξισώσεων 48: ᾿Αντίστροφοι περιοδικαὶ συναρτήσεις 39’ Διαφορικαὶ ἑξι- 
σώσεις 84. Μηχανικἡ 113. Ὀπτικὴ 102. ᾿Αστρονομία 73. Θὰ ὁμιλήσωμεν 
τώρα διά μερικὰ ἐκ τῶν κυριωτέρων ἀποτελεσμάτων ποὺ περιέχονται εἰς 
τὰ ἔργα αὐτά. 


658. 'Ὁ ἄνθρωπος ποὺ προωρίζετο ν᾿ ἀρθῆὴ εἰς τὴν ὑψηλοτέραν βαθµί- 
δα τῆς φήμης ὡς πρωταγωνιστὴς τῆς ἀναλύσεως ἕἔκαμε τὴν εἴσοδόν του 
εἲς τὴν ἐπιστήμην μὲ τὴν λύσιν γεωμετρικῶν προβλημάτων, ποὺ εὑρί- 
σκοντο τότε εἰς τὸ προσκήνιον τοῦ ἐνδιαφέροντος. Ἕνα ἐκ τῶν προβλη- 
µάτων αὐτῶν εἶχε διατυπωθῆ ὑπὸ τοῦ /,οπίς Βοίπεοί (γενν. εἰς Παρισίους 
τὴν 2ην Ἰανουαρίου 1771, ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν 5ην Δεκεμβρίου 1859), πολὺ γνω- 
στοῦ ὥς εἰσαγαγόντος εἰς τὴν μηχανικἡὴν µίαν ἀπὸ τὰς βασικάς της ἓν- 
νοίας, τουτέστιν ἑκείνην τοῦ «ζεύγους», Εἰς ἕνα σπουδαῖον ὑπόμνημά του 
Μέπιοίτε 5αΓ {ες Ροΐγροηπςς εἰ Ίες Ῥοϊγἐάτες, τὸ ὁποῖον ἀνέπτυξεν εἰς τὸ 
Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας τὴν 24ην Ἰουλίου 1809 καὶ ἐδημοσίευσεν εἰς τὴν 
Ἰουγπα! ἆς |’ Ἐςσοῖε Ῥο]γιεςπίαυε (Οα]ίες Χ, 1810), ἀφοῦ ἀπέδειξε (χωρὶς 
νὰ γνωρίζῃ τὰ τοῦ Κερίετ, Τόμος Π, δ 307) τὴν ὕπαρξιν 4 κανονικῶν ᾱ- 
στεροειδῶν πολυέδρων (3 δωδεκαέδρων καὶ { εἰκοσαέδρου), ἐπρότεινε τὸ 
ὁ ἄλλος ἤτο εἰς τὸ Τοσῦδις (8 655). Ἔξ ἄλλου ἡ ἐποχὴ κατὰ τὴν ὁποίαν ὁ ΟΔςΥ 


μετέβη εἲς Πράγαν (1813 - 38) εἶναι ἁρκετὰ µεταγενεστέρα ἐκείνης, κατά τὴν ὁποίαν 
ὁ Βοϊσαπο συνεπλήρωσε τὴν μεταρρυβμιστικήν του ὅραστηριότητα εἰς τὴν ἀνάλυσιν, 


Στροφὴ τῆς ᾽Αναλύσεως πρὸς αὐστηρὰς μεθόδους 31] 
ἀκόλουθον ζήτημα: Δύνανται νὰ ὑπάρχουν κανονικὰ πολύεδρα μὲ ἀρι- 
θμὸν ἑδρῶν διάφορον τῶν 4, 6, δ, 12, καὶ 20: 

Ὁ (αυςἩγ ἀπήντησεν ἀρνητικῶς εἰς τὸ Μέρος Ἰ τῆς ἐργασίας του 
Εεςλειοῖνες 5µς ἰες Ροϊγέάτες (ὡς ἄνω, (αβίες ΧΥΕ, τὴν ὁποίαν τὸ Ἴνστι- 
τοῦτον τῆς Γαλλίας, ἔνθα ὑπεβλήθη κατὰ Φεβρουάριον τοῦ 1811, πλήρως 
ἐπεκρότησε διὰ στόματος τοῦ Ἱερεπάτε καὶ τοῦ Μαΐα». Εἰς αὐτὴν περι- 
λαμβάνεται καὶ ἡ ἐπέκτασις τοῦ θεωρήματος τοῦ Ευ]ετ ἐπί τῶν πολυέδρων 
(Ε-- Υ --- 5 -ἰ- 2) εἰς τὰς ἀνοικτὰς πολυεδρικὰς ἐπιφανείας, 

Ἐνθαρρυνθεὶς ἀπὸ τὴν ἐπιτυχίαν αὐτὴν ἔθεσεν ὡς σκοπόντου, νὰ προσ- 
διορίση τὰς συνθήκας ἰσότητος ἢ ὁμοιότητος δύο πολυέδρων καὶ συνεπῶς 
ν᾿ ἀναγνωρίσῃ κατὰ πόσον ἕνα πολύεδρον καθορίζεται ἐκ τῶν ἑδρῶν του. 
Καὶ εἰς τὸ ζήτημα τοῦτο ἔδωσε πλήρη λύσιν μὲ ἕνα ἄλλο ὑπόμνημα (Τὸ 
αὐτὸ ΟαΜίες τῆς Ίουτῃ. ἆε Ι’ Ἐς. Ροἱ.), τὸ ὁποῖον, ὑποβληθὲν ἐπίσης εἰς 
τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας, ἐκρίθη κατὰ τὸν εὐμενέστερον τρόπον ὑπὸ 
ἐπιτροπῆς ἀποτελουμένης ἐκ τῶν Βίοι, (ατποῖ καὶ Γερεπάπε, Τά συµπε- 
ράσματα εἰς τὰ ὁποῖα ἔφθασεν ὁ (παςἩγ μὲ τὴν ἐργασίαν αὐτὴν ἔλαβον 
ταχύτατα εὑρεῖαν διάδοσιν συμπεριληφθέντα εἰς τὰς πλέον προσφάτους 
ἐκδόσεις τῆς περιφήµου Γεωμετρίαςτου. 

Μία λεπτολόγος ἐξέτασις τῶν ἐργασιῶν τοῦ (αυςἩγ ὁδηγεῖ εἰς ὑπο- 
γράμμµισιν πολλῶν χωρίῶν, τὰ ὁποῖα διδάσκουν νέας γεώμετρικᾶάς προτά- 
σεις ἢ βελτιώσεις μερικῶν ἐφαρμογῶν τῆς ἀλγέβρας εἰς τὴν γεωμετρίαν. 
Πρῶτος π.χ. ἔδειξε τὴν χρησιμότητα τῆς γραφῆς τῶν ἐξισώσεων μιᾶς εὖὐ- 
θείας τοῦ χώρου ὑπὸ τὴν μορφὴν 


Πρωταθλητὴς τῆς αὑστηρότητος, δὲν ἔσπευσε νὰ δεχθῇ τὴν ἀρχὴν τῆς 
συνεχείας (ξ 637) καὶ ἐδίδαξε πῶς νὰ τὴν ἀποφεύγωμεν εἰς δύο ἐκθέσεις 
του ἐπὶ ὑπομνημάτων τοῦ Ροποείεί, τὰς ὁποίας ὁ Οείμοππε ἔσπευσε νὰ δη- 
μοσιεύση εἰς τὰ ἰδικά του Αππαΐςς (Τόμοι ΧΙ καὶ ΧΝΤ. Δὲν ἔχουν µικρο- 
τέραν ἀξίαν αἱ σημειώσεις, τὰς ὁποίας προσήρτησεν ὁ ἴδιος εἰς µίαν Ἔκ- 
θεσιν ἐπὶ ὑπομνήματος τοῦ Β. Απιίοί εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας περὶ 
τῆς ἑστιακῆς θεωρίας τῶν δευτεροβαθµίων ἐπιφανειῶν, 


659. Εἰς τὴν µελέτην τῶν ἰδιοτήτων τῶν ἀριθμῶν ὁ (π4ςἩγ ἐπεδόθη 
ἀπὸ νεαρᾶς ἡλικίας ἐπιτυχὼν ἕνα ἀποτέλεσμα ποὺ τὸν ἀνεβίβασε διὰ μιᾶς 
εἰς τὸ ὕψος τοῦ [ἵαρταπρε καὶ τοῦ Ευ]ετ. Οἱ τελευταῖοι πράγματι εἶχον ἁπο- 
δείξει τὴν δυνατότητα ἀναλύσεως παντὸς ἀκεραίου εἲς ἄθροισμα 3 τρι- 
γωνικῶν ἀριθμῶν ἢ 4 τετραγώνων. Ὁ (αιὐςἩγ ἀπέδειξε τὴν ἀλήθειαν τῆς 
ἀναλόγου προτάσεως, ποὺ εἶχε διατυπώσει ὁ Εετπαί (Τόμος Ἡ, ὃ 359], δι) 
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ἀθιθμοὺς πολυγωνικοὺς οἰασδήποτε τάξεως, εἰς ἕνα ὑπόμνημα τιτλοφο- 
ρούμενον ἀκριβῶς: Ὀόπιοηπείταϊίοη ρέπέταϊε ἁα Ιλέοτέπις ἆς Εεγπιαί δµΓ 
Ιε5 ποπιΌτες ρο]γροπες (Γενικὴ ἀπόδειξις τοῦ ϐ. τοῦ Ε. ἐπὶ τῶν πολυγώ- 
νων ἀριθμῶν). Τὸ ὑπόμνημα περιελήφθη εἰς τὰ Μέπι, ἆςο |’ Ιηςίιμι ἀς 
Εταπςε, 1813-15. Εἰς ὠριμοτέραν ἡλικίαν ἠσχολήθη ἐπίσης μὲ ζητήματα 
ἀνωτέρας ἀριθμητικῆς, ἀναπτύσσων, ἐφαρμόζων καὶ τελειοποιῶν ἐννοίας, 
μεθόδους καὶ ἀποτελέσματα ὀφειλόμενα εἰς ἑαυτὸν καὶ εἰς τὸν Οσα». 
Περιοριζόµεθα νὰ ἐπισύρωμεν τὴν προσοχἠν τῶν ἀναγνωστῶν ἐπὶ τῆς 
ἐκτενοῦς διατριβῆς Μέπιοίγε 5 Ἰα Τμέοτίε ἀᾳς Νοπιῦτες, ἡ ὁποία πληροῖ 
τὸν Τόµμον ΧΥΗΠ (1840) τῶν Μέπιοίτες ἆς ΙΤ) Πηφίίιί ἆς Έταπος. 


660. Ἕνας ἀπὸ τοὺς µεγαλυτέρους τίτλους τιμῆς τοῦ (αιςἩγ εἶναι 
ὅτι παρουσίασε τὰς βάσεις τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως ὑπὸ μορφἠν ἐἑν- 
τελῶς αὑστηράν ἀνατρέχων εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ὁρίων. «Ἐζήτησα», ἔγρα- 
Ψεν εἰς τὸν Πρόλογον τοῦ βιβλίου του Απαΐγεε αἱμέριίφυς, «νά δώσω εἰς 
τὰς μεθόδους ὅλην τὴν αὐὑστηρότητα ποὺ ἀπαιτοῦμεν εἰς τὴν γεωμετρίαν 
εἰς τρόπον, ὥστε νὰ μὴ προσφεύγωμεν ποτὲ εἰς ἀποδεικτικοὺς λόγους 
στηριζοµένους εἰς τὴν γενικότητα τῆς ἀλγέβρας. Οἱ λόγοι τοῦ εἴδους τού- 
του, καίτοι ἔχουν εἰς εὑρεῖαν κλίµακα υἱοθετηθὴ, πρὸ πάντων κατὰ τὴν 
µετάβασιν ἐκ τῶν συγκλινουσῶν σειρῶν εἲς τὰς ἀποκλινούσας, νομίζω 
ὅτι δὲν ἡμποροῦν νὰ θεωρηθοῦν παρὰ ὡς ἐπαγωγικοί συλλογισμοὶ κατάλ- 
ληλοι νὰ δώσουν ἐνίοτε ἕνα προαίσθηµα ἀκριβείας, ἀληθείας, ἀλλ᾽ οἱ 
ὁποῖοι πολὺ ὀλίγον συμβιβάζονται μὲ τὴν διατυμπανιζοµένην ἀκρίβειαν 
τῶν μαθηματικῶν ἐπιστημῶν. Καὶ εἶναι σκόπιµον νὰ δείξῃ κανεὶς ὅτι συλ- 
λογισμοὶ τοῦ εἴδους τούτου τείνουν εἰς τὸ ν᾿ ἀποδώσουν εἰς τοὺς ἀλγε- 
βρικοὺς τύπους ἀπεριόριστον ἰσχύν, ἑνῷ εἰς τὴν πραγματικότητα οἱ πλεῖ- 
στοι ἐξ αὐτῶν ὑφίστανται µόνον ὑπὸ ὠρισμένας συνθήκας καὶ δι᾽ ώρι- 
σµένας τιμὰς τῶν ποσοτήτων τὰς ὁποίας περιέχουν. Καθορίζων τὰς 
συνθήκας καὶ τὰς τιμὰς αὐτὰς καὶ ὁρίζων κατὰ τρόπον σαφῆ τὴν ση- 
µασίαν τῶν συμβόλων ποὺ χρησιμοποιῶ ἐπιτυγχάνω, ὥστε νὰ ἐξαλειφθῇ 
πᾶσα ἀβεβαιότης», 

Τα σοφὰ αὑτά λόγια ἀποτελοῦν ὁλόκληρον πρόγραµµα, τὸ ὁποῖον ὁ 
(αἱςἩῃγ ἐφήρμοσε μὲ ἄκραν πίστιν καὶ συνέπειαν. Εἰς τὰς µεγάλας ἔπιφν- 
λάξεις του ὡς πρὸς τὴν χρῆσιν τῶν τύπων εἶχε βεβαίως ἀρκετοὺς προ- 
ὀρόμους, ὅπως καλῶς γνωρίζουν οἱ ἀναγνῶσται ποὺ μᾶς παρηκολούθη- 
σαν ἕως ἐδῶ, ἀλλ᾽ ἐξ ὁλοκλήρου πρωτότυπος καὶ λίαν σηµαντικἡ εἶναι ἡ 
ἰδέα του ὅτι οἱ ἀλγεβρικοί τύποι ἔχουν περιωρισµένην δύναμιν, τὴν ὁποίαν 
εἶναι ἀνάγκη νὰ καθορίζωµεν ἀπὸ περιπτώσεως εἰς περίπτώσιν. Καὶ εἶναι 
κατ ἑξοχὴν ἐντυπωσιακὸν τὸ παράδειγµα ποὺ ἔδωσεν ὁ ἴδιος μὲ τὴν παρα- 
τήρησιν ὅτι ἀφοῦ ἡ συνάρτησις: 
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| 
γε ἃ 


ἔχει εἷς τὴν ἀρχὴν μηδενικάς ὅλας τὰς πρώτας παραγώγους, τὸ αὐτὸ πρέ- 
πει νὰ συµβαίνη ἐφαρμοζομένης τῆς σειρᾶς τοῦ Μας]αυτίη εἷς µίαν τυχοῦ- 
σαν συνάρτησιν Γχ], ὡς καὶ εἰς τὸ ἄθροισμα: 


! 
γΞ{() Γε 


Εἰς αὑτὸν ὀφείλονται περαιτέρω αἱ συνθῆκαι συγκλίσεως μιᾶς ὄυνα- 
μοσειρᾶς καὶ τῆς σειρᾶς τοῦ ἵ.αρταπρε (5 591), ὡς καὶ µία ἔκφρασις κλασ- 
σικἡ διὰ τὸ ὑπόλοιπον τοῦ τύπου τοῦ Εωιετ. 

᾽᾿Αποτελέσματα ἀκόμη λαμπρότερα ἐπέτυχεν ὁ ΟαυςἩγ, ὅταν ἐπεξέ- 
τεινε τὰς ἰδέας του εἷς τὸ μιγαδικὸν πεδίον. Σποραδικαὶ ἐφαρμογαὶ δια- 
βάσεως ἀπὸ πραγματικῶν εἰς µιγαδικὰς τιμὰς τῶν μεταβλητῶν, ἀκόμη καὶ 
εἰς τὸν ὑπολογισμὸν ὁλοκληρωμάτων, εἶχον ἤδη γίνει ἀπὸ τοὺς Ι.εἰδηίΣ, 
Ἰωάννην Βειπου, Ευἰστ, ἀ᾿Αἰεπιδετί καὶ Γ.αρίαος. Μὲ ἀκόμη μεγαλυτέραν 
ἐλευθεριότητα ἐχρησιμοποίησε τὸ αὐτὸ τέχνασμα ἕνας γεωμέτρης μὲ τὸν 
ὁποῖον ϐθ᾽ ἀσχοληθῶμεν εἰς τὸ ἑπόμενον Κεφάλαιον, ὃ Ροΐδεοη, Τοῦτο ἔδω- 
σεν ἀφορμὴν εἰς κριτικὰς παρατηρήσεις ἐκ µέρους τοῦ (αυς]γ (βλ. Εέ- 
ευππό 1823, ἀναφερόμενον εἰς τὴν Βιβλιογραφίαν) καὶ ὑπῆρδεν ἴσως τὸ 
κίνητρον εἰς τὰς ἐρεύνας ἐκείνας ποὺ ἐκορυφώθησαν εἰς τὸ διάσηµον ὑπό- 
µνηµά του δατ ες ἱπιέρτα]ες ἀόξιπίςς ργίνες επίτε ἄες Ππηίτες ἱπιπμίηαίτες 1ος 
(Ρασίς, 1825). 


661. Προτοῦ ἐκθέσωμεν τὸ περιεχόµενον καὶ διά νἁ διαλευκάνωµεν τὴν 
γένεσιν τοῦ σπουδαίου ἐκείνου ὑπομνήματος, παρατηροῦμεν ὅτι ὁ (αμςῇΥ, 
εἰς ἡλικίαν μόλις 25 ἐτῶν, ἀνέγνωσεν (22 Αὐγούστου 1814) εἰς τὸ Ἰνστιτοῦ- 
τον τῆς Γαλλίας ἐκτεταμένον ὑπόμνημα ἐπὶ τῶν ὠρισμένων ὁλοκληρωμά- 
των (δατ Ίος ἱπιέρεαίες ἀέΓιπίες), τὸ ὁποῖον περιελήφθη τὸ 1825 εἰς τὴν 
συλλογὴν τῶν Φαναπίς Είταηρεις καὶ τοῦ ὁποίου ἡ ἐξαιρετικὴ σημασία 
δὲν διέφυγε τῆς προσοχῆς τοῦ Ἱ.ερεπάτε ὅστις, εἰς ᾿Εκθεσίν του πρὸς 
τὸ Ἰνστιτοῦτον, ἐπεσήμανεν ὡς ἄξια ἰδιαιτέρας ἐξάρσεως τὰ ἀκόλουθα 
συμπεράσματα : 

Ι. Τοὺς τύπους μετασχηματισμοῦ τῶν ὠρισμένων ὁλοκληρωμάτων μὲ 
µέθοδον ὁμοιόμορφον, πρὸς τὸν σκοπὸν ὑπολογισμοῦ τῶν τιμῶν τῶν ὅλο- 
κληρωμµάτων τούτων. Ἡ. Τὴν παρατήρησιν ὅτι ἕνα Φρισμένον διπλοῦν 
ὁλοκλήρωμα δύναται νά λάβη τιμὰς διαφόρους ἀναλόγως πρὸς τὴν τάξιν 
ἐκτελέσεως τῶν ὁλοκληρώσεων. Εἶναι µία παρατήρησις τὴν ὁποίαν εἶχεν 
ἤδη κάμει, ὡς εἴδομεν ἐν ὃ 648, ὁ Οαμς», ἀλλ εἲς ὑπόμνημα δημοσιευθὲν 
κατόπιν τοῦ ὑπομνήματος τοῦ (αιςγ. ΠΠ. Τὸν προσδιορισμὸν τῆς αἰτίας 
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μ-- 


----ξπίωας 


μιᾶς τοιαύτης ἀνωμαλίας μὲ τὴν εἰσαγωγὴν εἰς τὴν ἀνάλυσιν τῶν «ἰδια- 
ζόντων ὁλοκληρωμάτων» (πιέρτα]ες εἰπρυ]ιέτες), µία σπουδαία ἀνακάλυψις, 
τὴν ὁποίαν οὐδεὶς δύναται νὰ διαφιλονικήσῃ ἀπὸ τὸν (ΟαιςἩγ. ΤΝ. Τὴν 
ἀπόδειξιν ἑνὸς μεγάλου πλήθους νέων ὁλοκληρωτικῶν τύπων, 

Προχωρῶν εἰς τὰς ἐρεύνας του, εἲς τὸ ἴδιον ὑπόμνημα τοῦ 1825, ἔρρι- 
Ψε τὰς βάσεις τῆς νέας θεωρίας τῶν συναρτήσεων μιᾶς μιγαδικῆς µετα- 
βλητῆς καὶ τῶν ὁλοκληρωμάτων των. Εκεῖ ἀπαντᾶται ὁ περίφημος τύπος 
(ὁλοκλήρωμα τοῦ (ας)γ) : 

Γ(2) -- πι, ᾱκ, 
}πί χ -τ 
ς 

ὁ ὁποῖος ἐκφράζει τὴν τιμὴν μιᾶς συναρτήσεως {{2) εἰς τυχὸν σημεῖον κεί- 
μενον ἐντὸς καμπύλης (ὁ ἑνὸς πεδίου, ἔνθα αὕτη εἶναι συνεχἠς καὶ πεπερα- 
σµένη, διὰ τῶν τιμῶν τὰς ὁποίας λαμβάνει ἡ ἰδία συνάρτησις ἐπὶ τῆς καµ- 
πύλης ταύτης. Αν ἔχωμεν ἐνδοιασμοὺς εἰς τὸ νἀ δεχθῶμεν ὅτι ὁ τύπος αὖὐ- 
τὸς εἶναι ὁ σπουδαιότερος ὁλοκλήρου τῆς ἀναλύσεως, δυνάµεθα πάντως 
μὲ πλήρη ἀσφάλειαν νὰ βεβαιώσωμεν ὅτι οὐδεὶς ἄλλος τὸν ὑπερβάλλει ὡς 
πρὸς τὴν γονιμότητα. Ὁ τύπος αὐτὸς κατέστησε σαφὲς ὅτι ἡ συνάρτησις 
μιᾶς μιγαδικῆς μεταβλητῆς εἶναι ὀντότης ἀναλυτικὴ διαφόρου φύσεως ὡς 
πρὸς τὰς συναρτήσεις πραγματικῶν μεταβλητῶν, καθόσον δὲν δυνάµεθα νὰ 
προσδιορίσωµεν κατὰ προαίρεσιν τὰς τιμὰς εἰς ὅλα τὰ σημεῖα ἑνὸς πεδίου 
ἔνθα ἡ μιγαδικἡ συνάρτησις εἶναι συνεχἠς καὶ πεπερασμένη. Απὸ τὸν τύ- 
πον αὐτὸν µεταβαίνομεν ἀμέσως εἰς τὸν τύπον τοῦ Ταγίοτ ἐπὶ τοῦ µιγαδι- 
κοῦ πεδίου, περαιτέρω δὲ τὸ ἀνάλογον ἀνάπτυγμα περὶ ἕνα πόλον τῆς θεώ- 
Ρρουµένης συναρτήσεως καὶ τέλος τὸ ἀνάπτυγμα τὸ σχετικὸν πρὸς συνάρ- 
τησιν περιέχουσαν μεμονώμένον οὐσιωδῶς ἀνώμαλον σημεῖον (διὰ νὰ χρη- 
σιμοποιήσωμεν σύγχρονον ὁρολογίαν). Μολονότι τὸ τελευταῖον τοῦτο 
ἀποτέλεσμα δὲν φέρει τὸ ὄνομα τοῦ (απςἩγ, ἀλλ ἐκεῖνο τοῦ μαθητοῦ του 
1.4. 1,αμγεπί (γενν. εἰς Παρισίους τὴν 18ην Ἰουλίου 1813, ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν 
2αν Σεπτεμβρίου 1854), χάρις εἰς µίαν ἀνακοίνωσιν τούτου εἰς τὴν ΑἈκα- 
δηµίαν τῶν Παρισίων (6.Κ., Τ, ΧΝΠ, 1843), εἶναι ἐξώφθαλμον ὅτι πρόκειται 
περὶ ἑνὸς πορίσµατος τοῦ μαγικοῦ ἐκείνου τύπου τοῦ (4ΗςἨγ. 

Ὅ μέγας γεωµέτρης ἐβεβαίωσε περαιτέρω ὅτι αἱ θεωρίαι τὰς ὁποίας 
ἀνέπτυξεν ἠδύναντο νὰ ἐπεκταθοῦν καὶ εἲς συναρτήσεις δύο μιγαδικῶν 
" μεταβλητῶν καὶ εἰς τὰ διπλᾶ ὁλοκληρώματα, ᾽Αλλ’ ἐν τῇ πραγµατικότητι 
ἡ ἐπέκτασις πόρρω ἀπέχει ἀπὸ τοῦ νὰ εἶναι ἄμεσος καὶ ἄνετος, εἰς τρό- 
πον ὥστε δὲν πρέπει νὰ μᾶς προκαλῆ ἔκπληξιν τὸ γεγονὸς ὅτι ἐχρειάσθη 
πρὸς τοῦτο ἡ συνδροµὴἠ ἑνὸς μαθηματικοῦ τῆς ὀλκῆς τοῦ Ροϊησατό. 


664. Κατὰ τὴν περίοδον αὐτὴν τῶν ἐρευνῶν του ἤχθη ὁ ϱαυςγ εἰς 
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τὴν εἰσαγωγὴν (1826) τῆς ἐννοίας τοῦ «ὁλοκληρωτικοῦ ὑπολοίπου» (τέἑειάι) 
μιᾶς συναρτήσεως Γ2) ὡς πρὸς ἕνα πόλον, τὴν ὁποίαν ὁ Ευιετ εἶχεν ἄκρο- 
θιγῶς σκιαγραφήσει εἰς ἕνα ὑπόμνημα περιληφθὲν τὸ 1780 εἰς τὰ Α.Α.Ρ. 
Ἐὰν εἶναι η ὁ βαθμὸς πολλαπλότητος, ἡ συνάρτησις δύναται νὰ λάβη 
τὴν µορφήν: 


ε(2) -- 


Αν Λο ες - 
(2--- α)ᾶ τὰ (2 --α)α-ὰ μ ρα 


Αν Ί- Βι (2 --- α) -- ΒνίΣ---α)! Ί--'', 
ἐκ τῆς ὁποίας ἔπεται; 
Αι -- ορ[(7--- α)Ἡ {(2) ]. 


Τὸ ὅριον τοῦτο εἶναι ἀκριβῶς ὅ,τι ὀνομάζει ὁ (α.ςἨγ ὁλοκληρωτικὸν ὑπό- 
λοιπον (τέἰἁυ) τῆς {{2) ὡς πρὸς τὸ α. ᾿Εθεωρήσαμεν σκόπιµον ν᾿ ἀναφέρω- 
μεν ἐδῶ τὸν ὁρισμὸν διότι, παρὰ τὰς πολυαρίθµους ἐφαρμογὰς τὰς Ύενο- 
µένας ὑπὸ τοῦ ἐφευρέτου, ὁ ὁρισμὸς οὗτος δὲν ἕλαβε μόνιμον θέσιν εἰς τὴν 
ἀνάλυσιν, δίδεται δὲ σήμερον ὁ ὄρος «ὁλοκληρωτικὸν ὑπόλοιπον» ἀπο- 
κλειστικῶς εἰς τὸν συντελεστὴν Αι. 

Ἡ αὐτὴ θεωρία τῶν συναρτήσεων μιᾶς μιγαδικῆς μεταβλητῆς ἀναπτύσ- 
σεται μεθοδικῶς εἷς µίαν σειρἀν ἀνακοινώσέων τοῦ (0αςἩΥ εἰς τὴν ᾿Ακα- 
δηµίαν τῶν Παρισίων ἀπὸ τοῦ 1546, μὲ τὸν προφανῆ σκοπὸν νά ριφθῇ πλῆ- 
ρες φῶς εἰς τὰ φαινόμενα ποὺ παρουσιάζουν αἱ διπεριοδικαὶ συναρτήσεις. 
᾿Εκτὸς τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων α΄ καὶ β΄ τάξεως τὰς ὁποίας ἱκανοποιοῦν 
τὸ πραγματικὀν µέρος καὶ ὁ συντελεστὴς τοῦ {| πάσης συναρτήσεως μιᾶς 
μεταβλητῆς τελείως ἐλευθέρας (τὰς συνηντήσαμµεν ἤδη πρὸ αὐτοῦ), ἆπαν- 
τῶνται ἀκόμη ἑκεῖ καὶ μερικοί ὅροι, τοὺς ὁποίους ὑπενθυμίζομεν: ᾿Εκτὸς 
τοῦ ἐπιθέτου συνεχής, ποὺ δίδεται εἰς µίαν συνάρτησιν [ί2), δίδεται 
ἀκόμη καὶ τὸ ἐπίθετον μονόδρομος, ἐὰν εἰς πᾶν σημεῖον λαμβάνη 
τιμὴν ἀνεξάρτητον τοῦ δρόµου διὰ τοῦ ὁποίου φθάνομεν εἰς αὐτό, καὶ 
μονογενής, ἐὰν ἔχῃ εἰς πᾶν σημεῖον της Φὠρισμένην παράγωγον. 
Ὅταν,ἡ συνάρτησις συνδυάζῃ καὶ τὰς τρεῖς αὐτάς ἰδιότητας, καλεῖται 
συνεκτική. 

Πολυάριθµοι εἶναι ἐπίσης αἱ ἐργασίαι τὰς ὁποίας ἀφιέρωσεν ὁ (αι- 
οἩγ εἰς τὰς διαφορικὰς ἐξισώσεις, μὲ ὁλικὰς ἢ μερικὰς παραγώγους. Εἰς 
τὴν περιοχὴν αὐτὴν δὲν ἐτελειοποίησε μόνον μερικὰς μεθόδους ὁλοκλη- 
ρώσεως, ἀλλ’ ἔδωσε τὰ πρῶτα παραδείγματα ἐρεύνης τῶν συνθηκῶν ὑπάρ- 
ξεως τῶν ὁλοκληρωμάτων, ἐγκαινιάζων τοιουτοτρόπως µίαν σειρὰν µελε- 
τῶν αἱ ὁποῖαι συνεχίζονται µέχρι σήμερον. Σκόπιµον εἶναι νὰ σημειώσω” 
μεν ὅτι ὁ προσανατολισμὸς αὐτὸς τοῦ πνεύματός του ὀφείλεται ἓν μέρει 
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εἰς τὰς ἐρεύνας τῆς μαθηματικῆς φυσικῆς, περὶ τῶν ὁποίων θὰ ὁμιλήσω- 
μεν εἰς τὸ ἑπόμενον Κεφάλαιον. 


663. Μεταξὺ τῶν πολλῶν ἔργων τοῦ (ΟπιςΏγ ποὺ ἔχουν χαρακτῆρα 
καθαρῶς ἀλγεβρικὸν ἐξέχουσαν θέσιν ἔχει τὸ νεανικόν του ὑπόμνημα δατ 
Ιε Γοηοίιίοης α αἱ πο ρεινεπί οῬίεηἰτ «ως ἆουκ Ὑαἱευσς ραίες οἱ ἂς αἱμπες 
οοπίταίτες Ρ4Ι μΐΐε 4ε Τταπδροσίοης ορέτέες επίτε ἰες Ὑατίαθίες αυ εἰίες 
γεη[εΓηχεηί 1 (Ίουσπ. Ες, Ροἱ., ΧΥΠ ΟµΗΐετ, 1812). 'Η σπουδαιότης αὐτοῦ 
συνίσταται εἰς τὸ γεγονὸς ὅτι ὁ συγγραφεύς, προωθῶν ἐρεύνας ἐγκαινια- 
σθείσας ἀπὸ τοὺς ἵ.αρταπρε καὶ ΚαῑΓίΗϊ, ἀπεκρυστάλλωσε μερικὰς ἰδέας, αἱ 
ὁποῖαι εὑρίσκονται εἰς τὴν βάσιν τῆς σηµερινῆς θεωρίας τῶν ἀντικατα- 
στάσεων (5 τμ οπς) καὶ ἀνεκάλυψε μερικὰ θεμελιώδη θεωρήματα. 
᾽Απαντῶνται περαιτέρω οὐσιώδη στοιχεῖα τῆς θεωρίας τῶν ὁριζουσῶν εἰς 
τὰς ὁποίας οὗτος ἔφθασεν ἐκκινῶν ἀπὸ τὸ γινόµενον τῶν ἁμοιβαίων δια- 
φορῶν αι ---ᾱκ (ἱ ΣΚ) η τὸ πλῆθος ποσοτήτων µεταβάλλων εἷς κάθε ὅρον 
τὸν ἀντίστοιχον ἐκθέτην εἰς κάθε δείκτην. Σημειοῦται ὅτι τὸ ἐν λόγῳ κεί- 
µενον εἰς τὸ µέρος τὸ ἀφιερωμένον εἰς τὰς ὁριζούσας παρουσιάζει ἔντυ- 
πωσιακά, ἀλλ᾽ ἐντελῶς συμπτωματικά, σημεῖα ἐπαφῆς μὲ ἕνα ὑπόμνημα 
δυσ υη Ἀγείέπις 4ε Εοτπιμ]ες απα]γίίαυςς (Ἐπὶ ἑνὸς συστήµατος ἀναλυτι- 
κῶν τύπων), δημοσιευθὲν κατὰ τὸ αὐτὸ ἔτος εἰς τὸ ΧΝΤ ΟαΠἱες τῆς 1ουγῃ. 
Ες, ΡοΙ., ἀπὸ ἕνα ἄλλον διακεκριµένον πρῴην µαθητὴν τῆς Εεοῖς Ρο]γίς- 
εππίαυς, τὸν 1. Ρ. Μ. Βἰπεί (γενν. εἰς Κεηπες τὴν 2αν Φεβρουαρίου 1786, 
ἀποθ. εἰς Παρισίους τὴν 12ην Μαΐου 1856), εἰς τὰ ἔργα τοῦ ὁποίου, μὲ 
πικρίαν µας, δὲν δυνάµεθα ν᾿ ἀφιερώσωμεν χῶρον περισσότερον τῆς 
παρούσης µνείας, διὰ τὸν µέγαν ἀριθμὸν συγγραφέων οἱ ὁποῖοι βρίθουν 
πρὸ ἡμῶν. 

Εἰς τὰς ὁριζούσας ὁ Οβςμγ ἐπανῆλθε βραδύτερον(0.Ε..Τ. ΧΙ, 1441), 
ἀφοῦ ἐξηκρίβωσεν ὅτι αἱ μέθοδοι τὰς ὁποίας ἐπενόησαν οἱ Ειίστ καὶ Βέ- 
Ζουί πρὸς ἁπαλοιφὴν ἑνὸς ἀγνώστου μεταξὺ δύο ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων 
ὁδηγοῦν εἰς ἐκφράσεις τῆς ἐν λόγῳ μορφῆς καὶ ἀντελήφθη τὴν χρησιµό- 
τητα μιᾶς τελειοποιήσεως τῶν μεθόδων ὑπολογισμοῦ. Ἐν συνεχείᾳ ἄντε- 
λἠφθη τὸν ρόλον τῶν ὁριζουσῶν εἰς τὴν ὁλοκλήρωσιν τῶν διαφορι- 
κῶν ἐξισώσεων μὲ µερικάς παραγώγους καὶ συντελεστὰς σταθερούς, Τέλος 
ἠσχολήθη μὲ τὰς συναρτησιακὰς ὁριζούσας, ὅταν ὁ Ιαςοδί τὰς εἰσήγα- 
γεν εἰς τὴν ἀνάλνσιν (δ 671). 

”Αλλας συμβολὰς τοῦ κορυφαίου μαθηματικοῦ εἰς τὴν ἄλγεβραν δὲν 
δυνάµεθα δυστυχῶς ν᾿ ἀναφέρωμεν, διότι θά ᾠὠδηγούμεθα πολὺ μακράν, 
Δὲν ἐπιτρέπεται ὅμως νάἀ παρασιωκήσωμεν µίαν βαρυσήµαντον πρότασιν, 
ἡ ὁποία μᾶς διδάσκει πῶς νὰ προσεγγίζωµεν τὰς ρίζας μιᾶς ἑξισώσεως 
μὲ μιγαδικοὺς συντελεστὰς {[2) -- 0. Ιδοὺ ἡ ἐκφώνησις: «Τεθέντος: 
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ἃς φαντασθῶμεν κλειστὴν κερίµετρον 5 εἰς τὸ πεδίον τῆς μεταβλητῆς 7 
καὶ ἃς θεωρήσωμεν τὰς τιμὰς ποὺ λαμβάνει ὁ λόγος Ρ/9 εἷς τὰ σημεῖα 
τοῦ πεδίου. Εάν εἶναι η ὁ ἀριθμὸς ποὺ ἐκφράζει ποσάκις ὁ λόγος οὗτος 
μηδενίζεται µεταβαίνων ἐκ θετικῶν τιμῶν εἰς ἀρνητικάς καὶ α΄ ὁ ἀντίστοι- 
χος ἀριθμὸς διὰ τὴν ἀντίθετον περίπτωσιν, θὰ εἶναι πό π᾿᾽ καὶ ἡ διαφορά 
η ---π'΄ θὰ ἐκφράζη τὸν ἀριθμὸν τῶν ριζῶν τῆς ἐξισώσεως Γ(2) -- 0, ποὺ 
ἐμπίπτουν εἰς τὴν περίµετρον 5», Ἡ ὠραία αὐτὴ πρότασις ἀνεκοινώθη τὸ 
Ι831 εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν ᾿Επιστημῶν τοῦ Τουρίνου, ἀλλὰ τὸ σχετικὸν 
ὑπόμνημα οὐδέποτε ἐδημοσιεύθη ὁλικῶς. 'Ἡ ἀρχικὴ ἀπόδειξις ἡ δοθεῖσα 
ὑπὸ τοῦ (αιςΏγ εἶναι µία ἐφαρμογὴ τοῦ λογισμοῦ τῶν ὁλοκληρωτικῶν 
ὑπολοίπων. Ὁ ἴδιος τὴν ἀντικατέστησε βραδύτερον μὲ ἄλλην (1. Εο. Ροἱ., 
ΧΧΝ (0αμιετ). Ὁ 1. Α. δεινεοῖ, παρεμβάλλων τὸ θεώρημα τοῦτο εἰς τὸ βι- 
βλίον του σουτ» ἀ᾽Αἰρέυτο »αρέτίευτο (ΤΥ ἔκδοσις, Ρατις 1871, Τ.Ι, σελ. 
118) μὲ ἀπόδειξιν ὀφειλομένην εἰς τοὺς δηλ καὶ ΠΠουγίής, διέδωσε τοῦτο 
εἲς τοὺς σχολικοὺς κύκλους καὶ ἐπὶ πλέον ηὔξησε τὴν ἀξίαν του ἀποδει- 
κνύων ὅτι ἐκ τοῦ θεωρήματος αὐτοῦ ἀπορρέει ὡς πόρισμα τὸ θεμελιῶ- 
δες θεώρημα τῆς ἀλγέβρας. 

᾿Εδῶ θὰ σταµατήσωμµεν, ὄχι φυσικά διότι ἔχομεν πεποίθησιν ὅτι περιε- 
γράψαμεν ἐξ ὁλοκλήρου τὸ µέγα ἔργον τοῦ (αὐςῇΥ, ἀλλά διότι εἰς τὴν τα- 
χεῖαν αὐτὴν διαδρομἠν διά µέσου τῶν γραπτῶν του δὲν θά δυνηθῶμεν νἁἀ 
εὕρωμεν λαμπρότερον σταθμὸν ἀφίξεως, 

664. Ἡ εὐεργετικὴ ἐπίδρασις, τὴν ὁποίαν ἤσκησε διὰ μέσου τῆς 
προφορικῆς του διδασκαλίας καὶ τῶν πολυαρίθµών δημοσιευμάτων εἶναι 
τοιαύτη ὥστε, ἐάν ἐπρόκειτο νὰ ὑποδείξωμεν ἐκείνους ποὺ ὑπῆρξαν µα- 
θηταί του, θὰ ἐχρειάζετο νὰ καταστρώσωµεν ἕνα κατάλογον περιλαμβά- 
γοντα ὅλους τοὺς ἑργάτας τῆς ἀναλύσεως (καὶ ὄχι µόνον γάλλους) ποὺ 
ἔζησαν μετ αὐτόν. Περιοριζόµεθα αὐτὴν τὴν στιγμὴν νὰ σημµειώσωμεν 
τρεῖς οἱ ὁποῖοι, ὅπως ὁ Ιαὐτεπί (8 661), ἐσυνέχισαν καὶ συνεπλήρωσαν 
τὸ ἔργον του, ὁρμώμενοι ἀπὸ τοῦ σηµείου εἰς τὸ ὁποῖον ἐκεῖνος εἶχε φέ- 
ρει τὴν ἀνάλυσιν. 

Τ.Α. Βμίεεμα, Μνημονεύεται πρῶτος χάρις εἰς τὴν θεµελειώδη ὄργα- 
σίαν του Κος]ειοῖςς 5ὐ{ Ἰες Γοηφίοπς αἱρέρτίαυςς (Ἔρευναι ἐπὶ τῶν ἀλ- 
γεβρικῶν συναρτήσεων) (ουχ. ἀς Μαϊµ., Τ. ΧΝ καὶ ΧΝΙ, 1850-51). Ἔγεν- 
νήθη εἰς Ατγρεπίου! τὴν Ἱόην Απριλίου 1820, Κατόπιν διαφόρων ἁπασχολή- 
σεών του εἰς τὴν ἐπαρχίαν, ἐδίδαξεν ἀπὸ τοῦ 1857 ἀστρονομίαν εἰς τὴν 
ΡΟΓΡΟΠΠς (εἰς τὴν ἀστρονομίαν δὲ ἀφιέρωσεν ὅλας του τὰς δυνάμεις) καὶ 
ἀπέθανεν εἲς Παρισίους τὴν Όην Σεπτεµβρίου 1883. ᾿Ενῷ ὁ (αυὐςῇγ δὲν 
εἶχε θεωρήσει παρὰ µόνον παρεμπιπτόντως τὰς πλειονοτίµους συναρτή- 
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σεις, ὁ Ριΐδειχ ἐμελέτησε μεθοδικῶς καὶ κατὰ βάθος τὰς συναρτήσεις 
μιᾶς µιγαδικῆς µεταβλητῆς, ποὺ ὁρίζονται ἀπὸ ἀλγεβρικὴν ἐξίσωσιν τῆς 
μορφῆς Γ(., 2) -- 0. ᾿Εδίδαξε τὸν χωρισμὸν τῶν διαφόρων κλάδων αὐτῆς 
καὶ εὗρε τὰ ἀντίστοιχα ἀναπτύγματα εἰς σειράς, χωρὶς νὰ διαφύγῃ τῆς 
προσοχῆς του ἡ ἔρευνα τῶν ὁλοκληρωμάτων τῆς μορφῆς {ιμά. Αί ὑπ᾿ αὖ- 
τοῦ εἰσαχθεῖσαι ἔννοιαι καὶ αἱ μέθοδοι, τῶν ὁποίων ἕἔκαμε χρῆσιν, ἄπαν- 
τῶνται ἀκόμη εἰς τὴν ἀνάλυσιν καὶ τοῦτο ἀποτελεῖ δι αὐτὸν τὸ σηµαντι- 
κώτερον ἐγκώμιον. 


64.4. Βγίοί καὶ 0. Βοιφμοεί. Οἱ δύο αὐτοὶ μαθηματικοί ἀπαντῶνται 
εἰς τὴν ἱστορίαν ἀναποσπάστως συνδεδεμένοι. Ὁ πρῶτος ἐγεννήθη εἰς 5. 
Ηἱρροίγις τὴν 19ην Ἰουλίου 1817, ἀπὸ τοῦ 1855 ἐδίδαξεν ἀστρονομίαν 
εἰς τὴν Ῥοτΐροπης, ἀπέθανε δὲ εἰς Ηαντε τὴν 20ἡὴν Σεπτεµβρίου 1582. Ὁ 
δεύτερος ἐγεννήθη εἰς Μοπίεαι τὴν 9ην Ἰουλίου 1817, ἀπὸ τοῦ 1873 ἐγέ- 
νετο καθηγητὴς εἰς τὴν Σορβόννην, ἀπέθανε δὲ εἰς Παρισίους τὴν θην 
Σεπτεμβρίου 188». Πολλὰ ἀξιόλογα διδακτικὰ ἐγχειρίδια φέρουν τὰ ὀνό- 
µατα καὶ τῶν δύο. ᾽Αλλὰ τὸ πρωτότυπον ἔργον των εἶναι ἐκεῖνο, εἰς τὸ 
ὁποῖον ἐξέθεσαν καὶ ἐφήρμοσαν τὴν θεωρίαν τῶν συναρτήσεων μιγαδικῆς 
μεταβλητῆς καὶ τῶν ὁλοκληρωμάτων των. Τὸ ἔργον ἐτιτλοφορεῖτο ἀρχι- 
κῶς Τηέοτιε ἂςς Εοπςίίοη» ἀουδίεπιεηί ρέτίοάίφυς»ς (Θεωρία τῶν διπεριοδι- 
κῶν συναρτήσεων, Ρατί», 1850), εἰς µίαν ὅμως δευτέραν ἔκδοσιν ἐξ ὁλοκλή- 
ρου ἀναθεωρηθεῖσαν ἐνεφανίσθη ὑπὸ τὸν τίτλον ΤΠόοτίσες ἆες Εοπς[ίοης 
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ὑφῆς τῶν ἀναλυτικῶν ὀντοτήτων, θέµα διὰ τὸ ὁποῖον ὁ Ἱ.εμεπάτο ἠνάλωσε 
τόσον χρόνον καὶ µόχθον. 

Αί νύξεις αὐταὶ γύρω ἀπὸ τὴν δρᾶσιν τῶν ἀμέσων μαθητῶν τοῦ κορυ- 
φαίου διδασκάλου τῆς ἀναλύσεως θὰ παρουσίαζον ἀδικαιολόγητον κε- 
νόν, ἐὰν δὲν συνεπληροῦντο μὲ µερικὰς λέξεις ἀφορώσας ἕνα Ἰταλόν, ὁ 
ὁποῖος παρηκολούθησε τὰ µαθήµατα ἐκείνου κατὰ τὰ ἔτη 185! - 56 καὶ τὸν 
ἔλαβεν ὡς ὑπόδειγμα µιµήσεως ἀκόμη καὶ εἰς τὰ ἔργα φιλανθρωπίας, τὰ 
ὁποῖα θὰ µεταλαμπαδεύουν τὸ εὐλογημένον ὄνομά του ἀπὸ γενεᾶς εἰς γε- 
νεάν. Πρόκειται διὰ τὸν ΕΤαποβςο Ιαὰ αἱ Βγαπο. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Αλε- 
ξάνδρειαν τὴν Την Μαρτίου 1825 καὶ ἐδίδαξεν ἀνωτέραν ἀνάλυσιν εἰς τὸ 
Πανεπιστήμιον τοῦ Τουρίνου ἀπὸ τοῦ 1871 μέχρι τοῦ θανάτουτου (26 Μαρ- 
τίου 1588). Ὁ γράφων ἐνθυμεῖται τὸν ζῆλον μὲ τὸν ὁποῖον εἰς τὰ μαθήματά 
του ἀνέπτυσσε τὴν θεωρίαν τοῦ (αςΠγ καὶ τὴν θέρµην μὲ τὴν ὁποίαν παρώ- 
τρυνε τοὺς µαθητάς του νἀ μελετήσουν τὰ ἔργα τῆς ὁπτικῆς, τὰ ὁποῖα ἐθεώ- 
ρει ὡς μεταλλεῖον ἀκόμη ἀνεκμετάλλευτον. ᾿Εκτὸς ἱκανοῦ ἀριθμοῦ ὑπο- 
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µνημάτων, ἔγραψε µίαν πολύτιµον θεωρίαν τῶν δυαδικῶν μορφῶν (Τπέοτἰςα 
ἀες5 Γοτπιςς Ὀἰπαίτες, Τωτίη, 1876), μεταφρασθεῖσαν εἰς τὴν γερµανικήν. 
Κατὰ τὰ τελευταῖα αὐτοῦ ἔτη κατεγίνετο εἰς µίαν θεωρίαν τῶν ἐλλειπτικῶν 
συναρτήσεων (ΤΓΠεοτία ἀείίε ϱαπχζίοπί εἰς[ιε), τῆς ὁποίας εἶχεν ἀρχίσει 
ἡ ἐκτύπωσις ὅταν ἐπῆλθεν ὁ θάνατος. 


ΜΕΡΟΣ πι: Ν. Η. ΑΒΕΙ. 


665. «Αί ἀποκλίνουσαι σειραὶ εἶναι εἲς τὸ σύνολον µία διαβολικἡ 
ἐπινόησις καὶ θὰ ἦτο αἶἴσχος νὰ ζητῇ κανεὶς νὰ στηρίξη ἐπ᾽ αὐτῶν οἶαν- 
δήποτε ἀπόδειξιν' μὲ τὴν βοήθειαν τούτων ἡμπορεῖ ν᾿ ἀποδείξῃ ὅ,τι φαν- 
τασθῇ. Δὲν εἶναι παρά πηγαὶ ἁπάτης καὶ σφαλμάτών... ᾿Εάν ἐξαιρέσωμεν 
ἁπλᾶς περιπτώσεις, ὅπως εἶναι αἶ γεωμετρικαὶ σειραί, δὲν ὑπάρχει εἷς 
ὁλόκληρον τὴν µαθηµατικἡὴν ἐπιστήμην καµµία σειρὰἀ ἄπειρος, τῆς ὁποίας 
τὸ ἄθροισμα νὰ εἶναι αὐστηρῶς καθωρισµένον. Μὲ ἄλλας λέξεις, ὅ,τι ὑπάρ- 
χει κατ’ οὐσίαν σηµαντικώτερον εἰς τὰ μαθημάτικἁ δὲν ἑδράζεται ἐπὶ θε- 
µελίου τινός». 

«Εἰς τὴν ἀνωτέραν ἀνάλυσιν δὲν ὑπάρχουν παρά ὀλίγαι προτάσεις, 
τῶν ὁποίων ἡ ἀπόδειξις νὰ ἔχη δοθῆ κατὰ τρόπον ἀδιαφιλονικήτως αὖ- 
στηρὀν. Παντοῦ ἀπαντᾶται ἡ ἀξιοθρήνητος συνήθεια τῆς ἐξαγωγῆς συµ- 
περάσματος ἔκ τοῦ μερικοῦ εἰς τὸ γενικὸν καὶ εἶναι κατ’ ἐξοχὴν ἀξιο- 
θαύμαστον τὸ ὅτι, μὲ ἕνα τοιοῦτον τρόπον τοῦ σκέπτεσθαι, δὲν ἀπολήγουν 
παρὰ σπανιώτατα εἰς ὅ,τι καλεῖται παράδοξον», 

Αὐτὸς ὁ ὁποῖος ἔγραψε τοὺς τραχεῖς αὐτοὺς λόγους εἶχε μὲ τὸν (α- 
«ἳΥ µίαν βαθεῖαν πνευµατικήν συγγένειαν καὶ δύναται ἄριστα νὰ λεχθῇ 
ὅτι συμμερίζεται μὲ τὸν κορυφαῖον γάλλον μαθηματικὸν τὴν δόξαν τῆς 
ἐπαναφορᾶς τῆς ἀναλύσεως ἐπὶ τῆς ὀρθῆς ὁδοῦ τοῦ καλῶς συλλογίζε- 
σθαι. Εΐναι ὁ Νες Ηεπγὺς ΑΡεί. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Εἰπάδ τῆς Νορβη- 
γίας, ὁπόθεν, ἐνῷ ἦτο ἀκόμη παιδί, μετέβη εἰς ΟΠετγεηάρίαάι, ὅπου ὁ πα- 
τήρ του ἐἑτοποθετήθη ὡς ἱερεὺς (κάστωρ). Τὸ 185 µετεφέρθη εἰς ΟΠ{- 
οἱαπία διὰ νἁ συνεχίσῃ σπουδὰς εἰς τὴν τοπικὴν καθεδρικἠν σχολὴν καὶ 
ἐκεῖ τὸ 1818 εἶχε τὴν τύχην νἀ συναντήσῃ τὸν Β. Ηοΐπιρος (1795-1850), ἕνα 
διδάσκαλον, ὁὃ ὁποῖος ἀνεγνώρισεν ἀμέσως τὴν ἀσυνήθη φυσικἠν ροπἠν 
τοῦ Αὐοὶ πρὸς τὴν μαθηµατικὴν ἔρευναν. Τὸν ἐνεθάρρυνε καθ ὅλην του 
τὴν ζωὴν καὶ τοῦ ἐδημοσίευσεν ἔπειτα πολλὰ ἔργα. Ὁ θάνατος τοῦ πατρός 
του (1820) ἔθεσε τὴν οἰκογένειαν τοῦ ΑΡεὶ ἐνώπιον μεγάλων οἰκονομικῶν 
στενοχῶωριῶν καὶ δύναται νὰ λεχθΏ ὅτι ἀπὸ τῆς στιγμῆς ἐκείνης ἤρχισε 
διὰ τὸν Ας ἡ ὀδυνηρά πάλη ἐναντίον τῶν χρεῶν, ἀπὸ τὰ ὁποῖα οὐδέποτε 
κατώρθώσε ν΄ ἁπαλλαγῃ. Τὸ 1821 εἰσῆλθεν εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς 
Ἀριστιανίας, ὅπου τὸ ἑπόμενον ἔτος ὑπέστη τὴν φιλοσοφικὴν ἐξέτασιν 
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µνημάτων, ἔγραψε µίαν πολύτιµον θεωρίαν τῶν δυαδικῶν μορφῶν (Τπέοτἰςα 
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(εχαπχεη ρΗοσορμίσυπι). ᾽Ακριβῶς τὴν ἐποχὴν ἐκείνην περιέπεσεν εἰς τὴν 
αὐταπάτην ὅτι ἐπέτυχε µέθοδον λύσεως τῶν ἐγγραμμάτων ἐξισώσεων 5ου 
βαθμοῦ, ἀλλ᾽ ἀνεγνώρισε τὸ σφάλμα του ὅταν ἐκλήθη νὰ τὴν ἐφαρμόσῃ 
εἰς µίαν ἀριθμητικὴν ἐξίσωσιν, 

Ἔστρεψε τότε τὸ πνεῦμα του εἰς ζητήματα µακροτέρας πνοῆς, καὶ δύο 
ἐργασίαι του δημοσιευθεῖσαι τὸ 1823 εἰς νορβηγικὸν περιοδικὀὸν περιλαµ- 
βάνουν ἐν σπέρµατι µερικάὰς ἐκ τῶν κυριωτέρων ἰδεῶν, αἱ ὁποῖαι ἐπρόκειτο 
νά τὸν ἀναβιβάσουν εἰς τὴν ἀθανασίαν. ᾿Ἠσχολήθη ἐπίσης μὲ τὸ «μέγα 
θεώρημα τοῦ Εεγπια!», χωρὶς νὰ ἐπιτύχῃ τὴν ἀπόδειξίν του, ἆλλ᾽ ἐπέτυχε 
ν΄ ἀνακαλύψη μερικά ἀξιόλογα θεωρήματα ποὺ ἀναφέρονται ἐκεῖ. Τὸ 
ἴδιον ἔτος ἑταξείδευσεν εἰς Κοπεγχάγην διὰ 
νἁ Ὑγνωρίση προσωπικῶς τὸν μαθημµατικὸν 
ς.Ε. Ώερεῃ (γενν. τὴν Ίην Νοεμβρίου |ΙΤόό6 
εἷς Βταυποςηννείᾳπ, ἀποθ. καθηγητὴς τοῦ ἐκεῖ 
Πανεπιστηµίου τὴν δην Μαϊου 1825), ὁ ὁποῖος 
τοῦ ἔδωσε τὴν σοφἠν συμβουλὴν ν᾿ ἀφοσιώ- 
θῇ εἰς τὴν µελέτην τῶν ἐλλειπτικῶν ὑπερβα- 
τικῶν συναρτήσεων. Τὸν Ἰανουάριον τοῦ 1824 
ὑπέβαλεν εἰς τὴν Κυβέρνησιν τῆς πατρίδος 
του αἴτησιν περὶ παροχῆς χρημµατικῆς βοη- 
θείας, συνοδευοµένην μὲ ἕνα προσηρτηµένον 
ὑπόμνημα ὁλοκληρωτικοῦ λογισμοῦ, Τὸν ἐπό- 
µενον Μάρτιον, τοῦ αἰτήματός του γενοµέ- 
| νου δεκτοῦ, ἠδυνήθη νὰ ἐπιδοθῇ μὲ ἠρεμίαν 

ΝΙΕΙ5 ΗΕΝΠΗΙΚ ΑΒΕΙ, εἰς τὰς µελέτας του, νὰ δημοσιεύση µίαν ἀπό- 
δειξιν μὴ ἀκόμη ὀντελῶς ἱκανοποιητικὴν περὶ 

τῆς μὴ δυνατότητος ἀναγωγῆς τῶν ἐξισώσεων 5ου βαθμοῦ καὶ νὰ συγγρά- 
ψη ἄλλας ἐργασίας ἀνωτέρας ἀναλύσεως, αἱ ὁποῖαι εἶδον τὸ φῶς τῆς δηµο- 
σιότητος μετὰ τὸν θάνατόν του. Μία δευτέρα αἴτησίς του διὰ νὰ λάβῃ 
ὑποτροφίαν σπουδῶν εἰς τὸ ἐξωτερικὸν εἶχεν εὐνοϊκὴν ἔκβασιν (27 Αὐγού- 
στου 1525). Τοιουτοτρόπως ἠδυνήθη τὸν ἀκολουθοῦντα Σεπτέμβριον νὰ 
µμεταβῇ διαδοχικῶς εἰς Κοπεγχάγην, ᾽Αμβοῦργον, ᾽Αλτόνα καὶ τέλος Βε- 
ρολῖνον. Εἰς τὴν τελευταίαν πόλιν ἔφθασε τὴν στιγμὴν κατὰ τὴν ὁποίαν 
ὁ Οτεῖ]ε ἀπεφάσιζε τὴν ἔκδοσιν μεγάλης μαθηματικῆς ἐφημερίδος καὶ εἷ- 
ναι βέβαιον ὅτι, ὅταν ἀνεγνώρισεν εἰς τὰ πρόσώπα τῶν Αὐεὶ καὶ δίείπςτ δύο 
τακτικοὺς συνεργάτας προικισµένους μὲ ἰδιοφυῖαν, κάθε δισταγμὸς ὡς πρὸς 
τὴν ἔκβασιν τῆς ἐπιχειρήσεώς του ὀξέλιπε. 'Ὑπογραμμίζομεν ὅτι κατὰ τὰς 
ἀρχὰς τοῦ 1826 ἡ ἔδρα τῶν μαθηματικῶν τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς Χριστι- 
ανίας, κενἠ τότε, ἐδόθη εἰς τὸν Ηοΐπιροε, ᾽Αλλ᾽ ἡ σύγκλητος, ὑποβάλλου- 
σα εἰς τὴν Κυβέρνησιν τὴν σχετικὴν αρότασιν, δὲν παρέλειψε νὰ ὑποδείξηῃ 


συγχρόνως τὸν Αὐεὶί ὡς πρόσωπον ὥριμον πλέον διὰ νὰ τοῦ ἀνατεθῇ 
πανεπιστημιακἡ διδασκαλία. 

666. Δὲν θὰ ἀκολουθήσωμεν τὸν Αὐεὶ εἰς τὸ ταξείδιόν του εἷς Γερ- 
µανίαν, κατὰ τὸ ὁποῖον ἀπέφυγε τὴν προσέγγισιν εἰς Γοττίγκην, ἐπειδὴ 
δὲν κατώρθωσε νὰ ὑπερνικήση τὴν ἀποστροφήν του πρὸς τὴν ἰδέαν νὰ 
πλησιάσῃη τὸν «πρίγκηπα τῶν μαθηματικῶν» (ρτίποερ πιαίποπιαςοταπη). 
Βραχεῖα ὑπῆρξεν ἡ διαμονή του εἰς τὴν Πράγαν (ὅπου ἴσως νἁ εἶχε λάρβει 
γνῶσιν περὶ Βοϊζαπο καὶ τῶν ἐργασιῶν του) καὶ εἰς τὴν βόρειον Ἰταλίαν, 
διότι θὰ καθυστέρει νὰ ἕλθηῃ εἰς Παρισίους, ὅπου πράγµατι ἔφθασε τὴν 
ἴθην Ιουλίου 1826. ᾿Εκεῖ εἰργάσθη μὲ τόσην αἰσίαν διάθεσιν, ὥστε τὴν 
3θὴν Ὀκτωβρίου ἦτο ἤδη εἰς θέσιν νὰ παρουσιάση εἰς τὴν ᾿Ακαδη- 
µίαν τῶν ᾿Επιστημῶν τὸ µέγα ὑπόμνημα ΡυΓ υπε Ρτορτϊέιό ρέπέτα]ε ἀυπε 
Οἶακες ιγὸς - όϊσπάως ἀες Εοησίΐοης ἐγαποςςπάαηίος (Ἐπὶ μιᾶς γενικῆς ἰδιό- 
τητος μιᾶς εὑρυτάτης κατηγορίας ὑπερβατικῶν συναρτήσεων). Εἰς τοὺς 
Ιεμεπάτε καὶ (ΑµςἩγ ἀνετέθη ἡ ἐξέτασις τοῦ ὑπομνήματος. Κακἡ μοῖρα 
ἠθέλησεν ὥστε ὁ δεύτερος ἐξ αὐτῶν ν᾿ ἀπολέσῃ τὸ κείµενον μεταξὺ τῶν 
ἰδικῶν του γραπτῶν, ἀναφέρων ἔπειτα, ὡς δικαιολογίαν τῆς ἀφροντισίας 
του, ὅτι τὸ κείµενον εἶχε γραφῆ κατὰ τρόπον ἀκατάληπτον. 

Ὁ Α0ε! ἐν τῷ μεταξὺ εἶχεν ἐξαντλήσει ὅλας τὰς οἰκονομικάς του δυ- 
νάµεις καὶ ἠναγκάσθη κατὰ τὰ Χριστούγεννα τοῦ 1826 νὰ ἀναλάβη τὸν 
δρόµον τῆς ἐπιστροφῆς. Εἰς τὸ Βερολῖνον ἔφθασε τὴν ἴθην Ἰανουαρίου. 
Ὁ Οτείίς, ὁ ὁποῖος εἶχεν ἤδη δημοσιεύσει 7 ὑπομνήματα τοῦ Αὐεὶ εἰς τὴν 
᾿Ἐφημερίδα του, κατέβαλε γενναίας προσπαθείας διὰ νὰ τὸν κρατήσῃ πλη- 
σίον του. Ὁ νεαρὸς μαθηματικὸς ὅμως τὴν 20ὴν Μαΐου 1817 ἐπέστρεψε 
πάλιν εἰς Χριστιανίαν. Διά νὰ ἐξασφαλίσῃ τὰ µέσα τῆς συντηρήσεώς του 
ἐπεδόθη εἰς ἰδιωτικὴν διδασκαλίαν. Ἡ νορβηγικἡ Κυβέρνησις τοῦ ἀνέ- 
θεσε προσωρινὰ διδακτικἀ καθήκοντα ἀντὶ πινακίου φακῆς. Ἔπειτα ἀπὸ 
ὀλίγους μῆνας ὁ Οτείίς, χάρις εἰς ὑποστήριξιν τοῦ Α. νο Ηιπιροίάϊ, ἐπέ- 
τυχεν ἀπὸ τὴν πρωσσικὴν Κυβέρνησιν νὰ ἱδρύση εἰς Βερολῖνον µαθηµα- 
τικὸν Σεμµινάριον, ὅπου ἐκλήθησαν νἁ διδάξουν οἱ Αὐςὶ καὶ Ἰαςο, Πολὺ 
ἀργά! Ὁ Αῦεὶ περὶ τὰ µέσα Δεκεμβρίου τοῦ 1828 μετέβη εἲς Γτοίαπά ὡς 
φιλοξενούμενος τῆς οἰκογενείας ὅπου εὑρίσκετο ἡ µνηστή του ὑπὸ τὴν 
ἰδιότητα τῆς παιδαγωγοῦ.Αλλ᾽ οἱ µόχθοι καὶ αἱ στερήσεις τὰς ὁποίας ἀπὸ 
μακροῦ ὑπέφερεν ὑπέσκαψαν εἰς τοιοῦτον βαθμὸν τὸν ὀργανισμόν του, 
ὥστε δὲν ἠδυνήθη ν΄ ἀνθέξῃ εἰς τὰς προσβολὰς ἑνὸς δριμυτάτου κλίµα- 
τος. Μία ὀξεῖα πνευµονικἡ κρίσις ἐπέφερε τὸν θάνατον τὴν όην ᾽Απρι- 
λίου 1829, ὀλίγας ἡμέρας μετὰ τὴν ἀποστολὴν εἰς τὴν ἔφη μερίδα τοῦ Ογε]ἰς 
ἑνὸς συντόµου ὑπομνήματος, διὰ τοῦ ὁποίου ἔκαμε γνωστὴν μίαν μερικἠν 
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περίπτωσιν τοῦ γενικοῦ θεωρήματος, ἐπὶ τοῦ ὁποίου ἀνέμενε τὴν κρίσιν 
τοῦ Ινστιτούτου τῆς Γαλλίας. Τῆς κρίσεως ἐκδοθείσης, μὲ καθυστερηµέ- 
νην µετάνοιαν, τὸ 1830, τὸ Μέγα Βραβεῖον τοῦ Ἰνστιτούτου διὰ τὰς μαθη- 
ματικὰς ἐπιστήμας ἀπενέμετο ἀπὸ κοινοῦ εἰς αὐτὸν καὶ τὸν Ιαςοδί. 

Οἱ φίλοι τοῦ ΑΡεὶ κατέβαλον προσπαθείας νὰ δημοσιεύσουν τὴν ἐρ- 
Ὑασίαν ποὺ ἔγραψεν εἰς Παρισίους, ἀλλ᾽ ἐδέησε νὰ παρέλθῃ πλέον τῆς 
δεκαετίας ἀπὸ τοῦ θανάτου του, διὰ νἀ τὸ κατορθώσουν τελικῶς (Μέπι, 
δαν, Είτ., 1341). δη προηγουμένως (1539), εἶχε δημοσιευθῆ τῇ φροντίδι 
τοῦ Ηοπιδος ἡ πλήρης συλλογὴ τῶν γραπτῶν του, ἐκδοθέντων καὶ ἀνεκ- 
δότων. Μία δευτέρα ἔκδοσις πληρεστέρα ἐπηκολούθησε τὸ 188, ἑνῷ ὅλαι 
αἱ περισωθεῖσαι ἐπιστολαί του καὶ µέγας ἀριθμὸς ἐγγράφων ποὺ τὸν ἀφο- 
ροῦν ἐδημοσιεύθησαν ἐπὶ τῇ συμπληρώσει ἑκατονταετηρίδος ἀπὸ τῆς 
Ἰεννήσεώς του (1802-1902) καὶ μνημεῖον ἠγέρθη πρὸς τιμήν του ἐπὶ τῇ 
συμπληρώσει ἑκατονταετηρίδος ἀπὸ τοῦ θανάτου του (1829-1929), Τοιουτο- 
τρόπως ἡ Νορβηγία ἀνεγνώρισε μὲ ὅλους τοὺς τρόπους ὁποίαν εὐγνωμο- 
σύνην χρεωστεῖ εἰς τὸ πρῶτον τέκνον της, ποὺ ἐξησφάλισεν εἰς αὐτὴν 
ἐξέχουσαν θέσιν εἲς τὴν ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν, | 


667. Περὶ τῶν ἰδεῶν του γύρω ἀπὸ τὰς ἀτελείας τῆς ἀναλύσεως καὶ 
τὴν ἀνάγκην στερεοποιῄσεως τῶν βάσεων, ἔκαμε λόγον ὁ Αὐοὶ εἰς ἰδιώ- 
τικἁς ἐπιστολάς, ἐκ τῶν ὁποίων ἀπεσπάσαμεν ἤδη μερικὰς φράσεις (8 665], 
ἐδημοσίευσεν ὅμως καὶ εἰδικὸν ὑπόμνημα, μὲ τόνον µετριώτερον, εἰς τὸν 
Τόμον 1 (1326) τῆς ᾿Εφημερίδος τοῦ Οτε]]ςο, ὑκὸ τὸν τίτλον: Ἔρευναι ἐπὶ 
τῆς σειρᾶς : 


η) πι (πι ---- 1} 
.. | κ -|- τὸ κ” -ἷ- 


Κύριος σκοπὸς τῆς ἐργασίας αὑτῆς εἶναι ὁ προσδιορισμὸς τοῦ ἀθροί- 
σµατος τῆς διωνυμικῆς σειρᾶς εἰς τὰς περιπτώσεις συγκλίσεώς της, δι᾽ 
ἐφαρμογῆς γενικῶν θεωρηµάτων ποὺ ἐνεπνεύσθη ἀπὸ τὸ Όουις ἆΑπα]γςο 
τοῦ («αμςἩγ, «ἔργον τὸ ὁποῖον πρέπει νὰ διαβασθῇ ἀπὸ κάθε ἐργάτην τῆς 
ἀναλύσεως, ποὺ ἀγαπᾷ τὴν αὐστηρότητα εἰς τὴν μαθηµατικἠν ἔρευναν». 
᾽Αναφέρομεν μεταξὺ τούτων τὴν πρότασιν: «Ἐὰν µία δυναμοσειρὰ συγ- 
κλίνη διὰ τιµήν τινα τῆς µεταβλητῆς, θὰ συγκλίνῃη ἐπίσης καὶ διὰ κάθε 
τιμὴν µικροτέραν αὐτῆς, τὸ δὲ ἄθροισμα θὰ εἶναι συνεχἠς συνάρτησις», 
Ας σηµειωθῇ ὅτι ὑπεμφαίνεται ἐδῶ ἡ ἔννοια τοῦ «κύκλου συγκλίσεως», 
εἰς τὴν ὁποίαν ἔφθασεν ὁ «αιςἩγ µέσῳ τῆς Τεωμετρικῆς παραστάσεως, 
τὴν ὁποίαν ὁ Αὐςὶ συστηματικῶς ἀπέφευγεν, 

Μεταξὺ τῶν ἐφαρμογῶν τῶν ἐπιτευχθέντων ἀποτελεσμάτων ἀναφέ- 
Ρομεν τὸν ὑπολογισμὸν τῶν ἀθροισμάτων: 


ων ος μήπως πάς ωσημας μα, 


αἲ | αι 
καὶ τὰ ἀναπτύγματα εἰς σειράς προβαινούσας κατὰ ηµιχ καὶ συνικ τῶν 
συναρτήσεων συνΏκ, ημΏχ, 
"Αλλη ἐνδιαφέρουσα παρατήρησις ἦλθε εἰς τὸν νοῦν τοῦ Αδεὶ ἐκ τῆς 
ἀναγνώσεως ἑνὸς ὑπομνήματος τοῦ Ι..ΟΙνιετ. ᾿Ὑπῆρχεν ἐκεῖ ἡ βεβαίω- 
σις ὅτι ἡ σειρὰ Σα, εἶναι πάντοτε συγκλίνουσα ὅταν: ορίπας)--0. Ὅ 


| -] πο 
Αδεὶ ἀπέδειξε τὴν ἀνακρίβειαν τοῦ ἴσχυρισμοῦ τούτου εἰς τὴν ᾿Εφημερίδα 
τοῦ Οτεῖΐα (Τόμος ΠΠ, 1828) ἐπὶ τοῦ παραδείγματος: 
Ι 
ο λκπηρ παω, 
(η -ἕ-Ι) 1ος (η -{- 1) 
τὸ ὁποῖον ἐπαναλαμβάνεται ἕκτοτε εἷς σοβαρὰς πραγµατείας ἀναλύσεώς, 


668. Ἔνα ἄλλο θέµα ἐπὶ τοῦ ὁποίου ὁ Αὐσὶ, κατόπιν ἀλλεπαλλήλων 
προσπαθειῶν, κατώρθωσε νὰ εἴπῃ τὴν τελευταίαν λέξιν εἶναι τὸ ἀδύνατον 
τῆς λύσεως τῶν γενικῶν ἐξισώσεων βαθμοῦ ἀνωτέρου τοῦ τετάρτου (ἐκ- 
τενὲς ὑπόμνημα ἐπ᾽ αὐτοῦ τοῦ θέματος ἐδημοσιεύθη εἰς τὸν Τόμον 1 τῆς 
Ἐφ. τοῦ 6τεῖϊε). Μολονότι εἰς τὴν πορείαν του πρὸς τὸ ἀξιομνημόνευτον 
αὐτὸ συμπέρασμα μᾶς ἐμφανίζεται µόνον ὡς καλὸς δεύτερος ἀνταγωνιστὴς 
τοῦ Ευω[ίπί, ἓν τούτοις ἡ πρωτοτυπία τῆς ἐπιχειρηματολογίας του µαρτυ- 
ρεῖ περὶ τῆς πλήρους ἀνεξαρτησίας του ἀπὸ τὸν πνευµατώδη ἰταλόν". Ἡ 
ἀνακάλυψις αὐτὴ ποὺ θέτει τέρμα εἲς τὴν σειρὰν αἰωνίων προσπαθειῶν, 
ἑνῷ βεβαιοῖ ὅτι µία «γενικἡ» ἐξίσωσις βαθμοῦ ἀνωτέρου τοῦ 4ου εἶναι ἄνε- 
πίδεκτος ἀλγεβρικῆς λύσεως, δὲν ἀποκλείει τὴν δυνατότητα «εἰδικῶν» ὄξι- 
σώσεων ἐχουσῶν τὸ ὡραῖον τοῦτο προνόµιον. Εἰς ἀπόδειξιν τῆς ὑπάρ- 
ἔεως ἧσαν ἐπαρκεῖς αἱ διώνυµοι ἐξισώσεις. ᾿Εντεῦθεν ἀπορρέει τὸ ζήτημα 
τοῦ χαρακτηρισμοῦ τῶν ἐγγραμμάτων ἐξισώσεων τῶν δυναµένων νὰ λυ- 
θοῦν µέσῳ ἀλγεβρικῶν τύπων, Εἰς τὸ ζήτημα τοῦτο ὅ Αὐεὶ ἀφιέρωσε µίαν 
ἐκτεταμένην καὶ θαυμασίαν διατριβὴν (Ἐφημερὶς τοῦ (τεῖις, Τ. ΤΝ, 1529), 
εἰς τὴν ὁποίαν ἀποδεικνύεται τὸ ἀκόλουθον θεμελειῶδες θεώρημα: «Ἐάν 
αἱ ρίζαι μιᾶς ἐξισώσεως οἰουδήποτε βαθμοῦ συνδέωνται μεταξύ των κατὰ 
τρόπον ὥστε ὅλαι αἱ ρίζαι νὰ δύνανται νὰ ἐκφρασθοῦν ρητῶς συναρτήσει 
μιᾶς κ ἐξ αὐτῶν καὶ ἂν ἐπὶ πλέον θχ καὶθικ εἶναι δύο ἐξ αὐτῶν δι’ ἄς θθικ-- 
--θ,θχ, ἡ ἐξίσωσις δύναται νὰ λυθῇ ἀλγεβρικῶς, ᾿Εὰν περαιτέρω ἡ ἐξίσωσις 
εἶναι ἀνάγῶγος (ἰγτοάυςιἰθίς) καὶ ὁ βαθμός της ἀναλνυομένης εἰς πρώτους 


. Ὁ ἴδιος ὁ Αὐςσὶ ἐδημοσίευσεν εἰς τὸ Δελτίον τοῦ Εεγαφσας (Τ. Υἱ, 1526) µίαν 
σύνοψιν τῆς ἐργασίας του ἐκείνης, 


324 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
παράγοντας εἶναι αι ἳ "αγ...., ἡ λύσις αὐτῆς δύναται ν᾿ ἀναχθῇ εἰς λύ- 
σιν νι ἐξισώσεων βαθμοῦ α, νι βαθμοῦ αν, κλπ.». 

Ἡ σπουδαιότης τοῦ θεωρήματος δὲν ἔχει βεβαίως ἀνάγκην ἀποδεί- 
ξεως. Παρά ταῦτα ὁ Αὐοὶ δὲν ἐθεώρησεν ἄσκοπον νὰ τὸ ἐφαρμόσῃ ἐπὶ 
τοῦ παραδείγματος τῶν διωνύµων ἐξισώσεων, ὑποσχόμενος ἄλλας ἔφαρ- 
μογὰς εἰς τὸν τοµέα τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων. Αἱ τελευταῖαι ὅμως 
ϐ) ἀναζητηθοῦν εἰς τὰς ἐργασίας του ποὺ εἶναι ἀφιερωμέναι εἰς τὸ σπου- 
δαῖον τοῦτο ἀντικείμενον. Ἡ σπουδαιότης τῆς ἐργασίας του ἀνεγνωρίσθη 
ὑπὸ τῶν συγχρόνων καὶ τῶν µεταγενεστέρων, οἱ ὁποῖοι ἔδωσαν τὸ ὄνομα 
«ἀβελιαναὶ» εἰς τὰς ἐξισώσεις, αἱ ὁποῖαι ἔχουν τὴν ρηθεῖσαν ἰδιότητα. 
Ὅτι δὲ καὶ ὁ ἴδιος ὁ Α0εὶ εἶχε πλήρη συνείδησιν τῆς ἀξίας τῆς ἐργασίας 
του μαρτυρεῖται ἀπὸ γραπτά του κατάλοιπα, τὰ ὁποῖα ἀποδεικνύουν ὅτι 
ἐξηκολούθησε µέχρι τοῦ θανάτου του τὴν ἔρευναν τῶν συνθηκῶν ὑπὸ τὰς 
ὁποίας εἶναι δυνατὴ ἡ ἀλγεβρικὴ λύσις τῶν ἐξισώσεων”. 

Αί ἔρευναι τοῦ Αδεὶ ἐπὶ τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων δὲν εἶναι παρὰ 
ἀπλοῦν ἐπεισόδιον µέσα εἰς τὸ ἐκτεταμένον πεδίον τῶν ἐρευνῶν του γύρω 
ἀπὸ τὴν δυνατότητα νὰ ἐκφρασθῇ δοθὲν ὁλοκλήρωμα µέσῳ γνωστῶν 
συναρτήσεων. Τὸ τεράστιον τοῦτο ζήτημα τὸν ὠδήγησεν εἰς τὸ ἄξιομνη- 
µόνευτον ἐκεῖνο ἀποτέλεσμα ποὺ περιείχετο εἰς τὸ µεγάλο παρισινὸν ὑπό- 
µνηµα, ἔνθα θεμελιώδη ρόλον κατέχει ἡ ἔννοια τοῦ «γένους» μιᾶς συναρ- 
τήσεως δύο μεταβλητῶν. Καὶ κορυφοῦται ἡ ἔρευνα μὲ τὴν ἀκόλουθον πρό- 
τασιν, ἡ ὁποία ἀποτελεῖ θαυμασίαν γενίκευσιν τοῦ θεωρήματος τῆς προσ- 
θέσεως τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων: «Ἔάν ἔχωμεν πολλὰς συναρτή- 
σεις ὧν αἱ παράγωγοι εἶναι ρίζαι μιᾶς καὶ τῆς αὐτῆς ἀλγε- 
βρικῆς ἐξισώσεως, τῆς ὁποίας οἱ συντελεσταὶ νὰ εἶναι ρηταἰ 
συναρτήσεις μιᾶς καὶ τῆς αὐτῆς μεταβλητῆς, δυνάµεθα πάντοτε νὰ ἐκφρά- 
σωμεν τὸ ἄθροισμα οἱουδήποτε ἀριθμοῦ τοιούτων συναρτήσεων µέσῳ μιᾶς 
ἀἁλγεβρικῆς καὶ λογαριθμικῆς συναρτήσεως, ἀρκεῖ νὰ τεθῇ 
μεταξὺ τῶν μεταβλητῶν τῶν ἓν λόγῳ συναρτήσεων ὠρισμένος ἀριθμὸς 
ἀλγεβρικῶν συνθηκῶν.» Εἶναι τὸ θεώρημα ποὺ ἐκάλεσεν ὁ Γερεπάτε 
πιοπΙπςΠ{ώΠΙ ἄετε ρετεππία5 (μνημεῖον ἐκ χαλκοῦ αἰώνιον) καὶ τὸ ὁποῖον 
ὁ Αδεί ἐφήρμοσεν ἐπὶ τοῦ {Γ(κ,γ) ἁκ, ἕνθα : 


Γί., γ) Ξ γΟ-Ί. Ρ 
καὶ ρ ρητὴ συνάρτησις τοῦ κ. 


Πράγματι, µία λίαν ἐπιθυμητὴ συµπλήρωσις τοῦ ἀνωτέρω θεωρήματος θά ἐδί- 
δΙτο ἀπὸ ἐκεῖνον ποὺ θ' ἀνεκάλυπτε κριτήρια ἀναγνωρίσεως τῶν ἀβελιανῶν ἑξισώ. 
σεων, στηριζόµενα εἷς ἀκλῆν θεώρησιν τῶν συνεελεστῶν, Εἶναι ἕνα θύμα τὸ ὁποῖον 
εἰς µάτην προύτεινεν ἡ ᾽Ακαδημία τῆς Κοπεγχάγης ἀπὸ τινων ἐτῶν, 


οσον ον αφ πρςκωώκμννς ... τ 
669. 'Ο ΑΕοεὶ συνέλαβε (συγχρόνως μὲ τὸν ]Ἰαοοβ) τὴν ἰδέαν νὰ ἐξε- 
τάση τὴν ἀντίστροφον συνάρτησιν τῆς: 


σσ -- ----- αχ --  -- 
{ Ν (1--κθ) (κκ 
ἀσφαλῶς ἔχων ὑπ ὄψιν του ὅτι εἶναι; 


αλ, [ Τεματὰὰ 
0 


Εἰς τὰς νέας συναρτήσεις ἀφιέρωσεν, ἐκτὸς τῆς ἐκτενοῦς ἐργασίας του 
Εεοϊνετεῖες 55 Ἱες Εοπςίίοπς ελρίίαυες (Ἐφ. τοῦ 6τεί]ς, Τ.Η καὶ ΠΕ, καὶ 
µίαν ἄλλην ὑπὸ τὸν τίτλον Ρτέοῖς ἁυπε Τμέοτίε ἀες Γοηοίοης εριίαυς» 
(Συνοπτικὴ θεωρία τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων, Ἐφ. Οτείίς, Τ.ΙΥ) ὡς καὶ 
ἄλλας µικροτέρας ἐκτάσεως, Διὰ τῶν ἐργασιῶν τούτων τίθενται αἱ βάσεις 
τῆς διπλῆς περιοδικότητος, ἀποκαθίστανται οἱ τύποι προσθέσεως καὶ πολ- 
λαπλασιασμοῦ καὶ λύεται τὸ συνακόλουθον πρόβλημα τῆς διαιρέσεως, δί- 
δεται ὁ μετασχηματισμὸς τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων καὶ εἰδικώτερα 
ἡ διαίρεσις τοῦ λημµνίσκου. 

Πολλαἰ σελίδες θά ἐχρειάζοντο διὰ νὰ δώσωμεν ἰδέαν τῆς τεραστίας 
συγκομιδῆς ἀποτελεσμάτων ποὺ ἀπεκόμισεν ὁ ΑΡεί εἰς τὸν λειμῶνα ποὺ 
ἀνεκάλυψε καὶ ἐκαλλιέργησε. Περιοριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν ὅτι εἰς ἕνα 
ἄρθρον δημοσιευθὲν εἰς τὸν Τόμον 1 (1828) τῶν ᾽᾿Αστρονομικῶν Εἰδήσεων 
(Αιτοποπιΐδοε Ναςγίςμίεη), ὁ Αδεὶ, ἐνθαρρυνθεὶς ἐκ τῶν ἀναλόγων ἐἔρευ- 
νῶν τοῦ ἐφαμίλλου του 1βσοὈί, ἔλυσε τὸ πρόβλημα τοῦ προσδιορισμοῦ 
ὅλων τῶν περιπτώσεων, εἷς τὰς ὁποίας ἡ ἐξίσωσις : 

ἀγ ἀχ 

--- αζκωμακκά, Ίο χα ως. μμ 

ν΄ (1---εᾗ γ3) (1---ᾱς Υ) Ψ(---εκδ) (1 ---εἶχὃ) 
δύναται νὰ ἱκανοποιηθῇ διά συναρτήσεως Υ ρητῆς ἢ ἀρρήτου τῆς µετα- 
βλητῆς κ, ἀνυψώσας τοιουτοτρόπως τὴν θεωρίαν τοῦ μετασχηματισμοῦ 
τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων εἲς τοιοῦτον βαθμὺὸν τελειότητος, ὥστε εἰς 
τοὺς µεταγενεστέρους δὲν ἔμεινε τίποτε τὸ ἀληθῶς οὐσιῶδες νάἀ προσθέ- 
σουν. 

Αν αἱ γενικαὶ ἔρευναι ἐπὶ τῶν ὑπερβατικῶν συναρτήσεων, ἡ τελειο- 
ποίησις τῆς θεωρίας τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων καὶ ἡ δηµιουργία τῆς 
θεωρίας τῶν ἐλλειπτικῷῶν συναρτήσεων ἀποτελοῦν γιγαντιαίους τίτλους 
δόξης τοῦ Αδε!, δὲν πρέπει νὰ νοµίσωμεν ὅτι αἱ ἓν λόγῳφ προσφοραί του 
εἰς τὴν ἐπιστήμην ἐξαντλοῦν ὅλους τοὺς καρποὺς τοὺς ὁποίους ἀπέφερον 
αἱ ἁδιάκοποι µελέται του κατὰ τὴν βραχυτάτην περίοδον τῆς ὑπάρξεώς 


του. Ὅ ΑΡεὶ πράγματι, ἀλγεβριστὴς κατ᾽ ἐξοχήν, ἐδίδαξε (Αππαϊες «ε 
Μαη. Τ. ΧΥΗΠ, 18527) πῶς ὑπολογίζεται µία αὐθαίρετος συνάρτησις μιᾶς 
ρίζης κοινῆς εἰς δύο δοθείσας ἀλγεβρικὰς ἐξισώσεις. Ἔδωσεν ἀκόμη 
(Ἔφημ. τοῦ Οτε]Ιε, Τόμος 1, 1826) µίαν νέαν ἔκφρασιν τῆς π-στῆς δυνάµεως 
ἑνὸς διωνύµου, ἡ ὁποία ἔχει τὸ ἰδιάζον χαρακτηριστικὸν νὰ περιλαμβάνῃ 
µίαν αὐθαίρετον σταθεράν' καὶ θὰ ἦτο ἑνδιαφέρον νὰ γνωρίσωμεν διά 
ποίας ὁδοῦ ἔφθασεν εἰς τὴν ἔκφρασιν αὐτήν' ὁ Αὐσὶ ὅμως τὴν ἀπέκρυψε, 
διότι, ἀφοῦ ἔκαμε τὴν παρατήρησιν ὅτι ὁ τύπος ἐκεῖνος ὑφίσταται προφα- 
νῶς διὰ η -- 0, ἀπέδειξε περαιτέρω αὐτὸν εἰς τὴν γενικότητά του ποιού- 
µενος χρῆσιν τῆς τελείας ἐπαγωγῆς. 

Εἰς τὰς συναρτησιακὰς ἐξισώσεις ἔδωσεν ἐπίσης σηµαντικὴν συµ- 
βολὴν μὲ τὸ ν᾿ ἀσχοληθῇ (Ἔφημ. Ονείιε, Τ. Π, Ι827) μὲ τὴν λύσιν τῆς ἔξι- 
σώσεως: 

φίκ) Γφίν) -- ψ Γκ) - γία) ], 
ἔνθα περιλαμβάνονται ὡς εἰδικαὶ περιπτώσεις αἱ ἀκόλουθοι δύο λίαν ση- 
μαντικαί; 
Ιοµ χ-|- ο Υ -- Ιοµ χΧγ, 
τοξημα -- τοξημγ -- τοξημ [αν |-γ'-- γΥ 1-χὰ]. 

Καὶ δὲν θὰ παρασιωπήσωμµεν ὅτι ἡ ὑπ' αὐτοῦ δοθεῖσα λύσις (Ἔφημ. (τεί- 
Ια, Τ.Ι, 1826) εἰς ἕνα πρόβλημα μηχανικῆς τὸν τοποθετεῖ μεταξὺ τῶν µα- 
κρινῶν προδρόµων τῆς θεωρίας τῶν ὁλοκληρωτικῶν ἐξισώσεων. 

Χαρακτηριστικὰ γνωρίσματα τῆς ἀβελιανῆς δημιουργίας εἶναι ἡ στα- 
θερἀ ροπἡ πρὸς τὴν αὐστηρότητα, ὁ μέγας πλοῦτος τῶν ἰδεῶν καὶ ἡ τά- 
σις πρὸς τὴν µεγίστην γενικότητα. Θαυμαστὴ εἶναι ἡ ἁπλότης τῶν µέσων 
δι ὦν ἔφθασεν εἰς τὰ μεγάλα του ἐπιτεύγματα καὶ ἀληθῶς καταπληκτικὸν 
εἶναι τὸ ὑπ αὑτοῦ συντελεσθὲν ἔργον, εἰς ἐκτίμησιν τοῦ ὁποίου εἶναι 
ἀνάγκη νά ἔχη κανεὶς πρὸ ὀφθαλμῶν ὄχι µόνον τὰ γραπτὰ ποὺ ἔδωσεν ὁ 
ἴδιος εἲς τὴν δηµοσιότητα, ἀλλ'ἐπίσης ὅσα ἀπαντῶνται μεταξὺ τῶν κατα- 
λειφθέντων χειρογράφων του, τὰ ὁπκοῖα εὐσεβεῖς χεῖρες ἐναπέθεσαν εἰς 
τὸ θησαυροφυλάκιον τῆς κοινῆς περιουσίας. Ὁποίας καὶ ὁπόσας πρού- 
δους θὰ εἶχεν ἐπιτελέσει ἡ ἀνάλυσις, ἐὰν ἦτο δυνατὸν ν᾿ ἀποτρακῇ τὸ ἁδυ- 
σώπητον δρέπανον τοῦ θανάτου, ποὺ κατέρριψε τόσον προώρως τὴν εὖὐ- 
γενῆ ἐκείνην κεφαλήν ! 


ΜΕΡΟΣ ΙΥ: κ. 6. ὐ. ζΛΟΟΒΙ 


670. Ἡ ἀνακάλυψις τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων, ποὺ ἀποτελεῖ 
ἕνα ἐκ τῶν μεγαλυτέρων τίτλων δόξης τοῦ Α)ε!, ἐπετεύχθη περίπου κατὰ 
τὸν αὐτὸν χρόνον, καὶ ἀπὸ ἕνα ἄλλον µεγάλον µαθηµατικόν, περὶ τοῦ ὅ- 


του. Ὅ ΑΡεὶ πράγματι, ἀλγεβριστὴς κατ᾽ ἐξοχήν, ἐδίδαξε (Αππαϊες «ε 
Μαη. Τ. ΧΥΗΠ, 18527) πῶς ὑπολογίζεται µία αὐθαίρετος συνάρτησις μιᾶς 
ρίζης κοινῆς εἰς δύο δοθείσας ἀλγεβρικὰς ἐξισώσεις. Ἔδωσεν ἀκόμη 
(Ἔφημ. τοῦ Οτε]Ιε, Τόμος 1, 1826) µίαν νέαν ἔκφρασιν τῆς π-στῆς δυνάµεως 
ἑνὸς διωνύµου, ἡ ὁποία ἔχει τὸ ἰδιάζον χαρακτηριστικὸν νὰ περιλαμβάνῃ 
µίαν αὐθαίρετον σταθεράν' καὶ θὰ ἦτο ἑνδιαφέρον νὰ γνωρίσωμεν διά 
ποίας ὁδοῦ ἔφθασεν εἰς τὴν ἔκφρασιν αὐτήν' ὁ Αὐσὶ ὅμως τὴν ἀπέκρυψε, 
διότι, ἀφοῦ ἔκαμε τὴν παρατήρησιν ὅτι ὁ τύπος ἐκεῖνος ὑφίσταται προφα- 
νῶς διὰ η -- 0, ἀπέδειξε περαιτέρω αὐτὸν εἰς τὴν γενικότητά του ποιού- 
µενος χρῆσιν τῆς τελείας ἐπαγωγῆς. 

Εἰς τὰς συναρτησιακὰς ἐξισώσεις ἔδωσεν ἐπίσης σηµαντικὴν συµ- 
βολὴν μὲ τὸ ν᾿ ἀσχοληθῇ (Ἔφημ. Ονείιε, Τ. Π, Ι827) μὲ τὴν λύσιν τῆς ἔξι- 
σώσεως: 

φίκ) Γφίν) -- ψ Γκ) - γία) ], 
ἔνθα περιλαμβάνονται ὡς εἰδικαὶ περιπτώσεις αἱ ἀκόλουθοι δύο λίαν ση- 
μαντικαί; 
Ιοµ χ-|- ο Υ -- Ιοµ χΧγ, 
τοξημα -- τοξημγ -- τοξημ [αν |-γ'-- γΥ 1-χὰ]. 

Καὶ δὲν θὰ παρασιωπήσωμµεν ὅτι ἡ ὑπ' αὐτοῦ δοθεῖσα λύσις (Ἔφημ. (τεί- 
Ια, Τ.Ι, 1826) εἰς ἕνα πρόβλημα μηχανικῆς τὸν τοποθετεῖ μεταξὺ τῶν µα- 
κρινῶν προδρόµων τῆς θεωρίας τῶν ὁλοκληρωτικῶν ἐξισώσεων. 

Χαρακτηριστικὰ γνωρίσματα τῆς ἀβελιανῆς δημιουργίας εἶναι ἡ στα- 
θερἀ ροπἡ πρὸς τὴν αὐστηρότητα, ὁ μέγας πλοῦτος τῶν ἰδεῶν καὶ ἡ τά- 
σις πρὸς τὴν µεγίστην γενικότητα. Θαυμαστὴ εἶναι ἡ ἁπλότης τῶν µέσων 
δι ὦν ἔφθασεν εἰς τὰ μεγάλα του ἐπιτεύγματα καὶ ἀληθῶς καταπληκτικὸν 
εἶναι τὸ ὑπ αὑτοῦ συντελεσθὲν ἔργον, εἰς ἐκτίμησιν τοῦ ὁποίου εἶναι 
ἀνάγκη νά ἔχη κανεὶς πρὸ ὀφθαλμῶν ὄχι µόνον τὰ γραπτὰ ποὺ ἔδωσεν ὁ 
ἴδιος εἲς τὴν δηµοσιότητα, ἀλλ'ἐπίσης ὅσα ἀπαντῶνται μεταξὺ τῶν κατα- 
λειφθέντων χειρογράφων του, τὰ ὁπκοῖα εὐσεβεῖς χεῖρες ἐναπέθεσαν εἰς 
τὸ θησαυροφυλάκιον τῆς κοινῆς περιουσίας. Ὁποίας καὶ ὁπόσας πρού- 
δους θὰ εἶχεν ἐπιτελέσει ἡ ἀνάλυσις, ἐὰν ἦτο δυνατὸν ν᾿ ἀποτρακῇ τὸ ἁδυ- 
σώπητον δρέπανον τοῦ θανάτου, ποὺ κατέρριψε τόσον προώρως τὴν εὖὐ- 
γενῆ ἐκείνην κεφαλήν ! 


ΜΕΡΟΣ ΙΥ: κ. 6. ὐ. ζΛΟΟΒΙ 


670. Ἡ ἀνακάλυψις τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων, ποὺ ἀποτελεῖ 
ἕνα ἐκ τῶν μεγαλυτέρων τίτλων δόξης τοῦ Α)ε!, ἐπετεύχθη περίπου κατὰ 
τὸν αὐτὸν χρόνον, καὶ ἀπὸ ἕνα ἄλλον µεγάλον µαθηµατικόν, περὶ τοῦ ὅ- 
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ποίου εἶναι σκόπιµον νὰ γίνη ἐδῶ λόγος, ἔστω καὶ ἂν οὗτος δὲν ἔλαβε µέ- 
ρος εἰς τὸν ὑπὲρ τῆς αὑστηρᾶς ἀναλύσεως ἀγῶνα, ποὺ εἴχεν ὡς γενναιο- 
τέρους πρωταγωνιστὰς τοὺς μαθηματικοὺς περὶ τῶν ὁποίων ὠμιλήσαμεν 
προηγουμένως. Ἐβάδισεν ὅμως καὶ ὁ μαθηματικὸς οὗτος ἑπάνω εἰς τὰ 
πρότυπα ποὺ ἐθέσπισαν ἐκεῖνοι". 

Ὁμιλοῦμεν διὰ τὸν Καγὶ σπκίαν «Ιαοοῦ «Γαροδί. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς 
τὸ Ροϊφάαπι τὴν Ίθην Δεκεμβρίου 1804, ᾽Απὸ ὡωὰς μη ἔδωσε δεί- 
γµατα τόσον ἐξαιρετικῆς εὐφνῖας, ὥστε ον 
εἰς ἡλικίαν μόλις 12 ἐτῶν εὑρέθη εἰς τὸ 
τελευταῖον στάδιον τοῦ δευτεροβαθµίου 
κύκλου σπουδῶν καὶ ἐχρειάσθη ν᾿ ἀνα- 
µένῃ νὰ παρέλθουν τέσσαρα ἔτη διὰ νά 
φθάσῃ τὸ ὅριον ἡλικίας ποὺ ἐπεβάλλετο 
ὑπὸ τῶν κανονισμῶν διά τὴν εἴσοδόν 
του εἰς τὸ Πανεπιστήμιον. Κατά τὴν 
διάρκειαν τῆς περιόδου ταύτης ἐμελέτη- 
σε τὰ ἔργα τῶν μεγαλυτέρων µαθηµατι- 
κῶν (εἰδικώτερα τῶν Ευετ καὶ { αρταηϱε) 
καί, ἓν τῇ σπουδῇ του νὰ γίνη ἐφάμιλ- 
λος πρὸς αὐτούς, περιέπεσε καὶ αὐτὸς 
εἰς τὴν αὐταπάτην ὅτι εἶχεν ἐπιτύχει γε- 
νικὴν λύσιν τῶν ἐξισώσεων τοῦ 5ου βα- 
θμοῦ. Συγχρόνως ἐπέδειξε τοιαύτην ρο- 
πὴν πρὸς τὴν ἱστορίαν καὶ τὴν φιλοσο- 
φίαν͵ ὥστε ὁ ἐπὶ κεφαλῆς τοῦ Ἱδρύματος . | 
εἰς τὸ ὁποῖον ἐφοίτα δὲν ἑδίστασε νάἀ τὸν ΧΚΑΠΙ, 6ὔ5ταν 1Α608Β 140081 
ἀνακηρύξη «ἕνα οἰκουμενικὸν πνεῦμα». 

Μετὰ τὴν λῆψιν τοῦ γυμνασιακοῦ ἀπολυτηρίου (Ε1ην ᾿Απριλίου 1821), ἑνε- 
γράφη τὴν δην Μαΐου 1821 εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ Βερολίνου κυμαινόµε- 
νος ἐπὶ πολὺν χρόνον μεταξὺ φιλολογίας καὶ μαθηματικῶν. Τελικῶς ἀπεφά- 
σισεν ὑπὲρ αὑτῶν καὶ τὴν ἴλην Αὐγούστου 1825 ἔλαβε τὸ διδακτορικόν του 
δίπλωµα, κατόπιν αἰνεσίμου διατριβῆς ἐπὶ θέματος σαφῶς δηλουμένου 
ὑπὸ τοῦ τίτλου της: Ὀϊφαυϊκίίοπες απα]γίίςσαο ἆς ἘΕταςοπίοις εἰπιρί]- 


5. Παρακέµπομεν, πράγµατι, εἰς τὰ ὑπομνήματα ἐπὶ τοῦ τύπου Μαςαυτίη καὶ ἐπὶ 
τῆς ἀναπτύξεως εἰς συνεχὲς κλάσμα τοῦ 


[ο -ᾱ, 


0 
τὰ ὁποῖα ἐδημοσιεύθησαν εἰς τὸν Τόμον ΧΗ τῆς Ἐφημερίδος τοῦ (τεῖῖς, 


324 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
οἵοις (Αναλυτικαὶ ἔρευναι ἐπὶ τῶν ἁπλῶν κλασμάτων. Βλ. καὶ ὑπόμνημα 
εἰς Τόμον ὙΎ τῆς Ἔφημ. τοῦ (6τείίς). Εἰς τὴν διατριβὴν αὐτὴν ἀποδεικνύονται 
μερικοί τύποι τοῦ Ι.4ρµίαηµε, ἐνῷ ἄλλοι συμπληροῦνται. Ταχέως τοῦ ἐδόθη 
ἐπίσης ἡ ὑφηγεσία, τὴν ὁποίαν ἤσκησε περίπου ἕνα ἔτος εἷς Βερολῖνον, 
κατόπιν δὲ εἲς Κδπίµεδετµ, ὅπου µετετέθη διὰ ὑπουργικῆς ἀποφάσεως 
(26 Απριλίου 1826). Τὴν 28ην Δεκεμβρίου 1827 διωρίσθη ἕκτακτος κα- 
θηγητὴς τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς Κδπίσεῦειμ. ᾿Εκεῖ ἠλθεν εἰς ἐπαφὴν μὲ 
τὸν µεγάλον ἀστρονόμον Βεανεὶ (βλ. καὶ δ 644), ὁ ὁποῖος ἤσκησεν ἐπ᾽ αὐ- 
τοῦ τὴν εὐτυχεστέραν ἐπίδρασιν, τροφοδοτῶν τὴν ἐρευνητικήν του διάνοιαν 
συνεχῶς μὲ νέα ζητήματα. Κατὰ τὸ διάστηµα 1826-27, ἀγνοῶν τὰ μὴ 
εἰσέτι δηµοσιευθέντα ἐπιτεύγματα τοῦ Αδεί!, ἔγραψε τάς πρώτας του σελί- 
δας ἐπὶ τῶν ἐλλεικτικῶν συναρτήσεων, ᾽Απηύθυνε τότε µερικάς ἐπιστολὰς 
εἰς τὸν Βεβιπιας]μετ, τὰς ὁποίας ἐκεῖνος ἔσπευσε νὰ δημοσιεύση εἰς τὸ ὑπ 
αὑτοῦ διευθυνόµενον περιοδικὸν καὶ ἐνεκαινίασε τὴν ἀλληλογραφίαν ἐκεί- 
νην μὲ τὸν Γερεπάτε, ἡ ὁποία ἐκράτησε μέχρι ὀλίγων μηνῶν πρὸ τοῦ θα- 
νάτου τοῦ ἐνδόξου παλαιµάχου. 'Ἡ δηµοσίευσις τοῦ ἄρθρου τοῦ Αδοὶ ὑπὸ 
τὸν τίτλον Εεςῄετε]ςς 5υΓ ες Εοπείίοῃς εἰΙριίαυες τὸν ὤθησεν εἰς τὸ νὰ 
τονώσῃ ἔτι μᾶλλον τάς µελέτας του ἐπὶ τοῦ αὐτοῦ θέματος καὶ ἐκ τῶν ἐπι- 
τευχθέντων ἀποτελεσμάτων ἔδωσε μερικὰ δοκίµια εἰς τὴν Ἔφημ. τοῦ (τε]- 
.ε, τοῦ ὁποίου ὑπῆρξε πιστὸς συνεργάτης. Περιοριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν 
δύο ἀπροσδοκήτους ἐφαρμογὰς τῶν νέων συναρτήσεων: Μίαν (Τόμος ΠΠ, 
Ἐφ. (τε]]ε) ἔχουσαν ὡς σκοπὸν νά εὕρῃ τὴν σχέσιν ποὺ ὑφίσταται μεταξὺ 
τῶν ἀκτίνων δύο κύκλων καὶ τῆς ἁποστάσεως τῶν κέντρων τῶν, ὅταν εἰς 
τὸν ἕνα δύναται νἀ ἐγγραφῇ π-γωνον περιγεγραμµένον τοῦ ἄλλου. Μίαν 
ἄλλην ἀναφερομένην εἰς τὴν ἀνάλυσιν ἑνὸς ἀριθμοῦ εἰς τέσσαρα τετρά- 
γώνα (Τ. ΠΠ, Ἐφ. Οτείίς). 

Τά ἀποτελέσματα, τὰ ὁποῖα συνεχῶς ἐπεσωρεύοντο, ἔλαβον πολὺ 
Υρήγορα τοιαύτην ἕκτασιν, ὥστε ὁ ἴδιος, καίτοι δὲν ἔπαυσε τροφοδοτῶν 
μὲ ταχὺν ρυθμὸν τὴν ᾿Εφημερίδα τοῦ Οτεῖίς͵ ἀπεφάσισε νὰ τὰ ἐκθέσῃ µε- 
θοδικῶς εἰς ἕνα εἰδικὸν σύγγραμμα. Εἴναι ἐκεῖνο ποὺ ἐδημοσιεύθη τὸν 
᾽Απρίλιον τοῦ 1828 ὑπὸ τὸν τίτλον Εωπάαπιεπία πονα Τηεοτίας Ευπείίο- 
πυπι ΕΠριςατωπι (Θεμέλια νέα τῆς θεωρίας τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτή- 
σεώων) καὶ τὸ ὁποῖον διέδωσεν εἰς τὸν κόσμον τὰς συναρτήσεις: 

ηµαπ, συναπι, Δαπι, Θ(α), Η(α). 


Ἐν τῷ μεταξὺ ὁ Ιαςοδί προήχθη εἰς τακτικὸν καθηγητὴν (28 Φεβρουα- 
ρίου 1529). Τὸ φθινόπωρον τοῦ ἰδίου ἔτους παρέμεινε μερικοὺς μῆνας εἰς 
Παρισίους. Τὸ 1842 μετέβη εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν κατ ἐντολὴν τῆς πρωσσι- 
κῆς Κυβερνήσεως, ἡ ὁποία ἤθελε ν᾿ ἀντιπροσωπευθῇ εἰς τὸ συνέδριον 
τῆς Βρεττανικῆς ᾿Ἑταιρείας διὰ τὴν πρόοδον τῆς Επιστήμης, Ἐν συνε- 
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χείᾳ, διὰ λόγους ὑγείας, ἐπεχείρησεν (Ἰούλιος 18431) ἕνα ταξείδιον εἰς τὴν 
Ἰταλίαν, διαρκείας περίπου ἑνὸς ἔτους, κατὰ τὸ ὁποῖον εἶχε συντρόφους 
τοὺς Βοτεβατάϊ καὶ Τε]ευπε - Ὀιπίοϊεί, συνηντήθη δὲ μὲ τὸν διείπετ,͵ μὲ 
τὸν ὁποῖον ἦτο ἤδη συνδεδεμένος μὲ ἐγκάρδιον φιλίαν. ᾿Επιστρέψας εἰς 
τὴν πατρίδα, ἀνέφερεν εἰς τὴν Κυβέρνησίντου ὅτι εἶχεν ἀνάγκην, χάριν 
τῆς ὑχείας του, νά παραμένῃ εἰς κλῖμα ἠπιώτερον ἐκείνου τῆς Κὔπίρευςτᾳ. 
Τοιουτοτρόπως μετέβη (Φθινόπωρον τοῦ 1844) εἰς Βερολῖνον ὑπὸ τὴν ἰδιό- 
τητα τοῦ ἀκαδημαϊκοῦ, πρᾶγμα τὸ ὁποῖον τὸν ἀπήλλασσε τῆς ὑποχρεώ- 
σεως νὰ διδάσκη, παρὰ τὸ γεγονὸς ὅτι τοῦ παρεχωρήθη τὸ δικαίωµα νά 
διδάσκη εἰς τὸ ἑκεῖ Πανεπιστήµιον. Κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν ταραχῶν, 
ἐκ τῶν ὁποίων, τὸ 1848, οὔτε τὸ Βερολῖνον παρέμεινε ἀπρόσβλητον, παρε- 
σύρθη ἐπὶ βραχὺ χρονικὸν διάστηµα εἰς τὴν δίνην τῆς δηµοσίας ζωῆς. 
Ταχέως ὅμως ἀπεσύρθη. Ἐν πάση περιπτώσει ἡ πρωσσικἡ Κυβέρνησις 
ἔκρινε σκόπιµον ὅτι ἔπρεπε νὰ ἐπιστρέψη ὁ Ἰαςο8ί εἷς Κὔπίρεῦετα, ὅπου 
ἐθεωρεῖτο πάντοτε καθηγητής. Μετὰ κόπου ἀπέφυγε τὸν κίνδυνον, ἀλλ) 
ἡ ὑπόλογος διοίκησις, πρὸς τιµωρίαν, τοῦ περιέκοψε μερικάὰς ἐκ τῶν 
προσόδων του. Μία πρόσκλησις εἰς Βιέννην εἶχεν ὡς ἀποτέλεσμα τὴν 
ἐπαναφοράν τῶν προνοµίῶν του. ᾽Αλλ᾽ ἀτυχῶς ὁ }Ιαςοδί δὲν ἠδυνήθη ν᾿ 
ἀπολαύσηῃ τὰς ἀνέσεις του παρὰ µόνον ἐπ᾽ ὀλίγον χρόνον, διότι τὴν Ιδην 
Φεβρουαρίου Ι85ἱ ἔσβησεν ἐν µέσῳ γενικῆς θλίψεως. 


671. Θεωροῦντες εἰς τὸ σύνολον τὸ ἐπιστημονικὸν ἔργον τοῦ ”ασοῦῇ, 
δὲν δυσκολευόµεθα νά διαπιστώσωµεν ὅτι ὁ δημιουργός του ἀνήκει εἰς 
τὴν τάξιν ἑκείνην τῶν στοχαστῶν, ποὺ ἔχουν ὡς πρότυπα τοὺς Ευίει καὶ 
(µςἨγ, ἀφοῦ αἱ συµβολαί, τὰς ὁποίας ἔδωσεν εἰς τὴν ἐπιστήμην µας, 
εἶναι σημµαντικώταται καὶ ἀναφέρονται εἰς ὅλους τοὺς κλάδους τῶν µα- 
θηματικῶν, καθαρῶν (ἄλγεβρα, ἀριθμοθεωρία, ἀνάλυσις, γεωμετρία) καὶ 
ἐφηρμοσμένων (μηχανική, ἀστρονομία). Αν τὰ ἔργα του δὲν καταλαµβά- 
νουν τόσους τόµους ὅσους ἄφησαν αἱ χαλκέντεροι ἐκεῖνοι ἐρευνηταί, 
τοῦτο προφανῶς ὀφείλεται εἰς τὸν πρόωρον θάνατον, ὁ ὁποῖος ἔπληξε τὸν 
1αςοδί ἐνῷ ἡ ἐρευνητική του ὁραστηριότης εὑρίσκετο ἐν πλήρη ἀναπτύ- 
ξει. Μία πλήρης ἀπαρίθμησις τῶν ἀνακαλύψεών του θά ἐγέμιζεν ἀφθονίαν 
σελίδων ἀνάγκη λοιπὸν νὰ περιορισθῶμεν ἐδῶ εἰς τὰς ἐξοχωτέρας. 

Ὡμιλήσαμεν ἤδη περὶ τοῦ βιβλίου του ἐπὶ τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτή- 
σεων. Προσθέτομεν τώρα ὅτι τὸ βιβλίον ἐκεῖνο περιλαμβάνει µόνον τὰ 
στοιχεῖα τοῦ νέου κλάδου. Φυσικὴν συνέχειαν τούτου ἀποτελοῦν τὰ πολλὰ 
ὑπομνήματα (Ἐφ. Οτείίς, Τόμοι Π, ΤΠ ΠΥ, ὓ, ΥΠ, ΧΥ, ΧΧΥΊ καὶ ΧΧΧΥΗ 
ποὺ ἔγραψε πρὸς τελειοποίησιν τῆς θεωρίας ἢ ἐφαρμογὴν μιᾶς κατηγορίας 
συναρτήσεων, αἱ ὁποῖαι θὰ ἡδύναντο νὰ χρησιμεύσουν, κατὰ τὸν |]αςοβί, 
ὅπως αἱ κυκλικαὶ συναρτήσεις, εἰς ὅλους τοὺς κλάδους τῶν μαθηματικῶν. 


11 Ἱστορία τῶν λΜαθηματικῶν 
Προχωρῶν ἐπὶ τοῦ αὐτοῦ ρεύματος ἰδεῶν (Ἔφ. Οτεῖε, Τόμοι ΤΧ, ΧΠΠ, 
ΧΧΙΥ, ΧΧΥΙ καὶ ΧΧΧ) ἀπέδειξεν ὅτι ἡ ἀντιστροφὴ τῶν ὁλοκληρωμάτων 


τῆς μορφῆς 
ἡ κ 
[5 ες) 


ιν] 
εἶναι ἀδύνατος, ὅταν ἡ Πχ) εἶναι πολυώνυµον βαθμοῦ ἀνωτέρου τοῦ τετάρ- 
του, διότι τοιουτοτρόπως θὰ ἐλαμβάνοντο συναρτήσεις μὲ περισσοτέρας 
τῶν δύο περιόδων, τῶν ὁποίωῶν ὁ ἴδιος ἀπέδειξε τὸ ἀδύνατον τῆς ὑπάρξεως. 

Διὰ νὰ φθάσῃ εἰς τὰς συναρτήσεις ποὺ ὠνομάσθησαν κατόπιν «ἀ4βε- 
λιαναί», ὁ ]αςοδί, κατόπιν πολλῶν προσπαθειῶν, ἐμπνεόμενος ἀπὸ τὸ µε- 
γάλο θεώρημα τοῦ ΑΡεἰ, τοῦ ὁποίου πρῶτος ἀνεμέτρησε τὴν τεραστίαν 
ἀξίαν, εἰσήγαγε τὴν θεώρηῃσιν τῶν συναρτήσεων ἐκείνων περισσοτέρων 
μεταβλητῶν, τῶν ὁποίων τὴν ἔρευναν ἀφῆκεν εἰς τοὺς διαδόχους. Πρῶτοι 
μεταξὺ τούτων εἶναι ὁ 6. 6. Ποκεπλαίπ (γενν. εἰς Κὔπίρεῦοτα τὸ Ι8ί6, 
ἀποθ. ἐκεῖ τὸ 1887) καὶ ὁ 4. σδρεί (γενν. εἰς ΚορίοεΚ τὸ 1812, ἀποῦ. εἷς 
Βερολῖνον τὸ 1847). Τοῦ δευτέρου τούτου ἔγραψεν ὁ ]αςοῬί µίαν θαυμασίαν 
νεκρολογίαν. 

Εὐρισκόμενοι πρὸ τῆς ἀδυναμίας νὰ περιγράψωµεν ἐδῶ τὸ περιεχό- 
µενον τῶν πολλῶν ἐργασιῶν τοῦ Ἰαοοῦί ἐπὶ τοῦ μετασχηματισμοῦ τῶν 
ὁλοκληρωμάτων (6τεᾖε, Τόμοι Ἡ, ΥΠΙ καὶ Χ) ἐφιστῶμεν τὴν προσοχἠν 
τῶν ἀναγνωστῶν ἐπὶ τῶν συμβολῶν του εἰς τὴν θεωρίαν τῶν διαφορικῶν 
ἐξισώσεων (ἀπὸ τοῦ Π Τόμου τῆς Ἐφ. τοῦ (τεῖ]ε), συνήθων ἢ μὲ μερικὰς 
παραγώγους (δὲν εἶναι μήπως εἰς αὐτὸν ποὺ ὀφείλεται ὁ «ἔσχατος πολ- 
λαπλασιαστής»;), αἱ ὁποῖαι συνδέονται φυσικἀ μὲ τὰς θεμελιώδεις ἐρεύ- 
νας του ἐπὶ τοῦ λογισμοῦ τῶν μεταβολῶν (Οτοῖῖς, Τόμος ΧΥΠ], ἐπὶ τῆς 
δυναμικῆς τῶν στερεῶν καὶ ἐπὶ τῆς οὐράανίου μηχανικῆς (πρόβλημα τῶν 
3 σωμάτων καὶ ἀνωμαλίαι τῶν πλανητικῶν τροχιῶν). 

Η ἄλγεβρα ὀφείλει εἰς αὐτὸν σπουδαίας ἐρεύνας ἐπὶ τῶν τετραγωνι- 
κῶν μορφῶν (Οτεβς, Τ. ΧΙ) καὶ µίαν κλασσικἠν ἔκθεσιν τῆς θεωρίας τῶν 
ὁριζουσῶν (Οτείίε, Τ. ΧΧΙΗ, προοίµιον τοῦ ὑπομνήματος ἐκείνου (0τεῖίς, 
Τ. ΧΧΙ) ἐπὶ τῶν συναρτησιακῶν ὁριζουσῶν δυνάµει τῶν ὁποίων θεωρεῖ- 
ται σήμερον ὥς ἱδρυτὴς τῆς θεωρίας τῶν οὕτω καλουμένων Ἰακωβιανῶν 
συναρτήσεων ({οποίοππες Ἰαςορίέππς»). "Αλλαι ἑἐργασίαι του ἐβελτίω- 
σαν τὴν θεωρίαν τῆς ἀπαλοιφῆς (ΟτεΙίε, Τ. ΧΥ} καὶ ἄλλαι ἐδίδαξαν πῶς 
παριστάνονται αἱ ρίζαι μιᾶς ἀλγεβρικῆς ἐξισώσεως µέσῳ ὡρισμένων ὁλο- 
κληρωμάτων (6τείιε, Τ. Π καὶ ΧΙΥ) ἢ µέσῳ σειρῶν (Τ. Υ). 

Μεταξὺ τῶν ἀλγεβρικοῦ χαρακτῆρος ἐργασιῶν του ὑπογραμμίζομεν 
ἐκείνας αἱ ὁποῖαι ἔρριψαν φῶς ἐπὶ τῶν σχημάτων ποὺ λαμβάνονται διὰ τῶν 


-.. Στροφὴ τῆς ᾽Αναλύσεως πρὸς αὐστηράς μεθόδους 331 
κοινῶν σημείων ἀλγεβρικῶν καμπύλων ἢ ἐπιφανειῶν οἰασδήποτε τάξεως 
(είς, Τ. ΧΥ), χωρὶς νὰ λησµονήσωμεν ἕνα ἄρθρον του (Οτεῄς, Τ. ΧΙ., 
ὅπου ὁ μέγας ἀναλυτικὸς ἐπέτυχε κατὰ τρόπον ἄμεσον τὴν ἔκφρασιν τοῦ 
ἀριθμοῦ τῶν διπλῶν ἐφαπτομένων εἰς µίαν ἐπίπεδον καμπύλην ποὺ ἀνε- 
κάλυψεν ὁ ΡΙῆοκετ στηριζόμενος εἰς τὸν νόμον τοῦ δυασμοῦ. 

Καὶ ἐπειδὴ ὁ λόγος περὶ ἀλγεβρικῶν ὀντοτήτων, κατάλληλος εἶναι 
ἡ στιγμὴ νά μνημονεύσωμεν τὰς βελτιώσεις τὰς ὁποίας ὀφείλει εἰς τὸν 
]ασοοδί ἡ θεωρία τῶν κωνικῶν (Ορεε, Τ. Π καὶ ΧΙΧ], βελτιώσεις εἷς τὰς 
ὁποίας ἔφθασεν εἴτε ἐν τῇ ρύμῃ τῶν ἐρευνῶν του ἐπὶ τῆς ἕλξεως τῶν ἑλ- 
λειψοειδῶν (διὰ νὰ λάβη κανεὶς συνείδησιν τῆς ἀξίας τῶν ἐρευνῶν τούτων 
ἀρκεῖ νὰ ἐνθυμηθῇ τὴν ἀνακάλυψιν ἑνὸς νέου σχήματος ἰσορροπίας τοῦ 
ρευστοῦ ἐλλειψοειδοῦς, διαφόρου τοῦ ἐκ περιστροφῆς), εἴτε ἐφαρμόζων 
τὰς νέας ὑπ αὐτοῦ ἀνακαλυφθείσας ὑπερβατικὰς συναρτήσεις εἰς τὴν θεω- 
ρίαν τῶν γεὠδαισιακῶν γραμμῶν, τοῦ τετραγὠνισμοῦ καὶ τῆς ἐπιπέδου 
ἀπεικονίσεως ἑνὸς ἐλλειψοειδοῦς, 

Ἓνας τόμος μετὰ βίας θάὰ ἥρκει νὰ περιλάβῃ ὅλας τὰς συµβολάς του 
εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἀριθμῶν (Οτοίίς, Τ. Π, ΠΠ, ΧΠ, ΧΙΧ, ΧΧΧ, ΧΧΧΙΗ, 
εἰς τὰς ὁποίας ἔφθασεν ἄλλοτε ἐμπνεόμενος ἀπὸ τὸν αμ55, ἄλλοτε ἔφαρ- 
µόζων τὰς ἑἐλλειπτικὰάς συναρτήσεις, χωρὶς νὰ περιφρονήση τὸν κόπον 
τῆς καταστρώσεως ἑνὸς περιφήµου ἀριθμητικοῦ πίνακος. ᾽Ακόμη καὶ ἡ 
ἀπειροστικὴ γεωμετρία ἐκαλλιεργήθη ἐπιτυχῶς ὑπὸ τοῦ Ιαςοῦί. Πρῶτος 
αὐτός, πράγματι, ἔδωσε (6τεῖιε, Τ. ΧΙΥ} τοὺς καταλλήλους τύπους διὰ τὸν 
προσδιορισμὸν τῆς ἐγγυτάτης σφαίρας μιᾶς στερεᾶς καμπύλης καὶ ἀἄνε- 
κάλυψε µίαν ὡραίαν γενίκευσιν τοῦ θεωρήματος τοῦ αυ» ἐπὶ τοῦ ὁμ- 
βαδοῦ ἑνὸς τριγώνου μὲ γεωδαισιακάς πλευρὰς (ΟτεΙς, Τ. ΧΥΒ. 

Μέγα µέρος τῶν ἐργασιῶν τούτων ὀφείλεται εἰς κίνητρα πηἹάζοντα 
κυρίως ἐκ τῶν µαθηµάτων του εἰς τὴν Κὐπίρερετρ", ὅπου διάἁ πρωτοβου- 
λίας του ἱδρύθη τὸ 18534 ἕνα μαθηματικὸν Σεμινάριον. Ἡ οὕτω προελθοῦσα 
«Σχολὴ τῆς Κὐπίρεδετρ» ἐσυνέχισε τὸ ἔνδοξον ἔργον της, χάρις κυρίως 
εἰς ἕνα ἐξέχοντα µαθητὴν τοῦ ἱδρυτοῦ της, τὸν Ε. ). Πἰολε]οί (γενν. εἰς 
Κὐπίρερετρ τὴν όην Νοεμβρίου 1808, ἀποθ. ἑκεῖ τὴν δΙην Μαρτίου 1375). 
Τὰ µαθήµατα αὐτὰ ἦσαν ὠργανωμένα βάσει τῆς ἰδέας νά χρησιμοποιῆται 
ὁ εἰς τὸν ὑπολογισμὸν ἀρεστὸς συλλογισμὸς καὶ ἀπεδείχθησαν κατ ἐξο- 
χὴν ἐἑνδιαφέροντα καὶ διδακτικά, διότι παρουσίαζον τὰς ἀνακαλύψεις τὰς 
ὁποίας ἐπραγματοποίει ὁ καθηγητής. Τῶν κυριωτέρων ἐξ αὐτῶν ἐγένοντο 
ἀκριβεῖς ἐκθέσεις ὑπὸ μαθητῶν, οἱ ὁποῖοι κατέλαβον κατόπιν ἐξεχούσας 
θέσεις εἲς τὴν ἐπιστήμην. Τῶν ἐκθέσεων τούτων ἀντίγραφα εὑρίσκονται 

” Σχετικαὶ πληροφορίαι εὑρίσκονται εἰς τὸ τέλος τοῦ Τ, ΝΗ τῶν Απάντων 


του. Μεγάλης σημασίας εἶναι ἐκεῖναι ὅπου ἡ θεωρία τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων 
ἐξάγεται ἐκ τῶν σειρῶν ϱ. 


3317 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


εἰς πολλὰς γερμανικὰς βιβλιοθήκας. ᾽᾿Αποθανόντος τοῦ ]αςοοδί, ἐγένετο 
σκέψις νὰ περιέλθουν εἰς τὴν δημοσιότητα αἱ ἐκθέσεις ἐκεῖναι, κατόπιν 
ὕμως περιὠρίσθησαν εἰς τὸ νἀ δημοσιεύσουν κατάλογον τούτων εἰς τά 
Απαντα. Δὲν πρέπει νὰ παρασιωπήσωμεν ὅτι ἀπὸ τῆς ἐποχῆς ἐκείνης 
εἰς τὴν Γερµανίαν τὰ πανεπιστημιακὰ µαθήµατα, ἀντὶ νὰ εἶναι ἁπλαῖ ἄνα- 
πλάσεις στοιχειωδῶν πραγματειῶν, εἴχον ὡς ἀντικείμενον τὰς ὑψηλοτέ- 
ρας θεωρίας ποὺ εὑρίσκοντο εἰς τὸ στάδιον τοῦ σχηματισμοῦ των. 

Σημειοῦται τέλος ὅτι ὁ ἑνεργὸς ἐνθουσιασμὸς διὰ τὴν ἐπιστήμην, ἀπὸ 
τὸν ὁποῖον σταθερῶς κατείχετο ὁ Ἰαςοδί, τὸν ὤθησε νὰ ἑνδιαφερθῇ διὰ 
τὰ ἔργα τῶν ἐκλιπόντων" περὶ τούτου μαρτυρεῖ ὁ ζῆλος μὲ τὸν ὁποῖον ἑνε- 
κολπώθη τὸ σχέδιον μιᾶς πλήρους ἐκδόσεως τῶν Απάντων τοῦ Ευ]ες 
καὶ ἡ ἀφιλοκερδὴς βοήθειά του πρὸς τὸν Ειςς (ῷ 549], ὅταν οὗτος, πέραν 
τῆς συλλήψεως τοῦ σχεδίου, κατεγίνετο δραστηρίως νάἀ µεταβάλῃη τοῦτο 
εἰς πρᾶξιν. Ας προσθέσωµεν ἀκόμη τὸν ἰδιαίτερον ζῆλον, μὲ τὸν ὁποῖον 
ἐμελέτα τὰ ἑλληνικὰ µαθηµατικά, ἐπὶ τῶν ὁποίων ἔγραψε μάλιστα κει- 
μενα, ποὺ ἔμειναν ἀτυχῶς κατὰ μέγα µέρος ἀνέκδοτα καὶ τελικῶς διεσκορ- 
πίσθησαν. 


κΕΦΑΛΑΙΟΝ χι 


Π ΓΕΝΕΣΙΣ ΤΗΣ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗΣ ΦΥΣΙΚΗΣ 


671. Ἡ Αναλυτικὴ Μηχανικἡὴ τοῦ ΓαρταηΏρε προσέφερε τὸ 
παράδειγµα καὶ τὸ ὑπόδειγμα τοῦ μαθηματικοῦ χειρισμοῦ τῶν ζητημάτων 
εἰς ἕνα ἐκ τῶν βασικώτέρων κλάδων τῆς φυσικῆς. ᾿Επόμενον ἦτο ἡ σκέ- 
ψις νὰ προχωρήση ἐπὶ τῆς αὐτῆς ὁδοῦ, ἀναζητοῦσα τρόπους νὰ ὑποτάξῃ 
τὴν ἔρευναν καὶ τῶν λοιπῶν φυσικῶν κλάδων εἰς τὸ σιδηροῦν κράτος τοῦ 
μαθηματικοῦ συλλογισμοῦ, ᾿Εκεῖνος ὁ ὁποῖος, χάρις εἰς τὴν ἁπλότητα µε- 
ρικῶν ἐκ τῶν συναφῶν φαινομένων, παρουσίαζε δικαιώµατα προτεραιό- 
τητος ἦτο ὁ κλάδος τῆς ὁπτικῆς, μὲ τὸν ὁποῖον ἤδη οἱ Ἕλληνες εἶχον 
ἀρχίσει ν᾿ ἀσχολοῦνται (Τόμος Ἱ, δ 19) καὶ τοῦ ὁποίου ἀπὸ μακροῦ εἶχον 
τεθῆ αἱ τρεῖς θεμελιώδεις ἀρχαί, ἤτοι ὁ νόμος τῆς εὐθυγράμμου διαδό- 
σεως τοῦ φωτός, ὁ νόμος τῆς ἀνακλάσεως καὶ ὁ νόμος τῆς διαθλάσεως. 
Τὰ πρῶτα ἔτη τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος ἐγένοντο μάρτυρες ἀξιολόγων προόδων εἰς 
τὴν γνῶσιν τῶν ὁπτικῶν φαινομένων (Μα]μς, Ἐτοσπεί). Μὲ τὰς µαθηµα- 
τικοῦ χαρακτῆρος ἐρεύνας ποὺ ἐπηκολούθησαν θὰ ἑγκαινιάσωμεν τὴν 
ἀφήγησιν τοῦ πρώτου σταδίου ἐξελίξεως τῆς µαθηµατικῆς φυσικῆς, λαμ- 
βάνοντες τοιουτοτρόπως ἀφορμὴν νὰ συμπληρώσωμεν εἴς τινα σημεῖα τὸ 
πλαίσιον τῶν ἀνακαλύψεων ἑνὸς μεγάλου, περὶ τοῦ ὁποίου ὠμιλήσαμεν 
εἲς τὸ προηγούµενον Κεφάλαιον. 


Εἰς τὴν Γαλλίαν 


673. Πρὸς τὴν ἐφαρμογὴν τῆς ἀναλύσεως εἲς τὴν µελέτην τῶν φυσι- 
κῶν φαινομένων ὁ (αςῇγ ἔστρεψε τὸ πνεῦμα ἀπὸ νεαρᾶς ἡλικίας, πρᾶγμα 
ποὺ δὲν θὰ προκαλέσῃ ἔκπληξιν εἰς ὅσους ἐνθυμοῦνται τὰ καθήκοντα 
ποὺ τοῦ ἀνετέθησαν ἅμα τῇ συμπληρώσει τοῦ κύκλου τῶν σκουδῶν του 
(ὁ 657) καὶ τὰ ὁποῖα ἐξετέλεσε μὲ ἐπιτυχίαν τεκμηριωµένην ἐκ τοῦ γεγο- 
νότος, ὅτι ἐξῆλθε τὸ 1816 νικητὴς εἲς ἕνα σηµαντικὀν διαγωνισμὸν ποὺ 
προεκήρυὀεν ἡ ᾿Ακαδημία σχετικῶς μὲ τὴν κίνησιν τῶν ρευστῶν (4 657), 

Τὴν ἐποχὴν ἐκείνην τὰ ἔργα τοῦ Ετεσπεὶ ἐπὶ τῶν φαινομένων τοῦ φω- 
τὸς καὶ αἱ συζητήσεις τὰς ὁποίας προεκάλεσαν κατέστησαν τὴν ὁπτικὴν 
ἐπιστήμην τῆς μόδας. Ὁ (αιςἩἨγ ἀφιερώθη μετὰ ζήλου ἀπὸ τότε εἲς τὴν 
µελέτην τῆς ἐπιστήμης αὐτῆς καὶ δὲν τὴν ἐγκατέλειψε καθ ὅλην του 
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τὴν ζωήν, ἐπέτυχε δὲ ὄχι µόνον νὰ δικαιολογήσῃ πλήρως τὰς ὑποθέσεις 
τοῦ προαναφερθέντος φυσικοῦ, ἀλλὰ καὶ νὰ ὀξηγήσῃ μὸ διαύγειαν τὸν 
μηχανισμὸν φαινομένων, ὅπως ἡ διάδοσις τοῦ φωτός, ἡ ἀνάκλασις καὶ ἡ 
διάθλασις, ἡ πόλῶσις, ἡ σκέδασις καὶ ἡ περίθλασις. 

Αλλο πεδίον εἰς τὸ ὁποῖον προωρίζετο ὁ ϐπάςγ νὰ ἐπιφέρη οὐ- 
σιώδεις βελτιώσεις ἦτο ἡ ἀστρονομία. Εάν ἡ ἀνάλυσις, δύοντος τοῦ ΧΥΙΗ 
αἰῶνος, ἀπήτει ὁλοκληρωτικὴν ἀναμόρφωώσιν, τῆς ὁποίας τὴν ἄποφασι- 
στικἠν καὶ γενναίαν ὤθησιν ἔδωσε, πρὸς τιμήν του, ὁ κορυφαῖος γάλλος 
μαθηματικός, τί νὰ εἴπωμεν διὰ τὴν οὐράνιον µηχανικήν, ὅπου συνεπλέ- 
κοντο τύποι μὴ αὑστηρῶς ἀποδεδειγμένοι καὶ σειραἰ τῶν ὁποίων ἀκόμη 
δὲν εἶχε βεβαιωθῆ ἡ σύγκλισις, Μερικοί λόγοι, τοὺς ὁποίους ἀντήλλαξεν 
ὁ (αμς]ν, ὅταν τὸ 183] εὑρίσκετο εἰς τὸ Τουρῖνον, μὲ τὸν Οἰοναπί Ρίαπα 
(6 744) ἤρκεσαν διὰ νὰ τοῦ δώσουν τὸ κίνητρον ν΄ ἀναλάβῃ µελέτας τοῦ 
εἴδους τούτου, ᾿Εδημιούργησε τότε τὸν «λογισμὸν τῶν ὁρίων», ὁ ὁποῖος 
ἐδείχθη τόσον χρήσιμος εἰς τὴν σπουδἠν τῆς κινήσεως τῶν ἄστρων. Ὅταν 
κατόπιν εἰσῆλθε τὸ 1839 εἰς τὸ Γραφεῖον τῶν γεωγραφικῶν Μηκῶν Ἠ9, 
ἐπανέλαβε τὰς σχετικὰς ἐρεύνας καὶ ἐκμεταλλενυόμενος τ' ἀποτελέσματα 
τῆς ἰδικῆς του θεωρίας τῶν «ὁλοκληρώωτικῶν ὑπολοίπων» ἔφθασεν εἰς 
μεθόδους ὑπολογισμοῦ, τῶν ὁποίων ἡ ἀξία ἐπεβεβαιώθη πανηγυρικῶς ὅταν 
αὗται τοῦ ἐπέτρεψαν νὰ ἐλέγξη ταχέως συμπεράσματα μετὰ κόπου κτη- 
θένια ὑπὸ τοῦ Τενεετίος καὶ νὰ ὁδηγηθῇ περαιτέρω εἷς µίαν νέαν θεωρίαν 
τῶν πλανητικῶν κινήσεων, 


674. Περίπου σύγχρονος τοῦ (αιςγ εἶναι ὁ «᾿σοφερί Ρουγίεγ. Οὗ- 
τος ἐγεννήθη εἲς Αιχεττε τὴν 2ἱην Μαρτίου 1768. Οἱ ἐκκλησιαστικοὶ τῶν 
ὁποίων ἧτο µαθητὴς τοῦ ἐνεπιστεύθησαν πολὺ σύντομα µίαν διδασκαλίαν 
εἰς τὴν Στρατιωτικὴν Σχολήν, ἡ ὁποία ἐτέλει ὑπὸ τὴν διεύθυνσίν τῶν εἰς 
τὴν πόλιν ἐκείνην. ᾽᾿Απὸ νεανικῆς ἡλικίας ἠσχολήθη μὲ τὴν λύσιν τῶν 
ἀριθμητικῶν ἐξισώσεων καὶ ἀκριβῶς διὰ νὰ καταστήση γνωστὰς τὰς µε- 
θόδους του μετέβη εἰς Παρισίους, ὅπου τὴν 9ην Δεκεμβρίου 17889 ἀνέγνο- 
σεν ἕνα ὑπόμνημά του ἐἑνώπιον τῶν μελῶν τῆς ἐκεῖ ᾿Ακαδημίας τῶν Ἔπι- 
στημῶν”". Εἰς Παρισίους ἐπανῆλθεν ὡς ἕνας ἐκ τῶν 1500 μαθητῶν τῆς 
Εεοοῖε Νοτπιαίε ποὺ ἵδρυσεν ἡ δηµοκρατικὴ Κυβέρνησις καὶ πολὺ σύντομα 
ἐγένετο ἕνας ἐκ τῶν «πιαϊίτες 4ὲ οοπ[έτεποςες» (κορυφαῖος εἰς τὰς διαλέ- 
ξεις). Τοῦ ἀνετέθη κατόπιν διδασκαλία εἰς τὴν Βεσοίε Ρο]γίοεομπίαυς, ὅπου 
δὲν ἐβράδυνε νὰ καταστήσῃ γνωστὴν τὴν ὑπ αὐτοῦ ἐπινοηθεῖσαν µέθο- 
δον λύσεως τῶν ἀριθμητικῶν ἐξισώσεων. 


. Μία περίληψις τῆς ἐργασίας ἐκείνης ἀπαντᾶται εἷς τὸ Αννογιϊπιοπίο (Προοίμιον) 
τὸ προταχθὲν ὑπὸ τοῦ Νανίοτ εἷς τὸ Απαΐγσε ες μμ μμαὺ ἀξίεγπιίπές τοῦ Ἐουπες 
(β.. Βιβλιογραφίαν). 
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Τὸ 1798 μετέβη εἰς Αἴγυπτον μὲ τὴν ἀκολουθίαν τοῦ Ναπολέοντος 
καὶ τοῦ ἐδόθη τὸ ἀξίωμα τοῦ γενικοῦ γραμµατέως εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον ποὺ 
συνεστήθη ἐπὶ τῶν ὀχθῶν τοῦ Νείλου. Εἰς τὴν Αἴγυπτον παρὰ τὸ πλῆθος 
τῶν καθηκόντων, τὰ ὁποῖα τοῦ ἐνεπιστεύθη ἡ ἐμπιστοσύνη τῆς τότε Κι- 
βερνήσεως, δὲν ἐγκατέλειψε τὰς ἐπιστημονικάς ἐρεύνας, ὅπως ἀποδει- 
κνύεται ἀπὸ τὸ πλῆθος τῶν ὑπομνημάτων ποὺ ἔφερεν ἐἑνώπιον τοῦ ἀνωτέ- 
ρω ἀναφερθέντος Ἰνστιτούτου. 

Τερματισθείσης τῆς στρατιωτι- 
κῆς ἐπιχειρήσεως τοῦ Ναπολέον- 
τος εἰς τὴν Αἴγυπτον, ἐπέστρεψεν 
εἰς Γαλλίαν, ὁ δὲ αὐτοκράτωρ, διὰ 
διατάγματος τῆς 2ας Ἰανουαρίου 
1802, τὸν διώρισε νοµμάρχην τοῦ 
Ι5όπε,. Παρά τὰς διοικητικἁὰς φρον- 
τίδας ὁλοκλήρου διαμερίσματος, 
ἐπανέλαβε τὰς παλαιάς του μµελέ- 
τας καὶ τὸ 1504 συνέγραψε ἕνα 
ὑπόμνημα εἰς τὸ ὁποῖον συνωψί- 
ζοντο αἱ ἔρευναί του ἐπὶ τῶν ἁρι- 
θμητικῶν ἐξισώσεωών, ᾿Επὶ πλέον 
ἔρριψε τὰς βάσεις τοῦ ἔργου του ἀ-- 
Τηόοτίε απα]γίαις ἆς ἵα (Παΐσατ ἍᾖΤΓΕΑΝ.ΒΑ 
(Αναλυτικἡ θεωρία τῆς θερµότη- 
τος). ᾽Αρχικῶς ἕνα ὑπόμνημα ἐπὶ τοῦ θέματος ὑποβληθὲν εἰς τὴν ᾽Ακαδη- 
µίαν τῶν Παρισίων ἤγαγε τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας νἁ ἐκλέξη τὸ θέµα 
τοῦτο ὡς ἀντικείμενον διαγωνισμοῦ μὲ βραβεῖον διὰ τὸ ἔτος 18ἱ2. Ὁ 
Εουωτίες διηγωνίσθη καὶ ἑβραβεύθη, μολονότι οἱ ἀποτελοῦντες τὴν ἐπιτρο- 
πὴν κρίσεως Ι.αρίαος, [.Αρταπρε καὶ Ἱ.ορεπάτο διετήρησαν ἐπιφυλάξεις ὡς 
πρὸς τὴν αὑστηρότητα μερικῶν συλλογισμῶν, ἐπιφυλάξεις ἐναντίον τῶν 
ὁποίων ὁ Γουτίεγ ἀντέταξε τὰς διαμαρτυρίας του, 


[ . 4 


ΡΤΙΣΤ 


Λ ρ ο αν’ .. 2 2 ο 4 ο 
Ε.ΙΟΦΕΡΗ ΡΕ ΕΟῦΜΙΕΕ 


675. Εἰς τὴν ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν ἡ «᾿Αναλυτικὴ θεωρία 
τῆς θερµότητος» κατέχει ἐξέχουσαν θέσιν, διότι χάρις εἰς τὸ ἔργον αὐτὸ 
αἱ τριγωνομετρικαὶ σειραὶ εἰσῆλθον µονίµως εἰς τὴν ἀνάλυσιν ὄνομα- 
σθεῖσαι μάλιστα διὰ τοῦτο καὶ «σειραὶ τοῦ Εουτίετ». Ἐνῷ προηγουμένως 
ἐχρησιμοποιοῦντο συμπτωματικῶς, ἀπὸ τῆς ἐμφανίσεως τοῦ περὶ οὗ ὁ λό- 
γος ἔργου ἐμελετήθησαν μεθοδικῶς ὑπὸ ἔποψιν συγκλίσεως καὶ συνεχῶς 
ἐφαρμόζονται. Τοιουτοτρόπως αἱ ἐπιφυλάξεις καὶ ἀμφιβολίαι τὰς ὁποίας 
διετύπῶσαν τὸ 1812 οἱ γεωμύτραι τοῦ Ἱνστιτούτου τῆς Γαλλίας ἓν μέρει 
ἐδικαιολογήθησαν καὶ ἐν µέρει διελύθησαν. 'Ὑπογραμμίζομεν ὅτι ὁ Εοι- 
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τίες ἀνήγαγε τὴν ἔρευναν τῆς δυνατότητος ἀπεικονίσεως τυχούσης συναρ- 
τήσεως φίκ) µέσῳ μιᾶς τριγωνομετρικῆς σειρᾶς εἲς τὴν λύσιν ἑνὸς συστή- 
µατος γραμμικῶν ἐξισώσεων μὲ ἀπείρους ἀγνώστους καὶ εὗρεν ἐν συνε- 
χείᾳ ὅτι ὁ π-στὸς συντελεστής ἐκφράζεται ὡς ἑξῆς: 


Αμ. ση, (κ) -ημ αχ ἀκ. 
π 
0 


Προσθέτοµεν ὅτι ἀφοῦ ἀποκατέστησεν ὁ Εουτίςτ τὴν σχέσιν: 
κ ] ] 
--- Ἕ-- τι κ- σος | ἂκ -|- ---- αχ ει. 
2 ημχ-|- 1 η ς ημ 


ἥτις διὰ κ-- π/2 ἀνάγεται εἲς γνωστὴν ἀνακάλυψιν τοῦ 1 εἰδηίζ (Τόμος 
Π, ὃ 445), ἀπεκάλυψεν ὅτι αὕτη ὑφίσταται μόνον ὕταν τὸ χ περιέχεται 
ἐντὸς ὠρισμένων ὁρίων. 

Τοῦ βιβλίου του Απάϊΐγςε 4ε. ἐφμαιοη5 ἀέισιππίηόες (Ανάλυσις τῶν 
ἀριθμητικῶν ἐξισώσεων) ἐξεδόθη µόνον τὸ 1 Μέρος τῇ φροντίδι ἑνὸς δια- 
σήµου ἐρευνητοῦ τῆς ἐφηρμοσμένης μηχανικῆς, τοῦ Λαοίδ (γενν. εἰς Ὠι- 
Ίοπ τὴν Ίδην Φεβρουαρίου 1785, ἀποῦ. εἷς Παρισίους τὴν 22ην Αὐγούῦ- 
στου 1836). Πρόκειται περὶ ἔργου, τὸ ὁποῖον ἀναφέρεται µέχρι σήμερον 
κυρίώς διότι περιέχει τὸ ἀκόλουθον θεώρημα: «Εάν Γχ) -- 0 εἶναι µία ἐξί- 
σωσις βαθμοῦ πι μὲ πραγματικοὺς συντελεστάς, ἃς θεωρηθΏ ἡ σειρὰ ἡ 
ἀποτελουμένη ἀπὸ αὐτὴν καὶ τὰς διαδοχικάς παραγώγουςτης Γ (κ), Εκ), 
ως χα), ἃς ἀντικατασταθῇ τὸ χ μὲ δύο πραγµατικάς τιμὰς α, Ὁ καὶ ἃς ση- 
µειωθῇ ὁ ἀριθμὸς τῶν παραλλαγῶν σημείου ποὺ θὰ ἐμφανισθῇ εἰς ἑκατέραν 
σειράν. ΄Η διαφορὰ τῶν δύο τούτων ἀριθμῶν ἐκφράζει τὸ πλῆθος τῶν ϱρι- 
ζῶν τῆς δοθείσης ἐξισώσεως, αἱ ὁποῖαι περιέχονται μεταξὺ α καὶ Ὁ ἢ δια- 
φέρει τούτου κατ ἀριθμὸν ἄρτιον». Ἔδ αὐτοῦ δύνανται νὰ ἐξαχθοῦν ὁ 
κανὼν τῶν σηµείων τοῦ Ὠερδοατίες καὶ ἄλλαι συναφεῖς προτάσεις ὄφει- 
λόμεναι εἰς τὸν μα ( 527). Ὡς πρὸς τὸν τρόπον τῆς ἐφαρμογῆς τοῦ θεώ- 
ρήματος ὁ Εουτίετ εἰσῆλθεν εἰς πολλὰς λεπτοµερείας, πεπεισμένος ὢν 
ὅτι ἡ λώσις τῶν ἀριθμητικῶν ἐξισώσεων ἀποτελεῖ κεφάλαιον τῆς πρα- 
κτικῆς ἀριθμητικῆς καὶ ὅτι δὲν διαφέρει πολὺ ἀπὸ τὸ κεφάλαιον περὶ 
ἐξαγωγῆς τῶν ριζῶν. Δὲν παρέλειψε δὲ νά σηµειώσῃ ὅτι µερικαὶ ἐκ τῶν 
ὑπ᾿ αὐτοῦ τεθεισῶν ἀρχῶν εἶναι ἐφαρμόσιμοι ἀκόμη καὶ εἰς ὑπερβατικάς 
ἐξισώσεις, 

Εάν λάβωμεν τώρα ὑπ ὄψιν ὅτι είναι; 


3 
{(κ--α) -- Γ(α)- χε () -ἵ . ΓΕ’ (4) ------, 


δὲν εἶναι δύσκολον ν᾿ ἀναγνωρίσωμεν, ὅτι ἡ πρώτη διαδοχἡ σημείων ποὺ 
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ἐθεώρησεν ὁ Εουτίετ δὲν διαφέρει ἐκείνης ποὺ λαμβάνεται διὰ τοῦ µετα- 
σχηματισμοῦ εἰς χ--α τῆς δοθείσης ἐξισώσεώς. Αὐτὸς εἶναι ὁ τρόπος, μὲ 
τὸν ὁποῖον ἔβλεπε τὰ κράγµατα καὶ ἕνας ἀφανὴς γάλλος ἰατρός, ὁ Βυάαη, 
ὁ ὁποῖος εἰς ἕνα ὑπόμνημα τυχὸν τῆς ἐπιδοκιμασίας (31 ᾿ΟὈκτωβρίου 1803) 
τοῦ Ἰνατιτούτου τῆς Γαλλίας, καὶ 4 ἔτη ἔπειτα ἀπὸ ἕνα ἔργον του ἀφιερο- 
µένον εἰς τὸν Ναπολέοντα, ἐξέθεσεν ἰδέας καὶ μεθόδους κατἀ βάθος ἕναρ- 
μονιζομένας πρὸς ἐκείνας τοῦ Εουτίετ. Ὁ τελευταῖος ἔσπευσε νὰ κάµῃ 
ἐπανορθώσεις ἐπιθέτων χρονολογίας εἰς τὰς διαφόρους ἀνακοινώσεις του 
ἐπὶ τοῦ θέµατος (βλ. τὸ κατ ἐπανάληψιν ἀναφερθὲν Προοίμιον τοῦ 
Νανίετ). ᾽Αλλ’ οἱ ἐλθόντες κατόπιν, χωρὶς νὰ μειώσουν τὴν ἀξίαν τῶν ἐν 
λόγφ ἐργασιῶν του, ἔκλιναν ὑπὲρ τῆς ἰδέας ὅτι ὁ Βυάαπ ἠκολούθησεν ἐξ 
ἰδίας παρορµήσεως τὸν ροῦν τῶν σκἐψεώντου, χωρἰς τίποτε νά γνωρίζῃ ἐς 
ὅσων εἶχεν εὕρει ὁ νομάρχης τοῦ Ιεέτε. ᾿Εντεῦθεν καὶ ὁ λόγος διὰ τὸν ὁποῖον 
εἰς τὸ προαναφερθὲν θεώρημα δίδεται συχνὰ τὸ ὄνομα Βιάση - Εουτίςτ. 

ἘΕὰν ὅμως αὐτὸ ποὺ συνέβη εἲς τὸν Εουτίες δὲν εἶναι παρὰ ἕνα ἔπει" 
σόδιον ὃξ ἐκείνων ποὺ συμβαίνουν συχνά εἰς ὅσους μετὰ προθυµίας καὶ 
ζήλου ὑπηρετοῦν τὴν Θεὰν τῆς ᾿Αναβολῆς εἰς τὰς δημοσιεύσεις των, ἀκό- 
µη βαρύτερον εἶναι τὸ ἀτύχημα ποὺ τὸν ἔπληξε ὅταν, προτοῦ ἀκόμη δη- 
μοσιεύσῃ τὸ ἀλγεβρικόν του ἔργον, ἕνας νεαρὸς εἰς τὰ πρῶτα του βήµατα 
ἀνεκάλυψε (8 726) µίαν πρότασιν πολὺ τελειοτέραν τῆς τοῦ Εουπετ, καθ' 
ὅσον διδάσκει, χωρὶς ἀβεβαιότητα, πόσαι ρίζαι πραγµατικαὶ μιᾶς ἀλγε- 
βρικῆς ἐξισώσεως μὲ πραγματικοὺς συντελεστὰς περιλαμβάνονται εἷς δε- 
δοµένον διάστηµα. 


676. ᾿Επέστη ἡ στιγμἡ νὰ μνημονεύσωμεν ἕνα ἐπιστήμονα, ὁ ὁποῖος, 
καΐτοι ἔδωσεν εἰς τὰ μαθηματικά συμβολὰς ἀναμφισβητήτου ἀξίας, ὀφεί- 
λει τὴν φήμην, ἡ ὁποία δικαίως τὸν περιβάλλει, εἰς τὰς ἀνακαλύψεις του 
εἰς τὸ πεδίον τοῦ ἠλεκτρισμοῦ. Εἶναι ὁ Απάτέ Μαγίε Απιρέτε. Οὗτος ἔγεν- 
νήθη εἰς τὴν Λυὼν τὴν 22αν Ἰανουαρίου 1775. Τὸν πατέρα του ἀπεκεφά- 
λισεν ἡ θύελλα τῆς ἐἑπαναστάσεως τὸ 1793, γεγονὸς τὸ ὁποῖον ἔρριψε τὸν 
μικρὸν Απάτέ εἲς μακρὰν περίοδον καταπτώσεως. Κατορθώσας νὰ ὕπερ- 
νικήστ τὸν ψυχικὸν κλονισµόν του, ἀπεφάσισε πρὸς συντἠρησίν του νἁ 
δίδη µαθήµατα ἰδιωτικὰά μέχρις ὅτου (Δεκέμβριος 1801) ἐπέτυχε µίαν θέ- 
σιν καθηγητοῦ τῆς φυσικῆς εἰς τὴν ἐπαρχιακὴν Σχολὴν τοῦ Βουτρ. Εἰς 
ἡλικίαν 30 ἐτῶν, χάρις εἰς ὑποστήριξιν τῶν 1 αἱππός καὶ είαπιοτε, κατέ- 
λαβε θέσιν προγυμναστοῦ καὶ ἔπειτα καθηγητοῦ εἰς τὴν Ἐοοίο Ροϊγίος]ι- 
πίαις. ᾿Αποθανόντος τοῦ ΤΙ 4ρίαΠβε (1813) κατέλαβε τὴν ἔδραν του εἰς τὴν 
᾿Ακαδημίαν τῶν ᾿Επιστημῶν. ᾿Απέθανε τὴν Ίθην Ἰουνίου 1836 εἰς Μασσα- 
λίαν, ὅπου εἶχε µεταβῆ ἐλπίζων µαταίως ὅτι θὰ εὕρισκεν ἀνακούφισιν εἰς 
µίαν ἀμείλικτον ἀσθένειαν. 


ΙΟΒΙΑ --“Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν, Τόμος Π 2. 
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ήρθες. 


.------- έίϱ-ἃὙ--ὃ---.- ---ᾱ-ᾱ- 


Τὸ ἔργον του (οπεἰάέταίίοης 5ωτ Ἰα Τηβόοτίε πιαιλόπιαίίαυε ἁι Ίσα 
(Σκέψεις ἐπὶ τῆς μαθηματικῆς θεωρίας τῶν παιγνιδίων, Λυών, 1802) ἆπο- 
τελεῖ σπουδαίαν συμβολήν εἰς τὴν θεωρίαν τῶν Πιθανοτήτων, ἡ ὁποία 
τοῦ προσέδωσε τὴν αἴγλην νεαροῦ, ἀπὸ τὸν ὁποῖον ἡ ἐπιστήμη πολλὰ 
ἐδικαιοῦτο ν᾿ ἀναμένῃ. Μεταξὺ τῶν ἐργασιῶν ποὺ ἐδημοσίευσεν εἰς περιο- 
δικἀ τῆς Σχολῆς, ὅπου ἑδίδασκε, ἀναφέρομεν τὴν φέρουσαν τίτλον ΙὨό- 
πιοηςίταίοπ ἆε Ι’ ἐρα[ιό ἀες Ὑοἱυπιες ἆς ἀεικ Ροϊγἐάτες ευππέ(τίαυες 11 


.. «κ « 
 γν 


- ο... 


ΑΝΡΗΕ ΜΑΒΗΙΕ ΑΜΡΕΠΕ 


(Οοττ. Ἐςο. Ροἱ., 1, 1808) καὶ τὸ ὑπόμνημα δις Ίὲς αναπίαμος αυ ον ρευί 
ἵτει ἆαπς Ἰα ΤΠέοτίε ἀες Οοατὸος ἆς ἷα Οοπεἰάέτβιίοη ἆσς ραγαῦο]ες οἳ- 
οα]α(γίος 111 (Τουση. Ἑς. Ροἱ., ΥΠ Οαμίες, 1408), τὸ ὁποῖον ἧτο µία ἄποτελε- 
σματικἡ προπαρασκευἠ εἰς τὰς ἐρεύνας ποὺ ὡδήγησαν πολὺ ἀργότερα εἰς 
τὴν συμφυῆ γεωμετρίαν. Ἡ στενότης τοῦ χώρου δὲν μᾶς ἐπιτρέπει νἁ δια- 
τρίψωµεν ἐπὶ ἄλλων ἐργασιῶν του ἀφιερωμένων εἰς ἐφαρμογάς τοῦ λο- 
γισμοῦ τῶν μεταβολῶν εἰς θέµατα μηχανικῆς, εἰς τὰ θεμέλια τοῦ ἄπειρο- 
στικοῦ λογισμοῦ καὶ τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων (εἰδικῶς ἐκείνων μὲ µε- 
ρικάς παραγώγους β΄ τάξεως), ὅλων ἀξιολόγων διὰ διαφόρους λόγους, 
᾽Αληθὲς εἶναι πάντως ὅτι µία ἔννοια «συναρτήσεως» περισσότερον 
περιωρισµένη ἐκείνης ποὺ χρησιμοποιοῦμεν σήμερον τὸν Φδήγησεν εἰς 
ἀπατηλὰς ἀποδείξεις τῆς ὑπάρξεως παραγώγου πάσης συνεχοῦς συναρ- 
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τήσεως καὶ τοῦ τύπου Ταγίοι (Πουῃ. Ὡς, Ροἱ. ΧΠΙ 6αμΐες, 1806). Ὁ Απιρόνε 
διεπνέετο προφανῶς ἀπὸ τὴν φιλοδοξίαν νὰ τελειοποιήση τὸ ἔργον τοῦ 
ἵαμταπβε ἐπὶ τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ (6 595], Πνεῦμα πολυμερὲς ὁ Απι- 
Ρρέτε προύτεινε µίαν εὔστοχον ταξινόµησιν τῶν ἐπιστημῶν εἰς ἐφαρμογὴν 
τῶν ἀπόψεών του, τὰς ὁποίας ἐξέθεσεν εἰς τὸ ἔργον του Ε5δαί 5: [4 ΡΗΙ- 
ΙοδορΏίε ἀὲς Ξείεποες (Δοκίμιον Φιλοσοφίας τῶν ᾿Επιστημῶν, Ρατίς, 1834). 


677. 'Ο Φίπιόοπ Ὠεπίς Ροΐβεοη ἐγεννήθη εἷς Ριη]νίετς τὴν 2ἱην ἸἼου- 
νίου ΙΤ81. Τὸ Ι798 εἰσῆλθεν εἰς τὴν Εεοῖε Ρο]γιεςμηίαιε ἐπὶ κεφαλῆς τῆς 
τάξεὼς του. Τὸ ἑπόμενον ἔτος ὠνομάσθη κ-- | 
ἐκεῖ προγυμναστὴς (πἐρέιιει), κατόπιν 
(1801) ἀναπληρωώματικὸς καὶ τέλος (1806) 
τακτικὸς καθηγητής. Μετά τριετίαν τοῦ 
ἐδίδετο ἡ ἔδρα τῆς θεωρητικῆς µηχανι- 
κῆς εἰς τὴν βοτροπης καὶ τὸ 1822 εἰσήρ- 
χετο εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας, 
Περὶ τῶν ἄλλων καθηκόντων ποὺ τοῦ 
ἀνετέθησαν ὑπὸ τῆς γαλλικῆς Κυβερνή- 
σεως δὲν συντρέχει λόγος νά ὁμιλήσω- 
μεν ἐδῶ. Στοχαστὴς ἀκμαῖος, ἠδυνήθη 
νὰ δώση εἷς τὴν ἐπιστήμην συμβολάς 
πολυαρίθµους καὶ σηµαντικάς, παρακο- 
λουθῶν ἀγρύπνως ὅλας τὰς ὑπιστημονι- 
κἁἀς ἀνακοινώσεις καὶ ἐξελίξεις. Τοιου- 
τοτρόπως ἀπέφυγε τὸν κίνδυνον καὶ τὸν 
µάταιον κόπκον ν᾿ ἀνακαλύπτη πράγματα εὑρεθέντα ἤδη ὑπὸ ἄλλων. ᾽Απὸ 
νεαρᾶς ἡλικίας κατέγινεν εἰς ζητήματα τῶν καθαρῶν μαθηματικῶν, πολλὰ 
τῶν ὁποίων τοῦ ἐνέπνευσεν ἡ ἄσκησις τῆς διδασκαλίας, εἰς τὴν ὁποίαν 
ἀφωσιώθη ἐφ' ὅρου ζωῆς μὲ ζῆλον σχεδὸν ἀσκητικόν, 

Οὕτω ἐπέτυχε νἀ δώσῃ (Πουσῃ. Ἐς. Ροἱ., (αμίοτ ΧΙ, 1800) µίαν ἀπόδει- 
ξιν τοῦ θεωρήματος τοῦ Βέχουί τελειοτέραν τῆς πολυπλοκωτάτης ποὺ εἶχε 
καταστρώσει ὁ ἀνακαλύψας τὸ θεώρημα” ἐπέτυχεν ἐπίσης νὰ προτείνῃ 
(Βω]. ςοο, ΡΗΗ., 1812) µίαν νέαν ἀναλυτικὴν λύσιν τοῦ προβλήματος σφαί- 
ρας ἑφαπτομένης τεσσάρων ἄλλων. Σπουδαία εἶναι ἐξ ἄλλου ἡ παρατήρη- 
σίςτου (Ιουσῃ, Γεια. Μαίῤεπ., Τ. ΥΠ, 1832) ὅτι τὸ θεώρημα τοῦ Ευ]οτ 
ἐπὶ τῆς καμπυλότητος τῶν ἐπιφανειῶν (ὁ 561} ἐπιδέχεται ἐξαιρέσεις. 

᾽Απὸ τῆς δης Δεκεμβρίου 1800 ὑπέβαλεν εἰς τὴν ᾿Ακαδημίαν τῶν ἘἜπι- 
στημῶν ἕνα ὑπόμνημα ἐπὶ τοῦ ἀριθμοῦ τῶν. πλήρων ὁλοκληρωμάτων τῶν 
ἐξισώσεων μὲ πεπερασµένας διαφοράς, τὸ ὁποῖον ἐθεώρήθη ἄξιον νἁἀ λάβη 
θέσιν εἰς τὴν συλλογὴν δαναπίς Ειταπβρετς, ἀλλ᾽ ἐδημοσιεύθη εἰς τὸ Τεῦ- 
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χος ΧΙ τῆς Ἰουτη. Ἑο. Ρο]. Σπουδαῖον ἐπίσης εἶναι ἕνα ἄλλο ὑπόμνημα ἐπὶ 
τοῦ λογισμοῦ τῶν μεταβολῶν, ἀναγνωσθὲν τὴν Ίθην Νοεμβρίου 1831 καὶ 
καταχωρηθὲν εἰς τὸν Τόμον ΧΗ (1833) τῶν Μέπαιοίτες ἆς | Ἰησιίτυί ας Έταπος. 
Εἴτε κατόπιν ἐπιδράσεως τῆς διδασκαλίας του, εἴτε ἐξ ἰδίας παρορ- 
µήσεως, ὁ Ροΐρδοη μὲ τὴν πάροδον τῶν ἐτῶν ἑστράφη πρὸς τὰς ἔφαρμο- 
γὰς τῶν μαθηματικῶν, ᾽Απὸ τοῦ 1811 ἐδημοσίευσε τὸ ἔργον Τταϊιό ἆᾳ Μάό- 
οαηίᾳυς, τὸ ὁποῖον ἐγνώρισεν εὑρεῖαν διάδοσιν καὶ τοῦ ὁποίου εἶδε τὸ φῶς 
δευτέρα βελτιωμένη ἔκδοσις τὸ 1833. Εἰς τὴν θεωρίαν τῶν Πιθανοτήτων 
ἀφιέρῶσε (1537) µίαν ἐργασίαν του Εφφαί συ 1) Αρριίςαίοπ ἆς |’ Απαϊΐγος 
ὰ ]α Ργοδαδίέ ἆες Ὠέεϊκίοης πεπάυες ἃ Ία ρἱυτα]ίό ἆες νοἰκἩ5, ἡ ὁποία 
ἀφύπνισε µέγα ἐνδιαφέρον μεταξὺ διαφόρων κοινωνικῶν τάξεων. 
Πολυάριθµοι εἶναι αἱ ἐργασίαι τὰς ὁποίας ἀφιέρωσεν εἲς ἀστρονομι- 
κοὺς ὑπολογισμούς. ᾽Αλλ᾽ ἀκόμη περισσότεραι εἶναι ἐκεῖναι ποὺ ἀποβλέ- 
πουν εἷς µαθηµατικὴν ἔρευναν τῶν φυσικῶν φαινομένων, ὅπως π.χ. 
ἠλεκτρισμοῦ, μαγνητισμοῦ, θερµότητος, ἑλαστικότητος, ἀκουστικῆς, τρι- 
χοειδῶν ἰδιοτήτων. Ἡ σκέψις του ἑστρέφετο πάντοτε μὲ συµπάθειαν πρὸς 
τὴν ἰδέαν νὰ πλουτίσῃ τὴν βιβλιογραφίαν τῆς πατρίδος του μὲ ἕνα πλῆρες 
κείµενον μαθηματικῆς φυσικῆς. ᾽Αλλ" ὁ προλαβὠν θάνατος, ἐπελθὼν τὴν 
25ην ᾽Απριλίου 1840, τὸν ἡμπόδισε νὰ πραγµατοποιήσηῃ τὸ μεγαλειῶδες 
αὐτὸ σχέδιον. Ὁ ἀναγνώστης θἀ εὕρῃ πλήρη κατάλογον τῶν 354 δηµο- 
σιευµάτων τοῦ Ροΐπδοπ ἓν συνεχείᾳ τοῦ Ἐγκωμίου, ποὺ ἐξεφώνησε 
δι᾽ αὐτὸν ὁ Αταρο εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν ᾿Ἐπιστημῶν τῶν Παρισίων. 


678. Ὁ σαδγίεὶ ]ιαπιέ ἐγεννήθη εἰς Τουτς τὴν 22αν Ἰουλίου 1795. 
Αἰσθανόμενος ἀκαταμάχητον ἕλξιν πρὸς τὰ μαθηματικά, εἰσῆλθε τὸ 18]6 
εἰς τὴν Ἐεοῖε Ροϊγιεμπίφυς, Διά λόγους πολιτικοὺς διελύθη ἡ τάξις εἰς τὴν 
ὁκοίαν ἀνῆκεν, οἱ δὲ φοιτηταὶ αὐτῆς ἔλαβον τὴν ἄδειαν νὰ ὑποστοῦν ἆπο- 
λυτηρίους ἐξετάσεις εἰς τὸ τέλος τοῦ ἐπομένου ἔτους. Τοιουτοτρόπως ἡδυ- 
νήθη νὰ συνεχίσῃ σκουδὰς εἲς τὴν Εεσοῖς 4ες Μίπεν. Καὶ ἐνῷ ἐφοίτα εἰς αὐ- 
τὴν ἐξέδωσε µίαν ἐργασίαν του ὑπὸ τὸν τίτλον Έκαππεῃ ἄες ἀῑ[έτοπίσς Μέ- 
ἰποάες επιρ]ογέςς ρου γεδοιάτε Ίες Ῥγοῦίόπιος 4ο έοπιόετίοϊτα (ραπίς, 1818), 
ἡ ὁποία ἀπεκάλυψεν ὅτι ὁ συγγραφεὺς ἧτο ἄνθρωπος προωρισµένος νὰ κατα- 
λάβη τὰς πρώτας θέσεις εἰς τὴν ἐπιστήμην. Διὰ νά δείξωµεν ὅτιτὸ Δοκί- 
µιον ἐκεῖνο κατέχει ἀξίαν µόνιμον ὑπογραμμίζομεν ὅτι εἰς αὐτὸ ἀπαντᾶ- 
ται ἡ ἀρχἡ ἐκείνη, ποὺ ὀνομάζεται ἀκριβῶς «ἀρχὴ τοῦ 1 απιέ» καὶ ἡ ὁποία 
διδάσκει πῶς ἐκ τῶν ἐξισώσεων δύο ἐπιπέδων καμπύλων τῆς αὐτῆς τάξεως 
ἐξάγονται αἱ ἐξισώσεις τῶν ἀπείρων ἄλλων ποὺ διέρχονται διὰ τῶν κοινῶν 
σημείων τῶν πρώτων, μὲ ἀνάλογον ἐπέκτασιν εἰς τὸν χῶρον. Ἐκεῖ ἀπαντῶνται 
ἐπίσης οἱ ὁρισμοί καὶ αἱ πρώται µελέται τῶν καμπύλων καὶ ἔπιφανει- 
ὢν τοῦ Ἱ.απιξ, τῶν ὁποίων αἱ ἐξισώσεις εἶναι ἀντιστοίχως τῆς μορφῆς: 
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Τέλος (διὰ νὰ μὴ ἀναφέρωμεν ἄλλα συμπεράσματα εἰδικώτερα) ἀπαντᾶ- 

ται ἐκεῖ ἡ πρώτη, ἂν δὲν ἁπατώμεθα, κατασκευἡ δευτεροβαθµίου ἐπιφανείας 

ὁριζομένης ὑπὸ 9 σημείων της. 

Πρὶν ἢ ἀκόμη περατώσῃ τὰς σπουδάς του εἰς τὴν Εκσοῖςες ὧςς Μίπες, 
ἡ ταλλικὴ Κυβέρνησις, κατ αἴτησιν τῆς ρωσσικής, ἀπέστειλεν εἰς Πε- 
τρούπολιν τὸν [.απιέ μαζὶ μὲ τὸν (Ἴαρεγ- ον 
(ΟΠ, ᾿Αξιοσημείώωτον εἶναι ὅτι, καίτοι εἰς 
τὴν πόλιν αὐτὴν ἀπερροφήθη εἰς ἔργα 
μεταλλειολόγου μηχανικοῦ, ὁ Γ απιόέ ἡἠδυ- 
νήθη ν᾿ ἀποστείλῃ εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν 
τῶν Παρισίων ἕνα πολύτιµον ὑπόμνημα 
ἐπί τῆς διαδόσεώως τῆς θερµότητος εἰς τὰ 
πολύεδρα. 

Επί µίαν δεκαετίαν περίπου ὁ Ι απιέ 
ἔζησεν ἡσύχως εἰς τὴν Ρωσσίαν. ᾽Αλλ᾽ 
ἡ ἐἑπανάστασις τοῦ Ἰουλίου 1830, ἄνη- 
συχήσασα τὴν φιλύποπτον Κυβέρνησιν 
τῶν τσάρώὠν, ἴδωῶσεν ἀφορμὴν εἰς τὸν 
| απιέ, καθὼς καὶ εἰς τὸν (αρεγτοπ, νὰ | 
ζητήσουν τὴν ἐπιστροφήν των εἰς τὴν (ΑΒΗΙΕΙ, ΙΤ ΑΜΕ 
πατρίδα. Εἰς Παρισίους εὗρε, καθώς καὶ 
ὁ φίλος του, ἀπασχόλησιν εἰς τὴν ἄσκησιν ἐλευθέρου ἐπαγγέλματος µη- 
χανικοῦ, μέχρις ὅτου ἐκλήθη νἀ διδάξη πρῶτα φυσικὴν εἰς τὴν ΕἘσοιε 
Ροϊγίεςμπίαως καὶ κατόπιν µαθηµατικὴν φυσικἠν εἰς τὴν Ροίῦοππς. Ἐκ 
τῆς διδασκαλίας του ἐκεῖ προῇλθον τέσσαρες σημαντικοὶ τόμοι δα - 
θηµµάτων (βλ. Βιβλιογραφίαν). Ὁ Ι.απιέ ἀπέθανε, µέλος τοῦ Ἰνστιτού- 
του, τὴν Ίην Μαΐου 1570, 


679. Μολονότι τὸ πνεῦμα του ἐδείκνυεν ἰσχυράν ἕλξιν πρὸς τὴν µε- 
λέτην συγκεκριμένων γεγονότων, ὁ Ἱ από δὲν παρέλειψε ν ἀσχοληθῇῃ μὲ 
ζητήματα καθαρῶς θεώρητικά, εἰς τὰ ὁποῖα εἶχεν ἀπὸ νεαρᾶς ἡλικίας 
φανερώσει ἐξαιρετικὴν κλίσιν, Εἰς ἕνα ἄρθρον του τιτλοφορούµενον η 
Ρρο]γροπέ οὐπνοεχέ ξίαπί ἀοηππέ, ἆς οοπιρἰσεη ἆς πιαπἰέτοες ρευί-οπ ἶο ραγία- 
πετ ση ἰγίαπρίςς αὐ πιογςη ἆςς ἀἰδροπαίςς 15 (Ίουσῃ. 4ς Μα(Ν., Τ.ΠΙ, 1838) 
περιέχεται µία νέα λύσις ἑνὸς προβλήματος προταθέντος, ὡς εἴδομεν, ὑπὸ 
τοῦ 5ερπετ (8 640). 

᾽Αλλ᾽ ἀἁκόμη καὶ ἡ θεωρία τῶν ἀριθμῶν ἐπέσυρε τὸ ἐνδιαφέρον του, 


Φιλοδοξῶν νὰ γίνη ὁ Οἰδίπους τοῦ αἰνίγματος ποὺ μᾶς ἐκληροδότησεν 
ὁ Εετπιαί, κατώρθωσε ν᾿ ἀποδείξῃ τὸ ἀδύνατον τῆς λύσεως τῆς ἐξισώσεως 


(ὡς ἄνω, Τ. Ἠ, 1840), νὰ µελετήσηῃ δὲ περαιτέρω τὴν γενικὴν περίπτωσιν, 
ἔτι δὲ τὴν περίπτωσιν τοῦ ἐκθέτου 5 (ὡς ἄνω, Τ. ΧΗΠ, 1847). 

Πρὸς τούτοις τὸ ὄνομά του εἶναι συνδεδεµένον μὲ µίαν διαφορικἠν 
ἐξίσωσιν β΄ τάξεως, τὴν ὁποίαν συνήντησεν εἰς τὴν θεωρίαν τῆς θερµότη- 
τος καὶ ἡ ὁποία ἔγινεν ἕκτοτε ἀντικείμενον σημαντικῶν ἐρευνῶν. Δικαίως 
θεωρεῖται ὡς δημιουργὸς τῆς θεωρίας τῶν ἑλλειπτικῶν συντεταγμένων, 
τῶν ὁποίων ἔδωσεν ὁ ἴδιος λαμπρὰν ἐφαρμογὴν εἰς ἕνα ὑπόμνημά του 8 
Ιε5 Ρω/{αςςς Ιβοίεσπιες ἀΠ5 |ες Οοτρ» φοἰίάςς Ποπιοβέηες επ έφι]ῦΌτο ἀο 
επιρεταίωτε]]", τὸ ὁποῖον παρουσίασε τὸ 1837 εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλ- 
λίας καὶ ἐδημοσίευσε τὸ 1837 εἰς τὴν συλλογὴν δαν. Ειτ. (ὡς καὶ 1ουΓη. 
ᾱἱ Πουνίής, ΤΙΗ. 

Τῶν ἰσοθέρμων ἐπιφανειῶν ἔκαμεν ἁργότερα ἄλλας σπουδαίας έφαρ- 
μογάς εἰς τὴν φυσικἠν (ὡς ἄνω, Τ.ΙΥ, 1839) καὶ τὴν ἀνάλυσιν (ὡς ἄνω, Τ. 
Π καὶ ΈἜΎ", Κ., ΤΙΝ, 1845). Ὁ ΙΙ απιέ δὲν ἑβράδυνε νὰ ἐπεκτείνῃ τὴν ἔννοιαν 
αὐτὴν φθάνων εἰς τὰς καμπυλογράµµους συντεταγµένας, περιωρισµένας 
πάντως εἰς τὴν περίπτωσιν --- ποὺ εἰς τὴν πρᾶξιν εἶναι ἰδιαιτέρως ἔνδια- 
φέρουσα --- τῆς ὀρθογωνιότητος. δη εἰς τὸ ὑπόμνημά του δυΓ Ίος ].οἷα 
4ε 1) ἐφμιμοτε ἆπ Ε]μίάε ἐινέτέ (Ἐπὶ τῶν νόμων ἰσορροπίας τοῦ αἰθερίου 
ρευστοῦ, Ίουτῃ. Ες. Ροι., ΟπΠίεγ ΧΧΠΙ, 1834) ἀπαντῶνται αἱ σχέσεις ποὺ 
συνδέουν τάς νέας συντεταγµένας μὲ τὰς καρτεσιανάς. Οἱ θεμελιώδεις 
ὅμως τύποι οἱ σχετικοὶ πρὸς τὴν σημαντικὴν αὐτὴν θεωρίαν εὑρίσκονται 
εἰς ἕνα ἄλλο ὑπόμνημά του δατ |ε Οοοτάορηέες συ γνήρπες (Ἐπκὶ τῶν 
καμπυλογράµµων συντεταγμένων), ὑποβληθὲν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Ἔπι- 
στημῶν τὸ 1538 καὶ δημοσιευθὲν εἰς τὸν Τόμον } τῆς Ἰουγπαί τοῦ 1 ἰουνίῇς, 

Εἰς µεταγενέστερον ὑπόμνημα δι ]ες δωτίαςςς ογίιποροηα]ες εἰ ἱοίμετ- 
πνες (Επὶ τῶν ὀρθογωνίων καὶ ἰσοθέρμων ἐπιφανειῶν, Ἰουτπ. ἆς Γμουνί]ς, 
Τ. ΥΠ, 1843) ἀπέδειξεν ὅτι αἴ ἐπιφάνειαι τοῦ εἴδους τούτου εἶναι εἰδικαὶ 
περιπτώσεις δευτεροβαθµίων ἐπιφανειῶν (ᾳαωαάτίαυες ραγιουότς κ). Τέλος 
εἰς ἄλλην ἐργασίαν του μὲ τίτλον Μόπιοίτε 5: ες ναγἰβίίοης ἀὲς «οου- 
ἀοπηέες ομγν]]ίμπες (Ἐπὶ τῶν μεταβολῶν τῶν καμπυλογρ. συντεταγμένων) 
(Ίουγῃ, ας ΙΕ Ιουνῆ]ς, Τ,. ΧΥ, 1351) ἕἔλυσε, μεταξὺ ἄλλων, καὶ τὸ πρόβλημα 
τοῦ προσδιορισμοῦ ὅλων τῶν τρικλῶν ὀρθογωνίων συστηµάτων, τῶν ἐχόν- 
των τὴν ἑξῆς ἰδιότητα: ἐὰν περιέχουν ὡρισμένην ἐπιφάνειαν, θὰ περιέχουν 
ἐπίσης καὶ τὴν παράλληλον πρὸς αὐτὴν εἰς ἁπόστασιν ἀπειροστήν, Μία 
σερἀ Μαθημάτων ἐπὶ τοῦ θέματος, ἂν καὶ χρονολογίας παρφχημµέ- 
νης, διετήρησεν ἀναλλοίωτον τὴν μεγάλην ἀξίαν της. 
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Θὰ ἧτο ἀσυγχώρητος παράλειψις ἐὰν ἐκλείομεν τὸ τμῆμα τοῦτο τῆς 
Ἱστορίας µας, χωρὶς ν᾿ ἀναφέρωμεν ἕνα ἄλλον μαθητὴν τῆς Εςοὶο 
Ρο]γιοςππίαυς ὁ ὁποῖος, ἂν καὶ ἀφιερωμένος κατὰ προτίµησιν εἰς τὴν ἐπι- 
στήµην τοῦ μηχανικοῦ, ἐπέτυχε νά ἐπιφέρη κ κωσὰς τοὐλάχιστον 
εἰς δὺο σημεῖα τῆς γεωμετρίας. Ὁμιλοῦ- | 
μεν διὰ τὸν . ο. 6. Βαγγέ ἄε δΙ. επαπή 
(γενν. παρὰ τὴν Μείαπ τὴν 21ην Αὐ- 
γούστου 1797, ἀποθ. εἷς τὰ περίχωρα 
τοῦ Ψεπάδπιε τὴν όην Ἰανουαρίου 1886). 
Τούτου μνημονεύεται μετ ἐγκωμίων µία 
ἐργασία φέρουσα τίτλον Μέπιοιρε 5υ/Γ 
ἰα5 ἱίρπες (ομτῦςς ποπ Ρρίαπος (Ἐπὶ τῶν 
στερεῶν καμπύλων) ὑποβληθεῖσα εἰς τὴν 
᾿Ακαδημίαν τῶν Παρισίων τὴν Ιόην ᾿ο- 
κτωβρίου 1844 καὶ δημοσιευθεῖσα τὸ ἕ- 
πόµενον ἔτος εἰς τὸ ΧΧΧ τεῦχος τῆς 
Ἰουτη, ἆς [Εςοίς Ροϊγίοςμπίαιις. ᾿Εκεῖ ὁ 
συγγραφεὺς ---χώρὶς νὰ γνωρίζῃ σχετι- αν], ,. 
κὸν ἄρθρον τοῦ οαςοῦί, δ671 --- ἐκθέ- “αν ΒΑΒΠΗέΕ ΡΕ 5ἳ. ΥΕΝΑΝΤ 
τει, μεταξὺ ἄλλων, τὴν ἕἔννοιαν, τὸ ὅ- 
νοµα καὶ τὸν προσδιορισμὸν τῆς ἐγγυτάτης σφαίρας μιᾶς καμπύλης τοῦ 
χώρου. Δὲν θὰ παρασιωπήσωμεν δὲ ὅτι μὲ τὸ ἄρθρον του Ῥοπυπηε εἰ Ὀ(Πέ- 
τοπος ρέοπιέίτίαυες τεἰα[ίνες ἃ ἷα πιέςαπίαυε (Γεωμετρικὸν ἄθροισμα καὶ 
διαφορὰ εἰς τὴν µηχανικήν, Ο. Κ., Τ. ΧΧΙ, 1855) κατέλαβε θέσιν μεταξὺ 
ἐἑκείνων ποὺ συνέβαλον εἰς τὴν δημµιουργίαν τοῦ διανυσματικοῦ λογισμοῦ, 


Εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν 


680. ᾿Ενῷ οἱ ἐπιστήμονες περὶ τῶν ὁποίων ὠμιλήσαμεν προηγουµέ- 
νως ἦσαν μαθημµατικοὶ φυσικοὶ (ὅπου ἡ πρώτη λέξις εἶναι οὐσιαστικὸν 
καὶ ἡ δευτέρα ἐπίθετον) καθ᾽ ὅσον ὅλοι, ἐξαιρέσει τοῦ Απιρέπε, ἡσχο- 
λήθησαν μὲ τὴν ἐφαρμογὴν τοῦ λογισμοῦ εἰς τὴν ἑρμηνείαν καὶ περιγρα- 
φὴν φαινομένων παρατηρηθέντων ἀπὸ ἄλλους, αὐτοὶ πρὸς τοὺς ὁποίους 
τώρα θὰ στραφῶμεν ἦσαν κατ’ ἐξοχὴν φυσικοὶ συμβαλόντες εἰς τὴν πρόὀο- 
δον τῶν μαθηματικῶν µόνον εἰς σπανίας συμπτωματικὰς εὐκαιρίας. 

Πρῶτος κατὰ χρονολογικὴν σειρὰν ἐμφανίζεται ὁ «εογρε στεεπ. 
Ἐγεννήθη εἰς Νοιάπρμαπι τὴν ΙΊ4ην Ιουλίου 1793, ἐσπούδασεν εἰς τὸ («απι- 
ὑτίάρε, ὅπου τοῦ ἀπενεμήθη ὁ τίτλος τοῦ Γείίον τοῦ (α]μς (οἩεμε. ᾿Απέ- 
θανεν εἲς Ξπείίοη τὴν 2Ιην Μαρτίου 1841]. Εἶναι διάσηµος δι ἕνα δοκί- 
µιον ἐφαρμογῆς τῆς μαθηματικῆς ἀναλύσεως εἲς τὴν ἔρευναν τῶν ἠλε- 
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Θὰ ἧτο ἀσυγχώρητος παράλειψις ἐὰν ἐκλείομεν τὸ τμῆμα τοῦτο τῆς 
Ἱστορίας µας, χωρὶς ν᾿ ἀναφέρωμεν ἕνα ἄλλον μαθητὴν τῆς Εςοὶο 
Ρο]γιοςππίαυς ὁ ὁποῖος, ἂν καὶ ἀφιερωμένος κατὰ προτίµησιν εἰς τὴν ἐπι- 
στήµην τοῦ μηχανικοῦ, ἐπέτυχε νά ἐπιφέρη κ κωσὰς τοὐλάχιστον 
εἰς δὺο σημεῖα τῆς γεωμετρίας. Ὁμιλοῦ- | 
μεν διὰ τὸν . ο. 6. Βαγγέ ἄε δΙ. επαπή 
(γενν. παρὰ τὴν Μείαπ τὴν 21ην Αὐ- 
γούστου 1797, ἀποθ. εἷς τὰ περίχωρα 
τοῦ Ψεπάδπιε τὴν όην Ἰανουαρίου 1886). 
Τούτου μνημονεύεται μετ ἐγκωμίων µία 
ἐργασία φέρουσα τίτλον Μέπιοιρε 5υ/Γ 
ἰα5 ἱίρπες (ομτῦςς ποπ Ρρίαπος (Ἐπὶ τῶν 
στερεῶν καμπύλων) ὑποβληθεῖσα εἰς τὴν 
᾿Ακαδημίαν τῶν Παρισίων τὴν Ιόην ᾿ο- 
κτωβρίου 1844 καὶ δημοσιευθεῖσα τὸ ἕ- 
πόµενον ἔτος εἰς τὸ ΧΧΧ τεῦχος τῆς 
Ἰουτη, ἆς [Εςοίς Ροϊγίοςμπίαιις. ᾿Εκεῖ ὁ 
συγγραφεὺς ---χώρὶς νὰ γνωρίζῃ σχετι- αν], ,. 
κὸν ἄρθρον τοῦ οαςοῦί, δ671 --- ἐκθέ- “αν ΒΑΒΠΗέΕ ΡΕ 5ἳ. ΥΕΝΑΝΤ 
τει, μεταξὺ ἄλλων, τὴν ἕἔννοιαν, τὸ ὅ- 
νοµα καὶ τὸν προσδιορισμὸν τῆς ἐγγυτάτης σφαίρας μιᾶς καμπύλης τοῦ 
χώρου. Δὲν θὰ παρασιωπήσωμεν δὲ ὅτι μὲ τὸ ἄρθρον του Ῥοπυπηε εἰ Ὀ(Πέ- 
τοπος ρέοπιέίτίαυες τεἰα[ίνες ἃ ἷα πιέςαπίαυε (Γεωμετρικὸν ἄθροισμα καὶ 
διαφορὰ εἰς τὴν µηχανικήν, Ο. Κ., Τ. ΧΧΙ, 1855) κατέλαβε θέσιν μεταξὺ 
ἐἑκείνων ποὺ συνέβαλον εἰς τὴν δημµιουργίαν τοῦ διανυσματικοῦ λογισμοῦ, 


Εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν 


680. ᾿Ενῷ οἱ ἐπιστήμονες περὶ τῶν ὁποίων ὠμιλήσαμεν προηγουµέ- 
νως ἦσαν μαθημµατικοὶ φυσικοὶ (ὅπου ἡ πρώτη λέξις εἶναι οὐσιαστικὸν 
καὶ ἡ δευτέρα ἐπίθετον) καθ᾽ ὅσον ὅλοι, ἐξαιρέσει τοῦ Απιρέπε, ἡσχο- 
λήθησαν μὲ τὴν ἐφαρμογὴν τοῦ λογισμοῦ εἰς τὴν ἑρμηνείαν καὶ περιγρα- 
φὴν φαινομένων παρατηρηθέντων ἀπὸ ἄλλους, αὐτοὶ πρὸς τοὺς ὁποίους 
τώρα θὰ στραφῶμεν ἦσαν κατ’ ἐξοχὴν φυσικοὶ συμβαλόντες εἰς τὴν πρόὀο- 
δον τῶν μαθηματικῶν µόνον εἰς σπανίας συμπτωματικὰς εὐκαιρίας. 

Πρῶτος κατὰ χρονολογικὴν σειρὰν ἐμφανίζεται ὁ «εογρε στεεπ. 
Ἐγεννήθη εἰς Νοιάπρμαπι τὴν ΙΊ4ην Ιουλίου 1793, ἐσπούδασεν εἰς τὸ («απι- 
ὑτίάρε, ὅπου τοῦ ἀπενεμήθη ὁ τίτλος τοῦ Γείίον τοῦ (α]μς (οἩεμε. ᾿Απέ- 
θανεν εἲς Ξπείίοη τὴν 2Ιην Μαρτίου 1841]. Εἶναι διάσηµος δι ἕνα δοκί- 
µιον ἐφαρμογῆς τῆς μαθηματικῆς ἀναλύσεως εἲς τὴν ἔρευναν τῶν ἠλε- 
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κτρικῶν φαινομένων, τὸ ὁποῖον ἐδημοσιεύθη μὲν ἐν μέρει τὸ 1828, ἔφθασεν 
ὅμως εἰς ἐπαξίαν φήμην ὅταν ἀνεδημοσιεύθη εἰς τὴν Ἐφημερίδα τοῦ (τε]- 
Ιε, ᾿Εκτὸς τοῦ τεχνικοῦ ὅρου «δυναµικόν», ποὺ δὲν ἐχρειάσθη πολὺν χρό- 
νον νά ἐγκαθιδρυθῇ εἰς τὴν φυσικήν, ἀπαντᾶται ἐκεῖ ἕνας τύπος τοῦ ὁλο- 
κληρωτικοῦ λογισμοῦ, ὁ ὁποῖος φέρει µέχρι σήμερον τὸ ὄνομα τοῦ 
Ογοεη ΙΤ, Ὑπογραμμίζεται ἀκόμη ὅτι εἰς ἕνα ὑπόμνημά του ἐπὶ τῆς ἕλξεως 
τῶν ἑλλειψοειδῶν (1835) ἐθεώρησε, πρῶτος ἴσως, τοὺς χώρους περισσο- 
τέρων διαστάσεων. 

Εἰς ἄλλο πεδίον εἰργάσθη ὁ Μας (ωήίαρῃ, ἕνας ἱρλανδὸς γεννηθεὶς τὸ 
1505, ὁ ὁποῖος ἐδίδαξεν εἷς τὸ Πανεπιστήμιον τοῦ ᾿Εδιμβούργου ἀπὸ 
τοῦ 1835 καὶ ἀπέθανε αὐτοκτονήσας, κατὰ τὴν διάρκειαν μιᾶς κρίσεως 
μελαγχολίας, τὴν 2Την Οκτωβρίου 1847, ᾿Ενδιεφέρθη διά τὰς ὁπτικὰς 
θεωρίας τοῦ Ετεσπεὶ καὶ ἐπέφερεν εἰς τὰς βασικἁς ὑποθέσεις τοῦ γάλλου 
φυσικοῦ μερικὰς τροποποιήσεις, αἱ ὁποῖαι δὲν εὗρον ἀπήχησιν εἰς τοὺς 
ἁρμοδίους. Ἐκ τῶν μελετῶν αὐτῶν ἤχθη εἰς τὴν σπουδἠν τῆς θεωρίας τῶν 
καμπύλων καί τῶν ἐπιφανειῶν β΄ βαθμοῦ, εἰς τὸ πεδίον δὲ τοῦτο ἐθέρι- 
σεν ἐπαξίους δάφνας. ᾽Ανεκάλυψεν εἰδικώτερα καὶ ἀνέπτυξε µίαν ἀξιό- 
λογον γενίκευσιν τῶν δευτεροβαθµίων ἐπιφανειῶν, ἀποδείξας ὅτι µία τυ- 
χοῦσα ἐξ αὐτῶν δύναται νἁ ὁρισθῇ ὡς γεωμετρικὸς τόπος σηµείου διά τὸ 
ὁποῖον παραμένει σταθερὸς ὁ λόγος τῶν ἀποστάσεων αὐτοῦ ἐξ ἑνὸς στα- 
θεροῦ σημείου καὶ ἐκ μιᾶς σταθερᾶς εὐθείας, τῆς τελευταίας λαμβανομέ- 
νης παραλλήλου πρὸς σταθερὸν ὀπίπεδον. 

Οἱ ἄλλοι τρεῖς ἐπιστήμονες τοὺς ὁποίους πρόκειται τώρα ν᾿ ἀναφέ- 
ῥώμεν δύνανται, μαζὶ μὲ τὸν Οτεεη, νὰ θεωρηθοῦν ὡς οἱ ἱδρυταὶ μιᾶς σχο- 
λῆς ἄγγλων φυσικομαθηματικῶν, ἀξίας νὰ συνεχίσῃ τὴν νευτώνειον παρά- 
δοσιν. 

ὍὉ πρεσβύτερος εἶναι ὁ σαὐγίεὶ δίοΚες,, γεννηθεὶς εἰς ὄκτεςεη τῆς ρ- 
λανδίας τὴν ἴλην Αὐγούστου Ι8Ι9. Τὸ 1837 μετέβη διὰ νὰ σπουδάση εἰς 
τὸ Οαπιυγίάμε, τὸ δὲ 1841 ἔγινε Εείίον τοῦ Ῥεπιβτοκε (οἶερε, ὅπου ἐφοί- 
τησε. Μετὰ ὀκταετίαν ἔγινε 1 αςαδίαη Ῥτοί[εςςογ]1 εἰς τὸ Πανεπιστήμιον 
τοῦ (απιυτίάμε εἰς τὴν πόλιν δὲ αὐτὴν καὶ ἀπέθανε τὴν {ην Φεβρουαρίου 
1903. Μολονότι ἔδρασε κυρίως ὑπὸ τὸ ἔνδυμα τοῦ φυσικοῦ, ἐν τούτοις αἱ 
µαθηµατικαί του [κανότητες πιστοποιοῦνται ἀπὸ ἕνα τύπον ποὺ φέρει τὸ 
ὄνομά του)» καὶ ἀπὸ ἕνα ὑπόμνημα τιτλοφορούµενον Οπ εις Ὠήσοοπιίηυίίν 
οἳ αΓΟΙΙΤΑΓΥ ςοηβίαΠί5 [ναί αρρεατ ας πιω]ρίίοις οἱ οομηί - οοπνετρεπί 
πεγίε»]10, καὶ δημοσιευθὲν εἰς τὰ Αεία πιαἰλεπιαίίοα (Τ.ΧΧΥΓ κατὰ τὸ ἔτος 
ποὺ προηγήθη τοῦ θανάτου του. 

Ὁ μετασχηματισμὸς διὰ τῶν ἀντιστρόφων διανυσματικῶν ἀκτίνων ἔχει 
συνδεθῆ μὲ τὸ ὄνομα τοῦ Ἠ/ἠ[ίαπι ΤΛΟΠΙΕΟΠ (Λόρδου Κοϊνίπ), ὁ ὁποῖος 
ἀφιέρωσεν ὑπ αὐτοῦ ἕνα ὑπόμνημα (Ἔφημ. τοῦ Πουνήίςε, Τ.ΧΠ, 1847), 
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τοῦ ὁποίου ἡ γεωμετρικἡ σπουδαιότης ἦλθεν εἲς πλῆρες φῶς, ὅταν ὁ ΓΙουνή]ε 
ἀπέδειξεν ὅτι εἶναι ὁ μόνος μὴ γραμμικὸς μετασχηματισμὸς τοῦ διαστήµατος 
ποὺ διατηρεῖ τὰς γωνίας. Καὶ αὐτὸς ἐγεννήθη εἰς τὴν Ἰρλανδίαν καὶ συγ- 


(ΛΗΒΙΤΕΙ. ΡΤΟΚΕΣ 
κεκριµένως εἰς τὸ Βε]ίαςί τὴν 26ην Ἰουνίου 1824. Τὸ 1541 μετέβη διά νά 
σπουδάση εἰς τὸ (απιρτϊάρε. ᾿Απὸ τοῦ 1846 ἐδίδαξε φυσικἠν εἰς τὸ Πανε- 


ΙΟΒΡ ΚΕΙΝΙΝ 
πιστήµιον τοῦ ἱαςρον. Τὸ 1802 τοῦ ἀπενεμήθη ὁ τίτλος εὐγενείας 
[οτά Κοϊνίῃπ (Κοϊνίπ εἶναι μικρὸς παραπόταμος τοῦ ποταμοῦ (Ἠνε, διαρρέ- 
οντος τὰ περίχωρα τοῦ Βο]ία»ι). ᾽Απέθανε τὴν ΊτΤην Δεκεμβρίου 1907 καὶ 
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ἐτάφη εἰς τὸ ἀββαεῖον τοῦ Ἰ]ειπιησίες, πλησίον τοῦ Νενίοη, εἰς άνα- 
γνώρισιν τῶν ἐξαιρετικῶν ὑπηρεσιῶν του εἰς τὴν ἐπιστήμην καὶ τὴν πα- 
τρίδα. Μεγάλην διάδοσιν εἶχε τὸ ἔργον Ττεαείςςο οη Ναιυταί ΡΠΙΟ5ΟΡΗΥ 
(. ἔκδοσις 1867, Π ἔκδοσις 1879), ποὺ φέρει ἐπίσης τὴν ὑπογραφὴν ἑνὸς 
ἄλλου διακεκριμένου φυσικοῦ, Β, (0. Ταί (γενν. εἰς τὴν γειτονίαν τοῦ Ἔδιμ- 
βούργου τὴν 28ην ᾽Απριλίου 1831, ἀποθ. εἰς τὴν πόλιν ταύτην τὴν 4ην 
Ἰουλίου 1901), 

Ἡ λαμπρά αὐτὴ σειρὰ ἐπιστημόνων κλείει μὲ τὸν αηιδς Ο]εγ]ς ΛΙαπονεί], 
γεννηθέντα εἰς Εάῑπριτρη τῆς Σκωτίας τὴν 1ην Ιουνίου 1831. ᾽Απὸ τοῦ 
1846 ὑπέβαλεν εἰς τὴν ἐκεῖ ᾽Ακαδημίαν ἀξιολόγους γεωμετρικὰς ἐργασίας. 
Τὸ 1850 μετέβη εἰς (απιστάμε χάριν σπουδῶν καὶ τὸ 1855 ἐξελέγη Εείίον 
τοῦ ΤηΠΙΙγ «οἴ]εμε. ᾿Εδίδαξε κατόπιν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ Αβοετάσεπ 
καὶ εἰς τὸ Κἱπρὶς («οἰίερε τοῦ Λονδίνου, Τέλος (25 Οκτωβρίου 1871) 
ἐκλήθη εἰς τὸ (απιοτίάρε διὰ νὰ διευθύνῃ ἕνα ἐργαστήριον πειραματικῆς 
φυσικῆς ἱδρυθὲν εἰς τὸ ἐκεῖ Πανεπιστήµιον. ᾽Απέθανεν εἰς τὸ (απισγιάρε 
τὴν 5ην Νοεμβρίου 1879, 

Ὁ Μαχνε]! ἀνῆλθεν εἰς ὑψηλὴν φήµην, διότι ἔδωσε µαθηµατικἠν 
μορφὴν εἰς τὰς ἰδέας τοῦ Εαταάαγ. ᾿Εδῶ θ᾽ ἀναφέρωμεν μερικἀ γεωμετρικά 
του ὑπομνήματα: ἝἜνα (Οµαατι, Ἰουγη. οἳ Μαιλοπι. Τ. ΙΧ. Ι868) ἐπὶ τῆς κν- 
κλίδος τοῦ Ὠυρίη, ἄλλο ἐπὶ τῶν ὁμολόγων σχημάτων τῆς γραφοστατι- 
κῆς (Ρτος, Ι.οπά. Μαϊῃ. 8οο., Τ. Π, 1869) καὶ τρίτον ἐπὶ τῆς ἀντιστροφῆς 
εἰς τὸν χῶρον (ώς ἄνω, Τ. ΤΥ, 1872). Τοὐλάχιστον µίαν νύξιν ὀφείλομεν, 
ἐν κατακλεῖδι, νὰ κάµωμεν διὰ τὸ μέγα ἔργον του Τγοκβίῖος οἨ Ε]εςί γἱςΙιγ 
Ἀπά Μασπειΐσπι (Πραγματεία ἠλεκτρισμοῦ καὶ μαγνητισμοῦ) (1 ἔκδοσις, 
1873: Η ἔκδοσις, 1879), διότι περιέχει σηµαντικάς μαθηματικὰς θεωρίας, 
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681. Προκειμένου ν᾿ ἀναζητήσωμεν τὰ ἴχνη τῶν πρώτων ἐκδηλώσεων 
τῆς μαθηματικῆς φυσικῆς ἐν Γερμανίᾳ, σκόπιµον εἶναι ν᾿ ἀνατρέξωμεν 
εἰς τὸν Οαω5», εἰς τὰ ἔργα τοῦ ὁποίου, ὅπως γνωρίζοµεν (6 649), ἅκαν- 
τῶνται σημµαντικαί ἔρευναι ἐπὶ τῆς θεωρίας τοῦ δυναμικοῦ, ὡς καὶ ἐπὶ τῶν 
ἠλεκτρικῶν καὶ μαγνητικῶν φαινομένων. Προτοῦ ὅμως ἀρχίσῃ ἡ ἐπίδρα- 
σίς του νά γίνεται αἰσθητή, ἱδρύετο εἰς Κδπίρεῦετᾳ µία ἀληθὴς καὶ εἰδικὴ 
σχολὴ φυσικομαθηματικῶν, κατ᾽ ἀξιέπαινον πρωτοβουλίαν τοῦ ἔγαπε 
Εγπςί ΝΕΙΠΙάΠΗ, Ὑγενάρχου μιᾶς ὁλοκλήρου οἰκογενείας διακεκριμένων 
μαθηματικῶν, µέχρι σήμερον ὑφισταμένης, Γεννηθεὶς εἲς ἵ)οκοπιατ τὴν 
την Σεπτεμβρίου 1798, ὑπῆρξε σπουδαστὴς καὶ ἔπειτα καθηγητὴς εἰς τὸ 
Πανεπιστήµιον τῆς Κδπίφεδετρ µέχρι τῆς συνταξιοδοτήσεώς του. Εἰς τὴν 
πόλιν αὐτὴν ἀπέθανε περίπου ἑκατονταετὴς τὴν 23ην Μαΐου 1895. Ὁ Τό- 
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ἐτάφη εἰς τὸ ἀββαεῖον τοῦ Ἰ]ειπιησίες, πλησίον τοῦ Νενίοη, εἰς άνα- 
γνώρισιν τῶν ἐξαιρετικῶν ὑπηρεσιῶν του εἰς τὴν ἐπιστήμην καὶ τὴν πα- 
τρίδα. Μεγάλην διάδοσιν εἶχε τὸ ἔργον Ττεαείςςο οη Ναιυταί ΡΠΙΟ5ΟΡΗΥ 
(. ἔκδοσις 1867, Π ἔκδοσις 1879), ποὺ φέρει ἐπίσης τὴν ὑπογραφὴν ἑνὸς 
ἄλλου διακεκριμένου φυσικοῦ, Β, (0. Ταί (γενν. εἰς τὴν γειτονίαν τοῦ Ἔδιμ- 
βούργου τὴν 28ην ᾽Απριλίου 1831, ἀποθ. εἰς τὴν πόλιν ταύτην τὴν 4ην 
Ἰουλίου 1901), 

Ἡ λαμπρά αὐτὴ σειρὰ ἐπιστημόνων κλείει μὲ τὸν αηιδς Ο]εγ]ς ΛΙαπονεί], 
γεννηθέντα εἰς Εάῑπριτρη τῆς Σκωτίας τὴν 1ην Ιουνίου 1831. ᾽Απὸ τοῦ 
1846 ὑπέβαλεν εἰς τὴν ἐκεῖ ᾽Ακαδημίαν ἀξιολόγους γεωμετρικὰς ἐργασίας. 
Τὸ 1850 μετέβη εἰς (απιστάμε χάριν σπουδῶν καὶ τὸ 1855 ἐξελέγη Εείίον 
τοῦ ΤηΠΙΙγ «οἴ]εμε. ᾿Εδίδαξε κατόπιν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ Αβοετάσεπ 
καὶ εἰς τὸ Κἱπρὶς («οἰίερε τοῦ Λονδίνου, Τέλος (25 Οκτωβρίου 1871) 
ἐκλήθη εἰς τὸ (απιοτίάρε διὰ νὰ διευθύνῃ ἕνα ἐργαστήριον πειραματικῆς 
φυσικῆς ἱδρυθὲν εἰς τὸ ἐκεῖ Πανεπιστήµιον. ᾽Απέθανεν εἰς τὸ (απισγιάρε 
τὴν 5ην Νοεμβρίου 1879, 

Ὁ Μαχνε]! ἀνῆλθεν εἰς ὑψηλὴν φήµην, διότι ἔδωσε µαθηµατικἠν 
μορφὴν εἰς τὰς ἰδέας τοῦ Εαταάαγ. ᾿Εδῶ θ᾽ ἀναφέρωμεν μερικἀ γεωμετρικά 
του ὑπομνήματα: ἝἜνα (Οµαατι, Ἰουγη. οἳ Μαιλοπι. Τ. ΙΧ. Ι868) ἐπὶ τῆς κν- 
κλίδος τοῦ Ὠυρίη, ἄλλο ἐπὶ τῶν ὁμολόγων σχημάτων τῆς γραφοστατι- 
κῆς (Ρτος, Ι.οπά. Μαϊῃ. 8οο., Τ. Π, 1869) καὶ τρίτον ἐπὶ τῆς ἀντιστροφῆς 
εἰς τὸν χῶρον (ώς ἄνω, Τ. ΤΥ, 1872). Τοὐλάχιστον µίαν νύξιν ὀφείλομεν, 
ἐν κατακλεῖδι, νὰ κάµωμεν διὰ τὸ μέγα ἔργον του Τγοκβίῖος οἨ Ε]εςί γἱςΙιγ 
Ἀπά Μασπειΐσπι (Πραγματεία ἠλεκτρισμοῦ καὶ μαγνητισμοῦ) (1 ἔκδοσις, 
1873: Η ἔκδοσις, 1879), διότι περιέχει σηµαντικάς μαθηματικὰς θεωρίας, 
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681. Προκειμένου ν᾿ ἀναζητήσωμεν τὰ ἴχνη τῶν πρώτων ἐκδηλώσεων 
τῆς μαθηματικῆς φυσικῆς ἐν Γερμανίᾳ, σκόπιµον εἶναι ν᾿ ἀνατρέξωμεν 
εἰς τὸν Οαω5», εἰς τὰ ἔργα τοῦ ὁποίου, ὅπως γνωρίζοµεν (6 649), ἅκαν- 
τῶνται σημµαντικαί ἔρευναι ἐπὶ τῆς θεωρίας τοῦ δυναμικοῦ, ὡς καὶ ἐπὶ τῶν 
ἠλεκτρικῶν καὶ μαγνητικῶν φαινομένων. Προτοῦ ὅμως ἀρχίσῃ ἡ ἐπίδρα- 
σίς του νά γίνεται αἰσθητή, ἱδρύετο εἰς Κδπίρεῦετᾳ µία ἀληθὴς καὶ εἰδικὴ 
σχολὴ φυσικομαθηματικῶν, κατ᾽ ἀξιέπαινον πρωτοβουλίαν τοῦ ἔγαπε 
Εγπςί ΝΕΙΠΙάΠΗ, Ὑγενάρχου μιᾶς ὁλοκλήρου οἰκογενείας διακεκριμένων 
μαθηματικῶν, µέχρι σήμερον ὑφισταμένης, Γεννηθεὶς εἲς ἵ)οκοπιατ τὴν 
την Σεπτεμβρίου 1798, ὑπῆρξε σπουδαστὴς καὶ ἔπειτα καθηγητὴς εἰς τὸ 
Πανεπιστήµιον τῆς Κδπίφεδετρ µέχρι τῆς συνταξιοδοτήσεώς του. Εἰς τὴν 
πόλιν αὐτὴν ἀπέθανε περίπου ἑκατονταετὴς τὴν 23ην Μαΐου 1895. Ὁ Τό- 
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μος 1 τῶν Απάντων του περιλαµβάνει, ἐκτὸς ἐργασιῶν του ἐπὶ τῆς γεω- 
µετρικῆς κρυσταλλογραφίας, μµερικάς ἐρεύνας ἐπὶ τῶν τομῶν καὶ ἐπαφῶν 
τῶν κύκλων καὶ τῶν σφαιρῶν, αἱ ὁποῖαι ἀναδεικνύουν τὸν συγγραφέα πρὀ- 
δρομον τοῦ διείπετ(ὰ 690). Εἰς ἄλλα γραπτά του οἱ ἐργάται τῆς ἀναλύσεως 
θὰ εὕρουν ἀξιολόγους συμβολὰς εἰς τὴν γνῶσιν τῶν σφαιρικῶν συναρτή- 
σεων. Αἴ ἐξαιρετικαὶ διδακτικαί του ἱκανότητες ἀποδεικνύονται ἀπὸ τὴν 
συλλογὴν τῶν φυσικομαθηματικῶν µαθηµάτων του, τὴν ὁποίαν διετή- 
ρησαν καὶ ἐδημοσίευσαν οἱ µαθηταί του. 

Μεταξὺ ἑκείνων οἱ ὁποῖοι ἐσυνέχισαν ἐνδόξως τὴν παράδοσιν τοῦ 
Νευππάη ἐξέχουν οἱ Ηεγπιανπι Ἱμιανίρ Εεγάἰπαπά φον ΠΗείπιλιοί: καὶ 
(μκίαυ Ποδεγέ ΑΙγολλο[[. 

Ὁ πρῶτος ἐγεννήθη εἰς τὸ Ροϊράαπι τὴν 31ην Αὐγούστου 1821. Ἠκο- 
λούθησε τὸ στάδιον τοῦ στρατιωτικοῦ ἰατροῦ, ἀλλὰ διὰ νά µελετήσηῃη βα- 


ου. - ο. -- 
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θύτερον τὰς φυσιολογικὰς ἐρεύνας ποὺ εἶχεν ἀναλάβει, ἠσθάνθη τὴν ἀνάγ- 
κην νὰ συμπληρώσῃ τὰς γνώσεις του εἷς τὴν φυσικἠν καὶ αὐτὴ ὑπῆρξεν 
ἡ γέφυρα ἡ ὁποία τὸν ὠδήγησεν εἷς τὰς μαθηματικὰς ἐρεύνας, γνῶσιν τῶν 
ὁποίων θὰ λάβωμεν εἰς τὸ Κεφάλαιον ΧΙΠΠΙ. ᾿Ἐπευφημήθη ὡς καθηγητὴς 
τῶν Πανεπιστημίων τῆς Βοππ καὶ τῆς Ηείάείδειμ. Τὸ 1571 ἐκλήθη εἰς 
Βερολῖνον, ὅπου τοῦ ἀνετέθη (1888) ἡ διεύθυνσις τοῦ μεγάλου ἴνστιτοῦ- 
του φυσικῆς ποὺ ἑδημιουργήθη τότε εἰς τὴν πόλιν αὐτήν, ὅπου καὶ ἀπέθανε 
τὴν 8ην Σεπτεµβρίου 1894. Λαμπρὸς ὁμιλητὴς ἀφῆκε µίαν θαυμασίαν συλ.- 
λογὴν διαλέξεων, ὅπου ἡ χάρις τῆς μορφῆς ἐναρμονίζσεται ἄριστα μὲ τὸ 
βάθος τῶν ἰδεῶν. 
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Ὁ 6. Π. Κὑολλο[ ἐγεννήθη εἰς Κὔὐπίᾳεδεια τὴν 12ην Μαρτίου 1824. 
Εδίδαξε διαδοχικῶς εἰς τὰ Πανεπιστήμια τοῦ Βερολίνου, Μπρέσλαου καὶ 
Χαϊδελβέργης. Ἡ ἐφεύρεσις τῆς φασματοσκοπικῆς ἀναλύσεως τὸν ἀνεβί- 
βασεν εἷς τὸν κολοφῶνα τῆς δόξης. ᾿Απὸ τοῦ 1815 μέχρι τοῦ θανάτου του 
(17 Ὀκτωβρίου 1887) ἔζησεν εἰς τὀβερολῖνον ὑπὸ τὴν ἰδιότητα τοῦ ἄκαδη- 
μαϊκοῦ. Κατ’ ἐξοχὴν ἀξιόλογος εἶναι µία πραγματεία του μηχανικῆς, ἄρι- 
στον προοίµιον εἰς µίαν συλλογὴν φυσικομαθηματικῶν µαθηµάτων, τῆς 
ὁποίας ἐπεμελήθησαν ἐξέχοντες µαθηταί του. 

᾿Απὸ τῆς στιγμῆς αὐτῆς καθίσταται δυσχερἠς ἡ χάραξις μιᾶς σαφοῦς 
γραμμῆς διαχωρισμοῦ μεταξὺ καθαρῶν ἐργατῶν τῆς ἀναλύσεως καὶ φυ- 
σικομαθηματικῶν. Πολλοί ἐπιστήμονες ἀνήκοντες εἰς τὴν πρώτην κατη- 
Ὑορίαν προσεκόµισαν (θά τὸ δείξῃ τὸ Κεφάλαιον ΧΙΙΝ τῆς Ἴστο ρίας 
μας) συμβολάς μᾶλλον ἢ ἧττον σημαντικὰς εἰς τὴν µαθηµατικἡἠν σπουδἠὴν 
τοῦ φωτὸς καὶ τῆς θερµότητος, τοῦ ἠλεκτρισμοῦ καὶ τοῦ μαγνητισμοῦ, 
ἐνῷ ἐξ ἄλλου δὲν ἑλλείπουν οἱ φυσικοὶ (καίτοι ἡ περίπτωσις αὐτὴ εἶναι 
ὁλιγώτερον συχνἠ) οἱ ὁποῖοι ἠδυνήθησαν νὰ προσθέσουν μερικοὺς τύ- 
πους καὶ µερικἀ θεωρήματα εἰς τὴν ἀνάλυσιν, χρησιμοποιοῦντες αὐτὰ 
εἰς τὰς µελέτας των. ᾿Εντεῦθεν καὶ ὁ λόγος διὰ τὸν ὁποῖον θέτοµεν 
τέρμα εἰς τὸ Κεφάλαιον τοῦτο. 


----ο ώς 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΙΙ 
Η ΧΡΥΣΗ ΠΕΡΙΟΔΟΣ ΤΗΣ ΠΡΟΒΟΛΙΚΗΣ ΓΕΩΜΕΊΡΙΑΣ 


ΜΕΡΟΣ 1: ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΑΙ ΕΡΕΥΝΑΙ 


Μονο! (παρ]ες καὶ ἄμεσοι µαθηταί του 


682. 'Ἡ ἐγκατάλειψις τῆς γεωμετρίας (6 637) ἐκ µέρους ἐκείνου ὁ 
ὁποῖος, βαδίζων ἐπὶ τῆς ὁδοῦ ποὺ εἶχε χαράξει ὁ Μοημε, ἥνοιξε διὰ τὴν 
ἐπιστήμην αὐτὴν ἀχανεῖς ὁρίζοντας, δὲν εἶχεν εὐτυχῶς ὡς συνέπειαν τὴν 
ἀνάσχεσιν τῆς προόδου τοῦ ἀρχαίου τούτου κλάδου τῆς γνώσεως. Εἰς 
ἀποσόβησιν ἑνὸς τοιούτου κινδύνου ἀντεπεξῆλθεν, ἐφαρμόζων τὰς ἂρ- 
χὰς ποὺ ἔθεσεν ὁ Ῥοποείεί, ἕνας νεαρὸς ὁ ὁποῖος, ἐξελθὼν μετ ἐπαίνων ἐκ 
τῆς Εεοῖς Ροϊγίεςμπίηυε, παρητήθη τῶν ἐπωμίδων τοῦ ὑπολοχαγοῦ τοῦ 
Μηχανικοῦ σώματος, διὰ νὰ εὐεργετήσῃ συμµαθητήν του μὴ εὐνοηθέντα 
ὑπὸ τῆς τύχης καὶ, ἔπειτα ἀπὸ µίαν ἀτυχῆ δοκιμἠν εἰς τὸν κόσμον τῶν ἐπι- 
χειρήσεων, ἔλαβε εἰς ἡλικίαν περίπου 30 ἐτῶν τὴν ἀπόφασιν ν᾿ ἀφοσιωθῇ 
ὁριστικῶς εἰς τὴν μαθημµατικὴν ἔρευναν, Εἶναι ὁ Μολοί (λακίος, γεννη- 
θεὶς εἰς Έρετοπ τὴν ἴθην Νοεμβρίου 1193. Μὲ μερικὰ ἄρθρα εἰς τὴν ζο- 
τεςροπάδηςς 1 ]᾽ Εσοίε Ρο]γινεςἈπίαις, γραφέντα ὅταν ἀκόμη ἦτο σπου- 
δαστἠς τῆς σχολῆς αὐτῆς, ἐφανέρωσε τὰς ἱκανότητάς του εἰς τὴν γεωµε- 
τρικἠν ἔρευναν. ᾿Επανελθὼν εἰς τὰς µελέτας του ἐδημοσίευσεν εἰς τὰ Απ- 
παΐες ἆαᾳ Μαϊλόπιαίίαυος (Τ. ΧΙΧ) δύο ἄρθρα ἐπὶ τῶν ἐπιφανειῶν β΄ βα- 
θμοῦ, ὅπου τυγχάνει ἀξία ἐξάρσεως ἡ ἐπέκτασις εἰς ὅλας τὰς ἐπιφανείας 
β΄ βαθμοῦ τῆς στερεογραφικῆς προβολῆς. Κατὰ τὸν αὐτὸν περίπου χρόνον 
ἀπεδείκνυεν (Τ. Υ, 18209, (οττεδροπάαηςς ΜαπέπιαΙαυς)” ὅτι, ἐκλόγοντες 
τυχοῦσαν παραβολἠὴν ὡς βάσιν μιᾶς πολικότητος, φθάνομεν εἰς µίαν χρη- 
σιµωτάτην µέθοδον ἀνακαλύψεως νέων ἰδιοτήτων τῶν ἐπιπέδων σχημάτων. 


. Τὸ περιοδικὸν τοῦτο ποὺ ἐδημοσιεύθη εἰς τὰς Βρυξέλλας ἀπὸ τοῦ 1824 μέχρι 
τοῦ 1839 εἶχεν ὡς κύριον διευθυντὴν τὸν Α.. Ουειεῖεί (Υενν. εἲς Γάνδην τὴν 22αν Φε- 
βρουαρίου 1796, ἀποῦ, εἰς Βρυξέλλας τὴν την Φεβρουαρίου 1874), ἐδέχοντα ἐπιστήμο- 
να ὁ ὁποῖος, μαζὶ μὲ τὸν . Ρ. Ὀσπόείία (γενν. εἰς Βουτμει τὴν 12ην Απριλίου 1794, 
ἀποῦ, εἰς Βρυξέλλας τὴν Ίδην Φιβρ, 1847), ἐκληροδότησε τὸ ὄνομά του εἰς τὸ ὡραῖον 
ἐκεῖνο θεώρημα ποὺ διδάσκει τὴν εὔρέσιν τῶν ἑστιῶν ἐπιπέδου τοµῆς κώνου ἔκ περι. 
στροφῆς. 
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Προχωρῶν δὲ εἰς τοιαύτας µελέτας ἕκαμεν ἀξιολόγους ἐρεύνας ἐπὶ τῶν 
κώνων δευτέρου βαθμοῦ καὶ τῶν σφαιρικῶν κωνικῶν τομῶν (Μέπι. 4ε 
Ι' Ασπά. άς Βτυχείίας, Τ. Υ καὶ ΥΙ, 182910), τῶν ὁποίων τ'ἁποτελέσματα ἔδω- 
σαν ὕλην εἰς ὑπομνήματα ταχέως φημµισθέντα ὡς ἄξια νὰ μεταφρασθοῦν 
εἰς τὴν ἀγγλικήν. 

Εἰς τόνῶωσιν τῶν μελετῶν τοῦ (λαδίες συνετέλεσεν ἡ προκήρυξις ἑνὸς 
διαγωνισμοῦ ὑπὸ τῆς ᾽Ακαδημίας τῶν Βρυξελλῶν μὲ τὸ ἀκόλουθον θέµα: 
«Φιλοσοφικὴ ἔρευνα τῶν διαφόρων μεθόδων ποὺ ἐφαρμόζονται εἰς τὴν 
νεωτέραν γεωμετρίαν καὶ ἰδιαιτέρως τῆς μεθόδου τῶν ἀντιστρόφων πο- 
λικῶν»ι Ὁ Οπαείες ἀπεφάσισε νά λάβῃ µέρος εἰς τὸν. διαγωνισμὸν καὶ 
τὸν Ἰανουάριον τοῦ 1830 ὑπέβαλεν ἕνα ὑπόμνημα, διὰ τοῦ ὁποίου κατέ- 
κτησε τὴν νίκην, καὶ τὸ ὁποῖον δημοσιευθὲν ὑπὸ τὸν τίτλον Αρετςυ Ὦ8- 
ἰοτίαυς (Ἱστορικὴ ἐπισκόπησις) δὲν ἑβράδυνε ν᾿ ἀναβιβάση τὸν συγγρα- 
φέα εἰς τὰ ἀετώματα τῆς φήμης. 

᾽Απὸ τὴν ἤρεμον διαµονήν του εἰς τὴν (Πατίτες, τὴν ὁποίαν ὁ ἴδιος 
εἴχεν ἐκλέξει, τὸν ἀπέσπασαν τὸ 1843 διὰ νὰ διδάξη γεωδαισίαν εἰς τὴν 
Εεοῖς Ῥοϊγιεςμπίαις, φορτίον ἀναληφθὲν μὲ βαρυθυµίαν του καὶ τὸ ὁποῖον 
ἐγκατέλειψε μὲ εὐχαρίστησιν μόλις τοῦ προσεφέρθη ἡ ἔδρα τῆς ἀνωτέ- 
ρας γεωμετρίας, ἡ ὁποία ἱδρύθη εἰς τὴν Φοίδοπης τὸ 1846 ἀκριβῶς χάριν 
αὐτοῦ, Τὸ ὑπόλοιπον τῆς ζωῆς του, ἡ ὁποία ἔκλεισε τὴν Τζην Δεκεμβρίου 
1380, δὲν παρουσιάζει ἐπεισόδια ἄξια µνείας, ἑνὸς µόνον ἐξαιρουμένου, 
Τὸ 184 ἔλαβε µέρος εἲς τὴν ἄμυναν τῶν Παρισίων, μαχόμενος εἰς τὰς 
τάξεις τοῦ τάγματος ποὺ ἀπετέλουν οἱ σπουδασταἰ τῆς Εοοὶε Ροὶγίεοῖι- 
πίαυς. Λοιπὸν τὸ 1870, εἰς ἡλικίαν 73 ἐτῶν, προσῇλθε πάλιν νὰ ὑπηρετή- 
ση εἰς τὴν πυροβολαρχίαν, ποὺ ὠργάνωσαν οἱ καθηγηταὶ τῆς Σχολῆς, διὰ 
νὰ σώσουν τὴν πόλιν τῶν Παρισίων ἀπὸ τὰ πρὠσσικά στρατεύματα. 


683. 'Η ἐργασία τοῦ (ᾖμαρ]ες ποὺ ἑβραβεύθη ἀπὸ τὴν ᾿Ακαδημίαν 
τῶν Βρυξελλῶν ἀποτελεῖται ἀπὸ τρία Μέρη. Τὸ 1 εἶναι µία βαθεῖα καὶ λαμ- 
πρὰ ἔκθεσις τῆς ἐξελίξεως τῆς γεωμετρίας ἀπὸ τοὺς χρόνους τῶν ᾿Ελλή- 
νων µέχρι τοῦ Ροποείει. 'Η ἔκθεσις στηρίζεται κατὰ μέγα µέρος εἰς τὴν 
ἱστορίαν τοῦ Μοπίωεία, ἆλλ᾽ ὃ διαπρεπἠς γεωμέτρης λαμβάνων τὴν θέ- 
σιν τοῦ ἱστορικοῦ διατυπώνει συχνὰ ἰδέας χαρακτῆρος καθαρῶς ἔπιστη- 
μονικοῦ, αἱ ὁποῖαι οὐχί σπανίως αἴρονται εἰς τὸ ὕψος ἀληθινῶν ἀνακαλύ- 
ψεών. Καὶ ἐπειδὴ αἱ πρωτότυποι ἰδέαι ἔβριθον εἰς τὸ πνεῦμα του, διά νἁ 
μὴ διακόπτη τὸ νῆμα τῆς ἱστορίας, τὰς περιέλαβεν εἰς μερικὰς Σηµειώσεις 
λίαν σηµαντικάς, αἱ ὁποῖαι καὶ ἀπετέλεσαν τὸ Π Μέρος τοῦ ἔργου του. 
Μεταξὺ τῶν θεωρητικοῦ χαρακτῆρος σηµειώσεών του, ἀρκεταὶ (ΧΧΥ, 
ΧΧΥΠΙ, ΧΧΧΙ, ΧΧΧΙ) ἀφοροῦν τὰς ἐπιφανείας β΄ βαθμοῦ, τῶν ὁποίων ἡ 
θεωρία εὑρίσκετο τότε εἰς τὸ στάδιον τῆς γενέσεώς. Εἰς τὴν ὑπ ἀριθμὸν 
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ΙΧ σηµείώσιν εἰσάγει ὁ (λαρίες τὴν σπουδαίαν συνάρτησιν, τὴν ὁποίαν ὁ 
ἴδιος ἐκάλεσεν «ἀναρμονικὸν λόγον», εἰς δὲ τὴν ἐπομένην ἀπέδειξε τὴν 
παρέµβασίν της εἰς τὴν θεωρίαν τῶν κωνικῶν τομῶν. Ἡ σηµείώσις Χ 
περιλαµβάνει µίαν πλήρη θεωρίαν τῆς ἐνελίξεως. Εἰς τὰς ἐπιπέδους 
κυβικάς καμπύλας ἀφιεροῦται ἡ ΧΧ καὶ εἰς τὰς κυβικάς τοῦ χώρου 
ἡ ΧΧΧΠΙ. 

Τὸ ΠΙ Μέρος τοῦ Αρειςυ Πἰδίοπίαυε φέρει τὸν τίτλον: Μέηιοίτε ἂς 
Οέοπιέϊτίς 5µΓ ἀεικ ργἰπείρες ρέπέταιχ ἆς ἰα φεῖεπος: 4 ἀμα]έ ς [Ἠο- 
πιορταρ]ιεῖ. καὶ ἐμπνέεται ἀπὸ τὴν πρόθεσιν ν᾿ ἀποδείξῃ ὅτι ἡ γεωμετρία 
δὲν ὑστερεῖ τῆς ἀναλύσεως εἰς γενικὰς µεθόδους οὔτε εἰς γονίµους ἀρχάς. 
᾿Αποτελεῖται δὲ ἀπὸ δύο τµήµατα, ὤν ἕκαστον ἀφιεροῦται εἰς µίαν ἐκ τῶν 
ἐπὶ τοῦ τίτλου ἀναγραφομένων μεθόδων μετασχηματισμοῦ, αἱ ὁποῖαι σπου- 
δάζονται εἴτε μὲ καθαροὺς συλλογισμούς εἴτε μὲ τὴν χρῆσιν συντετα- 
γμένων, ἐφαρμόζονται δὲ περαιτέρω πρὸς τὸν σκοπὸν ἐπεκτάσεως τῆς 
καρτεσιανῆς μεθόδου καὶ σπουδῆς τῶν ἐπιφανειῶν β΄ βαθμοῦ. 

᾿Ανελθὼν εἰς τὴν πανεπιστημιακὴν ἔδραν, ὁ (μαφίες ἐδημοσίευσε µίαν 
πραγµατείαν ἐπὶ τῆς ὕλης τοῦ διδακτικοῦ του προγράµµατος, τῆς ὁποίας 
τὸ 1 Τμῆμα περιέχει µεθοδικὴν ἔκθεσιν τῆς θεωρίας τῶν ἀναρμονικῶν λό- 
γων καὶ τῆς ἐνελίξεως. Τὸ Π Τμῆμα πραγματεύεται περὶ εὐθυγράμμων σχη- 
µάτων, εἰδικώτερα δὲ διδάσκει µίαν πλήρη θεωρίαν τῶν διατεμνουσῶν. 
᾿Αφοῦ γενικεύσῃ κατόπιν τὸ σύστημα τῶν ἐκ παραδόσεως γνωστῶν συν- 
τεταγµένων καὶ καθορίση ἕνα νἑέον σύστημα προβολικοῦ χαρακτῆρος, 
δυνάµενον νά ἐφαρμοσθῇ ὁμοίως ἐπὶ σημείων καὶ εὐθειῶν (Τμῆμα ΠΏ, ὁ 
ΟΠαρίς» εἰσέρχεται εἰς ἐφαρμογάς (Τμῆμα ΙΤ) ἀποβλεπούσας εἰς τὴν δια- 
µόρφώωσιν τῆς θεωρίας τῆς ἐπιπέδου ὁμογραφίας, Τὸ Ἡ Τµῆμα καὶ τελευ- 
ταῖον ἀφιεροῦται εἰς τοὺς κύκλους καὶ εἰς τὰ ὑπ᾿ αὐτῶν μορφούμενα σι- 
στήµατα. ᾿Εκεῖ ἁπαντᾶται ἡ ἕἔννοια καὶ ἡ χρῆσις τῶν φανταστικῶν κύκλῶν, 
οὐχὶ µόνον πρὸς ἔρευναν ἐπιπέδων σχημάτων, ἀλλ᾽ ἐπίσης πρὸς σπουδἠὴν 
τῶν δευτεροβαθµίων κώνων. Σημειωτέον ὅτι τὸ τελευταῖον Κεφάλαιον 
ἀποβλέπει εἷς τὸ νὰ καταστήση γνωστὴν τὴν ἐφαρμογὴν εἰς τὰς ἕλλειπτι- 
κἁὰς συναρτήσεις τῶν θεωριῶν τὰς ὁποίας διεμµόρφωσεν ἐκ τῆς θεωρήσεως 
τῶν συστηµάτων κύκλων τοῦ ἐπιπέδου. 

Αί κὠνικαί, μὴ διαλαμβανόμµεναι εἰς τὴν ἀνωτέρω πραγµατείαν, ἐπρύ- 
κειτο νὰ δώσουν ὕλην εἲς µίαν ἄλλην, τῆς ὁποίας ὅμως ἐδημοσιεύθη μό- 
νον ὁ 1] Τόμος, περιέχων τὸ στοιχειῶδες µέρος τῆς θεωρίας, ὅπως αὕτη 
προκύπτει ἐκ τῆς ἐφαρμογῆς τῶν ἐννοιῶν τοῦ ἀναρμονικοῦ λόγου καὶ τῆς 
ἐνελίξεως. Πολὺ ὀλίγα ὅμως προσφέρει ὁ Τόμος αὐτὸς εἰς ἀνύψωσιν τῆς φἠ- 
µης τοῦ συγγραφέως, ἡ ὁποία κυρίως ἔβαινε συνεχῶς αὔξουσα χάρις εἰς 
τὰ πολυάριθµα καὶ σημαντικὰ ὑπομνήματα, ποὺ ἠκολούθουν τὸ ἕνα τὸ 
ἄλλο μετὰ τὴν δηµοσίευσιν τοῦ Αρετςι Ηἰκίοτίααε καὶ περὶ τῶν ὁποίων 
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ἔχομεν ὑποχρέωῶσιν νἁ ὁμιλήσωμεν, ἔστω καὶ μὲ τὴν ἐπιβαλλομένην συν- 
τοµίαν, ἐξαίροντες τὰ οὐσιώδέστερα συμπεράσματα. 


684. Κατὰ τὴν περίοδον ποὺ ἐμεσολάβησε μεταξὺ τῆς δηµοσιεύ- 
σεως τοῦ ἀνωτέρω ἕργου καὶ τῆς ἱδρύσεως εἰς τὴν Ῥοτδοππς μιᾶς ἕδρας 
ἀνωτέρας γεωμετρίας, ὁ Ομαδίε» ἔφερεν εἰς πέρας (Πουγπ. Ἑς. Ροἱ., ΟαΠίετ 
ΧΧΥ, 1834: Ο, Κ., Τ. Υ], 1838 καὶ ΥΠ, 1839: Μέπι. δαν. Εἰτ., Τ. ΙΧ, 1846) 
τὰς ὡραίας συνθετικὰς ἐρεύνας γύρω ἀπὸ τὴν ἕλξιν τῶν ἐλλειψοειδῶν, 
θέµα διὰ τὸ ὁποῖον εἶχεν ἀφιερώσει τὴν Σηµείωσιν ΧΧΧΙ τοῦ προαναφερ- 
θέντος ἔργου. 

Μέγας ἀριθμὸς ἄλλων ἐργασιῶν του ἀναφέρεται εἰς τὰς κωνικὰς το- 
μάς καὶ τὰς δευτεροβαθµίους ἐπιφανείας. Θ᾽ ἀναφέρωμεν εἰδικώτερα ἑκεί- 
νας ποὺ ἔχουν σχέσιν μὲ τὰς γεωδαισιακὰς καὶ τὰς γραμμὰς καμπυλότη- 
τος τῶν ἐπιφανειῶν β΄ βαθμοῦ (ΕΥ. Ε.,Τ. ΧΧΠ, 1846) καὶ µίαν ἄλλην (Γομγη, 
4ε Μα(., Τ. ΤΥ, 1839) ὅπου, συνδέων ἐνελικτικῶς τὰς γενετείρας ἑνὸς συ- 
στήµατος ἐπὶ µονοχώνου ὑπερβολοειδοῦς, ἔφθασεν εἰς ἕνα γραμμικὸν σύμ- 
πλεγμα. Εἰς τὸ σχῆμα τοῦτο ἔφθασεν ἐπίσης ὁ (παρ]ες μελετῶν τὰς ἀπει- 
ροστὰς κινήσεις τῶν σωμάτων εἰς µίαν ἐργασίαντου (06, κ., Τ. ΧΠ, 1846], 
ἡ ὁποία ἀποτελεῖ µέρος τῶν σπουδαίων ἐρευνῶν του ἐπὶ τῆς κινητικῆς, 
Η θεωρία τῶν εὐθειογενῶν ἐπιφανειῶν ὀφείλει εἷς τὸν (λαρ]ε» τὰς ἐννοίας 
ακεντρικὸν σημεῖον μιᾶς γενετείρας» (ροίπι οεπίιταὶ ἆ μπ6 ρέπόται γιοἙ) 
καὶ «γραμμὴ συσφίγξεως» (μπε ἂς ἰτίσμοπ), ὡς καὶ τὸ θεώρημα δι᾽ οὗ 
ἀποκαθίσταται ἡ προβολικότης μεταξὺ τῶν σημείων μιᾶς γενετείρας εὖ- 
θειογενοῦς ἐπιφανείας καὶ τῆς δέσµης τῶν ἀντιστοίχων ἐφαπτομένων ἔπι- 
πέδων ((οττ,. Μαίµ,, Τ. ΧΙ, 1539), 

Η ἄσκησις τῆς διδασκαλίας τοῦ ἐνέπνευσε πολυαρίθµους ἐφαρμο- 
γὰς τῶν θεμελιωδῶν ἐννοιῶν τῆς προβολικῆς γεωμετρίας. Μερικαὶ ἀφο- 
ροῦν τὴν γένεσιν τῶν ἐπιπὲέδων καμπύλων β΄ καὶ Υ βαθμοῦ (6, Ε., Τόμοι 
ΧΧΧΥΙ, ΧΧΧΥΗ καὶ ΧΙΙ, 1853-5), ἀπαντῶνται δὲ εἰς αὐτὰς μερικαὶ περι- 
πτώσεις τῆς «ἀρχῆς τῆς ἀντιστοιχίας» τὴν ὁποίαν ὁ (6Πμας]ες ἐξήγγειλε τὸ 
1864 ἐν πλήρει γενικότητι. (Εἴχον ἤδη χρησιμοποιήσει αὐτὴν οἱ Οτεπιοπα 
καὶ Σοραυἱέτεφ). 

Μεταβαίνων εἰς τὸν χῶρον, συνεπλήρωσε (6, Κ., Τ. ΧΙ.Ν, 1857) τὰς 
ἰδιότητας πού, ὡς εἴδομεν, ἐξέθεσεν ἐπὶ τῶν κυβικῶν στερεῶν καμπύλων 
εἰς τὸ Αρετςυ ἨΗφίοτίαυε καὶ ἐπροχώρησεν ἔπειτα εἰς τὰς στερεὰς τεταρ- 
τοβαθµίους καμπύλας τῶν δύο εἰδῶν (6. Ε.,Τ. ΤΠ, 1861 καὶ ΤΗΥ, 1862), 
Αἱρόμενος ἀκόμη ὑψηλότερα ἔφθασε πρῶτα εἰς τὴν µελέτην ὅλων τῶν 
καμπύλων ποὺ κεῖνται ἐπὶ εὐθειογενοῦς δευτεροβαθµίου ἐπιφανείας καὶ 
ἔπειτα ἐκείνων ποὺ εὑρίσκονται ἐπὶ εὐθειογενοῦς γ΄ ἢ δ΄ βαθμοῦ (6. Ε., 
Ττ. 11Π, 18561). Τὰ ἀποτελέσματα αὐτὰ καὶ ἄλλα παρόμοια, τὰ ὁποῖα, διὰ τὴν 
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συντοµίαν θά παρασιωπήσωμµεν, ἦσαν ἱκανά νἁἀ ἑδραιώσουν τὴν φήμην 
τοῦ συγγραφέως, ᾽Αλλ) αὕτη ηὐὑξήθη εἰς ὑπέρτατον βαθμὸν ὅταν ὁ δεινὸς 
ἐκεῖνος γεωµέτρης, εἰς ἡλικίαν 67 ἐτῶν, ἐδημιούργησε τὴν θεωρίαν τῶν 
χαρακτηριστικῶν εἰς τὰ συστήµατα τῶν κωνικῶν (6Ο. Ε., ἀπὸ τοῦ 1564). 
Εἰσάγων τὴν σταθερὰν θεώρησιν τῶν ἐκφυλισμένων καμπύλων ἑνὸς συστή- 
µατος οἳ καὶ δύο ἀριθμῶν ἱκανῶν νὰ καθορίσουν ἕνα τοιοῦτον σύστημα, 
ἔγραψεν ὁ Ομαδίες τὰς πρώτας σελίδας ἑνὸς νέου Κεφαλαίου τῆς ἐπιστή- 
µης τοῦ διαστήματος, εἲς τὰς ὁποίας προσέθεσε καὶ ἄλλας ἐρευνῶν τὰ 
ἄπειρα συστήµατα κωνικῶν τοῦ διαστήματος (65. Κ., Τ. Ι.ΧΙ, 1865) καὶ τῶν 
δευτεροβαθµίων ἐπιφανειῶν (6. Κ., Τ. Τ.ΧΠ καὶ ΤΧΥ, 1566) ἀκόμη καὶ τῶν 
ἐπιπέδων τεταρτοβαθµίων (6. Ε., ὡς ἄνω), 

Αίἱ πολυάριθμοι σειραὶ προτάσεων, τὰς ὁποίας ἔφερεν εἰς τὸ φῶς τῆς 
δηµοσιότητος, ἑνῷ παρεῖχον δείγµατα μιᾶς ἀνεξαντλήτου ἐφευρετικῆς δυ- 
νάµεως, διήνοιγον συγχρόνως νέους ὁρίζοντας εἰς τοὺς γεωμέτρας τῆς 
ἐποχῆς του. Καὶ θὰ εἶχεν ἀσφαλῶς προσθέσει καὶ ἄλλας, ἐάν ἡ γαλλικὴ 
Κυβέρνησις δὲν τοῦ ἀνέθετε τὸ ἔργον τῆς συντάξεως μιᾶς Ἐκθέσεως 
ἐπὶ τῆς καταστάσεως τῆς γεωμετρίας ἐν Γαλλίᾳ, ἐκθέσεως 
ἡ ὁποία, ὅπως θὰ ἴδωμεν (4 754), στέφει ἐπαξίως τὸ ἱστορικόν του ἔργον. 


685. Τὸ πλῆθος καὶ ἡ σπουδαιότης τῶν ἀνακαλύψεων τοῦ «μα5]ες 
συνετέλεσαν εἰς τὸν πολλακλασιασμὸν τῶν γενναίων ἑκείνων, οἱ ὁποῖοι 
κηρύττοντες ἑαυτοὺς µαθητάς του ἐφιλοδόξησαν νὰ τὸν μιμηθοῦν. Θά µνημµο- 
νεύσωµεν ἐδῶ µόνον τοὺς ἐξοχωτέρους ποὺ ἔζησαν εἰς τὴν Γαλλίαν κατὰ τὴν 
περίοδον τῆς δράσεως ἐκείνου,κατατάσσοντες αὐτοὺς βάσει τῆς χρονολογίας. 

Ἡ πρώτη θέσις ἁρμόζει δικαίως εἰς ἕνα διακεκριµένον ἀξιωματικὸν 
τοῦ ναυτικοῦ, τὸν Ε.Ε. Ε. Καφμε ἂε «οπφιέγες (γενν. εἰς Οατρεπίγας τὴν 
Ίην Ἰουλίου 1820, ἀποῦθ. παρὰ τὸ Ωταςςε τὴν 12ην Αὐγούστου 19901). Ὅτι 
οὗτος ὑπῆρξεν ἀληθὲς πνευματικὸν τέκνον τοῦ (Ἠα51ε5 προκύπτει ἀπὸ τὴν 
ἁπλῆν ἀνάγνωσιν τοῦ τίτλου, ποὺ φέρει τὸ ἔργον ἐκεῖνο, εἰς τὸ ὁποῖον ὀφεί- 
λει τὴν θέσιν του μεταξὺ τοῦ πλήθους τῶν γοωμετρῶν (βλ. Βιβλιογραφίαν). 
Ότι δὲ παρέμεινε πιστὸς µαθητὴς ἀποδεικνύεται ἀπὸ µίαν ἐργασίαν του 
φέρουσαν τὸν τίτλον Εκναϊ 5υ{ ἰα Οἐέπέταίοη ἂες (ουτοςς Οέοπιέίτίαυες, εἰ 
επ ρατίἰομῖίες 8. οε]ἰο ας Ἰα «ουτόε ἆά Οµαἰτίέπις ἀερτέ 148 (Μόπι, 8αν. ΕίΤ., 
Τ. ΧΝΙ, 1458], ὅπου ἁπαντᾶται εὐρύτατα ἐφαρμοζομένη ἡ γένεσις μιᾶς 
ἀλγεβρικῆς καμπύλης µέσῳ δεσμῶν ἀπὸ καμπύλας µικροτέρου βαθμοῦ. 
Τὸ ὄνομα τοῦ 1οπαυίέτες ἔχει ἐπίσης συνδεθῆ μὲ ἕνα ἐπίπεδον µετασχη- 
µατισµόν, οἰασδήποτε τάξεως, µελετηθέντα ὑπὸ τούτου τὸ 155 εἰς ἕνα 
ὑπόμνημα ποὺ εἶδε τὸ φῶς µόνον τὸ 1885 (Πουτῃ. ε Μαϊὴ., Τ. ΧΧΗΡ, Καὶ 
δὲν εἶναι αὐταὶ αἱ μοναδικαὶ ἐργασίαι ποὺ τοῦ ἐξησφάλισαν µίαν θέσιν 
οὐχὶ εὐκαταφρόνητον εἲς τὴν ἱστορίαν τῆς γεωμετρίας. 
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354 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 

᾽᾿Ακολουθεῖ ἕνας ἐξέχων ἀξιωματικὸς τοῦ πυροβολικοῦ, ὁ 4. Μαπηλείηι 
(γενν. εἰς Παρισίους τὴν Την Ἰουλίου 1831, ἀποθ. τὴν Γ]ην Δεκεμβρίου 
1906), ὁ ὁποῖος ἀφιερώθη κατὰ προτίµησιν εἰς τὸ νά προωθήσῃ καὶ συμπλη- 
ρώσῃ τὰ ἐπὶ τῆς κινητικῆς ἐπιτεύγματα τοῦ (Ἴακίος. Τὰ σπουδαιότερα ἐκ 
τῶν ἀποτελεσμάτων ποὺ ἐπέτυχεν εἰς τὸν τοµέα τοῦτον ἁπαντῶνται εἰς 
ἕνα τόµον, ἐκ τοῦ ὁποίου ἀπορρέει ἡ χρησιµότης τῆς κινήσεως, θεώρου- 
µένης ἐν συναφείᾳ πρὸς ἐρεύνας τῆς καθαρᾶς γεωμετρίας. 

Τρίτος κατὰ σειράν, ὁ Ε., Γιαρπεγγε (γενν. εἰς Βατ-]ε-Ώις τὴνθην ᾿Απρι- 
λίου 1834, ἀποθ. ἐκεῖ τὴν Ι4ην Αὐγούστου 1886) ἦτο ἀκόμη σπουδαστής, 
ὅταν ἐπέτυχε («Νοίε οὓς Ἰα ΤηόοΓίε «ες Εογστε» εἰς τὸν Τ. ΓΧ, 1453, τῶν 
ἈΝουνε]]ες Απηα]ςς) νἀ θέσῃ τὴν γωνίαν δύο εὐθειῶν ὑπὸ μµορφὴν διπλοῦ 
λόγου. Εἰς ὥριμον ἡλικίαν ἐπλούτισε τὴν γεωμετρίαν μὲ νέους τύπους 
ἐπιπέδων μετασχηματισμῶν, χωρὶς ν᾿ ἀμελήσῃ τοὺς ἄλλους κλάδους τῶν 
μαθηματικῶν, καθ’ ὅσον εἰς τὴν ἄλγεβραν καὶ τὸν ἀπειροστικὸν λογισμὸν 
τὸ ὄνομά του ἀπαντᾶται μετ ἐγκωμίων, Τὸ Ἱνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας, τὸ 
ὁποῖον τὸν εἶχε καλέσει εἰς τοὺς κόλπους του, τοῦ παρεχώρησε τὴν τιμὴν 
(τὴν ὁποίαν ὁ (πασίες ἀκόμη ἀναμένει) νὰ ἐκδώσῃ ὅλα τὰ μαθηματικά του 
ἔργα ὑπὸ τὴν αἰγίδα τοῦ ἱδρύματος. 

Μία ἀπὸ τὰς κλέον πρωτοτύπους δημιουργίας τοῦ ΟΜακ]ςς --- ἡ θεωρία 
τῶν χαρακτηριστικῶν --- ἔδώσεν ἀφορμήν εἰς ἕνα ἄλλον ἀξιωματικὸν τοῦ 
Πυροβολικοῦ, τὸν (:. Η. Ηαἱρλεπ, νὰ δώσῃ τρανὰ δείγµατα τῆς ὀξυνοίας 
του. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Εουεη τὴν 30ὴν Ὀκτωβρίου 1844, τὸ 1862 εἰσῆλ- 
θεν εἰς τὴν Εοοὶο Ρο]γιεοληίφυς, ὁπόθεν ἐξῆλθε διὰ νὰ συνεχίσῃ σπουδὰς 
εἰς τὴν Σχολὴν ᾿Ἐφαρμογῆς τοῦ ΜειΣ. Ενῷ ἐφοίτα ἐκεῖ ἀνεκάλυψε τὸ 
θεώρηµα τὸ ὁποῖον παρέχει τὸ πλῆθος τῶν κοινῶν εὐθειῶν δύο εὐθειακῶν 
συμπλεγμάτων, συναρτήσει τῶν σχέσεων κατατάξεως καὶ συνδέσεως. 
Ολίγον ἔπειτα ἑδημοσίευσεν ἐκφωνήσεις μερικῶν θεμελιωδῶν θεωρηµά- 
των τῆς θεωρίας τῶν στερεῶν καμπύλων, καὶ ἦτο αὐτὸ ἔμβρυον τοῦ μετέ- 
πειτα μεγάλου ὑπομνήματός του «Ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ἀλγεβρικῶν στε- 
ρεῶν καμπύλων» (δα ἰα Τµέοτίς 4ςς Οοαίδεές ρα ας]σς Αἱἰρέρτίαυςς),τὸ ὁποῖον 
ἐπέτυχε τὸ 1882 τὸ βραβεῖον Βιείπετ τῆς ᾽Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου καὶ 
τὸ ὁποῖον θεωρεῖται τὸ τελειότερον ἔργον του. Ὁ γαλλοπρωσσικὸς πό- 
λεμος τοῦ 1870 τὸν ἠνάγκασε νὰ ἐγκαταλείψῃ προσωρινῶς τὰς µελέτας, 
τοῦ ἔδωσεν ὅμως τὴν εὐκαιρίαν νὰ δείξῃ τὴν ἀνδρείαν του (ἔλαβεν ἐπὶ 
τοῦ πεδίου τῆς µάχης προαγωγἠν εἰς λοχαγόν). ᾿Απὸ τοῦ 1872 µέχρι τοῦ 
1886 ἀνέλαβε διάφορα ἐμπιστευτικὰ καθήκοντα τῆς Εςοῖε Ρο]γιεςμπίαις. 
Κατὰ τὴν περίοδον αὐτὴν ἀνεκάλυψε τὴν ἀνάγκην κάποιας ἀναψηλαφή- 
σεως εἰς τὸν τύπον αμ--βν, ποὺ ἔδωσεν ὁ Ολαεἰες διὰ νὰ ἐκφράσῃ τὸ πλῆθος 
τῶν κὠνικῶν ἑνὸς συστήµατος οἱ, πληρουσῶν κάποιαν μεταγενεστέραν 
συνθήκην, ἀχθεὶς τοιουτοτρόπως εἰς τὴν ἀνακάλυψιν νέων τύπων ἐκφυλι- 
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σµένων κωνικῶν. Τὴν ἰδίαν ἐποχὴν ἐτελειοποίησε τὴν θεωρίαν τῶν ἄνω- 
µάλων σημείων εἰς τὰς ἐπιπέδους καμπύλας καὶ ἔθεσε τὰς βάσεις τῆς 
θεωρίας τῶν διαφορικῶν ἀναλλοιώτων. Προσανατολιζόμµενος βαθμηδὸν 
πρὸς τὴν ἀνάλυσιν, ὑπέβαλεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων ἕνα ὑπό- 
µνηµα «Επὶ τῆς ἀναγωγῆς τῶν γραμμικῶν ἐξισώσεων εἰς ὁλοκληρωσί- 
µους µορφάς» (δατ ἰα Εέάνοίου ἀει Εφιαίους Ἰπεαίτε ααχ Έοτπιςς 
Ιπίιόρτα]ες), ὑπόμνημα εἰς τὸ ὁποῖον ἀπενεμήθη τὸ 1880 τὸ Μέγα Βραβεῖον 
τῶν Μαθηματικῶν ᾿Ἐπιστημῶν. Τὸ 1586 ἐγένετο δεκτὸς εἲς τὸ Ἰνστιτοῦτον, 
ἐνεκαινίασε τὴν δηµοσίευσιν τοῦ μεγάλου ἔργου του Τταιέ ἆς5 Εοπςίίοπ8 
ΕΠρίαιες εί ἂὲ Ίειτ» Αρριιαααοπς (Πραγματεία τῶν ἑλλειπτικῶν συναρ- 
τήσεων καὶ τῶν ἐφαρμογῶν των) καί, κατ’ ἐπιθυμίαν του, ἐπανῆλθεν εἰς 
τὴν ἐνεργὸν στρατιωτικὴν ὑπηρεσίαν, ἀποθανῶὼν ὅμως μετὰ δύο µόνον 
ἕτη (2ἱ Μαΐου 1888), πιθανώτατα λόγῳ ἐντατικῆς ἐργασίας. 


Ααραςί Εετάϊπαπά Μοευίας 


686. Ενῷ ἡ Γαλλία τόσον γενναίως συνέβαλλεν εἰς τὴν ἀναζωπύρησιν 
τῶν γεωμετρικῶν σπουδῶν, ἡ Γερμανία δὲν παρέµενεν ἀδρανής. Πρῶτος 
ἐφάμιλλος τῶν πέραν τοῦ Ῥήνου συναδέλφων ὑπῆρξεν ὁ Απρυςί Γεγάίπαπά 
Λ/όδίμς, Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Βεπυϊρ[οτίε (Οεγπιαπγ) τὴν Ἱτην Νοεμβρίου 
1790. Μετὰ τὸ πέρας τῶν σπουδῶν του εἰς τὴν µέσην ἐκπαίδευσιν ἐνεγράφη 
εἰς τὴν Νομικὴν Σχολὴν τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς Λειψίας, ἀλλ᾽ αἰσθανθεὶς 
ἀκατανίκητον ἕλξιν πρὸς τὴν ἀστρονομίαν, ἐγκατέλειψε ταχέως τοὺς 
κώδικας καὶ τοὺς πανδέκτας καὶ ἀκριβῶς διὰ ν᾿ ἀφοσιωθῇ εἰς τὸν κλάδον 
αὐτὸν ὑπὸ τὴν καθοδήγησιν τοῦ οαμ55 μετέβη τὸ 1813 εἰς τὴν Γοττίγκην. 
Ἐν τούτοις ἀπὸ τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Λειψίας ἔλαβε τόσον τὸν τίτλον 
τοῦ διδάκτορος (11 Δεκεμβρίου 1814) ὅσον καὶ ἐκεῖνον τοῦ ὑφηγητοῦ 
(19 ᾿Απριλίου 1815). Ὑπὸ χρονολογίαν | Μαΐου 18ί6 διωρίσθη ἕκτακτος 
καθηγητὴς τῆς ἀστρονομίας, ἀλλὰ δὲν ἀνέλαβεν ὑπηρεσίαν παρὰ µόνον 
τὸν ἑπόμενον ᾿ΟὈκτώβριον, διότι ἓν τῷ μεταξὺ ἕκαμεν ἕνα ἐκπαιδευτικὸν 
ταξείδιον διὰ νὰ ἔλθῃ εἰς ἐπαφὴν μὲ ἄλλους γερμανοὺς καθηγητὰς τῆς 
ἀστρονομίας. Διὰ λόγους διοικητικούς, µόνον τὸ 1844 ἐξελέγη τακτικὸς 
καθηγητής. Ἡ ζωή του διέρρευσε χῶρὶς ἐπεισόδια καὶ ἀπέθανεν ἤρεμα τὴν 
26ην Σεπτεμβρίου 1868. 

Η ἐπιστημονική του παραγωγἠ δὲν φέρει ἴχνη ἐπιδράσεως τοῦ (αωφ4 
παρὰ µόνον εἰς τὸ ἀστρονομικὸν µέρος, δύναται δὲ νἁ ταξινομηθῇ εἰς τέσ- 
σαρα τµήµατα: Βαρυκεντρικὸς λογισμός, Στατικἡ, Οὐράνιος Μηχανική, 
Πολύεδρα καὶ συναφῆ σχήματα. Ἑκόπιμον εἶναι νὰ σημµειώσωμεν ἀπὸ 
τοῦδε ὅτι ἀκόμη καὶ τὰ ἔργα ποὺ ἐξέρχονται τοῦ προγράµµατός µας 
περιέχουν ἐφαρμογὰς ἐννοιῶν κατ ἐξοχὴν γεωμετρικῶν. 
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σµένων κωνικῶν. Τὴν ἰδίαν ἐποχὴν ἐτελειοποίησε τὴν θεωρίαν τῶν ἄνω- 
µάλων σημείων εἰς τὰς ἐπιπέδους καμπύλας καὶ ἔθεσε τὰς βάσεις τῆς 
θεωρίας τῶν διαφορικῶν ἀναλλοιώτων. Προσανατολιζόμµενος βαθμηδὸν 
πρὸς τὴν ἀνάλυσιν, ὑπέβαλεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Παρισίων ἕνα ὑπό- 
µνηµα «Επὶ τῆς ἀναγωγῆς τῶν γραμμικῶν ἐξισώσεων εἰς ὁλοκληρωσί- 
µους µορφάς» (δατ ἰα Εέάνοίου ἀει Εφιαίους Ἰπεαίτε ααχ Έοτπιςς 
Ιπίιόρτα]ες), ὑπόμνημα εἰς τὸ ὁποῖον ἀπενεμήθη τὸ 1880 τὸ Μέγα Βραβεῖον 
τῶν Μαθηματικῶν ᾿Ἐπιστημῶν. Τὸ 1586 ἐγένετο δεκτὸς εἲς τὸ Ἰνστιτοῦτον, 
ἐνεκαινίασε τὴν δηµοσίευσιν τοῦ μεγάλου ἔργου του Τταιέ ἆς5 Εοπςίίοπ8 
ΕΠρίαιες εί ἂὲ Ίειτ» Αρριιαααοπς (Πραγματεία τῶν ἑλλειπτικῶν συναρ- 
τήσεων καὶ τῶν ἐφαρμογῶν των) καί, κατ’ ἐπιθυμίαν του, ἐπανῆλθεν εἰς 
τὴν ἐνεργὸν στρατιωτικὴν ὑπηρεσίαν, ἀποθανῶὼν ὅμως μετὰ δύο µόνον 
ἕτη (2ἱ Μαΐου 1888), πιθανώτατα λόγῳ ἐντατικῆς ἐργασίας. 


Ααραςί Εετάϊπαπά Μοευίας 


686. Ενῷ ἡ Γαλλία τόσον γενναίως συνέβαλλεν εἰς τὴν ἀναζωπύρησιν 
τῶν γεωμετρικῶν σπουδῶν, ἡ Γερμανία δὲν παρέµενεν ἀδρανής. Πρῶτος 
ἐφάμιλλος τῶν πέραν τοῦ Ῥήνου συναδέλφων ὑπῆρξεν ὁ Απρυςί Γεγάίπαπά 
Λ/όδίμς, Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Βεπυϊρ[οτίε (Οεγπιαπγ) τὴν Ἱτην Νοεμβρίου 
1790. Μετὰ τὸ πέρας τῶν σπουδῶν του εἰς τὴν µέσην ἐκπαίδευσιν ἐνεγράφη 
εἰς τὴν Νομικὴν Σχολὴν τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς Λειψίας, ἀλλ᾽ αἰσθανθεὶς 
ἀκατανίκητον ἕλξιν πρὸς τὴν ἀστρονομίαν, ἐγκατέλειψε ταχέως τοὺς 
κώδικας καὶ τοὺς πανδέκτας καὶ ἀκριβῶς διὰ ν᾿ ἀφοσιωθῇ εἰς τὸν κλάδον 
αὐτὸν ὑπὸ τὴν καθοδήγησιν τοῦ οαμ55 μετέβη τὸ 1813 εἰς τὴν Γοττίγκην. 
Ἐν τούτοις ἀπὸ τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Λειψίας ἔλαβε τόσον τὸν τίτλον 
τοῦ διδάκτορος (11 Δεκεμβρίου 1814) ὅσον καὶ ἐκεῖνον τοῦ ὑφηγητοῦ 
(19 ᾿Απριλίου 1815). Ὑπὸ χρονολογίαν | Μαΐου 18ί6 διωρίσθη ἕκτακτος 
καθηγητὴς τῆς ἀστρονομίας, ἀλλὰ δὲν ἀνέλαβεν ὑπηρεσίαν παρὰ µόνον 
τὸν ἑπόμενον ᾿ΟὈκτώβριον, διότι ἓν τῷ μεταξὺ ἕκαμεν ἕνα ἐκπαιδευτικὸν 
ταξείδιον διὰ νὰ ἔλθῃ εἰς ἐπαφὴν μὲ ἄλλους γερμανοὺς καθηγητὰς τῆς 
ἀστρονομίας. Διὰ λόγους διοικητικούς, µόνον τὸ 1844 ἐξελέγη τακτικὸς 
καθηγητής. Ἡ ζωή του διέρρευσε χῶρὶς ἐπεισόδια καὶ ἀπέθανεν ἤρεμα τὴν 
26ην Σεπτεμβρίου 1868. 

Η ἐπιστημονική του παραγωγἠ δὲν φέρει ἴχνη ἐπιδράσεως τοῦ (αωφ4 
παρὰ µόνον εἰς τὸ ἀστρονομικὸν µέρος, δύναται δὲ νἁ ταξινομηθῇ εἰς τέσ- 
σαρα τµήµατα: Βαρυκεντρικὸς λογισμός, Στατικἡ, Οὐράνιος Μηχανική, 
Πολύεδρα καὶ συναφῆ σχήματα. Ἑκόπιμον εἶναι νὰ σημµειώσωμεν ἀπὸ 
τοῦδε ὅτι ἀκόμη καὶ τὰ ἔργα ποὺ ἐξέρχονται τοῦ προγράµµατός µας 
περιέχουν ἐφαρμογὰς ἐννοιῶν κατ ἐξοχὴν γεωμετρικῶν. 
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Ἕνα σύντομον ἄρθρον του ἐπὶ δύο γεωμετρικῶν προβλημάτων, δήµο- 
σιευθὲν τὸ 1823, ἀποδεικνύει ὅτι ἀπὸ τότε εἶχε φθάσει εἰς τὰς μεθόδους 
ποὺ τὸν κατέστησαν διάσηµον. Τὸ δὲ "Ἠμερολόγιόν του, ὑφιστάμενον μέ- 
χρι σήμερον δεικνύει ὅτι αἱ πρῶται µελέται του ἐπὶ τοῦ θέματος ἀνάγονται 
εἰς τὴν περίοδον 1818-1821, Αὗται ἐκτίθενται μεθοδικῶς εἰς τὸ ἔργον του 
Ώετ Ὀατγοεπίτίφο]ε (αἱειὶ (Ὁ βαρυκεντρικὸς λογισμὸς) ποὺ ἐδημοσιεύθη 
τὸν Φεβρουάριον τοῦ 1827. Ὁρμᾶται ἐκεῖ ἀπὸ τὴν παρατήρησιν ὅτι τριῶν 
σηµείών δοθέντων Α, Β, «, πᾶν ἄλλο σημεῖον Ρ τοῦ ἐπιπέδου τοῦ ὁριζομέ- 
νου ἐξ αὐτῶν δύναται νὰ θεωρηθῇ ὡς βαρύκεντρον τῶν δοθέντων, ἀρκεῖ εἰς 
αὐτὰ νὰ προσαρτηθοῦν κατάλληλα βάρη α, β, γ. Ταῦτα δὲ καθορίζονται 
κατὰ πολλαπλάσια κοινοῦ παράγοντος, ὥστε δύνανται νὰ θεωρηθοῦν ὡς 
ὁμογενεῖς συντεταγµέναι τοῦ σημείου Ρ (εἴναι αἱ πρῶται τοῦ εἴδους ποὺ 
ἀπαντῶνται εἰς τὴν ἐπιστήμην), τὸ ὁποῖον ἐν τοιαύτῃ περιπτώσει χαρακτη- 
ρίσεται διὰ τοῦ συμβόλου αΑ --βΒ --- γΟ. Εἰς τὸν χῶρον τὸ σύμβολον 
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ἔχει ἀνάλογον σηµασίαν,. Ὑποθέτοντες τοὺς συντελεστὰς τούτους µετα- 
βλητοὺς λαμβάνομεν εἰς τὸ ἐπίπεδον τὴν ἀναλυτικὴν παράστασιν μιᾶς 
καμπύλης, εἰς δὲ τὸν χῶρον ἐκείνην μιᾶς καμπύλης ἣ ἐπιφανείας. Μία 
τοιαύτη παράστασις τυγχάνει εἰδικῶς χρήσιμος ὅταν οἱ ἐν λόγῳ συντε- 
λεσταὶ εἶναι ρηταὶ συναρτήσεις, διότι τότε τῶν παριστωµένων σχημάτων 
δυνάµεθα νὰ εὕρωμεν ἀνέτως πλείστας ἰδιότητας, ὅπως δεικνύει ὁ Μῦ- 
δια εἰς τὸ Βιβλίον Ι τοῦ ἔργου του. Ὅταν θεωροῦνται δύο ἐπίπεδα (ἢ χᾶ- 
ροι) καὶ συμφωνηθῇ νά θεωροῦνται ὡς ἀντίστοιχα δύο σημεῖα ἔχοντα τὰς 
ἰδίας συντεταγµένας, φθάνοµεν εἰς µίαν ἀπέραντον κατηγορίαν γεωώμετρι- 
κῶν μετασχηματισμῶν, τῶν ὁποίων αἱ γενικώτεραι εἶναι αἱ «ὁμογραφίαι» 
(ΜοπιορταρΏίε», οοἡπέαιίοπς) εὑρύτατα μελετώμεναι ὑπὸ τοῦ Μύδίης εἰς 
τὸ Βιβλίον Π. Εἰς τὸ Βιβλίον ΠΠ τὸ νέον σύστημα συντεταγμένων ἐφαρμόζε- 
ται εἰς τὴν µεθοδικἠν καὶ πλήρη ἔκθεσιν τῆς θεωρίας τῶν κωνικῶν τομῶν. 


657. Κατὰ τὰ ἔτη ποὺ ἠκολούθησαν τὴν δηµοσίευσιν τοῦ «Βαρυ- 
κεντρικοῦ λογισμοῦ» ὁ Μύδίας ἔδωσεν ἄλλας ἐφαρμογὰς τῆς μεθόδου 
του. Οὕτω ἀπέδειξε (Ἔφημ. Οτείε, Τ. ΠΠ, 1428) τὴν ὕπαρξιν τετραέδρων 
ἀμοιβαίως ἐγγεγραμμένων καὶ περιγεγραμµένων' κατέστησε γνωστὴν (Ἐφ. 
Οτείε, Τ.Χ, 1833) τὴν ἰδιότητα τῆς ἀντιστοιχίας (μηδενικἡ πολικότης) ἓκ 
τῆς ὁποίας ἐξαρτᾶται αὐτὴ ἡ ὕπαρξις' εἰς ἄλλα ἔργα (Οτεῖϊε, Τ. ΤΝ, 1429 
καὶ ΧΧΙΥ, 1842) ἔδωσεν ἐφαρμογὰς τῆς ἐννοίας τοῦ «διπλοῦ λόγου» καὶ 
τῶν βαρυκεντρικῶν συντεταγμένων διὰ ν᾿ ἀποδείξῃ, ἐκτὸς ἄλλων, νέας 
τριγῶνομετρικὰς σχέἑσεις.Ὁ αὐτὸς λογισμὸς τοῦ ἐπέτρεψε (Οτεῖὶς͵ Τ, ΧΧΥΙ, 
1543) νὰ ἐπανεύρῃ τὴν συνθήκην ἵνα 5 σημεῖα τοῦ χώρου ἀνήκουν εἰς τὴν 
αὐτὴν σφαῖραν. ᾽Απὸ θεωρητικῆς ἀπόψεως µεγαλυτέρας σπουδαιότητος 


τς προση πορτα Τμ 


εἶναι ἕνα ἄρθρον (Οτε]ίς, Τ. ΧΧΝΠΙ, Ι844) τοῦ ὁποίου σκοπὸς εἶναι νά θε- 
µελιώση τὸν βαρυκεντρικὸν λογισμὸν ἐπὶ τῆς ὀννοίας τοῦ «γεωμετρικοῦ 
ἀθροίσματος» δύο εὐθυγράμμῶν τμημάτων καὶ τοῦ τεχνάσµατος νά θεώ- 
ροῦμεν ἕνα εὐθύγραμμον τμῆμα ὡς διαφορὰν δύο σημείων’ τοῦτο ἀπαντᾶ- 
ται εἰς σχόλιον τοῦ ἰδίου ἐπὶ ὑπομνήματος (Οεοπιε(εῖδεῖνε Απαιγςε) ὄφει- 
λοµένου εἰς τὸν ΟΓαδρπιαπη (ῷ 723). 

Συνεχίζων τὰς µελέτας του ἐπὶ θεμάτων τοιαύτης φύσεως ὁ Μδδίας 
μετέφερε τὴν μέθοδόν του ἀπὸ τὸ ἐπίπεδον εἰς τὴν σφαῖραν. Τοιουτοτρό- 
πως ἐδημιούργησε μίαν πλήρη «ἀναλυτικὴν σφαιρομετρίαν», τῆς ὁποίας 
ἔφερεν εἰς φῶς τὴν ἀξίαν ἀποδεικνύων ὅλους τοὺς τύπους τῆς σφαιρικῆς 
τριγωνοµετρίας, χωρὶς τὴν προὐπόθεσιν «80 δι’ ὅλα τὰ στοιχεῖα τῶν 
σφαιρικῶν τριγώνων (ΑΡΗ, δᾶςμς. ος., 1846). Τὸ θέµα τοῦτο, γενικωτέρου 
ἐνδιαφέροντος, ἐπεξειργάσθη βαθύτερον καὶ ἀνέπτυξεν ἐν συνεχείᾳ ὁ ἴδιος 
µεταγενεστέρως (Βετ]. δᾶςίις. Οςς., 1560). Τοῦ βαρυκεντρικοῦ λογισμοῦ ἐπὶ 
τῆς σφαίρας ἔδωῶσε µίαν ἄλλην σήμαντικὴν ἐφαρμογήν, εἰς τὴν ἔρευναν 
τῶν μορφῶν τῶν ἐπιπέδων καμπύλων γ΄ βαθμοῦ, θεωρουµένων ὡς τομῶν 
τριτοβαθµίων κώνων ἢ προβολῶν σφαιρικῶν καμπύλων (Βετ. 5ᾶςλε. Οεε., 
Ι848 καὶ Πρακτικὰ τῆς αὐτῆς ἑταιρείας, 1848). Εἶχεν ἤδη ἀποδείξει προη- 
γουμένως (Βες. 5ᾶςμ5. (65,, 1848) ὅτι αἱ σφαιρικαἰ καμπύλαι αἱ μὴ ἔχου- 
σαι ἀνώμαλα σημεῖα δὲν δύνανται νὰ παρασταθοῦν παρὰ ὑπὸ τρεῖς µορ- 
φάς, τὰς ὁποίας ἐχαρακτήρισεν ὁ ἴδιος, 

Μία νέα σειρὰἀ ἐργασιῶν τοῦ Μδδίας ὁρμᾶται ἀπὸ τὴν γεωμετρικὴν 
παράστασιν τῶν µιγάδων, μὲ τὴν ὁποίαν εἶχε προηγουμένως ἀσχοληθῆ μὲ 
πλήρη ἐπιτυχίαν ὁ Βεἰανηϊς (ὁ 722). Αἱ πρῶται δημοσιεύσεις τοῦ Μδδίας 
ἐπὶ τοῦ θέµατος ἀναφέρονται εἲς τρίγώνα καὶ τετράπλευρα (Βετ. 585], 
(ε»., 1552)’ πολὺ σύντομα ὅμως (αὐτόθι, 1853) ἤρθη εἰς ὑψηλοτέρας θεω- 
ρίας, ἐπεκτείνων κυρίως τὴν ἔννοιαν τοῦ διπλοῦ λόγου καὶ μελετῶν ἔπειτα 
τοὺς µονοσηµάντους μετασχηματισμοὺς μεταξὺ δύο ἐπιπέδων χαρακτη- 
ριζοµένων ὑπὸ τῆς ἰδιότητος νά διατηροῦν τὴν ὁμοκυκλικότητα 4 σημείων. 
Εἶναι αἱ «Κτγείδνεγναπάἀεςμα ισπ» (Κυκλοσυγγένειαι), ἐπὶ τῶν ὁποίων ὁ Μδὸ- 
δίας ἔγραψε κατόπιν µίαν πραγµατείαν καθαρῶς γεωμετρικἠν (ΑΡΗ. δᾶςὴ5, 
Ο565., 1855), χωρὶς ἐν τούτοις νὰ ἐπισημάνῃη τὸν σύνδεσμον αὐτῆς μὲ τὸν 
μετασχηματισμὸν διὰ τῶν ἀντιστρόφων διανυσματικῶν ἀκτίνων. Τοῦ ἰδίου 
τεχνάσµατος ἔκαμε χρῆσιν (Βετ. δᾶςὴς. (ςς., 1853-56) προκειµένου νάἁ 
ἐπεκτείνῃ κατὰ διαφόρους τρόπους τὴν ἔννοιαν τῆς ἐνελίξεως. 


688. Δὲν μᾶς ἐπιτρέπει ὁ διαθέσιμος χῶρος νὰ κάµωμµεν λόγον δι᾽ 
ὅλας τὰς ἐφαρμογὰς ποὺ ἔδωσεν ὁ Μῦρίας τῶν ἰδεῶν τούτῶν, ὅταν εἴμεθα 
ὑποχρεώμένοι νὰ ὁμιλήσώμεν διὰ µίαν ἄλλην κατεύθυνσιν ποὺ ἠκολού- 
θησεν ἡ σκέψις του. ᾿Εννοοῦμεν τὰς ἐρεύνας ἐκείνας, ποὺ τὸν ὡδήγησαν 
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νὰ συλλάβῃ, ὑπὸ τὸ ὄνομα «στοιχειώδεις μετασχηματισμοί», τοὺς µετα- 
σχηματισμοὺς ἐκείνους, δυνάµει τῶν ὁποίων εἰς τὰ ἀπειροστὰ στοιχεῖα 
ἑνὸς σχήματος ἀντιστοιχοῦν ἀνάλογα στοιχεῖα τοῦ ἄλλου (αὑτόθι, 1862], 
Τοιουτοτρόπως ἐἑπέρασεν εἰς µίαν νέαν γεωμετρικὴν ἐπαρχίαν (τὴν «Απα- 
Ἰγαίς ευ»), εἰς τὴν ὁποίαν εἶχεν ἤδη ἑνδιατρέψει χάριν κρυσταλλογρα- 
φικῶν σκοπῶν (αὐτόθι, 1849) καὶ ὅπου εἰργάσθη ἐπὶ μακρὸν προκειµένου 
νὰ πραγµατοποιήσῃ τὴν ἀπόφασίν του νὰ διαγωνισθῇ διὰ τὸ Μέγα Βρα- 
βεῖον τῶν Μαθηματικῶν ᾿Επιστημῶν, ὡς θέµα τοῦ ὁποίου τὸ Ἰνστιτοῦτον 
τῆς Γαλλίας εἶχεν ἐκλέξει τὸ ἀκόλουθον: «Νὰ τελειοποιηθῇ εἴς τι σπου- 
δαῖον σημεῖον της ἡ θεωρία τῶν πολυέδρων»,. Μολονότι τὸ σχετικὀν ὑπό- 
µνηµα τοῦ ΜδΟδίας δὲν ἔλαβε τὸ ποθητὸν βραβεῖον (ἡ αὐτὴ μοῖρα ἔπλη- 
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δεν ἐπίσης καὶ τοὺς ἄλλους ἑπτὰ συναγωνισθέντας), αἱ ἔρευναί του ὅμως 
ὡδήγησαν εἰς συμπεράσματα διαρκοῦς ἀξίας. Εἰς ἀπόδειξιν τούτου δύ- 
νανται νά χρησιμεύσουν δύο ὑπομνήματα, ἕνα ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν στοι- 
χειωδῶν μετασχηματισμῶν (αὐτόθι, 1863) καὶ ἄλλο ἐπὶ τοῦ ὄγκου ἑνὸς 
πολυέδρου (αὐτόθι, 1865), ὡς ἐπίσης καὶ πλῆθος σελίδων ποὺ ἦλθον εἰς 
φῶς πολὺν χρόνον μετὰ τὸν θάνατόν του εἰς τὴν συλλογὴν τῶν Απάν- 
των του. ᾿Αρκεῖ πράγµατι νὰ μνημονεύσωμεν ὅτι εἰς τὸν Μὸδίως ὀφεί- 
λεται ἡ ἀνακάλυψις τοῦ «νόµου τῶν ἀκμῶν» --- δυνάμει τοῦ ὁποίου «ες 
τὰς περιµέτρους τῶν ἑδρῶν ἑνὸς πολυέδρου δύνανται ν᾿ ἀποδοθοῦν τοι- 
αὔται φοραί, ὥστε κάθε ἀκμή, θεωρουµένη ἀνήκουσα εἰς τὰς δύο σύντρε- 
χούσας ἕἔδρας, νὰ λαμβάνηῃ ἀντιθέτους φοράς». Ὑφίσταται ἡ ἰδιότης αὕτη 
εἰς πολύεδρα γνωστά προηγουμένως, ᾽Αλλ’ ὑφίστανται ἄλλα τελείως δια- 
φορετικῆς φύσεως, εἰς τὰ ὁποῖα ἡ ἀνωτέρω ἰδιότης παύει ἰσχύουσα: εἴ- 
ναι τὰ λεγόμενα «μονόπλευρα πολύεδρα» (βλ. Σχ. 10, 11 καὶ 12), τὰ ὁποῖα 
ἀνεκάλυψεν ὁ Μῦδίως τὸ τελευταῖον τρίµηνον τοῦ ἔτους 1858. 
Περαίνοντες τὴν σύντομον αὐτὴν ἀνάλυσιν, προσθέτοµεν ὅτι οἱ ἐἔπι- 
θυμοῦντες νἁ γνωρίσουν πλήρως τὸν μαθηματικὸν Μδδίας ὀφεί- 
λουν ν᾿ ἀνατρέξουν ὄχι µόνον εἰς τὰ καθαρῶς γεωμετρικὰ ἔργατου, ἀλλ᾽ 
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ἐπίσης εἰς ἐκεῖνα (ἁπότοκα κατὰ τὸ πλεῖστον τῶν πανεπιστημιακῶντου 
µαθηµάτων) ποὺ ἀναφέρονται εἰς τὴν στατικήν, τὴν διοπτρικἡν καὶ τὴν 
οὐράνιον µηχανικήν, καθ ὅσον ἐκεῖ ἀπαντῶνται ἰδέαι καὶ μέθοδοι καθα- 
ρῶς γεωμετρικαί. Ας σημειωθῇ δὲ ὅτι ὅλαιτου αἱ ἐργασίαι εἶναι συντετα- 
γµέναι εἰς ὄφος τοιαύτης ἀκριβείας καὶ αὐστηρότητος, ποὺ θά ἔπρεπε 
ν᾿ ἀποτελέση κανόνα δι᾽ οἰονδήποτε συγγραφέα τῶν ἀκριβῶν ἐπιστημῶν. 
Εἰς αὐτὰς πρέπει λοιπὸν νὰ προστρέξῃη ὁ ἐπιθυμῶν νὰ συμπληρώσῃη αὓ- 
τὴν τὴν τόσον σύντομον ἐπισκόπησιν τῆς μαθηματικῆς δημιουργίας τοῦ 
Μδδίας, 


689. ᾿Ο «Βαρυκεντρικόὸς λογισμὸς» δὲν ἐξετιμήθη ἀμέσως ὅσον ἤξι- 
ζε, Ὁ ἴδιος ὁ οαυςς δὲν ἔδωσε παρὰ πολὺ ἀργότερα τὴν ἀπαιτουμένην 
προσοχὴν εἰς τὸ ἔργον τοῦ παλαιοῦ μαθητοῦ του. Παρά ταῦτα, τοὐλάχι- 
στον μερικἀ ἐκ τῶν ἐκεῖ εὑρισκομένων συμπερασμάτων δὲν ἑβράδυναν νὰ 
διαδοθοῦν. Καὶ µίαν ἀπόδειξιν τούτου ἀποτελεῖ ἡ ἐμφάνισις δύο Τόμων 
ἑνὸς βιβλίου φέροντος τίτλον δαπιπίυπΕ νο Αυ[ραῦεη υπά 1 εἡγςᾶίτεη 
αυ ἆετ απαϊγτίδοὮςεη ΟεοπιςιΓς]1” (Βερολῖνον 1833 καὶ 1837). Συγγραφεὺς 
τούτου εἶναι ὁ {,. 1. Μασπας, γεννηθεὶς εἰς τὸ Βερολῖνον τὴν Τδην Μαρτίου 
Ι790. Κατέστη γνωστὸς ὡς γεωμµέτρης ἀπὸ ἕνα ἄρθρον του εἰς τὸν Τόμον 
ΧΥΙ τῶν Αππαϊςς τοῦ (ε{ροΠΠε, ὅπου αἱ ἑστιακαί ἰδιότητες τῶν κωνικῶν 
ἐπεκτείνονται εἷς τοὺς δευτεροβαθµίους κώνους καὶ τὰς σφαιρικὰς κὠνι- 
κάς. Μετά βραχεῖαν περίοδον διδακτικῆς δραστηριότητος (1826-34) δις- 
ρίσθη ὑπάλληλος μιᾶς τραπέζης τοῦ Βερολίνου. ᾿Απέθανε τὴν 25ην Σε- 
πτεµβρίου 1861, κεκοσµηµένος μὲ τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος, τὸν ὁποῖον 
τοῦ ἀπένειμε «Ποπογί5 «8 µ5α» τὸ Πανεπιστήµμιον τῆς Βόννης. Εἰς τὸ προα- 
ναφερθὲν ἔργον του, ἀκολουθῶν τὸν ΜὺΟδίας, ἐξέθεσε µέσῳ καρτεσιανῶν 
συντεταγμένων τὰς οὐσιώδεις ἰδιότητας τῆς ὁμογραφίας καὶ ἀντιστροφῆς. 
Εἰς µεταγενεστέραν ἐργασίαν του (Ἔφ. Οτείις, Τ,ΝΗΙ, 1832) ἀνεκαινίασε 
τὴν ἀναλυτικὴν σπουδἠν τῶν μονοσημάντών μετασχηματισμῶν μεταξὺ δύο 
ἐπιπέδων, ἐρευνῶν τὴν ἀντιστοιχίαν, ἡ ὁποία γεννᾶται ἂν ὑποθέσωμεν δε- 
δοµένας δύο ἀντιστροφὰς μεταξὺ δύο ἐπιπέδων καὶ θεωρήσωμµεν ἀντίστοι- 
χον στοιχεῖον ἑνὸς σημείου τοῦ ἑνὸς ἐκεῖνο καθ’ ὃ τέμνονται αἱ εἰς τοῦτο 
ἀντιστοιχοῦσαι εὐθεῖαι τοῦ δευτέρου. 


Ἰασοῦ Φιείπες 


690. Παραμµένομεν ἀκόμη εἰς γερμανοφώνους χώρας προκειµένου 
ἀσχοληθῶμεν μὲ τὸ μέγα γεωμετρικὸν ἔργον τοῦ «Γαοοῦ διεϊπεγ. Οὗτος 
ἐγεννήθη εἰς Βισίηςάἀοτί τῆς Ελβετίας (καντόνιον τῆς Βέρνης) τὴν 1δην 
Μαρτίου 1790, ἐξ οἰκογενείας πτωχῶν χωφικῶν. Ἡ ἐκπαίδευσίς του ἦτο 
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τόσον παρηµελημένη, ὥστε εἰς ἡλικίαν 19 ἐτῶν μόλις καὶ μετὰ βίας ἐγνώ- 
ριζε γραφήν. ᾿Ὑπακούων ὅμως εἰς µίαν ἀκαταμάχητον παρόρμησιν, ἑζή- 
τησε καὶ ἐπέτυχε, παρὰ τὴν πατρικὴν ἐπιθυμίαν, νὰ γίνῃ δεκτὸς (ἄνοιξις 
τοῦ 1514) εἰς τὴν σχολὴν τοῦ Ὑνετάωπι, τὴν ὁποίαν διηύθυνεν ὁ ἔνδοξος 
Ρεεία]οζ2ί (1746-1827). Τόσον πολὺ ὠφελήθη ἀπὸ τὰ µαθήµατα ποὺ ἔλα- 
βεν ἐκεῖ, ὥστε μετ οὗ πολὺ ἦτο εἰς θέσιν νὰ παραδίδῃ ὁ ἴδιος µαθήµατα 
στοιχειωδῶν μαθηματικῶν, 
᾽Απὸ τοῦ 1818 καὶ ἐπὶ πέντε ἐκπαιδευτικὰ ἑξάμηνα παρηκολούθησε 
τὰ μαθηματικὰ ποὺ ἐδιδάσκοντο εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Ηείάείοεμ. 
Παρακινηθεἰς ὑπὸ ἑνὸς φίλου του, ὃ ὁποῖος ἥλπιζε νὰ τοῦ ἐξασφαλίσῃ 
θέσιν εἰς ἕνα γυμνάσιον τοῦ Βερολίνου, µετῴκησεν εἰς τὴν πόλιν αὐτὴν. 
Τὴν Ί5δην Απριλίου 182ἱ ὑπέβαλεν αἴτησιν νὰ ὑποβληθῇ εἰς Κρατικὴν 
ἐξέτασιν διὰ νὰ λάβη τὴν κεκανονι- 
σµένην ἄδειαν ἀπασχολήσεώς του εἰς 
τὴν δηµοσίαν ἐκπαίδευσιν. Ἡ αἴτησις 
ἔγινε δεκτὴ καὶ ἡ ἐξέτασις ἔλαβε χώραν 
τὴν 9ην τοῦ ἐπομένου Ιουνίου, μὲ ἆπο- 
τέλεσµα ὅμως ἀρνητικὸν οὕτως, ὥστε 
ὁ Ρίείπεγ ἠναγκάσθη νἁἀ ἐγκαταλείψηῃ 
(1η Νοεμβρίου 1822)τὴν ἔδραν ποὺ κα- 
τεῖχε προσωρινῶς, ᾿Εκέρδιζε τότε τὰ 
᾿ πρὸς τὸ ζῆν παραδίδων κατ ἰδίαν µα- 
θήµατα, 

Ἡ ἐπακολουθήσασα ἵδρυσις εἰς τὸ 
Βερολῖνον μιᾶς βιομηχανικῆς Σχολῆς 
τοῦ ἐπέτρεψε νὰ ἐπανέλθη (Ὀκτώβριος 
15825) εἲς τὴν δηµοσίαν ἐκπαίδευσιν, ἐνῷ 
ἳ ἡ ἵδρυσις τῆς Ἐφημερίδος τοῦ 

1Α600Β ΞΤΕΙΝΕΕ ΟτεΙίε (ἳ 653) τοῦ παρέσχε τὴν εὐκαι- 

ρίαν τῆς δημοσιεύσεως τῶν πρώτων γεω- 

μετρικῶν τον ἐργασιῶν. Χάρις εἰς αὐτὰς τοῦ ἑἐδόθη (11 Μαρτίου 1826) τὸ δί- 
πλωµα [κανότητος ὡς ἐκπαιδευτικοῦ λειτουργοῦ χωρὶς γραπτὴν δοκιµασίαν, 

Μία χορηγία ἐκ 300 ταλήρων, ποὺ τοῦ προσεφέρθη, κατόπιν αἰτήσεώς 
του”, ὑπὸ τῆς ᾽Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου τὴν ΊΤην ᾿Απριλίου 1821, εἶχεν 
ὡς ἀποτέλεσμα νὰ περιορίσῃ τὰς ὥρας ἀπασχολήσεώς του εἰς τὴν διδα- 


5 Τὸ κείµενον τοῦ ἐγγράφου τούτου, ὑπὸ χρονολογίαν 3 Μαρτίου 1427, ἔδημο- 
σιεύθη μαζί μὲ ἄλλα, τὰ ὁποῖα [στοροῦν τὰς ἡμέρας ποὺ ἑπέρασεν ὁ διείσες εἰς Ὑνεγ. 
άωπι καὶ Ηείόε[υετα, ὑπὸ τοῦ Ε, Βάεηδεγμει εἰς τὸν Τόμον ΧΧΝΗ (1496) τῆς Ζείι- 
ουσ [5 πιλῦν, υπά ππίυγήςς, Ὀπιεγτίσδ. (Ἐφημερίς μαθηματικῶν καὶ φυσικῶν 
εἰδήσεων], 
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σκαλίαν διὰ ν᾿ ἀφοσιωθῇ μὲ ἔντασιν μεγαλυτέραν εἷς τὰς σπουδάςτου. Πρέ- 
πει νὰ σημµειώσωμεν ἐδῶ ὅτι ἡ διαμονή του εἰς τὸ Βερολῖνον ὑπῆρξε διὰ 
τὸν διείπες µεγίστης σπουδαιότητος, διότι ἠδυνήθη νὰ ἔλθῃ ἐκεῖ εἰς ἕπα- 
φὴν μὲ τοὺς Αὐεὶ καὶ Ιαςοῦί, Οτεῖ]ε καὶ Ππείπι Ηαπισοίάί, μὲ τὴν ὕπο- 
στήριξιν τῶν ὁποίων ἠδυνήθη νὰ δημοσιεύση τὰ ὑπομνήματα καὶ τοὺς τό- 
μους ποὺ δὲν ἐβράδυναν νὰ τὸν καταστήσουν γνώστὸν ὡς γεώμέτρην ἑξαι- 
ρετικῆς ἀξίας. Αἱ ἐκδηλώσεις ὑψηλῆς ἐκτιμήσεως δὲν ἐχρειάσθη νἁ περι- 
μένουν ἐπὶ πολύ, Τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Κὔπίρερετα τοῦ ἀπένειμε (29 Δε- 
κεµβρίου 1832) τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος' µετ᾽ ὀλίγον (20 Απριλίου 1833) 
ἡ πρωσσικἡ Κυβέρνησις τὸν ἑκόσμει μὲ τὸν τίτλον τοῦ καθηγητοῦ, ἡ δὲ 
᾿Ακαδηµία τοῦ Βερολίνου τὸν ἐκάλει εἰς τοὺς κόλπους της (5 Ἰουνίου 1834). 
Τὸ αὐτὸ ἔτος, κατόπιν ἐπανειλημμένων προσπαθειῶν τοῦ (τε]ίςε, διωρίσθη 
ἕκτακτος καθηγητὴς εἰς τὸ ἑκεῖ Πανεπιστήμιον, μέτριος τίτλος τὸν ὁποῖον 
διετήρησε μέχρι τοῦ θανάτου του, ἐπελθόντος τὴν ἵην ᾽Απριλίου 1863 
εἰς Βέρνην, ὅπου εὑρίσκετο διά λόγους ὑχγείας. ᾿Εκεῖ ἑτάφη καὶ ὁ ἔπι- 
σκεπτόμενος σήμερον τὸ κοιµητήριον τῆς πόλεως αὐτῆς δὲν θὰ παραλείψη 
ν᾿ ἀναζητήση τὸ ἀπέριττον μνημεῖον, ποὺ φέρει τὴν ἁπλουστάτην ἔπιγρα- 
φὴν «]αςοῦ βίσίπος, Μαἰνεπιαίίκετ υπἀ Ακαάσπιίκοτ ἰπ Βετίίη, 1796 Ὀἱε 18639, 


6941. Κατά τὴν διάρκειαν τῶν πρώτων ἐτῶν τῆς διαμονῆς του εἰς τὸ 
Περολῖνον, τὸ πνεῦμα τοῦ ΒΙείπεΓ ἑστράφη κυρίως πρὸς τὴν γεωμµετρίαν 
τῶν κύκλων καὶ τῶν σφαιρῶν, θέµα πολὺ μελετηθὲν τόσον κατὰ τὴν ἂρ- 
χαιότητα ὅσον καὶ κατὰ τοὺς νεωτέρους χρόνους εἰς τὴν σχολἠν τοῦ Μοῃ- 
µε. ᾽Αλλάὰ ἐνῷ προηγουμένως εἶχον ἐξετασθῆ σχεδὸν ἀποκλειστικῶς θέ- 
µατα ἑπαφῆς, ὁ Ριείπει προέτεινε χειρισμὸν τῆς ὕλης κατὰ τρόπον γενι- 
κὸν καὶ ὀργανικόν, ὥστε νὰ εἰσέλθουν ἁἀκόμη καὶ τὰ προβλήματα εἲς τά 
ὁποῖα παρεμβαίνουν συνθῆκαι ἀλληλοτομίας ὑπὸ δεδοµένας γωνίας, Δο- 
κίµιον ἐπὶ ἐρευνῶν τοιαύτης φύσεως ἔδωσε τὸ 1826 εἰς ἄρθρον του ὑπὸ 
τὸν τίτλον Εἰπίμε πεοπιείτίδεᾶς Βςίταςμίαπρεη (Γεωμετρικαί τινες παρα- 
τηρήσεις), ὅπου ἀποκαλύπτεται ἡ ὕπαρξις ἑνὸς ἔργου ἐπὶ τῆς γεωμετρίας 
τῶν κύκλων καὶ τῶν σφαιρῶν, ἑτοίμου ἤδη ἀπὸ διετίας καὶ τοῦ ὁποίου ἡ 
ἕκτασις ἐξετιμᾶτο εἰς 25 ἕως 30 τυπογραφικά φύλλα. Ἡ ὕπαρξις τοῦ ἕρ- 
γου τούτου ἐβεβαιώνετο ἀκόμη καὶ εἰς τὸν Πρόλογον τοῦ «ορια» πιαρπυπι» 
(δ602] τοῦ μεγάλου γεωµέτρου, ὅπου προστίθεται ὅτι ἡ ἐκτύπωσις ἀνεβάλ- 
λετο διὰ τὴν δυνατότητα ἐπεκτάσεώς τῶν ἐκεῖ περιεχομένων προτάσεων 
εἰς ὅλας τὰς ἐπιφανείας δευτέρου βαθμοῦ. ᾿Αφοσιωθεὶς ἐν τῷ μεταξὺ εἰς 
ἄλλας ἐρεύνας παρητήθη τῆς δημοσιεύσεως τοῦ ἔργου ἐκείνου, τὸ ὁποῖον 
ἐπὶ μακράν περίοδον τοῦ παρελθόντος αἰῶνος ἐθεωρεῖτο ὡς ὁριστικῶς 
ἀπολεσθέν. Εὐτυχῶς ὅμως δὲν ὑπέστη τὴν μοῖραν αὐτήν, ὅπως ἀνεγνώρι- 
σεν ὁ ἑλβετὸς μαθηματικὸς Η. Οταί (1852-1918) ἐνῷ ἐξήταζε τὰ κατάλοιπα 
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τοῦ κορυφαίου γεωµέτρου, ἐπ᾽ εὐκαιρίᾳ τῆς ἐπικειμένης συμπληρώσεως 
μιᾶς ἑκατονταετίας ἀπὸ τῆς γεννἠσεώς του. Καὶ ἐπειδὴ ἀνεγνωρίσθη ὅτι 
ἐπρόκειτο πράγµατι περὶ ἔργου ἑτοίμου πρὸς ἐκτύπωσιν, ἀφοῦ ὑπερενική- 
θησαν μερικὰ οἰκονομικά ἐμπόδια, κατέστη δυνατὸν νὰ ἔλθῃ εἰς φῶς καὶ 
τὸ ἔργον τοῦτο εἰς συμπλήρῶσιν τῆς ἤδη ἐκδοθείσης συλλογῆς ὅλων τῶν 
λοιπῶν ἐργασιῶν τοῦ μεγάλου ἐκείνου, 

Μὴ δυνάµενοι βεβαίως νὰ εἰσέλθωμεν εἰς ἐξαντλητικὴν ἀπαρίθμη- 
σιν τῶν ὅσων περιέχει τοῦτο, περιοριζόµεθα νὰ ὑποδείξωμεν τὰ θέµατα 
τὰ ὁποῖα πραγματεύεται εἰς τὰ 4 Τμήματα τοῦ βιβλίου: 1. Κέντρα, εὐθεῖαι 
καὶ ἐπίπεδα ὁμοιότητος κύκλων καὶ σφαιρῶν. ἩΠ. Περὶ δυνάµεως καὶ περὶ 
τῶν τόπων ἴσης δυνάµεως εἰς κύκλους καὶ σφαίρας. ΠΠ. Δυνάμεις κοιναὶ 
κύκλων καὶ σφαιρῶν. ΠΝ. Γωνία ἀλληλοτομίας κύκλων καὶ σφαιρῶν. 

Λύναται νὰ προστεθῇ ὅτι κάθε Τμῆμα ἀποτελεῖται ἀπὸ δύο µέρη, ἕνα 
χαρακτῆρος θεωρητικοῦ καὶ ἄλλο ἀφιερωμένον εἰς ἐφαρμογὰς εἰς τὴν λύ- 
σιν σχετικῶν προβλημάτων. Εἰς ἀπόδειξιν τῆς σπουδαιότητος τῶν ἔρει- 
νῶν τούτων τοῦ διείπει ἀρκεῖ τὸ γεγονὸς ὅτι αὗται ἀπεκορυφώθησαν εἰς 
τὴν κομψοτέραν γεωμετρικἠν λύσιν ποὺ ἐγνώρισε τὸ πρόβλημα τοῦ Μα]- 
{ωμι. Τὴν λύσιν αὑτὴν ὁ διείπετ εἶχεν ἀκροθιγῶς ἐκφέρει εἰς προαναφερ- 
θὲν ὑπόμνημά του καὶ εἶναι ἀξιοσημείωτον, ὅτι µόνον μετὰ βίας εἶχεν 
ἀναγνωρισθῇ ἡ ἀκρίβειά της. 

Μερικἁ ἄλλα ἄρθρα δηµοσιευθέντα ὑπὸ τοῦ διείπετ εἰς τὴν Ἔφημε- 
ρίδα τοῦ Οτε]!ε ἀποκαλύπτουν ἄλλας κατευθύνσεις τοῦ ἐρευνητικοῦ 
πνεύματος τοῦ δσίπετ (ἀρκούμεθα νἁ μνημονεύσωμεν τὴν ὑπ αὐτοῦ δοθεῖ- 
σαν ἀπόδειξιν εἰς τὸ θεώρημα Ὀεκρατίες - Ευίετ ἐπὶ τῶν Πολυέδρων). Παρ- 
έρχονται κατόπιν Ἐξ ἔτη, κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν ὁποίων παύει ἡ συνερ- 
γασία του μὲ τὴν μεγάλην ἐπιστημονικὴν ἐφημερίδα τοῦ Βερολίνου. 


692, 'Η παῦσις αὐτὴ εὑρίσκει τὴν ἐξήγησίν της εἰς τὸ γεγονὸς ὅτι 
κατὰ τὴν περίοδον ἐκείνην λαμβάνει χώραν ἡ ἐπεξεργασία καὶ ἡ σύνταξις 
τοῦ μεγάλου του ἔργου, ἡ ὁποία κατέστη δυνατὴ µόνον ὅταν συνῆλθεν ἀπὸ 
τὴν ἀποθάρρυνσιν εἰς τὴν ὁποίαν περιέπεσεν, ὅταν ἐπληροφορήθη ἀπὸ τὸν 
Ἰασοδί, ὅτι µερικαὶ ἰδέαι του εὑρίσκοντο ἤδη εἰς γαλλικὰς ἐργασίας --- εἰ- 
δικῶς τοῦ Ροπος]εί --- ἀγνώστους εἷς αὐτόν. 

Τὸ ἔργον, περὶ τοῦ ὁποίου ὁ λόγος, φέρει τὸν τίτλον 5γ5ίεπια(ἴδεῖις Έη- 
(κοκίηρ ἀετ ΑὈ]ιδηρίρκείι ροοπηειγἰδεῖνετ Οερία]ίοπ νου εἰπαπάεισ (Βεγ- 
Ιίπ, 1832), ὡς Πρῶτον Μέρος --- καὶ μοναδικὀν ἐλθὸν εἰς δημοσιότητα --- 
ἑνὸς μεγάλου ἔργου τὸ ὁποῖον ἐπρόκειτο νὰ περιλάβῃ ἄλλα 6 Μέρη. Εἶναι 
ἀφιερωμένον εἰς τὸν Ν. νου Ἠιπιρο]άϊ «ώς δεῖγμα βαθείας εὐγνωμοσύ- 
νης». Ὅπως δηλοῖ ὁ συγγραφεὺς εἰς τὸν Πρόλογον, σκοπὸς τοῦ ἔργου 
εἶναι «ν᾿ ἀνακαλυφθῆῇ ὁ ὀργανισμὸς χάρις εἰς τὸν ὁποῖον συνδέονται µετα- 
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ξύ των τὰ φαινόμενα τοῦ διαστήματος», Ὁ σκοπὸς αὐτὸς ἐπιτυγχάνεται 
διὰ τῆς μεθοδικῆς εἰσαγωγῆς σχημάτων ἀκόμη ἁπλουστέρων ἐκείνων τῆς 
στοιχειώδους γεωμετρίας καὶ εἰς τὰ ὁποῖα ὁ ἴδιος ἔδωσεν ὀνόματα νέα καὶ 
ἀρκετὰ ἐπιτυχῆ. Είναι οἱ «γεωμετρικοὶ σχηματισμοὶ πρώτης βαθμῖδος», 
οἰκεῖοι πλέον εἰς ὅλους. Χρησιμοποιῶν αὐτοὺς καὶ καταχωρῶν μεθοδικῶς 
τὰς προτάσεις καὶ τοὺς συλλογισμοὺς εἰς τὰς δύο στήλας ἑκάστης διχο- 
τομηµένης σελίδος ἀποκαθιστῇ τὴν ἀρχὴν τοῦ δυασμοῦ χωρὶς ἀναδρομὴν 
εἰς τὰς μεταφυσικὰς ἀπόψεις τοῦ Οει{ποππς ἢ εἰς τὴν πολικότητα τοῦ Ῥοη- 
οε]ει. "Ας σημειώσωμεν, μὲ τὸν Βίείπες, ὅτι τοιουτοτρόπως προκύπτει µία 
δομἠ τῆς γεωμετρίας εὐκολώτατα δυναµένη νὰ υἱοθετηθῇ ἀκόμη καὶ ἀπὸ 
ἐκεῖνον ποὺ ἐπιθυμεῖ νἁἀ προστρέξη εἰς τὰς συντεταγµένας. 
᾿Αποκατασταθείσης τῆς προβολικότητος μεταξὺ τῶν σχηματισμῶν 
πρώτης βαθμῖδος, ὁ δίείπετ προχωρεῖ δι αὑτῆς εἰς τὴν γένεσιν τῶν καμπύ- 
λων καὶ τῶν κώνων β΄ βαθμοῦ καὶ τῶν εὐθειογενῶν δευτεροβαθµίων ἔπι- 
φανειῶν, σταματᾷ δὲ κατόπιν διά νὰ δείξῃ πῶς ἓν συνεχείᾳ ἐξάγονται µε- 
θοδικῶς ὅλαι αἱ ἰδιότητες τῶν σχημάτων αὐτῶν καὶ αἱ λύσεις τῶν συναφῶν 
προβλημάτων. Εἰς τὰς ἀσκήσεις ἐκτίθενται ἀποτελέσματα πρὠτότυπα καὶ 
σηµαντικά. Περιοριζόµεθα ν΄ ἀναφέρωμεν ὅτι ἀπαντᾶται ἐκεῖ ἕνα ἀξιοση- 
µείωτον παράδειγµα δευτεροβαθµίου μετασχηματισμοῦ μεταξὺ δύο διακεκρι- 
µένων ἐπιπέδων --- στερεὰ ἢ στρεβλἡὴ προβολή -- καὶ τὰ πρῶτα θεωρήματα 
ἐπί τοῦ σχηματισμοῦ ποὺ ἔχει ὡς πυρῆνα τὸ μυστικὀν ἐξάγραμμον τοῦ Ραρσα]. 

Περιώωρισµένον εἶναι τὸ θέµα ἑνὸς ἄλλου μικροῦ ἔργου φέροντος τί- 
τλον ὨὈίο ρεοπιείγίδςμεῃ (οπρίτακίίοπεΠ, αὐ5ρε[ῦητι πηεῖςι ἆςετ ρεταάεη 
1 Ιπίσπ υπά είπες [εσίεπ Κγείςας] (Βοη]ίπ, 1833). Διά νά ἀποδείξη τὴν δυνα- 
τότητα λύσεως ὅλων τῶν προβλημάτων β΄ βαθμοῦ διὰ µόνου τοῦ κανό- 
νος, ὅταν ἐπὶ τοῦ σχεδίου ἔχει σχεδιασθῆ ἕνας κύκλος, ὁ διείπεγ ἄποκα- 
θιστῇ ἀρχικῶς ὅλας τὰς προτάσεις ποὺ τοῦ χρειάζονται, Καὶ ἐπειδὴ ἔφαρ- 
µόζει τὴν µέθοδόν του εἰς τὴν λύσιν ἀκόμη καὶ τῶν οὐσιωδεστέρων προ- 
βλημάτων ποὺ ἀπαντῶνται εἰς τὴν θεωρίαν τῶν κωνικῶν, δυνάµεθα νὰ εἴ- 
πωμεν ὅτι μὲ τὸ ἔργον του αὐτὸ ὁ δίείπες ἔδωσεν ἕνα χρήσιμον συμπλή- 
ρώμα εἰς τὸ προηγούµενον. 

Ἐπ᾽ εὐκαιρίᾳ θὰ ὑπογραμμίσωμεν ὅτι μὲ τὰς καμκύλας αὐτὰς ἠσχο- 
λήθη κατ ἐπανάληψιν καὶ λίαν καρποφόρως ὄχι µόνον εἰς ἐργασίας πρῶ- 
τοτύπους (ΑπῃΠ, ἆᾳε ΜαϊΙΠ., Τ. ΧΙΧ, Ἔφημ. (τεῖε Τ. ΧΧΧΥΙ καὶ Τ. ΧΙ.Υ), 
ἀλλ᾽ ἐπίσης εἰς διαφόρους σειρὰς πανεπιστημιακῶν µαθηµάτων. ᾽Απὸ αὖ- 
τὰς ἕλκουν τὴν καταγωγἠν των τὸ μικρὸν ἔργον Ρορυ]ᾶτε Κερε]κεπηί(ίς 
(Ἐκλαϊκευμέναι κωνικαὶ τομαῖ) καὶ µία σειρἁἀ µαθηµάτων ἐκδοθέντων ὑπὸ 
τῶν ϐ. Ε. Οείσει καὶ Η. Ξεμτῦίετ (6 694) μὲ τίτλον ὙἨοτίεειηρεπ ὕδες 
γη λνει[δεῖνο Οεοππείτίς (Μαθήματα συνθετικῆς γεωμετρίας). 


693. Προικισμένος ὅπως ἦτο ὁ δίείπεγ μὲ καταπληκτικὴν ἔφευρε- 
τικὴν δύναμιν δὲν ἑσταμάτησεν εἰς τὰ ἁπλᾶ αὐτὰ σχήματα, ἀλλ᾽ ἐξώρμη- 
σεν εἰς πεδία ὑψηλότερα, ἀφοῦ προηγουμένως κατενίκησεν (ἄγνωστον κατὰ 
ποῖον τρόπον) τὴν δυσκολίαν τῆς χρήσεως τῶν φανταστικῶν εἰς τὴν γεὼ- 
µετρίαν, ἁτὴν πάλην μὲ τὰ φαντάσματα», διὰ νὰ χρησιμοποιήσωμεν τὴν 
φρασεολογίαν τοῦ ἰδίου. Θά μνημονεύσώωμεν τὰ ἐξοχώτερα ἐκ τῶν συµ- 
περασµάτων του. 

᾿Επαναλαμβάνων κατὰ τρόπον πρωτότυπον τὰς ἐρεύνας τοῦ 1 Νυϊ]- 
Πετ (δ 620) ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν µεγίστων καὶ ἑλαχίστων, ἔγραψε µίαν σει- 
ρὰν ὑπομνημάτων τὰ ὁποῖα θεωροῦνται κλασσικὰ εἰς τὸ εἶδος των, ἀκόμη 
καὶ μετὰ τὴν ἐτυμηγορίαν τῶν ἀνικανοποιήτων ἑραστῶν τῆς ἀναλύσεως 
οἱ ὁποῖοι εὗρον ἴχνη νεοπλάσµατος εἰς τὴν ἐκ τῶν προτέρων παραδοχἠν 
τῆς ὑπάρξεως τῶν ἀκροτάτων τὰ ὁποῖα ζητοῦμεν νά εὕρωμεν. ᾽Αλλὰ εἶναι 
πρὸς μεγάλην τιµήν του ὅτι εἰς μερικά ἐκ τῶν συμπερασμάτων, ποὺ εἶχεν 
ἐκεῖνος διατυπώσει, ἔφθασεν ὁ λογισμὸς τῶν μεταβολῶν µόνον μετὰ πά- 
ροδον πολλοῦ χρόνου καὶ καταβολἠν μεγάλης προσπαθείας. 

Εἰς νέας καὶ σηµαντικὰς ἰδιότητας τῶν ἐπιπέδων καμπύλων ἔφθασεν 
ἐνῷ ἀνεξήτει τὰ χαρακτηριστικἁ µετρικά των γνωρίσματα. Ὁ ἀναγνώστης 
ποὺ ἐπιθυμεῖ νὰ λάβη γνῶσιν τῶν σχετικῶν ἀποτελεσμάτων πρέπει νὰ συµ- 
βουλευθῆ τὰ ὑπομνήματα ἐπὶ τοῦ βαρυκέντρου τῆς καμπυλότητος τῶν ἐπι- 
πέδων καμπύλων, ἐπὶ τῶν μετὰ κέντρου καμπύλων καὶ ἐπὶ τῶν καθέτων 
εἰς ἀλγεβρικάς καμπύλας καὶ ὀπιφανείας. ᾽Ακόμη µεγαλυτέρας σπουδαιό- 
τητος εἶναι ἡ ἀνακοίνωσίς του εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τοῦ Βερολίνου, τὸ 1848, 
ὅπου ἀνατρέχων εἰς τὴν θεωρίαν τῶν πολικῶν τοῦ Βοδίμίετ (8 636), ὁρίζει 
καὶ διατυπώνει τὰς ἐξοχωτέρας ἰδιότητας τῶν καμπύλων ποὺ ὀνομάζονται 
σήμερον τοῦ Ηεςς καὶ τοῦ δίείπει, Καὶ εἶναι λυπηρὰ διαπίστωσις τὸ γε- 
Ὑονὸς ὅτι ἄνθρωπος τῆς ἀξίας τοῦ Βιείπει κατετρώγετο ὑπὸ ζηλοτυπίας" 
εἰς τοιοῦτον βαθµόν, ὥστε ἑνῷ ἐχρησιμοποίησε τὰς σχέσεις ποὺ συνδέουν 
τὰς Ἐξ χαρακτηριστικἁς μιᾶς ἐπιπέδου ἀλγεβρικῆς καμπύλης, παραλεί- 
πει νὰ ἀποδώσῃ αὐτὰς εἰς τὸν ΡΙῆεκετ, εἰς τὸν ὁποῖον ἁδιαφιλονικήτως 
ὀφείλεται ἡ ἀνακάλυψις (ὁ 699). Ὀκτὼ ἔτη ἁργότερα, εἰς µίαν ἄλλην ἀἄνα- 
κοίνώσίν του εἰς τὴν ἰδίαν ᾽Ακαδημίαν, ἔφερεν εἲς φῶς ἕνα πλῆθος ἰδιο- 
τήτων τῆς καμπύλης τὴν ὁποίαν περιβάλλουν αἱ οοἳ εὐθεῖαι 5ίπισοι τῶν ση- 
µείῶν μιᾶς περιφερείας ὡς πρὸς δοθὲν ἐγγεγραμμένον εἰς αὐτὴν τρίγωνον. 
Εἰς τὸ τέλος τῆς ἀνακοινώσεώς του σημειώνει ὅτι ἡ ἰδία καμπύλη δύνα- 
ται νἁ παραχθῇ διὰ κυλίσεως ἑνὸς κύκλου, χωρὶς παρὰ ταῦτα νὰ µνημο- 


5 Οἱ βιογράφοι τοῦ ΒιείπεΓ ἐσημείωσαν Ἰενικῶς µίαν νοσηρὰν ἀνησυχίαν, ὑπὸ 
τῆς ὁποίας κατείχετο εἰς ὥριμον ἡλικίαν, νὰ ἴδῃ ἀναγνωριζομένην τὴν ἐπιστημονικὴν 
προσφοράν του. 
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νεύῃ ὅτι πρόκειται περὶ παρατηρήσεως γενομένης ἀπὸ νεαρὀν συµπα- 
τριώτηντου, τὸν Ἱ.. 5εβίᾶΓί (6 694), ὁ ὁποῖος ἐσημείωσε πρῶτος ὅτι ἡ ἐν 
λόγῳ καμπύλη εἶναι µία ὑποκυκλοειδὴς μετὰ τριῶν λογχῶν (ιπιουςριάς). 

Μία ἄλλη κατηγορία ἐπιφανειῶν τῶν ὁπκοίων ὁ δἰείπετ ἀνεκάλυψε 
πολλὰς σημαντικάὰς ἰδιότητας εἶναι ἡ παριστωµένη ὑπὸ τριτοβαθµίων ἔξι- 
σώσεων. ᾿Απεδείχθη ὅτι κατά τὴν διάρκειαν ταξειδίου του εἰς Παρισίους, 
τὸ 1853, ἔλαβε γνῶσιν τῆς ἀνακαλύψεως ποὺ εἶχε γίνει εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν 
( 703) περὶ εὐθειῶν μιᾶς τοιαύτης ἐπιφανείας καὶ τοῦ σχετικοῦ πενταέ- 
δρου. Παρά ταῦτα οὐδεμία σχετικἡ μνεία γίνεται εἰς µίαν σπουδαιοτάτην 
ἀνακοίνωσίν του ἐπὶ τοῦ θέματος εἰς τὴν ᾿Ακαδηµμίαν τοῦ Βερολίνου τὸ 
τὸ 1856. Ὑποδεικνύονται ἐκεῖ διάφοροι τρόποι γενέσεως τοιούτων ἔπι- 
φανειῶν καὶ ἀνακοινοῦνται ὅλαι αἵ θεμελιώδεις ἰδιότητες αὐτῶν. Μίαν 
ἄλλην ἐπιφάνειαν 4ου βαθμοῦ ἀνεκάλυψεν ὁ ἴδιος τὸ 1844 εἰς τὴν Ρώμην 
κατὰ τὴν διάρκειαν ταξειδίου του εἰς τὴν αἰωνίαν πόλιν. Εἶναι ἀκριβῶς ἡ 
διὰ τὸν λόγον τοῦτον ὀνομοσθεῖσα «ρώμαία ἐπιφάνεια», Ἐπ᾽ αὐτῆς δὲν 
ἔκαμε καµµίαν ἀνακοίνωσιν, ἀλλ᾽ οἱ μεταγενέστεροι ἀνεῦρον θαυμασίας 
ἰδιότητας τῆς ἐν λόγῳ ἐπιφανείας. 

Ὁ Βιείπετ, ὁ ὁποῖος ἐδιδάχθη ὅπως εἴδομεν νὰ γράφη εἷς μεγάλην 
σχετικῶς ἡλικίαν, συνήντα πάντοτε µεγάλας δυσκολίας εἰς τὴν ἐπί τοῦ 
χάρτου κατάστρωσιν τῶν ἀνακαλύψεών του" διὰ τοῦτο εἰς ἀναριθμήτους 
περιπτώσεις περιωρίζετο νὰ δημοσιεύῃ µόνον τὰς ἐκφωνήσεις ἄνευ ἄπο- 
δείξεων. Τὰ ἔργα ποὺ ἐγράφησαν εἰς ἀπόδειξιν τῶν θεωρηµάτων του ἆπαρ- 
τίζουν πλουσιωτάτην βιβλιοθήκην, ἡ ὁποία μαρτυρεῖ τὴν μεγάλην καὶ 
εὐεργετικὴν ἐπίδρασιν ποὺ ἤσκησεν εἰς τὴν πρόοδον τῆς ἐπιστήμης µας 
ὁ μέγας ἐρευνητής. 


694. "Οτι ὁ πλούσιος σπόρος τὸν ὁποῖον κατέθεσεν ἑβλάστησε τα- 
χέως ἀποδεικνύεται ἀπὸ μερικά ἄρθρα ποὺ ἐδημοσιεύθησαν κατά τὴν περίο- 
δον 1843-50 εἲς τὸ Ατοζν Γῆτ Μαιλεπιαικ υπά ΡΏΥΣΙΚ ἀπὸ ἕνα πεπειραμέ- 
νον καθηγητἠν λυκείου, τὸν Ε. δειάεινίέσ (γενν. εἷς Ετίωτί τὴν Τἱήν Ἴα- 
νουαρίου 1807, ἀποθ. εἰς Ηερεησίαάϊ τὴν Ι4ην ᾿Απριλίου 1852) ὁ ὁποῖος, 
ἐπεκτείνων εἰς τὸν χᾶῶρον τὸν ὑπὸ τοῦ Βισίπετ διδαχθέντα τρόπον γενέ- 
σεώς τῶν κὠνικῶν καὶ τῶν εὐθειογενῶν δευτεροβαθµίων ἐπιφανειῶν, ἀνε- 
κάλυψε τὰς μεθόδους, γνωστὰς σήμερον εἲς ὄλους, πρὸς κατασκευἠν ὅλων 
τῶν ἐπιφανειῶν β΄ βαθμοῦ καὶ τῶν στρεβλῶν τοῦ γ΄ βαθμοῦ µέσῳφ κεντρι- 
κῶν δεσμῶν προβολικῶν ἢ ἀντιστρόφων. Εἰδικώτερα ἀσχολούμενος μὲ 
τὴν κατασκευἠν μιᾶς ὠρισμένης δευτεροβαθµίου ἐπιφανείας ἐξ ἑννέα ση- 
µείων, παρεκίνησε τὸν Ρίείπετ νὰ λύση τὸ αὐτὸ ζήτημα, ὡς προκύπτει ἀπὸ 
μερικὰς σελίδας τῶν καταλοίπων του. 

Κατόπιν ἐσυνέχισαν τὰς ἐρεύνας πρὸς τὴν ἰδίαν κατεύθυνσιν οἱ Η. 


δε]μδίεγ (γενν. εἰς Κδηἰρεῦετᾳ τὴν δην Ἰανουαρίου 1829, ἀποθ. εἰς Βτεν- 
αμ τὴν 3ην Ἰανουαρίου 18592) καὶ Π. δίωπι (γενν, εἰς Βγεκίαα τὴν δην Ἴα- 
νουαρίου 1841, ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν 2αν ᾿Απριλίου 1919), τοῦ ὁποίου τὰ κυριώ- 
τερα ἔργα ἀνήκουν εἰς ἱστορικὴν περίοδον μεταγενεστέραν ἐκείνης ποὺ 
τώρα ἱστοροῦμεν. 

Δὲν δυνάµεθα νὰ εἴπωμεν τὸ αὐτὸ δι’ ἕνα διακεκριµένον µαθηµατικόν, 
περὶ τοῦ ὁποίου ἔγινεν ἤδη συμπτωματικῶς μνεία εἰς τὴν προηγουµένην 
παράγραφον, δηλαδἡὴ τὸν {,. δολά{Η, γενν. εἲς τα ςςνιγ]! (καντόνιον τῆς 
Βέρνης) τὴν Ι5ην Ἰανουαρίου 18514. ᾿Ενεγράφη τὸ 1834 εἲς τὴν Θεολογι- 
κὴν Σχολὴν ποὺ ἱδρύθη τότε εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Βέρνης (ὑπὸ τῆς 
ὁποίας καὶ ἐχειροτονήθη ἱερεύς ---ραείοτ--- τὸ [838], ἀλλ᾽ ἐξ ἰδίας παρορ- 
µήσεως ἐκαλλιέργει συγχρόνως τὰς θετικἁς ἐπιστήμας. ᾿Ελθὼν εἰς ἐπαφὴν 
μὲ τὸν διείπετ, ἐδέχθη νὰ τὸν συνοδεύση εἰς τὸ ταξείδιον ποὺ ἐπεχείρησε 
κατὰ τὸν χειμῶνα 1541 -44 πρὸς τὴν Ρώμην. Τοιουτοτρόπως ἠδυνήθη νὰ 
ἐπωφεληθῇ τῶν συμβουλῶν καὶ τῶν ὑποδείξεων ὄχι µόνον τοῦ δίςίπετ, ἀλλὰ 
καὶ τῶν Ἰ]αςοδί, Ὀἱπελμ]ει καὶ Βοτεµατάι, χάρις δὲ εἰς αὐτὰς ἕλαβε πλέον 
αταθερὸν προσανατολισμὸν πρὸς τὰ μαθηματικά. ᾿Επιστρέψας εἰς τὴν πα- 
τρίδα ἐδίδαξε τὴν ἐπιστήμην αὐτὴν εἰς τὸ Γυμνάσιον τοῦ ΤάυΠ µέχρι τοῦ 
Ι841. Ἐπέρασε κατόπιν εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Βέρνης, κατ ἀρχὰς ὡς 
ὑφηγητής, κατόπιν (1853) ὡς ἕκτακτος καὶ τέλος ὡς τακτικὸς καθηγη- 
τής. Τὸ 1551 ἐξῆλθε τῆς ὑπηρεσίας, ἀπέθανε δὲ τὴν 20ὴν Μαρτίου 1895 
ἀφήνων τὸ ὄνομά του εἰς µίαν συλλογὴν ἐξαιρετικῶν ἐργασιῶν ποικίλου 
περιεχοµένου. Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται µία ἀξιοσημείωτος µελέτη (Οµατι. 
1ουτη. οἳ Μαίµ., Τ.Π) ἐπὶ τοῦ σχηματισμοῦ τὸν ὁποῖον ἀποτελοῦν αἱ εὐθεῖαι 
μιᾶς τριτοβαθµίου ἐπιφανείας, µελέτη ἡ ὁποία, μεταξὺ ἄλλων, τὸν ὡδήγησεν 
εἰς τὴν ἔννοιαν τῆς αδισεξαπλῆς» (Οιφεχίωρία). Συνεχίζων τὰς ἰδίας ἐρεύ- 
νας (ΡΝΗ. Τταυς., 1863) ἔδωσε τὴν ταξινόμησιν τῶν τριτοβαθµίων ἔπιφα- 
νειῶν, πραγματικῶν καὶ γενικῶν, τέλος δὲ ἀπήντησεν (Αππ. ἀἱ Μαιμ., 
Σειρὰ Π, Τόμος Υ, 1873) εἰς τὸ ἑξῆς ζήτημα : «Πότε συμβαίνει ἐκ μιᾶς ἐπι- 
φανείας Υ΄ βαθμοῦ ν΄ ἀποσπᾶται ἕνα µέρος ποὺ δὲν τέµνεται πραγματικῶς 
ὑπὸ οἰουδήποτε ἐπιπέδου καθ᾽ ὑπόστασιν;:» Εἰς τὴν ἀνάλυσιν συνέβαλε μὲ 
σπουδαίας ἐργασίας ἐπὶ τῆς ἁπαλοιφῆς, ἐπὶ διαφόρων εἰδικῶν συναρτή- 
σεώων κλπ, Τέλος μὲ ἕνα ἐκ τῶν καταλοίπων ἔργων του (ΤΠεοτίς ἀετ νἰε]- 
[αεπεπ Κοπιηιιᾶϊί: Θεῶρία τῆς πολλαπλῆς συνεχείας' ΒεΠίπ, 1901), 
ἀνῆκον εἰς τὴν πολυδιάστατον γεωμετρίαν, ἀποδεικνύει ὅτι πρῶτος αὐτὸς 
ἠσχολήθη μὲ τὰ κανονικἀ σχήματα τῶν ὑπερχώρων. 
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695. Λιὰ νὰ θέσουν τὰς βάσεις τῆς νέας γεωμετρίας, οἱ Οματίες, 
Μδδίας καὶ Φίεΐπεγ προσέφυγον εἰς συλλογισμοὺς καὶ ἐννοίας μετρικῆς 
φύσεως, ποὺ ἐθεωρήθησαν ἀπὸ μερικοὺς ὡς πράγµατα ξένα πρὸς τὸ θέµα 
καὶ διά τοῦτο ἀποβλητέα. Τοιουτοτρόπως ἔλαβε γένεσιν ἕνα πρόβλημα, 
σημαντικὸν διὰ µίαν ἐποχὴν κατὰ τὴν ὁποίαν ἡ ἐπιστήμη µας ἐκυριαρχεῖτο 
ἀπὸ τὸν διακαῆ πόθον τῆς καθαρότητος εἰς τὰς μεθόδους, πρόβλημα τὸ 
ὁποῖον ἑλύθη ἐπιτυχῶς ὑπὸ τοῦ ροή δίαμαί. 

Οὗτος ἐγεννήθη ἀπὸ οἰκογένειαν εὐπατριδῶν τὴν 24ην Ιανουαρίου 
1798 εἰς ΚοϊίπεπΌατρ τῆς Βαυαρίας. Τὸ Ι18ἱ4 εἰσῆλθεν εἰς τὸ γυµνάσιον 
τῆς ειτονικῆς πόλεως Απεζαςη καὶ µετά τριετεῖς σπουδὰς εἰσῆλθεν εἰς 
τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Γοττίγκης, ὅπου ἐσπούδασεν ὑπὸ τὴν διεύθυνσιν 
τοῦ ὅοαυςς, ὁ ὁποῖος δὲν ἑβράδυνε ν᾿ ἀναμετρήση τὴν ἀσυνήθη ἀξίαν του, 
Ὅ τίτλος τοῦ διδάκτορος τοῦ ἀπενεμήθη τὸ 1822 εἰς τὸ Ετίαρεπ. ᾿Εκεῖ 
ἐκλήθη τὸ 1835 (μετά βραχεῖαν θητείαν εἰς µέσας σχολὰς) ὑπὸ τὴν ἰδιότητα 
τακτικοῦ καθηγητοῦ, λειτούργημα τὸ ὁποῖον διετήρησε μέχρι τοῦ θανάτου 
του (Ίη Ἰουνίου 1867). 

Ἡ ἐπίδρασις τὴν ὁποίαν ἤσκησεν ἐπὶ τοῦ δίαιάί ὁ μέγας διδάσκαλὸός 
του ἐκδηλοῦται εἷς μερικὰς σημµαντικὰς ἐργασίας ποὺ ἐδημοσίευσεν εἰς 
τὴν ᾿Εφημερίδα τοῦ (Οτείίο (Τ,. ΧΧΙ, ΧΧΙΥ, ΧΧΙΧ καὶ ΙΥΤΏ ἐπὶ θεμάτων 
ἀλγέβρας καὶ θεωρίας τῶν ἀριθμῶν, ὡς ἐπίσης εἰς τὴν ὑπ᾿ αὐτοῦ ἔπινοη- 
θεῖσαν κατασκευἠν κανονικοῦ πολυγώνου μὲ 17 πλευράς (Οτε]ίς, Τ. ΧΧΙΧ), 
κατασκευὴν συμπληροῦσαν εἰς ἕνα σημαντικὀν σημεῖον τὸ Ὠἱαιμκίτίοιδα 
ΑγΠιεΙΙςας (ὁ 644). Παρὰ τὴν ἀδιαφιλονίκητον ἀξίαν τῶν ἐργασιῶν 
τούτων, δὲν εἶναι ἐπ᾽ αὐτῶν ὅπου στηρίζεται ἡ φήμη τοῦ δίαµαϊ, ἀλλά ἐπὶ 
τοῦ γεωμετρικοῦ του ἔργου, μὲ τὸ ὁποῖον τώρα ϐ’ ἁσχοληθῶμεν, 

Αί σχετικαὶ ἔρευναι πρέπει νἀ ἤρχισαν ὄχι βραδύτερον τοῦ 1830, 
ἀφοῦ τὸ 1831 ἡδυνήθη νὰ εἰσαγάγη εἰς τὸ Πρόγραμμα τοῦ Γυμνασίου τῆς 
Νυρεμβέργης ἕνα ἄρθρον Ὀσει ἀῑε Οµσνεα Π Οτάπυηᾳ (Περὶ τῶν καμπύ- 
λων β' τάξεως), ὅπου ἐκτίθενται μερικαὶ νέαι ἰδιότητες μετρικαὶ καὶ προ- 
βολικαί, τὰς ὁποίας ἐνεπνεύσθη ἐκ τῆς μελέτης τοῦ μεγάλου ἔργου τοῦ 
Ῥοποε]εί, ἡ ἐπίδρασις τοῦ ὁποίου εἶναι καταφανἠς εἰς τὴν συχνοτάτην 
χρῆσιν τῆς ἀρχῆς τῆς συνεχείας, ᾽Αλλὰ μετ’ ὀλίγον, λαβὼν γνῶσιν τῶν 
ἐργασιῶν τῶν Μδδίας καὶ Βείπετ, ἐπείσθη ὅτι ἐπεβάλλετο ἀφ' ἑνὸς μὲν 
νὰ διαμορφωθῇ ἡ νέα γεωμετρία μὲ τὴν αὑστηρότητα τῶν ἀρχαίων, ἀφ᾿ 
ἑτέρου δὲ νὰ χωρισθοῦν αἶ μετρικαὶ ἰδιότητες τῶν σχημάτων ἀπὸ τὰς προ- 
βολικὰς καὶ κατὰ συνέπειαν νὰ οἰκοδομηθῇ ἡ γεὠμετρία τῆς θέσεως χωρὶς 
προσφυγὴν εἰς τὴν ἔννοιαν τῆς µετρήσεως. Κατόπιν σκληρᾶς ἐργασίας 
ἐπέτυχε τὸν σκοπὀν τοῦτον εἰς τὸ ἔργον ποὺ ἐδημοσίευσε τὸ 1847 καὶ τὰς 
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προσθήκας ποὺ ἠκολούθησαν κατὰ τὰ ἔτη 1856, 1857 καὶ 1860, 'Ὁ ὁρισμὸς 
τῆς προβολικότητος εἰς σχηματισμοὺς α΄ βαθμῖδος, ὅπως τὸν ἐνεπνεύσθη 
ὁ διαυάί --ὡς µονοσήµαντος ἀντιστοιχία µεταβάλλουσα ἕνα ἁρμονικὸν 
σύμπλεγμα εἰς ἄλλο ἁρμονικὸν ἐπίσης --- ἐμφανίζεται ἐκ πρώτης ὄψεως 
τεχνασµατικός, ἀλλὰ προσφέρεται αὐθόρμητος, ὅταν ὁρισθῇ ἡ ἀνάλογος 
ἀντιστοιχία εἰς σχηματισμοὺς β΄ καὶ Υ΄ βαθμῖδος, μὲ τὸν ὅρον τῆς ἀντι- 
στοιχήσεως σημείων μιᾶς εὐθείας μὲ σημεῖα χαίροντα τῆς αὐτῆς ἰδιότητος. 
Ἐπὶ πλέον φέρει εἰς φῶς ὅτι ὁ ὁρισμὸς τῆς ἁρμονικῆς σχέσεως (0μαξ]ες 
καὶ 5ἱείπει) στηριζόµενος ἐπὶ τῆς ἰσότητος τῶν διπλῶν λόγων περιέχει 
περισσότερα τῶν ὅσων εἶναι αὐστηρῶς ἀναγκαῖα. Ὁμοίως ὁ ὁρισμὸς τοῦ 
5ίαμάί διὰ τὴν κωνικήν, ὡς καμπύλην συνδεδεµένην πρὸς μίαν πολικότητα, 
ἔχει τὸ μέγα πλεονέκτημα ὅτι ἀποκτᾷ τὸ αὐτὸ ἐννοιολογικὸν πλάτος μὲ τὴν 
καρτεσιανἠν ἐξίσώσιν, ἀφοῦ, ὅπως ἐκείνη, περικλείει ἀκόμη καὶ τὰς φαν- 
ταστικὰς καμπύλας, Προσθέτοµεν ὅτι ἡ λογικὴ τελειότης καὶ τὰ αἰσθητικὰ 
χαρίσματα τοῦ οἰκοδομήματος τοῦ Ρίαυάί προσφέρουν ἀκαταμάχητα ἔπιχει- 
ρήματα εἰς ἀπόδειξιν τῆς µεγίστης ἀξίας του. Τὸ δὲ γεγονὸς ὅτι ἡ καθαρἀ 
ἔκθεσις τῆς γεωμετρίας τῆς θέσεως ἔφερεν εἷς πλῆρες φῶς τὴν ἀνεξαρτησίαν 
της ἀπὸ τὸ Εὐκλείδειον αἴτημα, καθιστᾷ τὴν µέθοδον τοῦ δίαμά! ἀνεκτίμη- 
τον ἐπιστημονικὸν ἐπίτευγμα. Δὲν πρέπει μάλιστα νὰ λησμονήσωμεν, µε- 
ταξὺ τῶν ἄλλων χαρακτηριστικῶν γνωρισµάτῶων ἐκείνου ποὺ ἀπεκλήθη «Εὖὐ- 
κλείδης τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος», τὴν παντελῆ ἕἔλλειψιν σχημάτων, ἡ ὁποία δι- 
καιολογεῖται ἀπὸ τὴν σκέψιν ὅτι ἕνα σχῆμα δὲν εἶναι πάντοτε παρά µία 
µερικὴ περίπτωσις, ἑνῷ ἕνας συλλογισμὸς εἶναι ἐφαρμόσιμος εἰς ὅλας 
τὰς δυνατάς ὑποθέσεις,. 


696. Περὶ τὸ τέλος τοῦ ἔργου του Οεοπιείτίε ἄετ Ταρε(Γεωμετρία τῆς 
θέσεως) ὁ διαυάί εἰσήγαχεν ὡς ἁπλᾶς βραχυλοχίας τὰς ἐκφράσεις αζεῦγος 
φανταστικῶν σημείων» καὶ ἀφανταστικὴ κὠνικὴ» μὲ τὸν προφανῆ σκοπὸν 
νὰ ἐπανέλθῃ ἐπὶ τοῦ θέματος. Καὶ πράγµατι, μετὰ πάροδον 13 ἐτῶν, εἰς 
ἄλλο ἔργον του Βεϊιτᾶρε (Συμβολαὶ) ἐδίδαξε τὴν πρώτην ἀληθῶς [κανο- 
ποιητικὴν θεωρίαν τῶν φανταστικῶν στοιχείων, χωρὶς προσφυγἠὴν εἰς 
τὰς συντεταγµένας, Ὅπώως εἶναι γνωστόν, διὰ τὸν δίαυά!, ἕνα ζεῦγος φαντα- 
στικῶν στοιχείων ἑνὸς σχηματισμοῦ α΄ [αθμῖδος εἶναι µία ἑἐλλειπτικὴ 
ἐνέλιξις πρὸς τὴν ὁκοίαν συνδέεται ὠρισμένη φορά, Δὲν εἶναι ἰδική µας 
ἁρμοδιότης νὰ ἐκθέσωμεν ἐδῶ τὸν εὐφυέστατον τρόπον, μὲ τὸν ὁποῖον 
ἐφήρμοσε τὸν ὁρισμὸν αὐτὸν εἷἲς τὰς ποικιλωτέρας τῶν περιπτώσεων. 
᾿Αρκούμεθα νὰ μνημονεύσωμεν ὅσα ὁ ἴδιος ἔγραψε γύρω ἀπὸ τὰς φαντα- 
στικἁἀς εὐθείας β΄’ βαθμῖδος, τὸν πρωτότύυπον λογισμὸν μὲ τὰς αρίψεις» 
(Να τίε) καὶ τὸν ὁρισμὸν τῶν προβολικῶν συντεταγμένων διὰ τὰ στοιχεῖα 
τῶν σχηματισμῶν α΄, β΄ καὶ Υ βαθμῖδος, 
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παπα. --σπαπαςς---ι 


Κατὰ τὰ τελευταῖα ἔτη τῆς ζωῆς του, δὲν ἔπαυσεν ἀσχολούμενος μὲ τὰ 
αὐτὰ θέµατα, ὅπως ἀποδεικνύεται ἀπὸ ἕνα ἄρθρον του, δημοσιευθὲν εἰς 
τὴν Ἐφημερίδα τοῦ Οτείίς (Τ. 1 ΧΠ, 18613), καὶ ἔχον ὣς ἀντικείμενον ἕνα 
νέον στοιχεῖον εἰσαχθὲν ὑπ αὐτοῦ εἰς τὴν θεωρίαν τῶν κωνικῶν, καὶ ἀπὸ 
ἕνα μικρὸν ἔργον του σχετικὸν μὲ τὰς διαµέτρους μιᾶς δευτεροβαθµίου 
καμπύλης ἢ ἐπιφανείας. 

Ἐν κατακλεῖδι θὰ σηµειώσωμεν ὅτι ὁ Βίαυάϊ, καρὰ τὴν θέσιν τὴν ὁποίαν 
κατέλαβε διὰ τοῦ ἔργου του, δὲν ἐνεπνέετο ἀπὸ κανενὸς εἴδους αἱρετικὴν 
ἀδιαλλαξίαν, Πράγματι, πάντοτε ἔτρεφε τὴν ἰδέαν νὰ γράψῃ µίαν Γεο- 
µετρίαν τῆς µετρἧήσεως ὡς «ἐξάρτημα» τῆς ἰδικῆς του Γεωμε- 
τρίας τῆς θέσεως, ἀλλὰ δυστυχῶς δὲν τὸν ἐβοήθησαν αἱ σωµατικαί 
του δυνάμεις καὶ ἡ ζωή του, Μικρὸν δεῖγμα τῶν προθέσεών του σώζεται 
εἰς ἕνα σημαντικὀν ἄρθρον του ἐπὶ τοῦ ὄγκου πολυέδρου, δημοσιευθὲν εἰς 
τὸν ΧΧΙΥ Τόμον τῆς ᾿Ἐφημερίδος τοῦ (τεῖίς, 

Τὸ ἔργον τοῦ 5δίαμάί ἐκούρασεν ὄχι ὀλίγον τοὺς μαθηματικούς, μέχρις 
ὅτου ἐκτιμηθῇ τοῦτο κατ ἀξίαν. Παρουσίαζε πλῆθος λογικῶν λεπτοτή- 
των, αἱ ὁποῖαι ἦτο ἀδύνατον νὰ εὕρουν µέγαν ἀριθμὸν ἀναγνωστῶν [κανῶν 
νἁ τὰς κατανοήσουν. 'ΗἩ τύχη ἠθέλησε νά κατανοηθῇ ἡ "κουρθα τοῦ 
οίαυάί ἀπὸ ἕνα διαπρεπῃ ἐκπρόσωπον -- -- | 
τῆς ἐπιστήμης τῶν τεχνικῶν κατασκευῶν, 
ὁ ὁποῖος, ἐνστερνισθεὶς ἀμέσως τὰς ἰδέας 
ἐκείνου ὡς βάσιν τῶν ἰδικῶν του, ἔδη- 
µιούργησεν ἕνα νέον κλάδον τῆς ἐπιστή- 
µης µας. ᾿Εννοοῦμεν τὸν Καὶ (11 ΠΙιάΠΗ 
(γενν. εἰς Βερταῦεπ τὴν Ίθην Ἰουλίου 
1821. ἀποθ. τὴν θην Δεκεμβρίου 1881 εἰς 
Ζυρίχην, εἰς τὸ Πολυτεχνεῖον τῆς ὁποίας 
ἦἧἦτο καθηγητὴς) καὶ τὴν Γραφοστατικήν. 
Ὁ νέος αὐτὸς κλάδος ἤρχισε διδασκό- 
µενος εἰς τὸ ἀναφερθὲν Πανεπιστήμιον 
ἀπὸ τοῦ 1860, ὁ δὲ Οππιαπη, διὰ νὰ κα- 
ταστήση τοῦτον εὐκολονόητον εἰς τοὺς ών 
µαθητάς του, προέτρεψε τὸν ἨΤ. Πεψε ος ΚΑΙ, ΟΟΙΜΑΝΝ 
(γενν. εἰς Κηζεπυῦίεὶ τὴν 20ἡὴν Ἱουνίου 
Ι838. ἀποθ. εἰς Ν/ἂγζΌατᾳ τὴν 2αν Ἰουλίου 1919) νὰ καθιερώσῃ σειράν 
µαθηµάτων ἐπὶ τῆς Γεωμετρίας τῆς θέσεώς, τὰ ὁκοῖα διεδόθησαν 
εἰς ὅλον τὸν κόσμον, χάρις εἰς µίαν ἔκδοσιν, ἡ ὁποία συνετέλεσεν εἰς τὸ νὰ 
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λάβουν αἱ ἰδέαι τοῦ δίαμάί τὴν ἁρμόζουσαν εἰς αὐτὰς διασημότητα”. Σἡμε- 
ρον, ὅτε ἡ καθαρότης τῶν μεθόδων ἀπολαμβάνει ἐλαχίστης εὐνοίας μεταξὺ 
ἀνθρώπων, τοὺς ὁποίους µαστίζει ὁ ἐπιταχυνόμενος ρυθμὸς τῆς συγχρόνου 
ζωῆς, αἱ ἰδέαι τοῦ δίαμάί µετρίαν εὑρίσκουν ἀπήχησιν καὶ σπανιωτέραν 
ἐφαρμογήν. ᾽Αλλ᾽ ἐκεῖνος ποὺ εἶναι εἷς θέσιν ν᾿ ἀναμετρήσῃ τὴν ἀξίαν 
των πιστεύει, ἢ τοὐλάχιστον ἐλπίζει, ὅτι πρόκειται μᾶλλον περὶ μιᾶς πα- 
ροδικῆς ἐκλείψεως παρὰ περὶ μιᾶς ὁριστικῆς ἐξαφανίσεως"», 


". αἱρὶ Ογεπιοπα 


697. Μεταβαίνοντες τώρα εἰς τὴν Ἰταλίαν θά εὔρωμεν ἕνα µαθηµα- 
τικόν, ὁ ὁποῖος, ἀφοῦ ἀφώμοίῶσε τὰ ὅσα ἔγραψαν οἱ προαναφερθέντες γεω- 
µέτραι τοῦ Κεφαλαίου τούτον, ἐπραγματοποίησε λαμπρὰς ἐφαρμογὰς τῶν 
θεωριῶν των καὶ ἓν συνεχείᾳ ἥἤνοιξεν εἲς τὴν γεωµετρίαν δρόμους ἐντελῶς 
νέους. Πρόκειται διὰ τὸν {[,μίσι (γεπιοπα. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς τὴν Ρανία 
τὴν Την Δεκεμβρίου 1830, Τὸ 1849 ἡγωνίσθη ἀνδρείως διὰ τὴν ἄμυναν τῆς 
Βενετίας ἑναντίον τοῦ πολιορκοῦντος αὐτὴν αὐστριακοῦ στρατοῦ. Πεσού- 
σης τῆς ἠρωικῆς πόλεως (24 Νοεμβρίου 1849) ἔλαβεν εἰς Ρανία τὸ λυκεια- 
κὸν ἀπολυτήριον καὶ µετά τετραετίαν (9 Μαΐου 1353) τὸ διδακτορικὀν 
δίπλωμα εἰς τὰς εἰδικότητας πολιτικοῦ μηχανικοῦ καὶ ἀρχιτέκτονος. Ἐκ- 
λέξας ἀκαδημαϊκὴν σταδιοδροµίαν, κατέλαβεν ἀρχικῶς ὡς ἀναπληρω- 
ματικὸς καὶ κατόπιν (17 Ἰανουαρίου 1857) ὥς τακτικὸς καθηγητὴς µίαν 
ἔδραν διδασκαλίας εἰς τὸ Λύκειον τῆς πόλεως «τεπιοπᾶ, Ὅταν ἠλευθερώθη | 
ἡ Λομβαρδία ἀπὸ τὴν ξενικὴν κατοχήν, μετέβη εἰς Μιλᾶνον (28 Νοεμβρίου 
1850), ὅπου παρέµεινεν ἐπ᾽ ὀλίγον διότι κατόπιν διατάγµατος ὑπὸ χρονο- 


Περί τῶν ἄλλων ἔργων τοῦ Ἐενε θὰ ὁμιλήση ὁ ἱστορικὸς τῆς ἐποχῆς, ἡ ὁποία 

... Α΄ γεωμετρικαί παραδόσεις, αἲ ὁποῖαι διεµορφώθησαν ἐν Γερμανίᾳ ὑπὸ τῆς 
λαμπρᾶς τριάδος Μόδίας, 8εείπες, νου Βίαυά!, θὰ ἠδύναντο νά εἶχον συνεχισθὴ εὖδο- 
κίµως ἀπὸ ἕνα ἄλλον µαθηµατικόν, ἂν ἡ μοῖρα δὲν εἶχε προδιαγράψει βραχυτάτην 
ζωὴν δι᾽ αὐτόν. ᾿Ἐννοοῦμεν τὸν Καὶ Ἡ Πλείπι Εεωσγδαςλ (γενν, τὴν 1θὴν Μαΐου 1800 
εἰς Ἰέναν, ἀποθ. καθηγητὴν εἰς τὸ Γυμνάσιον τοῦ Ετίαμοπ, τὴν Τζην Μαρτίου 19314). 
Μὲ ἕνα βιβλίον, τὸ ὁποῖον μετὰ πάροδον αἰῶνος διατηρεῖ ἁμείωτον τὴν ἀξίαν του, 
οὗτος ἐπανέλαβε μεβοδικῶς τὴν σπουδἠν τῶν ἰδιοτήτων τῶν εὐθυγράμμων τριγώνων, 
ἐγκαινιασθεῖσαν ὑπὸ τοῦ κόμητος Ἑαρπαπο (ὁ 535) καὶ μὲ τὸ παράδειγμά του ὤθησε 
χλειάδα μεταγενεστέρων μαθηματικῶν ν᾿ ἀσχοληθοῦν ἐπίσης μὲ τὸ θέµα. Τὸ ὄνομά του 
ἔχει συνδεθῆ μὲ τὸ θεώρημα: «Ὁ κύκλος τῶν 9 σημείων ἐφάπτεται εἰς τοὺς τέσσαρας 
ἐγγεγραμμένον καὶ παρεγγεγραµµένους κύκλους ἑνὸς τριγώνου». Ἐνθαρρυνθεὶς ἀπὸ τὰς 
ἐπιτυχίας τῶν ἐρευνῶν του, ἐπεξέτεινεν αὐτάς εἰς τὸν χῶρον, προαχθεἰς οὕτως εἰς ἵδρυ- 
τὴν τῆς γεωμετρίας τοῦ τετραέδρου, ἡ ὁποία ἀριθμεῖ σήμερον κλουσιωτάτην βιβλιο- 
γραφίαν, 


370 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
λάβουν αἱ ἰδέαι τοῦ δίαμάί τὴν ἁρμόζουσαν εἰς αὐτὰς διασημότητα”. Σἡμε- 
ρον, ὅτε ἡ καθαρότης τῶν μεθόδων ἀπολαμβάνει ἐλαχίστης εὐνοίας μεταξὺ 
ἀνθρώπων, τοὺς ὁποίους µαστίζει ὁ ἐπιταχυνόμενος ρυθμὸς τῆς συγχρόνου 
ζωῆς, αἱ ἰδέαι τοῦ δίαμάί µετρίαν εὑρίσκουν ἀπήχησιν καὶ σπανιωτέραν 
ἐφαρμογήν. ᾽Αλλ᾽ ἐκεῖνος ποὺ εἶναι εἷς θέσιν ν᾿ ἀναμετρήσῃ τὴν ἀξίαν 
των πιστεύει, ἢ τοὐλάχιστον ἐλπίζει, ὅτι πρόκειται μᾶλλον περὶ μιᾶς πα- 
ροδικῆς ἐκλείψεως παρὰ περὶ μιᾶς ὁριστικῆς ἐξαφανίσεως"», 


". αἱρὶ Ογεπιοπα 


697. Μεταβαίνοντες τώρα εἰς τὴν Ἰταλίαν θά εὔρωμεν ἕνα µαθηµα- 
τικόν, ὁ ὁποῖος, ἀφοῦ ἀφώμοίῶσε τὰ ὅσα ἔγραψαν οἱ προαναφερθέντες γεω- 
µέτραι τοῦ Κεφαλαίου τούτον, ἐπραγματοποίησε λαμπρὰς ἐφαρμογὰς τῶν 
θεωριῶν των καὶ ἓν συνεχείᾳ ἥἤνοιξεν εἲς τὴν γεωµετρίαν δρόμους ἐντελῶς 
νέους. Πρόκειται διὰ τὸν {[,μίσι (γεπιοπα. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς τὴν Ρανία 
τὴν Την Δεκεμβρίου 1830, Τὸ 1849 ἡγωνίσθη ἀνδρείως διὰ τὴν ἄμυναν τῆς 
Βενετίας ἑναντίον τοῦ πολιορκοῦντος αὐτὴν αὐστριακοῦ στρατοῦ. Πεσού- 
σης τῆς ἠρωικῆς πόλεως (24 Νοεμβρίου 1849) ἔλαβεν εἰς Ρανία τὸ λυκεια- 
κὸν ἀπολυτήριον καὶ µετά τετραετίαν (9 Μαΐου 1353) τὸ διδακτορικὀν 
δίπλωμα εἰς τὰς εἰδικότητας πολιτικοῦ μηχανικοῦ καὶ ἀρχιτέκτονος. Ἐκ- 
λέξας ἀκαδημαϊκὴν σταδιοδροµίαν, κατέλαβεν ἀρχικῶς ὡς ἀναπληρω- 
ματικὸς καὶ κατόπιν (17 Ἰανουαρίου 1857) ὥς τακτικὸς καθηγητὴς µίαν 
ἔδραν διδασκαλίας εἰς τὸ Λύκειον τῆς πόλεως «τεπιοπᾶ, Ὅταν ἠλευθερώθη | 
ἡ Λομβαρδία ἀπὸ τὴν ξενικὴν κατοχήν, μετέβη εἰς Μιλᾶνον (28 Νοεμβρίου 
1850), ὅπου παρέµεινεν ἐπ᾽ ὀλίγον διότι κατόπιν διατάγµατος ὑπὸ χρονο- 


Περί τῶν ἄλλων ἔργων τοῦ Ἐενε θὰ ὁμιλήση ὁ ἱστορικὸς τῆς ἐποχῆς, ἡ ὁποία 

... Α΄ γεωμετρικαί παραδόσεις, αἲ ὁποῖαι διεµορφώθησαν ἐν Γερμανίᾳ ὑπὸ τῆς 
λαμπρᾶς τριάδος Μόδίας, 8εείπες, νου Βίαυά!, θὰ ἠδύναντο νά εἶχον συνεχισθὴ εὖδο- 
κίµως ἀπὸ ἕνα ἄλλον µαθηµατικόν, ἂν ἡ μοῖρα δὲν εἶχε προδιαγράψει βραχυτάτην 
ζωὴν δι᾽ αὐτόν. ᾿Ἐννοοῦμεν τὸν Καὶ Ἡ Πλείπι Εεωσγδαςλ (γενν, τὴν 1θὴν Μαΐου 1800 
εἰς Ἰέναν, ἀποθ. καθηγητὴν εἰς τὸ Γυμνάσιον τοῦ Ετίαμοπ, τὴν Τζην Μαρτίου 19314). 
Μὲ ἕνα βιβλίον, τὸ ὁποῖον μετὰ πάροδον αἰῶνος διατηρεῖ ἁμείωτον τὴν ἀξίαν του, 
οὗτος ἐπανέλαβε μεβοδικῶς τὴν σπουδἠν τῶν ἰδιοτήτων τῶν εὐθυγράμμων τριγώνων, 
ἐγκαινιασθεῖσαν ὑπὸ τοῦ κόμητος Ἑαρπαπο (ὁ 535) καὶ μὲ τὸ παράδειγμά του ὤθησε 
χλειάδα μεταγενεστέρων μαθηματικῶν ν᾿ ἀσχοληθοῦν ἐπίσης μὲ τὸ θέµα. Τὸ ὄνομά του 
ἔχει συνδεθῆ μὲ τὸ θεώρημα: «Ὁ κύκλος τῶν 9 σημείων ἐφάπτεται εἰς τοὺς τέσσαρας 
ἐγγεγραμμένον καὶ παρεγγεγραµµένους κύκλους ἑνὸς τριγώνου». Ἐνθαρρυνθεὶς ἀπὸ τὰς 
ἐπιτυχίας τῶν ἐρευνῶν του, ἐπεξέτεινεν αὐτάς εἰς τὸν χῶρον, προαχθεἰς οὕτως εἰς ἵδρυ- 
τὴν τῆς γεωμετρίας τοῦ τετραέδρου, ἡ ὁποία ἀριθμεῖ σήμερον κλουσιωτάτην βιβλιο- 
γραφίαν, 
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λογίαν 10 Ἰουνίου 1860 διωρίσθη καθηγητὴς εἰς τὴν ἕδραν τῆς ἀνωτέρας 
γεωμετρίας ἱδρυθείσης τότε εἷς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Βολωνίας. ᾿Αργότερα 
(10 Ὀκτωβρίου 1869) ἐκλήθη εἰς τὸ ᾽Ανώτερον Τεχνικὸν Ἰνστιτοῦτον τοῦ 
Μιλάνου διὰ νά διδάξη ἐκεῖ τὴν Γραφοστατικήν.Αλλὰ καὶ εἷς τὴν θέσιν 
αὐτὴν δὲν παρέµεινεν ἐπὶ μακρόν, διότι μετὰ πάροδον 4 ὑτῶν διωρίσθη 
εἰς τὴν Ρώμην διευθυντὴς τῆς ἐκεῖ Σχολῆς ἐφαρμογῆς διὰ τοὺς µηχανι- 
κούς, Εἰς τὸ Τμῆμα ᾿Επιστημῶν ἐδίδαξε ἀνωτέραν γεωμετρίαν καὶ κατόπιν 
ἀναλυτικὴν καὶ προβολικὴν γεωμετρίαν ὁμοῦ, τῆς ἑνώσεως ταύτης ἔπελ- 
θούσης ἐξ ἰδίας του πρὠτοβουλίας καὶ ἐμπνεύσεως, ᾿Εκεῖ ἀπέθανε τὴν Ί0ην 
Ἰουνίου 1901. 

ὉΟλόκληρος ἡ ἐπιστημονικὴ παραγωγἡὴ τοῦ ΟΌτεπιοπα δεικνύει ὅτι, ἂν 
καὶ προικισμένος μὲ τὴν ἱκανότητα νά ἐκμεταλλεύεται μὲ εὐστροφίαν τὰς 
ἀνεξαντλήτους πηγὰς τοῦ καθαροῦ συλλογισμοῦ, δὲν ἐδίστασε νά προσφύγη 
εἰς τὰς συντεταγµένας, ὅταν αὗται προσεφέροντο ἀνετώτερα εἲς τὸν σκο- 
πόν. Παρά ταῦτα, ὅταν κατ εἰσήγησίν του εἰσήχθη εἰς τὴν Ἰταλίαν ἡ δι- 
δασκαλία τῆς προβολικῆς γεωμετρίας, ἐθεώρησε καθῆκον του νάἁ διευκο- 
λύνῃ τὸ ἔργον τῶν διδασκόντων συγγράφων εἰδικὴν πραγµατείαν (ἡ ὁποία 
ἂν καὶ ἀσυμπλήρωτος µετεφράσθη εἰς τὰ γαλλικά καὶ τὰ ἀγγλικά). "Αλλα 
δύο βιβλία του ἀντικατοπτρίζουν τὸ περιεχόµενον τῶν µαθηµάτων του 
εἰς τὸ Μιλᾶνον, ἐκ τῶν ὁποίων τὰ ἀφορῶντα τὴν Γραφοστατικὴν διακρί- 
νονται διὰ τὴν πρὠτοτυπίαν τῶν, συνισταμένην βασικῶς εἰς τὴν ἁποκά- 
λυψιν τοῦ συνδέσμου τοῦ ὑφισταμένου μεταξὺ τῶν δυναμοσχηµάτων τῆς 
στατικῆς καὶ τῶν γραμμικῶν συμπλεγμάτων. 

Ὑψηλότερον εἶναι τὸ θέµα δύο ἐργασιῶν του μὲ τίτλους; α) Ιπίτο- 
ἀμζίοπε ἆ υπα Τεοτία βεοπιείεῖςα ἀεὶΙε Όατνο ρίαῃς, β) Ρυο]ἰπιίηατί ἀἱ απ 
Τεοτία ρεοπιείτίςα ἀεὶίς δυρογΓιςίς 135 (ἀμφότεραι μεταφρασθεῖσαι εἰς τὴν 
γερμανικήν), ὅπου ἐκτίθενται μὲ κομψότητα, ταξινομοῦνται μὲ ἀκρίβειαν 
καὶ προσαυξάνονται εἰς σηµαντικὀν βαθμὸν ὅλα τὰ ἀποτελέσματα ποὺ 
εἶχον εὑρεθῆ ἀπὸ ἐκείνους, οἱ ὁποῖοι προηγήθησαν εἰς τὴν ἔρευναν τῶν 
καμπύλων καὶ τῶν ἐπιφανειῶν. Μολονότι εἰς τὰς βάσεις ἡ ἔκθεσις δὲν εἶναι 
τελείως ἀνεξδάρτητος τῶν συντεταγμένων, ἓν τούτοις ἡ μεθοδικἡ χρῆσις 
ἀμέσων συλλογισμῶν δικαιολογεῖ πλήρως τοὺς προαναφερθέντας τίτλους, 

Τῆς γονιµότητος τῶν ὑπ αὐτοῦ ἐφαρμοζομένων μεθόδων ὁ Οτεπιοπα 
ἔδωσε πολλὰ δείγµατα εἰς εἰδικὰς ἐργασίας του. Ἡ στενότης τοῦ χώρου μᾶς 
ἀναγκάζει ν᾿ ἀναφέρωῶμεν δύο µόνον ἐξ αὐτῶν. Ἡ µία (Ἐφ. τοῦ Οτείίς, 
Τ, Ι.ΧΙΝ, 1865) ἔχει σκοπὸν ν᾿ ἀποδείξῃ καὶ νὰ συμπληρώσῃ τὰς ἰδιότητας 
ποὺ ἀνεκάλυψεν ὁ Ρίείπετ διὰ τὴν ὑποκυκλοειδῆ μετὰ τριῶν λογχοειδῶν 
σημείων (ϐ 693). Μὲ τὴν ἄλλην (αὐτόθι, Τ. ΤΧΝΥΠΙ, 1868) ἔδωσε νικηφόρον 
ἀπάντησιν εἰς διαγωνισμὸν (βραβεῖον Βιείποτ) προκηρυχθέντα ὑπὸ τῆς 
"Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου μὲ σκοπὸν ν᾿ ἀποδειχθοῦν τὰ θεωρήματα 
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ἐπὶ τῶν ἐπιφανειῶν γ΄ βαθμοῦ, τὰ ὁποῖα κατέστησε γνωστὰ εἰς τὸν ἔπιστη- 
μονικόν κόσμον ἄνευ ἀποδείξεων ὁ μέγας ἐκεῖνος γεώμέτρης (86 693), 


6968. Δὲν εἶναι αὐτὰ τὰ μοναδικἀ σχήματα ποὺ εἵλκυσαν τὴν προσοχἠν 
τοῦ «τεπιοπα. Πράγματι οὗτος ἀφιέρώωσεν εἰς τὰς κυβικἁὰς μὴ ἀναπτυκτὰς 
ἐπιφανείας (οωδίοπε ϱᾳοῦθε) µέγαν ἀριθμὸν σημαντικῶν ἐργασιῶν ", αἱ 
ὁποῖαι δεικνύουν ὅτι τὸ ἐνδιαφέρον του ἐπὶ τοῦ σημαντικοῦ τούτου θέµμα- 
τος διήρκεσε πέραν τῆς εἰκοσαετίας. Δὲν παρηµέλησε τὰς μὴ ἀναπτυκτὰς 
τοῦ τετάρτου βαθμοῦ (αμα γίςπε ϱοῦθε) γενικάς (Αηπ. ἀἱ Μαι., Τ. ΤΥ, 1861) 
ἢ εἰδικάς (Κεπά. ει. Γοπιῦ., Τ. 1, 1868). Μὲ τὰς εὐθειογενεῖς ἀπησχολήθη 
ἐπανειλημμένως καὶ δἡ μὲ ἐκείνας τοῦ γ΄ βαθμοῦ (οαδίοῖς τὶρις) (Βεπά, 
Ι5. [.οπιῦ., 1861 καὶ Ἔφ. τοῦ Οτείίς, Τ. ΧΙ ΙΧ, 1862), ἐκείνας τοῦ δ΄ βαθμοῦ 
(ᾳπατίσε τραίε) (Μεπι. Αες Βοϊομπα, Σειρὰἀ ἩΠ, Τ. ΝΠΙ, 1868, ἐργασία 
κλασσικἡ περιλαµβάνουσα πλήρη ἀπαρίθμησιν τῶν σημαντικῶν τούτων 
ἐπιφανειῶν) καὶ τέλος ἐκείνας μὲ δύο εὐθυγράμμους ὁδηγοὺς (Βοπά, 151. 
ΙΓ οπιρατάο, Σειρὰ ἩΠ, Τ. 1, 1868). Ὑπενθυμίζομεν ἓν παρόδῳ ἕνα ὑπόμνημά 
του ἐπὶ τῶν ἐπιφανειῶν τοῦ Φιείπει (Ἐφ. Οτε]ίς, Τ.Ι. ΧΙ, 1364) καὶ τὰς 
συµβολάς του εἰς τὴν θεωρίαν τῶν χαρακτηριστικῶν (6. Ε., Τ.ΙΧιν, 
1867) διὰ νὰ τελειώσωμεν μὲ τὴν µνείαν τῆς θεωρίας ἐκείνης, ἡ ὁποία 
συνεδέθη ἀναποσπάστως μὲ τὸ ὄνομα τοῦ «γεπιοπα. 

Ἡ σειρὰ τῶν σχετικῶν ἐργασιῶν ἀρχίζει μὲ δύο σηµαντικά ὑπομνή- 
µατα ποὺ ρίπτουν τὰς βάσεις τῆς θεωρίας τῶν µονοσηµάντων ἀντιστοι- 
χιῶν μεταξὺ δύο ἐπιπέδων (ἰοτπ. ἀὶἱ Μαι., Τ. 1, Ι863). ᾿Ακολουθεῖ ἄλλο 
(Μα!Π. Απη., Τ. ΠΝ, 1568) γύρω ἀπὸ τὴν ἐφ᾽ ἑνὸς ἐπιπέδου ἀπεικόνισιν 
ἀλγεβρικῆς ἐπιφανείας, ᾿Επαξία δὲ κορωνὶς ὅλων τούτων εἶναι τὸ ὑπό- 
µνημα (Απ. 4ἱ Μαι., Σειρὰ Π, Τ. Υ, 1872], ἀτυχῶς μἡ συμπεπληρωμένον, 
ὅπου τίθενται τὰ θεμέλια καὶ ἐκτίθεται ἀφθονία ἐφαρμογῶν τῆς γενικῆς 
θεωρίας τῶν μονοσηµάντων ἀντιστοιχιῶν μεταξὺ δύο χώρων. Συνεπείᾳ 
τῶν ἐργασιῶν τούτων ἡ σπουδἠ τῶν ἰδιοτήτων τῶν σχημάτων αἴ ὁποῖαι 
παραμένουν ἀναλλοίωτοι κατὰ τὴν προβολὴν ἐμφανίζεται ὡς µερικἡ περί- 
πτωσις ἑνὸς πολὺ γενικωτέρου καὶ πολυπλοκωτέρου ζητήματος. Διά τοῦτο 
καὶ κλείουν αἱ ἐν λόγφ ἐργασίαι τὴν ἡρωικὴν ἐποχὴν τῆς προβολικῆς 
Ὑεωμετρίας, ἐνῷ συγχρόνῶς προπαρασκευάζουν ἀποτελεσματικῶς τὴν πε- 
ρίοδον τῆς ἀλγεβρικῆς γεωμετρίας, κορυφαῖος σκοπὸς τῆς ὁποίας εἶναι ἡ 
ἔρευνα τῶν ἰδιοτήτων ἐκείνων τῶν σχημάτῶὼν ποὺ παραμένουν ἀναλλοίωτοι 
ὅταν ταῦτα ὑποβάλλωνται εἰς τυχόντα διπλορητόλυτον μετασχηματισμὸν 
(ιγαηρ[οτπιαζίοπς ὈἱγαΖίοηα]ε) 139, 


5 Απηι 4 Μαι., Τ. 1 καὶ Ἡ, 1358 - 55, Ἐφ. Ορείίε, Τ. ΙΝΠΠ, ΙΧ, ΙΧ, 1861, 1862, 
1864. Νουν. ΑπΠ. ἆς Μαι. Σειρά Π, Τ. 1, 1862. Οἱογη,. ἀἱ Μαι. Τ. 1, 1864. Βεπά Ἰκι. 
Ι.οδ,, Σειρὰ Π, Τ. Χα, 1819, 
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ΜΕΡΟΣ Π:; ΑΝΑΛΥΤΙΚΟ -ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΑΙ ΕΡΕΥΝΑΙ 
ΝΕΑΙ ΑΛΓΟΡΙΘΜΙΚΛΙ ΕΠΙΚΟΥΡΙΑΙ 


πας Ῥ]άσκες 


699. Ὁ «με ΡΙῆσκεγ ἐγεννήθη εἰς Εἰδετ[εὶἀ τὴν Ί6ην Ἰουνίου 1801. 
᾿Εφοίτησε διαδοχικῶς εἰς τὰ Πανεπιστήμια τῆς Βόννης, Χαϊδελβέργης 
καὶ Βερολίνου, Διόμεινεν εἰς Παρισίους ἁρκετὸν µέρος τῶν ἐτῶν 1823 
καὶ 1824, Κατὰ τὴν διάρκειαν τοῦ πρώτου, τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ Ματς 
τοῦ ἀπένειμεν απ αὈθεπίία» (31 Αὑγούστου 1923) τὸν τίτλον τοῦ διδάκτο- 
ρος. Τὸ 1828 διωρίσθη ἕκτακτος καθηγητὴς εἰς τὴν Βοπη, τὸ ἑπόμενον 
ἔτος τακτικὸς καθηγητὴς εἰς τὴν Ηαίιε, ὁπόθεν ἐπέστρεψε τὸ 1836 εἰς τὴν 
Βοπηα, ἔνθα καὶ παρέμεινε μέχρι τοῦ θανάτου του (22 Μαΐου 1568), ὁ 
ὁποῖος τὸν ἔπληξεν εἰς τὴν ἀκμὴν τῆς θαυμαστῆς ἐφευρετικῆς του δυνάμεως, 

᾿Απὸ τοῦ 18540 ἀφωσιώθη, σχεδὸν ἀποκλειστικῶς, εἰς τὴν γεωμετρίαν. 
Μετὰ παῦσιν 6 ἐτῶν, ἑδημοσίευσεν ἕνα νέον ἔργον ἐπὶ θεμάτων τοῦ κλά- 
δου τούτου. Κατόπιν ἀφωσιώθη τελείως εἰς τὴν πειραµατικὴν φυσικἠν μὲ 
ἀξιομνημόνευτα ἐπιτεύγματα, Αλλά τὸ 1864 ἐπανῆλθεν εἰς τὴν ἐπιστήμην 
ἐκείνην ἡ ὁποία πρώτη τοῦ ἔδωσε φήµην, συγγράψας ἕνα ἐπιβλητικὸν 
ἔργον, τὸ Δεύτερον Μέρος τοῦ ὁποίου ἦλθεν εἰς φῶς μετὰ τὸν θάνατόν του. 

Ὁ ῬΡ]ῆςκετ δὲν ἠρέσκετο νά μελετῇ τὰ ἔργα τῶν ἄλλων καὶ διά τοῦτο 
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τὴν ἀξιόλογον εὑρετικὴν δύναμιν καὶ τῆς ῥποίας ἐπεσήμανε τοὺς κινδύ- 
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700. Ὅλα αὐτὰ ἁπαντῶνται εἰς 3 σημαντικά ἔργα, τὰ ὁποῖα ἀφιέρω- 
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χώρου καὶ νὰ προσδιορίσωµεν τὴν θέσιν της διά 4 ἀριθμῶν. Ἴδέαι οἰκεῖαι 
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σήμερον εἰς ὅλους, ἀλλ᾽ εἰς τὰς ὁποίας τότε οὐδεὶς ἀντελήφθη τὸν περιεχό- 
µενον γόνιμον σπόρον, ἀφοῦ καὶ αὑτὸς ὁ Ρ]ήσκει δὲν τὰς ἐξεμεταλλεύθη 
πρὸς ἵδρυσιν μιᾶς «νέας γεωμετρίας τοῦ χώρου». 

Ἐνῷ προηγουμένως ἐμελετῶντο συστήµατα συγκείµενα ἀπὸ οοἱ εὐθείας 
(εὐθύγραμμον γένος, εὐθειογενὴς ἐπιφάνεια) ἣ οοἳ εὐθείας (εὐθύγραμμα σµή” 
γη), ὁ ΡΙήςκετ ἔδειξεν ὅτι εἶναι ἀνάγκη νἁ εἰσαχθοῦν εἰς τὴν ὑπιστήμην 
ἀκόμη καὶ τὰ συστήµατα οὐἳ εὐθειῶν (εὐθύγραμμα συμπλέγματα) καὶ ἐπὶ 
πλέον κατέστησε φανερᾶν τὴν σκοπιμότητα τῆς μελέτης τῶν εὐθειογενῶν 
ἐπιφανειῶν, θεωροῦντες αὐτὰς ὡς ὀντότητας τοῦ εὐθειογενοῦς χώρου (ὐὑπό- 
µνημα 1861, Τ. 1, Σειρὰ Π, Απῃ. 4ϊ Μαι.). Καὶ πρέπει νὰ σημειώσωμεν ὅτι 
δὲν ἀπέφυγε νὰ θεωρήση τὴν γεωμετρίαν τῆς εὐθείας ὡς µίαν γεωμετρίαν 
4 διαστάσεων, ἀφοῦ εἰς αὐτὸν ἀνήκει ἡ γενικἡ ἰδέα ὅτι εἰς τὸν ἰδικόν µας 
χῶρον δυνάµεθα ν᾿ ἀποδώσωμεν ὅσας θέλοµεν διαστάσεις, ἀρκεῖ νὰ ἐκλέ- 
ξωμεν καταλλήλως τὸ γενετικὸν στοιχεῖον. 

Παρὰ τὴν καινοτοµίαν ὅλων αὑτῶν τῶν ἰδεῶν, ὁ χειρισμὸς τῆς νέας 
γεωμετρίας ὑπὸ τοῦ ΡΙῆςκει φέρει τὴν σφραγῖδα μιᾶς ἀπηρχαιωμένης νου- 
τροχίας, ὅπου βρίθουν μικροῦ µόνον ἑνδιαφέροντος μετρικαὶ θεωρίαι καὶ 
διερευνήσεις ἐξισώσεων εἰδικῶν ἐπιφανειῶν. Ἐξ ἄλλου ὅμως ἡ ζωηρότης 
τοῦ πνεύματος τὴν ὁποίαν διετήρει μέχρι τέλους τῆς σταδιοδρομίας του 
ἐπιτρέπει νὰ συμπεράνωµεν, ὅτι θὰ ἡδύνατο νὰ εἶχεν ἀσφαλῶς ἀποτυπώσει 
εἰς τὴν νέαν γεωμετρίαν τὴν ἐκσυγχρονισμένην µορφήν, τῆς ὁποίας αὔτη 
εἶχεν ἀνάγκην διὰ τὴν μετέπειτα ἐξέλιξίν της, ἂν δὲν ἐμεσολάβει ὁ θάνατος 
τοῦ ἐμπνευσμένου γεώμέτρου. 


Ὀ. Οµε]ιπὶ καὶ Ο. Ἠενεε 


7041. Εἰς τελειοποίησιν τῆς ἀναλυτικῆς γεωμετρίας ἐπεδόθησαν ἀπο- 
τελεσματικῶς, συγχρόνως, ἀλλ ἀνεξαρτήτως ἀλλήλων καὶ μὲ νοοτροπίαν 
διάφορον, δύο μαθηματικοὶ περὶ τῶν ὁποίων θὰ γίνῃ τώρα λόγος: ὁ Ώο- 
πιπίοο (λεἰἰπί καὶ Οµο0 ΠΠεκλο, 

Ὁ πρῶτος ἐγεννήθη εἰς (Οταρηβπο (ἐπαρχία τῆς Γμοςα) τὴν Ίδην 
Ὀκτωβρίου 1802. Εἰς ἡλικίαν 16 ἐτῶν περιεβλήθη τὸ ἱερατικὸν ἔνδυμα τοῦ 
Σκολόπιου 14. Τὸ 185] τοῦ ἀνετέθη ἡ διδασκαλία τῆς μηχανικῆς εἰς τὸ 
Πανεπιστήµιον τῆς Βολωνίας, ἔργον τὸ ὁποῖον διεξήγαγε µέχρι τοῦ Ιδ64, 
Ἔδέησε τότε νὰ τὸ ἑἐγκαταλείψῃ, διὰ νὰ μὴ ὑποκύψηῃ εἰς τὴν ἀπαίτησιν 
τῆς Ἰταλικῆς Κυβερνήσεως ὅπως δώσῃ ὅρκον πίστεως εἰς αὐτήν. ᾿Απὸ 
τοῦ 1867 ἧτο καθηγητἠς εἰς τὴν δαρίεπζα 5" µέχρι τῆς στρατιωτικῆς 
κατοχῆς τῆς Ῥώμης ὑπὸ τοῦ ἐθνικοῦ στρατοῦ. ᾽Απὸ τῆς στιγμῆς ἐκείνης 
µέχρι τοῦ θανάτου του (16 Νοεμβρίου 1878) ὑπηρέτησεν εἰς τὸ Πανεπιστή- 
µιον τοῦ Βατικανοῦ. 
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Δὲν εἶναι ὀλιγώτεραι τῶν 53 αἱ ἐργασίαι, τὰς ὁποίας ἑδημοσίευσεν 
ἀπὸ τοῦ 1834 µέχρι τοῦ 1877, καὶ αἱ ὁποῖαι παρέχουν ἕνα µέτρον τῆς έργα- 
τικότητός του, στραφείσης κυρίως εἰς ἁπλοποίησιν καὶ τελειοποίησιν µε- 
θόδων καὶ ἀποτελεσμάτων ἤδη γνωστῶν. Ὑπέθλαψε τὴν χρῆσιν εἰς τὴν 
γεωμετρίαν ἐννοιῶν ἀνηκουσῶν εἰς τὴν θεωρίαν τῶν κινήσεων καὶ τῶν 
δυνάµεων, ἀπὸ δὲ τὰς ἐννοίας τῆς απροβολῆς» καὶ τῆς «ροκῆς» ἐξήγαγε 
νέους τρόπους ἐκθέσεως ἀπαραμίλλου κοµψότητος διά τοὺς κυριωτέρους 
κλάδους τῆς ἀναλυτικῆς γεωμετρίας (µέχρι καὶ τῆς θεωρίας τῆς καμπυλό- 
τητος τῶν ἐπιφανειῶν καὶ τῆς γεωμετρίας τῆς εὐθείας). Συγκρίνοντες τὸ 
ἔργον του δαβΡίο ἄἱ Οεοπιείγία Απαιίοα (Δοκίμιον ἀναλυτικῆς γεωμετρίας, 
1835) καὶ τὰ ἄλλα διαδοχικἀ κείµενα ποὺ ἀποτελοῦν πορίσματα ἐκείνου, 
μὲ μερικὰς συγχρόνους ἐκθέσεις τῆς µεθόδου τῶν συντεταγμένων, ἀναγνω- 
ρίζοµεν εἰς τὸν (Πεϊϊπί ἕνα ἀληθῆ πρόδροµον καὶ ἀγόμεθα εἰς τὴν παρατή- 
Ρῃσιν ὅτι ἡ ἐπιστήμη µας θἀ εἶχεν οὐσιωδῶς προοδεύσει, ἐὰν τὰ ἔργα του 
δὲν εἴχον, κατὰ τὸ µεγαλύτερον µέρος, ταφῆ εἰς µυστικάς συλλογάς, καὶ 
μάλιστα εἰς ἐποχὴν κατὰ τὴν ὁποίαν αἱ προσπάθειαι πρὸς ἀποτίναξιν τοῦ 
ξενικοῦ ζυγοῦ διετήρουν τοὺς ἰταλοὺς ἐπιστήμονας εἰς µίαν κατάστασιν 
σχεδόν ἀπολύτου ἀπομονώσεως,. 


Ἴ01α. Ὅ Οµ0 Πετεε ἐγεννήθη εἲς Κδπίρεδοτρ τὴν Την ᾿Απριλίου 
1811. Εἰσῆλθε τὸ 1832 εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς πόλεως ἐκείνης, ὅπου 
ὑπῆρδε µαθητὴς τοῦ Ἰαςοβί. Τὸ 1840 ἔλαβε τὸ διδακτορικὸν δίπλωμα καὶ 
μετ ὀλίγον ὠνομάσθη ὑφηγητής. ᾿Ὑπὸ τὴν ἰδιότητα ταύτην ὑπηρέτησε 
µέχρι τοῦ 1845, ὅτε διωρίσθη εἰς τὸ πάτριον Πανεπιστήµιον ἕκτακτος κα- 
θηγητής, ᾿Η παρεμπεσοῦσα καθυστέρησις εἰς µίαν προαγωγἠν τῆς ὁποίας 
ἐδικαιοῦτο τὸν ἠνάγκασε νὰ δεχθῆ τὸ 1855 τὴν θέσιν τοῦ τακτικοῦ καθη- 
γητοῦ τῆς Ηαϊιε, ὁπόθεν τὸ ἑπόμενον ἔτος ἐκλήθη εἰς Ηείάε[ῦειμ. ᾽Απὸ τῆς 
στιγμῆς ἐκείνης παύει ἡ περίοδος τῆς πλουσιωτέρας παραγωγῆς του καὶ 
ἀρχίζει ἐκείνη, κατὰ τὴν ὁποίαν ἐκληροδότησεν εἲς τὴν ἐκπαίδευσιν πολύ- 
τιµα διδακτικἀ συγγράµµατα, μεταξὺ τῶν ὁποίων ἐξέχουσαν θέσιν κατέχει 
τὸ φέρον τὸν τίτλον : Νοτ]εσυπρεῃ Ὀῦςτ απαἰγ:ῖ δοἩε Οεοππεἰτῖε 4ος Εαπιες]55, 
Γνωρίζομεν τούτου τρεῖς ἐκδόσεις 1861, 1869, 1876, Τὸ 1868 ἐκλήθη νὰ 
διδάξη εἰς τὸ Πολυτεχνεῖον ποὺ ἱδρύθη τότε εἰς τὸ Μόναχον, ὅπου καὶ 
ἀπέθανε τὴν 4ην Αὐὑγούστου 1374, 

Η ἐξέτασις τῶν ἔργων τοῦ Ἠεςςε τὸν παρουσιάζει ὥς τὸν τύπον 
ἐργάτου τῆς ἀναλυτικῆς γεωμετρίας, ὁ ὁποῖος διὰ νὰ ἐπιτύχη οἰονδήποτε 
σκοπὀν, προσφεύχει εἰς τὰς συντεταγµένας, περιφρονῶν ἀκόμη καὶ τὴν 
ἰδέαν τῆς λήψεως ἀξόνων ἀναφορᾶς εἰς εἰδικάς θέσεις, καὶ ὅ ὁποῖος τοὺς 
προκύπτοντας τύπους διερμηνεύει κατὰ τρόπον ὁδηγοῦντα εἰς νέα θεω- 
ρήματα καὶ κομψάὰς Ὑεωμετρικάς κατασκευάς. Ἡ τελειότης τῶν ἄπο- 


ον ωκεανών ο οκώνς 


κ 


τελεσµάτων του εἶναι τοιαύτη, ὥστε οὐδὲν ἐχρειάσθη νὰ προστεθῇ εἷς 
αὐτὰ ὑπὸ τῶν μεταγενεστέρὠν. Τὸ μυστικὸν ἴσως αὐτῆς τῆς ἐπιτυχίας του 
συνίσταται εἰς τὸ ὅτι τὸ μεγαλύτερον µέρος τῶν ὑπ αὑτοῦ μελετηθέντων 
θεμάτων τὸν ἀπησχόλησαν σχεδὸν καθ᾽ ὅλην του τὴν ζωήν, 

Οὕτω ἡ θεωρία τῶν δευτεροβαθµίῶν ἐπιφανειῶν ἤρχισε νὰ τὸν ἁπασχο- 
λῇ (1838) ἀπὸ τότε ποὺ ἦτο σπουδαστὴς καὶ ἐξ ἀφορμῆς ἑνὸς θέµατος ποὺ 
τοῦ ἐπρότεινεν ὁ καθηγητής του (Ἐφ. ΟνεΙς, Τ. ΧΥΠΕΗ, καὶ ἐν συνεχείᾳ 
ἐπραγματεύθη εἰς τὴν διδακτορικήν του διατριβὴν (αὐτόθι, Τ. ΧΧ) καὶ 
ἀφιέρώωσεν ἀκόμη τούλάχιστον 7 ὑπομνήματα (αὐτόθι, Τ. ΧΧΙΝ, ΧΧΥΙ, 
ΧΙΝ, ΙΧ καὶ ΙΧΧΠΗ, τὰ ὁποῖα χρονολογοῦνται ἀπὸ τοῦ 1542 µέχρι τοῦ 
1871. Τί πέραν αὐτοῦ; Μεταξὺ τῶν χειρογράφων του εὐρέθησαν καὶ 
ἄλλαι ἐργασίαι ἐπὶ τοῦ αὐτοῦ θέματος, αἱ ὁποῖαι ἐκρίθησαν ἐπίσης ἄξιαι 
δημοσιεύσεως, 

"Αλλο θέµα τῆς προτιµήσεώς του εἶναι ἡ θεωρία τῶν κωνικῶν --- ἴδιαι- 
τέρως τὸ ἐξάγραμμον τοῦ Ραρσαἱ -- ἐπὶ τῶν ὁποίων ἀπὸ τοῦ 185] μέχρι τοῦ 
Ι874 ἐδημοσίευσε 5 ὑπομνήματα (αὐτόθι, τ, ΧΙ, ΧΙΝ, ΙΧΝΥΝΗΠ, ΙΧΧΥ 
καὶ Μῆπςῃμ. Α0Ό0., Τ. Χῆ καὶ ἀφῆκεν ἄλλα ἀνέκδοτα. 

Ἐπὶ τῶν ἐπιπίδων καμπύλων γ΄ βαθμοῦ ἔγραψε 5 ὑπομνήματα (αὐτόθι, 
τ. ΧΧΥΠΙ, ΧΧΧΥΙ, ΧΧΧΝΠ καὶ ΧΙΕΓ καὶ ἰσάριθμα ἄλλα ἐπὶ τῶν ἐπιπέ- 
δων καμπύλων δ΄ βαθμοῦ (αὐτόθι, Τ. ΧΙΙ, ΧΙΙΧ, ΕΙ καὶ Τ Υ), συμπληρώνων 
καὶ ἐν µέρει ἐπανορθώνῶων ὅσα σχετικῶς εἶχον εὕρει οἱ διείπεγ καὶ ΡΙάσκεγ. 

Ἓνα ἑνδιαφέρον ὑπόμνημα δημοσιευθὲν εἰς τὸν Τόμον ΧΙΙ (1851) 
τῆς ᾿Ἐφημερίδος τοῦ (τεί]ε διδάσκει τὴν λύσιν τοῦ δυσκόλου προβλήμα- 
τος: ανὰ προσδιορισθῇ ἡ ἐξίσωσις τοῦ ἐγγυτάτου ἐπιπέδου καμπύλης λαµβα- 
νοµένης διὰ τομῆς δύο ἀλγεβρικῶν ἐπιφανειῶν». Εδῶ κάμνει τὴν εἴσοδόν 
της εἲς τὴν ἐπιστήμην ἡ ὁρίζουσα τῶν δευτέρων παραγώγων μιᾶς ὁμο- 
γενοῦς συναρτήσεως, ὀρίζουσα καλουµένη σήμερον τοῦ ἨΗερεςε, εἰς ἀνά- 
µνησιν τῶν ἐπ᾽ αὐτῆς θεμελιωδῶν ἐρευνῶν τοῦ μαθηματικοῦ µας (Ἔφημ. 
Οτείις, Τ. ΧιΠ, 1851 καὶ Τ. ΙΝΙ, 1859). 

Δὲν εἶναι αὐτὴ ἡ µοναδικἡ συμβολἡὴ ποὺ ἔδωσεν ὁ Ἠεςςε εἰς τὴν ἐπι- 
στήµην τοῦ ἀριθμοῦ ἑνῷ κατεγίνετο μὲ προβλήματα τῆς ἐπιστήμης τοῦ 
διαστήματος. Πράγματι ἀξιόλογοι εἶναι αἱ ἔρευναί του γύρω ἀπὸ μερικάς 
ἀβελιανὰς ἐξισώσεις (αὐτόθι, Τ. ΧΧΧΙΝΥ καὶ ΧΙΕ, ἑνῷ ἐξ ἄλλου ἔφθασεν 
ἐξ ἰδίων (αὐτόθι, Τ. ΧΧΝΠ) εἰς τὴν οὕτω καλουµένην αδιαλυτικἠν µέθοδον» 
τοῦ Ἀγ]ναςιογ καὶ ἐδίδαξε περαιτέρω (αὐτόθι, Τ. ΧΧΝΗΙ) τὸν τρόπον εὖ- 
ρέσεως τοῦ ἐξαγομένου τῆς ἁπαλοιφῆς μεταξὺ τριῶν δευτεροβαθµίων 
ἐξισώσεων. 

Παρασιωπῶντες κατ ἀνάγκην τὰς ἐργασίας του ἐπὶ ἄλλων θεμάτων, 
θὰ κλείσωμµεν τὴν παράγραφον αὐτὴν ἀναφέροντες τὴν «ἀρχὴν τῆς µετα- 
φορᾶς», τὴν ὁποίαν εἰσηγήθη ὁ Ἠεςεε (αὐτόθι, Τ. 1. ΧΝΊΗ καὶ ἡ ὁποία 


378 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


συνίσταται εἰς τὸ νὰ παριστάνωµεν τὰ σημεῖα τοῦ ἐπιπέδου µέσῳ ζευγῶν 
σημείων μιᾶς σταθερᾶς εὐθείας. 


Εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν 
Πουίε, (-αγΙεΥγ, Ῥγ]νεσίετ καὶ διάδοχοί των 


702. ᾿Ἐνῶ, ὅπως ἐλέχθη, ἡ ἱστορία τῶν μαθηματικῶν κατὰ τὴν διάρ- 
κειαν μεγάλου µέρους τοῦ ΧΥΠΙ αἰῶνος δύναται νὰ γραφῇ, χωρὶς νὰ λη- 


ϱ 


ΟΕΟΠΟΕ Βου 


φθῇ ὑπ' ὄψιν ἡ συµβολἡ τῆς ᾽Αγγλίας, ἀπὸ τοῦ 1830 ἐκδηλοῦται αἰσθητὴ 
καὶ εὐεργετικὴ ἐπίδρασις τῆς ᾽Αναλυτικῆς Σχολῆς (8 614) καὶ ἡ εὐγενὴς 
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Ἠ χρυσῆ περίοδος τῆς Προβολικῆς Γεωμετρίας ι 379 


--------------- - Ὅ-- πο 


ἐκείνη χώρα λαμβάνει καὶ πάλιν θέσιν ὁμοῦ μετὰ τῶν ἄλλων ἐθνῶν τῆς 
Εὐρώπης εἰς τὴν ἅμιλλαν διὰ τὴν πρόοδον τῆς ἐπιστήμης µας. Ἡ συμβολἡ 
τὴς ἐκδηλοῦται ἄλλοτε μὲ ἐργασίας ποὺ ἀκολουθοῦν τά ἐγκαινιασθέντα 
µεγάλα ρεύματα τῶν νέων ἰδεῶν, ἄλλοτε μὲ ἐργασίας ἐντελῶς πρωτοτύπους 
ἀναφερομένας εἰδικώτερα εἰς τὰς ἀλγεβρικὰς ἐκείνας θεωρίας, αἱ ὁποῖαι 
χρησιμεύουν εἰς τὸ νὰ ἐκφρασθῇ τὸ ἀναλλοίωτον ὠρισμένων ἰδιοτήτων 
τῶν σχημάτων κατὰ τὴν προβολήν, τουτέστιν ἡ ἄλγεβρα τῶν γραμμικῶν 
μετασχηματισμῶν ἤ, μὲ ἄλλον ὅρον, ἡ θεωρία τῶν ἀναλλοιώτων. 

Πρῶτος τῆς ὁμάδος τῶν μαθηματικῶν, τῶν ὁποίῶν πρόκειται ν᾿ άἄφηγη- 
θῶμεν τὰ ἐπιτεύγματα, εἶναι ὁ ίσευτρε Βοοίε. Εγεννήθη εἰς Ἰποοῖη τὴν 2αν 
Νοεμβρίου 1815, ἐδίδαξεν εἲς «οκ ἀπὸ τοῦ 1845 μέχρι τῆς ἡμέρας τοῦ 
θανάτου του (8 Αεκεβρίου 1864). Μὲ τὸ ἄρθρον του Εεδείςῃες οἨ (κι 
ΤΗςοτΥ οἱ Απαϊγιιςαἱ Τταπς[ογπωαοης1ή (Οαπιρστίάρε ΜαϊΠ. {ουση., Τ. 1541) 
ἐνεκαινίασε τὰς σπουδὰς τῶν ἀναλυτικῶν μετασχηματισμῶν. ᾽Αφήνων κα- 
τόκιν εἰς ἄλλους τὴν καλλιέργειαν τοῦ νέου τούτου πεδίου, ἑστράφη εἰς 
τὴν σπουδἠν τῆς λογικῆς ὑπὸ τὴν ἔννοιαν ποὺ ἐσκιαγράφησαν αὐτὴν οἱ 
1εἰρηίχ καὶ Ἱ απιῦστι. Τοιουτοτρόπως ἔλαβεν ὑπόστασιν τὸ ἔργον του Τῃς 
ανν οἳ Τουρ] (Οἱ νόμοι τῆς σκέψεως, 1854), τὸ ὁποῖον παρουσιάζει 
τὸν Βοο]ε ὡς ἱδρυτὴν τῆς νεωτέρας μαθημµατικῆς λογικῆς. 

ὍὉ λογισμὸς τῶν πεπερασμένων διαφορῶν ὀφείλει εἷς αὐτὸν ἐπίσης 
µίαν θαυμασίαν ἔκθεσιν. Τέλος δὲν κομµίζοµεν βεβαίως τίποτε τὸ νέον εἰς 
τὸν ἀναγνώστην, ἐὰν ἀναφέρωμεν ἐπίσης τὸν Βοοιε ὡς συγγραφέα ἑνὸς 
βιβλίου, τὸ ὁποῖον ὑπὸ τὸν τίτλον Ττεαιίδε οη ὈήΓετεπιῖαὶ Εφυδίίοης (Πρα- 
γματεία ἐπί τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων) ἐγνώρισεν εὑρεῖαν καὶ ἐπαξίαν 
δημοσιότητα ἐντὸς καὶ ἐκτὸς τῆς ᾽Αγγλίας. 


Τ03. Τὸν Βοοῖς ἀκολουθεῖ ὁ Αγιζαγ (αψίεψ. ᾿Εγεννήθη εἲς Εἰεππιοπά 
(δωττεγ) τὴν Ίόην Αὐγούστου 1831, τὸ 1838 εἰσῆλθεν ὡς σπουδαστὴς εἰς 
τὸ Τεπίιγ Οοἱερε τοῦ (απιυγίάμς, τοῦ ὁποίου ἔγινε, τὸ 1542, «ἑλάσσων» 
(πἰποτ) κατόπιν δέ, τὸ 1845, ἀμείζων ἑταῖρος» (πιαίος Γε]]ονν). ᾽Απηρχαι- 
ὠμένοι νόμοι, δυνάμει τῶν ὁποίων θὰ ὑπεχρεοῦτο νά εἰσέλθῃ εἰς τὸ ἱερα- 
τεῖον, τὸν ἠνάγκασαν νὰ ἑγκαταλείψηῃ τὸ 1846 τὴν θέσιν ἐκείνην, ἀσκήσας 
ἔπειτα εἰς τὸ Λονδῖνον τὸ ἐπάγγελμα τοῦ δικηγόρου. ᾽Αλλ οὔτε τότε ἐγ- 
κατέλειψε τὰς µαθηµατικάς ἁπασχολήσεις, ποὺ εἶχεν ἀρχίσει ἀπὸ τοῦ 
Ι841 νὰ δηµοσιεύῃ καὶ ἕνεκα τῶν ὁποίων ἔλαβε τὸ 1852 τὸν τίτλον 
τοῦ Ε.Κ.5. 

Ἡ δηµιουργία εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ (απιυγίάρε μιᾶς νέας µαθη- 
µατικῆς ἔδρας ἐπέτρεψεν εἷς τὸν (αγίεγ ν᾿ ἀφοσιωθῇ ἀποκλειστικῶς εἰς 
τὴν ἐπιστήμην, ἀφοῦ τὴν Ίθην Ἰουνίου 1863 διωρίσθη σαντλεριανὸς καθη- 


-- 


γητὴς " ὑπηρετήσας εἰς τὴν ὁμώνυμον ἔδραν µέχρι τοῦ θανάτου του (26 
Ἰανουαρίου 1899), μὲ µίαν µόνον παρένθεσιν, ὅταν τὸ σχολικὀν ἔτος 188! - 
82 ἐκλήθη νὰ διδάξῃ µίαν σειρὰν µαθηµάτων εἰἷς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς 
Βαλτιμόρης. 

Ὁ (αγΊεγ ὑπῆρξεν ἕνας ἀπὸ τοὺς μα μαθηματικοὺς ποὺ 
ἐνθυμεῖται ἡ ἱστορία, συγγράψας τοὐλάχιστον 
Ι000 ὑπομνήματα μαθηματικῶν, ἐκτὸς τοῦ 
κλασσικοῦ συγγράµµατος Ττεαίίκε οπ ΕΠίριίς 
ΕΓὐηςοη» (Πραγματεία ἐπὶ τῶν ἐλλειπτικῶν 
συναρτήσεων), τὸ ὁποῖον ἐγνώρισεν εὐρεῖαν 
διάδοσιν μεταφρασθὲν καὶ εἰς ἄλλας γλώσ- 
σας. ᾿Επιμελὴς ἀναγνώστης τῶν συγγραμµά- 
των τῶν ἄλλων ἀνεύρισκεν ἐκεῖ τὸ κίνητρον 
τῶν ἰδικῶν του πρωτοτύπων ἐρευνῶν. Ἠτο κυ- 
ρίως ἀναλυτής, χωρὶς ὅμως νὰ προσκολλᾶται 
εἰς τὴν ἀποκλειστικότητα, ὅπως ἀπέδειξε μὲ 
σηµαντικάς ἐργασίας του εἲς τὴν γεωμετρίαν 
καὶ τὴν µηχανικήν, Περιορισμοὶ τοῦ χώρου 
| 1. μᾶς ἀναγκάζουν νὰ μνημονεύῶμεν ἐδῶ µόνον 

ΑΗΤΗΟΕ ΟΑΥΙΕΥ τὰς ἐργασίας ἐκείνας ποὺ παρουσιάζουν µε- 
γαλύτερον ἐνδιαφέρον. 

Ὁ (ΑγΙεγ ἔχει τὴν μεγάλην τιμὴν ὅτι ἐνεκαινίασε τὴν µεθοδικἠν 
ἔρευναν τῶν συναρτήσεων ἐκείνων, αἱ ὁποῖαι παραμένουν ἀναλλοίώωτοι 
κατά τοὺς γραμμικοὺς μετασχηματισμούς. Λαμβάνων ἀφορμὴν ἀπὸ προ- 
αναφερθεῖσαν ἐργασίαν τοῦ Βοοὶε ἀφιέρωσεν ἐπὶ τοῦ θέματος τούτου 
ἀφ᾽ ἑνὸς δύο χυµώδεις ἐργασίας ((απιυτιάρο ΜαιΗ. Ἰουσπ., Τ. ΤΙΝ, 1845 
καὶ (απιυτιάμε απά ὨὈυδ]ίπ ΜαΙΠ. Ἰουσπ., Τ. 1, 1846), αἱ ὁποῖαι ἄναδημο- 
σιευθεῖσαι εἰς τὴν ᾿Εφημερίδα τοῦ Οτείίε (Τ. ΧΧΧ, 1846) ἔλαβον εὑρεῖαν 
διάδοσιν, ἀφ᾿ ἑτέρου δὲ δέκα θεμελιώδους σηµασίας ἄρθρα (Μεπιοῖτα 
υροπ Ομαπίίςς) εἰς τὰ Ρ.Τ. κατὰ τὴν περίοδον 1854 - 1878. ᾿Εκεῖ ὁ συγγρα- 
φεὺς ἔδειξεν ὅτι τὸ κεντρικὀν πρόβλημα τῆς σχετικῆς θεωρίας συνίσταται 
εἰς τὴν ἔρευναν τῶν γραμμικῶς ἀνεξαρτήτων ἀναλλοιώτων συναρτήσεων 
μιᾶς μορφῆς ἢ ἑνὸς συστήµατος ἀλγεβρικῶν μορφῶν, πρόβλημα τὸ ὁποῖον 
ἕλυσεν εἰς πολλὰς περιπτώσεις προσφεύγων εἰς εἰδικὸν συμβολικὸν σύστη- 
μα, τὸ ὁποῖον οἱ συμπατριῶται του διατηροῦν μέχρι σήμερον. Εἰς µίαν 
περίκτασιν ἐνόμισεν ὅτι δύναται νὰ βεβαιώσῃ ὅτι αἱ ἀναλλοίωτοι εἶναι 


-.Ἡ ἵδρυσις τοιαύτης ἔδρας ἔχει τὴν ἀρχὴν της εἰς ἕνα κληροδότημα τῆς Λαίδης 
Μαρίας Σάντλερ (Μαγν Βαπάιοτ) (1101). Ἔγινεν ὅμως ἀναμόρφωσις τοῦ ἀρχικοῦ κατα- 
στατικοῦ τὸ 1857, καὶ ἐτέθη ἐν ἰσχύε νέον, τὸ 1863, διὰ τοῦ ὁποίου καὶ ἐπετράπη ἡ εἰς 
τὴν διδασκαλίἰαν εἴσοδος τοῦ μεγάλου γεωμέτρου, 


ο ο ---ΙἘ---- 


ἄπειροι, ἀλλ ὅταν τοῦ ἐδόθη ἀφορμὴ νάἀ προσέξῃη περισσότερον (ϐ 709) 
ἐπανώρθωσεν ἀμέσως τὸ σφάλμα. 

Εἰς τὴν εἰς τὰ σχολεῖα διάδοσιν --- ὄχι µόνον τὰ ἀγγλικά -- τοῦ νέου 
κεφαλαίου τῆς ἀλγέβρας, συνετέλεσε τὰ μέγιστα ἕνα βιβλίον τιτλοφορού- 
µενον Ἱσρεοπς ΙπιτοάυσίοτΥ ο (πε Μοάειπ Ηίρπει Α]ρευτα (Εἰσαγωγικά 
µαθήµατα εἷς τὴν νεωτέραν ἀνωτέραν ἄλγεβραν), δημοσιευθὲν τὸ 18509 
καὶ ἐπανεκδοθὲν ἐπανειλημμένως εἰς τὴν ἀρχικὴν καὶ εἰς ἄλλας γλὠσσας. 
Συγγραφεὺς τοῦ βιβλίου τούτου εἶναι ὁ (εογξε δαπιοπ, γεννηθεἰς εἰς (οςκ 
τὴν 25ην Σεπτεµβρίου 1819. Απὸ τοῦ 1833 ὑπῆρξε µαθητὴς τοῦ Τγιπίεν (οἱ- 
ἱερε τοῦ Δουβλίνου, τοῦ ὁποίου καὶ ἔγινε ἑταῖρος τὸ 1841, ἑνῷ εἰς τὸ 
αὐτὸ κολλέγιον ἐδίδαξε μαθημµατικἀἁ ἀπὸ 1848 μέχρι 1866 καὶ κατόπιν μέχρι 
τοῦ 1888 θεολογίαν͵ ᾿Απέθανε τὴν 22αν Ἰανουαρίου 1904 εἰς τὸ Δουβλῖνον. 

Δείγματα τῶν κλίσεών του πρὸς τὴν µαθημµατικἠν ἔρευναν ἔδωσε δη- 
µοσίώς ἀπὸ τοῦ 1844. ᾽Αλλ᾽ οἱ σπουδαιότεροι τιμητικοί τίτλοι του εἰς τὸν 
τοµέα µας ἐκπροσωποῦνται ἀπὸ µίαν σειρὰν συγγραμμάτων, εἰς τάὰ ὁποῖα 
ὁ 54πιοηΠ σαφῶς ἐταξινόμησε ὅ,τι ἧτο γνωστὸν ἐπὶ τῶν ἡμερῶν του εἰς 
τὴν ἀνωτέραν γεωµετρίαν; (οπὶς ΞεοοΠς5 (κώνικαὶ τοµαί, 1547), Ἠϊρίνεγ 
Ρίαπε (μήνες (ἀνώτεραι ἐπίπεδοι καμπύλαι, 1852), Οεοπιείτγ οἳ (Ἴτεε 
ὨὈϊπιεηρίοημς, (γεωμετρία τριῶν διαστάσεων, 1862). ΄Απαντα ἀνετυπώθησαν 
πολλάκις μετὰ βελτιώσεων καὶ προσθηκῶν καὶ μεταφράσεων εἲς διαφό- 
ρους γλώσσας. 


704. ᾿Επιστρέφομεν εἲς τὸν (αγίεγ διὰ νὰ ὁμιλήσωμεν περὶ τῶν ἄλλων 
συμβολῶν του εἰς τὴν ἐπιστήμην µας. Μία δευτέρα ἀλγεβρικὴ θεωρία ἐπὶ 
τῆς ὁποίας ἔχει ἀδιαφιλονίκητα δικαιώµατα πατρότητος εἶναι ἡ θεωρία 
τῶν μητρῶν, χάρις εἰς δύο θεμελιώδη ὑπομνήματα (Ρ.Τ., 1555 καὶ 1566). 
Ἔξ ἄλλου ἐπέφερε τελειοποιήσεις σηµαντικὰς εἰς πολλὰ ἄλλα κεφάλαια 
τῆς ἀλγέβρας (συμμετρικαὶ συναρτήσεις, ὁρίζουσαι, ἁπαλοιφήὴ, συναρτή- 
σεις τοῦ δίωπι, μέθοδος παραγωγίσεως τοῦ Ατοοσμαςί κλπ.). Πολλαὶ ἐργα- 
σίαι του πιστοποιοῦν τὸ ἐνεργὸν ἐνδιαφέρον του διά τὰς διπεριοδικὰς 
συναρτήσεις (ουτη. ἄς Μαιμ., Τ. Χ, 1845 καὶ Ρ.Τ., 1874), τῶν ὁποίων ἔδω- 
σε σπουδαίαν ἐφαρμογὴν εἰς τὴν µελύτην τῶν πολυγώνων τοῦ Ροηοεὶςί 
τῶν σχετικῶν πρὸς δύο κωνικὰς (Ρ.Τ., 1561). Αἰρόμενος δὲ ἀκόμη ὑψηλό- 
τερα, ἐμελέτησε τὰς πολλαπλᾶς συναρτήσεις 6 (Ρ.Τ., 1561). 

Ας ἔλθωμεν τώρα εἰς τὴν γεωμετρίαν. Αἱ 27 εὐθεῖαι μιᾶς τριτοβαθµίου 
ἐπιφανείας καὶ τὰ 45 ἐφαπτόμενα ὑπίπεδά της ἐπεσημάνθησαν ὑπ αὐτοῦ 
κατὰ τὴν διάρκειαν ἀλληλογραφίας του μὲ τὸν βαΐπου (ζαπ0τ. απά Ὀυδ]- 
Μαι. Ἰουτη., Τ. ΤΥ, 1849). Τοιαύτη ἀνακάλυψις ἐπισφραγίζει τὴν ἔναρξιν 
τῶν ἐρευνῶν του γὑρώ ἀπὸ τά ἑνδιαφέροντα αὐτὰ σχήματα. Εἰς αὐτὸν ὀφείλε- 
ται ἀκόμη ἡ ἀνακάλυψις τῆς τριτοβαθµίου εὐθειογενοῦς ἐπιφανείας μὲ δύο 
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ὁδηγοὺς ἀπείρῶς γειτονικοὺς (Ρ.Τ., 1862). Πολυαριθµόταται εἶναι περαι- 
τέρῳ αἱ ἐργασίαι του γύρώ ἀπὸ εἰδικὰς ἐπιφανείας τετάρτου βαθμοῦ. 

Όσον ἀφορᾷ τὰς ἐπιπέδους καμπύλας, ἐκτὸς πολλῶν ἐργασιῶν του 
ἐπὶ τῶν καμπύλων Υ΄ καὶ δ΄ βαθμοῦ καὶ ἐκείνων τυχόντος βαθμοῦ προικισµέ- 
νων μὲ ἰδιαιτέρας ἰδιότητας, ἐδίδαξε τὸν προσδιορισμὸν τῶν ἑξαπλῶν 
σηµείών μιᾶς ἐπιπέδου ἀλγεβρικῆς καμπύλης τυχούσης (Ρ.Τ., 1865) καὶ 
τὴν ἀνάλυσιν μιᾶς ἀνωτέρας ἀνωμαλίας εἰς συνήθεις τοιαύτας (Οιατι. 
ᾖουτῃ. οἳ ΜαΙΝ., Τ. ΥΠ, 1566). 

Ὀφείλεται εἰς αὐτὸν ἕνα γενικὸν θεώρημα ἐπὶ τῶν τομῶν δύο ἐπιπέ- 
δων καμπύλων ((0απιυηίάρε ΜαίΗ. Ἰουγπα!, 1843) καὶ ἡ χρῆσις τῶν συναρ- 
τησιακῶν ἐξισώσεων εἰς τὰ ζητήματα τὰ ἀφορῶντα καμπύλας ὑποκειμένας 
εἴς τινας συνθήκας (Ρ.Τ., 1868), 

Δὲν εἶναι ὁλιγώτερον θεμελιώδεις αἱ συµβολαί του εἰς τὴν θεωρίαν 
τῶν ἀλγεβρικῶν καμπύλων τοῦ χώρου. ᾿Ανεκάλυψε πράγματι τοὺς τύ- 
πους --- ἀναλόγους πρὸς ἐκείνους τοῦ ΡΙὔσκετ --- ποὺ συνδέουν τὰς συνή- 
θεις ἀνωμαλίας μιᾶς καμπύλης τοῦ εἴδους τούτου (Ίουτῃ. 4ὲ ΜαϊΜ., Τ. Χ., 
1845). Τῶν ἐν λόγῳ καμπύλων ὑπέδειξε τὴν γνωστὴν ἀναλυτικὴν παράστα- 
σιν, απιοποιάα]» (Έ. Ε., Τ. ΤΙΝ, 1862 καὶ ΤΥΤΗ, 1864). Ανεξαρτήτως ἀπὸ 
τὸν ΡΙήσκει ἐδίδαξε τὴν παράστασιν, μὲ μεγαλυτέραν μάλιστα γενικότητα, 
τῆς εὐθείας τοῦ χώρου µέσῳ 6 ἀριθμῶν συνδεοµένων διὰ μιᾶς δευτερο- 
βαθµίου ἐξισώσεως (Ουατι. Ίουτῃ. οἳ ΜαϊΝ., Τ. ΤΠ: Θαπιυτίάμο Ίτας., 
Τ, ΧΙ). Εἰς αὐτὸν ὀφείλονται ἀκόμη αἱ πρῶται ἔρευναι γύρω ἀπὸ τὰς ἄνω- 
µαλίας μιᾶς ἀλγεβρικῆς ἐπιφανείας (Ρ.Τ., 1869 καὶ 1872). Τέλος συνέβα- 
λεν ἐπιτυχῶς εἰς τὴν θεωρίαν των ρητῶν μετασχηματισμῶν μεταξὺ δύο 
ἐπιπέδων ἢ μεταξὺ δύο χώρων (Ρτος, οἳ τἶνε Ι οπάοπ ΜαιίΠ. ὃος., Τ. ΠΠ, 
1560 -Τ1). 

᾽Ακόμη καὶ ἡ θεωρία τῶν ἀριθμῶν ἀπησχόλησε τὸν ἀκάματον ἔρευ- 
νητήν, ὅπως ϐ) ἀναγνωρίσῃ ὁ ἀναγνώστης ποὺ ϐ) ἀνατρέξηῃ εἰς τὰ Ἅπαν- 
τά του. Τέλος θὰ χρειασθῇ νὰ ὁμιλήσωμεν ἐκ νέου δι αὐτὸν εἰς τὸ ἑπό- 
µενον Κεφάλαιον (ὃ 717), χάρις εἰς τὴν θέσιν τὴν ὁποίαν κατέχει εἰς ἕνα 
νέον κλάδον τῆς γεωμετρίας. 


705. Εἰς τὴν ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν τὸ ὄνομα τοῦ (αγίεν εἶναι 
ἀρρήκτως συνδεδεµένον μὲ ἐκεῖνο τοῦ Βγ]νεείετ, μολονότι πρὀκειται περὶ 
προσωπικοτήτων τελείως διαφορετικοῦ χαρακτῆρος. Λιότι ἐνῷ ὅλαι αἱ 
σελίδες ποὺ ἐγράφησαν ἀπὸ τὸν πρῶτον ἔχουν τὸ ψυχρὸν καὶ µετριο- 
παθὲς ὕφος ποὺ τόσον ἁρμόζει εἰς τὰ ἐπιστημονικά ζητήματα, αἱ ἐργασίαι 
τοῦ δευτέρου ἔχουν πολὺ συχνὰ τὴν ὄψιν βιαστικῶν σημειώσεων δηµοσιευ- 
µένων μὲ τὸν σκοπὸν τῆς χρονολογήσεως. ᾿Επὶ πλέον εἰς πολλὰς περιπτό- 
σεις ἀπαντῶνται στίχοι ἀντὶ ἀποδείξεων. Τέλος, ὅπερ καὶ τὸ χείριστον, 
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εἴμεθα ὑποχρεωμένοι ν᾿ ἀναγνωρίσωμεν ὅτι ὁ συγγραφεύς, θαμβωθεὶς ἀπὸ 
ἀναλογίας, συχνὰ ἁπατηλάς, παρεσύρθη εἰς διαβεβαιώσεις ἀντιθέτους πρὸς 
τὴν ἀλήθειαν, πρᾶγμα ποὺ πρέπει νὰ λαµβάνωμεν ὑπ ὄψιν, ἵνα μὴ ὁ θαυ- 
μασμός µας πρὸς µίαν μεγαλοφυῖαν μᾶς κάµῃ νὰ λησμονήσωμεν τὴν 
ἀνάγκην προσεκτικοῦ ἑλέγχου τῶν διατυπώσεών του. Εἰς τὸ ταραχῶδες 
ὕφος τῶν ἐργασιῶν του κατοπτρίζεται ὁ ἀνήσυχος βίος τοῦ συγγραφέως, 
τὸν ὁποῖον πρόκειται τώρα ἀδρομερῶς νά σκιαγραφήσωμεν. 


ποτ ας τας μβας περ ης σπα ος ιο ο- “ ν πα 


ΙΑΜΕΣ ΙΟΒΕΡΗ ΤΙΝΕΡΤΕΗ 


Ὁ οαπιες .Γαφερᾗ δμσεκίεγ ἐγεννήθη εἰς Λονδῖνον τὴν ην Σεπτεµβρίου 
18ἱ4. Τὸ 1831 ἐνεγράφη εἰς τὸ Κολλέγιον δι, ζομη τοῦ (απυνιάρε, ἀλλὰ 
δὲν ἠδυνήθη νὰ λάβη τοὺς τίτλους τῆς παραδόσεως, λόγῳ τοῦ καθολικοῦ 
του θρησκεύματος. Τὰ ἔργα ποὺ ἐδημοσίευσεν ἀπὸ τοῦ 1337 ἔγιναν ἀφορμὴ 
νὰ τοῦ παραχωρηθῇ τὸ 18538 ἡ ἔδρα τῆς φυσικῆς φιλοσοφίας εἰς τὸ Πανε- 
πιστηµιακὸν Κολλέγιον τοῦ Λονδίνου καὶ νἁ τοῦ δοθῇ ὁ τίτλος τοῦ Ε.Ε.5. 
Τὸ 1841 ἀπεδέχθη µίαν ἔδραν, εἰς τὸ Πανεκιστήµιον τῆς Ὑἱτρίπία, ἀλλ. 
ἠναγκάσθη νάἀ παραιτηθῇ μετ ὀλίγον, λόγῳ τῶν ἐναντίον τῆς δουλείας ἐκ- 
δηλώσεών του, αἱ ὁποῖαι ἤρχοντο εἰς σύγκρουσιν μὲ τὰς ἴδέας τῆς Κυβερ- 
νήσεως, ᾿Επιστρέψας εἰς τὴν πατρίδα, ἐν ἀναμονῆ κάποιας ἔπιστημονι- 
κῆς ἀπασχολήσεως, ἤσκει τὸ ἐπάγγελμα τοῦ δικηγόρου. Τοιουτοτρόπώς 
τοῦ ἐδόθη ἀφορμὴ νἁἀ γνωρίσῃ τὸν (ΟαγΙΕΥγ, μὲ τὸν ὁποῖον δὲν ἑβράδυνε 
νὰ συνδεθῇῆ μὲ ἀδελφικὴν φιλίαν. 
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ο... πας. 


᾽᾿Απὸ τοῦ 1855 µέχρι τοῦ 1870 ἐδίδαξεν εἷς τὴν Στρατιωτικὴν Σχολὴν 
τοῦ /οο]ν]ς] καὶ ἀπὸ τοῦ 1875 ἕως 1883 εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Βαλτι- 
µόρης. Κατὰ τὴν διάρκειαν τῆς παραμονῆς του εἰς τὴν ᾽Αμερικὴν ἵδρυσε 
καὶ διηύθυνε τὴν ἐπιστημονικὴν ἐπιθεώρησιν Απιετίσας 1ουσπα] οἳ Μα(ς- 
πιαίίςς καὶ ἤσκησεν ἐπίδρασιν τόσον βαθεῖαν καὶ εὐεργετικήν, ὥστε ἀπὸ τῆς 
ἐποχῆς του χρονολογεῖται ἡ συμβολὴ τῶν ᾿Ηνωμένων Πολιτειῶν εἰς τὴν 
ἀνελλιπῆ καλλιέργειαν τῆς μαθηματικῆς ἐπιστήμης, Κληθεὶς εἰς Οχ[οτά 
ὡς διάδοχος τοῦ πι (5 707) κατέλαβε τὴν σεβιλιανἠν ἔδραν 140 τοῦ ἐκεῖ 
Πανεπιστηµίου μέχρι τοῦ 1892. Κατόπιν, λόγῳ ἐξασθενήσεως τῆς ὁράσεώς 
του, ἀπεσύρθη εἰς Λονδῖνον, ὅπου καὶ ἀπέθανε τὴν 5δην Μαρτίου 1857. 


706. ᾿Ο Ῥγ]νεείετ ἀνεγνώρισε ἀμέσως τὴν μεγάλην σπουδαιότητα τῆς 
θεωρίας τῶν μορφῶν καὶ συνετέλεσε τὰ μέγιστα εἰς τὴν πρὀοδόὀν της. Εἰς 
αὐτὸν ὀφείλεται καὶ ἡ σειρἀ τῶν ὅρων, ποὺ συνεδέθησαν ἕκτοτε ἀρρήκτως 
μὲ ὡρισμένας συναρτήσεις ἐμφανιζομένας εἲς τὴν ἓν λόγῳ θεωρίαν : 


ἀναλλοίώωτος Ιπνατίαπί 
συναλλοίωτος εονατίαπί 
ἀνταλλοίώτος εοπ/γενατίαπἰ 
συμπαρομαρτοῦσα εοποοπαπί 
συμβαδιστικἡ ςεοηρτεάιεπ! 
ἀντιβαδιστικἡὴ ςοπίτομτεάιεπί 
ἀπορρέουσα έπιαπαπί 
συνδυάζουσα οοπιδιπαπί 


κλπ. Μεταξὺ τῶν συμβολῶν του εἰς τὴν θεωρίαν αὐτὴν ἐξέχουσαν θέσιν 
ἔχουν αἱ ἀναφερόμεναι εἰς τὴν κανονικἠὴν μορφὴν τῶν ρητῶν ἀλγεβρικῶν 
συναρτήσεων. Καὶ ἦτο ἀκριβῶς ἡ ἀναγωγὴ μιᾶς τετραδικῆς μορφῆς ({οτπις 
αυαίετπαίτε) Υ βαθμοῦ εἰς ἄθροισμα κύβων πέντε γραμμικῶν μορφῶν, ἑκείνη 
ποὺ τὸν ὠδήγησεν εἰς τὴν ἀνακάλυψιν τοῦ απενταέδρου» τοῦ φέροντος τὸ 
ὄνομά του ((απιῦὂτ, απά Ὀυδί,. Μαίμ, ουτῃ., Τ. Ὁ. 

Μεγάλης ἀξίας εἶναι αἱ µελέται του ἐπὶ τῆς θεώρίας τῶν ἀλγεβρικῶν 
ἐξισώσεων. Εὖὗρε πράγµατι τὴν µέθοδον ἐκείνην τῆς ἁπαλοιφῆς, τὴν ὁποίαν 
ὁ ἴδιος ἐκάλεσε αδιαλυτικἠν» καὶ ἔδειξεν ἐπὶ πλέον ὅτι ἡ θεμελιώδης ἰδέα 
τῆς μεθόδου δύναται νάὰ χρησιμεύσῃ ἀκόμη καὶ εἰς τὴν λύσιν ἄλλων ζητη. 
µάτων ἁπαλοιφῆς (αὐτόθι, Τ. Π). ᾽Ανεκάλυψε κριτήρια πραγµατικότητος 
τῶν ριζῶν μιᾶς ἐξισώσεως 5ου βαθμοῦ (Ρ.Τ., Τ. 154, 1864), 

Μεγάλη δόξα του εἶναι ἐπίσης τὸ γεγονὸς ὅτι εὗρε (αὐτόθι) τὴν τό- 
σον ποθουµένην ἀπόδειξιν εἲς ἕνα περίφηµον κανόνα ποὺ εἶχε διατυπώσει 
ὁ Νενίοπ (Τόμος Ἡ, ὃ 443). Κατόπιν ἀνεκάλυψε τὸν ὑπ' αὐτοῦ κληθέντα 
ανόμον ἁδρανείας τῶν τετραγωνικῶν μορφῶν» (ΡΜΗ. Μαμαζίιπε, Τ. Τν, 
1352) καὶ ἔδωσε τὰς ἐκφράσεις τῶν συναρτήσεων, εἰς τὰς ὁποίας ὅδηγε 
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τὸ θεώρημα τοῦ δίωτπι, µέσῳ τῶν ριζῶν τῆς ὑπ ὄψει ἐξισώσεως ἐν 
τ. οιχΧΠ, 1853). ᾿Απὸ τὴν θεωρίαν τῶν μορφῶν ἤχθη εἰς τὴν ἔρευναν 
θεμάτων ἀριθμητικῆς, ἰδιαιτέρως δὲ τῆς κατανομῆς τῶν ἀριθμῶν, θεωρίας 
εἰς τὴν ὁποίαν ἔδωσεν ἀξιόλογον ὤθησιν (Ωιατι. οἱ Ἰουτπ. ΜαΙΝ., Τ. 1, 
Ι365). 

Αί ἔρευναί του ἐπὶ γενικῆς ἀλγέβρας ἀνήκουν εἰς τὴν θεωρίαν τῶν 
πολυμοναδικῶν ἀριθμῶν (5 Τ25), ἐνῷ ἐκεῖναι ἐπὶ τῶν οὕτω καλουμένῶων 
«Γοςίργοςαπί»» --- ἀντιστρεφουσῶν --- συνδέονται μὲ τὴν θεώρίαν τῶν δια- 
φορικῶν ἀναλλοιώτῶων. Δὲν δυνάµεθα παρὰ νὰ κάµωμµεν ἁπλῆν νύξιν καὶ 
θὰ τελειώσωμεν μὲ τὴν παρατήρησιν ὅτι, ἑνῷ ἕνα ὑπόμνημα ἐπὶ τῆς κι- 
νῄσεως στερεοῦ πἑριξ ἑνὸς σταθεροῦ σημείου (Ρ. Τ., Ἱ. ΟΙ ΝΙ, 1866) τοῦ 
δίδει µίαν θέσιν εἰς τὴν ἱστορίαν τῆς μηχανικῆς, εἰς τὴν ἱστορίαν τῆς γεω- 
µετρίας ἀναφέρεται διὰ τὴν θεωρίαν του περὶ ὑπολοιπότητος (τεςιάμαΖίιοηπς) 
ώς πρὸς τὰ σημεῖα τριτοβαθµίου ἐπιπέδου καμπύλης, περιληφθεῖσαν εἰς 
τὴν Π ἔκδοσιν (1873) τοῦ ἔργου τοῦ βαΐπιοπ τοῦ φέροντος τίτλον Ηἰρ]ετ 
Ρίαπς Οτνες (ἀνώτεραι καμπύλαι τοῦ ἐπικέδου) ὡς καὶ διὰ µίαν ἀξιόλογον 
γενίκευσιν τοῦ γραμμικοῦ συμπλέγματος (ο. Ε., τ. 11, 1861). 


707. 'Η ἐπίδρασις τὴν ὁποίαν ἤσκησεν εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν ἡ λαμπρὰ 
τριὰς 0αγίαγ, Φαΐπιον, Ὀγ]νερίεγ ὑπῆρξεν εὐεργετική, βαθεῖα καὶ διαρκής, 
ὅπως δύναται κανεὶς νὰ συμπεράνη ἀπὸ τὸ πλῆθος καὶ τὴν ἀξίαν ἑκείνων, 
οἱ ὁποῖοι ἐβάδισαν ἐπὶ τὰ ἴχνη των. Περιορισμοί χώρου καὶ µόνον μᾶς 
ἀναγκάζουν νάἁ ὁμιλήσωμεν ἐδῶ μὲ πᾶσαν δυνατὴν συντοµίαν περὶ δύο 
µόνον, τῶν ἐξοχωτέρων ὃξ αὐτῶν. 

Ὁ ΜΗ... 8. πι, γεννηθεὶς εἷς Δουβλῖνον τὴν 2αν Νοεμβρίου 1827, 
ὑπῆρξε φοιτητὴς τοῦ Πανεπιστηµίου τοῦ Οχίοτά καὶ εἰς τὸ Πανεπιστήµιον 
τοῦτο ἐχρημάτισε σεβιλιανὸς καθηγητὴς)"» ἀπὸ τοῦ Ι360. ᾿Απέθανεν εἰς 
τὸ Οχ[οτά τὴν θην Φεβρουαρίου 1883. Τὸ 1565 τοῦ ἀπενεμήθη τὸ βραβεῖον 
Θιοίποτ ὑπὸ τῆς ᾽Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου χάρις εἷς τὰς γεωμετρικάς του 
δυνάµεις, αἱ ὁποῖαι ἐπιβεβαιοῦνται ἀπὸ ἄλλας ἀνακαλύψεις, μεταξὺ τῶν 
ὑποίων ἀναφέρομεν τὴν ἀνακάλυψιν τῶν ἑστιακῶν ἰδιοτήτων δύο σχη- 
µάτων ἐν πολώσει ἢ ὁμογραφίᾳ. Βαθὺς γνώστης τῆς ἀνωτέρας ἀριθμητι- 
κῆς ἔγραψεν ἐπὶ τοῦ θέματος µίαν σειρὰν Ἐκθέσεων (1859 - 65), ἡ ὁποία 
ὑπεβλήθη εἰς τὴν Βρεταννικὴν 'Ἑταιρείαν διὰ τὴν πρόοδον τῆς ἐπιστήμης. 
Ἐπὶ τῆς αὐτῆς ὕλης ἐδημοσίευσε κατόπιν εἰς τὰ Ρ. Τ. τῶν ἐτῶν 1861 καὶ 
1467 δύο ὑπομνήματα ἔχοντα ὡς ἀντικείμενον τὸ προκηρυχθὲν τὸ 15582 
διὰ τὸ Μέγα Βραβεῖον τῶν μαθηματικῶν ἐπιστημῶν ὑπὸ τῆς ᾿Ακαδημίας 
τῶν ᾿Επιστημῶν τῶν Παρισίων. Ὁ Σπηή(Ἡ ἔλαβε µέρος εἰς τὸν διαγώνι- 
σμὸν μὲ τὸ ἕκτοτε ἔνδοξον ὑπόμνημά του 5 ία Εερτέκεπια(ἶοπ ες Νοπιργες 
ρα 4ες 8οπιπνες ἂς «ἴπα ςαττές Ἠ", τὸ ὁποῖον δὲν ἔλαβε (μετὰ τὸν θάνατον 
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3β6 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
τοῦ συγγραφέως) παρὰ τὸ ἢμισυ τοῦ βραβείου, πρᾶγμα ποὺ προεκάλεσεν 
ἔκπληδιν εἷς τοὺς γνωρίζοντας ὅτι τὸ πρόβλημα εἶχεν ἤδη λυθῆ ὑπὸ τοῦ 
ΟπιἩ 20 ἔτη προηγουμένως εἰς δηµοσιευθείσας ἐργασίας του. 

Βραχεῖα, ἀλλ᾽ ἀρκετὰ γόνιμος διὰ τὴν ἐπιστήμην ὑπῆρξεν ἡ σταδιο- 
ὄρομία τοῦ Ἠ/ ἠ]ίαπι Κἰπράοπι Ο11[]ογα. ᾿Εγεννήθη εἰς Εχείει τὴν 4ην Μαΐου 
να μαινικοκκωωωµωµα. 545, εἰς ἡλικίαν 18 ἐτῶν ἐγένετο δεκτὸς εἰς 
νο -υ-υ- ου] τὸτΤεαῖ ζοίερε τοῦ Οαπιδείάμε,τοῦ ὁποίου 
, ο ν -. ᾽᾽  ἔγινεν ἑταῖρος τὸ 1868. Μετὰ τριετίαν ἐκλή- 

-. ι οὐ θη νὰ διδάξη ἐφηρμοσμένα μαθηματικἁ εἰς 
τὸ Πανεπιστημιακὸν Κολλέγιον τοῦ Λονδί- 
νου. Τὴν 4ην Μαρτίου 1879 ἀπέθανεν εἰς τὴν 
νῆσον Μαδέρα, ὅπου ἐζήτησε καταφύγιον χά- 
ριν τῆς ὑγείας του, ἡ ὁποία εἶχε κλονισθῆ ἀπὸ 
ἀνοικτίῤμονα νόσον. Διάνοια ἀνοικτὴ εἰς τὰ 
ποικιλώτερα πνευματικὰ ρεύματα τῆς ἐποχῆς 
του κατέγινεν εἰς ὅλα τὰ ἐπιστημονικὰ προ- 
βλήματα ποὺ εὑρίσκοντο τότε εἰς τὸ προσκή- 
ο. γιον τοῦ ἐνδιαφέροντος, ὅπως ἁἀποδεικνύο- 

ται ἀπὸ τὴν συλλογὴν τῶν ἐργασιῶν του. 
᾿Απὸ αὐστηρῶς μαθηµατικῆς ἀπόψεως ἐξέχει, 
μεταξὺ τούτων, ἕνα ὑπόμνημα, δυστυχῶς μὴ 
συμπεπληρωμένον, ὑπὸ τὸν τίτλον Ον (ης 
Οα55ἱ[Ιοαίίοη οἳ Ι.οςί (Περὶ ταξινοµήσεως τῶν γεωμετρικῶν τόπων, . Τ., 
1578), ὅπου ἐγκαινιάζεται καὶ σημαντικῶς προωθεῖται ἡ σπουδἠὴ τῶν καμπίύ- 
λων ἐντὸς τῶν ὑπερδιαστημάτων. 


παλ ΟοΕΕΟΠΟ 


Εἰς τὴν Γερμανίαν 
᾽Απὸ τοῦ Ατοπιοιά εἰς τοὺς (Ἴεῖκο καὶ ΚΙεία 


708. 'Η θεωρία τῶν ἀλγεβρικῶν μορφῶν, µεταλαμπαδευοµένη ἀπὸ τῆς 
᾽Αγγλίας εἰς τὴν Γερμανίαν, ὑπέστη µίαν ριζικὴν µεταμόρφωσιν χάρις εἰς 
τὴν εἰσαγωγὴν καὶ τὴν χρῆσιν ἑνὸς εὐφυοῦς συμβολικοῦ συστήµατος, 
δυνάµει τοῦ ὁποίου µία ὁμογενὴς συνάρτησις γράφεται ὡς δύναμις μιᾶς 
γραμμικῆς μορφῆς. Τὴν γραφὴν αὐτὴν εἰσήγαγεν ὁ «δἱερ[γίοά Πεἰπγίολ 
ΑΤτοπλοίά, Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Απρετόυτρ τὴν Ἰόην Ἰουλίου 1819 καὶ 
ἐσπούδασεν εἰς τὰ Πανεπιστήμια Καινιξβέργης καὶ Βερολίνου. 

Τὸ πρῶτον τοῦ ἀπένειμε τὸ 185] τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος απάἁ Ἠοπο- 
Γεπι» (τιμῆς ἕνεκεν). Τὸ αὐτὸ ἔτος προήγετο εἰς ὑφηγητὴν τοῦ Πολυτε- 
χνείου, τοῦ ὁποίου ἔγινε κατόπιν καθηγητἠς διδάξας εἰς αὐτὸ µέχρι τοῦ 
θανάτου του (13 Μαρτίου 1884). Τὰ ὑπομνήματα, εἰς τὰ ὁποῖα στηρίζεται 
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ἡ φήμη του ώς ἑνὸς ἐκ τῶν ἱδρυτῶν τῆς θεωρίας τῶν μορφῶν, ἔχουν χα- 
ρακτῆρα ἀποκλειστικῶς ἀλγεβρικόν, ἐδημοσιεύθησαν δὲ ὅλα εἷς τὴν Ἔ- 
φημερίδα τοῦ Οτε]ὶο (Τ. ΧΧΧΙΧ, ΤΝ, Ι ΧΗ καὶ Τ.ΧΙΧ). 

Πολὺ διάφορος τῆς τοῦ Ατοπηοϊά εἶναι ἡ νοοτροπία ἑνὸς ἄλλου Ύγερ- 
μανοῦ μαθηματικοῦ, τοῦ ὁποίου ἡ συμβολὴ εἰς τὴν θεωρίαν τῶν μορφῶν 
δὲν εἶναι µικροτέρας σηµασίας καὶ διὰ τοῦτο οἱ τίτλοι τιμῆς δι’ αὐτὴν διό- 
λου κατώτεροι τῶν τοῦ πρώτου. Πρόκειται περὶ τοῦ Βιάοί{ Εγεάγίολ Α[γεά 
ΟΙεύφεᾗ. Γεννηθεὶς εἰς Κδπίρεῦετα τὴν Ί9ην Ἰανουαρίου 1833, ἐπωφελή- 
Φη τῶν µαθηµάτων τῶν Ἐταηζ Νειπαπη, Εἰςμείοί καὶ Ηεσοε εἰς τὸ πά- 
τριον Πανεπιστήµιον, ὁκόθεν ἔλαβε καὶ τὸ διδακτορικόν του δίπλωμα τὸ 
1854, Μετώκησεν ἔπειτα εἰς Βερολῖνον, ὅπου ἐπεδόθη εἰς τὴν ἰδιωτικὴν 
διδασκαλίαν. 

Εἰς τὸ Βερολῖνον ἔγινε ὑφηγητὴς τὸ 1858, ἀλλά δὲν ἠδυνήθη ν᾿ ἀσκή- 
ση τὰ καθήκοντά του, διότι ἐκλήθη ἐν τῷ μεταξὺ εἰς τὸ Πολυτεχνεῖον τῆς 
Καρλσρούης. Τὸ 1863 ἐπέρασεν εἲς τὸ Πανεπιστήμιον τοῦ Οἱεσθεπ καὶ 
τὸ 1368 εἰς ἐκεῖνο τῆς Γοττίγγης. Κατὰ τὸ αὐτὸ ἔτος ἵδρυσε μὲ τὴν συν- 
δρομὴν τοῦ Κατὶ Νεμπιβπη τὸ περιοδικὀν Μαθηματικὰ Χρονικά 
(Μαιπεπιαἱρεῖε Απησιεπ). ᾿Απέθανεν ἐκ διφθερίτιδος τὴν Την Νοεμβρίου 
1872 ἓν πλήρει ἀκμῆ τῆς ἐπιστημονικῆς του δημιουργίας, 

"Απὸ τὰ μαθήματά του ἐπὶ τῶν κωνικῶν τομῶν (1871) ἀφ᾿ ἑνὸς καὶ τῶν 
ἀλγεβρικῶν καμπύλων (1872) ἀφ' ἑτέρου ἕλκει τὴν καταγωγἠν τὸ σύγγραμ- 
µα Μαθήματα Γεωμετρίας (Ψοήερµηρεη ὕἤδει Οεοπιειτίε), τὸ ὁποῖον ἐδημο- 
σιεύθη μετ ἀξιολόγων πρωτοτύπων προσθηκῶν ὑπὸ τοῦ Γεγάϊπαπά 1,ἰπάε- 
πΙαΠΛ (1852 - 1939), τοῦ διαπρεποῦς ἐκείνου μαθηματικοῦ, ὁ ὁποῖος ἔχει 
τὴν δόξαν ὅτι ἔλυσεν, ἔστω καὶ ὑπὸ τὴν ἀρνητικήν του µορφήν, τὸ προ- 
αιώνιον πρόβλημα τοῦ τετραγώωνισμοῦ τοῦ κύκλου. 

Ὁ ΟΙεῦκοΝ, ὑφιστάμενος ἀπὸ νεαρᾶς ἡλικίας τὴν ἐπίδρασιν τοῦ Έταηξ 
Νευπιαπῃ, ἑστράφη κατ ἀρχὰς πρὸς τὴν μαθηματικὴν φυσικήν' ἀπόδειξις 
ἡ διδακτορική του διατριβή, ἔχουσα ὡς θέµα τὴν ἐντὸς ὑγροῦ κίνησιν τοῦ 
ἐλλειψοειδοῦς, ὡς καὶ ἡ ἐργασία του Τμεοτσίε ἀετ Εἰας2ΙΔΙ Γερίετ Κτρετ 
(Θεωρία τῆς ἑλαστικότητος τῶν στερεῶν σωμάτων, Λειψία, 1862). Όταν 
ὑπεισῆλθεν ἡ ἐπίδρασις τοῦ Εἰςλείοῖ, ἀφιέρωσε χρόνον καὶ µόχθον εἰς τὴν 
µελέτην τῶν ἐργασιῶν τοῦ ]αςοδί, τοῦ ὁποίου ἐδημοσίευσεν ἕνα σπουδαῖ- 
ον ὑπόμνημα (Τ. ΙΧ, 1862) μετὰ τὸν θάνατον αὐτοῦ καὶ κατόπιν τὰ Μα- 
θήµατα Δυναμικῆς (Ὑοήεριρεῃ ὕδετ Ὀνπαπιίκ). 

Κατὰ τὴν διάρκειαν τῆς παραμονῆς του εἰς Κατίδγυλε ἐνημερώθη ἀπὸ 
κάποιον διακεκριµένον συνάδελφόν του (Ἠ. Βελεί!) περὶ τῆς καταστάσεως 
εἰς τὴν ὁποίαν εὑρίσκετο ἡ νεωτέρα γεωμετρία, ὅπως ἐξῆλθε τῶν χειρῶν 
τῶν Ομαξίες, Φιείπετ καὶ δίαυάτ. ᾿Εντεῦθεν ἔλαβε ἀφορμὴν νὰ ἐφαρμόσῃ 
τὴν ἄλγεβραν εἰς τὴν γεωμετρίαν, εἴτε ὑπὸ τὴν μορφὴν ποὺ τὴν ἐδιδάχθη 
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διὰ τῶν µαθηµάτων καὶ τῶν ἐργασιῶν τοῦ παλαιοῦ του διδασκάλου Ηςςςς, 
εἴτε ὑπὸ τὸ συμβολικὸν ἔνδυμα ποὺ εἶχε καθιερώσει ὁ ΑτοηιοΙά, 


709. ᾽Απὸ τῆς στιγμῆς αὐτῆς ἄρχεται ἡ λαμπρὰ ἐκείνη σειρὰ Όπο- 
μνημάτών, ὅπου ἡ ἄλγεβρα ἐφαρμόζεται σοφώτατα ὑπὸ τοῦ (Ιεῦκεῖ ἐπὶ 
εὑρείας ποικιλίας σημαντικῶν προβλημάτων ἀφορώντων τὰς καμπύλας Υ 
καὶ δ᾽ βαθμοῦ (Ἐφ. Οτεί]ε, Τ. ΤΙ ΥΠΙ καὶ Τ1ΙΧ, 1860), τὰς ἐπιφανείας γ΄ βαθμοῦ 
(Αὐτόθι, Τ, ΙΧ, ὅπου ἡ πρώτη ἐφαρμογὴ τῆς συμβολικῆς σηµάνσεως), 
τὴν καμπύλην - τόπον τῶν σηµείων εἰς ἕκαστον τῶν ὁποίων µία ἐπιφάνεια 
δέχεται ἐφαπτομένας διπλῆς κἀμπῆς (ἀουβίε ἱπ[ισχίοπα] ίαπρεης) (Αὐτόθι, 
Τ. ΙΥΠΗ, τὰ στάσιµα ἐπίπεδα ἀλληλοτομίας δύο ἀλγεβρικῶν ἐπιφανειῶν 
(Αὐτόθι, Τ. ΙΧΗΠΙ, 1863) καὶ μερικἀ θεωρήματα διατυπωθέντα ὑπὸ τοῦ 
διοίπετ (αὐτόθι, Τ, Τ.ΧΙΥ, 1864). Προσθέτοµεν ὅτι, μὲ µίαν ὡραίαν ἐργασίαν 
του ἐπὶ τῶν καθέτων εἰς δευτεροβαθµίους καμπύλας καὶ ἐπιφανείας (Αὐτόθι, 
Τ. Ι.ΧΠ, 1862), ἀπέδειξε πῶς αἱ µέθοδοί του θὰ ἡδύναντο νὰ βοηθήσουν 
ἀκόμη καὶ εἲς τὴν λύσιν μετρικῶν ζητημάτων. 

ἝἜνας νεαρός, προωρισµένος δι’ ἄλλην σταδιοδροµίαν, ὃ Ρ. Οογάαη 
(Υενν. εἲς Βτεκίαι τὴν 27ην ᾿Απριλίου 1837, ἀποθ. τὴν 2]ην Δεκεμβρίου 
1912 εἰς ΕΠΙΗΡΕΠ, ὅπου ἦτο καθηγητής) ", μὲ µίαν διατριβἠν ἐπὶ ὑφηγεσίᾳ 
ὑποβληθεῖσαν τὸ 1863 εἲς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ (Οἰξεεδοη ἔδωσε νέον προσ- 
ανατολισμὀὸν εἰς τὴν σκέψιν τοῦ ΟΙεῦφε]ι, ἐφελκύσας τὴν προσοχήν του 
πρὸς τὰς νέας συναρτήσεις ποὺ φέρουν τὸ ὄνομα τοῦ Αὐεί,. Τότε ὁ (Ἴερεςᾗ 
εἶδεν ὅτι ἡ ἐφαρμογὴ τῶν ὑπερβατικῶν συναρτήσεων εἰς τὴν γεωμετρίαν 
ἀπετέλει ἕνα πεδίον µέχρι τῆς ὥρας ἀνεξερεύνητον, ἀλλὰ θαυμαστῆς γονι- 
µότητος, καὶ ἐρρίφθη εἰς τὴν καλλιέργειαν αὐτοῦ μὲ τὸν ἐνθουσιασμὸν 
ἑνὸς θαρραλέου πρωτοπόρου. "Ηδη εἰς µίαν ἐργασίαν του ἐπὶ τοῦ προβλή- 
µατος τοῦ Μαϊίαηί (Ἐφημερὶς Οτε]ῖς, Τ. 1Η, 1857) ἕκαμε µίαν ὠραίαν 
ἐφαρμογὴν τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων καὶ ὀλίγον ἔπειτα ἐφήρμοσεν 
αὐτὰς εἰς τὴν µελέτην τῶν πολυγώνων τοῦ Φισίπο εἷς τὰς καμπύλας γ' 
βαθμοῦ (αὐτόθι, Τ. ΤΧΗΠΙ, 1863). Αλλ] ἡ γενικἡ θεωρία καὶ ἡ ἐφαρμογὴ 
εἰς τὰς ρητολύτους καὶ ἐλλειπτικὰς καμπύλας ἀπαντῶνται εἲἷς ὑπομνήμα- 
τα δημοσιευθέντα ὀλίγον ἀργότερα (αὐτόθι, Τ. ΙΧΠΙ, ΙΙ. ΧΙΝ, 1863 - 64), 
ἐκ τούτων δέ, μεταξὺ ἄλλων, ἀναδύεται ἡ σπουδαιότης τῆς ἐννοίας τοῦ «γέ- 
νους» (βεητε) μιᾶς καμπύλης. Τοῦτο ὑπηγόρευσεν εἰς τὸν ΟἸεῦες]ι τὴν ἰδέ- 
αν νά κάµῃ συστηµατικὴν ἔκθεσιν τῶν νέων ὑπερβατικῶν συναρτήσεων 

" Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ἡ ἀπόδειξις τοῦ ὅτι ὁ ἀριθμὸς τῶν γραμμικῶς ἀνεξαρτήτων 
ἀναλλοιώτων μιᾶς μορφῆς ἢ ἑνὸς συστήµατος δυαδικῶν μορφῶν εἶναι πεπερασμµένος, 
ἀντιθέτως πρὸς τὴν γνώµην τοῦ Οαγίαν (ϐ 03). ᾽Αργότερα ἐδείχθη ἀπὸ τὸν Ηῆσστι ὅτι 
τὸ θεώρημα ὑφίσταται ἐπίσης ἐπί οἰουδήκοτε ἀριθμοῦ μεταβλητῶν. 
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καὶ τὴν ἰδέαν του µετέβαλεν εἲς πρᾶξιν ἐν συνεργασίᾳ μὲ τὸν Οοτάαη εἰς 
τὸ κείµενον;: ΤΠεοτίς ἆετ ΑΡεϊσεμεῃπ Ευπκίίοπεμ, Τ.εἰρ2ίΡ, 1866. 

Περίπου κατά τὴν ἰδίαν ἐποχὴν ὁ ϐΙεῦεςῖ ἤρχισε ν΄ ἀσχολῆται μὲ τὴν 
ἐπὶ τοῦ ἐπιπέδου ἀπεικόνισιν τῶν ἐπιφανειῶν, ᾿Αφοῦ ἐδίδαξε τὴν µέθοδόν 
του διὰ τὰς τριτοβαθµίους ἐπιφανείας (Ἐφ. Οτεῖίε, Τ. Ι.ΧΝ, 1865) διὰ τὴν 
ἐπιφάνειαν τοῦ διείπετ (Αὐτόθι, Τ. ΙΤ ΧΥΙΙ, 1866), δι ἐκείνας τοῦ δ΄ βαθμοῦ 
μὲ διπλῆν κὠνικἠν (Αὐτόθι, Τ. Τ.ΧΙΧ, 1868) ἢ μὲ διπλῆν εὐθεῖαν (ΜαίΝ. 
Απη., Τ. 1, 1868), ἐξέθεσεν εἰς τὰ Μαθηματικἀ Χρονικά μερικοὺς γενικοὺς 
κανόνας διέποντας τὰς ἀντιστοιχίας αὐτοῦ τοῦ εἴδους, ἐφαρμόζων αὐτοὺς 
εἰς νέας ὀπιφανείας καὶ κατόπιν (Αὐτόθι, Τ. Υ, 18571) εἰς ὅλας τὰς ρητο- 
λύτους εὐθειογενεῖς καὶ εἲς ἄλλας ἀξιοσημειώτους ἐπιφανείας. Διά τῶν 
ἐρευνῶν τούτων ὡδηγήθη εἷς τὸ νὰ ἐπεκτείνῃ τὴν ἔννοιαν τοῦ «γένους» 
εἰς τὰς ἐπιφανείας' τοιουτοτρόπῶς ἔλαβε γένεσιν (Ο., Ε., Δεκέμβριος 1868) 
ἡ πρώτη σελὶς ἑνὸς ἀπὸ τὰ ὠραιότερα κεφάλαια τῆς νεωτέρας θεωρίας τῶν 
ἐπιφανειῶν. 

Ἡ παραγωγικότης τοῦ (Ἰεῦεοίι κατὰ τὰ τελευταῖα ἔτη τῆς ζωῆς του 
ὑπῆρξεν ἀληθῶς καταπληκτική. Θὰ ἔλεγε κανεὶς ὅτι ἀκούων ὁ δαιµόνιος 
μαθηματικὸς τοὺς ἀπειλητικοὺς καλπασμοὺς τοῦ θανάτου νά τὸν πλησιά- 
ζουν, ἠθέλησε νἁ χρησιµοποιήσηῃ ἐπωφελῶς τὰ ὀλίγα χρόνια ἐργασίας ποὺ 
εἴχεν ἀκόμη διαθέσιµα. Καὶ πράγματι: ἐνῷ τόσον ἀποτελεσματικῶς εἰργά- 
ζετο προωθῶν τὰ ὑψηλότερα µέρη τῆς γεωμετρίας, ἐτελειοποίει συγχρόνως 
τὴν θεωρίαν τῶν δυαδικῶν μορφῶν, ἐπὶ τῶν ὁποίων ἔγραψε τὴν περίφηµον 
πραγµατείαν Τιεοτίε ἀετ Ρἰπᾶτεν αἱρεὈγαίδεπεη ΕΓΟΙΠΠΕΠ (Θεωρία τῶν δυα- 
δικῶν ἀλγεβρικῶν μορφῶν, Λειψία, 1372), µέχρι σήμερον ἀνυπέρβλητον 
εἰς τὸ εἶδος της, ἐδίδαξε δὲ (Μαϊ. Αππ., Τ. Η καὶ Υ, 1870 καὶ 1872) καὶ 
τὴν χρῆσιν τοῦ συμβολικοῦ συστήµατος τῆς νεοτεύκτου θεωρίας τῶν γραμµ- 
μικῶν συμπλεγµάτων. Ὀφείλεται περαιτέρω εἰς αὐτὸν µία χρησιμωτάτη 
ἀρχὴ μεταφορᾶς ἀπὸ τοῦ δυαδικοῦ πεδίου εἰς τὸ τριαδικὀόν, ἡ εἰσαγωγὴ 
καὶ ἡ πρώτη µελέτη τῶν αδεσμῶν» ἢ ασυναφειῶν» (ΑΡΗ. αε5. Οδπρεη, 
τ. Χνῃ, Ι872 καὶ ΜαιΠ. Απα., Τ. ΝΙ, 1873) ὡς καὶ ἄλλαι λεπτομερειακαί 
συμβολαὶ εἲς τὴν θεωρίαν τῶν χαρακτηριστικῶν καὶ τὴν θεωρίαν τῶν ἔπι- 
πέδων μετασχηματισμῶν (Μα!Ἡ. Αππ., Τ. ΤΥ, 1871 καὶ 1, 1873). 

Τὰ λαμπρὰ ἀποτελέσματα ποὺ ἐπέτυχεν ὁ (ἸεῦφεἈ ἐφαρμόζων τὴν θε- 
ωρίαν τῶν ἀβελιανῶν συναρτήσεων ἔδωσαν βάσιν εἰς τὴν ἐλπίδα ὅτι 
ταῦτα θὰ ἡδύναντο νὰ ἐπιτευχθοῦν χωρὶς νἁ ἐξέλθωμεν τοῦ ἀλγεβρικοῦ 
πεδίου, Εἰς ἀπόδειξιν αὐτῆς τῆς προβλέψεως ἐπεδόθη μὲ πλήρη ἐπιτυχίαν 
ὁ Μ. Λόλα (γενν. εἰς Μαπηλείπι τὴν 24ην Σεπτεμβρίου 1844, ἀπὸ τοῦ 
1885 καθηγητὴς εἰς Ετίαηρεη, ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν 13ην Δεκεμβρίου 1921) μὲ τὴν 
ἀξιόλογον συνδρομἠὴν τοῦ 44. Βγι. Χρησιμοποιήσας τὸ θεώρημα ποὺ φέ- 
ρει τὸ ὄνομά του καὶ τὸ ὁποῖον διδάσκει τὰς συνθήκας ὑπὸ τὰς ὁποίας 
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µία ἀλγεβρικὴ μορφὴ δύναται νὰ ἐκφρασθῇ ὡς γραμμικὸς συνδυασμὸς δύο 
ἄλλων, ἐπέτυχε τὸν ἐπιδιωκόμενον σκοπὸν (ΜαιἩ. Απη,, Τ. ΥΠ, 1873). 
᾽Αλλὰ δὲν ἑσταμάτησεν ἐκεῖ. '᾿Εμελέτησε πράγµατι τὴν ἐφ᾽ ἑνὸς ὀπιπέδου 
ἀπεικόνισιν τῶν ἐπιφανειῶν καὶ τοὺς ρητολύτους μετασχηματισμοὺς µετα- 
ξὺ δύο χώρων (αὐτόθι, Τ. Π, ΠΠ, καὶ Ἡ) καὶ εἰς ἀπάντησιν ἐρωτήματος προ- 
ταθέντος ὑπὸ τῆς ᾿Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου διὰ τὸ βραβεῖον Βίείποτ τοῦ 
1882, ἔγραψεν ἕνα σπουδαῖον ὑπόμνημα τὸ ὁποῖον ἔλαβεν, ὁμοῦ μὲ τὸ ὑπό- 
μνημα τοῦ Ἠα]ρήεη, τὸ ἐπιδιωκόμενον ἔπαθλον, Περὶ αὐτοῦ ὀφείλει ν᾿ ἀσχο- 
ληθῇ ἐκτενέστερον ἐκεῖνος ὁ ὁποῖος θὰ συνεχίσῃ τὴν παροῦσαν Ἴστο- 
ρίαν. "Ημεῖς περιοριζόµεθα νὰ μνημονεύσωμεν ἐδῶ τὴν περίφηµον 
Ἔκθεσιν τὴν ὁποίαν παρουσίασε τὸ 1492 (μαξὶ μὲ τὸν Επι) εἰς τὴν 
Γερμανικὴν Μαθηματικὴν 'Εταιρείαν ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ἀλγεβρικῶν 
συναρτήσεων, εἰς τὴν ὁποίαν ἐθεωρεῖτο ἀδιαφιλονίκητος αὐθεντία, 


710. Ὡς ὁδοιπορῶν ἑπάνω εἰς τοὺς ἰδίους δρόµους ποὺ ἑχάραξαν ο 
Ρ]ῆσκετ, ΕΙεπιαπη καὶ (ἼδεβεςῇἩ ἐμφανίζεται ἐπίσης ὁ ΓΡο[ίχ ΚΙείΠ. Γ εννηθεὶς 
τὴν 25ην ᾿Απριλίου 1845 εἰς τὸ Ὠἡκσεἰάοτῖ, ἐνεγράφη τὸ 1865 εἰς τὸ Τία- 
νεπιστήµιον τῆς Βόννης, ὅπου ἐφείλκυσε τὴν προσοχἠν τοῦ Ῥ]ήσκοετ, ὁ 
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ὁποῖος τὸν ἐκράτησεν ἀμέσως ὡς βοηθὀν του. Ὅταν δὲ ἀπέθανε ὁ καθηγη- 
τῆς του, ἀνέλαβεν ὁ ἴδιος τὴν ἐπιμέλειαν τῆς ἐκδόσεως τοῦ Π Μέρους τοῦ 
ἔργου Νειε Οεοπιειτίο ες Καυπιες (Νέα γεωμετρία τοῦ χώρου) καὶ εἶναι εἲς 
τὴν γεωμετρίαν τῆς εὐθείας ὅπου ἀναφέρονται ἀκριβῶς αἱ πρῶταιτου έργα- 
σίαι (µία τῶν ὁποίων τοῦ ἐχρησίμευσεν ὡς διατριβἠ διὰ τὸν τίτλον τοῦ διδά- 
κτορος, ὁ ὁποῖος τοῦ ἐδόθη ἀπὸ τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Βόννης), ἐργασίαι 


..- Ἡ χρυσῆ περίοδος τῆς Προβολικῆς Γεωμετρίας 391 
αἱ ὁποῖαι ἀκόμη σήμερον κατέχουν σημαντικὴν θέσιν μεταξὺ τῶν ἄλλων 
ἐπιτευγμάτων του, Ἐσυνέχισεν ἔπειτα τὰς σπουδάς του εἰς Βερολῖνον, 
Παρισίους καὶ Γοττίγγην’ ἀλλ᾽ ἑνῷ ἀπὸ τοὺς μαθηματικοὺς τοῦ Βερολίνου 
δὲν ὑπέστη καμµίαν ἐπίδρασιν, ἀπὸ τὸν ΟΙεῦεεῃ τοῦ ἐπεβλήθη ὁ προσ- 
ανατολισμὸς ἐκεῖνος, τὸν ὁποῖον ἐπέπρωτο νὰ διατηρήση εἰς τὴν ζωήν του 
(σηµειωθήτω ὅτι µέχρι τῆς στιγμῆς ἐκείνης ἐκυμαίνετο μεταξὺ µαθηµα- 
τικῶν καὶ φυσικῆς), 

Αἱ ἐλπίδες, τὰς ὁποίας ἐνέπνεεν εἲς τὸ περιβάλλον του, περὶ ἑνὸς 
λαμκροῦ ἐπιστημονικοῦ μέλλοντος, ὑπηγόρευσαν εἰς τὸν τότε πρύτανιν 
τοῦ Πανεπιστημίου τοῦ Ετίαπρεη τὴν ἰδέαν νὰ τοῦ ἐμπιστευθῇ τὴν ἔδραν 
τῶν μαθηματικῶν, ἡ ὁποία παρέμενε τότε κενή. Καὶ ὁ εἰκοσιτριετὴς καθη- 
γητὴς ἀνεδείχθη ὑπεράξιος τῆς ἐξαιρετικῆς αὐτῆς προνοίας, δημµοσιεύων 
ὡς ἑναρκτήριον µάθηµά του τὰς συγκριτικἁς ἐκείνας παρατηρήσεις ἐπὶ 
τῶν νεωτέρων γεωμετρικῶν ἐρευνῶν (Ὑετμίείεμεπάε ΒείιΓαβίωπρεν Όδει 
πειτε ρεοπιιτίδεμε Εοι5επυπῃεπ), αἱ ὁποῖαι μετὰ πάροδον ἑξήκοντα ἐτῶν 
δὲν ἔχασαν τίποτε ἀπὸ τὴν ὑποβλητικήν των δροσερότητα, διότι ἡ εὐ- 
φυἠς ταξινόµησις τῶν διαφόρων κατευθύνσεων, ποὺ ἠκολούθησαν οἱ γεώ- 
µέτραι εἰς τὰς ἐρεύνας τῶν, διατηρεῖ ἀμείωτον μέχρι σήµερον τὴν ἀξίαντης. 

Μετὰ τριετίαν ὁ ΚΙείπ, ἐπιθυμῶν εὑρύτερον πεδίον ὁράσεως, ἀπεδέ- 
χθη μίαν πρόσκλησιν τοῦ Πολυτεχνείου τοῦ Μονάχου, τὸ ὁποῖον ἐπί- 
σης ἐγκατέλειψε τὸ 1880 χάριν τοῦ Πανεπιστημίου τῆς Λειψίας. Περί- 
που τὴν ἐποχὴν ἐκείνην ἑνεκαινίασε τὰς ἐρεύνας του ἐπὶ τῆς θεωρίας 
τῶν συναρτήσεων πρὸς τὴν κατεύθυνσιν τοῦ Εἰεπαπη, Ἐνῷ ὁ ΙεὈςςἩ 
εἶχε φωτίσει τὸ θέµα τοῦτο µέσῳ γεὠμετρικῶν θεωριῶν, ὁ ΚΙείπ, ἔχων 
τὴν πεποίθησιν ὅτι οὕτω εἰσδύει βαθύτερον εἷς τὴν σκέψιν τοῦ ἐφευρέ- 
του, προσέφυγεν εἰς παραστάσεις καταγοµένας ἐκ τῆς κατανομῆς τοῦ 
ἠλεκτρισμοῦ (βλ. τὸ μικρὸν ἔργον του Όδει Εἰεπιαηπ΄ς Τπεοσε ἆετ αἰ- 
ρεσγαίελεν Ειπκίίοπεη 3, Γ.εἱροίᾳ, 1852). Εἰς τὴν γεωµετρίαν ὅμως, διά 
νὰ ἐξηγήση µίαν ἄλλην σημµαντικἡν θεωρίαν, προσέφυγεν εἰς τὰ μαθήματά 
του ἐπὶ τοῦ εἰκοσαέδρου καὶ τῆς λύσεως τῶν ἐξισώσεών πέµπτου βαθμοῦ 
(1 εἰροίᾳ, 1884). Ἔκ τῶν μελετῶν τούτων ὠὡδηγήθη εἲς ἐρεύνας πρωτοτύ- 
πους ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν αὐτομόρφων συναρτήσεων, εἰς τὴν ὁποίαν ἐπρό- 
κειτο νά εὕρῃ ἐν τῷ προσώπῳ τοῦ Ροϊπεατό ἕνα ἐφάμιλλον ἐρευνητήν, 
ἀνταξιόν του (6 132). ᾽Ατυχῶς αἱ συνθῆκαι τῆς ὑχείας του τὸν ἠνάγκασαν 
(εἰς ἡλικίαν μόλις 33 ἐτῶν!) νὰ ἐγκαταλείψῃ τὰς κοπιώδεις ἐρεύνας. Περί- 
που τὴν ἰδίαν ἐποχὴν (1886) ἐδέχθη τὴν πρόσκλησιν νὰ µεταβῇ εἰς Γοττίγγην 
καὶ τότε, μὲ τὴν βοήθειαν πεπειραμένων συνεργατῶν, κατέγινεν εἷς τὴν 
µεθοδικἠν ἔκθεσιν τῶν ἐπιτευχθέντων ἀποτελεσμάτων. Συγχρόνως ἔπεμε- 
λεῖτο μὲ μεγάλην φροντίδα τὰς παραδόσεις του, τά δὲ λιθογραφηµένα µα- 
θήµατα, ποὺ ἐγράφοντο ὑπὸ τὴν καθοδἠγησίν του, διέδωσαν εἰς ὁλόκλη- 
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Ρον τὸν κόσμον τὴν µαγευτικὴν ἠχὼώ τοῦ μεστοῦ λόγου τοῦ διδασκάλου ἐπὶ 
διαφόρων σπουδαίων θεμάτων (ἐπιφάνειαι τοῦ ΕἰεπιαπΏ, θεωρία τῶν ἄρι- 
θμῶν, συναρτήσεις ὑπεργεωμετρικαί, γεωμετρία μὴ εὐκλείδειος, ἀνωτέρα 
γεωμετρία, στοιχειώδη μαθηματικὰ ἀπὸ ἀνωτέρας ἀπόψεως) ". 

Φιλοσοφικὸς νοῦς μὲ εὑρείας ἀντιλήψεις, ἤσκησεν εὐεργετικὴν ἐπί- 
ὅρασιν ἐπὶ τῆς ἐπιστημονικῆς ἐκκαιδεύσεως µέσης καὶ ἀνωτάτης βαθμῖ- 
δος. 'Ὑπῆρξεν ἡ ψυχἠ τῆς διεθνοῦς ἐπιτροκῆς παιδείας τῆς συσταθείσης 
εἰς τὴν Ρώμην τὸ 1908, ἐχρημάτισε πνευματικὸς διευθυντὴς τῆς μεγάλης 
Ἐγκυκλοπαιδείας τῶν μαθηματικῶν ἐπιστημῶν (Επογείορᾶάίε ἄετ πιαίἩοπῃ, 
Ἠ/δεηοςὴ.) καὶ ἔλαβε µέρος σημαντικὸν εἰς τὴν συλλογχήν: Ὀις Κυίατ ἆσι 
Οερεηνατί (Ὁ πολιτισμὸς τοῦ παρόντος). 

Τὸ 1911 εἶχεν ἀποσυρθῇ τῆς διδασκαλίας, ᾽Αλλὰ κατὰ τὴν ἔκρηξιν 
τοῦ μεγάλου πολέμου ἐπέστρεψεν εἰς τὴν ἔδραν του, ἀναπτύξας προσωπι- 
κάς του ἰδέας γύρω ἀπὸ τὰς προσφάτους φάσεις τῆς ἐξελίξεως τῶν µαθηµα- 
τικῶν. Τερματισθείσης τῆς αἱματηρᾶς παρενθέσεως, εὗρεν εἰς τὸν ἑαυτόν του 
ἐπαρκῇ διαθέσιµον ἐνέργειαν διὰ νὰ ἐπιμεληθῇ τῆς ἀνατυπώσεως τῶν ἔργων 
του μὲ προσθήκας πολυτίµων ἵστορικο-κριτικῶν σημειώσεων. Ὥστε δύναται 
νά λεχθῇ ὅτι παρέµεινεν ἐπὶ τῶν ἐπάλξεων µέχρι τελευταίας πνοῆς. Διά τοῦ- 
το, ὅταν τὴν 22αν Ἰουνίου 1925 ἔλαβον τέλος αἱ ταλαιπωρίαι του, ὁδόθη 
εἰς ὅλους ἡ ὀδυνηρά ἐντύπωσις ὅτι ἑσταμάτησε διὰ παντὸς ἕνας ἰσχυρὸς κι- 
νητήρ, εὑρισκόμενος εἰς ἀέναον κίνησιν ἀπὸ ἡμίσεος καὶ πλέον αἰῶνος. 


Εἰς τὴν ᾿Ἱταλίαν 
(ππφερρε Βαιίαρ[πὶ 


711. Εἰς προσανατολισμὸν καὶ καθοδήγησιν τῆς ἰταλικῆς νεολαίας 
πρὸς τὰς προσφάτως ἀνακαλυφθείσας ἀναλυτικο-γεωμετρικὰς περιοχάς, 
ἐπεδόθη ἀποτελεσματικῶς, μὲ πρωτότυπα δημοσιεύματα καὶ νέας ἐφαρμο- 
Ὑάς, ὁ (μβερρε Βαμαρ]ἰπί (γενν. εἰς Νεάπολιν τὴν Γ]ην Ἰανουαρίου 1826, 
ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν 29ην ᾿Απριλίου 1894). Μετὰ τὴν πτῶσιν τῶν Βουρβώνων 
διωρίσθη (29 ᾿Ὀκτωβρίου 1860) τακτικὸς καθηγητὴς τῆς ἀνωτέρας γεωµε- 
τρίας εἰς τὸ πάτριον Πανεπιστήμιον. Τὸ 1863 ἵδρυσε τὴν ΟΙἰοτηαίς ἁἱ 
Μαἰεπιαιίσ]λε, αἁ 15ο ἀερίί σωάεηιί ἀείίς [πίνει Παίίαπο 3. Όταν ἡ 
Ρώμη κατελήφθη ἀπὸ τὰ ἰταλικά στρατεύματα, ἡ ἐθνικὴ κυβέρνησις τὸν 
ἐκάλεσε νὰ διδάξη εἰς τὴν δαρίσηζα 135 ὅπου πράγματι ἐδίδαξε διαφόρους 
κλάδους. ᾽Αλλὰ τὸ 1385 ἠναγκάσθη διὰ λόγους ὑγείας νὰ ἐπιστρέψῃ εἰς 
τὴν πόλιν τῆς γεννήσεώς του. 

5 Τὸ τελευτα τον τοῦτο θέµα τῆς σειρᾶς τῶν µαθηµάτων του διεδόθη ἐπίσης διὰ 
τοῦ τύπου καὶ ἐχρησίμευσεν ὡς κίνητρον καὶ ὁδηγὸς εἰς πολλὰς διδακτικοῦ χαρακτῆ- 
Ρος ἐκδόσεις, ἀκόμη καὶ ἐκτὸς τῆς Γερμανίας, 


302 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν ΄ 


Ρον τὸν κόσμον τὴν µαγευτικὴν ἠχὼώ τοῦ μεστοῦ λόγου τοῦ διδασκάλου ἐπὶ 
διαφόρων σπουδαίων θεμάτων (ἐπιφάνειαι τοῦ ΕἰεπιαπΏ, θεωρία τῶν ἄρι- 
θμῶν, συναρτήσεις ὑπεργεωμετρικαί, γεωμετρία μὴ εὐκλείδειος, ἀνωτέρα 
γεωμετρία, στοιχειώδη μαθηματικὰ ἀπὸ ἀνωτέρας ἀπόψεως) ". 

Φιλοσοφικὸς νοῦς μὲ εὑρείας ἀντιλήψεις, ἤσκησεν εὐεργετικὴν ἐπί- 
ὅρασιν ἐπὶ τῆς ἐπιστημονικῆς ἐκκαιδεύσεως µέσης καὶ ἀνωτάτης βαθμῖ- 
δος. 'Ὑπῆρξεν ἡ ψυχἠ τῆς διεθνοῦς ἐπιτροκῆς παιδείας τῆς συσταθείσης 
εἰς τὴν Ρώμην τὸ 1908, ἐχρημάτισε πνευματικὸς διευθυντὴς τῆς μεγάλης 
Ἐγκυκλοπαιδείας τῶν μαθηματικῶν ἐπιστημῶν (Επογείορᾶάίε ἄετ πιαίἩοπῃ, 
Ἠ/δεηοςὴ.) καὶ ἔλαβε µέρος σημαντικὸν εἰς τὴν συλλογχήν: Ὀις Κυίατ ἆσι 
Οερεηνατί (Ὁ πολιτισμὸς τοῦ παρόντος). 

Τὸ 1911 εἶχεν ἀποσυρθῇ τῆς διδασκαλίας, ᾽Αλλὰ κατὰ τὴν ἔκρηξιν 
τοῦ μεγάλου πολέμου ἐπέστρεψεν εἰς τὴν ἔδραν του, ἀναπτύξας προσωπι- 
κάς του ἰδέας γύρω ἀπὸ τὰς προσφάτους φάσεις τῆς ἐξελίξεως τῶν µαθηµα- 
τικῶν. Τερματισθείσης τῆς αἱματηρᾶς παρενθέσεως, εὗρεν εἰς τὸν ἑαυτόν του 
ἐπαρκῇ διαθέσιµον ἐνέργειαν διὰ νὰ ἐπιμεληθῇ τῆς ἀνατυπώσεως τῶν ἔργων 
του μὲ προσθήκας πολυτίµων ἵστορικο-κριτικῶν σημειώσεων. Ὥστε δύναται 
νά λεχθῇ ὅτι παρέµεινεν ἐπὶ τῶν ἐπάλξεων µέχρι τελευταίας πνοῆς. Διά τοῦ- 
το, ὅταν τὴν 22αν Ἰουνίου 1925 ἔλαβον τέλος αἱ ταλαιπωρίαι του, ὁδόθη 
εἰς ὅλους ἡ ὀδυνηρά ἐντύπωσις ὅτι ἑσταμάτησε διὰ παντὸς ἕνας ἰσχυρὸς κι- 
νητήρ, εὑρισκόμενος εἰς ἀέναον κίνησιν ἀπὸ ἡμίσεος καὶ πλέον αἰῶνος. 


Εἰς τὴν ᾿Ἱταλίαν 
(ππφερρε Βαιίαρ[πὶ 


711. Εἰς προσανατολισμὸν καὶ καθοδήγησιν τῆς ἰταλικῆς νεολαίας 
πρὸς τὰς προσφάτως ἀνακαλυφθείσας ἀναλυτικο-γεωμετρικὰς περιοχάς, 
ἐπεδόθη ἀποτελεσματικῶς, μὲ πρωτότυπα δημοσιεύματα καὶ νέας ἐφαρμο- 
Ὑάς, ὁ (μβερρε Βαμαρ]ἰπί (γενν. εἰς Νεάπολιν τὴν Γ]ην Ἰανουαρίου 1826, 
ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν 29ην ᾿Απριλίου 1894). Μετὰ τὴν πτῶσιν τῶν Βουρβώνων 
διωρίσθη (29 ᾿Ὀκτωβρίου 1860) τακτικὸς καθηγητὴς τῆς ἀνωτέρας γεωµε- 
τρίας εἰς τὸ πάτριον Πανεπιστήμιον. Τὸ 1863 ἵδρυσε τὴν ΟΙἰοτηαίς ἁἱ 
Μαἰεπιαιίσ]λε, αἁ 15ο ἀερίί σωάεηιί ἀείίς [πίνει Παίίαπο 3. Όταν ἡ 
Ρώμη κατελήφθη ἀπὸ τὰ ἰταλικά στρατεύματα, ἡ ἐθνικὴ κυβέρνησις τὸν 
ἐκάλεσε νὰ διδάξη εἰς τὴν δαρίσηζα 135 ὅπου πράγματι ἐδίδαξε διαφόρους 
κλάδους. ᾽Αλλὰ τὸ 1385 ἠναγκάσθη διὰ λόγους ὑγείας νὰ ἐπιστρέψῃ εἰς 
τὴν πόλιν τῆς γεννήσεώς του. 

5 Τὸ τελευτα τον τοῦτο θέµα τῆς σειρᾶς τῶν µαθηµάτων του διεδόθη ἐπίσης διὰ 
τοῦ τύπου καὶ ἐχρησίμευσεν ὡς κίνητρον καὶ ὁδηγὸς εἰς πολλὰς διδακτικοῦ χαρακτῆ- 
Ρος ἐκδόσεις, ἀκόμη καὶ ἐκτὸς τῆς Γερμανίας, 
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Πρόθυµος ν᾿ ἀφομοιώσῃ τὰς νέας ἰδέας, μετελαμπάδευσεν εἷς τοὺς 
συμπατριώτας του τὴν θεωρίαν τῶν ἀλγεβρικῶν μορφῶν καὶ τὰς γεωµετρι- 
κάς των ἐφαρμογάς, τὴν θεωρίαν τῶν συναφειῶν --- σχεδιαγραφηθεῖσαν 
µόνον ὑπὸ τοῦ ΟΠεῦες] --- τὴν μὴ εὐκλείδειον γεωμετρίαν καὶ τὴν θεωρίαν 
τῶν συμπλεγμµάτων πρὶν ἢ ἀκόμη ὁ ΡΙϊσκειτ ἀνακοινώσῃ τὰς θεμελιώδεις 
γραμµάς της εἰς τὴν Βασιλικὴν Ἑταιρείαν τοῦ Λονδίνου. Εἰς τρόπον, ὥστε 
πρῶτος ἔδωσε µίαν θεωρίαν τῶν συμπλεγμάτων β΄ βαθμοῦ, ἡ ὁποία διατη- 
ρεῖ τὴν ἀξίαν της, ἕστω καὶ ἂν ἡ ἀφετηριακὴ ἐξίσωσις δὲν κατέχηῃ πλήρη 
γενικότητα (αὕτη ἀνήκει εἰς τὸ λεγόµμενον «σύμπλεγμα τοῦ Βαιιαρ[ιπί»). 

Ὑπὸ τὸν ὅρον αἐνελίξεις διαφόρων τάξεων» ἐμελέτησε πρῶτος τὰς 
κυκλικὰς προβολικότητας, εἰς δὲ τὰς καμπύλας Υ βαθμοῦ ἀφιέρωσε τὸ 
188] (ΟοΠεείαπεα Μανέ. ἰπ πιεπιοτίαπι Ὁ. (επί) µίαν ἀπὸ τὰς σπου- 
δαιοτέρας ἐργασίας του. Τέλος αἱ ὑπ αὐτοῦ γενόµεναι μεταφράσεις τῶν 
ἔργων τοῦ Τοάβυπιες 138 ἐχρησίμευσαν ἀποτελεσματικῶς εἰς τὴν µαθηµα- 
τικὴν ἐκπαίδευσιν τῶν φοιτητῶν τῶν ἰταλικῶν πανεπιστημίων. 


ΚΕΦΛΛΛΙΟΝ ΧιΗΠΙ 


ΝΕΟΙ ΒΛΑΣΤΟΙ ΕΠΙ ΤΟΥ ΑΡΧΑΙΟΥ ΚΟΡΜΟΥ 


Μὴ εὐκλείδειος γεωμετρία 

712. Μᾶς ἐδόθη πολλάκις ἡ εὐκαιρία νὰ μνημονεύσωμεν ἔπανειλημ- 
µένας προσπαθείας, αἱ ὁποῖαι ἐγένοντο κατὰ καιροὺς ὑπὸ διαφόρων ἐπι- 
στηµόνων, μὲ τὸν σκοπὸν νὰ καταστήσουν τελειότερα τὰ Στοιχεἴῖα τοῦ 
Εὐκλείδου εἰς τὸ µοναδικὀν ἀσθενὲς σημεῖον. Αἱ πρῶται εἷς ἡμᾶς γνωσταὶ 
ἀπόπειραι ἀνάγονται εἰς τὴν σεβαστὴν ἀρχαιότητα, ἀφοῦ ὁ Ἡρων ὁ Αλε- 
ξανδρεὺς καὶ ὁ Πρόκλος ἀκοδίδουν µίαν εἰς τὸν µεγάλον ἕλληνα ἀστρο- 
νόμον Κ.λαύδιον Πτολεμαῖον. Εἴδομεν καὶ ἄλλας ὀφειλομένας εἰς τὸν ἄρα- 
βα ΝαςίΓ-εἠ-άίη (Τόμος Ἰ, ὃ 152) καὶ εἰς τὸν ὙαΠϊς (Τόμος ΠΠ, ὃ 455). Εξ 
ἄλλου οἱ ΟἸανίο, Ἠἱια]α Οἰοτάαπο καὶ (αἰα]άϊ (Τόμος Ἡ, δ 298) ἐγένοντο 
θύματα αὑταπάτης, διότι ἐφαντάσθησαν ὅτι ἐπέτυχον τὴν ποθουµένην τε- 
λειότητα ὀρίζοντες τὰς παραλλήλους ὡς εὐθείας ἰσαπεχούσας. Μᾶς εἶναι 
δὲ γνωσταί αἱ εὐφυεῖς προσπάθειαι τοῦ βαοςΠοτὶ (ῷ 564) καὶ τοῦ Γαπιρετὶ 
(δ 574) πρὸς ἐπιτυχίαν τοῦ ἰδίου σκοποῦ. 

Εἰς τὰς ἐρεύνας αὐτὰς γύρω ἀπὸ τὰ θεμέλια τῆς γεωμετρίας δὲν ἦτο 
δυνατὸν νά μείνουν καὶ πράγματι δὲν ἔμειναν ἀδιάφοροι οἱ μαθηματικοὶ 
ἀρθρογράφοι τῆς Ἐγκυκλοπαιδείας, οἱ ὁποῖοι ὡς εἶναι γενικῶς 
γνωστόν ἑἐνεκαινίασαν τὴν ἐποχήν, τῆς ὁποίας κύριον χαρακτηριστικὸν 
γνώρισμα ἦτο ἡ ἀμείλικτος κριτικὴ ὁλοκλήρου τῆς πνευματικῆς κληρονο- 
µίας τοῦ παρελθόντος. 

Ὅ ΙἹ.ερεπάτο ἐτάχθη ἀπὸ τοὺς πρώτους εἰς ἐπιδίωξιν τοῦ σκοποῦ τῆς 
βελτιώσεως τῆς εὐκλειδείου γεωμετρίας (6 606), ἀλλ’ ἀπέτυχε, ἴσως διότι, 
κατά τὸ παράδειγµα τῶν προγενεστέρων, συνέλαβε τὸ πρόβλημα ὑπὸ µίαν 
μορφήν ὑπὸ τὴν ὁποίαν ἡ λύσις του ἦτο ἀδύνατος, ἀποδεχθεὶς δηλαδὴ τὴν 
ἀλήθειαν τοῦ περιφήµου αἰτήματος καὶ ἀποδυθείς εἰς τὴν ἡρωικὴν προσπά- 
θειαν τῆς ἀποδείξεώς του. 

Εἰς τὸν 4.5 (ὁ 650) ἀνήκει ἡ δόξα, ὅτι πρῶτος παρετήρησεν ὅτι τὸ 
εὐκλείδειον αἴτημα δὲν ἐπιδέχεται ἀπόδειξιν, ὡς ἀποτελοῦν µίαν τῶν προῦπο- 
θέσεων ποὺ χαρακτηρίζουν τὴν δομἠν τοῦ χώρου τῆς ἐμπειρίας µας, καὶ 


Νέοι βλαστοί ἐπὶ τοῦ ἀρχαίου κορμοῦ 1ος 
ὅτι διέβλεψε τὴν δυνατότητα ὑπάρξεως γεωμετρικῶν συστηµάτων διαφό- 
ρων ἐκείνου τῆς παραδόσεως. Περιορισθεὶς ὅμως εἰἷς νύξεις δειλὰς καὶ 
ἀτελεῖς ἐπὶ τοῦ θέµατος ἄφησεν εἰς ἄλλους τὴν δόξαν νὰ ρίψουν τὰς βά- 
σεις μιᾶς νέας γεωμετρίας, ἡ ὁποία, διὰ προφανεῖς λόγους, ὠνομάσθη 
μὴ -εὐκλείδειος. Καὶ εἶναι ἀξιοσημείώτον ὅτι κατὰ τὴν πρώτην τριακοντα- 
ετίαν τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος ὁ κόσμος τῶν μαθηματικῶν φαίνεται ὥς νὰ κατελήφθη 
ἀπὸ ἕνα εἶδος φρενίτιδος εἰς τὴν ἀποκάλυψιν τοῦ προαιωνίου αἰνίγματος, 
διότι τόσον εἰς τὴν Γαλλίαν ὅσον καὶ εἰς τὴν Γερμανίαν ἐδημοσιεύθησαν 
τοὐλάχιστον 60 σχετικαὶ ἐργασίαι. Θἀ κἀμώμεν ἐδῶ µνείαν πρῶτα τῶν 
συγγραφέων ἐκείνων, οἱ ὁποῖοι ἐπλησίασαν περισσότερον εἷς τὸν σκοπόν», 
κατόπιν δὺ ἐκείνων οἱ ὁποῖοι ἔδωσαν τὴν ὁριστικὴν λύσιν εἰς τὸ πολυθρὴῦ- 
λητον ζήτημα. 


718. Ἡ σειρὰ πρέπει ἴσως ν᾿ ἀρχίσῃ μὲ ἕνα καθηγητὴν τοῦ δικαίου, 
τὸν 1, Κ. δολαρεἰκατί (γενν. εἷς Εἰκδας] τὴν 28ην Φεβρουαρίου 1780, ἀποθ. 
εἰς Κδπιρεδετρ τὴν Ἱτην Αὐγούστου 1859), ὄχι τόσον διὰ τὸ ἔργον του 
Ὠις Τπεοτίς ἄετ Ρατα]ε[πίεῃ πεῦςί 4επι Υοτδςβμίάρε ἱἩτετ Ὑετοαππυπρ Διι5 
4ειτ Οεοπιείτίε 133 (Ἰένα καὶ Λειψία, 1807), τὸ ὁποῖον δὲν περιέχει κάτι 
περισσότερον μιᾶς τυπικῆς μεταμορφώσεως τῆς στοιχειώδους γεωμετρίας, 
ὅσον διότι οὗτος, σπουδάζων συνεχῶς τὸ ζήτημα, κατέληξεν εἰς τὴν σύλ- 
ληνιν τῆς ἰδέας μιᾶς νέας γεωμετρίας (Αιτα]ρεοπνειτίε) ἐντελῶς διαφόρου 
τῆς τοῦ Εὐκλείδου. Περὶ τούτου γίνεται λόγος εἰς µίαν ἐπιστολήν του 
ἀπευθυνθεῖσαν τὴν Ίην Οκτωβρίου 1820 πρὸς ἕνα ἀνεψιόν του, μὲ τὴν 
προτροπὴν ν΄ ἀσχοληθῇ καὶ αὐτὸς μὲ τὸ ζήτημα. Παραλήπτης ἦτο ὁ Ε, 4. 
Ταιγίπις (γενν. εἷς Κδπὶρι τὴν Ίδην Νοεμβρίου 1794, ἀποῦ. εἲς Κολωνίαν 
τὴν 1δην Φεβρουαρίου 1874), ὁ ὁποῖος δὲν ἔμεινεν ἀδιάφορος εἰς τὴν προ- 
τροπὴν τοῦ θείου του καί, μολονότι δὲν ἧἦτο μαθηματικὸς ἐξ ἐπαγγέλματος, 
ἀφιέρωσεν εἰς τὸ ζήτημα τῶν παραλλήλων δύο ἀξιολόγους µονογραφίας: 
Τπεοσίε ἄει ΡαταΠεΙΙπίεη (Κολωνία, 1825) καὶ Οεοπισίτίας ργίπια Εἰεπιεπία 
(Κολωνία, 1825). 

᾽Απὸ τὸ πρῶτον συνάγεται ὅτι ὁ Ταυτίπις ἔφθασεν, ὅπως καὶ ὁ βαςς]νογί, 
εἰς τρεῖς γεωμετρίας’ διαρκούσης τῆς ἐκτυπώσεως ἔλαβε γνῶσιν τῶν παρο- 
µοίων ἐρευνῶν τοῦ Ἱερεπάτε καὶ ἀπεφάσισε τότε ν᾿ ἀφιερωθῇ εἲς νέας 
ἐρεύνας μὲ τὸν σκοπὸν ν᾿ ἀποφασίσῃ εἰς ποίἰαν ἐκ τῶν τριῶν ἤρμοζε νὰ 
δώσῃ προτίµησιν. Καρπὸς τῶν ἐρευνῶν τούτων ὑπῆρξε τὸ δεύτερον ἐκ 
τῶν προαναφερθέντων δοκιμίων τοῦ συγγραφέως, ὅπου ἀναπτύσσεται εἰς 
ἐπαρκὴ ἕκτασιν µία τριγὠνοµετρία μὴ-εὐκλείδειος,. Ἐκ τῆς ἐξετάσεως τῶν 
προκυπτόντων τύπων ἤχθη ὁ Ταυτίπις, ὅπως ἕκαμεν ἤδη καὶ ὁ ἵαπιδετι, 
εἲς τὸ ν᾿ ἀναγνωρίσῃ ὅτι οὗτοι προκύπτουν ἐκ τῶν τύπων τῆς κοινῆς σφαι- 


ρικῆς τριγὠνοµετρίας, ἂν ὑποθέσωμεν φανταστικἡἠν τὴν ἀκτῖνα τῆς θεω- 
ρουµένης σφαίρας. 

Τὰ κείµενα αὐτὰ δὲν προεκάλεσαν ἐνδιαφέρον οὔτε εἰς τὸ πνεῦμα 
τοῦ Οαμ55 καὶ πολὺ γρήγορα ἑλησμονήθησαν. ᾿Εχρειάσθησαν ἑβδομήκοντα 
ἔτη προτοῦ ἀναγνωρισθῇ ἡ σηµασία καὶ ἡ ἀξία των. Κατὰ τὴν αὐτὴν 
περίοδον ἔζησεν ἕνας µαθητὴς τοῦ ας, ὁ ὁποῖος, ἴσως περισσότερον 
παντὸς ἄλλου, ἦτο ἐνήμερος ἐπὶ τῶν ἰδεῶν τοῦ κορυφαίου μαθηματικοῦ 
γύρω ἀπὸ τὰς ἀρχάς τῆς γεωμετρίας, ὁ Ε, 1. Ἠασλίενγ, Οὗτος ἐγεννήθη εἰς 
(Ἰενε τὴν 20ἠν Ιουλίου 1792’ ἔλαβε τὸν διδακτορικόν του τίτλον εἰς Γοτ- 
τίγγην τὸ 1813 κατόπιν ὑποβολῆς μιᾶς διατριβῆς ἀστρονομικοῦ περιεχο- 
µένου. Κατέλαβεν ἀμέσως µίαν θέσιν καθηγητοῦ τῶν μαθηματικῶν εἰς τὸ 
Γυμνάσιον τοῦ ΑΜεπὂιτᾳ καὶ ἐκεῖθεν τὸ 1813 εἰς τὸ γυµνάσιον τοῦ Ὠαηζίπῃ. 
Τὴν 3ην ᾿Απριλίου 1817 ἐπεχείρησε ἕνα μοναχικὸν περίπατον, ἐκ τοῦ 
ὁποίου οὐδέποτε ἐπέστρεψε. Αἱ ἐπίμονοι ἔρευναι ποὺ ἐγένοντο πρὸς δια- 
λεύκανσιν τοῦ µυστηριώδους τέλους του εἷς οὐδὲν κατέληξαν ἁποτέλεσμα. 
Ὅλτι ἀπέμεινεν ἐκ τοῦ καλάμµου του εἶναι ἕνα μικρὸν ἔργον ὑπὸ τὸν τί- 
τλον: Ὠεπιοηφιταίο Ακίοπιαῖ ἰπ Εισάςσί» Ὁ πάσςίπιί (δημοσιευθὲν δύο 
μῆνας πρὸ τοῦ µοιραίου περιπάτου), ὅπου τὸ διάσηµον ἀξίωμα ἐξάγεται 
ἀπὸ ἕνα ἄλλο: αμία εὐθεῖα δὲν δύναται νὰ εἶναι ἀσύμπτωτος μιᾶς ἄλλης». 
Περιέχεται ἐπίσης εἰς τὸ ἔργον αὐτὸ καὶ κριτικἡ μιᾶς πλήρους δῆθεν θεώ- 
ρίας τῶν παραλλήλων καὶ μµερικαὶ ἐπιστολαί, ἐκ τῶν ὁποίων προκύπτει 
ὅτι ὁ Ἠγαςλίει ἧἦτο ἄνθρωπος, ἐπὶ τοῦ ὁποίου ἡ ἐπιστήμη ἠδύνατο νὰ στη- 
ρίξη θετικἀς ἐλπίδας. 

Αὐτοὶ οἱ ἄνθρωποι καὶ αὐτὰ τὰ ἔργα ἀνήκουν εἰς τὴν ἄμεσον προῖστο- 
ρίαν τοῦ νέου κλάδου τῆς γεωμετρίας, ὁ ὁποῖος εὑρίσκετο ὑπὸ κατασκευήν, 
χάρις εἰς τὰς πνευµατώδεις προσπαθείας δύο ἄλλων ἀνδρῶν γεννηθέντων 
εἰς δύο εὑρώπαϊκὰς χώρας, αἱ ὁποῖαι, ἐξ ὅσων τοὐλάχιστον γνωρίζοµεν, 
οὐδεμίαν οὐσιαστικὴν συμβολὴν εἶχον προηγουμένως προσκομίσει εἰς τὴν 
πρόοδον τῆς ἐπιστήμης µας, τὴν Οὐγγαρίαν καὶ τὴν Ρωσσίαν. Θὰ ὁμιλή- 
σωμεν περὶ τῶν ἀνδρῶν τούτων κατά σειράν. 


714. Ὁ Καγας (γερμανικἀ Ἠοἱ[ραπϱ) Ποίψαι, ἐγεννήθη εἰς Βοΐγα τὴν 
θην Φεβρουαρίου 1775. ᾿Αφοῦ ἐσπούδασεν εἰς Ἰέναν καὶ κατόπιν εἰς Γοτ- 
τίγγην (ὅπου συνεδέθη διὰ φιλίας μὲ τὸν συµµαθητήν του Οα.55), ἀπὸ τοῦ 
1802 µέχρι 1849 ἐδίδαξε μαθηματικά εἰς τὸ Κολλέγιον τῆς Ματος- ΝαδαγΠε]γ, 
πόλεως εἰς τὴν ὁποίαν καὶ ἀπέθανε τὴν 20ὴν Νοεμβρίου 1856. Μολονότι 
καλὸς μαθηματικός, τὸ ὄνομά του δὲν θά ἐλάμβανε θέσιν εἰς τὰ χρονικὰ 
τῆς ἐπιστήμης µας, ἐὰν διὰ τῆς διδασκαλίας καὶ τῶν συμβουλῶν του πρὸς 
τὸν υἱόν του 1Ια4πό5 (γερμανικά Ἱομπαπη Βο]ϊγαί) δὲν συνέβαλλεν, ἐμμέσως 
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ἀλλά, δίχως ἀμφιβολίαν, ἀκοτελεσματικῶς εἰς µίαν ἀξιομνημόνευτον τε- 
λειοποίησιν αὐτῆς. 

Ὁ απος Βοϊψαί ἐγεννήθη τὴν Ίδην Δεκεμβρίου 1802 καὶ ἀπὸ νεαρω- 
τάτης ἡλικίας ἔδωσε δείγµατα μιᾶς ἀσυνήθους εὐφυῖας. Τὴν 24ην Αὐγού- 
στου Ιδί8 ἑνεγράφη εἰς τὴν Στρατιωτικὴν 
᾿Ακαδημίαν τῆς Βιέννης καὶ ἐκ τῆς ἀλληλο- 
γραφίας μὲ τὸν πατέρα του προκύπτει ὅτι ἀπὸ 
τότε εἶχεν ἀναλάβει τὸν ἀγῶνα, ὁ ὁποῖος ἐπέ- 
πρωτο νἁ τὸν ὁδηγήση εἰς τὴν δόξαν, ᾿Απε- 
φοίτησε τὴν Ίην Σεπτεµβρίου 1823 ἄνθυπο- 
λοχαγὸς τοῦ μηχανικοῦ. Οἱ ἀνώτεροί του τὸν 
ἔκριναν πρῶτον τοῦ σώματος τούτου διά 
τρεῖς λόγους: ἐγνώριζεν ἄριστα τὰ μαθηματικά, 
ἔπαιζε περίφηµα βιολὶ καὶ διεκρίνετο εἰς τὴν 
ξιφομαχίαν. Τῶν δύο μάλιστα τελευταίων χα- 
ρισµάτων του ἔχει περισωθῆ τεκµήριον εἰς 
ἕνα γεγονός, μοναδικὸν ἴσως εἰς τὴν ἴστο- 
ρίαν͵ καὶ τὸ ὁποῖον ϐ᾽ ἀναφέρωμεν. Διά λό- | 
Ίους ποὺ δὲν ἔφθασαν μέχρις ἡμῶν, ἐκάλεσε 1ΑΝΟΣ ΒΟΙΥΑΙ 
κάποτε εἰς μονομαχίαν συγχρόνως 13 ἀξιω- 
ματικοὺς τοῦ ἰππικοῦ, ὑπὸ τὸν ὅρον ὅτι μεθ ἑκάστην διεξαγωγἠν δύο µο- 
νομαχιῶν θὰ ἐπεφύλαττεν εἰς ἑαυτὸν τὸ δικαίωµα νἁ παίξη ἕνα µουσι- 
κὸν τεµάχιον μὲ τὸ ἀγαπημένο του ὄργανον. Ὁ ὄρος ἔγινε ἀποδεκτὸς καὶ 
ὁ γενναῖος απο» ἐξῆλθε νικητὴς τῆς πρωτοφανοῦς ἐκείνης ἀναμετρήσεως. 

Παρά τὰς στρατιωτικάς του ὑποχρεώσεις, οὐδέποτε ἐξέφυγε τῆς σκέ- 
φεώς του τὸ πρόβλημα ποὺ ἦτο συνδεδεµένον μὲ τὴν θεωρίαν τῶν παραλ- 
λήλων, ἀφοῦ εἷς µίαν ἐπιστολὴν πρὸς τὸν πατέρα του (3 Νοεμβρίου 15231) 
ἀγγέλλει εἰς αὐτόν; αἱδημιούργησα ἐκ τοῦ μηδενὸς ἕνα νέον κόσμον», 
Λί σκέψεις του ἐσημείῶσαν καὶ µεταγενεστέρας προόδους, αἱ ὁποῖαι τοῦ 
ἐπέτρεψαν νἀ πείση τὸν πατέρα του, ὅταν τὸν ἐπεσκέφθη κατ ἄνοιξιν τοῦ 
Ι825, ὅτι ἔφθασεν εἰς τὸν ποθούμενον σκοπόν͵, ᾿Ελλείπουν ἀκριβεῖς λεπτο- 
µέρειαι σχετικῶς. Ἐν συνεχείᾳ ἔλαβεν ἀλλεπαλλήλους προαγωγὰς εἰς 
τρόπον, ὥστε τὴν ]4ην Μαρτίου 1832 ἦτο ἤδη λοχαγὸς. ᾽Αλλ) ἡ ὑποχον- 
ὁδρία, ἐκ τῆς ὁποίας ὑκέφερε, τὸν ἠνάγκασε νὰ µεταταχθῇ εἰς τὴν ἐφεδρείαν 
τὴν Ιδην Ἰουνίου 1833, ἀπέθανε δὲ εἰς τὴν πόλιν τῆς γεννήσεώς του τὴν 
2Την Ἰανουαρίου 1560, 

Η παθολογικἡ κατάστασις, ἐκ τῆς ὁποίας προσεβλήθη ὁ Ίαπος Βο]γαι, 
πιθανώτατα ὑπῆρξεν ἀποτέλεσμα μεγάλων διαφωνιῶν μεταξὺ πατρὸς καὶ 
υἱοῦ, αἱ ὁποῖαι ἀπεκορυφώθησαν τελικῶς (ἀπίστευτον καὶ ὅμως ἀληθές !) 
εἰς µίαν μονομαχίαν μεταξύ των. 
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᾿Ολίγον προγενέστερος τοῦ Βο]γαί πατρὸς εἶναι ἕνας οὗγγρος µαθη- 
µατικός, ὁ ὁποῖος ἀνεσύρθη ἐκ τοῦ βυθοῦ μιᾶς ἀδίκου λήθης, καθ ὃν 
χρόνον ἐτυπώνετο ὁ ἀνάὰ χεῖρας τόµος τῆς Ἱστορίας µας", ὁ Ραμ] δίρον. 
Οὗτος ἔζησεν ἀπὸ Ιό6ό Ὀκτ. 1150 μέχρι 22 Σεπτ. 156. Τὰ Χρονικά τῆς Βε- 
ρολινίου ᾽Ακαδημίας τοῦ ἔτους 1790-91 περιέχουν ἕνα ὑπόμνημά του μὲ 
τίτλον Βεακοπτείσαπρ υπά Απιοπάιπα οεἴπος πια(ποπια{δείση Πηίγυπιεπίς 
[άν λΜοςἰιαπίκετ, ΖΗτ υηππείρατεν Ὑετρ]είείυπρ ἀςτ Οἰτουίθορεν 11. ὅπου 
ἀπαντᾶται ἀξιόλογος ἐφαρμογὴ τῆς κυκλοειδοῦς εἰς τὴν εὐθειοποίησιν 
τῆς ἐλλείψεως, θεωρουµένης ὡς εἰδικῆς κυκλικῆς καμπύλης. Ὁ δίρος εἶναι 
ἐπίσης συγγραφεὺς ἑνὸς μικροῦ ἔργου βρεοΐπεπ ποναςο (αδηίας ἱτίροπο- 
πιεἰτίσαε αά «οπιρεπάµπι 5γίεπια[ίςαε οοπρἰγυς(οπίς γεάνςταε 143 (Ρεεοπίϊ, 
1801]. 


715. Τὴν λύσιν τοῦ «ὀχληροῦ ζητήματος» (νεχαία αιαεφιίο) ἐδημο- 
σίευσεν ὁ ἵαπος Βοΐγαί ὡς Παράρτημα εἰς ἕνα διδακτικὸν βιβλίον τοῦ πα- 
τρός του καὶ ἐκυκλοφόρησεν εὑρύτατα χάρις εἰς τὰ ληφθέντα πολυάρι- 
θµα ἀνάτυπα. Ἡ λύσις ποὺ ἔδωσεν ὁ Βο]γαί εἶναι ἀρνητικοῦ χαρακτῆρος, 
ἀφοῦ δι᾽ αὐτὸν τὸ ζήτημα τῆς ἀληθείας ἢ τοῦ ψεύδους τοῦ εὐκλειδείου αἰτή- 
µατος εἶναι ἐξ ὁλοκλήρου ἀνωφελές. Τὸ περίφηµον αἴτημα δὲν εἶναι οὔτε 
ἀληθὲς οὔτε ψευδές, εἶναι ἁπλούστατα περιττὸν διά τὴν κατασκευἠν ἑνὸς 
στερεοῦ συστήµατος γεωμετρίας. Τὸ εὐκλείδειον ὑπόδειγμα ἠἢ τὸ σύστημα Σ, 
διὰ νὰ χρησιµοποιήσωμεν τὸν συμβολισμὸν τοῦ Βοΐγαί, εἶναι κατάλληλον 
διὰ τὴν περιγραφὴν τῶν γεγονότων τοῦ χώρου, ὅπως καὶ κάθε ἄλλο χαρα- 
κτηριζόµενον ἀπὸ τὴν τιμὴν μιᾶς σταθερᾶς {, πεπερασµένης, ἀλλ᾽ ἐπαρκῶς 
μεγάλης. ᾿Εὰν τὸ σύστημα Σ ἀνεπτύχθη κατὰ προτίµησιν ἀπὸ πᾶν ἄλλο, 
τοῦτο κατά τὸν Βοΐγαί ὀφείλεται εἰς τὴν ἀναμφισβήτητον ἁπλότητά του, 
Τοῦναντίον, τὸ σύστημα 5 τῆς ἀπολύτου γεωμετρίας εἶναι ἐπιδεκτικὸν 
πολὺ µεγαλυτέρας ἀναπτύξεως, διότι σχετίζεται πρὸς τὸ σύστημα Σ περί- 
που ὅπως ἡ θεωρία τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων σχετίζεται πρὸς τὴν θεω- 
ρίαν τῶν κυκλικῶν συναρτήσεων. 

Τὰ συμπεράσματα αὐτὰ συµβιβάζονται μὲ ἐκεῖνα εἰς τὰ ὁποῖα κατέληξε 
καὶ ὁ αμςς, Λαμβάνοντες ὑπ ὄψιν τὸ γεγονὸς τοῦτο ὡς καὶ τὴν μεταξὺ 
οσαυςς καὶ Ἰ/οἱίμαπᾳ Βο]γαί ὑφισταμένην φιλίαν͵, θὰ ἠἡδυνάμεθα ἴσως ν᾿ ἁμ- 
φισβητήσωμεν τὴν ἀνεξαρτησίαν τῆς ἀνακαλύψεως τοῦ Ίαπος ἀπὸ τῆς τοῦ 
κορυφαίου μαθηματικοῦ τῆς Γοττίγγης. ᾽Αλλ’ εἰς ἀπόδειξιν τῆς πλήρους 
πρωτοτυπίας τοῦ ἔργου τοῦ Βοΐγαί, ὑφίσταται µία ἐπιστολὴ τοῦ (σα.5ς 


5 Βλ. ὑπόμνημα τοῦ 1.ν. Ἠογοϊος[νονκΥ «Βαν! δέρος, εἶπ απηραγϊθοίνες Μαεπιαίκες 
ας. αὐσφεεπάεα 18, Ἱαμγηυποόςγίςη (ΜίΜεΙμηρεα ἄει πήγε, Βεππίπαςς ὁεγ Ὀ πίνεείδι 
Ώεύπεσσα, ΥΙ Ηεῆ, 1912), Ὁ γνωρίζων τὴν οὐγγρικὴν γλῶσσαν θά εὔρη εἰς τὸ ὑπόμνη- 
μα τοῦτο πολλὰς λεπτομερείας τύρω ἀπὸ τὴν ζωήν καὶ τὰ ἔργα τοῦ 8ἱρας. 


Νέοι βλαστοί ἐπὶ τοῦ ἀρχαίου κορμοῦ 300 
πρὸς τὸν Νοιίραηρ (6 Μαρτίου 1832], γραφεῖσα ἅμα τῇ λήψει τοῦ μικροῦ 
ἔργου, περὶ τοῦ ὁποίου ὠμιλήσαμεν προηγουμένως, Καὶ εἶναι σκόπιµον 
ν ἀναφέρωμεν ἐδῶ τὰς σηµαντικωτέρας φράσεις τοῦ Οσαμςς: «Ἐάν ἀρχίσω 
νά γράφω ὅτι δὲν δύναμαι νἁ τὸ ἐπαινέσω (ἐννοεῖ τὸ ἔργον τοῦ 
Ἰ4πος Βοἱγαι) θά σ᾿ ἐπλήγωνε τοῦτο ἀπὸ τὴν κρώτην στιγμήν. ᾽Αλλὰ δὲν 
δύναµαι νὰ κάµω διαφορετικά. ᾿Ἐπαινῶν τὸ ἔργον αὐτὸ θὰ ἦτο ὡς νὰ 
ἐπαινῶ ἐμὲ τὸν ἴδιον' διότι τὸ περιεχόµενον ὁλοκλήρου τοῦ κειµένου, 
ἡ ὁδὸς τὴν ὁποίαν ὁ νυἱός σου ἐχάραξε καὶ τὰ συμπεράσματα εἰς τὰ ὁποῖα 
οὗτος κατέληξε, συμπίπτουν σχεδὸν πλήρως μὲ τοὺς καρποὺς τῶν ἰδικῶν 
μου μελετῶν. Εἰς τὴν πραγματικότητα, ἐκ τοῦ περιστατικοῦ τούτου ἐδοκί- 
µασα ἀπερίγραπτον ἔκπληξιν. Ἡ πρόθεσίς µου ἧτο νὰ μὴ δημοσιεύσω, 
ὅσον ζῶ, τίποτε ἀπὸ τὰς ἐργασίας µου ἐπὶ τοῦ θέματος, ἐπὶ τοῦ ὁποίου 
ἄλλωστε πολὺ ὀλίγα εἶναι ὅσα ἔχω ἐμπιστευθῆ μέχρι σήμερον εἰς τὸν 
χάρτην. Ἠτο ὅμως ἐντὸς τοῦ προγράµµατός µου ν᾿ ἀνασυντάξω πλήρως 
τὰς ἰδέας µου διὰ νὰ μὴ χαθῇ τίποτε μὲ τὸν θάνατόν µου. Καὶ τώρα ἐκ- 
πλήττομαι, διότι ἐγλύτωσα ὡς ἐκ θαύματος ἀπὸ τὸν κόπον αὐτόν, καὶ 
χαίρομαι ὑπερβολικά, διότι ἡ βοήθεια ἦλθε κατὰ τὸν καλύτερον τρόπον 
ἀπὸ τὴν πλευρὰν ἑνὸς παλαιοῦ µου φίλου». 

Παρά τὴν κολακευτικὴν αὐτὴν κριτικἠν τῆς µεγαλυτέρας µαθηµατι- 
κῆς αὐθεντίας τῆς ἐποχῆς, τὸ μικρὸν ἐκεῖνο ἔργον τοῦ Βο]ναί δὲν ἐγνώρισε 
παρὰ πολὺ ἀργότερα τὴν ἄκραν ὑπόληψιν, τῆς ὁποίας ἐδικαιοῦτο. Τά 
συμπεράσματα τῆς ἐργασίας του προσέκρουον κατὰ τρόπον βίαιον ἐπὶ 
τῶν παραδεδεγµένων ἀντιλήψεων, ὥστε δὲν ἦτο δυνατὸν νἁ γίνουν δεκτὰ 
χωρὶς ἀντίστασιν! Ἡ ἁἀδιαφορία τοῦ κοινοῦ ἐξηγεῖ ἴσως τὸ διατί ὁ Βοΐγαί 
δὲν ἔδωσε συνέχειαν εἰς τὸ θέµα μὲ κανένα ἄλλο δηµοσίευµα. Πρόσφατοι 
ὅμως ἀρχειακαὶ ἔρευναι ἀπέδειξαν ὅτι δὲν εἶχε τελείως ἐγκαταλείψει τὸ 
ζήτημα, εἰς τὸ ὁποῖον εἶχεν ἀφιερώσει τόσους νεανικοὺς κόπους, Ἔφεραν 
πράγματι εἰς φῶς μερικά φύλλα (περιελθόντα πλέον εἰς γνῶσιν τοῦ κοι- 
νοῦ) περιέχοντα ὑπολογισμοὺς μὴ-εὐκλειδείου τριγὠνοµετρίας καὶ τὸν 
προσδιορισμὸν τοῦ ὄγκου ἑνὸς εἰδικοῦ τετραέδρου (μὲ τὸ ὁποῖον, ση- 
µειωθήτω, ἠσχολήθησαν ἐπίσης, ἀνεξαρτήτως ἀλλήλων, ὁ Οσααςς καὶ ὁ 
ΓΙ οὐαίσεν ο). 

Θὰ τερµατίσωμεν τὰς συντόµους αὐτὰς πληροφορίας μὲ τὴν παρατή- 
ρῇσιν ὅτι ὁ Ίαπος Βο]γαί τὸ 1838 ἔλαβε µέρος (ὅπως καὶ ὃ πατήρ του) εἰς 
ἕνα διαγώνισμὸν ἐπὶ τῶν φανταστικῶν ποσοτήτων, προκηρυχθέντα ὑπὸ τῆς 
Ἑταιρείας 1αδίοπον/κΚἰ τῆς Λειψίας, ἀλλὰ χωρὶς νικηφόρον ἁἀποτέλεσμα 
(οὔτε διὰ τὸν πατέρα), μολονότι εἰς τὰς ὀλίγας σελίδας ποὺ ὑπέβαλεν 
ἀνεγνωρίσθησαν ἐπὶ τῶν ἡμερῶν µας μερικαὶ προφητικαὶ νύξεις ἐπὶ τῶν 
κβατερνίων. 
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Ξ -----υ---υ------- ωα - πα πο ο 


716. Ὁ ἕτερος τῶν δημιουργῶν τῆς νέας γεωμετρίας εἶναι ὁ Ἀοίαι 
Ιναπονίο] [ιοδαιελευφί. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς τὴν περιοχἠν τοῦ Μακατίεν 
ΝΙΖΜηΙ-Νονροτοά (ἀργότερα Οοτκ!) τὴν 22 ᾿Ὀκτωβρίου/2 Νοεμβρίου 1793. 
Ἔμεινε ὀρφανὸς πατρὸς εἰς ἡλικίαν 4 ἐτῶν, καὶ τότε ἡ οἰκογένειά του 
µετῴκησεν εἰς Καζαπ. Εἰς τὸ ἑκεῖ ἀρτισύστατον (1505) Πανεπιστήµμιον 
ἐνεγράφη τὸν Ἰανουάριον τοῦ 15807, Μετὰ τετραετίαν ἔλαβε τὸ πτυχίον 
του, τὸ 1814 ἔγινε ἐπικουρικὸς καθηγητὴς τῶν μαθηματικῶν, μετὰ διετίαν 
διωρίσθη (1816) ἕκτακτος καθηγητἠς καὶ τὸ 1823 τακτικός καθηγητὴς τοῦ 
ἰδίου Πανεπιστηµίου. ᾽Απὸ τοῦ 1827 ἀνέλαβε τὸ ἀξίωμα τοῦ πρυτάνεως 
µέχρι τοῦ 1846, ὅτε ἀπεσύρθη τῶν καθηκόντωντου. ᾿Απέθαγε δὲ τὴν 12ην/ 
24ην Φεβρουαρίου 1856. 

Κατὰ τὴν διάρκειαν τῆς ὑπηρεσίας του εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τοῦ 
Καζαπ, διετήρει φιλικὰς σχέσεις μὲ τὸν Βατιεῖς (6 643), ὁ ὁποῖος ἐδίδασκεν 
ἐκεῖ ἀπὸ τοῦ Φεβρουαρίου 1808, καὶ δὲν 
ἀποκλείεται ἀπὸ τὸν πιστὸν ἐκεῖνον φἰ- 
λον τοῦ αωςς νά ἔλαβε τὴν ὤθησιν πρὸς 
τὰς γεωμετρικάς ἐρεύνας, αἱ ὁποῖαι ἐπρό- 
κειτο νἁ τὸν ὁδηγήσουν εἰς τὴν ἀθα- 
νασίαν, Πότε ἤρχισε πράγματι τὰς ἐρεύ- 
νας αὐτὰς δὲν μᾶς εἶναι γνωστόν μὲ 
ἀκρίβειαν' παρά ταῦτα ἕνα τετράδιον πε- 
ριέχον σημειώσεις µαθηµάτων, τὰ ὁποῖα 
ἐδίδαξε κατὰ τὰ ἔτη 1815 - 1817 καὶ 
τὸ ὁποῖον ὑφίσταται μέχρι σήμερον, 
ἁἀποδεικνύει ὅτι οὗτος ἀπὸ τότε ἐδοκί- 
µαζε διαφόρους δρόμους πρὸς λύσιν 
τοῦ ζητήματος τοῦ συνδεοµένου μὲ τὸ 
διάσηµον εὐκλείδειον αἴτημα. Τὸ 1823 
εὗρεν ἐπὶ τέλους τὸν ὀρθὸν δρόµον, διότι 

ΝΙΚΟΙΑΙ ΙΝΑΝΟΥΙΊΟΗ µία γεωμετρική του πραγματεία ἑστάλη 

ΙΟΒΑΤΕΗΕΝΞΚΙ πρὸς ἐξέτασιν εἰς τὸν Ν. Ευςς (ὁ 563) ὁ 

ὁποῖος, πιθανῶς ἐπειδὴ εὗρε τὴν ἐργα- 

σίαν πολὺ ἐπαναστατικήν, δὲν τὴν περιέβαλε μὲ τὴν ἔγκρισίν του, Ἰὁ 
πρὠτότυπον ἀνεκαλύφθη µόνον τὸ 1508, 

Τὰς ἰδέας του κατέστησε γνωστὰς εἷς τοὺς συναδέλφους του μὲ ἕνα 
ὑπόμνημα τιτλοφορούµενον Εκροξίΐοη υοςϊησίε ες Ῥγίπειρες ἆε ἰ4 (Οέο- 
πιέ(τῖς, «νες απε Ὠέπιοησίγαιίοη τίπουτευες ἆς ἰα Τµέοτίε ἀες Ραγαέῆες 135, 
τὸ ὁποῖον ἀνεγνώσθη τὴν 12/24 Φεβρουαρίου 1826. Τὸ ὑπόμνημα, δὲν 
ἀνευρέθη ἀκόμη, ἀλλ᾽ εἶναι γνωστὴ µία περίληψις τούτου φέρουσα τίτλον 


μα. νι ο 


Ἐπὶ τῶν ἀρχῶν τῆς γεώμµετρίας καὶ περιληφθεῖσα εἰς τὸν «᾿Αγ- 
γελιαφόρον τοῦ Καζαπ» (1829 - 1830) ἐἑπαρκὴς διὰ ν' ἀποκαταστήσῃ, βά- 
σει τῆς χρονολογίας δημµοσιεύσεως, τὴν προτεραιότητα τοῦ Γοδαίςμεν ΚΙ 
ἕναντι τοῦ ἈΒοΐγαί. ᾿Ηκολούθησαν ἔπειτα τὰ ἔργα: Φανταστικὴ 
Γεωμετρία («Επιστημονικαὶ ἐργασίαι τοῦ Πανεπ. τοῦ ΚαζαΠ», 1835), 
Ἐφαρμογἡ τῆς φανταστικῆς γεωμετρίας εἷς μερικὰ 
ὁλοκληρώματα (Αὐτόθι, Νέαι ἀρχαί τῆς γεωμετρίας μὲ 
µίαν πλήρη θεωρίαν τῶν παραλλήλων (Αὐτόθι, 1536 - 35' 
εἶναι µία πλήρης πραγματεία μἠ- εὐκλειδείου γεωμετρίας), Παγγεω- 
µετρία (Αὐτόθι, 1336). 

Κατεχόμενος εὐλόγως ἀπὸ τὴν ἐπιθυμίαν νὰ καταστήσῃ γνωστὰς τὰς 
ἰδέας του εἰς τὴν ὑπόλοιπον Εὐρώπην, ὁ 1. οὐαίσλενςκἰ ἐδημοσίευσεν εἰς τὴν 
Ἐφημερίδα τοῦ ΟτεΙε(Τ. ΧΥΠ, 1537) ἕνα ἄρθρον ὑπὸ τὸν τίτλον Φαντα- 
στικἡ Γεωμετρία (ξοπιέιτίε ἱπιαρίπαϊτε, κατὰ µετάφρασιν ἐξ ἄλλου 
μὲ τὸν αὐτὸν τίτλον ποὺ ἀνεφέρθη ἀνωτέρώ) καὶ ἔπειτα εἷς τὸ Βερολῖνον 
(1840) ἕνα μικρὸν βιβλίον ὑπὸ τὸν τίτλον Οεοπιςίτίφοῖνε Ὀπίειςσιςπωπβεῃ 
Ζυτ Τ{οοτίς ει Ραταϊιεπίσπ (Γεωμετρικαί ἔρευναι ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν 
παραλλήλων). Τὰ ἔργα αὗτά, εἰς τὰ ὁποῖα κατοπτρίζεται τὸ ἀκριβολογημέ- 
νον ὕφος ἑνὸς πεπειραµένου διδασκάλου, ὁδηγοῦν δι᾽ ἄλλης ὁδοῦ, διαφό- 
ρου τῆς χαραχθείσης ὑπὸ τοῦ Βο]γαί, εἰς τὰ αὐτὰ συμπεράσματα: ΄Ἡ κλασ- 
σικἡ γεώμετρία εἶναι µία ἀπὸ τὰς ἀναριθμήτους μορφᾶς ποὺ δύναται νά 
λάβῃ βασικῶς κάθε γεωμετρικἡ ἔρευνα. ΄Η διάδοσις μιᾶς τοιαύτης καινο- 
τοµίας ἔκαμε τὸν μαθηματικὀν τοῦ Καζαπ νἁ φαίνεται ὡς ἕνας ἐπαναστά- 
της εἷς τὰ µάτια τῶν θαυμαστῶν τοῦ Εὐκλείδου. Ὑπῆρξεν ὅμως µία πλειὰς 
μαθηματικῶν, οἱ ὁποῖοι μὲ γενναιότητα εἰργάσθησαν -- καὶ εἶναι τοῦτο 
πρὸς τιµήν των --- διὰ τὴν διάδοσιν τῶν ἰδεῶν τόσον τοῦ Ι οὐαίς γεν Κἱ 
ὅσον καὶ τοῦ Βο]γαί, µέσῳ μεταφράσεων, καὶ τέλος διὰ τὴν θριαμβευτικήν 
των ἐπικράτησιν µέσῳ καταλλήλων διαφωτιστικῶν σχολίων . 

Εἰς συμπλήρωσιν τοῦ πλαισίου τῆς ἐπιστημονικῆς ὁραστηριότητος 
τοῦ μεγάλου ρώσσου γεωμέτρου ἀναφέρομεν ὅτι ὁ ἴδιος ἔὔωσεν ἕνα ἀναγ- 
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ταξὺ συνεχοῦς καὶ παραγῶγισίµου συναρτήσεώς) καὶ ἐπὶ μερικῶν ὡρισμέ- 


. ᾽Αναφέρομεν μεταξὺ αὐτῶν : Κ.. Βαϊίσεγ (γενν. 27 Ἴαν. 1818, ἀποθ. 7 Νοεμβρίου 
1887), 1. Ηοῦς! (γενν. 7 Απρ. 1825, ἀποῦ. 14 Ἰουνίου 1886), Ο. Βαιταρ]ίπί, Ε. ΕτὶσςραωΓ 
(γενν. εἰς Βιέννην 17 Όκτ. 131, ἀποθ. εἰς Οτας 7 Ἴαν. 1924), (. Β. Ηα]σιοά (γενν. 15 
Νοεµβρ. 1853, ἀποθ. εἰς Νέαν Ὑόρκην 19 Μαρτίου 1922], Ρ. διᾶσκεὶ (γενν. 20 Αὐγ. 
1862, ἀποῦ. 12 Δεκ. 1919), Ε. Επμεὶ καὶ Η. Πευπιαπη. 


ΙΟ8ΙΑ.--"Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν. Τόμος Η! 26 


400 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
νων ὁλοκληρωμάτων (Αὐτόθι, 1852). Τέλος, ἕνα βιβλίον του ᾽Αλγέβρας 
δημοσιευθὲν τὸ 1834 ἀκοδεικνύει ὅτι οὗτος πρὸ τοῦ Ὑείδγρίταςς διέβλεψε 
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διὰ τὸ ἔνδοξον τέκνον της, δημοσιεύει ἤδη εἰς ἕνα ὀργανικὸν σύνολον 
τὰ "Απαντα τῆς ἐπιστημονικῆς του προσφορᾶς, 
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σμὸν ἑνὸς διαστήµατος (μὴ ἀναγκαίως τριδιαστάτου). Λόγῳ τοῦ συνεσφι- 
Ὑμένου ὕφους καὶ τῆς γενικότητος τῶν ἰδεῶν, ἐκρίθη ὡς κείµενον ὕπερβο- 
λικὰ δυσνόητον. Παρὰ ταῦτα τὸ περιεχόµενον ἠδυνήθη νὰ γίνῃ παγκό- 
σµιον κτῆμα, ἀφ᾿ ὅτου ὁ Ηεἰπι]ο!2 (8 681) ἔφθασε δι᾽ ἄλλης ὁδοῦ εἲς παρό- 
µοια συμπεράσματα’ αἱ ἔρευναι ἀμφοτέρων ἤχθησαν εἰς τελειότητα ὑπὸ 
τοῦ »ορΏι5 Πε (6 721), ὁ ὁποῖος, εἲς τὸν ΠΙ Τόμον τοῦ συγγράμµατός του 
Τπεοτίε ἆετ Τγαηκ[ογπιβήοη«ρτυρροη (Θεωρία τῶν ὁμάδων µετασχηµατι- 
σμῶν), ἐφήρμοσε μὲ μεγάλην ἐπιτυχίαν τὴν ἔννοιαν τῆς ὁμάδος εἰς τὴν 
µελέτην τῆς δομῆς τοῦ ἡμετέρου διαστήµατος, 

᾽Ακόμη χρησιμώτερον εἰς τὴν ἀποδοχὴν τῶν νέων ἰδεῶν ἐδείχθη τὸ 
ἔργον τοῦ Ε. Βεἰίταπιί (6 746): δαμαίο ἀῑ ἱπιετρτείαζίοπε ἀε]ία Οεοπισίτία 
ποη εωσ]άςα (Δοκίμιον ἑρμηνείας τῆς μὴ-εὐκλειδείου γεωμετρίας). Διότι 
τὸ γεγονὸς ὅτι τὰ χαρακτηριστικἁ τῆς ὑπερβολικῆς γεωμετρίας ἀπαντῶνται 
ἐπὶ τῶν ἐπιφανειῶν σταθερᾶς ἀρνητικῆς καμπυλότητος ἐχρησίμευσεν εἰς 
τὴν ἄρσιν τῆς ἀντιθέσεως ἑἐκείνων, οἱ ὁποῖοι θεωροῦν τὴν ἐμπειρίαν ὑπέρ- 
τατον κριτὴν τῆς ἀξίας οἰασδήποτε θεωρίας ἔστω καὶ ἂν βραδύτερον 
ἐδείχθη ὑπὸ τοῦ Η[δοτι, ὅτι αἱ ἐπιφάνειαι εἰς τὰς ὁποίας προσέφυγεν ὁ 
Βεἰιταπιί δὲν χαίρουν εἰς ὅλην των τὴν ἕκτασιν τῆς τελείας κανονικότητος 
τὴν ὁποίαν οὗτος ἐπικαλεῖται ὡς αἴτημα. Ἐν τῷ μεταξὺ ἡ µάχη εἶχε πλέον 
κερδηθῆ εἰς δόξαν τῶν Βοΐϊγαί καὶ Ι οὐκίςμενςΚγ, 

Εἰς τὰς χαρακτηριστικὰς ἑννοίας τῆς μὴ-εὐκλειδείου γεωμετρίας 
ἔφθασαν διὰ μιᾶς ἄλλης ὁδοῦ, τὴν ὁποίαν σκόπιµον εἶναι νὰ σηµειώσωμεν 
Εἶναι γνωστὸν ὅτι ἀρχῆς γενομένης ἀπὸ τοῦ Ῥοησείει εἰσήχθη µία καθαρὰ. 
διάκρισις μεταξὺ τῶν «προβολικῶν» ἰδιοτήτων τῶν σχημάτων, ἑκείνων 
δηλαδἠ αἱ ὁποῖαι δὲν ἀλλοιοῦνται διὰ τῆς προβολῆς, καὶ ἐκείνων αἱ ὁποῖαι 
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στεροῦνται τῆς τοιαύτης ἰδιότητος. Εἰς τὴν πρώτην κατηγορίαν ὑπάγονται 
ὅλαι αἱ λεγόµεναι προβολικαὶ ἰδιότητες καὶ μερικαὶ µόνον µετρικαί. Ἔρο- 
τᾶται τώρα” εἶναι δυνατὴ ἡ διατύπωσις τῶν τελευταίων ὑπὸ τοιαύτην μορφὴν 
ὥστε νὰ ἐμφανίζωνται καὶ αὗται ὡς προβολικαί ; Διά μερικὰς τὸ πρᾶγμα 
κατέστη δυνατὸν ἐκ τῆς εἰσαγωγῆς τῶν κυκλικῶν σημείων τοῦ ἐπιπέδου 
καὶ τοῦ κατ’ ἐκδοχὴν φανταστικοῦ κύκλου ποὺ ἀνάγονται εἰς τοὺς Ῥοποείεί 
καὶ Ομαςίε». ᾿Αργότερα ὁ Ἱαμπαεττο (6 685) ἐπέτυχε νὰ καταστήσῃ προβο- 
λικὴν τὴν ἕἔννοιαν τῆς γωνίας καταφεύγων εἰς ἕνα διπλοῦν λόγον. ᾽Αλλ) 
ἐκεῖνος ὁ ὁποῖος ἔλυσε τὸ ζήτημα εἰς ὅλην του τὴν γενικότητα ὑπῆρξεν 
ὁ Α. Οαγίαγ (6 703): εἰς τὸ ὑπόμνημά του ΕΠΙ Μεπιοίε προ Οµαπίςς 
(Ρ.Τ., τ. ΟΧΙΙΧ, 1859) ἔδειξε πράγματι, ὅτι πᾶσα µετρικἡ ἰδιότης ἐπιπέ- 
δου σχήματος (ἢ στερεοῦ) δύναται νὰ θεωρηθῇ ὡς μερικἡ περίπτωσις μιᾶς 
σχέσεώς της πρὸς σταθερὰἀν κωνικἠν (ἢ δευτεροβάθµιον ἐπιφάνειαν), κλη- 
θεῖσαν ὑπ αὐτοῦ ἀπόλυτον. Ὑποθέτοντες ὅτι αὕτη κόπτεται εἰς δύο ση- 
μεῖα (ἀνάγεται εἰς µίαν κωνικἠν) ἐπαναπίπτομεν εἰς τὴν ἐκ καραδόσεως γεωώ- 
µετρίαν. Μεταξὺ τῶν ἰδεῶν τούτων καὶ τῶν ἐργασιῶν τῶν Βοΐψαί καὶ 1 ουα- 
(ολενοΚἰ ὑπάρχουν στενώτατοι σύνδεσμοι, οἱ ὁποῖοι ἦλθον εἰς φῶς κατό- 
πιν δύο σπουδαίῶν ὑπομνημάτων τοῦ Ε. Κἰείπ (ὁ Τ10) [εἵνετ ἁῑς 5ορεπαππίς 
ηἰςμί-ΕΚΙἰάΐςςιο Οεοπιεϊτίς (Ἐπὶ τῆς οὕτω καλουµένης μὴ-εὐκλειδείου 
γεωμετρίας, ΜαίΗ. Απη., Τ. ΙΥ καὶ Υ], 1871 - 73). Ἐν συνεχείᾳ ἠγέρθη τὸ 
ζήτημα τοῦ προσδιορισμοῦ ἐκείνων τῶν προβολικῶν ἰδιοτήτων τῶν σχη- 
µάτων, τῶν ὁποίων αἱ μετρικαὶ ἰδιότητες δύνανται νὰ θεωρηθοῦν ὡς εἰδι- 
καὶ περιπτώσεις. Εἰς αὐτὸ τὸ ζήτημα ἀφιερώθησαν ἀναρίθμητα ὑπομνήμα- 
τα, διαφόρου στάθµης, περὶ τῶν ὁποίων φυσικἀ εἶναι ἀδύνατον νὰ εἴπο- 
μεν ἐδῶ κάτι περισσότερον τῆς ἁπλῆς µνείας περὶ τῆς ὑπάρξεώς τών. 


Πολυδιάστατος γεωμετρία 


718. Ἡ δηµιουργία τῶν νέων συστηµάτων γεωμετρίας, περὶ τῶν ὁ- 
ποίων ὠμιλήσαμεν προηγουμένως, ἀπέδειξεν ὅτι ἔχομεν ὅλην τὴν λογικὴν 
δυνατότητα ν᾿ ἀκορρίψωμεν τὰ θεμελιώδη αἰτήματα τῆς κοινῆς γεωμετρίας, 
γεγονὸς τὸ ὁποῖον ὤθησε μαθηματικοὺς καὶ φιλοσόφους εἰς τὸ νὰ µελετή- 
σουν κατὰ πόσον τὰ ἀπὸ αἰώνων γενόµενα δεκτὰ αἰτήματα εἶναι ἀναγκαῖα 
καὶ ἀνεξάρτητα ἀλλήλων, ᾿Απὸ τὴν ἔρευναν αὐτὴν ἐξεπήγασεν ἡ οὕτω 
καλουµένη ᾽Αξιωματική, ἡ ὁποία παρήγαγε τόσας βαθυστοχάστους 
καὶ ἐμπνευσμένας µελέτας κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν χρόνων ποὺ ἡἠκολού- 
θησαν τὴν ὑπὸ ἐξέτασιν περίοδον. 

᾿Απὸ τὴν ἐγκατάλειψιν τοῦ αἰτήματος ὅτι ὃ χῶρος µας ἔχει τρεῖς 
διαστάσεις (τὸ ὁποῖον ὁ Γαλιλαῖος εἶχεν ὑψώσει αὐταπατώμενος εἰς περι- 
ωπὴν θεωρήματος) ἔλαβεν ἀρχὴν ἕνας ἄλλος νέος κλάδος τῆς ἐπιστήμης 
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Πολυδιάστατος γεωμετρία 


718. Ἡ δηµιουργία τῶν νέων συστηµάτων γεωμετρίας, περὶ τῶν ὁ- 
ποίων ὠμιλήσαμεν προηγουμένως, ἀπέδειξεν ὅτι ἔχομεν ὅλην τὴν λογικὴν 
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γεγονὸς τὸ ὁποῖον ὤθησε μαθηματικοὺς καὶ φιλοσόφους εἰς τὸ νὰ µελετή- 
σουν κατὰ πόσον τὰ ἀπὸ αἰώνων γενόµενα δεκτὰ αἰτήματα εἶναι ἀναγκαῖα 
καὶ ἀνεξάρτητα ἀλλήλων, ᾿Απὸ τὴν ἔρευναν αὐτὴν ἐξεπήγασεν ἡ οὕτω 
καλουµένη ᾽Αξιωματική, ἡ ὁποία παρήγαγε τόσας βαθυστοχάστους 
καὶ ἐμπνευσμένας µελέτας κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν χρόνων ποὺ ἡἠκολού- 
θησαν τὴν ὑπὸ ἐξέτασιν περίοδον. 

᾿Απὸ τὴν ἐγκατάλειψιν τοῦ αἰτήματος ὅτι ὃ χῶρος µας ἔχει τρεῖς 
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| ωθόζηώσεσς ποκωσμιάωκκπαν αμ αμμων 
μας, ἡ Ὑεωμετρία τῶν χώρων μὲ ὁσασδήποτε διαστάσεις (χώρων, τοὺς ὁ- 
ποίους καλοῦμεν ὑπερχώρους ἢ ὑπερδιαστήματα), μὲ τὴν ὁποίαν πρέπει 
ν᾿ ἀσχοληθῶμεν. 

᾽Απὸ ἱστορικῆς ἀπόψεως ἐξετάζοντες τὰ πράγματα, θὰ εὕρωμεν ὅτι 
δὲν εἶναι αὐτὴ ἡ ὁδός, διὰ τῆς ὁποίας ἐφθάσαμεν εἰς τὴν πολυδιάστατον γεω- 
µετρίαν. Αὕτη ὀφείλει τὴν γένεσίν της εἰς τὴν ἐπιδίωξιν τῶν μαθηματικῶν 
νά εὕρουν γεωμετρικὴν ἑρμηνείαν τῆς θεωρίας τῶν συναρτήσεων μὲ περισ- 
σοτέρας τῶν τριῶν µεταβλητάς, ἀνάλογον ἐκείνης τὴν ὁποίαν μᾶς ἔδωσαν 
ἡ εὐθεῖα, τὸ ἐπίπεδον καὶ ὁ κοινὸς χῶρος διὰ τὰς συναρτήσεις μιᾶς, δύο 
ἢ τριῶν μεταβλητῶν, 

᾽Αφήνοντες κατὰ µέρος ὑπαινιγμοὺς ἐγκατεσπαρμένους εἲς τὴν µαθη- 
µατικὴν γραμμµατείαν τῶν παρελθόντων αἰώνων, ἀρχῆς τοὐλάχιστον γενο- 
µένης ἀπὸ τῆς ἐποχῆς τοῦ Καρτεσίου, πρέπει νὰ σημειώσῶμεν ὡς ἄφετη- 
ρίαν τῶν σχετικῶν ἐρευνῶν ἕνα ὑπόμνημα τοῦ (αγίαγ τιτλοφορούµενον 
ΟΠαρίετς ἰπ πε απα]γιίσαὶ Ο6ΟΠΙΕΙΙΥ οἳ π Ὠϊπιοηείοης (Κεφάλαια εἰς τὴν 
ἀναλυτικὴν γεωμετρίαν τῶν η διαστάσεων -- θαπιρπτιάρε ΜαΙΠΗ, Ἰουση., 
Τ. ΙΝ, 1843), ποὺ ἀποτελεῖ τὸν σπόρον ἑνὸς ἄλλου: Α Μεπιοίτ οη αξκιταοι 
ΟεοπιείΓΥ (Ένα ὑπόμνημα ἐπὶ τῆς ἀφηρημένης γέωμετρίας- Ρ.Τ., Τ.6ΙΧ, 
1570), τὸ ὁποῖον ἠκολούθησεν ἄλλο, τοῦ (6αυςἩγ: δις ]ες 1 {ουχ απαϊγ- 
ὕφμες (Ἐπὶ τῶν ἀναλυτικῶν τόπων --Έ. Κ., Τ. ΧΧΙΝ, 1847). Ὅλα αὐτὰ 
ἀποτελοῦν ἐργασίας, ὅπου τὰ ὑπερδιαστήματα σπουδάζονται ὡς ἀριθμη- 
τικαὶ πολλαπλότητες, 

Μία ἔννοια περισσότερον γεωμετρικἡ ἀπαντᾶται εἰς τὸ προαναφερθὲν 
ἤδη ὑπόμνημα τοῦ Εἰεπιαπη: ἴεῦει ἀῑε Ηγροίσκεη εἰς ἆετ Οκοπισιτία 
Ζὰ Οτυπάς Ἱερεη καὶ εἷς τὴν µελέτην τοῦ Ε. Βεϊιταπῖ: ΤΗεοτία ΓοΠάδΙΠΕΠ- 
ἴαὶε ἀερὶί ρα ἁἱ «πΓναίιτα οοφβηίε (Θεωρία θεμελιώδης τῶν χώρων 
σταθερᾶς καμπυλότητος -- Αππ. ἀἱ πιαι., Σειρὰ Ἡ, Τ. Π, 1568) καὶ γενικῶς 
εἰς τὰς ἀναριθμήτους ἐργασίας, ποὺ ἐπεδίωξαν νὰ ἐπεκτείνουν εἰς τὰ 
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καὶ κατόπιν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ Στρασβούργου, ἀποθ. ἐκεῖ τὴν ἴδην 
Μαρτίου 1892) καὶ Η. Γἱραο]ίς (γενν. εἰς ΚδπίρεῬειρ τὴν Ί4ην Μαΐου 
1832, ἀποθ. τὴν Την ᾿Οκτωβρίου 1903 εἰς τὴν Βοπη, εἰς τὸ Πανεπιστήμιον 
τῆς ὁποίας ἐδίδασκεν ἀπὸ τοῦ 1864), ποὺ ἐδημοσιεύθησαν εἰς τοὺς Τόμους 
ΙΧΧ καὶ ΙΤ ΧΧΠ τῆς ᾿Ἐφημερίδος τοῦ Οτεῖίο. Τὰ ὑπομνμήματα αὐτὰ προ- 
παρεσκεύασαν τὸν ἀπόλυτον διαφορικὸν λογισμὸν τοῦ (ργερογίο Εἰοςί 
(γενν. εἰς Έαρο τὴν Ί2ην Ίαν. 1853, ἀποθ. εἰς Βολωνίαν τὴν όην Αὐγού- 


στου 1925), λογισμὸν τοῦ ὁποίου ἡ περαιτέρῳ διαµόρφῶσις ἔλαβε χώραν 
εἰς μεταγενεστέραν τῆς ἱστορίας µας περίοδον. 

Εἰς τὸν τετραδιάστατον χῶρον προσέφυγον ἀκόμη διἁ νὰ δώσουν 
παραδεκτὰς ἑρμηνείας μερικῶν φυσικῶν φαινομένων: σημειωτέον ἐν τού- 
τοις ὅτι διὰ τοῦ τρόπου τούτου δὲν κατωρθώθη -- ὅπως μερικοἰ ἐπίστου- 
σαν --- ν᾿ ἀποδειχθῆ ἡ ὕπαρξις ἑνὸς τοιούτου διαστήµατος, καθ ὅσον ἐκ 
τῶν σχετικῶν θεωριῶν πηγάζει µόνον ὅτι τοιαύτη ὕπαρξις εἶναι αἐπαρκὴς» 
ἀλλ᾽ ὄχι καὶ «ἀναγκαία» διὰ τὸν σκοκόν. 

Τεθέντες ἐπὶ μιᾶς τοιαύτης ὁδοῦ, οἱ μαθηµατικοὶ ἐγενίκευσαν τὰς 
κυριωτέρας θεωρίας τῆς στοιχειώδους γεωμετρίας καὶ ὅλους τοὺς τύπους 
τῆς κλασσικῆς ἀναλυτικῆς γεωμετρίας. ᾿Ενθαρρυνθέντες δὲ ἀπὸ τὴν ὅπι- 
τυχίαν ἐπεχείρησαν νἀ μεταφέρουν τὰς αὐτὰς ἰδέας καὶ εἰς τὴν προβολικὴν 
γεωμετρίαν. Μερικοὶ διὰ νὰ φθάσουν εἰς τὸν σκοπὸν αὐτὸν προσέφυγον 
εἲς τὰς συντεταγµένας. Ὡς πρωτοπόρον ἐπὶ τοῦ πεδίου τούτου ἔπανευ- 
ρίσκοµεν τὸν (αγίαγ χάρις εἰς τὸ ὑπόμνημά του Απαϊγιισαί Ἐεεεατεῖνςς 
οοπηδοίσά ννἩ διείπει’5 εχἰεπίίοηπ οἳ Μαιίαιι(ς ργοῦίσπι (Αναλυτ, ἔρευναι 
σχετικαὶ μὸ τὴν ὑπὸ τοῦ 8. γενοµένην ἐπέκτασιν εἰς τὸ πρβλ. τοῦ ΜαΙΓ, 
Ρ. Ττ. ΙΧ, Ι852) καὶ μεταξὺ ἐκείνων ποὺ ἠκολούθησαν τὸ παράδειγμά 
του τὸν Μ. Νδίμοι (ὃ 709) δι᾽ ἕνα ἔργον ποὺ θέτει τὰς βάσεις τῆς θεώ- 
ρίας τῶν ρητολύτων ἀντιστοιχιῶν μεταξὺ δύο διαστημάτων ὁσωνδήποτε 
διαστάσεων (ΜαίΠ. Απη., Τ. Π, 1870). 


᾽Αντικαταστάσεις. 'Ὁμάδες μετασχηματισμῶν 


719. Ἡ σελὶς τὴν ὁποίαν πρόκειται τώρα νἁἀ γράψωμεν ἀποτελεῖ, 
χωρὶς ἀμφιβολίαν, µίαν ἀπὸ τὰς πλέον ὁδυνηράς ποὺ ἀπαντῶνται εἰς τὴν 
ἱστορίαν τῆς ἐπιστήμης. Διότι, ἂν εἶναι αὐθόρμητος ἡ συγκίνησις ποὺ μᾶς 
καταλαμβάνει, ὅταν διαβάζωµεν τὰς διώξεις καὶ τὰς ταπεινώσεις, τῶν 
ὁποίων θῦμα ὑπῆρξεν ὁ Γαλιλαῖος, ἢ τὰς περιπετείας τοῦ Κέπλερ διά νἁ 
σώσῃ ἐκ τῆς πυρᾶς τὴν μητέρα του, κατηγορηθεῖσαν ἐπὶ µαγείᾳ, ἡ ψυχή 
µας παρηγορεῖται μὲ τὴν ἰδέαν ὅτι ἡ ἐπιστήμη µας τελικῶς δὲν ὑκέστη 
καµµίαν ζημίαν ἀνεπανόρθωτον. Πῶς ὅμως νἁἀ μὴ καταρώµεθα τὴν ἆπαι- 
σίαν ἐκείνην µοίραν, ἡ ὁποία κατέπνιξε καὶ ἐξηφάνισε ἕνα σπόρον 
ἁπαραμίλλου γονιµότητος; 

Πρωταγωνιστἠς τῆς θλιβερᾶς ἱστορίας, ποὺ πρόκειται ν᾿ ἀφηγηθῶμεν, 
εἶναι ὅ Εὐάριστος ΙΓ παλουὰ (Ἐνατίκι Οµαἱοίς), γεννηθεὶς εἰς Βουτρ-]α-Εείπε 
τὴν 2δην ᾿Οκτωβρίου 1811, µέσα εἰς ἕνα κολλέχιον, ἱδρυθὲν ὑπὸ τοῦ πα- 
τρός του πρὸς τὸν σκοπὸν νὰ καλύψῃ τὰς ἑἐλλείψεις τῆς δηµοσίας ἔκπαι- 
δεύσεως, αἱ ὁποῖαι ἦλθον ὡς µοιραία συνέπεια τῶν ἐκ τῆς γαλλικῆς ἔπα- 
ναστάσεως ταραχῶν. 

Τὸ 1825 ἤρχισε τὰς σπουδάς του εἰς τὸ Κολλέγιον 1ου |ε 
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406 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


μπασακπαπκας---- πο. ο. ας κα. πα 


Οταπά τῶν Παρισίων καὶ δὲν ἐἑβράδυνε νὰ διακριθῇ διὰ τὴν ὀξεῖαν διάνοιαν 
(τὴν ἐποχὴν ἐκείνην ἐφαντάσθη ὅτι εἶχε λύσει τὰς ἐξισώσεις τοῦ 5ου βα- 
θμοῦ), ὅσον καὶ διὰ τὴν ἐπαναστατικὴν ροπἡὴν τοῦ χαρακτῆρος του. Εἰς 
τὴν τελευταίαν αὐτὴν ἰδιοσυγκρασίαν, ὅσον καὶ εἰς τὴν ὑψηλὴν ἰδέαν τὴν 
ὁποίαν εἶχε περὶ τῆς ἰδίας του ἀξίας πρέπει ν᾿ ἀποδώσωμεν τὴν διπλῆν 
ἀποτυχίαν του εἲς τὰς ἐξετάσεις εἰσδοχῆς εἰς τὴν Ἑεσοῖε Ῥο]γιεςηπίαυς, 
ἀποτυχίαν, ἡ ὁποία ὑπῆρξε καὶ ἡ πρώτη ρίζα ὅλων τῶν μετέπειτα κακο- 
τυχιῶν του, 

Τὸ 1829 ἐδημοσίευσεν εἰς τὰ Απηαίςς ἆς Μαιλόπιαίία ες (Τ. ΧΙΧ) ἕνα 
ἄρθρον ἐπὶ τῶν συνεχῶν κλασμάτων, ὅπου ἁπαντᾶται ἀποδεδειγμένον ἕνα 
κομψὸν θεώρημα σχετικὸν μὲ τὰς ρίζας ἆλ- 
γεβρικῆς ἐξισώσεως τυχόντος βαθμοῦ. Τὸ 
αὐτὸ ἔτος ὑπέβαλεν εἰς τὴν ᾽᾿Ακαδημίαν τῶν 
Ἐπιστημῶν ἕνα ὑπόμνημα, τὸ ὁποῖον παρα- 
δοθὲν εἰς τὸν Ο«π1ςἩΥ, διὰ νὰ τὸ ἐξετάσῃ καὶ 
ἀναφέρῃ σχετικῶς, ἐχάθη ἀπὸ τὸ ἀρχεῖον του 
πρὸς μεγάλην στενοχωρίαν τοῦ συγγραφέως, 
Εξ ἄλλου ἡ αὑτοκτονία τοῦ πατρός, ὁ ὁποῖος 
δὲν εἶχε τὴν δύναμιν ν᾿ ἀντισταθῇ περισσὀ- 
τερον εἰς ἐπιθέσεις πολιτικοῦ χαρακτῆρος, 
βιαίας ὅσον καὶ ἀδικαιολογήτους, ἐκηύξησε 
τὴν βαρυθυµίαν τοῦ νεαροῦ Οαἱοίς, ὁ ὁποῖος, 
παραιτηθεὶς τοῦ ὀνείρου του νἀ σπουδάσῃ εἰς 

Αν ο τν τὴν Εκοίε Ρο]γιοεμηίαυς, ἀπεφάσισε νά εἰσέλ- 
ΕΝΑΗΙΡΤΕ σΑΙΟΙΞ θῃ εἰς τὴν Σχολὴν ἐκείνην, ὅπου ὀξεπαι- 
δεύοντο οἱ µέλλοντες νὰ διδάξουν εἲς τὴν 
δηµοσίαν ἐκπαίδευσιν, καὶ ἡ ὁποία κατέλαβε τὴν θέσιν τῆς Εςοίο Νοτ- 
πιαίε κατὰ τὴν περίοδον 1829 - 1830, καθ’ ἣν αὕτη εἶχε παύσει νὰ λειτουρ- 
Ἰῇ. Τὸ 1830 ἐδημοσίευσεν εἰς τὸν Τόμον ΧΧΙ τῶν Αππαϊες ἆς Μαιλόπια- 
ὕφυςς δύο ἄρθρα ἐπὶ σηµείων τῆς ἀναλύσεως (Νοῖες 5αΓ αυείαυες Ροΐπις 
4 Απαϊγςε), ὅπου εὑρίσκονται μερικὰ συμπεράσματα ἐξαιρετικῆς σπου- 
δαιότητος. ᾿Εδημοσίευσεν ἐπίσης τρία σύντομα ἄρθρα εἰς τὸ Δελτίον 
τοῦ Γέτωδνας, σχετικἀ μὲ τὴν θεωρίαν τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων καὶ τὴν 
θεωρίὰν τῶν ἀριθμῶν. Τέλος ὑπέβαλεν εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν Ἔπιστη- 
μῶν ἕνα ὑπόμνημα πρὸς συμμµετοχήν του εἰς τὸν διαγωνισμὸν διὰ τὸ 
Μέγα Βραβεῖον τῶν μαθηματικῶν ᾿Επιστημῶν., Τὸ χειρόγραφον παρεδόθη 
εἰς τὸν Γουσίετ, ὁ ὁποῖος ὅμως ἀπέθανε μετ ὀλίγον καὶ κατέστη ἀδύνατον 
νὰ εὑρεθῇ εἰς τὰ ἀρχεῖα του τὸ πολύτιμον τετράδιον τοῦ (ᾳαἱοίς. 'Η πε- 
ρίληψις, τὴν ὁποίαν ἐδημοσίευσεν ὁ Εέτικκας εἰς τὸ Δελτίοντου, ἀρ- 
κεῖ ν᾿ ἀποδείξῃ τὴν μεγάλην σπουδαιότητα τοῦ ἔργου ἐκείνου καὶ προ- 
καλεῖ εὔλογον καὶ ἔντονον πικρίαν διὰ τὴν µοιραίαν του ἀπώλειαν. 


Νόσι βλαστοί ἐπί τοῦ ἀρχαίου κορμοῦ 407 
Ἡ νέα αὕτη κακοτυχία εἶχεν ὡς ἀποτέλεσμα νὰ στρέψῃ ἀποφασιστι- 
κώτερα τὸν (µα]οίς πρὸς τὰς πολιτικάς περιπετείας, κατὰ τὴν ταραχῶώδε- 
στάτην ἐκείνην ἐποχὴν ποὺ ἔφερεν εἲς τὸν θρόνον τῆς Γαλλίας τὸν Λου- 
δοβῖκον Φίλιπκον, Ἔξ ἄλλου µία ἐπιστολὴ στρεφοµένη κατὰ τοῦ διευθυν- 
τοῦ τῆς ἐπανασυσταθείσης Εοοὶς Νοτπιαὶἰς καὶ δημοσιευθεῖσα ἀνυπογρά- 
φως, εἲς τὴν Εφημερίδα τῶν Σχολῶν ((πτειιε ἀες Ἐκοιεν), ἀπεδόθη 
εἰς τὸν (αἱοίς, μὲ ἀποτέλεσμα τὴν ἀποβολήν του ἐκ τῆς ἐν λόγφ Σχολῆς 
(3 Ἰανουαρίου 1831). 
᾿Απεφάσισε τότε ν᾿ ἀφοσιωθῇῆ εἰς τὴν ἰδιωτικὴν ἐκπαίδευσιν, καὶ 
ἀνήγγειλε τὴν ἔναρξιν μιᾶς σειρᾶς µαθηµάτων ἀνωτέρας ἀλγέβρας, περι 
λαμβανούσης µίαν νέαν θεωρίαν τῶν φανταστικῶν ἀριθμῶν, τὴν θεωρίαν 
τῶν διὰ ριζικῶν ἐπιλυσίμων ἐξισώσεων, τὴν θεωρίαν τῶν ἀριθμῶν καὶ τέ- 
λος τὴν θεωρίαν τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων μὲ καθαρῶς ἀλγεβρικὸν 
χειρισµόν. Μᾶλλον ὅμως πρέπει νὰ ὑποθέσωμεν, ὅτι δὲν ἠδυνήθη νὰ πραγµα- 
τοποιήση παρὰ ὀλίγα µαθήµατα, διότι ἀπὸ τότε χρονολογεῖται µία ἆστα- 
µάτητος ἀκολουθία δικῶν καὶ φυλακίσεων τοῦ φλογεροῦ δηµοκράτου. 
Κατὰ τὴν αὐτὴν ἀκριβῶς χρονικὴν περίοδον, ὁ Ροἱδεοη, λαβών πρὸς ἐξέ- 
τασιν ἀπὸ τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν ᾿Επιστημῶν ἕνα νἑέον ὑπόμνημα τοῦ νεα- 
ροῦ ἐπιστήμονος, ἀπεφάνθη ὅτι τοῦτο ἦτο ἀκατάληπτον (ἐδημοσιεύθη 
τὸ 1846 εἲς τὴν ᾿Εφημερίδα τοῦ Ι Ιουνηἰς). Αὐτὸ εἶναι καὶ τὸ προτελευταῖον 
βεβαιωμένον ἐπεισόδιον τῆς ζωῆς τοῦ Οµα]οίς, τὸ ὁποῖον ἠκολούθησεν ἡ 
καταστροφή: πῶς καὶ διατί ὁ ἔξοχος ἐκεῖνος νοῦς ἀφέθη νἁ παρασυρθῇ 
εἰς µίαν µονομαχίαν ἐξ αἰτίας μιᾶς αἀτίμου κοκόττας» (ιπ[ᾶπιε «οφυεί- 
(ε ---ἔτσι ἔγραφεν ὁ ἴδιος τὴν παραμονὴν τοῦ θανάτου) εἶναι ἄγνώστον. 
Γνωστὸς εἶναι µόνον ὁ τραγικὸς ἐπίλογος τῆς ἔριδος ἑκείνης, ἤτοι ὁ θά- 
νατος τοῦ ἀτυχοῦς ἐφήβου (29 Μαϊου 1832), κατόπιν ὁλοημέρου ἀγωνίας, 
εἰς ἡλικίαν 2] ἐτῶν. 


720. Ὁ εἰκοσαετὴς ἐρευνητής, κατὰ τὴν νύκτα ποὺ προηγήθη τῆς μοι” 
ραίας μονομαχίας, ἔγραψε βιαστικἁ ἐπὶ τοῦ χάρτου μερικάς ἰδέας, διὰ νὰ 
παραδοθοῦν εἰς τὸν πιστότερον φίλον του Α. ΟΠεναϊίοτ. Ὁ τελευταῖος 
περισυνέλεξε μὲ θρησκευτικἠν εὐλάβειαν καὶ διεφύλαξε τὰς σελίδας ἐκεί- 
νας, αἱ ὁποῖαι ἐδημοσιεύθησαν τὸ 1846 εἰς τὴν Ἰουιπαὶ ἄς Μαινέπιαιίαυςς 
μαζὶ μὲ ἄλλα ἀνέκδοτα κείµενα τοῦ αὐτοῦ συγγραφέως. Ὅταν ἐμελετήθη- 
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ἰταλοῦ ἰατροῦ. ᾿Απὸ τοῦ Οᾳἱοῖς ἀρχίζει ἡ ἑποχή, κατὰ τὴν ὁποίαν αἱ ἕν- 
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νοιαι τῆς ὁμάδος (ἢ συμπλέγματος) καὶ ὑποομάδος, τῆς ἀναλλοιώτου, τῆς 
µεταβατικότητος, τῆς ἐπεκτάσεως, τῆς ἀρχικότητος κλπ. δεσπόζουν τῆς 
θεωρίας τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων, ἀφοῦ πρῶτος ἀπέδειξεν ὅτι αὗται ἐπι- 
τρέπουν νά λύσωμεν τὰ ζητήματα τῆς ἀναγωγιμότητος αὐτῶν καὶ ἔνδεχο- 
µένως ν΄ ἀναγάγωμεν τὴν λύσιν των εἰς τὴν λύσιν ἐξισώσεων κατώὠτέρου 
βαθμοῦ. Δὲν πρέπει δὲ νὰ παραλείψωμεν, ὅτι ἀργότερα ἀνεγνωρίσθη ἡ 
µεγάλη σπουδαιότης τῶν αὐτῶν ἰδεῶν, ὡς εὑρισκομένων εἰς τὴν βάσιν 
ὀλοκλήρου τῆς συγχρόνου μαθηματικῆς ἐπιστήμης. 

Δέν εἶναι ὅμως αὐτὸ τὸ μοναδικὀν ἀντικείμενον ποὺ ἀπησχόλησε τὸ 
πνεῦμα τοῦ Οαἱοίς. ᾿Απὸ τὰς συντόµους νύξεις ποὺ ἔρριψεν ἐπὶ τοῦ χάρτου, 
προετοιμαζόµενος διὰ τὸ ἀνεπίστροφον ταξείδιον, προκύπτει πράγµατι ὅτι 
εἶχε μελετήσει κατὰ βάθος καὶ καρποφόρως τὴν θεωρίαν τῶν ἀλγεβρικῶν 
συναρτήσεων καὶ τῶν ὁλοκληρωμάτων των καὶ ὅτι εἰς τὸ πνεῦμα του ἤ- 
στραπτον μερικαὶ ἰδέαι (ὅπως π.χ. ἑκείνη τοῦ «γένους» μιᾶς συναρτήσεως), 
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ἐκεῖνος ποὺ προεκάλεσε κατὰ βάρβαρον τρόπον τὸν θάνατον τοῦ νεαροῦ 
ἐρευνητοῦ, ἐπέφερε συγχρόνως καθυστέρησιν κατὰ πολλὰς δεκαετίας εἰς 
τὴν πρόοδον τῆς ἀναλύσεως, 
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μὲ διπλῆν κωνικήν, τῶν ἀνωμάλων σημείων καὶ ἰδιαζόντων ἐπιπέδων μιᾶς 
ἐπιφανείας τοῦ Κιππιοτγ καὶ τῶν εὐθειῶν μιᾶς τριτοβαθµίου ἐπιφανείας. 
Κατόπιν εἰσέρχεται εἰς ἀκριβῆ καὶ βαθεῖαν µελέτην τῶν προκυπτόντων 
σχηματισμῶν. Προσθέτομεν ὅτι ἡ ἐπιστημονικὴ παραγωγἡ τοῦ οτάβη 
περικλείει καὶ ἄλλα πεδία, ὅπως ἡ θεωρία τῶν πολυέδρων, ἡ γεωμετρία 
πολλῶν διαστάσεων, ἡ κινητικὴἡὴ καὶ ἡ ἀνωτέρα ἀριθμητική. ᾿Επὶ πλέον 
μὲ τὸ µέγα καὶ ἐξαίρετον ἔργον του «ους 4 Απαΐγος ας Ι' Εοοῖε Ρο]γιεςηί- 
ουε (1 ἔκδοσις, Ρατίς 1882, ΠΙ ἔκδοσις, 1909) ἐπέφερε σπουδαίας βελτιώ- 
σεις εἷς πολλὰς κλασσικὰς θεωρίας τῆς ἀπειροστῆς ἀναλύσσως. 


751. Κατὰ τὴν διάρκειαν τοῦ παρελθόντος αἰῶνος αἱ ἕννοιαι τοῦ «με- 
τασχηματισμοῦ» καὶ τῆς «ὁμάδος» ἔβαινον συνεχῶς κερδίζουσαι εἰς σπου- 
δαιότητα ὅσον ἀνεκαλύπτοντο νέα πεδία, ὑπὶ τῶν ὁποίων εἶχον ἔφαρμο- 
γἠν. Ἐκ τῆς συζεύξεωώς τῶν ἐννοιῶν τούτων 
ἀπέρρευσαν αἱ θεωρίαι, αἱ ὁποῖαι φέρουν τὸ 
ὄνομα ἑνὸς ἐνδόξου συµπατριώτου τοῦ Αὐεὶ, 
τοῦ Μαγίως δορλμς Πε. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς 
ἕνα μικρὸν χωρίον τῆς Νορβηγίας (ΝοτάΓος- 
ἀείά) τὴν Την Δεκεμβρίου 1842. Τὸ 1850 ἑνε- 
γράφη εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς ΧἈριστιανίας, 
ὁπόθεν ἔλαβε τὸ πτυχίον του τὸ 1865, 'Η πρὸς 
τὴν µαθηµατικἠν ἔρευναν κλίσις του ἄπεκα- 
λύφθη μὲ κάποιαν καθυστέρησιν, διότι, κατὰ 
ἰδικήν του ὁμολογίαν, ἔλαβε µίαν πρώτην ὄν- 
δειξιν περὶ αὐτῆς, ὅταν ἐπληροφορήθη τὰς περὶ 
χώρου ἰδέας τοῦ ΡΙϊσκετ (5 700), ὅτι δηλαδὴ 
δυνάµεθα ν᾿ ἀκοδώσωμεν εἰς τὸ διάστηµα ὅσας | 
θέλοµεν διαστάσεις, ἀρκεῖ νὰ ἐκλέξωμεν προσ- ΜΑΒΙΙΙ5 ΞΟΡΗΙ5 ΙΕ 
ηκόντωώς τὸ γενετικὀν στοιχεῖον. 

Ἐπιτυχών µίαν θέσιν διδασκαλίας εἰς τὸ ἐξωτερικόν, μετέβη εἰς Βε- 
ρολῖνον κατὰ τὸ χειμερινὸν ἐξάμηνον 1865 -70 καὶ συνηντήθη ἐκεῖ μὲ 
τὸν ΚΙείπ, μετὰ τοῦ ὁποίου ἐπέστρεψεν εἰς Παρισίους, Ὁ γαλλο-πρωσσικὸς 
πόλεμος τὸν ἠνάγκασε νὰ ἐγκαταλείψῃ τὴν Γαλλίαν, ἀλλὰ πρέπει νὰ ση- 
µειώσωμεν, ὅτι εἰς τὴν ἐποχὴν ἐκείνην ἀνάγεται ἡ περίφημος ἀνακάλοψις 
τοῦ μετασχηματισμοῦ τοῦ χώρου τῶν εὐθειῶν εἰς χῶρον σφαιρῶν ὡς καὶ ὅ- 
λων ἐκείνων τῶν ἰδεῶν ποὺ ἐκθέτει ὁ Ἰάς εἰς ἕνα ἐκτεταμένον ὑπόμνημα 
δηµο σιευθὲν εἰς τὸν Τόμον Ύ τῶν Μαθηματικῶν Χρονικῶν (Μαΐπεπιβ- 
τἶδεὴς Αππαΐση, 18172]. 

Προηγουμένως εἶχεν ἤδη λάβει (18571) τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος ἀπὸ 
τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Χριστιανίας, τὸ ὁποῖον, κατὰ τὸ αὐτὸ ἔτος, τοῦ 
παρεχώρησε µίαν ἕδραν τῶν μαθηματικῶν. Εἰς τὴν ἐποχὴν αὐτὴν ἀνάγεται 
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ἡ ὑπ αὐτοῦ ἀνακαλυφθεῖσα μέθοδος ὁλοκληρώσεως τῶν ἐξισώσεων μὲ 
μερικὰς παραγώγους πρώτης τάξεως, ὡς καὶ ἡ εὗρεσις τοῦ συνδέσμου τοῦ 
ὑφισταμένου μεταξὺ τοῦ ὁλοκληρωτικοῦ παράγοντος μιᾶς διαφορικῆς ἐξι- 
σώσεως α΄ τάξεως καὶ τοῦ ἀπειροστοῦ μετασχηματισμοῦ ἐφ᾽ ἑαυτῆς τῆς 
σειρᾶς τῶν ὁλοκληρωτικῶν καμπύλων. 

Ὀλίγον ἔπειτα (1313) ἀποκατέστησε τὴν ἔννοιαν τῶν αὁμάδων µετα- 
σχηματισμῶν» καὶ ἐπωφελούμενος τῆς τρομερᾶς γεωμετρικῆς φαντασίας, 
μὲ τὴν ὁποίαν τὸν εἶχε προικίσει ἡ φύσις, κατέστησε φανερὰν τὴν ἀξίαν 
τῆς νέας ὀἐννοίας μὲ ποικιλίαν σπουδαίων γεωμετρικῶν ἐφαρμογῶν. 

Τὸ 1876 ἵδρυσε τὸ ᾿Αρχεῖον τῶν μαθηματικῶν καὶ φυσικῶν ἐπιστημῶν 
(Ατοηῖν [ος Μαινεπιαιίκ ορ ΝαιιγνιάεηκκαὈ) καὶ μετὰ δεκαετίαν ἐδέχθη 
τὴν εἰς αὐτὸν προσφερθεῖσαν ἔδραν τοῦ Πανεπιστημίου τῆς Λειψίας, τὴν 
ὁποίαν εἶχεν ἤδη λαμπρύνει ὁ Εε!κ Κἱείπ, ᾿Εκεῖ εὗρε δύο πολυτίµους συν- 
εργάτας, τὸν Ε. Επρε! καὶ . δομε[[ετ», χάρις εἰς τοὺς ὁποίους κατώρθωσε 
νὰ ἐκθέσῃ τὰς ἰδέας του εἰς διδακτικὰ συγγράµµατα καὶ νὰ δώσῃ νέας σπου- 
δαίας ἐφαρμογὰς αὐτῶν. Μεταξὺ τούτων προέχει ἡ ὑπ αὑτοῦ γενομένη 
µελέτη τῶν ἀρχῶν τῆς γεωμετρίας (6 717), χάρις εἰς τὴν ὁποίαν τὸ Πανεπι- 
στήµιον τοῦ Καζαπ τοῦ ἀπένειμε τὸ βραβεῖον 1 οραίςπενςκγ τὸ 1898. Κατά 
τὸ ἔτος τοῦτο, λόγοι ὑγείας τὸν ὤθησαν νἁ δεχθῆ εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς 
Χριστιανίας τὴν ἔδραν τῆς Θεωρίας τῶν ὁμάδων μετασχηματισμῶν, ἵδρυ- 
θεῖσαν ἀποκλειστικῶς δι᾽ αὐτόν, ᾿Εθήτευσεν ὅμως ἐκεῖ ἐπί βραχὺ χρονι- 
κὀν διάστηµα, διότι µία κακοήθης ἀναιμία τὸν ἔφερε εἲς τὸν θάνατον 
τὴν Ίδην Φεβρουαρίου 19959. 

Τὰ τελευταῖα ἔτη τῆς ζωῆς του διεταράχθησαν ἀπὸ βαρείας νευρικὰς 
κρίσεις, ὑπὸ τὸ κράτος τῶν ὁποίων ἀμφέβαλλε ὡς πρὸς τὸ μέλλον ποὺ 
ἐπεφυλάσσετο εἰς τὰς ἰδέας του. Αί µεταγενέστεραι ἐξελίξεις τῆς ὀπιστή- 
µης µας ἀποδεικνύουν, ὅτι οἱ φόβοι τοῦ διαπρεποῦς νορβηγοῦ ἦσαν τελείως 
ἀδικαιολόγητοι, καθ ὅσον αἱ πλέον πρωτότυποι ἐκ τῶν ἰδεῶν καὶ τῶν 
μεθόδων του ἀποτελοῦν ἕκτοτε ὀργανικὰ µέλη τῆς ἀναλύσεως, ἴχνη δὲ 
τούτων ἀπαντῶνται ἀκόμη καὶ εἷς ἀρκετὰ Κεφάλαια τῆς γεωμετρίας. Ἕνας 
πλήρης κατάλογος τῶν δημοσιευμάτων του συνετάχθη μὲ παραδειγµματικὴν 
ἐπιμέλειαν ὑπὸ τοῦ Ε. Επρεὶ καὶ ἐδημοσιεύθη εἰς τὸν Τόμον Ι τῆς ΤΠ Σει- 
ρᾶς (1900) τῆς «Μαθηματικῆς Βιβλιοθήκης», 
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722, 'Ἡ γεωμετρικὴἡ παράστασις τῶν μιγαδικῶν ἀριθμῶν, ἡ ὁποία ἕκα- 
µε τὴν εἴσοδόν της εἰς τὴν ἐπιστήμην µας μεταξὺ τοῦ τέλους τοῦ ΧΝΥΗΙ 
αἰῶνος καὶ τῆς ἀρχῆς τοῦ ΧΙΧ (6 615), ὑπῆρξε τὸ σημεῖον ἐκκινήσεως τῶν 
ἐργασιῶν ποὺ ἀνεβίβασαν τὸν ιμείο Βεἰανις εἰς ἐπαξίαν φήμην. Οὗτος 
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ἐγεννήθη εἲς Βαςσαπο (Υ1οεηζα) τὴν 22αν Νοεμβρίου 1803 ἀπὸ ἐκπεσοῦσαν 
οἰκογένειαν εὐγενῶν. Αί δυσχερεῖς οἰκονομικαὶ συνθῆκαι ὑπὸ τὰς ὁποίας 
διετέλει τὸν ἠνάγκασαν νὰ δεχθῇ µίαν µετρίαν θέσιν, χωρὶς ὅμως αὐτὸ νὰ 
τὸν ἐμποδίσῃ ν᾿ ἀφοσιωθῆ εἰς τὰς ἐπιστήμας καὶ μάλιστα μὲ τόσον ζῆλον 
καὶ τόσην ἐπιτυχίαν, ὥστε µέχρι τοῦ 1843 εἶχε δημοσιεύσει ἤδη 25 ἐργασίας 
του. Μετὰ διετίαν ἐπέτυχε µίαν θέσιν καθηγητοῦ μαθηματικῶν εἰς τὸ Λύ- 
κειον τῆς Ὑίοεηζα. Τὸ 1845 τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Πάδοβας τοῦ ἀπένειμε 
τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος απάἀ Ἠοποτεπ» καὶ µετ ὀλίγον τὸν ἐκάλεσε 
εἰς τοὺς κόλπους του διά τὴν διδασκαλίαν τῆς παραστατικῆς γεωμετρίας. 
Τὸ 1867 ἀνέλαβε τὴν ἔδραν τῆς ἀνωτέρας ἀλγέβρας καὶ τῆς ἀναλυτικῆς 
γεωμετρίας, τὴν ὁποίαν κατεῖχε μὲ λαμπρὰν ἀπόδοσιν μέχρι τοῦ θανά- 
του του, ἐπελθόντος τὴν όην Νοεμβρίου 1580, κατόπιν ἀτυχοῦς ἐπεισο- 
δίου. Ἐπὶ τοῦ τάφου του ἐτέθη συγκινητικἡ ἐπιγραφή, συνταχθεῖσα ὑπὸ 
τοῦ ἰδίου, διὰ τῆς ὁποίας δηλοῦται ὅτι «ἔζησεν εὐτυχής». ᾽Ανέμενε τὸν θά- 
νατον μὲ τοιαύτην στωικἠν ἠρεμίαν, ὥστε ὁ ἴδιος εἶχεν ἑτοιμάσει τοὺς 
φακέλλους ποὺ προωρίζοντο νἀ μεταφέρουν τὴν ἀγγελίαν τοῦ θανάτου 
εἰς τοὺς φίλους του. 

Κατ αὐτὸν ἡ γεωμετρικἡ παράστασις τῶν μιγαδικῶν ἀριθμῶν εἶναι 
µόνη ἱκανὴ νἁ νομιµοποιήσῃ τὴν παραδοχἠν τῶν νέων τούτων ὀντοτήτων 
εἷς τὴν ἄλγεβραν. Τὸ μέσον τοῦτο ὁ Βεἰανίες ἤρχισε νὰ τελειοποιῇ, ν΄ ἀνα- 
πτύσση, νὰ ἐφαρμόζῃ ἀπὸ τοῦ 1832, μὲ τοιαῦτα ἀποτελέσματα, ὥστε νὰ 
δηµιουργήση ἕνα νέον κεφάλαιον εἰς τὴν ἐπιστήμην µας, ποὺ ἐκάλεσεν ὁ 
ἴδιος Τεοτία ἀεῑίε εημἱροίίεηζε (ἰσοπαραλληλίαι) καὶ τοῦ ὁποίου ἔκαμε 
µεθοδικἠν ἀνάπτυξιν εἲς ἑκτενὲς ὑπόμνημα, δημοσιευθὲν τὸ 18554 ὑπὸ τῆς 
Ἑταιρείας τῶν ΧΙ, καὶ μεταφρασθὲν τὸ 1874 εἰς τὰ γαλλικά ὑπὸ τοῦ ς. Α. 
Ι αἶσαπι. "Αλλας ἐφαρμογάς ἔδωσεν εἰς 15 ἄρθρα τιτλοφορούµμενα Εινισίς 
4ἱ ἱοτπα]ί (Ἐπιθεωρήσεις ᾿Εφημερίδων), τὰ ὁποῖα ἐδημοσίευσεν ὁ ἴδιος 
ἀπὸ τοῦ 1859 µέχρι 1880 εἰς τὰ Πρακτικά τοῦ Ἰνστιτούτου τῆς Βενετίας 
(Απί ἁαὶ!” Ιςτμίο Ὑεπειο). Εἰς τὰ ἄρθρα αὐτὰ ὁ Βεϊανῆίς ἐξέθετε, ἐφαρμό- 
ζων τὴν ἰδικήν του µέθοδον, τ’ ἀποτελέσματα ποὺ ἐπληροφορεῖτο ἀπὸ τὸν 
περιοδικὸν τύπον. Εἶναι ἄξιον σηµειώσεως ὅτι κατὰ τὴν διάρκειαν τοιού- 
των μελετῶν ἤχθη, πρῶτος ἴσως, εἰς τὸν «μετασχηματισμὸν διὰ τῶν ἀντι- 
στρόφων διανυσµάτών», τὸν ὁποῖον καὶ ἔθεσεν ὥς βάσιν τῆς οὕτω κλη- 
θείσης ἀπὸ τοῦ ἰδίου «Παραγώγου γεωμετρίας» (Οεοπνειπία ἀεπναία). 

Πέραν τοῦ πεδίου τούτου ὁ Βεἰίανίῖς ἐκαλλιέργησε μὲ ἐπιτυχίαν σχε- 
δὀὸν ὅλας τὰς μαθηματικὰς θεωρίας": λύσις ἐξισώσεων, ἀνάλυσις συναρ- 


. Πλήρης κατάλογος τῶν δημοσιευμάτων του εὑρίσκεται εἰς τὸ τέλος μιᾶς βιβλιο- 
χραφίας ποὺ ἐδημοσίευσεν ὁ Α. Έαναγο εἰς τὸν Τόμον ΧΧΝΝΙ, 1881, τῆς Ζεἰϊδοπ [ῆτ 
ΜαιἩ. απά Ρήγα, (Ηἱπιογίεςὴι -ἸΠεγα γίνε ΑΕ.) 
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τήσεως εἰς ἁπλᾷ κλάσματα, συνδυαστικἡ ἀνάλυσις, θεωρία τῶν ἀριθμῶν, 
ὀρίζουσαι, ἀναπτύγματα συναρτήσεων εἰς σειράς, ἐλλειπτικὰ ὁλοκληρώ- 
µατα, διαφορικαὶ ἐξισώσεις, ἐπιφέρων εἰς ὅλας εὐφυεῖς τελειοποιήσεις, 
αἱ ὁποῖαι δυστυχῶς δὲν ἔγιναν ἐπαρκῶς γνωσταί, καθ ὅσον ἐδημοσιεύθη- 
σαν ὡς ἐπὶ τὸ πλεῖστον εἰς συλλογὰς δυσπροσίτους. "Ανθρωπος εὑρυτά- 
της παιδείας καὶ θερμὸς πατριώτης, δὲν ἄφησε εὐκαιρίαν νὰ τοῦ διαφύγη 
χωρὶς νά διεκδικήσῃ ὑπὲρ τῆς Ἰταλίας ἐφευρέσεις καὶ ἀνακαλύψεις ἁδί- 
κὠς ἀποδιδομένας εἰς ἄλλους. Ἡ µελέτη τῶν ἔργων του ἀποδεικνύει, ὅτι 
καὶ ὁ ἴδιος δὲν κατώρθωσε ν᾿ ἀποφύγῃ κακοτυχίας τοῦ εἴδους τούτου. 


723. ᾿Ενῷ ὁ Βεἰ]αν]ῖς ἐπεξειργάζετο τὸν λογισμὸν τῶν ἴσοπαραλλη- 
λιῶν (εαιἰρο[επσε, ἐφμίρο[ίεποςς), διεµορφώνετο εἰς τὴν Γερμανίαν ἕνα 
σύστημα αγεωμετρικῆς ἀναλύσεως», τὸ ὁποῖον εἶχε σκιαγραφήσει κάποτε 
ὁ 1 ειρπίΣ, καὶ τὸ ὁποῖον, σύμφωνα μὲ τὰς προθέσεις του, θὰ ἠδύνατο νἀ 
καταρρίψη τὸ διαχωριστικὸὀν σύνορον μεταξὺ συνθετικῆς καὶ ἀναλυτι- 
κῆς γεώμετρίας. Ἡ θεμελιώδης ἕἔννοια τῆς νέας αὐτῆς μεθόδου συνίσταται 
εἰς τὸν λογιστικὸν χειρισμὸν τῶν γεωμετρικῶν σχημάτων ἄνευ χρήσεως 
συντεταγμένων, ἀλλὰ μὲ τὴν θέσπισιν καταλλήλων συµβάσεων ὡς πρὸς 
τὰ σύμβολα ποὺ ϐ) ἁποδίδωνται εἰς τὰ σχήματα καὶ μὲ τὸ νὰ καλέσωµεν 
«ἄθροισμα» πλειάδος σημείων τὸ αβαρύκεντρον» αὐτῶν, αγινόμενον» δὲ 
ἐπὶ 2, 3 ἢ 4 ἀντιστοίχως τὸ εὐθύγραμμον τμῆμα, τὸ ἐπίπεδον τμῆμα ἢ τὸ 
στερεὸν τμῆμα τὸ ὑπ αὐτῶν ὁριζόμενον, Κατ ἀναλογίαν θὰ Φρίζετο τὸ 
αγινόμενον» 2, 3 ἢ 4 ἐπιπέδων. Τὸ προκῦπτον σύστημα γεωμετρίας συνήν- 
τησε μεγάλα ἐμπόδια εἰς τὴν ἀποδοχήν του, Αἱ περικέτειαι τούτου, στὲ- 
νῶς συνδεόµεναι μὲ τὰ περιστατικἁ τῆς ζωῆς τοῦ δημιουργοῦ του --- ἐννοοῦ- 
μεν τὸν ΟΤα55ΠΙΑΠΗ --- θὰ γίνουν γνωσταὶ ἐκ τοῦ κατωτέρω συντόµου βιο- 
γραφικοῦ καὶ βιβλιογραφικοῦ σηµειώματος, 

Ὁ /Πεγπιαπη (Μπίλι (σΓαΦΣΠΙάΠΠ ἐγεννήθη εἰς τὸ Στεττῖνον τὴν ἴδην 
᾿Απριλίου 1809, Τὴν Ίτην Σεκτεµβρίου 1827 ἔλαβε τὸ ἀπολυτήριόν του 
ἀπὸ τὸ γυµνάσιον τῆς πατρίδος του, μετέβη εἰς τὸ Βερολῖνον διά πανεπι- 
στημιακὰς σπουδὰς καὶ εἶναι ἄξιον σηµειώσεως τὸ γεγονός, ὅτι μεταξὺ τῶν 
µαθηµάτων τὰ ὁποῖα διήκουσε δὲν περιελαμβάνοντο διόλου τὰ µαθηµατι- 
κά, Τὸ φθινόπωρον τοῦ 1830 ἐπέστρεψεν εἰς τὸ Στεττῖνον προκειµένου νἁ 
παρασκευασθῇ διὰ τὰς ἐξετάσεις πρὸς λῆψιν τοῦ πτυχίου του ὡς καθηγητοῦ 
τῆς µέσης ἐκπαιδεύσεως, πρᾶγμα τὸ ὁποῖον ἐπέτυχε τὴν 22αν Μαΐου 1834, 
Ἐν συνεχείᾳ τοῦ ἐδόθη ἡ θέσις τοῦ καθηγητοῦ τῶν μαθηματικῶν εἰς τὴν 
Βιομηχανικὴν Σχολὴν τοῦ Βερολίνου, τὴν ὁποίαν εἶχεν ἐγκαταλείψει 
κενἠν ὁ διείπει ἀναλαμβάνων καθηγεσίαν εἲς τὸ Πανεπιστήµιον. Τὴν θέσιν 
ὅμως αὐτὴν ἐγκατέλειψε μετ ὀλίγον (1η Ἰανουαρίου 1835) διὰ νὰ ἐπιστρέ- 
ψη εἰς Στεττῖνον, ὅπου ἐχήρευεν ἡ ἔδρα τῶν ἐπιστημονικῶν µαθηµάτων 
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εἷς τὴν ΟΙ1ο - θεμυ]ςε. Τὸ 1838 ἐζήτησεν ἀπὸ τὴν πρωσσικὴν Κυβέρνησιν 
καὶ ἐπέτυχε τὴν ἄδειαν νὰ ὑποβληθῇ εἲς νέαν ἐξέτασιν πρὸς ἀπόδειξιν τῶν 
ἱκανοτήτων του εἲς τὴν διδασκαλίαν τῶν μαθηματικῶν. Τοῦ ἐδόθη ώς θέ- 
μα πρὸς γραπτὴν ἀνάπτυξιν ἡ θεωρία τῆς πλημμυρίδος καὶ ἀμπώτιδος, 
δηλαδἡ τοῦ φαινομένου τῆς παλιρροίας' τοῦτο διεπραγµατεύθη ὁ ταςς- 
πιαπη, κατὰ τρόπον πρωτότυπον, εἰς τὴν ἔκθεσίν του, ὅπου ἀκτινοβολοῦν 
πολλαὶ ἀπὸ τὰς χαρακτηριστικάς του ἰδέας. Τὸ ἐπιζητούμενον δίπλωμα 
τοῦ ἐχορηγήθη τὴν Ίην Μαΐου 1840, 

Κατὰ τὸ αὐτὸ ἔτος ἐδημοσίευσεν εἰς τὴν ᾿Εφημερίδα τοῦ Οτε]ιε (Τ. 
ΧΧΙΥ καὶ ΧΧΥ) τὴν ἐργασίαν του Τηεοτίε ἄετ Οεπίταίσπ, ὅπου ἐκθέτει 
καὶ ἐφαρμόζει τὴν θεωρίαν τῶν πολικῶν ὡς πρὸς ἐπιπέδους ἀλγεβρικὰς 
καμπύλας. Μετὰ τετραετίαν ἐδημοσίευσεν εἰς τὸ Στεττῖνον ἕνα ἔργον τοῦ 
ὁποίου σκόπιµον εἶναι ν᾿ ἀναφέρωμεν ἐδῶ τὸν πλήρη τίτλον: ὨὈίε Ἠις- 
δεηδςµαΒι ἆετ οχίοηπείνο (ΟΤῶβφεη οι ἀῑδ Αιβάσλωπιπρε]ε]τς, εἶπο πσις 
πιβιΏσπιαί1είνε ὨὈἱα2ίρίίη ἀατρεςίεῖίι μπά ἁωτον Απνοπάμηρεη ετἰδυιει. 
Ι Τε: ἀῑε Ιπεαίς ΑμπάςΠπιπρςἰειτε 13, ὍὉ τίτλος δὲν ὑπόσχεται τίποτε 
περισσότερον τῶν ὅσων περιέχει τὸ ἕργον' ἐν τούτοις ὁ (ΓᾶδδπιαΠΗ δὲν 
κατώρθωσε νὰ ἐπισύρῃ τὴν προσοχἠν τῶν μαθηματικῶν ἐπὶ τοῦ ἔργου 
του, οὔτε αὐτοῦ τοῦ οαμςς ἢ τοῦ Μδδίας, εἰς τοὺς ὁποίους ἑστήριζε θετι- 
κἁς ἐλπίδας, ἡ δὲ ἕλλειψις ἀνταποκρίσεως ἐξηκολούθησε ἀκόμη καὶ ὅταν 
ἀπεφάσισε νὰ δημοσιεύσῃ ὁ ἴδιος µίαν κριτικἠν ἀνάλυσιν τοῦ ἔργου του 
(ΑτεΠ. Γ. ΜαίΠ. υπά Ρηγς., Τ. ΤΝ, 1845). Διά τοῦτο παρητήθη πρὸς τὸ παρὸν 
τῆς ἰδέας νἁ προχωρήσῃ εἰς τὴν δηµοσίευσιν καὶ τοῦ Μέρους Π. 

Αἱ ἐλπίδες τοῦ Οταβπιαηπη περὶ ἐμφανίσεως καλυτέρων καιρῶν ἀνε- 
πτερώθησαν, ὅταν προεκηρύχθη τὸ 1845 ὁ διαγωνισμὸς τῆς Εταιρείας 
1αὈἱοπονεΚκί τῆς Λειψίας, τοῦ ὁποίου θέµα ἦτο ἡ ἀνακατασκευὴ τῆς «χαρα- 
κτηριολογικῆς γεώμετρίας» τοῦ ΙΤ αἰσπίζ (Τόμος Ἡ, ὃ 448). Ὁ Τάβ4ΠΙΑΠΠ 
ἀπεφάσισε νἀ λάβη µέρος εἰς τὸν διαγώὠνισμὸν καὶ παρουσίασεν ἕνα ὑπό- 
µνημα, εἰς τὸ ὁποῖον δεσπόζει ἡ κεντρικἡ ἰδέα τῆς θεωρίας τοῦ χώρου 
(Αις5άεμπιαπρεἰεμτε) καὶ τὸ ὁποῖον πράγματι ἑστέφθη ὑπὸ τῆς νίκης, ἓν 
συνεχείᾳ δὲ ἐδημοσιεύθη τὸ 1846, συνοδευόµενον μάλιστα ἀκὸ ἕνα σχό- 
λιον τοῦ Μδδίας, 

Ἐνθαρρυνθεὶς ἀπὸ τὴν ἐπιτυχίαν αὐτήν, ἀπέστειλεν εἰς τὴν πρωσσικὴν 
Κυβέρνησιν µίαν συλλογὴν ὅλων τῶν τυπωθέντων ἔργων του, ἀποβλέπων 
εἰς τὴν κατάληψιν πανεπιστημιακῆς ἕἔδρας. Δὲν ἐπέτυχεν ὅμως τοῦ σκοποῦ 
του, κατόπιν γνωμοδοτήσεως τοῦ Κιπππετ, εἰς τοὺς λόγους τοῦ ὁποίου 
διεφαίνετο ἡ ἀνησυχία μήπως ἡ διδασκαλία τοῦ (τβδεπιαπη ἐλάμβανε χα- 
ρακτῆρα πολὺ προσωπικὸν καὶ κατὰ συνέπειαν µονόπλευρον, Ἡ ἀποτυχία 
αὐτὴ δὲν ἀπεμάκρυνε τὸν ΟτΑκ6πιάπΏ ἀπὸ τὰς προσφιλεῖς του σπουδάς" 
πράγματι µία σειρὰ ὑπομνημάτων μὲ νέας ἐφαρμογὰς τῆς μεθόδου του 
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ἐδημοσιεύθη ὑπ αὐτοῦ εἰς τοὺς τόµους ΧΧΧΙ (1846), ΧΧΧΝΙ (19448), 
ΧΙΗΠ (1851) καὶ ΧΙΙ (1852) τῆς Ἐφημερίδος τοῦ Οτεί]α. ᾿Εκεῖ λαμβάνουν 
πρωτεύουσαν θέσιν αἱ ἔννοιαι τοῦ «ἐσωτερικοῦ» καὶ «ἐξωτερικοῦ» Ίινο- 
µένου, πολλαὶ δὲ σελίδες περιέχουν νέας κοµψοτάτας μεθόδους πρὸς γέ- 
νεσιν τῶν ἀλγεβρικῶν καμπύλων, μεθόδους αἱ ὁποῖαι ἀκόμη ἀναμένουν 
ἐκεῖνον ὁ ὁποῖος θά τὰς µελετήσῃ κατὰ βάθος, διὰ νὰ προσδιορίση τὸν 
βαθμὸν τῆς γενικότητος τῶν σχημάτων ἐκείνων ποὺ λαμβάνωνται δι 
ἐφαρμογῆς των. Ὅσον ἀφορῇ εἰδικῶς τὰς ἐπιπέδους καμπύλας Υ΄ βαθμοῦ 
ἡ γενικότης τῆς προτεινοµένης ὑπὸ τοῦ Οταβρπιαπη κατασκευῆς ἀπεδεί- 
χθη ὑπὸ τοῦ (Ιεῦοςὴ διὰ τῆς χρήσεως ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων (Μαη. 
Αρη., Τ. , 1572). 

᾿Αποθανόντος τοῦ πατρός του (9 Μαρτίου 1852), ὁ ὁποῖος ἦτο καθη- 
γητὴς τῶν μαθηματικῶν εἰς τὸ γυµνάσιον τοῦ Στεττίνου, ἐκλήθη ὁ υἱὸς 
εἰς ἀντικατάστασιν ἐκείνου. Τὸ βάρος τῶν νέων του ὑποχρεώσεων δὲν ἐ- 
µείώσε τὸν ζῆλον του πρὸς τὴν ἐπιστημονικὴν ἔρευναν, Τὸ ἀποδεικνύουν 
μερικά ἄρθρα του δηµοσιευθέντα εἷς τὸν Τόμον ΧΙΙΧ (1855) τῆς Ἔφημε- 
ρίδος τοῦ ΟΓεῖίε, πρὸς τὸν σκοπὸν ἐπεκτάσεως εἰς τὸν χῶρον εἴτε τῆς ἑν- 
νοίας τοῦ πολλαπλασιασμοῦ, εἴτε τῶν γενετικῶν μεθόδων ποὺ ἐμνημονεύ- 
σαμεν πρὸ ὀλίγου. Παρασιωκῶντες τὰ ἀφορῶντα τὰς δευτεροβαθµίους ἐπι- 
φανείας, ὑπογραμμίζομεν τὴν γένεσιν τῶν τριτοβαθµίων ἐπιφανειῶν µέσφ 
τριῶν προβολικῶν δεσμῶν ἐπιπέδων. Ὁ Οτᾶδεπιαπῃ, νοµίζων ὅτι ἔφθασεν 
ἤδη εἷς τὸ ὕψος τῆς ὑπολήψεως τοῦ ὁποίου ἧτο ἄξιος, ἀπεφάσισε ν᾿ ἄνα- 
συντάξῃ τὰς ἰδέας του εἰς ἕνα νέον ἔργον: Ὀιε Αιςάεμπιπρεἱεῶτο νοἱἱείδη- 
4ἱς υπά ἵπ ίτεπρετ Γοῖπι Ὀεαγδείεί 5 (διειίπ, 1862), ἆλλ' οὔτε καὶ αὐτὸ 
εὗρε τὴν ἐλπιζομένην ἀνταπόκρισιν. Καὶ ἁπόδειξις τούτου εἶναι τὸ γε- 
γονὸς ὅτι, ὅταν εἰς τὸ Πανεκιστήµιον τοῦ Οτεί[ενιαϊά ἐδημιουργήθη µία 
νέα μαθηματικἡ ἔδρα, αὕτη δὲν ἐδόθη εἰς αὐτόν, λόγῳ ἑναντιότητος τοῦ 
Οτυπετί, ὁ ὁποῖος ἐξεδήλωσε τὸν φόβον του ὅτι ὁ Οτακπιαπη θὰ ἔχρη- 
σιμοποίει ἀποκλειστικῶς τὴν ἔδραν ὡς ἄμβωνα προπαγανδισμοῦ τῶν ἰδεῶν 
του. 

Καταληφθεὶς ἀπὸ ἀηδίαν καὶ θεώρήσας ἑαυτὸν ὑβριζόμενον, ἐκέστρε- 
ψεν εἰς τὰς φιλολογικὰς σπουδὰς τῆς νεόὐτητός του, ἐπιτυχών, ὡς αὖθεν- 
τία εἷς τὴν Ὑνῶσιν τῆς σανσκριτικῆς γλώσσης, τὴν ὑψηλὴν ἐκείνην ὑπό- 
ληψιν, τὴν ὁποίαν οἱ μαθηματικοὶ τοῦ εἶχον ἀρνηθῇῆ. Παρά ταῦτα ἀκόμη 
καὶ μεταξὺ τῶν μαθηματικῶν δὲν ἕλλειψαν αὐθεντίαι, αἱ ὁποῖαι περιέβα- 
λον μὲ ἐκτίμησιν τὸ ἔργον του. ᾽Αρκεῖ ν᾿ ἀναφέρωμεν τὸν Ότεπιοπα, ὁ 
ὁποῖος τῶν μεθόδων τοῦ (Γαβεπαπη ἕκαμεν ἀξιολόγους ἐφαρμογάς, καὶ 
τὸν (Οεῦες], ὁ ὁποῖος διεκήρυξε τὴν ἀξίαν τοῦ ἔργου του εἰς ἕνα ἔπιμνη- 
µόσυνον λόγον ποὺ ἔγραψε διὰ τὸν Ρἰῆζσκοεγ. 

Ἐνθαρρυνθεὶς ἀπὸ τὰς ἐκδηλώσεις αὐτάς, ἐπέστρεψεν ἀκόμη µίαν φο- 
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ρὰν εἰς τὰς παλαιάς του φιλίας, ὅπως ἀποδεικνύουν μερικὰ μεταγενέστερα 
δημοσιεύματά του. σαν ὅμως αὐτὰ αἱ τελευταῖαι ἀναλαμπαὶ μιᾶς λαμπά- 
δος ἑτοίμης νὰ σβήσῃ, διότι τὴν 26ην Σεπτεµβρίου 1877 ἀπέθανε, ἑνῷ 
διώρθωνε τὰ τυπογραφικὰ δοκίµια μιᾶς ἀνατυπώσεως τοῦ βιβλίου του 
Αιπάεμηνηρσίεητε τοῦ 1844. Ἡ πλήρης ἔκδοσις τῶν μαθηματικῶν του ἕρ- 
Ύων, Ὑενομένη ὑπὸ τὴν αἰγίδα τῆς Σαξωνικῆς ᾿Ακαδημίας, ἀποδεικνύει 
ὅτι ἡ ἀξία τοῦ Ο{αδεπιαηη ἔχει πλέον σήμερον γενικῶς ἀναγνωρισθῆ. 


Κβατέρνια καὶ ἄλγεβραι 


Ἴσ4. Εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἰσοπαραλληλιῶν δὲν γίνεται λόγος περὶ 
τοῦ ζητήματος (τὸ ὁποῖον ἐνεφανίσθη µάλιστα εἰς τὸν Ὑεςσεὶ καὶ εἰς τὸν 
Ατραπά) κατὰ πόσον θά ἦτο δυνατὸν νὰ παρασταθοῦν τὰ σημεῖα τοῦ δια- 
στήµατος μὲ µίαν µέθοδον παραπλησίαν πρὸς ἐκείνην, ἡ ὁποία στηρίζε- 
ται ἐπὶ τῆς ἐφαρμογῆς τῶν κοινῶν μιγαδικῶν ἀριθμῶν. Ἡ δόξα διὰ τὴν 
ἐπιτυχῆ ἀντιμετώπισιν καὶ λύσιν τοῦ ζητήματος αὑτοῦ ἀνήκει εἰς τὸν µα- 
θηµατικὀν, περὶ τοῦ ὁποίου τώρα θὰ ὁμιλήσωμεν τὸν Η/ἰΠίαπι Ποαφαπ 
ΠΗαπι(ίοῃ. 

Γεννηθεὶς εἰς Δουβλῖνον (Ώιδίίπ) τὴν 4ην Αὐγούστου 1805, ἐξεπαι- 
δεύθη εἰς τὸ Τηπί «οἴερε τοῦ Οαπιυτίάᾳε, ὅπου εἰσῆλθε τὸ 1823, Ἐξε- 
δήλωσε δὲ ἀπὸ τότε µίαν τόσον καταπληκτικὴν κλίσιν πρὸς τὴν µαθηµα- 
τικἠν ἔρευναν (ἀπὸ τοῦ 1824 εἶχε φέρει εἰς πέρας ἀξιολόγους ἐρεύνας ἐπὶ 
τῶν καυστικῶν καμπύλων), ὥστε τὸ 1821, εἲς ἡλικίαν μόλις 22 ὑτῶν, τοῦ 
προσεφέρθη ἡ ἔδρα τῆς ἀστρονομίας ἓν συνδυασμῷ μὲ τὴν διεύθυνσιν 
τοῦ ᾿Αστεροσκοπείου εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ Δουβλίνου. 

Τὸ ἑπόμενον ἔτος ἐδημοσίευσεν εἰς τὰ Πρακτικὰ τῆς Βασιλικῆς ᾿Ακα- 
δηµίας τῆς Ἰρλανδίας τὴν σπουδαίαν ἐργασίαν του ΤΗςοτγ οἳ 3Υ5ίεπιβ 
οἵ ΚαΥ5 (Θεωρία τῶν ἀκτινικῶν συστηµάτων), ὅπου μεταξὺ ἄλλων, ἐκ τῆς 
μαθηματικῆς μελέτης τῶν εὐθειογενῶν συστηµάτων διπλῆς ἀπειρίας τοῦ 
χώρου, ἔφθασεν εἰς τὴν κωνικἠν διάθλασιν, φαινόμενον τὸ ὁποῖον μέχρι 
τῆς ἡμέρας ἐκείνης εἶχε διαφύγει τῆς προσοχῆς τῶν φυσικῶν καὶ τὸ ὁποῖον 
µόνον ἁργότερα ἐπεβεβαίωσε τὸ πείραμα. 

Τὸ 1843 ἐδημοσίευσεν εἲς τὰ Ρ. Τ. ἄλλο ὑπόμνημα ἐπὶ τῶν ἐξισώσεων 
τῆς δυναμικῆς, τὸ ὁποῖον τοῦ ἐξασφαλίζει ἐξέχουσαν θέσιν εἰς τὴν ἴστο- 
ρίαν τῆς μηχανικῆς, Ὅπως προκύπτει ἐξ ὅσων ἐλέχθησαν, ἐνῷ ὁ Ἡαπιί[ίοῃ 
κατέβαλλε Ὑόνιμον δρᾶσιν εἰς τὰς ἐφαρμογὰς τῶν μαθηματικῶν περὶ 
τὴν ἔρευναν φυσικῶν φαινομένων, ἐνδιεφέρετο ἐπίσης καὶ μὲ τὰ ζητήματα 
ποὺ θὰ ἔλεγε κανεὶς ὅτι ἀνήκουν εἰς τὴν φιλοσοφίαν τῆς ἐπιστήμης µας. 
᾿Απόδειξιν τούτου ἀποτελεῖ ἕνα σπουδαῖον ὑπόμνημα τιτλοφορούμενον : 
Τπεοτγ οἳ «οπ]ημαίε Ειροίοπα, ος αἱρευταίς (ομρίες, 4ηά Ἐθσαγ οἩ Αἱροῦγὰ 
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ἃ5 Φεΐσπος οἳ ρυτο Τίπις 135 (Γτίο Τταηραςίίους, 1837). ᾿Εκεῖ ἐκτίθεται ἀπὸ 
καθαρᾶς ἀριθμητικῆς ἀπόψεως ἡ θεωρία ἐκείνη τῶν µιγάδων, ἡ ὁποία θε- 
μελιοῦται ἐπὶ τῆς χρήσεως τῶν ζευγῶν πραγματικῶν ἀριθμῶν, θεωρία 
ἡ ὁποία κρίνεται σήμερον ὡς ἡ μόνη πλήρως ἱκανοποιητικὴ καὶ διὰ τοῦτο 
ἐπεξετάθη ἡ ἐφαρμογή της εἰς τοὺς ἀρνητικοὺς ἀριθμοὺς καὶ τὰ κλάσματα. 

᾿Απὸ τοιαύτης φύσεως ἐρεύνας ὡδηγήθη ὁ Ηαπιήίοη εἰς τὴν ἀναζήτη- 
σιν τρόπου ἀλγεβρικῆς παραστάσεωώς τῶν σημείων τοῦ χώρου, πρᾶγμα τὸ 
ὁκοῖον ἐπέτυχε (1843) διὰ τῆς εἰσαγωγῆς νέων ἀριθμητικῶν ὀντοτήτων 
συντεθειµένων ἐκ 4 μονάδων γραμμικῶς ἀνεξαρτήτων. Τοιουτοτρόπως 
ἔφθασεν εἰς τὴν ἐπινόησιν τῶν κουατερνίων ἢ κβατερνίων ἢ τετράδων 
(αμαίογπίοπ»), ἡ ὁποία τὸν ἀνεβίβασεν ἐπὶ τῶν ἀετωμάτων τῆς δόξης, 
παρ᾽ ὅλην τὴν ἀποδοκιμασίαν μιᾶς µερίδος συντηρητικῶν, μὴ διατεθειµέ- 
νων νάἀ παραδεχθοῦν τὴν δυνατότητα μιᾶς ἀριθμητικῆς, εἰς τὴν ὁποίαν 
ὁ πολλαπλασιασμὸς ϐ) ἀπέβαλλε τὴν ἀντιμεταθετικήν του ἰδιότητα. 

Τὴν νέαν θεωρίαν ἑἐδίδαξεν ὁ ἩΗαπηίίοη εἰς τὰ πανεπιστημιακά του µα- 
θήµατα, ἀρχῆς γενομένης ἀπὸ τοῦ ἔτους 18548, ἀνέπτυξε δὲ τὸ 1853 εἰς εἰδι- 
κὸν σύγγραμμα ὑπὸ τὸν τίτλον Ἱ.εοιατν ον Οµμαίεγπίοη», τὸ ὁποῖον καὶ 
διέδωσε ἀνὰ τὸν κόσμον τὴν ἐν λόγφ θεωρίαν. Εἰργάσθη καὶ μετὰ ταῦτα 
πρὸς τελειοποίησίν της, ὅπως προκύπτει ἀπὸ τὸ ἔργον Εἰεπιεπίς οἱ Ουα- 
(ογπίοης (1. οπάση, Ι866], κοὺ εἶδε τὸ φῶς τῆς δηµοσιότητος μετὰ τὸν θά- 
νατόν του (2 Σεπτεμβρίου 1865]. 

Ἡ θεωρητικἡ ἀξία τῆς ἐφευρέσεως τοῦ Ηαπι]ίοπ ἀνεγνωρίσθη παγκο- 
σµίως. Ἡ κριτικἡ δὲν εἶναι ὁμόφωώνος ὡς πρὸς τὴν πρακτικήν της ὠφελι- 
µότητα" ἄλλοι ἐκθειάζουν τὴν καταλληλότητα της δι’ ὅλας τὰς γεώμετρι- 
κἁς ἐρεύνας, ἐνῷ ἄλλοι δὲν ἀποδέχονται αὐτὴν τὴν ἄποψιν. Ἡ ἀλήθεια 
πιθανῶς εὑρίσκεται εἰς τὸ μέσον, διότι ὁ (αμ εἰς ἐπιστολήν του τῆς 15 
Μαϊου 1843 πρὸς τὸν 5εβιηκοῖες διετύπώσεν εὐστόχως τὰς ἀκολούθους 
παρατηρήσεις, λαµβάνων ἀφορμὴν ἀπὸ τὸν Βαρυκεντρικὸν λογισµόν;: 
«Μὲ τοὺς νέους αὐτοὺς ἀλγορίθμους δὲν δυνάµεθα νὰ εἴπωμεν ὅτι εὗρί- 
σκοµεν συμπεράσματα, ποὺ δὲν θὰ ἡμπορούσαμεν νά εὕρωμεν χωρὶς τὴν 
βοήθειάν των. ᾽Αλλά τὸ πλεονέκτημα συνίσταται εἰς τὸ γεγονὸς ὅτι, ὅταν 
ἕνας ἀλγόριθμος οἰοσδήποτε ἀνταποκρίνεται πληρέστερον εἰς τὴν ἔσω- 
τέραν φύσιν συχνῶν ἀναγκῶν, ὅλοι ἐκεῖνοι ποὺ ἔχουν ἐπαρκῶς ἐξασκηθὴ 
εἰς τὴν χρῆσιν του, ἀκόμη καὶ χωρὶς τὴν ἀσυναίσθητον ἔμπνευσιν τῆς δια- 
νοίας, τὴν ὁποίαν δὲν ἡμπορεῖ τίποτε νὰ περιορίση, ἡμποροῦν νάἀ λύσουν 
αὐτομάτως τὰ ἀντίστοιχα προβλήματα ἀκόμη καὶ εἰς τὰς πολυπλοκωτέρας 
περικτώσεις, εἰς τὰς ὁποίας, χωρὶς τὴν βοήθειάν των, ἀκόμη καὶ τὸ ὄπιδε- 
Ειώτερον πνεῦμα θὰ ἔμενε ἀνίσχυρον. Χάρις εἰς τοιαύτας μεθόδους ἀνα- 
ρίθµητα προβλήματα, τὰ ὁποῖα θὰ παρέµενον μεμονωμένα καὶ ϐ) ἀπήτουν 
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κάθε φορὰν καὶ νέας προσπαθείας, κατὰ τὸ μᾶλλον ἢ ἧττον Ὑενναίας, 
ἑνοποιοῦνται καὶ ἀποτελοῦν ἕνα ὅλον ὀργανικὸν σύστημα» ". 

Μολονότι τὰ τρία μεγάλα θέµατα --- θεωρία τῶν ἀκτινικῶν συστηµά- 
των, ἐξισώσεις τῆς δυναμικῆς, κβατέρνια --- ἀποτελοῦν τὰ πεδία ὅπου ὁ 
Ηαπιίίοη ἕδρεψεν ἐν ἀφθονίᾳ τὰς δάφνας του, καὶ ἄλλα πολλὰ ἀκόμη 
ἐκαλλιέργησε μὲ ἐπιτυχίαν. Τὸ δὲ γεγονὸς ὅτι οἱ συμπατριῶται του, ἔπειτα 
ἀπὸ ἤμισυ καὶ πλέον αἰῶνα, ἔκριναν σκόκιµον ν᾿ ἀνατυπώσουν ὅλα τὰ 
ἔργα του εἷς µίαν πλήρη ἔκδοσιν ἀποδεικνύει ὅτι ταῦτα διετήρησαν ἐπὶ 
τόσας δεκαετίας ὁλόκληρον τὴν ἀξίαν των. 


725. ᾿Ενῷ ἐχρειάσθησαν καὶ δύναμις καὶ τόλμη διὰ τὴν σύλληψιν 
καὶ εἰσαγωγὴν εἰς τὴν ἐπιστήμην νέων συστηµάτων ἀριθμῶν, ὅπως τὰ 
κβατέρνια, εἰς τὰς πράξεις τῶν ὁποίων δὲν τηρεῖται πλέον σεβασμὸς πρὸς 
τοὺς τυπικοὺς νόµους τῆς συνήθους ἀριθμητικῆς, αὐθόρμητος καὶ τρόπον 
τινὰ ἀναπόφευκτος ὑπῆρξεν ἡ µετάβασις εἰς πολυμοναδικὰ συστήµατα 
ἀριθμῶν, τουτέστιν εἰς τὰς ὁλότητας οσο”, τῆς μορφῆς 4ιυι Γ8ο8ς Γ--.  απῦς, 
ὅπου ωμά... Νᾳ εἶναι µονάδες θεμελιώδεις καὶ ΔμΔμ,...Δα πραγματικοὶ 
ἀριθμοὶ αὐθαίρετοι. Ἐγένετο τότε συμβατικῶς δεκτόν, ὅπως δύο τοιοῦτοι 
ἀριθμοὶ 


Σά, «ὁδευν, 
κα κ 


λέγωνται ἴσοι πάντοτε καὶ µόνον ὅταν ὑφίστανται αἱ η ἰσότητος ἂν -- Ὁν 
(κ--,2,...μι) καὶ ὠρίσθη ἡ πρόσθεσις οὕτως, ὥστε ν᾿ ἀποτελῇ πρᾶξιν 
ὁμοιόμορφον, πάντοτε δυνατήν, ἀντιμεταθετικὴν καὶ συμμετοχικήν. Ὡς πρὸς 
τὸν πολλαπλασιασμὸν ἐτέθη ὡς προῦὐπόθεσις, ὅτι αἱ µονάδες θὰ ἦσαν τοιαῦ- 
ται, ὥστε τὸ γινόμενον δύο τυχουσῶν ἐξ αὐτῶν νά δίδῃ ἐξαγόμενον μηδὲν 
ἢ ἄλλον ἀριθμὸν τῆς αὐτῆς φύσεως, πρᾶγμα τὸ ὁποῖον ἐπιτρέπει τὴν δια- 
τήρησιν ὅλων τῶν τυπικῶν ἰδιοτήτων τοῦ πολλαπλασιασμοῦ ἐκτὸς τῆς 
ἀντιμεταθετικότητος (οοπιππα(αντ{6). 

Χωρὶς νὰ εἰσέλθωμεν εἰς µίαν πλήρη περιγραφὴν τῶν διαφόρων στα- 
δίων τὰ ὁποῖα κροηγήθησαν τῆς γενικῆς θεωρίας, ἐπικαλούμεθα τὴν προσο- 
χὴν τοῦ ἀναγνώστου ἐπὶ τοῦ σημαντικοῦ ἔργου τοῦ φέροντος τίτλον: 
Τησοτίς ἀει Κοπιρἰεχεν Ζαἱοπογσίεπηε, ΙηδὈοφοπάστο ἀετ ρεπιείπεη [πιδβί- 
ρὔτεν ΖαΠΐεπ υπά ἀοτ Ηαπιί]οη΄κοπεπ Οµωαίεγπίοπεη, πεῦσί ἵπγετ ρεοπνείτί- 
«οἶνεῃ Ὠαισίείίυπα 127 (1 εἰρζίᾳ, 1367). Τούτου συγγραφεὺς εἶναι ὁ Η. Παπκεῖ, 
χεννηθεὶς εἰς Ἠα]ίε τὴν Ί4ην Φεβρουαρίου 1532, καθηγητὴς εἰς τὸ Πανεπι- 

. Παραπέµπομεν ἐπίσης εἰς ἄρθρον τοῦ Α. Οαγ]αν ὑπὸ τὸν τίτλον (οογάϊπαίσς 
νεισας Ωωδίογπίοης (εἰς τὰ Πρακτικά τῆς Βασιλ. Ἑταιρείας τοῦ Εάῑπδυγμί, Τόμος ΧΧ, 
1895), ὅκου παρατηρεῖται μὲ ὁξυδέρκειαν ὅτι «ἡ ἔννοια τοῦ αωκεπίοη εἶναι ἀσυγκρί- 
τῶς ὠραιοτέρα οἰασδήποτε ἐφαρμογῆς της», 
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στήµιον τοῦ ᾿Ερλάγγεν (1867) καὶ κατόπιν τῆς Τυβίγγης (1869), ἀποθανὼν 
τὴν 29ην Φεβρουαρίου 1873. 

Εἰς τὸν τόµον αὐτὸν --- θαυμάσιον καὶ ὡς πρὸς τὴν οὐσίαν καὶ ὡς πρὸς 
τὴν µορφήν, διὰ τὰς ἐπιστημονικάς ἀναπτύξεις καὶ διὰ τὰς πλουσίας καὶ 
ἀκριβεῖς ἱστορικὰς πληροφορίας --- ἐξαίρεται, πέραν τῶν διὰ τοῦ τίτλου 
ἀναγγελλομένων, ἡ θεωρία τῶν «ἐναλλασσόντων ἀριθμῶν» (ποπιογςς 
αἰιογησηί5), τοὺς ὁποίους εἶχεν ἤδη συναντήσει ὁ ΟΓαΦ6ΠΙΔΠΗ, καὶ οἱ ὁποῖοι 
χαρακτηρίζονται μὲ τὰς ἀκολούθους σχέσεις μεταξὺ τῶν θεμελιωδῶν µο- 
νάδων : 

υ κ ---αχκυι, υυι-- 0. 
Οἱ ἀριθμοὶ αὐτοί, ἐκτὸς ἄλλων ἐφαρμογῶν, ὁδηγοῦν εἰς µίαν κομψἠν ἔκ- 
θεσιν τῆς θεωρίας τῶν ὁριζουσῶν. 

Καθ' ὃν χρόνον εἰς τὴν Εὐρώπην κατεγίνοντο εἰς τὴν σύστασιν μιᾶς 
θεωρίας τῶν συνθετικῶν ἀριθμῶν πάσης φύσεως, τὸ αὑτὸ θέµα ἐμελετᾶτο 
εἰς τὸν Νέον Κόσμον ἀπὸ ἐκεῖνον, ὅστις θεωρεῖται γενάρχης τῆς οἶκο- 
Ὑενείας τῶν μαθηματικῶν ποὺ ἥκμασαν εἰς τὰς 'Ηνωμένας Πολιτείας τῆς 
᾽Αμερικῆς κατὰ τὴν διάρκειαν τοῦ τελευταίου τούτου αἰῶνος. Πρόκειται 
περὶ τοῦ Βεπ]απιίπ Ρείγος, γεννηθέντος εἰς δαΐεπι τῆς Μασσαχουσέττης 
τὴν 4ην Απριλίου 1809. ᾽Απὸ τοῦ 1825 μέχρι τοῦ 1829 ἐἑσπούδασεν εἰς τὸ 
Πανεπιστήµιον τοῦ Ἠατνατά, ὅπου καὶ ἐδίδαξεν ἀπὸ τοῦ 1831. ᾽Απέθανεν 
εἰς (απισγίάρε τῆς Μασσαχουσέττης τὴν όην Ὀκτωβρίου 1880, ἐν µέσῳ 
μεγάλου πένθους τῶν πολυαρίθµων μαθητῶν του, εἰς τοὺς ὁποίους εἶχεν 
ἐμπνεύσει ἀπεριόριστον θαυμασμόν. Δὲν θ᾽ ἀναφέρωμεν ἐδῶ τὰ ὅσα ἔγρα- 
Ψεν ἐπὶ θεμάτων ἀστρονομίας, γεωὠδαισίας καὶ μηχανικῆς, οὔτε θὰ ἐξετάσω- 
μεν τὰ περισπούδαστα διδακτικά του συγγράµµατα Τριγὠνοµετρίας, ᾿Ανα- 
λυτικῆς γεώμετρίας, ᾿Απειροστικοῦ λογισμοῦ καὶ ᾿Αναλυτικῆς μηχανικῆς, 
Θά περιορισθῶμεν ὅμως νὰ ὑπογραμμίσωμεν τὸ ὑπόμνημά του Ἰπσαι 
Αοοςἰα[ίνε Αἱρεῦγα (Γραμμικὴ συνδυαστικἡ ἄλγεβρα), τὸ ὁποῖον εἶδε τὸ 
φῶς ὥς λιθόγραφον τὸ 1870 καὶ ἀνεδημοσιεύθη κατόπιν τῇ ἐπιμελείᾳ τοῦ 
υἱοῦ του " εἰς τὸν Τόμον ν (1881) τοῦ περιοδικοῦ Απιοτίσαπ ]ομγπαί οἱ 
Μαιλεπιαίίος. Προκύπτει ἐκ τῆς ἐργασίας αὐτῆς ὅτι ὁ Ῥοΐτος εἶναι ὁ πρῶτος 
ποὺ κατέγινε εἰς τὸν καθορισμὸν τῶν διαφόρων δυνατῶν τύπων ἀλγέβρας, 
ζήτημα θεμελιῶδες, τὸ ὁποῖον διελεύκανε τελείως ὁ 8ορᾗιας 116 μὲ τὴν θεω- 
ρίαν του περὶ ὁμάδων μετασχηματισμῶν καὶ τὸ ὁποῖον ἀπησχόλησε πλῆ- 
θος ἐξόχων μαθηματικῶν κατὰ τὴν περίοδον ποὺ ἠκολούθησεν αὐτὴν μὲ 
τὴν ὁποίαν τερματίζεται ἡ ἀνὰ χεῖρας Ἱστορία, 

Ὁ Ὁ υἱός του (απ! Ρείτοε ἐγενήθη εἰς τὸ Καίμπριτς τῆς Μασσαχουσέττης τὴν Ί0ην 
Σεπτεμβρίου 1839 καὶ ἀπέθανε τὴν Ίθην Απριλίου 1914. Διέπρεψεν εἰς τὸν κλάδον τῆς 


µαθηματικῆς λογικῆς, ἐπὶ τῆς ὁποίας κολλά ἄρθρα του ἐδημοσιπύθησαν εἰς τὸ κεριο- 
δικὸν Απιοζισἒη Γουτπαί οἵ Μάαιμεοπιαιίος. 


ΚΕΦΑΛΛΑΙΟΝ ΧΙΙ 


Ἡ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΑΝΑΛΥΣΙΣ ΑΠΟ ΤΟΥ ΟΑΙΟΗΥ 
ΚΑΙ ΤΟΥ ΙΑΟΟΒΙ ΜΕΧΡΙ ΤΩΝ ΡΟΙΝΟΑΡέΕ 
ΚΑΙ ΟΑΝΤΟΜΕ 


Εἰς τὰς γαλλοφώνους χώρας 


126. Ο0παήος Ετδηςοίς δίωππι. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Γενεύην τὴν 22αν 
Σεπτεµβρίου 1803 καὶ εἰσῆλθεν εἰς τὸ ἐκεῖ Πανεπιστήμιον τὸ 1518. Παρα- 
µείνας ὀρφανὸς πατρός, ἐζήτησε μὲ ἰδιωτικάς παραδόσεις µαθηµάτων νά 
βοηθήση τὴν οἰκογένειάν του εἰς κάλυψιν τῶν ἀναγκῶν της. Εὔρισκεν ἐν 
τούτοις τὸν χρόνον νὰ συνεργάζεται εἰς τὸ περιοδικὸν Μαθηματικάἀ Χρο- 
νικἀ (Αηπαΐςς 4ο Μαϊλέπιαίαιιες).Αφοῦ ἐπεράτωσε τὰς σπουδάς του, µετέ- 
βη τὸ 1823 -24 εἰς Παρισίους καὶ χάρις εἰς ὑποστήριξιν τῆς οἰκογενείας 
Βτοβίϊς, εἰς τὴν ὁποίαν ἐχρημάτισε διδάσκαλος, ἦλθεν εἷς ἑπαφὴν μὲ τοὺς 
µεγαλυτέρους μαθηματικοὺς τῆς ἐποχῆς. Εἰς Παρισίους ἐπανῆλθε τὸ 1825 
καὶ συνειργάσθη μὲ τὸν Οοἰφάοπ εἲς τὸ «Ὑπόμνημα ἐπὶ τῆς συμπιέσεως 
τῶν ὑγρῶν» (Μόέπιοίτε δυ: ἷ4 «οπιρτοςδίοη ἆςθ Τα ιἱάες), τὸ ὁποῖον ἔβρα- 
βεύθη τὸ 18527 ὑπὸ τῆς ᾽᾿Ακαδημίας τῶν Επιστημῶν. 

Συγχρόνως κατεγίνετο μὲ ζητήματα ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων, τὰ ὁποῖα 
χάρις εἷς τοὺς αρταπρε καὶ Εουτίες (τοῦ ὁποίου τὸ µέχρι τῆς ὥρας ἀνέκ- 
δοτον ἔργον ἐπέτυχεν ὁ δίωτπῃ νὰ διαβάση) εὑρίσκοντο τότε εἰς τὸ προσκή- 
νιον τοῦ ἑνδιαφέροντος. Τοιουτοτρόπως ἔφθασεν εἰς τὸ ἔνδοξον θεώρημα 
ποὺ φέρει τὸ ὄνομά του καὶ τὸ ὁποῖον ἀνεκοίνωσε τὴν Ί2ην Μαϊου 1825 
εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν μὲ τὸ ὑπόμνημά του: δα: Ια Εένοἰμίου ες Εφιαίίοπς 
πυππότίαυες (Ἐπὶ τῆς λύσεως τῶν ἀριθμητικῶν ἐξισώσεων). Τοῦτο ἔδημο- 
σιεύθη, ἐπίσης ἓν περιλήψει, εἷς τὸ Δελτίον τοῦ Γέτωδσας καὶ εἰς τὴν 
“ΑἍ λγεβραν τῶν Ολοαφυεί καὶ Μαγες, 1832, καὶ ἓν ἐκτάσει εἰς τὸν Τό- 
μον ΥΙ, 1835, τῆς Συλλογῆς Φαναπίς Εἰταηρετ. 

Ἓνα ὑπόμνημά του ἐπὶ τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεών δευτέρας τάξεως 
ἔλαβε τὸ 1834 τὸ Μέγα Βραβεῖον τῶν Μαθηματικῶν ᾿Επιστημῶν, τὸ ὁποῖον 
ἔπρεπε ν᾿ ἀπονεμηθῆ, κατὰ τὴν προκήρυξιν, αεὶς τὸν συγγραφέα τῆς σπου- 
δαιοτέρας ἀνακαλύψεως, ῆτις ἐδημοσιεύθη κατὰ τὴν τελευταίαν τριετίαν». 


Τὸ ὑπόμνημα ἐδημοσιεύθη εἰς τὸν Τόμον Ἱ, 1836, τῆς Ἰουγπαί ἆς Μαι]νό- 
πιαίίαυςς. 

᾽Απὸ τοῦ 1830 ὁ δίατπι ἐδίδασκεν εἰς τὸ Κολλέγιον Κοίῇη, τὸ 1836 
εἰσῆλθεν εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον καὶ μετὰ διετίαν ἐκλήθη νὰ διδάξη εἰς τὴν 
Εσοιε Ρο]γιεςμηίαυε καὶ ἀπὸ τοῦ 1840 εἰς τὴν 8οί8οππς, ᾿Απέθανεν εἰς Πα- 
ρισίους τὴν ἴδην Δεκεμβρίου 1855, Δύο σειραὶ µαθηµάτων, µία ἀναλύσεως 
καὶ ἄλλη μηχανικῆς, ἐδημοσιεύθησαν κατ᾽ ἐπιθυμίαν του μετὰ τὸν θάνατόν 
του καὶ χάρις εἰς τὴν ἀναμφισβήτητον ἀξίαν των ἀνετυπώθησαν κατ ἑπα- 
νάληψιν. 

Ὁ διίατπι, καίτοι ἀναλυτικὸς ἐξ ἰδιοσυγκρασίας, ἐπέφερε συμβολὰς 
ἀκόμη καὶ εἰς τὴν γεωµετρίαν, Προπάντων εἰς τὴν ἐργασίαν του Μόπποίτας 
ευ: Ἱες Πρηες ἄν δεςοπἀ οτάτε (Ὑπομνήματα ἐπὶ τῶν δευτεροβαθµίῶν καµ- 
πύλων: Μαθημ. Χρονικά, Τ. ΧΝΙ- ΧΝΗ, 1825 - 26), γενικεύων ἕνα γνωστὸν 
θεώρημα τοῦ Ώεραίρυες, ἀπέδειξεν ὅτι ὅλαι αἱ κωνικαὶ μιᾶς δέσµης καθορί- 
ζουν ἐπὶ τυχούσης εὐθείας τοῦ ἐπικέδου τῆς δέσµης µίαν ἐνέλιξιν, Περαι- 
τέρω εἰς µίαν ἐργασίαν του Εοςλετοῆςς 50 ες Οαμδίίαυες (Ἔρευναι ἐπὶ 
τῶν καυστικῶν καμπύλων, αὐτόθι, Τ. ΧΥ, 18524) ἀπέδειξε τὴν χρησιμότητα 
τὴν ὁποίαν ἔχει ἡ θεώρησις τῆς ἐνειλιγμένης μιᾶς καυστικῆς (αδευτέρα 
καυστικἡ» κατὰ Οµνείε]εῖ). 

Ἐπεκτείνων κατόπιν τὰς ἐρεύνας του εἰς τὸν χῶρον (Πομτηα] ἀς ΜαιΝ., 
Τ. Π, 1838 καὶ ς, Ε., Τ. ΧΝΧ, 1845) ἀνεκάλυψεν ὅτι ὅλαι αἱ κάθετοι εἷς µίαν 
ἐπιφάνειαν εἰς τὴν γειτονίαν τῆς καθέτου εἴς τι σημεῖον Ρ συναντοῦν 
δύο σταθερὰς εὐθείας, αἱ ὁποῖαι εἶναι αἱ κάθετοι αἱ ἀγόμεναι ἐκ τῶν πρὀ- 
τευόντων κέντρων καμπυλότητος τῆς ἐπιφανείας εἰς τὸ Ρ ἐπὶ τὰς ἀντι- 
στοίχους καθέτους τοµάς, Τυγχάνει γνωστὸν ὅτι πρόκειται περὶ ἑνὸς θε- 
µελιώδους θεώρήµατος εἰς τὴν θεωρίαν τῶν εὐθειακῶν συστηµάτων, μὲ 
τὴν ὁποίαν ἠσχολήθησαν κατόπιν ἐπιτυχῶς οἱ Ηαπιῆίοη (5 724) καὶ Καπιπιες 
(6 735). 


727. «οβδορη Ιουνίήο, ᾿Ἐγεννήθη εἷς δαΐπί - Όπνετ τὴν 23ην Μαρτίου 
1809, ᾽Απὸ τοῦ 1838 ἐδίδαξεν εἰς τὴν Εοοίς Ῥοϊγίοςμπίαυε τῶν Παρισίων 
καὶ ἀπὸ τοῦ 1839 εἰς (οἰέρε ἆἄε Έταποε. Τὸ αὐτὸ ἔτος εἰσῆλθεν εἰς τὸ 
[πο ίειί ἆὲ Ἐταποε. Τρία ἔτη προηγουμένως εἶχεν ἱδρύσει τὸ γνωστὸν πε- 
ριοδικὸν Ἰουγπαί ἆς Μαιπέπιαίαυςς ρωτες εἰ αρρ[αμέες (Ἐφημερὶς τῶν 
καθαρῶν καὶ ἐφηρμοσμένων μαθηματικῶν), τὸ ὁποῖον διηύθυνεν ἐπὶ ὁλό- 
κληρον τεσσαρακονταετίαν. ᾿Απέθανεν εἰς Παρισίους τὴν 8ην Σεπτεμβρίου 
1882. Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται µία πολυτελἠς ἔκδοσις ὑπὸ τὸν τίτλον Αρρίί- 
οβίίοη ἁς 1 Απαΐγκε ἃ Ἰα Οέοπιέιτίιε ἆς Μοηµε (ΡαΠῖς, 1850), τὴν ὁποίαν 
ἐπλούτισε μὲ σημειώσεις ἀξιολόγους. Τὸ 1547 ἔδωσε µίαν σειρὰν µαθη- 
µάτων ἐπὶ τῶν συναρτήσεων διπλῆς περιόδου, τὰ ὁποῖα συνέλεξαν δύο 
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γερμανοὶ μαθηματικοὶ (Βοτελατάι καὶ }οαοἩπισίμα!) καὶ ἐδημοσιεύθησαν 
κατόπιν εἰς τὴν ᾿Εφημερίδα τοῦ Οτεῖϊε (Τόμος ΙΧΧΧΥΠΙ, 1580). 

Εἰς µέγαν ἀριθμὸν ἀνέρχονται αἱ «ἐργασίαι τοῦ Ἱοανίης αἱ σχετικαὶ 
πρὸς ζητήματα ἀναλύσεως καὶ διαφορικῆς Ὑεωμετρίας. Παρατρέχοντες 
ἐκείνας ποὺ ἀφοροῦν τὰ διαφορικἀ μὲ δείκτην τυχόντα διότι δὲν ηὔξησαν 
τὴν ἐπιστήμην μὲ κάποιο συμπέρασμα δεκτὸν ὑφ' ὅλων, ὑπογραμμίζομεν 
τὸ ὡραῖον ὑπόμνημα (γραφὲν μὲ συνεργασίαν τοῦ δέαγπι) ἐπὶ τοῦ θεωρήµα- 
τος τοῦ ΟΑυςἩγ (8 663) τοῦ ἀναφερομένου εἰς τὸν ἀριθμὸν τῶν μιγαδικῶν 
ριζῶν μιᾶς ἐξισώσεως τῶν ἐμπιπτονσῶν εἷς ὡρισμένον πεδίον (Πουτῃη. 
4ε Μαιµ., Τ. 1, 1836). ᾽Αξιόλογον εἶναι ἕνα ἔργον (Αὐτόθι, Τ,. Υ], 1841), 
ὅπου τῆς θεωρίας τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων γίνεται ἐφαρμογὴ εἰς τὴν ἀπό- 
δειξιν κομψῶν μετρικῶν ἰδιοτήτων καμπύλων καὶ ἐπιφανειῶν. 

Εἰς τὸν Τ Ιουνί]ς ὀφείλεται ἡ ἀνακάλυψις τῶν αὐπερβατικῶν ἀριθμῶνν 
(ποπιΌτος (καηφοεηάαηίς), οἱ ὁποῖοι δὲν εἶναι ρίζαι ἀλγεβρικῆς ἐξισώσεως, 
ὡς ἐπίσης καὶ ὁ ὄρος ἀμετασχηματισμὸς διὰ τῶν ἀντιστρόφων ἀκτίνων», 
τὸν ὁποῖον εἰσήγαγεν ἐξ ἀφορμῆς ἑνὸς ὑπομνήματος τοῦ Ἠ/. ΤΠΟΠΊΣΟΗ 
ἐπὶ τῆς κατανομῆς τοῦ ἠλεκτρισμοῦ (εἰς τὴν Ιουτπαί ἆς ΜαίΠπ., Τ. ΧΙ, 
1947) μὲ τὴν ἀνακάλυψιν ὅτι ὁ ἐν λόγῳ μετασχηματισμὸς ἀποτελεῖ τὴν µό- 
νην σύμμορφον ἀντιστοιχίαν τοῦ χώρου (οοεγεδροπάαπος, τέργἐφεπίαίίοη, 
ἱταης[οτπιαίίοπ «οπ[οιπις). 

Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ἐπίσης ἡ ἕννοια τῆς αγεωδαισιακῆς καμπυλότη- 
τος» μιᾶς καμπύλης χαραχθείσης ὑπί τινος ἐπιφανείας (Ίουσῃ. 4ε Μαιῃ., 
Ττ. ΧΥΙ, 1851). ᾿Ανεκάλυψε πλῆθος ἰδιοτήτων τῶν ἐπὶ ἐλλειψοειδοῦς 
γεωδαιτικῶν καμπύλῶν (Αὐτόθι, Τ. ΤΧ, 1844, καὶ Ο. Κ., Τ. ΧΧΗ, 1946) 
καθὼς καὶ ποικιλίαν ἐκφράσεων διὰ τὴν ὁλικὴν καμπυλότητα μιᾶς ὅπι- 
φανείας͵ ἔδωσε δὲ ἀρκετὰς ἀποδείξεις τοῦ γεγονότος ὅτι ἡ ὁλικὴ καµπυ- 
λότης παραμένει ἀναλλοίωτος κατὰ τὴν κάµψιν ουτῃ. 4ε ΜαιΗ., Τ. ΧΥΊ, 
1851). Κατὰ τὴν τελευταίαν περίοδον τῆς ζωῆς του ἠσχολήθη σχεδὸν ἀπο- 
κλειστικῶς μὲ τὴν ἀνωτέραν ἀριθμητικήν, δημοσιεύσας εἰς τὴν Ἔφημε- 
ρίδα του µέγαν ἀριθμὸν θεωρηµάτῶων, ὡς ἐπὶ τὸ πλεῖστον χωρὶς τὴν ἀπό- 
δειξίν των. 


728. Εωσθπο Οαϊοίαῃ. ᾿Εγεννήθη εἰς Βτιρεςα τὴν Ἀθὴν Μαΐου 1814, 
ὑπῆρξε µαθητὴς τῆς Ἐςοίε Ροϊγίεςμπίαυς, ὅπου τὸ 1838 ἐκλήθη ὡς προ- 
γυμναστὴς (πἐρέδιειτ). Κατόπιν ἀνέλαβε ὑπηρεσίαν εἰς τὴν µέσην ἐκ- 
παίδευσιν, τὴν ὁποίαν ὅμως ἠναγκάσθη τὸ 1852 νἀ ἐγκαταλείψηῃη κατόπιν 
ἀρνήσεώς του νὰ δώση ὄρκον πίστεως εἰς τὸν Ναπολέοντα ΠΙ. Τὸ 1865 
ἐδέχθη τὴν ἕδραν τῆς ἀναλύσεως εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Λιέγης, τὴν 
ὁποίαν καὶ ὑπηρέτησε µέχρι τοῦ 15880, 

Η ἀπὸ τῆς διδασκαλίας παραίἰτησίς του δὲν τὸν ἡμπόδισε νἁ καλλιερ- 
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Υῇ τὴν ἐπιστήμην, ἐκ τῆς ὁποίας µόνον ὁ θάνατος τὸν ἀπέσπασε (14 Φε- 
βρουαρίου 1894). 

Ανθρωπος ζηλευτῆς ἐργατικότητος καὶ στερεᾶς παϊδείας, ἵδρυσε τὸ 
1875 καὶ πάντοτε διηύθυνε τὸ περιοδικὸν Νοινείίς Οογπεδροπάαπος Μαϊ]ιέ- 
πιαίους (Νέα µαθηµατικἡ ἀλληλογραφία) καὶ ἐδημοσίευσε πλῆθος δι- 
δακτικῶν ἔργων μεγάλης ἀξίας ὡς καὶ µίαν ἐξαίρετον συλλογὴν ύπομνη- 
µάτων ἐπὶ διαφόρων θεμάτων: στοιχειώδους γεωμετρίας (ἰδιαιτέρως ἐπὶ 
τῆς θεωρίας τῶν πολυέδρων), ἀλγέβρας, εἰδικῶν συναρτήσεων (ἰδιαιτέρως 
τῶν ἑλλειπτικῶν), διαφορικῶν ἐξισώσεων (μεταξὺ τῶν ὁποίων αἵ τοῦ 
Βία!) καὶ θεωρίας τῶν ἀριθμῶν, Μὲ τὴν διδασκαλίαν του συνέβαλεν 
ἀποτελεσματικῶς εἰς τὴν προαγωγἠν τῶν μαθηματικῶν ἐρευνῶν εἲς τὸ 
Βέλγιον". 

1ο88ρΗΏ Αἰίτοά Θοπει. ᾿Ἐγεννήθη εἰς Παρισίους τὴν Ἀθὴν Αὐγούστου 
1819, ἀπέθανε δὲ εἰς Βερσαλλίας τὴν 2αν Μαρτίου 1885. Τὰ ὑπομνήματά 
του (Ίουτπ. Ες, Ροῖγι., Τ, ΧΧΧΝ, 1853: Ἐφημερὶς τοῦ Πουνίις, Τ. Χ- ΧΙ, 
1845 - 46) ἐπὶ τῶν εὐθειοποιησίμων καμπύλων τῇ βοηθείᾳ συναρτήσεων 
ὠρισμένου εἴδους (κυκλικῶν, ἐλλειπτικῶν κλπ.), ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν στε- 
ρωῦν καμπύλων, τὰς ὁποίας ἐπλούτισε διὰ τύπων περιελθόντων εἰς κοινἠν 
χρῆσιν (Ἔφημ. Πἱουνς, Τ. Χγ], 1851) 35. ἐπὶ τῶν ἐπιφανειῶν μὲ γραμμᾶς 
καμπυλότητος ἐπιπέδους ἢ σφαιρικάς (Αὐτόθι, Τ. ΧΥΠΠ, 1853), ἐπὶ τῶν 
καμπύλων τοῦ Βετιταπὰ (Ο. ., Τ. ΙΧΧΧΝ, 1877) καὶ ἐπὶ πολυαρίθµων 
ὅσον καὶ σημαντικῶν ζητημάτων ἀλγέβρας, ἀνωτέρας ἀναλύσεως καὶ ἄνα- 
λυτικῆς μηχανικῆς, θεωροῦνται ἁκόμη σήμερον ὡς ἀληθῆ πρότυπα, διὰ 
τὴν ἐκλογὴν τῶν ἐξεταζομένων ζητημάτων, τὸ βάθος τῶν χρησιµοποιου- 
µένων μεθόδων, τὴν κομψότητα καὶ τὴν διαύγειαν τῆς ἐκθέσεως. Ἔκ τῆς 
διδασκαλίας του εἷς τὴν Εεοῖε Ροϊγιοςππίαυε, τὴν 8οτβοηπε καὶ τὸ (ομέρε 
4ε Έ{απος προῆλθον τὰ ἄριστα συγγράµµατα: «ουσ» ἀ᾿Αἰρέδτε εωρέτίσυτο 
καὶ «ουσ ἆς (αΙου] ἀιΤέγεηιῖει εἰ ἱπιέρτα, τὰ ὁποῖα ἐποδηγέτησαν (καὶ 
ποδηγετοῦν ἀκόμη) πολυαρίθµους γενεὰς μαθητῶν. Αἴσθημα εὐγνωμοσύ- 
νης Φθεῖ ἐξ ἄλλου τὸν συγγραφέα εἰς τὸ νὰ μνημονεύση τὸ Τγαιιέ ὁς Ττίρο- 


 Εἰς τοὺς Τόμους ΧΗ, ΧΗΙ καὶ Χν τῆς 2ας σειρᾶς τῶν Μέπιοίτες 46 Ἰα 5οςἰέιό 
Κονα]ε ὁες δείεηοες ες 1 1ὅρο (1485, 1586, 1888) εὑρίσκεται συγκεντρωµένον μέγα πλῆ- 
θος γραπτῶν τοῦ Οµαΐαη ὑπὸ τὸν κοινὸν τίελον Μέϊαημες πια πἐπιαιίφυςς. Ὡς πρόλογος 
τοῦ πρώτου ἁπαντῦται µία διατριβἠ τοῦ Μαπείοη, ὅπου ἀναλύονται αἱ κυριώτεραι ἔργα- 
σίαι τοῦ Οπία]αη. 
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ποπηέιτίς, τὸ ὁποῖον, παρὰ τὰ πολυάριθµα προγενέστερα ἔργα τῆς αὐτῆς 
φύσεως, δὲν θἀ διστάσῃ νὰ χαρακτηρίσῃ ὡς ἀνυπέρβλητον. 


729. Οπαήες Ηθιππς. ᾿Εγεννήθη εἰς Ὠίευσε τῆς Λωρραίνης τὴν 24ην 
Δεκεμβρίου 1822. Ὅταν ἐτελείωσε τὰς γυµνασιακάς του σπουδὰς (ἐν μέρει 
εἰς ΝΑΠΟΥ, ἓν μέρει εἰς Παρισίους), εἰσῆλθε τὸ 1842 εἰς τὴν Εσοῖε Ρο]γίε- 
εἨπίαυς, ἀλλ᾽ ἠναγκάσθη νὰ ἐξέλθῃ μετὰ ἕνα ἔτος, ἕνεκα φυσικῆς του ἀἆτε- 
λείας. ᾽Απὸ τοῦ 1843 ἤνοιξεν ἀλληλογραφίαν μὲ τὸν /αςοῦί, διὰ νὰ τοῦ 
ἀνακοινώσῃ μερικἀ συμπεράσματα, εἰς τὰ ὁποῖα εἶχε φθάσει μελετῶν τὰς 
ἐλλειπτικὰς καὶ ἀβελιανὰς συναρτήσεις. Αἱ ἓν λόγῳ ἐπιστολαί, χάρις εἰς 
τὴν σπουδαιότητά τῶν, ἐδόθησαν εἰς τὴν δημοσιότητα διὰ τῆς Ἐφημερίδος 
τοῦ (τε]ε (Τόμος ΧΧΧ, 1546). 

Τὰ ἔργα τὰ ὁποῖα κατόπιν ἑδημοσίευσε τοῦ ἔδωσαν τόσον κῦρος, 
ὥστε ἐξελέγη ὑπὸ τοῦ διευθύνοντος τότε τὴν Εροῖε Ρο]γίοςμπίαυε ὡς ἐξε- 
ταστὴς καὶ προγυμναστὴς αὐτῆς, ἔγινε δὲ καὶ καθηγητὴς κατὰ τὴν περίοδον 
1460 -Τ6. ᾽Απὸ τοῦ Ι856 ἀνῆκεν εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας. Μετὰ 
τὴν ἀναδιοργάνωσιν τῆς Εοοίο Νοτπια]ε δυρέτίευτε ἀνέλαβε καθήκοντα 
απιαϊιτο ἆς σοπ[ίέτεποςς» (καθηγητοῦ διδάσκοντος ὑπὸ μορφὴν διαλέξεων) 
κατὰ τὴν περίοδον 1862 - 69. Τὸ 1570 τοῦ προσεφέρθη ἡ ἔδρα τῆς ἀνωτέρας 
ἀλγέβρας εἰς τὴν 5οΐδοππς, τὴν ὁποίαν ὑπηρέτησε μὲ πάγκοινον ὄπιδο- 
κιµασίαν μέχρις ὅτου ἀπεσύρθη τὸ 1897. ᾿Εξηκολούθησεν ὅμως νὰ καλλιεργῇ 
τὴν ἐπιστήμην µέχρι τέρματος τῆς ζωῆς του (14 Ἰανουαρίου 1901). 

Τὰ ἔργα τοῦ Ηειηνίις εἶναι ἐν γένει βραχεῖαι ἀνακοινώσεις, συχνὰ ὑπὸ 
µορφὴν ἐπιστολῶν, αἱ ὁποῖαι ἐδημοσιεύθησαν εἰς μεγάλην ποικιλίαν περι- 
οδικῶν, ὥστε νά εἶναι δυσχερεστάτη ἡ ἀναζήτησις. Ἐντεῦθεν κατανοοῦμεν 
πόσον προνοητικἡ ὑπῆρξεν ἡ ἀπόφασις τοῦ Ἰνστιτούτου τῆς Γαλλίας νὰ 
προωθήση καὶ διευθύνη τὴν ἐκτύπωσιν τῶν ᾽Απάντων του, Εὐρισκόμενοι 
εἰς πλήρη ἀδυναμίαν νὰ ἐκθέσωμεν πλήρως τὰ ἀποτελέσματα, θά περι- 
ορισθῶμεν εἰς τὸ νὰ ὑποδείξωμεν ἐδῶ τὰ ἐξοχώτερα. 

Αἱ ἐντατικαὶ ἀριθμητικαί σπουδαὶ μὲ τὰς ὁποίας κατεγίνετο ἀπὸ τῆς 
γεύτητός του Φὠδήγησαν τὸν Ηειπιίιε εἰς τὴν λύσιν δυσκόλων καὶ σηµαντι- 
κῶν προβλημάτων τῆς θεωρίας τῶν ἀριθμῶν καθὼς καὶ εἰς ἀξιοσημειώτους 
ἐφαρμογὰς αὑτῆς ἐπὶ τῶν ὑπερβατικῶν συναρτήσεων. Ἰδιαιτέρως ἀνήκει 
εἰς αὐτὸν ἡ τιμὴ ὅτι εἰσήγαγεν εἰς τὴν ἀριθμητικὴν τὴν συνεχῆ µεταβολὴν 
καὶ τὴν χρῆσιν τῶν μορφῶν μὲ συζυγεῖς µιγαδικάς µεταβλητάς, 

Ἐκ τῆς θεωρίας τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων ὡδηγήθη εἰς τὴν λύ- 
σιν τῶν ἐξισώσεων τοῦ 5ου βαθμοῦ' ταύτης ἐδημοσίευσε µίαν ἀρίστην 
ἔκθεσιν εἰς τὴν ΤΝ ἔκδοσιν τοῦ Τταϊιό Εἰόπιεπίαίτο ἃς (αἱουὶ ἵπ[ιηίιόκίπιαἰ 
(Στοιχειώδης πραγματεία διαφ, καὶ ὁλοκλ. λογισμοῦ) τοῦ Ἰ.αοτοίκ. ᾿Απὸ 
τοῦ 1877 τέλος ἤρχισε νὰ δημοσιεύῃ μίαν σειρὰν σημειώσεων ὑπὸ τὸν 


424 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
τίτλον δις αυείαυες Αρριοαίίοης ες Εοποίοπς ΕΠριίαυες (Ἐπί τινων 
ἐφαρμογῶν τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων), ὅπου δίδονται δύο νέαι λύσεις 
τῶν ἀκολούθων προβλημάτων : περιστροφἡ στερεοῦ περὶ σταθερὸν σημεῖον, 
κίνησις τοῦ ἐκκρεμοῦς, προσδιορισμὸς τῆς ἑλαστικῆς γραμμῆς. 

Συνειργάσθη μὲ τοὺς (αγίαγ καὶ Ἁγ]νεκίετ εἰς τὴν σύστασιν τῆς θεω- 
ρίας τῶν ἀλγεβρικῶν μορφῶν. ᾿Ἐτελειοποίησε τὴν θεωρίαν τῶν τετραγῶώνι- 
κῶν μορφῶν καὶ ἐπεξέτεινε τὸ θεώρημα τοῦ δίμσπι εἰς συστήµατα ἀλγε- 
βρικῶν ὀξισώσεων. Τέλος αἵ ἐπανειλημμέναι, ἐπίμονοι καὶ πνευµατώδεις 
ἔρευναι ἐπὶ τῶν συνεχῶν ἀλγεβρικῶν κλασμάτων τὸν ὠδήγησαν (1876) 
εἰς τὴν ἀπόδειξιν τῆς ὑπερβατικότητος τοῦ ἀριθμοῦ 5, συμπέρασμα τοῦ 
ὁποίου ἡ σκουδαιότης προσέλαβεν ἀκόμη µεγαλυτέραν ἀξίαν, ὅταν τοῦτο 
ὡδήγησε κατόπιν τὸν 1 Ιπάεπιαπη εἰς τὴν ἀπόδειξιν τῆς ὑπερβατικότητος 
τοῦ π. 

Εἰς ὅλα τὰ ἔργα του ὁ Ηειππῖιε ἐδείχθη καθαρὸς ἀναλυτικὸς νοῦς, μὲ 
ἐκπληκτικὴν δύναμιν εἰς τοὺς λογισμούς, τοὺς ὁποίους εἶχε τὴν ἱκανότητα 
νὰ παρουσιάζῃ πάντοτε φυσικώτατα καὶ ὑπὸ τὴν ἁπλουστέραν δυνατὴν 
µορφήν. Τῶν ἀπαραμίλλων διδακτικῶν του χαρισµάτων ἀποτελοῦν µάρτυ- 
ρας δύο σειραὶ µαθηµάτων, µία τῆς Ἐεσοίς Ῥο]γίοςμπίαιε καὶ ἄλλη τῆς 
Ροτῦοπηπς 35. Πνευματωδέστατος ἀλληλογράφος, τοῦ ὁποίου μερικαὶ ὁμά- 
δες ἐπιστολῶν δημοσιευθεῖσαι διὰ τοῦ τύπου ἤγειραν εἰς ὅλους τὸν πόθον 
νὰ ἴδουν µίαν ἡμέραν δημοσιευμµένην ὁλόκληρον τὴν ἀλληλογραφίαν του. 


730. «οδθρΏ Βθήταπά. Ἐγεννήθη εἰς Παρισίους τὴν Την Μαρτίου 
1822, Ἡ εἰς τὰ διάφορα σχολεῖα μαθητική του σταδιοδρομία ὑπῆρξε λαμπρὸν 
παράδειγµα ἄνευ προηγουμένου, δι’ ὃ καὶ ἀπέκτησε νεώτατος μεγάλην φἠ- 
µην. ᾿Ἐξελθὼν τὸ 1841 τῆς Εοοὶε Ρο]γιεσλπίαυες, ὅπου εἰσῆλθεν ἐκ τῶν 
πρώτων, ἐφοίτησεν ἓν συνεχείᾳ εἲς τὴν Εεοοῖς 4ς Μίπες, τὴν ὁποίαν ὅμως 
μετ οὐ πολὺ ἐγκατέλειψε διὰ νὰ εἰσέλθῃ εἰς τὴν µέσην ἐκπαίδευσιν. Καρ- 
πὸς τῆς ἐκεῖ ὑπηρεσίας του ὑπῆρξαν δύο συγγράµµατα ᾿Αριθμητικῆς καὶ 
᾿Αλγέβρας, τὰ ὁποῖα χάρις εἰς τὰς ἀναμφισβητήτους ἀρετάς των ἐγνώρι- 
σαν εὑρυτάτην διάδοσιν ἀκόμη καὶ ἐκτὸς τῆς Γαλλίας. 

Ὅταν ἐκλήθη κατόπιν νἁ διδάξῃ εἰς τὴν Εεοὶε ΡοϊγιεςἨπίαυς, συνεκέν- 
τρὠσε ὕλην διὰ τὸ µέγα σύγγραμμα Τταίϊό ἆοςο Οπὶοιὶ ἀϊέτεπιιει εἰ ἀς 
Ιου] Ιπιέρτα!, τὸ ὁποῖον ἀτυχῶς παρέμεινε κολοβὸν εἰς τὸν Π Τόμον, 
καταστραφέντος τοῦ χειρογράφου τοῦ Πϊ Τόμου μαζί μὲ τὴν βιβλιοθήκην 
τοῦ διασήµου συγγραφέως του, κατὰ τὴν ἐπανάστασιν τῆς Κομμούνας 
τῶν Παρισίων τοῦ 1871. 

Τὰ μαθήματά του εἰς τὸ Κολλέγιον τῆς Γαλλίας συνοψίζονται µέσα 
εἰς τὰ συγγράµµατα ποὺ φέρουν τίτλους: Ταεγπποδγπαπιίαις (1887), Οαἰΐουὶ 
4ες Ῥτοδαβίμές (Λογισμὸς τῶν πιθανοτήτων, 1889) καὶ ἵκεςυπς 5υΐ ἰα 
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ΤΠόοτίε πιαι]γόπιαίαυς ἆς Ι’ Εἰακιϊοιό (Μαθήματα µαθημµατικῆς θεωρίας τῆς 
ἑλαστικότητος, 1890). Εἰς τὸ δεύτερον ἐξ αὐτῶν εἶναι ἀξιοσημείωτοι αἱ 
σελίδες ποὺ εἶναι ἀφιερώμέναι εἰς κριτικὴν τῶν συνήθων χειρισμῶν τῶν 
προβλημάτων τῆς γεωμετρικῆς πιθανότητος. Πλεῖστοι ἐξαίρετοι καὶ φώτι- 
σµένοι τόµοι ἱστορικοῦ καὶ φιλολογικοῦ χαρακτῆρος τὸν ἀνέδειξαν ὡς 
κατάλληλον διὰ τὴν θέσιν τοῦ µονίµου γραμµατέως τῆς ᾽Ακαδημίας τῶν 
᾿Επιστημῶν τῶν Παρισίών, τῆς ὁποίας ἦτο µέλος ἀπὸ τοῦ 1856. Ἡ θέσις 
τοῦ ἐδόθη τὸ 1874 καὶ ἀκριβῶς ὑπὸ τὴν ἰδιότητα τοῦ µονίµου γραμματέως 
ἐξεφώνησε σειρὰν Ακαδημαϊκῶν ἐγκωμίων (Εἶορες αοπἀόπιίφυες), 
τὰ ὁποῖα συγκεντρωθέντα εἰς δύο Τόμους, ἀνέδειξαν τὸν συγγραφέα ἀντά- 
ξιον διάδοχον τοῦ Εοπιεπείίς. Τὸ 1876 ἐξελέγη µέλος τῆς Γαλλικῆς ᾿Ακα- 
δηµίας. ᾽Απέθανε τὴν 2αν Μαρτίου 1900, 

Ἡ ἐπιστημονικὴ παραγωγἠ τοῦ Βεείταπά εἶναι ἐξαίρετος εἰς πλοῦτον 
καὶ ποικιλίαν. Εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἀριθμῶν τὸ ὄνομά του εἶναι συνδεδεµέ- 
νον μὲ τὴν ἀκόλουθον πρότασιν, καλουµένην συνήθως «αἴτημα τοῦ Βετ- 
(ταηά»: Εάν π--6, μεταξὺ π/2 καὶ π---2 εὑρίσκεται πάντοτε τοὐλάχιστον 
ἕνας πρῶτος. Ὁ Βετιταπά ἀνεγνώρισε τὴν ἀλήθειαν τῆς προτάσεως μέχρι 
τοῦ π -- 6.000.000, ἡ γενικὴ ὅμως ἀπόδειξις ἐδόθη ἀπὸ ἄλλους (6 Τ49). 

Πολυάριθµοι καὶ σημµαντικαὶ εἶναι αἱ συμβολαί του εἰς τὴν ἄπειρο- 
στικὴν γεώμετρίαν, εἲς τὴν ὁποίαν ἐφήρμοσε μὲ χαρακτηριστικὴν προτί- 
µῃσιν καὶ ἀνυπέρβλητον δεξιότητα συνθετικἁὰς θοωρίας. ᾿Ὑπενθυμίζομεν 
ἰδιαιτέρως ὅτι τὸ ὄνομά του δίδεται εἰς τὰς στερεὰς καμπύλας τῶν ὁποίων 
ἡ καμπυλότης καὶ ἡ στρέψις συνδέονται μεταξύ τῶν διὰ γραμμικῆς σχέ- 
σεως 145. 

Εἰς συμπλήρωσιν τῶν ἐργασιῶν τοῦ Οαςγ καὶ τοῦ Ροίΐησοί (8 658), 
ἀπέδειξεν ὁ Βετίιταπά ὅτι αἱ κορυφαὶ ἁστεροειδοῦς πολυέδρου εἶναι κο- 
ρυφαὶ κυρτοῦ πολυέδρου, θεώρημα ποὺ διευκολύνει καὶ φωτίζει τὴν σχε- 
τικὴν θεωρίαν. Τοῦ χώρου μὴ ἐπιτρέποντος νἀ προσθέσωµεν ἄλλας λε- 
πτοµερείας, θά κλείσωµεν τὰ ἀφορῶντα τὸν Βετίταπά μνημονεύοντες τὰς 
ἐρεύνας του εἰς τὴν ἀναλυτικὴν µηχανικήν, αἱ ἐξοχώτεραι τῶν ὁποίων 
ἀπαντῶνται εἷς τὰς Σημειώσεις (Νοίςς), μὲ τὰς ῥὁποίας διεκόσµησε 
τὴν ὑπ αὐτοῦ ἐπιμεληθεῖσαν ἔκδοσιν τοῦ μεγάλου ἔργου τοῦ Ἱαρταπρο 
ἐπὶ τοῦ ἰδίου ἀντικειμένου. 


731. Οµ5ΐίοπ Οαµιρουχ. Τὸν Βετίταπὰ διεδέχθη εἷἲς τὴν ὑπηρεσίαν τοῦ 
μονίμου γραμµατέως τῆς ᾿Ακαδημίας τῶν ᾿Επιστημῶν ὁ Οαρίοηι Ὠατ- 
Ρουχ. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Ἀϊπιες τὴν 13ην Αὐγούστου 1842. Γενόμενος 
δεκτὸς ὡς κρῶτος τόσον εἰς τὴν ἐροίς Ροϊγίεςμπίαιε ὅσον καὶ εἰς τὴν Εοοὶςα 
Νοτπιαἰς, ἔδωσε τὴν προτίμησίν του εἰς τὴν δευτέραν, διὰ ν᾿ ἀφοσιωθῇ εἰς 
τὴν ἐκπαίδευσιν, πρὸς τὴν ὁποίαν ἠσθάνετο ὅτι εἴχεν ἐκ φύσεως κλίσιν. 
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Ἐν ο... ο ο ΠΠ - ᾱ-τα----παπππαι 


᾿Εκεῖ ἦλθεν εἰς ἐπαφὴν μὲ τὸν ΡῬασίειτ, ὁ ὁποῖος ἀναγνωρίσας τὴν ἀξίαν 
του, τὸν ἐκράτησε πλησίον του ὡς βοηθὀν μετὰ τὸ πέρας τῶν σπουδῶν. 
Τὸ διδακτορικόν του δίπλωμα ἔλαβε τὴν Ἰ4ην Ιουλίου 1866. 

Τὸ 1370 ἵδρυσε, μὲ τὴν συνδρομἠὴν τοῦ Ηοήῖε!, τὸ περιοδικὀν Βιιειίπ 
ἀσς βοίσηςς» πιαϊμέππαίίαυες (Δελτίον τῶν μαθηματικῶν ἐπιστημῶν), τὸ ὁποῖ- 
ον διηύθυνεν ἕκτοτε ἄνευ διακοπῆς. ᾽Αφϕοῦ ἐδίδαξεν ἐπί τινα χρόνον εἰς 
λύκειον, τὸ 1880 ἐκλήθη νά διαδεχθῆ τὸν (παρίὶες εἰς τὴν διδασκαλίαν 
τῆς ἀνωτέρας γεωμετρίας εἰς τὴν Βοτβοπηε. Τὸ 1884 ἐξελέγη μέλος τοῦ 
Ἰνστιτούτου. ᾿Απόθανε τὴν 23ην Φεβρουαρίου 1917, κατόπιν μιᾶς καθυστε- 
ρηµένης ἐγχειρήσεως, τὴν ὁποίαν ἀνέβαλλεν ἀπὸ ἴτους εἰς ἔτος. 

Ἐξετάζοντες εἷς τὸ σύνολον τὴν ἐπιβλητικὴν ἐπιστημονικήν του παρα- 
γωγὴν -' ἀναγνωρίζομεν εἷς τὴν προσωπικότητα τοῦ Ὠατυοικ ἕνα ἄξιον 
συνεχιστὴν τοῦ Μοηρε, ἕνα µέλος τῆς λαμπρᾶς ἐκείνης χορείας τῶν γάλ- 
λων μαθηματικῶν, διὰ τοὺς ὁποίους τὰ ζητήµατα τῆς ἀπειροστικῆς γεώ- 
µετρίας προσφέρουν τὴν εὐκαιρίαν δι ἐρεύνας, ὅπου αἱ πλέον ἀγναὶ ἆνα- 
λυτικαὶ μέθοδοι καὶ αἱ πλέον καθαραὶ γεωμετρικαὶ θεωρίαι παρέχουν ἐν- 
αλλὰξ ἀποτελεσματικὴν βοήθειαν πρὸς ἐπιτυχίαν τοῦ ποθουµένου σκοποῦ. 
Ἡ χαρακτηριστικἡ αὐτὴ νοοτροπία εἶναι ἔκδηλος εἰς ὅλην της τὴν λαμµ- 
πρότητα εἰς τὸ μέγα ἔργον του, ποὺ φέρει τὸν τίτλον ἵεςοῦς δυς Ἰά [πέοτις 
ρέπέτα]ε ἆες εγίαςες εἰ Ἶες αρρἰςαίίοηπς ᾳόοπιέιτίαυες ἆπ οαἰσα] ἱππίιέ- 
εἰπια! 150 (Τέσσαρες Τόμοι, Ρατί», 1389 - 96]. Εἰς τὸ βιβλίον αὐτὸ, ὅσα εἶναι 
γνωστὰ ἐπὶ τοῦ θέματος, μεταξὺ τῶν ὁποίων φυσικἀ ἐξέχουν αἱ προσώπι- 
καὶ συμβολαϊὶ τοῦ συγγραφέως, ἐκτίθενται κατὰ τρόπον µεθοδικώτατον, μὲ 
ἀφετηρίαν κομψὰς κινητικἁς θεωρίας οὕτως, ὥστε ἀκόμη σήμερον τὸ βι- 
βλίον αὐτὸ ἀποτελεῖ τρόπον τινά ἕνα ἁπαραίτητον ὁδηγὸν (ναάε - πιεςυπι) 
δι’ ἐκεῖνον, ὁ ὁποῖος ἐπιθυμεῖ ν᾿ ἀφιερώσῃ τὰς δυνάμεις του εἰς τὴν ἀπει- 
ροστικἡἠν γεωμετρίαν. Συμπλήρωμα τοῦ ἔργου τούτου ἀποτελεῖ ἕνας ἄλλος 
τόµος φέρων τὸν τίτλον: ἵεςοης 5 ες Ἀγσιόπιες οτίποποπαυκ εἰ Ίε 
(οογάσηπός ομΓνίήρης (Μαθήματα ἐπὶ τῶν ὀρθογωνίων συστηµάτων καὶ 
τῶν καμπυλογράµµων συντεταγμένων, Παρίσιοι, 1898). ᾿Επὶ τοῦ ἀντικειμέ- 
νου τούτου ὁ Ὀατδουχ εἶχεν εἰδικὴν ἁρμοδιότητα, διότι ἐνεκαινίασε τὴν 
σταδιοδροµίαν του μὲ τὴν ἀνακάλυψιν τοῦ τριπλοῦ ὀρθογώνίου συστήµατος 
ἐκ τεταρτοβαθµίων ἐπιφανειῶν ἐχουσῶν διπλῆν γραμμὴν τὴν κατ ἐκδοχὴν 
φανταστικἡν περιφέρειαν, ἀνακάλυψιν εἰς τὴν ὁποίαν κατόπιν προσέθεσε 
καὶ ἄλλας ἰδικάς του συµβολάς, 

Διά τὴν ἐπιτυχῆ καλλιέργειαν τῆς ἀπειροστατικῆς γεωμετρίας, ὁ Οασίοῃ 


. Λιὰ νά σχηµατίσῃ ὁ ἀναγνώστης μίαν ἰδέαν, ἃς ἀνατρέξηῃ εἰς τὸ μικρὀν βιβλίον 
τοῦ Ε. [εὔου: Οαθίος Όκιδουςκ, Βἰορταρίής, Βἰδ]σμταρηίε απαϊγίφυε ες ἐοτῆής (Ρατίς, 
1510). 


Ἡ µαθηµατικὴ ἀνάλυσις ἀπὸ τοῦ (αυς1γ µέχρι τοῦ (πιο 427 
Ὀατσοιχ ἧτο θαυμασίῶς παρεσκευασµένος χάρις εἰς τὰς ἐκτεταμένας ὅσον 
καὶ βαθείας γνώσεις του εἰς τὸν τοµέα τῆς ἀναλύσεως, δείγµατα τῶν ὁποί- 
ων ἀποτελοῦν πολλαὶ ἐργασίαι του, ὅπως εἶναι π.χ., διὰ ν᾿ ἀναφέρωμεν 
τὰς ἐξοχωτέρας: Μέπιοίτε 5υτ [) Αρρτοχίπιαΐοπ ες Εοηποίοης ὅς (τὲς - 
μταπάςδ ποπιοτες (Ἐπὶ τῆς κροσεγγίσεως τῶν συναρτήσεων πολὺ μεγάλων 
ἀριθμῶν --Ἰουτῃ. ᾱ, πιαίἡ., Σειρά ΠΠ, Τ, ΤΥ, 13718), Μέπιοίτε 5. ]ες Γοποίίοῃς 
ἀῑθοοηίίπιςς (Ἐπὶ τῶν ἀσυνεχῶν συναρτήσεων -- Απῃ. ὁς [’ Εσοὶο Νοτπιαἰς 
5υρ., Σειρά Ἡ, Τ. ΤΝ, 1875, Τ. ΥΠ, 1879) καὶ Μέπιοίτε ες ες βο]υτίοης 
εἰπαυ]ίέγος ἀςς5 Εαυκίίοης αυκ ἀέτίνόςς ρατιἰε]]ες ἆν ρτεπιίεγ οτάτε (Επὶ 
τῶν ἰδιαζουσῶν λύσεων τῶν ἐξισώσεων μὲ μµερικάς παραγώγους α΄ τάξεως 
-Μέπι. ἄς | Ασαἀ, 45 Ῥοΐεπος», Τ. ΧΧΝΗ, 1880). Τὸ τελευταῖον ὑπόμνημα 
ἔλαβε τὸ 18577 τὸ µέγα βραβεῖον τῶν μαθηματικῶν ἐπιστημῶν. 

Θὰ τελειώσωμεν τὴν σύντομον αὐτὴν ἐπισκόπησιν τῆς ἐπιστημονικῆς 
ὁράσεῶς τοῦ Ὠατοουκ μνημονεύοντες ἀκόμη δύο συγγράµµατα, τὰ ὁποῖα 
ἀποτελοῦν τὸ Α. καὶ τὸ Ω τῆς φωτεινῆς σταδιοδροµίας του: 50 υπο εἶαδ5ς 
τεπιατουαδίε ες (ουτὸςς εἰ ἂς δυγίασες αἱρέρτίιαυςες εἰ ουσ Ἰα Τηέοτίε ἄες 
ἱπιαρίπαίτος 15ί (Ῥαγίς, 1873) καὶ Ρτιποίρες ἆς (Οόοπιέιγίο απαϊγιίαυς (Ραγίς, 
1917). ᾽Αμϕότερα διακρίνονται διὰ τὴν κομψότητα τῶν μεθόδων καὶ τὴν 
πρωτοτυπίαν τῶν ἑξαγομένων. 


735. Ηοπή Ροϊησαιό. Ἕνα µεγάλο ὄνομα εἰς τὴν λαμπρὰν ἀκολουθίαν 
τῶν γάλλων μαθηματικῶν ποὺ ἐξετάζομεν. ᾿Εγεννήθη εἰς Ναπογ τὴν 20ην 
᾿Απριλίου 1854. Τὸ 1873, ἀφοῦ ἑτελείώσεν ἐκεῖ τὰς γυµνασιακάς του σπου- 
δάς, εἰσῆλθεν εἲς τὴν Πολυτεχνικὴν Σχολὴν ἐπὶ κεφαλῆς τῆς τἀξεώς του. 
Μετὰ διετίαν εἰσήρχετο ὑπὸ τὴν ἰδιότητα μηχανικοῦ εἰς τὴν Σχολὴν τῆς 
Μεταλλειολογίας (Εοεοῖε «ες Μίπες). Τὸ 1814 ἔλαβε τὸ διδακτορικόν του 
δίπλωμα εἰς τὰ μαθηµατικἀ καὶ ἀμέσως τοῦ ἀνετέθη µία σειρὰ µαθηµάτων 
εἰς τὴν Σχολὴν ᾿Επιστημῶν τοῦ (κεη, ὁπόθεν τὸ 188] μετέβη εἲς Παρι- 
σίους καταλαβώὠν εἰς τὴν 8οτδοππς διαφόρους ἔδρας µέχρι τοῦ θανάτου 
του (17 Ἰουλίου 1912). 

᾿Απὸ τοῦ 1887 ἧἦτο µέλος τῆς γαλλικῆς ᾿Ακαδηµίας. 'Ἡ τεραστία ἐπι- 
στημονικὴ παραγωγή του περιλαμβάνει ὁλόκληρον τὴν μαθημµατικὴν ἔπι- 
στήµην καὶ τοὺς κυριωτέρους κλάδους τῆς Φυσικῆς. ᾽Αποτελεῖται ἀπὸ 500 
ὑπομνήματα, μίαν δωδεκάδα τόμων δηµοσιευθέντων ὑπὸ τοῦ ἰδίου καὶ 
µίαν εἰκοσάδα ἄλλων συνταχθέντων ὑπὸ τῶν μαθητῶν του. Αρθρα καὶ 
τόμοι ἐπιστημονικῆς φιλοσοφίας τὸν κατέστησαν γνωστὸν καὶ ἀντικεί- 
µενον θαυμασμοῦ ὄχι µόνον εἰς τὸν στενὸν κύκλον τῶν ἐξ ἐπαγγέλματος 
μαθηματικῶν (μερικοὶ ἀναβιβάζουν τοὺς ἀναγνώστας του εἰς ἥμισυ ἕκατομ- 
μύριον), ἀλλά καὶ ἔξω τούτου, ὅπου ἔδιδε λαβἠν εἰς φανατικἁς συζητήσεις 
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καὶ ἑνίοτε εἰς παρερµηνείας ἐκ µέρους ἐκείνων, οἱ ὁποῖοι δὲν ἦσαν εἰς θέ- 
σιν νἀ εἰσδύσουν τελείως εἰς τὸ βάθος τῆς σκέψεως τοῦ Ῥοΐπσατό, 

Τὰ πρῶτα µαθημµατικὰ ἔργα ποὺ τοῦ ἔδωσαν φήµην ταλαντούχου µα- 
θηματικοῦ ἀφοροῦν τὰς αὐτομόρφους συναρτήσεις (φουξιαναὶ καὶ κλαῖ- 
νιαναί), χάρις εἰς τὰς ὁποίας δύνανται, ὡς 
ἀπέδειξεν ἀκριβῶς ὁ Ροϊηςατέ, νὰ ἐκφρασθοῦν 
ρητῶς αἱ συντεταγµέναι τῶν σημείων οἰασδή- 
ποτε ἀλγεβρικῆς καμπύλης, καθὼς καὶ τὰ 
ὁλοκληρώματα ὅλων τῶν γραμμικῶν διαφορι- 
κῶν ὀξισώσεων μὲ ἀλγεβρικοὺς συντελεστάς, 
Κατόπιν ἐνεκαινίασε τὴν ἔρευναν τῶν ὅλο- 
κληρώμάτων τῶν συναρτήσεων δύο μιγαδικῶν 
μεταβλητῶν, Τοιουτοτρόπως ὡδηγήθη εἰς τὴν 
σπουδὴν τῆς «αἀναλύσεως σίτους» (αΠαἱγσίφ 
55) τῶν τετραδιαστάτων χώρων. Τῆς οἴἰκειό- 
τητός του μὲ τὴν ἔννοιαν τοῦ ἀπείρου ἔδωσε 
δεῖγμα μὲ τὴν θεώρησιν καὶ µελέτην τῶν ὁρι- 

κ λν. τος Κουσῶν ἀπείρου τάξρως καὶ τῶν ἐπιφανειῶν 
ΗΕΝΗΙ Ροινόολπί ΕΙεπαπη ἀπείρων στρωμάτων, Καὶ ἃς μὴ λη- 
σµονηθῇ ἡ θεωρία τῶν πιθανοτήτων, ἡ ὁποία 
ὀφείλει εἰς αὐτὸν σπουδαίας προόδους' ἁρκεῖ νὰ εἴπωμεν ὅτι αὐτὸς κατώρ- 
θωσε νὰ ἐξηγήσῃ τὸ παράδοξον ποὺ εἶχεν ἐπισημάνει ὅ Βετίταπά εἰς τὴν 
ἐν λόγῳ θεωρίαν (ὁ 730). 

Προικισµένος ὅπως ἦτο συγχρόνως μὲ ὀξύτατον κριτικὸν πνεῦμα καὶ 
ἀσυνήθη ἐφευρετικὴν διάνοιαν, κατώρθωσε νἀ ἐπιφέρῃ ριζικὰς βελτιώσεις 
εἷς συμπεράσματα ποὺ ἐθεωροῦντο κλασσικά. Τοιουτοτρόπως αἱ ἓν χρήσει 
μέθοδοι τῆς οὐρανίου μηχανικῆς ἐξελεπτύνθησαν ὑπὸ τοῦ ἰδίου σηµαντι- 
κῶς διὰ τῆς εἰσαγωγῆς νέων ἰδεῶν, τὰς ὁποίας ἐσκιαγράφησεν εἰς ἕνα διά- 
σηµον ὑπόμνημα (Ασία Μαϊλεπι., Τ. ΥΠ, 1906), ποὺ ἔλαβε τὴν 12ην Ἴανου- 
αρίου 1889 τὸ πρῶτον Βραβεῖον, ἀπονεμηθὲν ὑπὸ τοῦ Βασιλέως τῆς Σου- 
ηδίας ἐπ᾽ εὐκαιρίᾳ τοῦ ἑορτασμοῦ τῆς ἑξηκονταετηρίδος του. Αί νέαι μµέ- 
θοδοι ἐξετέθησαν ὑπὸ τοῦ ἰδίου κατόπιν ἐν ἑκτάσει εἰς τὸ µέγα καὶ µνη- 
μειῶδες ἔργον του: Ἰες Μέιιοάες πουνεῖίες ἆς ἰα Μόσαπίαια οέϊεςις 15ὲ 
(Τρεῖς Τόμοι, Ρατίς, 1892, 1894, 1899), Τοιουτοτρόπῶς προσέθεσεν εἰς τὰς 
ἀπὸ καιροῦ γνωστᾶς μορφάς ἰσορροπίας ρευστῆς µάζης στρεφοµένης περὶ 
ἄξδονα (ἐλλειψοειδὲς ἐκ περιστροφῆς, ἐλλειψοειδὲς τοῦ ]αςοδί) ἀπείρους ἄλ- 
λας, Καὶ ἐπειδὴ ἀναφερόμεθα εἰς ἐργασίας τοῦ Ροϊπεατό ἐπὶ φυσικῶν φαι- 
νοµένων, θεωροῦμεν ἐπιβεβλημένον ν᾿ ἀναφέρωμεν τὰς ὑπ᾿ αὐτοῦ γενοµένας 
ἐφαρμογάς τῶν ὁλοκληρωτικῶν ἐξισώσεων εἰς τὴν µελέτην τῶν παλιρ- 
ροιῶν. 


Η μαθηµατικὴ ἀνάλυσις ἀπὸ τοῦ (απυκςἩγ µέχρι τοῦ (απίος 420 
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Θαυμαστὴ εἶναι ἡ δύναµις μὲ τὴν ὁποίαν τὸ πνεῦμα του ἡδύνατο νά 
συλλαμβάνη τὰ διάφορα ζητήματα εἷς τὴν πλήρη αὐτῶν γενικότητα καὶ 
νὰ φιλοτεχνῆ τὰ κατάλληλα ἀναλυτικὰ ἐργαλεῖα πρὸς λύσιν των. ᾽Αλλά, 
κατ ἀντίθεσιν πρὸς τὸν αμ55, ὁ Ροϊποατέ δὲν ἔχανε χρόνον εἰς πολυ- 
ψηλαφήσεις τῶν ἐργασιῶν του, οἰστρηλατούμενος καὶ ἐξαναγκαζόμενος, 
ὡς φαίνεται, ἀπὸ τὸ ἀκάθεκτον ρεῦμα τῶν ἰδεῶν ποὺ ἴβριθον εἰς τὸ πνεῦ- 
μα του. Λιὰ τοῦτο καὶ παρεσύρθη ἑνίοτε εἰς βεβαιώσεις ποὺ δὲν συμφωνοῦν 
μὲ τὴν ἀλήθειαν' πρόκειται ὅμως περὶ μικρῶν φακίδων, αἱ ὁποῖαι δὲν ἕ- 
χουν τὴν δύναμιν νὰ κηλιδώσουν µίαν παραγωγήν, ποὺ τοποθετεῖ τὸν δη- 
μιουργόν της εἰἷς τὸ ὕψος τῶν μεγαλυτέρων στοχαστῶν ποὺ ἐφάνησαν μέ- 
χρι σήμερον ἐπὶ τοῦ προσώπου τῆς γῆς ". 

Ραυ] Αρρεί. Τὸ δεύτερον ἀπὸ τὰ βραβεῖα ποὺ εἶχεν ἀθλοθετήσει ὁ 
βασιλεὺς τῆς Σουηδίας ἐδόθη εἰς ἕνα ὑπόμνημα 5δυΓ ες ἱπιέρτα]ες ες 
Εοποίίοπς ἃ πιυρἰσαϊίσιςς (Ἐπὶ τῶν ὁλοκληρωμάτων τῶν συναρτήσεων 
μετὰ παραγόντων - Ασία Μαιμ. Τ, ΧΗ, 1890). Συγγραφεὺς τούτου εἶναι ὁ 
Ραυ] Αρρε!! γεννηθεῖὶς εἷς Στρασβοῦργον τὴν 2Την Σεπτεμβρίόυ 1855. ᾽Απὸ 
τοῦ 1883 µέχρι τοῦ 1886 ἐφοίτησεν εἲς τὴν Εοοὶς Νογπιαϊς δωρότίουτο τῶν 
Παρισίων. Κατέλαβεν ἔπειτα διαφόρους θέσεις εἰς τὴν Ῥογβομµπε. Τέλος 
τοῦ παρεχωρήθη ἡ ἔδρα τῆς Θεωρητικῆς Μηχανικῆς, τὴν ὁποίαν ὑπηρέ- 
τησεν ἀπὸ τοῦ 1385 µέχρι τῆς συνταξιοδοτήσεώς του. ᾽Απὸ τοῦ 1552 ἀνῆ- 
κεν εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας, ᾽Απέθανεν εἰς Παρισίους τὴν 24ην 
Ὀκτωβρίου 1930. 'Ἡ ἐξέχουσα ἐπιστημονική του παραγωγἠ ἀρχίζει μὲ µε- 
ρικάς γεωμετρικάς ἐργασίας καὶ ἐκτείνεται βαθμηδὸὀν εἲς ὅλους τοὺς κλά- 
δους τῆς ἀναλύσεως, τὴν µαθηµατικἡἠν φυσικἠν καὶ τὴν μηχανικήν. Δὲν 
εἶναι δυνατόν νὰ εἰσέλθωμεν ἐδῶ εἰς πλήρη ἀπαρίθμησιν τῶν ἔργων του»”., 
διὸ καὶ περιοριζόµεθα εἰς τὸ νὰ μνημονεύσωμεν ἐδῶ τὰ ὀγκωδέστερα: 
α) Μὲ τὸν Ε. (οω/σαί: Τμέοτίε ἀες Εοποίοης αἱρέσπίαυες εί αε Ίευγς Ιπίέ- 
ρταῖςες (Θεωρία τῶν ἀλγεβρικῶν συναρτήσεων καὶ περὶ τῶν ὁλοκληρωμά- 
των των -- Ρατίς 1895, Π ἔκδοσις 1930). β) Μὺ τὸν Ε. Ἱποουγ: Ργποῖρες 
ἀςὲ ἵα (Πόοτίε ἆος Εοποίίοπς εἰρίαυςς εί αρρ]ςαίοης (ἈΑρχαὶ τῆς θεῶ- 
ρίας τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων καὶ ἐφαρμογαὶ -- Ρατίς, 1857). Ὦ) Μέ- 
πιοῖγς ευ{ ες ἀέθίαίς αἱ ἴσς τεπιρίαίς (Περὶ ἐκχωμάτων καὶ ἐπιχωμάτων - 


. Λιά πλήρη ἑνημέρωσιν ἐπὶ τῶν ἐργασιῶν τοῦ Ροϊηςαπέ παραπέµπομεν τὸν ἀνα- 
γνώστην εἰς τὸ μικρὀὸν ἔργον τοῦ Ε. [εδονπ: Ἠεηγὶ Ροϊησασέ, Βἰορταρμίε, Βιρμοργαρίώςο 
απαϊγιίαυε ες ὁστιίς (Ῥαγΐ5, 1900], 

.” Ὁ Αρρεὶ ἔκαμεν ὁ ἴδιος μίαν φωτεινήν ἀνάλυσιν τῶν ἐργασιῶν του εἰς ἄρθρον 
του δημοσιευθὲν εἰς τὸν Τ, ΧΙ Νν (1925) τῶν Ασία Μαεπιαίίςα. Δι ἕνα πλήρη κατάλο- 
γον τῶν ἐργασιῶν του µέχρι καὶ τῶν παλαιοτέρων ἃς ἀνατρέξη ὁ ἀναγνώστης εἰς σχε- 
τικὸν ἔργον τοῦ Ε. Ιεὔοι : Ῥαυϊ Αρρεϊ. Βἰορταρβῖς, Βἰομορταρλήε απα]γιίαυς ὡσς ὁοτίις 
(Βαγίς, 1910), 
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Μέπι. ρτέ5. ρατ ἀῑν. 5αν., Τ. ΧΧΙΧ, 1887: βραβεῖον Βοτάϊπ, 1894). δ) Τταϊιό 
4ε Μέκαπιαυςε ταοππεϊίε (Πραγματεία θεωρητικῆς Μηχανικῆς - Τρεῖς Τό- 
μοι, Ραγί5 150931 - 1903, καὶ ἄλλαι ἐκδόσεις µεταγενέστεραι). 


Εἰς τὴν Γερμανίαν 


735. ΡετίεΓ Οωφίαν Ι.οἶθυπο - Ὀἰήοβίαι. Ὁ ΙαοοΒί, κατὰ τὴν διάρκειαν 
τῶν τελευταίων ἐτῶν τῆς ζωῆς του, εἶχε παράἀ τὸ πλευρόν του ἕνα µαθηµα- 
τικόὀν, ὁ ὁποῖος ἔδειχνεν ὅτι εἶναι εἰς θέσιν νὰ συνεχίσῃ ἐἑπαξίως τὴν πα- 
ράδοσιν τοῦ (Οµ.54. Πρόκειται περὶ τοῦ [κσίουπε - Ὀιτίςλίει, Ὑγεννηθέν- 
τος τὴν Ίδην Φεβρουαρίου 1805 εἰς Ὀδνεῃ. Μετὰ τὸ πέρας τοῦ µέσου κύ- 
κλου σπουδῶν, ἓν μέρει εἷς Βόννην καὶ ἓν µέρει εἰς Κολωνίαν, μετέβη τὸν 
Μάϊον τοῦ 1822 εἰς Παρισίους διατελῶν ὑπὸ τὸ κράτος τῆς ἕλξεως τῶν 
περιφήμων γάλλων μαθηματικῶν τῆς ἐποχῆς 
του, ᾿Εκεῖ ἐἑνῷ ἠκολούθει μὲ ἐπιμέλειαν τὰ 
µαθήµατα τῶν [αστοικ, Βιοι, Ηασλειίς καὶ 
Ετάπεοσυς, ἐρρίφθη εἰς τὴν µελέτην τοῦ ἁἀρι- 
θμητικοῦ ἔργου τοῦ Όδαςς, ὨὈιαυίσήίοπςς 
αγηπιειίσας, καὶ καθώς συνέχισε τὴν µελέτην 
του ἐφ᾽ ὅρου ζωῆς, ἔγινε μὲ τὸν καιρὸν ὁ βα- 
θύτερος γνώστης καὶ ὁ ἀποτελεσματικώτερος 
προκαγανδιστἠς τῶν ἰδεῶν τοῦ Οαμ55. Εἰς 
Παρισίους προσελήφθη οἰκοδιδάσκαλος τῶν 
παιδιῶν τοῦ στρατηγοῦ ΓοΥγ, καὶ παρ) ὅλον 
τὸν χρόνον ποὺ ἔπρεπε ν᾿ ἀφιερώνη καθηµε- 
-- | .. ρινῶς εἰς τὸν σκοπὸν αὐτόν, ἔγραψεν ἕνα 

κ κο Ὁ ὑπόμνημα ὑπὸ τὸν τίτλον Μέπιοίτε 5ωτ | ἵπιρος- 
Εντ. οπαν ΕΤΜΟΝΗ εἰδίιό ἀες αωείαυςς Εαισίίοης ἰπάόιοιπιπόςς 

| μ ὅπις ἀερτέ (ἐπὶ τοῦ ἀδυνάτου μερικῶν ἆοσ- 
ρίστων ἐξισώσεων 5ου βαθμοῦ}, τὸ ὁποῖον ἀναγνωσθὲν εἲς τὴν ᾿᾽Ακαδη- 
µίαν τῶν ᾿Επιστημῶν τὴν Ἱῖην Ἰουνίου 1825 ἐκρίθη εὐμενῶς ὑπὸ τῶν 
Ι αςογοίκ καὶ Ἱερεπάτε, ἐδημοσιεύθη δὲ εἰς τὸν Τόμον ΤΠ, 1828, τῆς Ἔφη- 
µερίδος τοῦ ϱτείε. Εκεῖ ἀποδεικνύεται τὸ ἀδύνατον τοῦ μεγάλου θεωρή- 
µατος τοῦ Γεγπιαί εἰς τὴν νέαν περίπτωσιν η-- 5". 

᾿Αποθανόντος τοῦ Γου (1826), ὁ νεαρὸς μαθηματικός ἐπέστρεψεν εἰς 
τὴν πατρίδα, ὅπου ὠνομάσθη αΠποποτί5 «ΒΗ54» διδάκτωρ τοῦ Πανεπιστη- 
µίου τῆς Βόννης. Επί τρία ἐξάμηνα ὑπηρέτησεν ὡς ὑφηγητὴς εἰς Βτεκ]αι. 

. Τὸ αὐτὸ Βεώρηµα ἀπέδειξεν ἀργότερα ὁ ὨὈιτίοηίσι διὰ η -- 4 (Ἐφ. τοῦ τες, 
ΤΙ, 1812]. 
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Μέπι. ρτέ5. ρατ ἀῑν. 5αν., Τ. ΧΧΙΧ, 1887: βραβεῖον Βοτάϊπ, 1894). δ) Τταϊιό 
4ε Μέκαπιαυςε ταοππεϊίε (Πραγματεία θεωρητικῆς Μηχανικῆς - Τρεῖς Τό- 
μοι, Ραγί5 150931 - 1903, καὶ ἄλλαι ἐκδόσεις µεταγενέστεραι). 


Εἰς τὴν Γερμανίαν 


735. ΡετίεΓ Οωφίαν Ι.οἶθυπο - Ὀἰήοβίαι. Ὁ ΙαοοΒί, κατὰ τὴν διάρκειαν 
τῶν τελευταίων ἐτῶν τῆς ζωῆς του, εἶχε παράἀ τὸ πλευρόν του ἕνα µαθηµα- 
τικόὀν, ὁ ὁποῖος ἔδειχνεν ὅτι εἶναι εἰς θέσιν νὰ συνεχίσῃ ἐἑπαξίως τὴν πα- 
ράδοσιν τοῦ (Οµ.54. Πρόκειται περὶ τοῦ [κσίουπε - Ὀιτίςλίει, Ὑγεννηθέν- 
τος τὴν Ίδην Φεβρουαρίου 1805 εἰς Ὀδνεῃ. Μετὰ τὸ πέρας τοῦ µέσου κύ- 
κλου σπουδῶν, ἓν μέρει εἷς Βόννην καὶ ἓν µέρει εἰς Κολωνίαν, μετέβη τὸν 
Μάϊον τοῦ 1822 εἰς Παρισίους διατελῶν ὑπὸ τὸ κράτος τῆς ἕλξεως τῶν 
περιφήμων γάλλων μαθηματικῶν τῆς ἐποχῆς 
του, ᾿Εκεῖ ἐἑνῷ ἠκολούθει μὲ ἐπιμέλειαν τὰ 
µαθήµατα τῶν [αστοικ, Βιοι, Ηασλειίς καὶ 
Ετάπεοσυς, ἐρρίφθη εἰς τὴν µελέτην τοῦ ἁἀρι- 
θμητικοῦ ἔργου τοῦ Όδαςς, ὨὈιαυίσήίοπςς 
αγηπιειίσας, καὶ καθώς συνέχισε τὴν µελέτην 
του ἐφ᾽ ὅρου ζωῆς, ἔγινε μὲ τὸν καιρὸν ὁ βα- 
θύτερος γνώστης καὶ ὁ ἀποτελεσματικώτερος 
προκαγανδιστἠς τῶν ἰδεῶν τοῦ Οαμ55. Εἰς 
Παρισίους προσελήφθη οἰκοδιδάσκαλος τῶν 
παιδιῶν τοῦ στρατηγοῦ ΓοΥγ, καὶ παρ) ὅλον 
τὸν χρόνον ποὺ ἔπρεπε ν᾿ ἀφιερώνη καθηµε- 
-- | .. ρινῶς εἰς τὸν σκοπὸν αὐτόν, ἔγραψεν ἕνα 

κ κο Ὁ ὑπόμνημα ὑπὸ τὸν τίτλον Μέπιοίτε 5ωτ | ἵπιρος- 
Εντ. οπαν ΕΤΜΟΝΗ εἰδίιό ἀες αωείαυςς Εαισίίοης ἰπάόιοιπιπόςς 

| μ ὅπις ἀερτέ (ἐπὶ τοῦ ἀδυνάτου μερικῶν ἆοσ- 
ρίστων ἐξισώσεων 5ου βαθμοῦ}, τὸ ὁποῖον ἀναγνωσθὲν εἲς τὴν ᾿᾽Ακαδη- 
µίαν τῶν ᾿Επιστημῶν τὴν Ἱῖην Ἰουνίου 1825 ἐκρίθη εὐμενῶς ὑπὸ τῶν 
Ι αςογοίκ καὶ Ἱερεπάτε, ἐδημοσιεύθη δὲ εἰς τὸν Τόμον ΤΠ, 1828, τῆς Ἔφη- 
µερίδος τοῦ ϱτείε. Εκεῖ ἀποδεικνύεται τὸ ἀδύνατον τοῦ μεγάλου θεωρή- 
µατος τοῦ Γεγπιαί εἰς τὴν νέαν περίπτωσιν η-- 5". 

᾿Αποθανόντος τοῦ Γου (1826), ὁ νεαρὸς μαθηματικός ἐπέστρεψεν εἰς 
τὴν πατρίδα, ὅπου ὠνομάσθη αΠποποτί5 «ΒΗ54» διδάκτωρ τοῦ Πανεπιστη- 
µίου τῆς Βόννης. Επί τρία ἐξάμηνα ὑπηρέτησεν ὡς ὑφηγητὴς εἰς Βτεκ]αι. 

. Τὸ αὐτὸ Βεώρηµα ἀπέδειξεν ἀργότερα ὁ ὨὈιτίοηίσι διὰ η -- 4 (Ἐφ. τοῦ τες, 
ΤΙ, 1812]. 


Ἡ µαθηµατικἡ ἀνάλυσις ἀπὸ τοῦ (αυςἩγ µέχρι τοῦ ϱαπίος 43 
Κατόπιν, τὴν ἄνοιξιν τοῦ 1828 ἐγκατεστάθη εἰς Βερολῖνον ὡς καθηγητὴς 
τῆς ἐκεῖ Σχολῆς Πολέμου. Μετά τριετίαν εἰσῆλθεν εἰς τὴν ᾽᾿Ακαδημίαν 
τοῦ Βερολίνου καὶ ἀποθανόντος τοῦ (4 μ5ς (1355) ἀπεδέχθη νὰ τὸν διαδε- 
χθῇ. Δὲν ἡδυνήθη ὅμως νὰ διατηρήσῃ ἐπὶ πολὺν χρόνον τὴν ἕἔδραν τῆς 
Γοττίγγης, λόγῳ μιᾶς καρδιακῆς προσβολῆς ἐκ τῆς ὁποίας καὶ ἀπέθανε 
τὴν δην Μαΐου 18509. 

Τὰ ἔργα τοῦ Πἱπίοβ]εί δὲν εἶναι πολυάριθµα, ἔχουν ὅμως ὅλα μεγάλην 
σπουδαιότητα. Χάρις εἰς τὴν ἄψογον αὐστηρότητα τῆς ἐπιχειρηματολο- 
γίας καὶ τὴν ἀκριβολογίαν τοῦ ὕφους, θεωροῦνται ὡς ἀνυπέρβλητα ὕπο- 
δείγµατα. Λί αὗταί ἰδιότητες ἐχαρακτήριζον καὶ τὰ μαθήματά του, ὡς συνά- 
Ύεται ἐκ τῆς ἐξετάσεως ὅσων ἐδόθησαν εἰς τὴν δημοσιότητα διὰ τοῦ τύ- 
που. Σημαντικὸς ἀριθμὸς ἔργων του ἀναφέρεται εἲς τὴν θεωρίαν τῶν ἀρι- 
ἡμῶν, εἰς τὴν ὁποίαν ἐπέφερε ἀξιομνημονεύτους προόδους. Εἰς αὐτὸν πρά- 
γματι ὀφείλεται ἡ ἐφαρμογὴ τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως ἐπὶ ἀριθμητι- 
κῶν ζητημάτων (Ἐφ. τοῦ (τείίς, Τ. ΧΙΧ καὶ ΧΧΙ, 18319 - 40]. Χάρις ἀκριβῶς 
εἰς τὸ τέχνασμα τοῦτο ἀπέδειξε (πρᾶγμα ποὺ εἶχεν ἰσχυρισθῆ ὁ ΙΓ ερεπά τε) 
τὴν ὕπαρξιν ἀπείρων πρώτων ἀριθμῶν εἰς πᾶσαν ἀριθμητικὴν πρόοδον, 
ὅπου ὁ πρῶτος ὄρος καὶ ὁ λόγος εἶναι ἀριθμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
(Βεήιπ. ΑὈπαπαά!., 1837) ἤ, ὅπερ τὸ αὐτό, ὅτι εἰς τὴν γραμμικὴν μορφὴν 
ἃ ἡ- Ὁκ περιέχονται ἄπειροι πρῶτοι ὅταν α καὶ Ὁ δὲν ἔχουν κοινὸν δι- 
αιρέτην. 

᾿Αποδεικνύει κατόπιν ἀνάλογον πρότασιν διὰ τὰς δευτεροβαθµίους 
μορφὰς α ή-ὃκ ἠἡ-εχῖ, ἀφήνων εἰς τοὺς µεταγενεστέρους ἐνδεχομένην ἐπέκ- 
τασιν τοῦ ἀποτελέσματος εἷς μορφὰς ἀνωτέρου βαθμοῦ. Τοιουτοτρόπως 
ἔρριψεκάποιαν ἀκτῖνα φωτὸς ἐπὶ τοῦ σκοτεινοῦ θέματος τῆς συχνότητος 
τῶν πρώτων ἀριθμῶν. ᾽Ακόμη καὶ ἡ θεωρία τῶν τετραγωνικῶν μορφῶν 
ὀφείλει εἰς αὐτὸν ἁπλοποιήσεις καὶ τελειοποιήσεις (Βετίπ. Αβλαπαά!., 1854). 

”Αλλο πεδίον καλλιεργηθὲν μὲ ἐπιτυχίαν ὑπὸ τοῦ Ὠἱτιςβίει εἶναι ἐκεῖ- 
νο τῶν τριγωνομετρικῶν σειρῶν. Ἔφερεν εἰς φῶς ἀξιοθρηνήτους ἀτελείας 
καὶ ἐδίδαξε τρόπους θεραπείας τούτων ὡς καὶ ἐπέκτασιν εἰς σφαιρικὰς 
συντεταγµένας (ἐφ. Οτείίε: Τ. ΙΥ, 1829 καὶ Τ, ΧΝΗ, 1817). Κατὰ τὴν διάρ- 
κειαν τοιούτου εἴδους ἐρευνῶν παρετήρησε πῶς, εἴς τινας περιπτώσεις, ἡ 
τιιἠ τοῦ ἀθροίσματος μιᾶς σειρᾶς ἐξαρτᾶται ἀπὸ τὴν τάξιν τῶν ὅρων της, 
ἀχθεὶς τοιουτοτρόπως εἰς τὸ νὰ εἰσαγάγῃ εἰς τὴν ἐπιστήμην τὴν ἔννοιαν 
ασειραί ἀπολύτως συγκλίνουσαι». 

Βαθεῖαι σπουδαὶ ἐπὶ τοῦ ὑπολογισμοῦ μερικῶν ὁλοκληρωμάτων (Βοτίίῃ 
ΑΡµαπά!., 1935) τὸν Φὠδήγησαν εἰς τὸ νὰ εἰσαγάγῃ εἰς τὴν ἐπιστήμην «τὸν 
παράγοντα ἀσυνεχείας» καὶ νά δείξη τὴν μεγάλην αὐτοῦ χρησιμότητα. 
Τέλος μερικά ἔργα του ἕλκουν τὴν καταγωγήν τῶν εἲς προτροπἠν διατυ- 
πωθεῖσαν ὑπὸ τοῦ ΕουτιεΓ εἲς αὐτόν, ὅταν νέος ἀκόμη εὑρίσκετο εἰς Παρι- 
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σίους, νὰ μὴ ἀμελήσῃ τὴν μαθημµατικἡν σπουδὴν τῶν φυσικῶν φαινομένων. 
Περιοριζόµεθα νὰ ἀναφέρωμεν τὰς ἐργασίας του ἐπὶ τῆς θεωρίας τοῦ δυ- 
ναμικοῦ (Ἔφημ. τοῦ Οτείίς, Τ. ΧΧΧΗΠ, 1546), εἰς τὰς ὁποίας ἐφήρμοσε 
τὴν «ἀρχὴν» ἑκείνην ποὺ φέρει τὸ ὄνομά του καὶ ἡ ὁποία προεκάλεσε 
τόσας µελέτας καὶ τόσας συζητήσεις, ὡς καὶ τὰς ἄλλας ἐργασίας του ἐπὶ 
ζητημάτων ὑδροδυναμικῆς (Βετίπ. Βετ., 1852’ Οὐτάπρ. Ναςμτ., 18551’ 
αδιάπρ. ΑΡΗ. Τ. ΥΠΟ. 


734. Εοιάϊπαπά Θοµμοίά Μαχ Εἰξοηφίοίπ. ᾿Επὶ τῆς ὁδοῦ τὴν ὁποίαν 
διέτρεξαν ἑνδόξως οἱ ααωςς, /αοοῦί καὶ Ὀϊτίςμ]εί ἐβάδισεν ἐπίσης, ἐξ ἰδίας 
παρορµήσεως, ὁ Οοἱἴποἰά Εἰφεπείείη. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Βερολῖνον τὴν 
Ιόην ᾽Απριλίου 1823, Μαθητὴς τοῦ λυκείου παρηκολούθησε τὰ µαθήµατα 
τοῦ Ὀϊτίολίει, Εἰς τὸ Πανεπιστήμιον ἐνεγράφη τὸ 1843. ᾽Αλλ’ αἱ ἐργασίαι 
ποὺ ἐδημοσίευσεν ὁ ἴδιος εἲς τὴν Ἔφημ. τοῦ Οτε[ίε (εἰς τὸν Τόμον ΧΧΥΗ 
ἀπαντῶνται τούὐλάχιστον 16) ἕκαμαν εἰς τὸν ]αεοδί τοιαύτην ἐντύπωσιν, 
ὥστε, κατόπιν εἰσηγήσεώς του, τὸ Πανεπιστήµμιον τοῦ Βτεκίαυ, ἔπειτα ἀπὸ 
φοίτησιν 3 ἑξαμήνων, τοῦ ἀπένειμε «Ποποτί» οβ54» τὸν τίτλον τοῦ δι- 
δάκτορος,. Ὁ ὅαιςς, τὸν ὁποῖον ἐπεσκέφθη κατὰ τὰς πασχαλινὰς διακοπὰς 
τοῦ 1844, ἐδοκίμασε τόσον θαυμασμὸν ἀπὸ τὴν γνωριµίαν, ὥστε προσεφέρθη 
νἁ γράψῃ τὸν πρόλογον εἰς µίαν συλλογὴν ὑπομνημάτων τοῦ νεαροῦ στο- 
χαστοῦ. 

᾽᾿Απὸ τὸ Πανεπιστήμιον τοῦ Βερολίνου ἔλαβε τὸν τίτλον τοῦ ύφηγη- 
τοῦ τὸ 1847, τὸ δὲ 1852 ἐξελέγη µέλος τῆς ἐκεῖ ᾽Ακαδημίας. Δὲν ἠδυνήθη 
ὅμως νὰ ἐπωφεληθῇ τῶν πλεονεκτημάτων ποὺ τοῦ παρεῖχον οἱ ἀκαδημαῖϊκοί 
του τίτλοι, παρὰ µόνον ἐπὶ βραχὺν χρόνον, διότι (κράσεως πάντοτε ἀσθε- 
γικῆς) ἀπέθανε νεώτατος τὴν Τ]ην ᾿Ὀκτωβρίου τοῦ ἰδίου ἔτους. 

Ἐκτὸς δύο ἄρθρων ποὺ ἐδημοσιεύθησαν εἰς τὰ μηνιαῖα δελτία (Μο- 
παϊςὈεγίςΒς) τῆς ᾽Ακαδημίας τοῦ Βερολίνου, τὰς παραμονὰς τοῦ θανάτου 
του, ἐδημοσίευσεν οὐχὶ ὁλιγωτέρας τῶν 46 ἐργασιῶν εἰς τὴν Εφημερίδα 
τοῦ Οτείίς (Τ. ΧΧΝΠ -ΧΙΙΝ), πολλαὶ τῶν ὁποίων ἀναφέρονται εἰς τὴν 
ἀνωτέραν ἀριθμητικήν, µερικαὶ εἰς τὴν ἄλγεβραν καὶ ἄλλαι εἰς τὴν θεωρίαν 
τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων καὶ τῶν σειρῶν. Ὁ Εἰδεπρίοιπ ὁμοιάζει 
λοιπόν, ὅπως οἱ Αδεὶ καὶ (µαἱοία, πρὸς φώτεινὸν µετέωρον ποὺ ἔσβησε 
πολὺ γρήγορα. 


735. Ειηφί Εάωσιά Κωππιοι. Ὡς διάδοχος τοῦ ὨὈϊτεμει τόσον εἰς 
τὴν Σχολἠν Πολέμου ὅσον καὶ εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν τοῦ Βερολίνου ἐκλήθη 
ἀπὸ τὸ Βτεείαι, ὅπου ἦτο τακτικὸς καθηγητής, ὁ Ε. Ε. ΚωππιεΓ. Γεννηθεὶς 
εἷς 5οαα τὴν 29ην Ἰανουαρίου 1810 ἐνεγράφη τὸ 1528 εἰς τὸ Πανεπιστήμιον 
τοῦ Ηα]ε, ὅπου εἶχεν ὡς καθηγητὴν τὸν Ε. Ε. Βεπετκ (1798 - 1885), ὁ ὁποῖος 
ἔχει µίαν θέσιν εἰς τὴν ἱστορίαν τῆς θεωρίας τῶν ἐπιφανειῶν ἑλαχίστης 
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ἑκτάσεως (ὰ αἶτε πηπίπια) διὰ τὴν ὑπ αὐτοῦ ἀνακάλωψιν μιᾶς νέας ἐπι- 
φανείας τοῦ εἴδους τούτου. ᾽Αφοῦ ἔλαβεν ἐκεῖ τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος 
τὴν Ίθ0ην Σεπτεµβρίου 1831, ἑδίδαξεν ἀπὸ τοῦ 1832 µέχρι 1840 εἰς τὸ Γυ- 
µνάσιον τοῦ 1 μπίι, κατόπιν δὲ µέχρι τοῦ 15855 εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τοῦ 
Βτορίαι. Τὸ Ι855 µετετέθη εἰς Βερολῖνον καὶ τὸ 1883 ἐζήτησε καὶ ἔλαβε 
τὴν ἄδειαν ἁπαλλαγῆς του ἐκ τῶν καθηκόντων τῆς διδασκαλίας. ᾿Απέθανε 
εἲς τὸ Βερολῖνον τὴν Ἰ4ην Μαΐου 1803. 

Τὰ πρῶτα ἔργα ποὺ τοῦ ἐξησφάλισαν ἕνα ὄνομα εἰς τὴν ἱστορίαν τῆς 
ἐπιστήμης ἀναφέρονται εἰς τὰς σειράς, εἷς τὰ Φρισμένα ὁλοκληρώματα 
καὶ εἰς τὴν ὁλοκλήρωσιν τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεών. Διά λόγους οἴκονο- 
µίας χώρου θὰ περιορισθῶμεν ν᾿ ἀναφέρωμεν ἐδῶ ἐκ τῶν ἐργασιῶν τούτων 
τὸ ὑπόμνημα ἐπὶ τῶν ὑπεργεωμετρικῶν σειρῶν (Ἔφημ. τοῦ Οτείίε, Τ. ΧΥ, 
Ι836), τὸ ὁποῖον ἀποτελεῖ ἀξιολόγον συμπλήρώμα εἰς µίαν ἐργασίαν τοῦ 
σαιςς (5 649). Ἐκ τῆς μελέτης τῶν ἄλλων ἔργων τοῦ μεγάλου ἐκείνου ἤχθη 
εἰς τὴν ἔρευναν ἀριθμητικῶν ζητημάτων, μὲ πρωταρχικὀν σκοπὸν τὴν ἀπό- 
δειξιν τοῦ μεγάλου θεωρήματος τοῦ Εεγπια. ᾿Ακριβῶς πρὸς τὸν σκοπὸν 
αὐτὸν ἐδημιούργησε (Βεπίπ. ΑβΠαπά!., 1856) τὴν θεωρίαν τῶν συνθετικῶν 
ἀριθμῶν τῶν ἀποτελουμένων ἀπὸ τὰς ν-στὰς ρίζας τῆς µονάδος καὶ ἔφερεν 
αὐτὴν εἰς ἀξιόλογον βαθμὸν τελειότητος μὲ τὴν εἰσαγωγὴν τῶν αἰδεωδῶν 
παραγόντων», τοὺς ὁποίους ὁ ἴδιος παρωµοίαζε πρὸς τά ἁπλᾶ ἐκεῖνα σώ- 
µατα, τῶν ὁποίων ἔχει βεβαιωθῆ ἡ ὕπαρδις μολονότι οὐδέποτε κατωρθώθη 
ἡ ἀπομόνωσις. Εἰς ἀπόδειξιν τοῦ θεωρήματος ἐκείνου ἔδωσε µίαν πρώτην 
συµβολἠὴν ἀσχοληθεὶς μὲ τὴν περίπτωσιν ἁρτίου ἐκθέτου (Ἐφ. τοῦ Ογε]ίς, 
τ. ΧΥΠ, 1817). Τὸ ἀπέδειξεν ἔπειτα (ΒετίΠπ. Μοπαϊσυετ., 1847) δι) ἀπείρους 
ἐκθέτας πρώτους καὶ ἀκολούθως (Εφ. τοῦ Οτεῖίς, Τ. ΧΙ., 1550) δι’ ὅλους 
τοὺς ἐκθέτας λ, πρώτους καὶ μὴ εἰσερχομένους ὥς παράγοντας εἰς τοὺς 
πρώτους (λ.---3)/2 ἀριθμοὺς τοῦ Βετπου]!. Τὸν ὅρον τοῦτον πληροῦν ὅλοι 
οἱ ἀριθμοὶ ποὺ ἀπαντῶνται εἷς τὴν πρώτην ἑκατοντάδα, πλὴν τῶν 37, 59, 
67. Ὁ Καπιπιες ὅμως δὲν ἐβράδυνε ν᾿ ἀποδείξῃη (Βεπίπ. Ασμαπά!., 1857) 
ὅτι ἀκόμη καὶ δι᾽ αὐτοὺς ἰσχύει τὸ θεώρημα τοῦ Εετπια!. 

Πρὸς ἀπόδειξιν τῆς ἐξαιρετικῆς σπουδαιότητος τῶν συμπερασμάτων 
τούτων θ)᾽ ἀναφέρωμεν τὸ ἑξῆς γεγονός: 'Ἡ ᾽Ακαδημία τῶν ᾿Επιστημῶν 
τῶν Παρισίων εἶχε προτείνει τὸ 1853 καὶ ἐπαναπροτείνει τὸ 1856 ὡς θέµα 
διαγωνισμοῦ τὴν ἀπόδειξιν τοῦ θεωρήματος τοῦ Εετπιαι. ᾿Επειδὴ καμμία 
ἐκ τῶν ὑποβληθεισῶν ἐργασιῶν δὲν ἐκρίθη ἀξία τοῦ βραβείου, τοῦτο ἐδόθη 
εἰς τὸν Κυππιςτ, ὁ ὁποῖος, σημειωτέον, δὲν εἶχε λάβει µέρος εἰς τὸν διαγῶ- 
νισµόν, «διὰ τὰς θαυμασίας ἐρεύνας του ἐπὶ τῶν συνθετικῶν ἀριθμῶν τῶν 
ἀποτελουμένων ἐκ τῶν ριζῶν τῆς µονάδος καὶ ἀκεραίων ἀριθμῶν». 

Ἔμπειρος ἀλγεβριστής, ἐδίδαξε πῶς νάἀ παριστῶμεν ὡς ἄθροισμα ἑπτά 
τετραγώνων τὴν διακρίνουσαν τῆς ἐξισώσεως, διὰ τῆς ὁποίας καθορίζονται 
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οἱ ἄξονες μιᾶς δευτεροβαθµίου ἐπιφανείας (Ἔφημ. τοῦ Οτείίε, Τ,. ΧΧΥΙ, 
1843), ὁκόθεν πηγάζει ἡ πραγµατικότης τῶν ριζῶν. 

Ὅ Οαμςς ἐνέπνευσεν εἲς τὸν Κιππιεγ τὸ πρῶτον σηµαντικόν του 
ἔργον καὶ ἐστάθη ὁδηγόςιτου κατὰ τὰς ἀριθμητικάςτου ἐρεύνας. Τὸν ἐνίσχυ- 
σε ἐπίσης εἰς τὴν τελευταίαν σειρὰν ἐρευνῶν, ὅπου διέπρεψε ὁ πνευµα- 
τώδης Ὑερμανὸς μαθηματικός. Θέλων πράγματι νὰ µελετήσῃ μεθοδικῶς 
τὰ συστήµατα τῶν ου" εὐθειῶν τοῦ χώρου, κατανεµηµένων κατὰ δεδοµένον 
νόμον, ὁ ΚαππιεΓ (Ἔφημ. τοῦ Οτεῖις, Τ. ΤΝ, 1857) παρέστησε τὰ στοι- 
χεῖα τοῦ συστήµατος συναρτήσει δύο παραμέτρων. ᾽Απὸ τὸ προκῦπτον 
σύστημα τύπων (τὸ ὁποῖον παρουσιάζει µίαν θαυμαστὴν ἀναλογίαν μὲ 
ἐκεῖνο ποὺ ἀποτελεῖ τὴν βάσιν τῆς συνήθους ἀπειροστικῆς γεωμετρίας 
τῶν ἐπιφανειῶν) ἐξήγαγε μὲ εὐχέρειαν καὶ κομψότητα ὅλας τὰς προτάσεις 
αἱ ὁποῖαι ἀπαντῶνται εἰς τὴν θεωρίαν ἐκείνην. 

Τεθεὶς ἐπ᾽ αὐτῆς τῆς ὁδοῦ, ἔθεσεν ὡς σκοπὸν καὶ ἕλυσε τελείως τὸ 
πρόβλημα νὰ προσδιορίσῃ ὅλα τὰ ἀλγεβρικὰ συστήµατα τῶν αὐἳ εὐθειῶν, 
τοιούτων, ὥστε δι᾽ ἑκάστου σημείου τοῦ διαστήματος νά διέρχώνται δύο 
(Βεπίη. Αὐλαπα!., 1866). Ἐν τῇ ρύμῃ τῶν ἐρευνῶν του ἐνέπεσεν εἰς τὰς 
ἐπιφανείας δ΄ τάξεως μὲ σημεῖα διπλᾶ (ὅπως αἴ ἑστιακαὶ ἐπιφάνειαι), µε- 
ταξὺ τῶν ὁποίων ἐξέχουσαν θέσιν ἔχει ἡ παρουσιάζουσα Ι6 σημεῖα διπλᾶ 
καὶ 16 ἐφαπτόμενα διπλᾶ ἐπίπεδα, τὰ ὁποῖα δικαίως φέρουν τὸ ὄνομά του 
(βλ. ἐπίσης Βεηίπ. Μοπαί»δετ., 1864). Τὸ γεγονὸς ὅτι ἡ ἐπιφάνεια αὕτη 
ἀντιστοιχεῖ εἰς ἑαυτὴν τὸν ἤγαγεν εἰς τὸ νὰ προσδιορίσῃ ὅλας τὰς ἔπιφα- 
νείας, αἱ ὁποῖαι χαίρουν τῆς ἰδιότητος αὐτῆς (Βετίίπ. Μοπαικῦετ., 1378). 

Προσθέτοµεν ὅτι ὁ Κωπιπιεγ μὲ θαυμαστὴν ὀξύνοιαν προσδιώρισεν 
ἐπίσης ὅλας τὰς ἐπιφανείας δ΄ τάξεως μὲ ἀπείρους κὠνικάς (Αὐτόθι, 1864), 
Μεταξύ τούτων ὑπογραμμίζομεν τὴν «ρώμαίαν ἐπιφάνειαν» τοῦ Φίείπες 
(5 6593), τῆς ὁποίας ὁ ΚαπιπιγοΓ πρῶτος κατεσκεύασε γύψινον ὑπόδειγμα. 
Δὲν ἀρκοῦν ὅλα αὐτὰ διὰ ν᾿ ἀποδείξουν ὅτι εἰς τὴν ἱστορίαν τῆς γεωµε- 
τρίας ὁ ἓν λόγφ μαθηματικὸς δικαιοῦται μιᾶς θέσεως ὄχι ὁλιγώτερον δια- 
κεκριµένης ἐκείνης, τὴν ὁποίαν, κατὰ ὁμόφωνον γνώµην, κατέχει εἰς τὴν 
ἱστορίαν τῆς ἀνωτέρας ἀριθμητικῆς;" 


796. Βἰοματά Ὀοάσκίηά. Εἰς συμπλήρωσιν καὶ εὑρυτέραν διάδοσιν τῶν 
ἀριθμητικῶν ἀνακαλύψεων τῶν ὨὈϊτίςλ]εί καὶ Κωπηπιος, εἰργάσθη κατὰ τρό- 
πον ἀνώτερον παντὸς ἐγκωμίου ὁ Β. Γεδεκίπά. Γεννηθεὶς εἰς Βταιη- 


.Ἡ Ακαδημία τοῦ Βερολίνου ἀπεφάσισε κρὀ πολλοῦ ν᾿ ἀναλάβῃ ὑπὸ τὴν προστα- 
σίαν της µίαν ἔκδοσιν τῶν ᾽Απάντων τοῦ Κωπιπκς, ἀτυχῶς ὅμως ἡ ληφθεῖσα ἀπό- 
φασις δὲν µετεφράσθη ἀκόμη εἰς ἔργον, Ὁ ἐπιθυμῶν νὰ γνωρίσῃ τὸν κἀτάλογον τῶν 
ἔργων του ἃς ἀνατρέξη εἰς τὴν νεκρολογίαν ποὺ ἔγρανε δι αὐτὸν ὁ Ε. ἱ.απιρς καὶ ἔδη- 
μοσιεύθη εἰς τὸν Τ, ΠΙ (1894) τῆς }αγκοτίομι 4εγ Φευιοςῆσα Μαιμ.- γερεπίρυηρ. 
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φοννείᾳ τὴν όην Οκτωβρίου 1831, εἰσῆλθε τὸ 1850 εἰς τὸ Πανεπιστήμιον 
τῆς Γοττίγγης ὅπου ἔλαβε τὸν διδακτορικόν του τίτλον ὑπὸ τὴν διεύθυν- 
σιν τοῦ (αμ, μὲ µίαν διατριβὴν ἐπὶ τῶν εὐληριανῶν ὁλοκληρωμάτων 
(Ἔφημ. Οτεῖίςε, Τ. ΧΙ Υ, 1853). 'Ἐκεῖ ἔλαβε καὶ 
τὸν τίτλον τοῦ ὑφηγητοῦ, ἐκεῖ παρέµεινεν ἆ- 
κόµη καὶ ὅταν ἦλθε νὰ διδάξη ὁ Ὀιτίοβ]ει, 
τοῦ ὁποίου δὲν ἑβράδυνε νὰ ὑποστῆ ἀἄποφα- 
σιστικἡἠν ἐπίδρασιν. 

Τὸ 1858 ἐκλήθη εἰς τὸ Πολυτεχνεῖον τῆς 
Ζυρίχης ὑπὸ τὴν ἰδιότητα ταγτικοῦ καθηγη- 
τοῦ τῶν μαθηματικῶν. Μετά τετραετῆ διδασκα- 
λίαν εἰς τὴν Ζυρίχην, ἐδίδαξεν εἰς τὸ [Πανε- 
πιστήµιον τοῦ Βταυιπδολμνείᾳ ὄχι µόνον μέχρι 
τῆς συνταξιοδοτήσεως του (1894) ἀλλά καὶ μέ- 
χρι τῆς ἡμέρας τοῦ θανάτου του(12 Φεβρ. 1916). 

Μὲ τὴν δηµοσίευσιν τοῦ ἔργου του γος- 
ἱεσιηρεπ Ὀῦσετ ΖαΠοπίπεοτις (Μαθήματα θεω- 
ρίας τῶν ἀριθμῶν) ὁ Ὀιπολ]εί συνέβαλε κατὰ ΒΙΟΠΗΑΠΏΌ ΡΕΡΕΚΙΝΕΩ 
τὸν ἀποτελεσματικώτερον τρόπον εἰς τὸ νὰ 
καταστήση γνωστήὴν εἰς τὸν ἐπιστημονικὸν κόσμον ὁποία ἦτο ἡ κατά- 
στασις τοῦ κλάδου τούτου τῶν μαθηματικῶν, κατόπιν τῶν ἐρευνῶν τοῦ 
Ὀιτιολ]ει, τοῦ ΚΠΙπιεΓ καὶ αὐτοῦ τοῦ ἰδίου, Εἰς διασάφησιν τῶν θεμελίων 
τῆς ἀναλύσεως ἔδωσεν ἁποτελεσματικά ὑφόδια μὲ τὰ δύο γνωστότατα, µι- 
κρά εἰς ὄγκον, ἔργα του; α) διεἰἰσκείι υπά Ιτγαίοπαίς ΖαΠ]επ (Συνέχεια 
καὶ ἀσύμμετροι ἀριθμοί, 1872) καὶ β) Ίγας οἶπά υπά κας 5οεη ἀίς Ζᾳ- 
μ]επ ο (Τί εἶναι καὶ τί νοµίζονται οἱ ἀριθμοί, 1888). Εἰς τὸ πρῶτον ἆπαν- 
τᾶται ὁ περίφημος ὁρισμὸς τῶν ἀσυμμέτρων ἀριθμῶν διά τῶν ατομῶν» 
(οεουριτες), ὁ ὁποῖος εἶχε παγκοσµίαν ἀπήχησιν καὶ ἐπιδοκιμασίαν, εἷ- 
σαχθεὶς καὶ εἰς τὰ σχολεῖα πάσης τάξεως. 


7346α. Ηθιπιᾶππ Μἰηκοννςκί. Ἡ λαμπρά αὐτὴ σειρἀ τῶν πρωταγωνι- 
στῶν τῆς ἀνωτέρας ἀριθμητικῆς θά κλείσῃ μὲ τὸ ὄνομα τοῦ ΜΙΠΚΟΝΜΕΚΙ. 
Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Αἰοχίοηῃ τῆς Ῥώὠσσίας τὴν 23ην Ἰουνίου 18566, ἀλλά 
εἰς τὴν Γερµανίαν ἔλαβε τὴν ἐγκύκλιον καὶ πανεπιστηµιακὴν παιδείαν͵ 
ἐκεῖ δὲ καὶ ἐπέρασε ὁλόκληρον τὴν ζωήν του. Εἰς Κδηίρερειρ διήκουσε 
τὰ γυμνασιακάἀ µαθήµατα καὶ εἰς ἡλικίαν μόλις 16 ἐτῶν ἐνεγράφη εἰς τὸ 
Πανεπιστήμιον τῆς πόλεώς, Τὸ 1358] ἡ ᾽Ακαδημία τῶν ᾿Επιστημῶν τῶν Πα- 
ρισίων (ἐν ἀγνοίᾳ τῶν ἐργασιῶν τοῦ Η. πια, ὃ 707) ἐπρότεινεν ὡς θέμα 
διὰ τὸ Μέγα Βραβεῖον τῶν μαθηματικῶν ᾿Επιστημῶν τὴν µελέτην τῆς ἄνα- 
λύσεως ἑνὸς ἀριθμοῦ εἰς τὸ ἄθροισμα 5 τετραγώνων. ᾿Ενδίδων εἰς µίαν 
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ἀκαταμάχητον παρόρμησιν ὁ νεαρὸς φοιτητὴς ἀπεφάσισε νὰ λάβῃ µέρος 
εἰς τὸν διαγωνισµόν, ἡ δὲ ἐργασία τὴν ὁποίαν παρουσίασε τὸν ᾿Απρίλιον 
τοῦ 1553 συνεµερίσθη μὲ ἐκείνην τοῦ 5ΩΗἨ τὰς δάφνας τῆς νίκης παρὰ 
τὸ γεγονὸς ὅτι, κατὰ προφανῆ καταπάτησιν τῶν ὅρων τοῦ διαγωνισμοῦ, 
ἡ ἐργασία του εἶχε γραφῆ εἲς γερµανικὴν γλῶσσαν, Προτοῦ περιληφθῇ 
εἰς τὴν συλλογὴν τῶν «Φαναηῖς ΕΙταΠΡΕΓΘ», µετεφράσθη εἰς τὴν γαλλικήν, 
ὡς προκύπτει ἐκ τοῦ τίτλου της: Μέπιοίτε 5ατ Ἰα Τμέοτίε ἀςς Γοίπιες ο ᾶ- 
ἁταίίαυες ἃ οοε/[Γοίεηίς οπ{ίοτς 153. 

Ὁ ΜΙπΚονακί μετὰ τὴν λῆξιν τῆς περιόδου τῶν σπουδῶν του (ἐν µέ- 
ρει εἷς Κδπίρερετρ καὶ ἐν µέρει εἰς Βερολῖνον) ἔλαβε τὸ 1885 τὸ διδακτο- 
ρικόν του δίπλωμα εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τοῦ Βερολίνου, ἑνῷ ἡ ὑφηγεσία 
τοῦ ἐδόθη εἰς τὴν Βόννην τὸ 1887. Εἰς τὸ ἐκεῖ Πανεπιστήµιον διωρίσθη 
ἕκτακτος καθηγητής, ἐκεῖθεν δὲ ἐχρημάτισε διαδοχικῶς τακτικὸς καθηγη- 
τὴς εἰς Κδπίρευειᾳ (1894), εἷς τὸ Πολυτεχνεῖον τῆς Ζυρίχης (1896) καὶ 
τέλος (1902) εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Γοττίγγης, ᾿Εκεῖ ἀπέθανε, εἰς τὸ 
ἄνθος τῆς ἐπιστημονικῆς του παραγωγῆς, τὴν Ίλην Ἰανουαρίου 1909. Ἡ 
ἀνωτέρα ἀριθμητικὴ ὀφείλει εἷς αὐτὸν ἐμφαντικὰς προόδους, µίαν πρωτότυ- 
πον ἔκθεσιν καὶ ἕνα κεφάλαιον ἐντελῶς νέον (ὑπὸ τοῦ ἰδίου τιτλοφορούµε- 
νον Γεωμετρία τῶν ἀριθμῶν), τοῦ ὁποίου ἐπεχείρησε τελικῶς µίαν 
µεθοδικἠν ἀνάπτυξιν, μὴ περατωθεῖσαν λόγῳ τοῦ προλαβόντος θανάτου. 


737. Καή ΥΝοἰθιείταςς. Οἱ µαθηµατικοὶ περὶ τῶν ὁποίων πρὸ ὀλίγου 
ὠμιλήσαμεν ὡς καὶ οἱ ἄμεσοι µαθηταί των συνετέλεσαν εἰς τὸ ν᾿ ἀποκτή- 
σῃ ἡ ἀνωτέρα ἀριθμητικὴ ἕνα βαθμὸν τελειότητος, ὁποῖον ἴσως οὔτε ὁ 
σαµ556, ὁ πρῶτος µέγας ἐμπνευστής των, δὲν εἶχε συλλάβει. Πλησίον αὐτῶν 
ἔξησαν εἰς τὴν Γερμανίαν καὶ εἰργάσθησαν ἄλλοι, οὐχὶ µικροτέρου ἀνα- 
στήµατος, οἱ ὁποῖοι ἀφιέρωσαν τὰς δυνάμεις των εἰς τὸ νὰ προωθήσουν 
τὴν ἀνάλυσιν ἐπὶ τῶν ὁδῶν ποὺ διήνοιξαν οἱ («απςΒΥ, Αὐαὶ καὶ Ιασοί, 
Περὶ τούτων πρέπει νὰ κάµωμεν τώρα λόγον, προτάσσοντες τὸν Κατ] 
Ἠειεγδίγα»», διὰ νὰ τηρήσωμεν τὴν ἁρμόζουσαν χρονολογικὴν τάξιν. 

Ὁ Ἠεἰετδίγαςς ἐγεννήθη εἲς ΟΣίεπ[εἰά τῆς Βεστφαλίας τὴν [ην Ὀκτῳ- 
βρίου 1815. ᾿Εφοίτησεν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Βόννης τὰ ἕτη 1834 - 
1838, ἐγγεγραμμένος εἰς τὴν Νομικήν σχολήν, διὰ νὰ συμμορφωθῇ πρὸς 
τὴν ἐπιθυμίαν τοῦ πατρός του. ᾿Ενδίδων ὅμως εἰς ἀκαταμάχητον ἐσωτερι- 
κἠν παρόρµησιν µετεκόμισεν εἲς Μήῆπειει διὰ νὰ σπουδάσῃ κατ ἰδίαν 
πλησίον ἑνὸς διακεκριμένου μαθηματικοῦ, τοῦ , ὤμάεγπηιαππ (1798 - 
1552), εἰς τὸν ὁποῖον δυστυχῶς δὲν δυνάµεθα, μὲ λύπην µας, ν᾿ ἀφιερώσω- 
μεν τίποτε περισσότερον τῆς παρεμπεσούσης αὐτῆς µνείας. Οἱ καρποἱ 
τῶν σπουδῶν του ὑπῆρδαν τόσον σημαντικοί, ὥστε τὸ 1841 ἐπέτυχεν εἰς 
τὰς ἐξετάσεις ἐπαγγελματικῆς ἱκανότητος διὰ τὴν διδασκαλίαν τῶν μαθη- 
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ματικῶν εἰς τὴν µέσην ἐκπαίδευσιν, Ἐν συνεχείᾳ δὲ ἐπέτυχε τὸν διορισµόν 
του εἰς µίαν θέσιν καθηγητοῦ λυκείου. 

Τὰ ὑπομνήματα ποὺ ἐδημοσίευσεν εἰς τὴν Εφημερίδα τοῦ (τεῖῖε (µε- 
ταξὺ τῶν ὁποίων ἀρκεῖ ν᾿ ἀναφέρωμεν τὰ ἀφορῶντα τὰς ἀβελιανὰς συναρτή- 
σεις, Τ. ΧΙ ΥΠ, 1854 καὶ 1Η, 1856), συνετέ- 
λεσαν εἰς τὸ νὰ τοῦ δοθῇ ατιμῆς ἕνεκεν» (αἀ 
Βοποτεπι) ὁ τίτλος τοῦ διδάκτορος ὑπὸ τοῦ 
Πανεπιστημίου τῆς Κκόὔπιρευειρ. 

Κατά τὴν διάρκειαν ταξειδίου του εἰς Βε- 
ρολῖνον τὸ 1856 ἐδέχθη τὴν προσφορὰν μιᾶς 
καθηγητικῆς ἕδρας εἲς τὸ Βιομηχανικὸν Ἶν- 
στιτοῦτον, τὴν ὁποίαν καὶ ἔσπευσε νάἀ κατα- 
λάβηῃ. Μετ) ὀλίγον τὸ Πανεπιστήμιον τοῦ Βε- 
ρολίνου τὸν ἐκάλει ὡς ἕκτακτον καθηγητήν, 
ἡ δὲ Πρωσσικἡ ᾽᾿Ακαδημία ἥνοιγεν εἰς αὐτὸν 
τὰς θύρας. Τὸ 1864 προήχθη εἰς τακτικὸν κά- 
θηγητήν, ὁπότε ἔστρεψεν ὅλας του τὰς δν- 
νάµεις εἷς τὴν ὑκπηρεσίαν τῆς ἀνωτάτης παι- 
δείας. 'Η ἐπισφαλὴς ὑγεία του, τὸν ὑπεχρέ- ΚΑΒΙ, ΝΕΙΕΗΞΤΕΑ5 
ὧσε νὰ διακόψη πολλὰς φοράς τὰ μαθήματά 
του’ παρά ταῦτα κατώρθωσε νά συνεχίσῃ καὶ νά καλλιεργήση τὴν ὑπιστή- 
µην µέχρι μεγάλης ἡλικίας, ἀποθανῶὼν τὴν Ίφδην Φεβρουαρίου 18051, 

Ὁ Ἠειειρίγᾶςς ὑπῆρξε διάνοια τῆς καθαρᾶς ἀναλύσεως καὶ μάλιστα 
ἀδιάλλακτος, διότι ἤθελεν ἡ ἀνάλυσις νά προχαωρῇ χωρὶς ποτὲ ν᾿ ἀνατρέχη 
εἰς γεώωμµετρικάς προὐποθίσεις καὶ γεωμετρικά πρότυπα. Τοιουτοτρόπως 
ἔδωσεν ὤθησιν εἲς τὸ κίνηµα, τὸ ὁποῖον χαρακτηρίζεται μὲ τὸ σύνθημα : 
ἀριθμοποίῃσις τῶν μαθηματικῶν. 

᾽Αναγνωρίζων ὅτι ἡ ἀνάλυσις, εἰς τὰς βαθυτέρας ρίζας της, δὲν ἧτο 
ἐπαρκῶς στερεά, ἠθέλησε νἁ τὴν καταστήση ἀπρόσβλητον, ἐνισχύων τὰς 
ἀριθμητικάς βάσεις. Πρὸς τὸν σκοπὸν αὐτὸν ἐπενόησε νέαν θεωρίαν τῶν 
ἀσυμμέτρων ἀριθμῶν, εἰς τὴν ὁποίαν οἱ µαθηταί του ἔδωώσαν εὑρεῖαν ὅη- 
µοσιότητα, Κατὰ τὴν διάρκειαν τῶν μεθοδολογικῶν τούτων σπουδῶν του 
ἀπέδειξε --- χωρὶς νὰ γνωρίζη τὰς ἐργασίας τοῦ Βο]ζαπο (ὃ 656) --- ἐφ ἑνὸς 
παραδείγµατος τὴν ὕπαρξιν συνεχῶν συναρτήσεων, μὴ ἐχουσῶν παραγά- 
γους. ᾿Εμπνεόμενος κατόπιν ἀπὸ τὴν θεμελιώδη ἰδέαν τῆς αθεωρίας τῶν 
ἀναλυτικῶν συναρτήσεων» τοῦ [αρταπμο (ὃ 504], ὥρισεν ἕνα κλάδον συν- 
αρτήσεως µέσῳ μιᾶς συγκλινούσης δοναμοσειρᾶς ἑντὸς δεδομένου πεδίου, 
καὶ ἐδίδαξεν ἐν συνεχείᾳ πῶς δύναται κανεὶς νά τὴν απροεκτείνη» ὀκτὸς 
αὐτοῦ. ᾿Εάν ἡ ἓν λόγῳ σειρὰ εἶναι συγκλίνουσα ἐφ᾽ ὅλου τοῦ ἐπιπέδου, 
ἔχομεν --- διά νὰ χρησιμοποιήσωμεν τὸν ὑπ αὐτοῦ προταθέντα ὅρον --- μίαν 
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αἀκεραίαν ὑπερβατικὴν συνάρτησιν», ἐπέτυχε δὲ ὁ ἸεἰεγείταΣς, διὰ ενι- 
κεύσεώς ἑνὸς τύπου τοῦ (αιςἩγ, νὰ εὕρῃ τὴν ἔκφρασιν αὑτῆς ὑπὸ µορ- 
φὴν ἀπείρου ΥὙινοµένου. Τὸ ἀποτέλεσμα τοῦτο, οὐχὶ μικρᾶς σημασίας, 
χαρακτηρίζεται συνήθως ὡς αθεώρημα τοῦ Ἰλ/οἰογσίγαςδ», 

᾿Ανεκάλυψεν ἔπειτα --- συγχρόνως μὲ τὸν «αφοταίί (6 746) ----ὅτι ἐφ 
ὅσον ἡ μεταβλητὴ πλησιάζει ἕνα οὐσιῶδες ἀνώμαλον σημεῖον, ἡ συνάρτη- 
σις τείνει εἰς ἀπείρους τιµάς. Παρετήρησεν ἀκόμη ὅτι ἂν παραστήσωµεν, 
ὡς συνήθως, διὰ τοῦ Γ(2) τὸ εὐληριανὸν ὁλοκλήρωμα α’ εἴδους, ἡ συνάρτη- 
σις 1: Γ(2) εἶναι ἀκεραία ὑπερβατική. Καὶ κατεσκεύσασε µίαν νέαν θεωρίαν 
τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων, ἡ ὁποία, συγκρινοµένη πρὸς ἐκείνην τοῦ 
1αςοδ!, ἔχει τὸ πλεονέκτημα ὅτι ἔχει µίαν καὶ ὄχι τοεῖς θεμελιώδεις συναρ- 
τήσεις. 

Ὡς ἐφαρμογὴν τῆς θεωρίας τῶν συναρτήσεων µιγαδικῆς µεταβλητῆς 
ἔδώσε µίαν φωτεινὴν ἀναλυτικὴν παράστασιν τῶν ἐπιφανειῶν ἑλαχίστης 
ἐκτάσεως, ἐκ τῆς ὁποίας προκύπτει ὅτι εἰς ἑκάστην τῶν τοιούτων συναρτή- 
σεών ἀντιστοιχεῖ µία τῶν τοιοὐτῶν ἐπιφανειῶν, Σημειωτέον ἀκόμη ὅτι 
εὐθὺς μόλις ὁ Ιπάεπιαπη ἀπέδειξε τὴν ὑπερβατικότητα τοῦ π, ὁ Ἰείετ- 
είγας5 ἔδωσε ἰδικήν του ἀπόδειξιν πρωτότυπον. 

Μεταβαίνοντες τώρα εἰς τὸ αὐστηρῶς ἀλγεβρικὸν πεδίον, θά ύπκο- 
γραμμίσωμεν ὅτι ὁ Ἠγείεγείγαςς ἐπενόησε µίαν ἀπόδειξιν τοῦ θεμελιώδους 
θεωρήματος τῆς θεωρίας τῶν ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων ἀρκετὰ ἀξιόλογον 
κατὰ τοῦτο, ὅτι παρουσιάζει τὰ ἀναπτύγματα εἰς σειρὰς ὅλων τῶν ριζῶν. 
Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται περαιτέρω µία ὁριστικὴ λύσις τοῦ προβλήματος τῆς 
ἀναγωγῆς δύο διγραμμικῶν μορφῶν ἣ τετραγωνικῶν μὲ οἰασδήποτε µετα- 
βλητὰς εἷς τὴν κανονικἠν µορφήν. Τέλος ἔδωσεν ἱκανοποιητικὴν ἁπάντη- 
σιν εἰς ἕνα πρόβλημα ποὺ ἔθεσεν ὁ Οσααςς καὶ διετύπωσεν ὁ ἸΝεϊεγείταςς 
ὡς ἑξῆς: ᾿Ἐὰν θεωρηθοῦν συνθετικοὶ ἀριθμοὶ ἐξ ὁσωνδήποτε µονάδων, 
εἶναι δυνατὸν νὰ ὁρισθοῦν αἱ τέσσαρες θεμελιώδεις πράξεις οὕτως, ὥστε 
ὅλαι νά διατηροῦν τὰς ἰδιότητας ποὺ παρουσιάζουν εἰς τὴν συνήθη ἀρι- 
θµητικήν; 

Ἐπὶ ἄλλων συμπερασμάτων µικροτέρου ἐνδιαφέροντος εἴμεθα ὑπο- 
χρεωμένοι νά παρατρέξωµεν. Καθῆκον µας εἶναι ὅμως νὰ παρατηρήσωµεν 
ὅτι ὁ Ἠειεγείτα»ς, ἔχων ἐξ ἰδιοσυγκρασίας μικρὸν ἐνδιαφέρον εἰς τὴν ἐπὶ 
τοῦ χάρτου διατύπώωσιν τῶν ἀνακαλύψεών του, ἐπροτίμα νὰ τὰς ἐκθέτῃ 
ἐν τῇ ρύμῃ τῶν µαθηµάτων του καὶ διὰ τοῦτο πλῆθος ἐξ αὐτῶν ἦλθον εἰς 
τὴν κατοχὴν τοῦ κοινοῦ, χάρις εἰς τὰς ἐκθέσεις ποὺ ἐγράφησαν ἀπὸ τοὺς 
ἐξοχωτέρους τῶν ἀκροατῶν του. Τώρα, περιληφθεῖσαι εἰς τὴν συλλογὴν 
τῶν ᾽Απάντων του, διεδόθησαν εἰς ὁλόκληρον τὸν κόσμον, αὐξάνου- 
σαι τὴν φήμην τοῦ μεγάλου ἐκείνου διδασκάλου. 


κατι ιν ο ιωπ ης 

738. Μαθηταὶ τοῦ ἸΝδἰθεείταςς. Τεραστία ὑπῆρξεν ἡ ἐπίδρασις τὴν 
ὁποίαν ἤσκησεν ὁ ὙΝεἰεγρίτας» εἰς τὴν ἐξέλιξιν τῆς ἀναλύσεως. Περί αὐτοῦ 
μαρτυροῦν τὰ ἔργα τῶν μαθητῶν του (ὑπὸ τὴν εὑρυτάτην σηµασίαν τῆς λέ- 
ξεως]. Δὲν εἶναι δυνατὀν ἐδῶ, παρὰ νά περιορισθῶμεν εἷς µνείαν τῶν ἑξῆς 
μόνον : 


6. Η. Α. Ὀμνναισ. ἘΕγεννήθη εἰς ΗεπιςάοΓί τὴν 25δην Ἰανονυαρίου 1843’ 
ἀπὸ τοῦ 1860 ἐφοίτησεν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τοῦ Βερολίνου, ἐκ τοῦ ὁποίου 
ἔλαβε διδακτορικὀν δίπλωμα τὸ 1864, κατόπιν μιᾶς διατριβῆς του ἐπὶ τῶν 
ἀναπτυκτῶν ἐπιφανειῶν τῶν ἑπτὰ πρὠτῶν βαθμῶν, ἡ ὁποία ἐδημοσιεύθη 
εἰς τὴν ᾿Εφημερίδα τοῦ (τες (Τ. Ι.ΧΠΗ, καὶ τὸ 1866 τὸν τίτλον τοῦ ὑφηγη- 
τοῦ, Τὸ 1867 ἐκλήθῃ εἰς Ηαϊε ὡς ἕκτακτος καθηγητής, μετὰ διετίαν ὅμως 
ἐγκατέλειψε τὴν θέσιν του διά νὰ καταλάβη προσφερθεῖσαν ἔδραν τακτικοῦ 
καθηγητοῦ εἰς τὸ Πολυτεχνεῖον τῆς Ζυρίχης, Τὸ Ι875 ἀνέλαβε ὕπηρε- 
σίαν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Γοττίγγης καὶ τὸ 1892 εἰς ἐκεῖνο τοῦ Βε- 
ρολίνου, ὅπου καὶ ἀπέθανε τὴν 3ην Δεκεμβρίου 1921, Μὲ τὴν δηµοσίευσιν 
τῆς συλλογῆς Γοτπνείη υπά Τελεάίτε Ζυπι Οεργαιςς ἀετ εΠιριίδοεπεῃ 
Εὐηπκίίοηςση, πας Νογίοκυηβεπ υπά ΑμζείςἨπιπρεπ ἆςν Ηεττη Κ.. Ἠειεί- 
ί{αςς 9 (Οδ πρες, 1885), ὁ 5εἈνατζ κατέστησε γνωστήν τὴν νέαν µορ- 
φὴν τῆς θεωρίας τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων, ὅπως διεμµόρφωσεν αὐτὴν 
ὁ διδάσκαλός του. ᾽Ακολούθως ἕκαμεν ἀξιολόγους συμβολὰς εἰς τὴν θεω- 
ρίαν τῶν ἐπιφανειῶν ἐλαχίστης ἐκτάσεως, προτοῦ ἀκόμη ὁ ἸΝειετδίταςς 
ἀκοκαλύψη τὸν βαθύτερον σύνδεσμον αὐτῶν μὲ τὴν θεωρίαν τῶν συναρτή- 
σεων μιᾶς μιγαδικῆς μεταβλητῆς. Ὁ Λογισμὸς τῶν μεταβολῶν ὀφείλει 
εἰς αὐτὸν ἀξιολόγους τελειοποιήσεις, ὡς ἐπίσης καὶ ἡ «ἀρχὴ τοῦ Ὀιτιοβ]εί», 
τὴν ὁποίαν κατώρθωσε νὰ περισώση ἐκ τῶν κριτικῶν ποὺ ἔστρεψεν ἐναντίον 
της ὁ διδάσκαλός του, "Αλλα ἔργα του ἀφοροῦν τὴν σύμμορφον ἀπεικόνι- 
σιν, τὴν ὑπεργεωμετρικὴν συνάρτησιν, τὰς τριγωνομµετρικάς σειρὰς κλπ. 
Ὅλα διακρίνονται ὄχι µόνον διὰ τὴν πρωτοτυπίαν τῶν συμπερασμάτων, 
ἀλλ) ἐπίσης διὰ τὴν λογικὴν καὶ μορφολογικὴήν ἀρτιότητα. 


Οὅσια Μ. ΜΙιαα-ἰ.εΗ!ει, ᾿Εγεννήθη εἰς Στοκχόλμην τὴν Ιόην Μαρτίου 
1846. ᾿Εφοίτησεν εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Ὀρραία, ὁπόθεν ἔλαβε καὶ τὸ 
διδακτορικόν του δίπλωμα τὸ 1872. Τὸ 1871 ἐκλήθη ὡς τακτικὸς καθηγητὴς 
εἷς τὸ Ηεἰκιπρίοι», ἐκεῖθεν δὲ εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Στοκχόλµης. Τό 
1882 Ίδρυσε τὴν ἐπιστημονικὴν ἐπιθεώρησιν Ακία ΜαϊΠεπιαίίςα, ποὺ διηύ- 
θυνε µέχρι τοῦ θανάτου του (7 Ἰουλίου 1927). 'Ἡ φήμη του στηρίζεται πρὸ 
πάντων ἐπὶ τῶν ἐρευνῶν του γύρω ἀπὸ τὰς ἀναλυτικὰς συναρτήσεις (Πρα- 
κτικἀ τῆς ᾿Ακαδημίας τῆς Στοκχόλμης, 1877), ἐρευνῶν ποὺ τοῦ ἐνόπνευσε 
τὸ μέγα ὑπόμνημα τοῦ ἨΝεἰεγκίταςς: Ζατ ΤΠεοτίο ἀετ εἰπάεμίίρεῃ ΔΠΑΙΥ- 
(ἰδεμεη ΕυηΚίίοπεῃ 1 (Βοτ]ίπ. ΑὈπαπάι., 1876). Γενικεύων τὰ ἀποτελέσμα- 
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τα τούτου ὁ ΜΙΙαρ-ΙείΓιετ ἔφθασεν εἲς τὸ θεώρημα ποὺ φέρει τὸ ὄνομά 
του ο καὶ τοῦ ὁποίου ἡ σπουδαιότης ἀνεγνωρίσθη ἀμέσως ὑπὸ τοῦ ἸΝείετ- 
δίγα5ς, ὁ ὁποῖος ἔδωσεν εἰς αὐτὸ µίαν ἄλλην ἰδικῆς του ἐμπνεύσεως ἀπό- 
δειξιν καὶ τὸ ἐπλούτισε μὲ νέας ἐξελίξεις (Βοατίίπ. Μοπαϊιςυςτ,, 1380), ᾿Επὶ 
τοῦ αὐτοῦ θέµατος ἐσυνέχισε νὰ μελετῇ ὁ σουηδὸς μαθηματικὸς ἐφ᾽ ὅρου 
ζωῆς, ὡς προκύπτει ἀπὸ τὸ σύνολον τῶν ὑπομνημάτων ποὺ τιτλοφορεῖται : 
δυς ἷα τερτέσεπἰαῖοπ απα]γίίαας ἆ᾽ απο Όταπο]ς υηίίοιπιε ἆ) μπε Γοποίίου 
πιοποφέπε (Αςία Μαϊμεπιαϊῖσα, Τ. ΧΧΠ, ΧΧΙΝ, ΧΧΝΙ, ΧΧΙΧ καὶ ΧΙΠ, 
ΙΑ) - 1920)”. Αί µακραὶ καὶ ἐγκάρδιαι σχέσεις, τὰς ὁποίας διετήρει μὲ 
τὸν Ἠειετσίταςς καὶ ἄλλους μαθηματικοὺς τῆς ἐποχῆς, τοῦ ἐπέτρεψαν 
νὰ γνωρίσῃ πολλὰς ἀγνώστους λεπτομερείας, σχετικὰς μὲ τὴν ἱστορίαν 
τῆς ἀναλύσεως κατὰ τὴν περίοδον ποὺ ἐξετάζομεν, ἕκαμε δὲ τοῦτο ἀντικεί- 
µενον δημοσιευμάτων (Τόμος ΧΧΙ, ΧΧν, ΧΧΥΠ, ΧΧΧΙΧ τῶν Α. Μ.), τὰ 
ὁποῖα ϐ) ἀποτελοῦν πάντοτε πολυτίµους πηγὰς διὰ τοὺς ἱστορικοὺς τοῦ 
αἰῶνος µας. Ἓνας ἄλλος τίτλος τιμῆς διαφόρου φύσεως ὀφείλεται εἰς τὸν 
ΜΗίαρ - Ιε[ει ὅτι ἑκληροδότησεν ὁλόκληρον τὴν περιουσίαν του εἰς 
τὴν δηµιουργίαν, πλησίον τῆς Στοκχόλμης, ἑνὸς μεγάλου μαθημµατικοῦ 
Ἰνστιτούτου, τὸ ὁποῖον εἰς τὴν πλουσιωτάτην Βιβλιοθήκην ποὺ διαθέτει 
προσφέρει πολύτιµον φιλοξενίαν εἰς τοὺς μελετηροὺς ὅλου τοῦ κόσμου. 


Ῥοπ]α - Οοινίῃ - ΚπιχοννςΚΙ. Τὴν σειρἀν αὐτὴν κλείει ὑπαξίως µία µα- 
κρινἠὴ ἀπόγονος τοῦ μεγάλου βασιλέως τῆς Οὐγγαρίας Ματθία Κορβί- 
νου (1445 - 1490). Ἡ δοπ]α-ςοτνίπ-Κτιχονςκί ἐγεννήθη εἰς τὴν Μόσχαν 
τὴν Ί5δην Ἰανοναρίου 1850. Διὰ νἁ δυνηθῇ νὰ συνεχίσῃ εἰς τὸ ἐξωτερικὸν 
τὰς σπουδάς της ἕκαμεν (ὅπως ἐσυνηθίζετο τότε εἰς τὴν Ρωσσίαν) ἕνα εἶκο- 
νικόὀν γάμον μὲ τὸν Ν. Κοναἰενοκγ καὶ ἀπὸ τοῦ 1868 μέχρι τοῦ 1870 ἐφοί- 
τησεν εἰς Ηειάείῦετρ διακούσασα τὰ µαθήµατα τοῦ ἐξόχου μαθηματικοῦ 
Ι.. Κδπίρεδετα (1817 - 1921). Μετέβη κατόπιν εἲς Βερολῖνον. ᾿Επειδὴ ὅμως 
ἐκεῖ ἀπηγορεύετο εἰς τὰς γυναῖκας νὰ ἐγγράφωνται εἰς τὸ Πανεπιστήµιον, 
ἐπέτυχε τὴν συγκατάθεσιν τοῦ ἸΒεἰσΓσίτᾶ»» νὰ τῆς παραδίδη µαθήµατα 
ἰδιωτικῶς, Καρπὸς τῶν σπουδῶν της πλησίον τοῦ μεγάλου διδασκάλου 
ὑπῆρξεν ἡ διατριβή της: Ζατ Τµεοτίς ἆςτ ραγ{είίεω Ὀἱ[Πετεπιία|ρ]είοαπρει 
(Ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν μερικῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων, Ἔφημ. τοῦ Οτεῖ]ς, 
1. ΙΧΧΝΧ, 1875), ὅπου ἐκτίθενται, ἐξελίσονται καὶ ἐφαρμόζονται μερικὰ 
ἀνέκδοτα συμπεράσματα τοῦ Μ/εἰεγδίγαςς. Κατόπιν τῆς διατριβῆς αὐτῆς, τὸ 
Πανεκιστήµιον τῆς Γοττίγγης τῆς ἀπένειμε τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος αἷπ 
βΏεεπία». Επιστρέψασα εἰς τὴν πατρίδα ἀφωσιώθη ἐπί τινα χρόνον εἰς οἱ- 
κογενειακάς ος καὶ εἰς τὴν λογοτεχνίαν. Οἰκονομικαὶ ὅμως κατα- 


.ο να πλήρη κατάλογον τῶν ἔργων τοῦ Μίιας - ΙοΓ]ει παρακέµπον- 
ται εἰς τὸν Τόμον 1. τῶν Αξία Μανοπιαίίςα. 


Ἡ µαθηµατικὴ ἀνάλυσις ἀπὸ τοῦ ζαυκἩν µέχρι τοῦ (απίος 441 


μιά 


στροφαί, αἱ ὁποῖαι Φδήγησαν τὸν σύζυγόν της εἰς αὐτοκτονίαν, τὴν ὑπε- 
χρέωσαν νἀ φροντίσῃ διὰ τὴν αὑτοσυντήρησίν της καὶ τὸ 1583, χάρις εἰς 
τὴν ὑποστήριξιν τοῦ ΜΙιιαρ-Ιε[Γιετ, τῆς ἐδόθη µία ἔδρα τῶν μαθηματικῶν 
εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Στοκχόλμης. Ἡ ἐπιστροφὴ εἰς τὰς µαθηµατι- 
κάς της µελέτας ἐπισημαίνεται ἀπὸ τὰ ὑπομνήματα: α) Όδει ἀῑε Κεάικείοι 
εἶποτ Ὀακϊπιπιίεηπ Κἰασ5ςε Αὐςὶ΄εομετ Ἱαιερταίεη }-ίση Ἐαπρες αα[ εΠρίίδε]ε 
Ἱπίιορτα]α 16 (Ασία ΜαίΝ., Τ. ΠΝ, 1585), β) τει ἀῑε Βεπεςπημηα ἆσς 1 Ιεἶίες 
ἰπ οτἰκιαἰΠηίςςοπ Μησίπ Ἠτ (Α. Μ., Τ. Υἱ, 1585). 

Τὸ 1888 ἡ ᾽Ακαδημία τῶν Παρισίων τῆς ἀπένειμε τὸ Βραβεῖον Βοτγάϊῃ 
κατόπιν ἑνὸς διαγωνισμοῦ μὲ θέµα: ανὰ τελειοποιηθῇ εἴς τι σημεῖον ση- 
μαντικὸν ἡ θεωρία τῆς κινήσεως στερεοῦ σώματος», ᾿Η στεφθεῖσα ἐργασία 
ἐδημοσιεύθη ἐν συνόψει εἲς τὸν Τ. ΧΙ, 1889 τῶν Αεία Μαϊπεπιαιίςα καὶ 
ἐν ἐκτάσει εἰς τὸν Τ. ΧΧΧΙ τῶν Μέπι. δαν. Εἴταηφετ» (βλ. ἐπίσης µεταγε- 
νέστερον ὑπόμνημα εἲς Λεία, Τ. ΧΙΝ, 18500). 

Λὲν δυνάµεθα νὰ διατρίψωµεν ἐπί ἄλλων ἔργων τῆς ΚτιχονδΚΙ. Είναι 
πάντως βέβαιον ὅτι πολλὰς ὑπηρεσίας θὰ προσέφερεν ἀκόμη εἰς τὴν ἐπι- 
στήµην, άν ὁ θάνατος δὲν ἔπληττε τὴν ἐργατικὴν ἐπιστήμονα εἰς ἡλικίαν 
περίπου 40 ἐτῶν (10 Φεβρουαρίου 1551). 


739. Ιεοροίά Κτοπθοκθι. "Όταν τὸ 1383 ὁ Καπιπιες ἐγκατέλειψεν 
αὐθορμήτως τὴν πανεπιστημιακὴν διδασκαλίαν, ἐκλήθη εἰς ἀντικατάστασίν 
του ἕνας διαπρεπἠς μαθηματικός, ὁ ὁποῖος ὑπῆρξε μαθητής του εἰς τὸ γυ- 
µνάσιον τοῦ Ιἱρπίι2: ὁ Ιεοροἰἀ Κτοπεςκετ. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς τὴν πόλιν 
αὐτὴν τὴν Την Δεκεμβρίου 1823. ᾿Απὸ τοῦ 1841 ἐφοίτησεν εἰς τὸ Πανεπι- 
στήµιον τοῦ Βερολίνου, τὸ ὁποῖον καὶ τοῦ ἀπένειμε τὸν διδακτορικὀν τί- 
τλον κατόπιν τῆς διατριβῆς του Ώς ἵ πιίαθυς (οπιρ]εχίς (Περὶ συµπλο- 
κῆς μονάδων), ἡ ὁποία τὸν ἀνέδειξεν ἐμπνευσμένον συνεχιστὴν τῶν σαυσς 
καὶ Κιπιπιστ. Κατόπιν ἀφωσιώθη εἰς ἀναδιοργάνωσιν τῆς οἰκογενειακῆς 
περιουσίας μὲ τοιαύτην ἐπιτυχίαν, ὥστε ἐξησφάλισεν ἐφ᾽ ὅρου ζωῆς μίαν 
ἐξαιρετικὴν οἰκονομικὴν ἄνεσιν. Ὅτι ὅμως δὲν παρητήθη κατά τὴν περίο- 
δον αὐτὴν καὶ τῶν ἐπιστημονικῶν ἐρευνῶν προκύπτει ἀπὸ ἕνα ὑπόμνημα 
[δει ἁίς Αἱρεῦγαϊοοῖνε αι[ιδςΌατεπ ΟΙείςπμπρεη (Περὶ τῶν ἀλγεβρικῶς 
ἐπιλυσίμων ἑξισώσεων), τὸ ὁποῖον παρουσίασεν εἰς τὴν ᾽᾿Ακαδημίαν τοῦ 
Βερολίνου ὁ Κιπιπιετ κατὰ τὴν συνεδρίασιν τῆς 20ῆἢς Ἰουνίου 1853. 

Τὸ 1855 ἐγκατεστάθη εἰς τὸ Βερολῖνον καὶ τὸ 186] ἐξελέγη μέλος 
τῆς ἐκεῖ ᾽Ακαδημίας, τῆς ὁποίας ὑπῆρξε µία δόξα μέχρι τοῦ προώρου θᾳ- 
νάτου του (29 Δεκεμβρίου 1891) καὶ ἡ ὁποία ἐφρόντισε διὰ τὴν εἰς τὸ σύνο- 
λον ἔκδοσιν τῶν Απάντων του. 

Εἰς τὸν Κτοπεςκες, ἀριθμητική, ἄλγεβρα καὶ ἀνάλνσις (ἰδιαιτέρως 
θεωρία τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων) εἰς θαυμαστὴν συνεργασίαν ὡδή- 


4402 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


Ύησαν εἰς ἀποτελέσματα ὑψίστου ἑνδιαφέροντος, χάρις εἰς τὴν καταπλη- 
κτικὴν ἀλγοριθμικὴν δεξιοτεχνίαν μὲ τὴν ὁποίαν ἦτο προικισμένος. Με- 
ταδὺ τῶν ὑπ αὐτοῦ γενοµένων ἀνακαλύψεων μεγάλην καὶ ἐπαξίαν διαση- 
µότητα ἔλαβεν ἡ λύσις τῶν ἐξισώσεων τοῦ 5ου βαθμοῦ, εἰς τὴν ὁποίαν ὁ 
Κ.ΓοπεςΚει ἔφθασε συγχρόνως μὲ τὸν Ηειηία 
(ο. Ν., Τ. ΧΙ.ΝΙ, Τη ἑξαμηνία τοῦ 1858). 

Εἰς αὐτὸν ὀφείλεται ἡ εἰσαγωγὴ εἰς τὴν 
ἐπιστήμην τῶν ἐννοιῶν απεδίον ρητότητος» 
καὶ απεδίον ἀκεραιότητος», χάρις εἰς τὰς 
ὁποίας ἐδόθη ἡ ἁρμόζουσα ἀκρίβεια καὶ ἕκ- 
τασις εἰς τὴν ἔννοιαν τῆς «ἀναγωγιμότητος» 
ἀλγεβρικῆς ἐξισώσεως (βλ. ἀτιπάζίρε εἶπει 
αγιηιςιιδεμεη Τπεοτις 4ετ αἱρεῦταίκςμσῃπ Οτὸς- 
9οπ 5, Ἔφ, τοῦ τες, Τ. Χο, 1382). 

Κατόπιν ἔδωσε σπουδαίας συμβολὰς εἰς 
τὴν θεωρίαν τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων 
καὶ εἰς διάφορα κεφάλαια τῆς ἀλγέβρας (ὁ- 
|- ρίζουσαι, διγραμμικαὶ καὶ τετραγωνικαὶ µορ- 
ΙΕΟΡΟΙΡ ΚΠΟΝΕΟΚΕΕ φαί, θεώρημα τοῦ δίατπι κλπ.). Εἰς τὴν γεωµε- 

τρίαν ἀναφέρεται µία µόνον, διότι τὸ 1885, 
κατὰ τὴν διάρκειαν παραμονῆς του εἷς Ρώμην, ἔκαμε εἰς τὴν ᾽Ακαδημίαν 
τῶν Λυγκέων µίαν ἀνακοίνωσιν Βιμΐε κφωρογίείς αἱρεῦτίςμο ἵετεδα Εί]ί 
Ἀνεπι Ιπ[ΙπΙιο φεζἰοηί Ρίᾶπε οἷςο οἱ βρεζζαπο ἵῃ ἅμε οωτνε 158, Ταύτης ὅμως 
δὲν εἶναι γνωστὸν παρἀ µόνον τὸ θέµα, ὅπερ συνίσταται εἰς τὴν ἀπόδειξιν 
τοῦ ὅτι αἱ περὶ ὦν ἡ ἀνακοίνῶσις ἐπιφάνειαι εἶναι εὐθειογενεῖς ἢ ἐπιφάνειαι 
τοῦ ΒΙεΙΠεΓ. 

Περὶ τὴν δύσιν τῆς ἐνδόξου σταδιοδροµίας του ὁ Κτοποςκετ ἐκήρυξε 
τὸν πόλεμον ἑναντίον τῶν ἀσυμμέτρων καὶ φανταστικῶν ἀριθμῶν, ύπο- 
στηρίζων ὅτι ἡ μεθοδικἡ χρῆσις τῶν ἰσοτιμιῶν ἢ ἰσοδυναμιῶν (οοπριεποςς) 
καθίστα τὴν χρῆσιν αὐτῶν περιττήν. Δὲν τοῦ ἐδόθη ἀτυχῶς ὁ καιρὸς 
νΝ ἀναπτύξη πλήρως τὰς ἰδέας του ἐπὶ τοῦ ζητήματος αὐτοῦ, τῶν ὁποίων 
ἔδωσε µίαν ἡμέραν γραφικὸν ὑπαινιγμὸν μὲ ἕνα ἰδικόν του ἀπόφθεγμα : 
«Ὁ καλὸς Θεὸς μᾶς ἔδωσε τοὺς ἀκεραίους θετικοὺς ἀριθμούς' ὅλα τὰ ἄλλα 
εἶναι ἔργον ἀνθρώπινον», 


740. Βοτοῄαταϊ καὶ ἸΝοίηραήθη, Ὁ ΚτοπεςΚετ ἔζησεν εἲς τὸ Βερολῖνον 
κατά τὴν ἔνδοξον ἐποχήν, καθ ἣν ἡ ᾽Ακαδημία τῆς πρωσσικῆς πρωτευού- 
σης περιελάµβανεν εἰς τοὺς κόλπους της τοὺς δισίΠποτ, Κιππιετ, /είετ- 
5ίΓ355, Ηειπιπο]ιΖ καὶ ΚιτοεμΠπο(Γ (διὰ νὰ μὴ ὁμιλήσωμεν παρὰ µόνον διὰ 
πρὠτεργάτας τῶν ἀκριβῶν ἐπιστημῶν), ᾿Εκεῖ εὑρίσκετο ἐπίσης καὶ ὁ 


Ἡ μαθηµατικἡ ἀνάλυσις ἀπὸ τοῦ ΟαυςἩγ µέχρι τοῦ Οαπίος 443 
6. Ἡ. Βογελαγὰί (γενν. εἰς Βερολῖνον τὴν 22αν Φεβρουαρίου 18171, ἀποῦ. 
ἐκεῖ τὴν 27ην Ἰουνίου 1880), διακεκριμένος ἀλγεβριστὴς, ὁ ὁποῖος, ἀπο- 
θανόντος τοῦ ἱδρυτοῦ, ἔλαβεν εἰς χεῖρας του τὴν διούθυνσιν τῆς Ἔφημε- 
ρίδος τοῦ Οτείίο µέχρι τῆς ἡμέρας, καθ᾽ ἣν ὅ θάνατος τὸν ὑπεχρέωσε ν᾿ ἀφή- 
σῃ τὸ ἔργον αὐτὸ εἰς τὸν ΚΓοπεςκεΓ. 

Μεταξὺ τῶν πολλῶν μαθηματικῶν ποὺ ἀνεδείχθησαν εἰς τὴν μεγάλην 
ἐκείνην σχολὴν τιμᾶται ὅλως ἰδιαιτέρως ἡ μνήμη τοῦ «μίας Ἠ/ειπραγίεπ, 
γεννηθέντος εἰς Βερολῖνον τὴν 25ην Μαρτίου 1836. ᾿Επὶ τριάκοντα περίπου 
ἔτη ἐχρημάτισε καθηγητὴς τοῦ ἐκεῖ Πολυτεχνείου, ἀπέθανε δὲ εἰς Ετείοατᾳ 
τὴν Ίόην Ἰουνίου 1910). Τὸ μεγαλύτερον µέρος τῆς πνευματώδους δράσεώς 
του ἀφιέρώσεν εἲς τὴν διαφορικὴν γεωμετρίαν. Περιοριζόμεθα ν᾿ ἀναφέ- 
ρωμεν τὰς καρποφόρους ἐρεύνας του ἐπὶ τῶν ἐπιφανειῶν ἐκείνων, αἱ ὁποῖαι 
χαρακτηρίζονται ἀπὸ τὴν ἰδιότητα ὅτι εἲς ἕκαστον σημεῖον αὑτῶν αἱ 
ἀκτῖνες καμπυλότητος συνδέονται διὰ μιᾶς σχέσεως καὶ αἱ ὁποῖαι ἀκριβῶς 
πρὸς τιµήν του ὀνομάζονται «ἐπιφάνειαι τοῦ Ὑειπρατίεη» καὶ συντόμως 
«ἐπιφάνειαι Ἀ/». Δὲν πρέπει ἐπίσης νὰ παρασιωπηθοῦν αἱ σηµαντικαὶ συµ- 
βολαί του εἰς τὴν θεωρίαν τῆς παραμορφώσεω; τῶν ἐπιφανειῶν, συμβολαὶ 
διὰ τὰς ὁποίας τὸ Ἱνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας τοῦ ἀπένειμε τὸ Ι894 τὸ Μέγα 
Βραβεῖον τῶν μαθηματικῶν ἐπιστημῶν (βλ. Ασία Μαϊμεπι., Ττ.ΧΝΧ, 1896). 


Ἰά41. Βοιηῃοιά Βἰθπιαπη. ᾿Ενῷ ἡ σχολἠ τοῦ Βερολίνου ἔλαμπεν εἰς 
τὸ πλουσιώτερον φῶς, ἡ Γοττίγγη ἐφρόντιζε διὰ τὴν συνέχισιν τῆς παρα- 
δόσεως, τὴν ὁποίαν εἶχεν ἐγκαινιάσει ὁ Οαυ55 καὶ ἐσυνέχιζεν ἐπαξίως ὁ 
Ὀιτίοβ]ει. Περὶ αὐτοῦ μαρτυροῦν τὰ ἑπόμενα. 

Ὁ Θεοιτρ Ετἰοδγίο Βετη]ατά Εἰσπιαπη ἐγεννήθη εἰς Βτερείεηζ (Βα- 
σίλειον τοῦ ᾿Αννοβέρου) τὴν {Την Σεπτεµβρίου 1826. ᾽Αφοῦ ἐτελείώσε 
τὰς γυμνασιακὰς σπουδάς του εἰς ᾿Αννόβερον καὶ Γἤπερυτε, κατὰ τὴν ἄνοι- 
ἒιν τοῦ 1846 ἐνεγράφη εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Γοττίγγης, ὅπου ὅμως 
δὲν παρέμεινε παρὰ ἕνα µόνον ἔτος, ἐπιστρέψας εἰς αὐτὴν τὸ 18409 ἔπειτα 
ἀπὸ 2 ἐτῶν παραμονὴν εἰς τὸ Βερολῖνον. Ὁ τίτλος τοῦ διδάκτορος τοῦ 
ἐδόθη εἰς Γοττίγγην τὸ 1851 κατόπιν διατριβῆς του ὑπὸ τὸν τίτλον Οτυπά- 
ἵβρεπ εἶπει αἱἱρεπιείπεπ Τμεοτίε ἆοτ ΕμηΚίίοπεη εἰπεί γετάπάετ]ιςπεπ Κοπι- 
ρίεχεπ (τδκοε "0, διατριβῆς ἡ ὁποία δὲν ἐἑβράδυνε ν΄ ἀναγνώρισθῇ ὡς 
ἴχουσα ἐξαιρετικὴν σπουδαιότητα. 

Τὸ 1854 τοῦ ἐδόθη ἡ ὑφηγεσία κατόπιν ἄλλης διατριβῆς δει ἁὶς 
Ὀπατείσ[[ατκεῖι εἶἴπετ Ευπκίίου ἀωτοὶ εἶπο ἰΓίσοποπιειγίδοο Εείμείὸ, ἡ 
ὁποία δὲν ἐδημοσιεύθη παρὰ μετὰ τὸν θάνατόν του. 'Η αὐτὴ μοῖρα ἔπληξεν 
ἐπίσης ἕνα ἄλλο σπουδαῖον κείµενον, γνωστὸν ἤδη εἰς ἡμᾶς ( 717), Ὀυει 
ἀἱε Ηγροίήεκεν νεἰεε ἆετ Οσοπιείτίε Ζ Οτωπάς ερεπ, τὸ ὁποῖον ἀποτε- 
λεῖ ἐξέλιξιν ἐκείνης ἐκ τῶν τριῶν θέσεων, τὰς ὁποίας ὑπέβαλε πρὸς ἀπό- 
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κτησιν τῆς ἀνεπία ἀοοσπάί» (ἀδείας τοῦ διδάσκειν), ἡ ὁποία ἐξελέγη ὑπὸ 
τῆς Σχολῆς κατ εἰσήγησιν τοῦ οσαιςς, 
᾽᾿Απὸ τοῦ χειμερινοῦ ἑἐξαμήνου τοῦ 1854 ὁ Εἰεπιβηπ ἐνεκαινίασε τὴν 
ἐλευθέραν διδασκαλίαν του, κατά δὲ τὸ ἐπόμενον ἐξάμηνον ἐξέθεσε προ- 
φορικῶς τὸ περιεχόµενον τῆς ἐργασίας του 
Τπεοτις ἆετ Αὐε]᾽δεήεπ Ειηκίίοπεπ (Θεωρία 
τῶν ἀβελιανῶν συναρτήσεων, Ἐφ. Ονεῖιε, Τ 
"ΥΠ, 1857). "Όταν ἀπέθανεν ὁ ὨὈϊείσμίει, διω- 
ρίσθη ( Νοεμβρίου 1857) ἕκτακτος καθηγη- 
τὴς καὶ μετὰ διετίαν (30 Ἰουλίου 1859) προή- 
χθη εἰς τακτικόν. Τὸ 186Ι ἀπέστειλεν εἰς 
Παρισίους ἕνα ὑπόμνημα εἰς λατινικὴν γλῶσ- 
σαν, διὰ νὰ δώσῃ ἀπάντησιν εἰς ἕνα ζήτημα 
θερμοδυναμικῆς ποὺ εἶχε προτείνει τὸ Ἴνστι- 
τοῦτον τῆς Γαλλίας. ἸΑλλ’ αἱ ἑλλιπεῖς ἀναπτύ- 
δεις, τὰς ὁποίας ἔδωσεν εἰς τὰς ὑπ αὐτοῦ τε- 
θείσας ἀρχάς, συνετέλεσαν εἰς τὸ νὰ χάση τὸν 
στέφανον τῆς νίκης, 
ΒΕΗΒΝΗΑΒΟ ΒΙΕΛΕΑΝΝ Ἡ ὑγεία του, πάντοτε ἐπισφαλής, ἔβαινε 
σὺν τῷ χρόνῳ ἐπιδεινουμένῃη καὶ τὸν ἠνάγκαζε 
νὰ ζητῇ συχνἀ ἀδείας καὶ νὰ ἐπιχειρῆ ταξείδια εἰς κλίµατα εὔκρατα. ᾿Ετέρ- 
πετο ἰδιαιτέρως εἰς Πίζαν, ὅπου τὸν εἶλκεν ἡ ἐκεῖ παρουσία τοῦ Βοαιιί, 
τὸν ὁποῖον εἶχε γνωρίσει προσωπικῶς, ὅταν ὁ διακεκριμένος μαθηματικὸς 
εὑρίσκετο εἷς Γοττίγγην μαζί μὲ τοὺς ΒτίοσΒβί καὶ 0ακοταί. Μάλιστα τὸ 
1863 τοῦ προσεφέρθη εἰς τὸ ἐκεῖ Πανεπιστήµιον ἡ χηρεύσασα ἔδρα ἐκ τοῦ 
θανάτου τοῦ Μοςκοιεί (ὁ 546). Δὲν ἀπεδέχθη ὅμως τὴν προσφοράν. Πάντως 
εἷς τὴν Ἰταλίαν (εἰς Βεἰαοὰ τοῦ Ιαρο Μαρρίοτε) ἀπέθανε (20 Ιουλίου 
1566) κατὰ τὴν διάρκειαν τοῦ τρίτου ταξειδίου του ἐντεῦθεν τῶν ΄Αλπεων, 


Τ42. Ἡ κακἡ κατάστασις τῆς ὑγείας του δὲν ἔσβησε τὸν ζῆλον τοῦ 
ΚιεπιάπηΏ πρὸς τὴν ἐπιστημονικὴν ἔρευναν, ᾿Απόδειξις εἶναι τὰ σπουδαῖα 
ὑπομνήματά του ἐπὶ τῆς ὑπεργεωμετρικῆς σειρᾶς (αδύπρ. ΑΡμαπά!., 1857), 
ἐπὶ τῆς κατανομῆς τῶν πρώτων ἀριθμῶν (Βεπίη, Μοπαίκιοτ., [550], ἐπὶ 
τῶν συναρτήσεων ϐ (Ἐφ. τοῦ Οτε]]ςα, Τ. ΙΧΝ, 1865), ἐπὶ τῶν συναρτήσεων 
πολλαπλῆς περιοδικότητος (Ἐφ. τοῦ Οτείίς, Τ. ΙΧΧΙ, 1870) καὶ τὰ ἄλλα 
περὶ ἐπιφανειῶν ἐλαχίστης ἑκτάσεως (μετὰ θάνατον), διὰ νἁ μὴ ὁμιλή- 
σωµεν περὶ τῶν ἔργων του ἐπὶ θεμάτων φυσικῆς καὶ φιλοσοφίας. Αἱ έργα- 
σίαι αὐταὶ δὲν τοῦ ἐπέτρεψαν νά φέρῃ εἰς τὴν δημοσιότητα τὰ ἀἁκοτελέσμα- 
τα τῶν σπουδαίων μελετῶν του ἐπὶ τῶν γραμμικῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων, 
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αἱ ὁποῖαι ὑπῆρξαν ἀντικείμενον τῶν πανεπιστημιακῶν του µαθηµάτων καὶ 
ἦλθον εἰς φῶς μόλις προσφάτως. 

Ὁ Εἰεπιαπη εἶναι, μαζὶ μὲ τὸν (αωςἩγ, ἕνας ἐκ τῶν δημιουργῶν τῆς 
θεωρίας τῶν συναρτήσεων μιᾶς μιγαδικῆς μµεταβλητῆς. ᾽᾿Αφοῦ ἀπέδειξεν 
ὅτι µία τοιαύτη συνάρτησις ἀποκαθιστῇ µίαν σύμμορφον ἀντιστοιχίαν 
μεταξὺ τῶν ἐπιπέδων ποὺ παριστοῦν κατὰ τὸν συνήθη τρόπον τὴν µετα- 
βλητὴν καὶ τὴν συνάρτησιν αὐτῆς, ἔδειξεν ἐν συνεχείᾳ ὅτι ὑφίσταται 
πάντοτε µία συνάρτησις ἱκανὴ νάἁ ὁρίσῃ µίαν σύμμορφον ἀπεικόνισιν μιᾶς 
συνεκτικῆς περιοχῆς τοῦ πρώτου ἐπιπέδου ἐπὶ μιᾶς ἀναλόγου περιοχῆς τοῦ 
δευτέρου. 

Εἰς αὐτὸν ἀνήκει ἐξ ὁλοκλήρου καὶ χωρὶς ἀντιλογίαν ἡ ἔννοια τῶν 
πολυφύλλῶν ὑκείνων ἐπιφανειῶν, αἱ ὁποῖαι φέρουν τὸ ὄνομά του. Συγ- 
χρόνως μὲ τὸν ἨἈ/εἰεγσίτας» ἀπέδειξεν ὅτι αἱ συναρτήσεις τῶν μιγαδικῶν 
μεταβλητῶν καθιστοῦν δυνατὴν τὴν κατασκευἠν ἐπιφανείας ἐλαχίστης 
ἐκτάσεως ἐξηρτημένης ἐκ περιµέτρου δοθείσης. Αἱ γενικαὶ μέθοδοι τὰς 
ὁποίας ἐπενόησε ἐφηρμόσθησαν ὑπὸ τοῦ ἰδίου εἰς τρεῖς τάξεις συναρτή- 
σεων, ἤτοι: ἀλγεβρικὰς (ὁριζομένας ὡς ρίζας ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων), 
ἀβελιανὰς (σχετικῶς μὲ αὐτὰς ἔλυσε τὸ πρόβλημα τῆς ἀντιστροφῆς ἀνα- 
τρέχων εἰς τὰς συναρτήσεις Θ. μετὰ πολλῶν μεταβλητῶν) καὶ ὑπεργεωμε- 
τρικάς 145, 

Λιὰ νὰ µελετήσῃ τὴν κατανομὴν τῶν πρώτων ἀριθμῶν εἰσήγαγε µίαν 
σπουδαίαν ἀσυμπτωτικὴν συνάρτησιν, τῆς ὁποίας ἔδωσε µερικάς ἰδιότη- 
τας, χωρὶς ἀπόδειξιν' αἱ ἰδιότητες αὐταί δὲν ἔχουν ἀποδειχθῆ τελείως 
µέχρι σήμερον, παρὰ τὰς προσπαθείας πολυαρίθµων διαπρεκῶν µαθηµα- 
τικῶν τῶν νεωτέρων χρόνων. Εἰς πολλὰς περιπτώσεις προσέφυγεν εἰς ἑκεῖ- 
νο, τὸ ὁποῖον ὁ ἴδιος ὠνόμασε α«ἀρχὴν τοῦ ὨὈιπςβ]ει (ὔὕπαρξις πραγµατι- 
κῆς συναρτήσεως ἱκανῆς νὰ καταστήσῃ ἑλάχιστον δοθὲν ὁλοκλήρωμα), 
καὶ τὸ ὁποῖον ἐμνημονεύσαμεν ἤδη ἐν ὃ 738. 

Περὶ τῆς ἐργασίας του ἐπὶ τῶν θεμελίων τῆς γεωμετρίας καὶ τῆς σηµα- 
σίας καὶ σπουδαιότητος αὐτῆς ἔχομεν ἤδη κάμει λόγον ἐν ὃ 717, ὅπως 
ἐπίσης καὶ περὶ τῆς ἐπιδράσεως τὴν ὑποίαν ἤσκησεν εἰς τὴν ἀνάπτυξιν 
τῆς ἀλγεβρικῆς γεωμετρίας τῶν καμπύλων καὶ ἐπιφανειῶν. Προσθέτοµεν 
ἐδῶ ὅτι εἰς τὰς µελέτας του ἐπὶ τῶν τριγωνομετρικῶν σειρῶν ἀνεκαλύφθη- 
σαν σαφεῖς ἐνδείξεις τοῦ Βἰεπιαπῃ περὶ τῆς ὑπάρξεως συνεχῶν συναρτήσεων 
μὴ διαφορισίµων, 

Πιστεύοµεν ὅτι ὁ ἀναγνώστης θὰ εὕρη τὰ ἀνωτέρω ὀκτεθέντα ἐπαρκῆ 
διὰ νὰ δικαιώση πλήρως τὸν Ηειπήίε, ὅταν διεκήρυττε περὶ τοῦ ΕΙεπιβΠΠ 
ὅτι ατὸ ἔργον του ἀποτελεῖ τὸ ὡραιότερον καὶ µεγαλύτερον σύγχρονον 
μνημεῖον τῆς ἀναλύσεως' καθιερώθη πλέον ἀπὸ τὸν παγκόσµιον θαυμα- 
σμὸν καὶ ϐ) ἀφήσῃ εἲς τὴν ἐπιστήμην ἀποτύπωμα ἀνεξάλειπτον». 
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Καή Νθυπιαπη. Εἰς τὴν διευκόλυνσιν τῆς κατανοήσεως καὶ εἰς τὴν 
εὑρυτέραν διάδοσιν τῶν ἰδεῶν, ἐπὶ τῶν ὁποίῶν ἑστήριξε ὁ Εἰσπιαπη τὴν 
θεωρίαν τῶν συναρτήσεων μιᾶς ἀδεσμεύτου μµεταβλητῆς, συνέβαλε κατὰ 
τρόπον ἀντάξιον τοῦ ἐνδόξου ὀνόματος τὸ ὁποῖον ἔφερεν ὁ Κατὶ Νομπιαπη. 
Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Κδπίρεῦειρ τὴν Την Μαΐου 1832, ἐχρημάτισε καθηγητὴς 
διαδοχικῶς εἲς Χάλε, Βασιλείαν, Τυβίγγην καὶ Λειψίαν, ἀπέθανε δὲ εἰς τὴν 
τελευταίαν αὐτὴν πόλιν τὴν 2Την Μαρτίου 1925. Ὀνομαστὸν εἶναι τὸ 
ἔργον του Ὑουίεσιπρει Όσες Εἰπιαπη θείο Τῃεοτίε 4ετ ΑΡε[ 9οἴνεω Ιπιορταίς 
(Μαθήματα ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ἀβελιανῶν ὁλοκληρωμάτων τοῦ Εἰσπιαπη) 
(Λειψία, 1565, Π ἔκδοσις, 1884). Τὸ βιβλίον ἐγράφη μὲ «νούμάννειον διαύ- 
Ίειαν», ἡ ὁποία εἶχε καταστῆ παρομοιώδης εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Λει- 
ψίας. Καθῆκον µας εἶναι νὰ προσθέσωμµεν ὅτι μὲ πολυάριθµα καὶ σηµαντι- 
κἁ πρωτότυπα ἔργα του ἐπέτυχεν ἓν συνεχείᾳ ἀξιολόγους προόδους εἰς 
τὴν ἀνάλυσιν καὶ τὰς ἐφαρμογάς της εἰς τὴν Φυσικήν. 


ἱαζατυ5 Εωσῃδ. Προτοῦ ἐγκαταλείψῶμεν τὴν περιοχὴν δράσεως τοῦ 
Εἰεπαπη, θὰ ὑπογραμμίσωμεν ὅτι αἱ ἔρευναί του ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν γραμ- 
μικῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων εὗρον ἀντάξιον συνεχιστὴν ἓν τῷ προσώπφ 
τοῦ Ίαζατγυς Ευῃς. Οὗτος ἐγεννήθη εἷς ΜοΦδεΒίη, πλησίον τοῦ Ῥοεεη, 
τὴν 5ην Μαΐου 1833, ἐχρημάτισε διαδοχικῶς καθηγητὴς εἰς Οτεϊ(ενγα]ά, 
Ηείάείθετᾳ καὶ Βερολῖνον, ἀπέθανε δὲ τὴν 26ην ᾿Απριλίου 1902, 

Αί ἑργασίαι του ἐπὶ τοῦ ἐν λόγῳ ἀντικειμένου εἶναι τόσης σπουδαιό- 
τητος, ὥστε ἐλέχθη ὅτι δι᾽ αὐτῶν ὁ Ευσῃς προσήρτησε νέαν ἐπαρχίαν εἰς 
τὴν µαθηµατικἠν ἐπικράτειαν. Ας ἀναφέρωμεν ἐπίσης ὅτι τὸ ὄνομά του 
ἐδόθη ὑπὸ τοῦ Ῥοΐποατέ εἰς µίαν σπουδαίαν κατηγορίαν συναρτήσεων 
μιγαδικῆς μµεταβλητῆς, τὴν ὁποίαν ἐχρησιμοποίησεν ὁ Ειςὰς πρὸς γενί- 
κευσιν τῆς θεωρίας τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων, 


748. ὤ6οιᾳ (οπίο. Ὁ τελευταῖος μαθηματικός, περὶ τοῦ ὁποίου θὰ 
κάµωμµεν λόγον εἰς τὸ τμῆμα τοῦτο τῆς Ἱστορίας µας, ἀνήκει εἲς μίαν δα- 
νικὴν οἰκογένειαν κατοικοῦσαν εἰς Πετρούπολιν καὶ φέρει τὸ ὄνομα (εοτᾳ 
(απίοτ, Οὗτος ἐγεννήθη εἰς τὴν πόλιν αὐτὴν τὴν Ί9ην Φεβρουαρίου/λην 
Μαρτίου 1845. ᾿Επειδὴ ὅμως ἡ οἰκογένεια ἐγκατεστάθη κατόπιν εἰς Φρανκ- 
φούρτην (Απ Μαιπ), ὁ (απίοτ διεξῆλθεν ἐκεῖ τὰς ἐγκυκλίους σπουδάς του. 
᾿Αρχικὸς σκοπός του ἦτο νὰ γίνη μηχανικὸς καὶ διὰ τοῦτο ἐνεγράφη τὸ 
Ι862 εἰς τὸ Πολυτεχνεῖον τῆς Ζυρίχης. Ὅταν ἀπέθανε ὁ πατήρ του, ἐγ- 
κατέλειψε τὴν ἙΕλβετίαν καὶ ἐσυνέχισε τὰς σπουδάς του, αἱ ὁποῖαι ἓν τῷ 
μεταξὺ ἑστράφησαν πρὸς τὰ καθαρἀ µαθηµατικά, εἰς Βερολῖνον (1863) 
καὶ Γοττίγγην (18566). ᾽Ανηγορεύθη διδάκτωρ ὑπὸ τοῦ Πανεπιστηµίου τοῦ 
Βερολίνου τὴν Ἰ4ην Δεκεμβρίου 1867 καὶ μετὰ διετίαν ὑφηγητὴς ὑπὸ τοῦ 
Πανεπιστημίου τοῦ Ηα]ς. Αί ἐργασίαι τὰς ὁποίας παρουσίασε διὰ τοὺς 


Ἡ μµαθημµατικἡ ἀνάλυσις ἀπὸ τοῦ 6πυςΒγ µέχρι τοῦ Οαπίος 44] 


εο ο ο 3 ἝὭ 


σκοποὺς αὐτοὺς ἀνήκουν εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἀριθμῶν καὶ φέρουν καταφανῆ 
ἐπίδρασιν τῶν Κυπιπιετ καὶ Κτοπεςκετ. 

Κατόπιν ἠσχολήθη μὲ τὰς τριγωνοµετρικάς σειρὰς καὶ τὸ 1370 ἕδη- 
µοσίευσεν εἰς τὴν ᾿Ἐφημερίδα τοῦ Οτεῖιε (Τ. Ι ΧΧΙΠ) δύο σηµαντικά ὑπο- 
µνήμµατα ἐπὶ τοῦ ἀντικειμένου τούτου. Εἰς τὸ 
δεύτερον ἐξ αὐτῶν ἁἀποδεικνύεται, ὅτι εἶναι 
ἀδύνατον δύο σειραἰ τοῦ εἴδους τούτου νά πα- 
ριστάνουν τὴν ἴδίαν συνάρτησιν πραγματικῆς 
μεταβλητῆς, Τὸ 1872 ἐκλήθη εἰς τὸ Πανεπι- 
στήµιον τοῦ Ηα[ςε ὡς ἕκτακτος καθηγητής, 
κατόπιν προτάσεως ἑνὸς διακεκριμένου µα- 
θηματικοῦ, γνωστοτάτου ἀπὸ ἕνα κλασσικὸν 
ἐγχειρίδιον σφαιρικῶν συναρτήσεων (Ηαπά- 
δις ει Κυρεβιηκίοπεη, Βεπίηπ, 186, Ἱ 
Ἔκδοσις, 881). Πρόκειται περὶ τοῦ Ε Πείπε 
(γενν. εἰς Βερολῖνον τὴν Ίδην Μαρτίου 1821, 
ἀπὸ τοῦ 1856 καθηγητοῦ εἰς Ηα]]ς, ἀποθ. ἐκεῖ 
τὴν 24ην Οκτωβρίου 1581). Εἰς τὴν ἐκλογὴν 
τοῦ («απίοτ ἐβάρυνεν ἐπίσης τὸ σπουδαῖον ο ϱΕΟΒΟ ΟΑΝΤΟΒ 
ὑπόμνημά του Ὠίς Εἰεπιεπίε «ει ΕυπΚίίοπεη- 
εμτε (Τὰ στοιχεῖα τῆς θεωρίας τῶν συναρτήσεων: Ἔφημ. τοῦ (τες, Τ. 
Ι ΧΧΙΥ, 1872], εἰς τὸ ὁποῖον ἀπαντᾶται ἡ πρώτη ἀνάπτυξις τῆς θεωρίας 
τῶν ἀσυμμέτρων ἀριθμῶν, ἡ ὁποία φέρει δικαίώς τὸ ὄνομά του, 

Ἐκ τῶν μελετῶν του ἐκείνων, τὰς ὁποίας θά ἔπρεπε νὰ χαρακτηρίσω- 
μεν ὡς ὑπαγομένας εἰς τὴν φιλοσοφίαν τῶν μαθηματικῶν, ἤχθη ὁ Οαπιος 
εἰς ἐντελῶς πρωτοτύπους ἰδέας, αἱ ὁποῖαι τοῦ ἐξησφάλισαν τὴν ἀθανασίαν. 
Τά κυριώτερα ἔργα του ἁἀπαντῶνται εἰς τοὺς Τόμους ΧΥ -ΧΙΧ τῶν Μαι]ις- 
πια({δεῖε Αηπα]επ. Μερικά, µεταφρασθέντα εἰς τὴν γαλλικήν, ἀπαντῶνται 
εἰς τὸν Τόμον Π τῶν Ασια Μαϊπεπιαϊιςα ",. 

Εἰς τὸν (απίος ὀφείλεται ἡ εἰσαγωγὴ εἰς τὴν ἐπιστήμην τῆς ἐννοίας 
αδύναµις ἑνὸς συνόλου», ἡ ὁποία λαμβάνει τὴν θέσιν τοῦ απλήθους», ὅταν 
μεταβαίνώμεν ἀπὸ πεπερασμένων συνόλῶν εἰς ἀπειροσύνολα, ὡς ἐπίσης ἡ 
ἀνακάλυψις τῆς μὴ ἀναμενομένης δυνατότητος τῆς ἀμφιμονοσημάντου 
ἀντιστοιχήσεως (ἄνευ ὅμως συνεχείας) δύο συνόλῶν ἑχόντων διάφορον 
ἀριθμὸν διαστάσεών. 

ὍὉ χῶρος δὲν μᾶς ἐπιτρέπει νὰ κάμώμεν πλήρη ἀπαρίθμησιν ὅλων τῶν 
ἐννοιῶν καὶ συμπερασμάτων, διὰ τῶν ὁποίων κατεσκεύασε τὴν «Θεωρίαν 


5 Λιά τὸν πλήρη κατάλογον τῶν ἐργασιῶν του παραπέµποµεν τὸν ἀναγνώστην 
εἰς τὸν Τόμµον ΧΧΧΙΧ τοῦ ΓαΗγοςυςτίςηί ἆςτ Ὀκυιοςίιση Μαιμ. -Ὑςστ, (1910). 
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τῶν συνόλων», θεωρίαν ἡ ὁποία δὲν ἐβράδυνε ν᾿ ἀποτελέσῃη ὀργανικὸν 
µέρος τῶν νεωτέρων μαθηματικῶν, Περιοριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν τὴν βε- 
βαίωσιν (μέχρι τῆς στιγμῆς μὴ ἀποδεδειγμένην πλήρως), ὅτι ὅλα τὰ ση- 
µειοσύνολα μιᾶς εὐθείας εἶναι ἀπαριθμητὰ ἢ ἔχουν τὴν δύναμιν τοῦ συνε- 
χοῦς. ᾿Εμβαθύνων περισσότερον εἰς τοὺς στοχασμούς του ὑπεστήριξε τὴν 
ὕπαρξιν ἀριθμῶν ἐνεστωτικῶς (μὴ δυνητικῶς) ἀπείρων καὶ ἵδρυσεν ἐν συνε- 
χείᾳ τὴν αθΘεωρίαν τῶν ὑπκερπεπερασμένων ἀριθμῶν» (εταπςίπίς ΖαΠ]εῃ), 
νέων ἀριθμητικῶν ὀντοτήτων, τῶν ὁποίων ὑπέδειξε διαφόρους τρόκους 
Τενέσεως, Τὸ καινοφανὲς τῶν ἀπόψεων τούτων δίδει ἐξήγησιν εἰς τὰς ἀντιρ- 
ρήσεις ἐκείνων ποὺ ἐφοβοῦντο, ὅτι αἱ ἐν λόγῳ ἰδέαι ἀντιπροσωπεύουν ἔπι- 
στροφἠν εἰς τὸν Εοπιεπεϊίε (6 529). 

Ἐνῷ ἕνας ἐκ τῶν παλαιῶν του διδασκάλων, ὁ Ἠείεγείταςς, ἀνεμέτρη- 
σε ἀμέσως τὴν ἀξίαν των, ἕνας ἄλλος ὅμως, ὁ Κτοπεςκετ, ἐτάχθη ἐναντίον 
των. Καὶ ἀκριβῶς εἰς τὴν ἰσχυρὰν αὐτὴν ἀντίδρασιν ὀφείλεται τὸ γεγονὸς 
ὅτι ὁ µαθηµατικὸς µας, ὁ ὁποῖος ἐδίδασκεν ἤδη ὡς τακτικὸς καθηγητὴς 
ἀπὸ τοῦ 1879 εἰς ἨΗα]ιε, δὲν ἐπέτυχε ποτὲ νἁ διδάξη ἀπὸ τῆς ἔδρας µε- 
γάλου Πανεπιστημίου. 

Παρά ταῦτα ὁ («απιοτ δὲν ἠσύχασεν εἰς τὴν ζωήν του, γνωματεύών 
ὅτι «ἡ οὐσία τῶν μαθηματικῶν εἶναι ἡ ἐλευθερία των». Ἐν πάσῃ περιπτώ- 
σει, αἱ αφωναὶ τῶν Βοιωτῶν» (Οεεςμτεί ἀετ Βδοιςτ) 153 δὲν ἦσαν ἀσφαλῶς 
ἄσχετοι πρὸς τὰς βαρείας νευρικἁς κρίσεις ἀπὸ τὰς ὁποίας ἕπασχε καὶ 
συνεπείᾳ τῶν ὁποίων παρητήθη τὸ 1905 τῆς διδασκαλίας καὶ τέλος ἀπέθα- 
νε τὴν όην Ἰανουαρίου 1918 εἰς µίαν ψυχιατρικἠν κλινικὴν τοῦ Ηα]ιο. 

Δὲν ἕλλειψεν ὅμως ἀπὸ τὸν πρὠωτότυπον ἐρευνητὴν ἡ ἱκανοποίησις 
νὰ ἵδῃ ἀναγνωριζομένην τὴν ἀξίαν του ὑπὸ μεγάλων ἐπιστημονικῶν ὀργα- 
νισμῶν καὶ, ὅπερ σπουδαιότερον, νὰ ἵδῃ τὰς ἰδέας του ἐξαπλουμένας ἐν- 
δόξως ἀνὰ τὸν κόσμον ", εἰς ἐπαλήθευσιν τῶν προφητικῶν λόγων τοὺς 
ὁποίους ἔγραψεν εἰς ἕνα ἐκ τῶν τελευταίων δημοσιευμάτων του; αγεπίεί 
ἵεπρυς, οαὐο Ιδία, Ύυαε πυπο ἰαίσί, ἴπ Ίμοσπι αῑςς οχίτααί εί Ιοηπμίογίς ἁενἰ 
ἀΠιρεηίία 18 

Τὰ ἔργα τὰ ὁποῖα μαρτυροῦν τὸν θρίαµβον τῶν ἰδεῶν του δὲν εἶναι δυ- 
νατὸν βεβαίως νὰ σημειωθοῦν ἐδῶ, λαμβανομένου ὑπ' ὄψιν ὅτι ἀνήκουν 
εἰς ἐποχὴν μεταγενεστέραν ἐκείνης, ἡ ὁποία περικλείεται εἰς τὰ ὅρια τῆς 
παρούσης Ἱστορίας, Μίαν μοναδικἠὴν ἐξαίρεσιν θὰ κάµωµεν ὑπὲρ τοῦ 
ἔργου ἑνὸς μαθηματικοῦ, τὸν ὁποῖον ἐγνωρίσαμεν ἤδη (6 718). ᾿Ἐννοοῦμεν 
ἕνα ἔργον τοῦ (. Ύετοπςρε τιτλοφορούµενον: Εοπάαπιεπιί ἀἱ ρεοπιείτία 


” Αρκεί νὰ εἴπωμεν ὅτι αἱ ὑπ’ αὐτοῦ δοθεῖσαι ἀποδείξεις, ὅτι οἱ ἀλγεβρικοί ἁρι- 
θμοὶ ἀποτελοῦν ἀπαριθμητὸν σύνολον, ἑνῷ τὸ ἴδια δὲν συμβαίνει μὲ τοὺς ὑπερβατι- 
κοὺς, ἀπαντῶνται σήμερον ἀκόμη καὶ εἰς τὰ γυμνασιακά βιβλία, 
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α ρίὰ ἀἰπιεπσίοπί ο 4 ρὶὰ δροςία ἀἱ υπίὰ τειίπεε εδρος!! {π Γοτπια εἰεπιςῃ- 
ιατο 1 (Ραάονα, 1891). 


Εἰς τὴν Ἱταλίαν 


744 Ἡ περιοχἡὴ ἐκείνη τῆς Ἰταλίας, ὅπου εἶδε τὸ φῶς ὁ Ἱ.αρταπμε, 
ἐξέθρεψεν ἐπίσης, κατὰ τὴν ἐποχὴν ποὺ τὰ ἔργα του ἐκυριάρχουν εἰς τὸ 
μαθηματικὀν στερέωμα, δύο μαθηματικοὺς ἀνήκοντας εἰς τὴν μικράν ὁμά- 
δα τῶν ἰταλῶν, τῶν ὁποίων τὰ ἔργα ἠδυνήθησαν νὰ διαβοῦν τὰ φυσικἀ 
σύνορα τῆς Ἰταλίας καὶ νὰ ἐφελκύσουν τὴν προσοχἠν τοῦ ἐπιστημονικοῦ 
κόσμου. Πρεσβύτερος τούτων εἶναι ὁ (Οἰοναππί Ρίαπα. Γεννηθεὶς εἰς 
νορβετα τὴν 8ην Νοεμβρίου Γ781, ὑπῆρξε µαθητὴς τῆς Πολυτεχνικῆς Σχο- 
λῆς κατὰ τὴν ἔνδοξον περίοδον καθ ἣν ἐδίδασκον ἐκεῖ ὁ Μοπεµε καὶ ὁ 
αρίπηρς. ᾿Απὸ τοῦ 1811 διωρίσθη καθηγητὴς εἰς τὸ Πανεπιστήμιον καὶ 
διευθυντὴς τοῦ ᾿Αστεροσκοπείου τοῦ Τουρίνου, ἀποθανὼν ἐκεῖ τὴν 20ὴν 
Ἰανουαρίου 1864. Λεξιοτέχνης τῆς ἀναλύσεως, ἐἑτελειοποίησε διαφόρους 
σηµαντικὰς θεωρίας (ἐλλειπτικαὶ συναρτήσεις, πιθανότητες, ἕλξις ἑλλει- 
ψοειδῶν κλπ.)". Ὀφείλει ὅμως κυρίως τὴν φήµην του εἲς τὰς ἄστρονο- 
μικὰς ἐργασίας του, ἰδιαιτέρως δὲ εἰς ἕνα µεγάλο σύγγραμμα ἐπὶ τῆς θεωρί- 
ας τῆς σελήνης θεωρούμενον ἀκόμη σήμερον κλασσικὀν εἰς τὸ εἶδος του. 

Μεταξὺ τῶν μαθητῶν του προέχει ὁ Εεἰίο; ϐλίὸ. Γεννηθεὶς εἰς «τε- 
εεοπΙίπο τὴν 29ην ᾿Απριλίου 1813, κατέλαβε διαφόρους ἕδρας εἰς τὸ Παν- 
επιστήµιον τοῦ Τουρίνου μέχρι τοῦ θανάτου του (4 Ιουνίου Ι370), ᾿Ἐγκολ- 
πωθεὶς τὰς μεθόδους τοῦ «αιςἩγ, ἐφήρμοσεν αὐτὰς ἐπὶ τῶν τριγῶνοµετρι- 
κῶν σειρῶν καὶ τῶν σειρῶν τοῦ Ι.αρταηρε. ᾿Επειδὴ ὅμως αἱ σχετικαὶ ἔργα- 
σίαι του δὲν ἔτυχον ἐγκρίσεως ἐκ µέρους τῆς ᾽Ακαδημίας ᾿Επιστημῶν τοῦ 
Τουρίνου, οὗτος ἐνθαρρυνόμενος ὑπὸ τοῦ «αιςἩΥ ὑπέβαλε τὸ 1847 ἕνα 
ὑπόμνημά του εἰς τὴν ᾽᾿Ακαδημίαν τῶν Παρισίων, τὸ ὁποῖον προεκάλεσε, 
διὰ στόματος τοῦ μεγάλου ἐκείνου πρωταγωνιστοῦ τῆς ἀναλύσεως, μίαν 
κρίσιν τόσον εὐνοϊκήν, ὥστε τὸ κείµενόν του Κεςμετεῖες 5Η5 ]α δέπε 4ο 
αρταπρο (Ἔρευναι ἐπὶ τῆς σειρᾶς τοῦ 1.) περιελήφθη εἰς τὴν συλλογὴν 
τῶν δαν. Ειταπ. (1. ΧΠ, 1853). Καὶ δικαίως" διότι τελειοποιοῦνται καὶ συµ- 
πληροῦνται εἷς τὴν ἐργασίαν αὐτὴν αἱ ἀπόψεις τοῦ κορυφαίου µαθηµατι- 


αι. 


» Μία προφητικἡὴ πρόβλεψις γνωσθεῖσα προσφάτως εἰς ἵνα ὑπόμνημά του θά 
ἠδύνατο νἁ δώση βάσιμον ἀφορμὴν εἰς µίαν ἀναθεώρησιν ὅλων τῶν ἐργασιῶν του ὑπὸ 
τὸ πρῖσμα τῆς σημµερινῆς καταστάσεως τῆς ἐπιστήμης, 
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α ρίὰ ἀἰπιεπσίοπί ο 4 ρὶὰ δροςία ἀἱ υπίὰ τειίπεε εδρος!! {π Γοτπια εἰεπιςῃ- 
ιατο 1 (Ραάονα, 1891). 


Εἰς τὴν Ἱταλίαν 


744 Ἡ περιοχἡὴ ἐκείνη τῆς Ἰταλίας, ὅπου εἶδε τὸ φῶς ὁ Ἱ.αρταπμε, 
ἐξέθρεψεν ἐπίσης, κατὰ τὴν ἐποχὴν ποὺ τὰ ἔργα του ἐκυριάρχουν εἰς τὸ 
μαθηματικὀν στερέωμα, δύο μαθηματικοὺς ἀνήκοντας εἰς τὴν μικράν ὁμά- 
δα τῶν ἰταλῶν, τῶν ὁποίων τὰ ἔργα ἠδυνήθησαν νὰ διαβοῦν τὰ φυσικἀ 
σύνορα τῆς Ἰταλίας καὶ νὰ ἐφελκύσουν τὴν προσοχἠν τοῦ ἐπιστημονικοῦ 
κόσμου. Πρεσβύτερος τούτων εἶναι ὁ (Οἰοναππί Ρίαπα. Γεννηθεὶς εἰς 
νορβετα τὴν 8ην Νοεμβρίου Γ781, ὑπῆρξε µαθητὴς τῆς Πολυτεχνικῆς Σχο- 
λῆς κατὰ τὴν ἔνδοξον περίοδον καθ ἣν ἐδίδασκον ἐκεῖ ὁ Μοπεµε καὶ ὁ 
αρίπηρς. ᾿Απὸ τοῦ 1811 διωρίσθη καθηγητὴς εἰς τὸ Πανεπιστήμιον καὶ 
διευθυντὴς τοῦ ᾿Αστεροσκοπείου τοῦ Τουρίνου, ἀποθανὼν ἐκεῖ τὴν 20ὴν 
Ἰανουαρίου 1864. Λεξιοτέχνης τῆς ἀναλύσεως, ἐἑτελειοποίησε διαφόρους 
σηµαντικὰς θεωρίας (ἐλλειπτικαὶ συναρτήσεις, πιθανότητες, ἕλξις ἑλλει- 
ψοειδῶν κλπ.)". Ὀφείλει ὅμως κυρίως τὴν φήµην του εἲς τὰς ἄστρονο- 
μικὰς ἐργασίας του, ἰδιαιτέρως δὲ εἰς ἕνα µεγάλο σύγγραμμα ἐπὶ τῆς θεωρί- 
ας τῆς σελήνης θεωρούμενον ἀκόμη σήμερον κλασσικὀν εἰς τὸ εἶδος του. 

Μεταξὺ τῶν μαθητῶν του προέχει ὁ Εεἰίο; ϐλίὸ. Γεννηθεὶς εἰς «τε- 
εεοπΙίπο τὴν 29ην ᾿Απριλίου 1813, κατέλαβε διαφόρους ἕδρας εἰς τὸ Παν- 
επιστήµιον τοῦ Τουρίνου μέχρι τοῦ θανάτου του (4 Ιουνίου Ι370), ᾿Ἐγκολ- 
πωθεὶς τὰς μεθόδους τοῦ «αιςἩγ, ἐφήρμοσεν αὐτὰς ἐπὶ τῶν τριγῶνοµετρι- 
κῶν σειρῶν καὶ τῶν σειρῶν τοῦ Ι.αρταηρε. ᾿Επειδὴ ὅμως αἱ σχετικαὶ ἔργα- 
σίαι του δὲν ἔτυχον ἐγκρίσεως ἐκ µέρους τῆς ᾽Ακαδημίας ᾿Επιστημῶν τοῦ 
Τουρίνου, οὗτος ἐνθαρρυνόμενος ὑπὸ τοῦ «αιςἩΥ ὑπέβαλε τὸ 1847 ἕνα 
ὑπόμνημά του εἰς τὴν ᾽᾿Ακαδημίαν τῶν Παρισίων, τὸ ὁποῖον προεκάλεσε, 
διὰ στόματος τοῦ μεγάλου ἐκείνου πρωταγωνιστοῦ τῆς ἀναλύσεως, μίαν 
κρίσιν τόσον εὐνοϊκήν, ὥστε τὸ κείµενόν του Κεςμετεῖες 5Η5 ]α δέπε 4ο 
αρταπρο (Ἔρευναι ἐπὶ τῆς σειρᾶς τοῦ 1.) περιελήφθη εἰς τὴν συλλογὴν 
τῶν δαν. Ειταπ. (1. ΧΠ, 1853). Καὶ δικαίως" διότι τελειοποιοῦνται καὶ συµ- 
πληροῦνται εἷς τὴν ἐργασίαν αὐτὴν αἱ ἀπόψεις τοῦ κορυφαίου µαθηµατι- 


αι. 


» Μία προφητικἡὴ πρόβλεψις γνωσθεῖσα προσφάτως εἰς ἵνα ὑπόμνημά του θά 
ἠδύνατο νἁ δώση βάσιμον ἀφορμὴν εἰς µίαν ἀναθεώρησιν ὅλων τῶν ἐργασιῶν του ὑπὸ 
τὸ πρῖσμα τῆς σημµερινῆς καταστάσεως τῆς ἐπιστήμης, 
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κοῦ γύρω ἀπὸ τὴν σύγκλισιν τῆς σειρᾶς του καὶ τὰς ρίζας τῆς ἐπιλυού- 
σης ἐξισώσεως ποὺ εἶναι εἰς θέσιν αὕτη νἀ παριστᾷ”. 

Αἱ περιπέτειαι, τὰς ὁποίας ὑπέστησαν τὰ ἔργα τοῦ ΟΠίὁ, ἔδωσαν τόπον 

εἰς µίαν πολεμικὴν (Βμί]. ἱ ΒΙδΙ. ο διογ., Τ. ΤΝ - ΝΕ, ὅπου αἱ ἰδέαι τοῦ ΟΠίὸ 
εὗρον ἕνα γενναῖον ὑπερασπιστὴν ἓν τῷ προσώπῳ τοῦ Απρείο (σεποσσλί, 
ἑνὸς ἐξέχοντος συναδέλφου του. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Ρίασεπζα τὴν 5ην 
Μαρτίου 1817. Παρὰ τὴν κλίσιν του πρὸς τὰς ἐκιστημονικὰς µελέτας ἑν- 
εγράφη εἰς τὴν Νομικὴν Σχολήν, τὴν µοναδικὴν ὑπάρχουσαν εἲς τὸ Παν- 
ἐπιστήμιον τῆς πατρίδος του. Τὸ 1838 ἀνηγορεύθη ἐκεῖ διδάκτωρ, ἤσκησε 
δὲ τὸ ἐπάγγελμα τοῦ δικηγόρου μὲ τοιαύτην εὐδοκίμησιν, ὥστε τὸ 19845 
διωρίσθη καθηγητὴς τοῦ ρωμαϊκοῦ δικαίου εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς 
Ριαςση7α. 
Μετὰ τὴν ἐπανάστασιν τοῦ 1848, μὴ δυνάµενος νὰ ὑποφέρῃ τὸν ἔενι- 
κὸν ζυγὸν κατέφυγεν εἰς Τουρῖνον, ὅπου ἀφιερώθη πλήρως εἰς µαθηµατι- 
κἁς σπουδάς μὲ τόσην ἐπιτυχίαν, ὥστε ἀπὸ τοῦ 185 ἡἠδυνήθη νὰ δηµοσιεύ- 
σῃ εἰς τὰ Νουνε]]ες Αππαϊες 4ε Μαιμέπιαίίφυςς, µίαν ἀξιόλογον ἐργασίαν 
του ἐπὶ ἀριθμητικοῦ θέματος. ᾿Εσυνέχισε τὰς µελέτας του μὲ μεγαλυτέραν 
ἔντασιν καὶ ἀποτελεσματικότητα εἰς τρόπον, ὥστε εἶχεν ἤδη φέρει εἰς τὴν 
δημοσιότητα πλέον τῶν 40 ἐργασιῶν, ὅταν τοῦ προσεφέρθη τὸ 1857 ἡ συμ- 
πληρωματικὴ ἔδρα τῆς ἀλγέβρας καὶ γεωμετρίας εἰς τὸ Πανεπιστήμιον 
τοῦ Τουρίνου. ᾿Ανέλαβεν ἔπειτα τὴν διδασκαλίαν τῆς εἰσαγωγῆς εἰς τὸν 
λογισμὸν καὶ ἐν συνεχείᾳ τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ, τὴν ὁποίαν ἔξηκο- 
λούθησε μέχρι τοῦ θανάτου (7 Φεβρουαρίου 1389). Μεταξὺ τῶν 177 ὕπομνη- 
µάτων (ὁ Κατάλογος τούτων, συνταχθεὶς ὑπὸ τοῦ «. Ῥσαπο, ἀπαντᾶται 
εἰς τὴν ᾿Επετηρίδα τοῦ Πανεπιστηµίου τοῦ Τουρίνου, 1389 - 90), τὰ ὁποῖα 
ἐδημοσίευσεν εἰς τόµους τῶν ᾽Ακαδημιῶν τῶν Βρυξελλῶν, τῶν Παρισίων 
καὶ τοῦ Τουρίνου, τῆς Εταιρείας τῶν ΧΙ, καὶ τοῦ Ινστιτούτου [οπιατάο, 
εἰς τὴν ᾿Εφημερίδα τοῦ Οτε]]ε, εἰς τὰ Νοινείίες Απηαϊςς, εἰς τὰ Απηαϊί 
ἀεί]ε 5ο. πια!.  είςμο καὶ εἰς πολλὰ ἄλλα περιοδικἁ ὁλιγώτερον γνωστά, 
προέχουν εἰς ἀριθμὸν καὶ σπουδαιότητα ἐκεῖνα ποὺ ἀναφέρονται εἰς ἀρι- 
θμητικἀ ζητήματα, 

Περιοριζόμεθα νὰ σημειώσωμεν τὸ ὑπόμνημα ἐπὶ τοῦ νόµου ἀμοιβαι- 
ότητος τῶν τετραγωνικῶν ὑπολοίπων, ὅπου ἐφαρμόζονται θεωρίαι, τὰς ὁ- 
ποίας ὁ ΧτοπεςκεΓ ἀνεκάλυψε πολὺ ἀργότερα. Εἰς τὴν ἀπειροστικὴν ἀνά- 
λυσιν ἐπέφερεν οὐσιώδεις βελτιώσεις, ἐνῷ ἡσχολεῖτο μὲ τὴν σπουδἠν εἰ- 


5 Τὸ ἴδιο ζήτημα ἐπραγματεύθη κατόπιν (1862) ὁ Ε. ΚουςΒό (18315 - Ι8Η2) εἰς ἕνα 
ὑπόμνημα δημοσιευθὲν εἰς τὸ ΟπΠίες ΧΧΧΙΝ τῆς Ἰουτη. ὁε !Ώς. Ρο. καὶ ἀναδημοσιευ- 
Βὲν ἐν περιλήψει ὑπὸ τοῦ Βειτοί εἰς τὸ βιβλίον του Όουνς ἀ᾿Αἰρέυτε, ὅπου ὅμως παρα- 
τηρεῖται μὲ λύπην ἡ παράλειψις µνείας τοῦ ἔργου τοῦ Ε. Οὸ, 
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δικῶν συναρτήσεων (ἐλλειπτικῶν, εὐληριανῶν, παρεμβολικῶν κλπ.), σει- 
ρῶν, ἀπείρων γινοµένων καὶ διαφορικῶν ἐξισώσεων διά τινας λόγους ᾱ- 
ξιοσημειώτων. Σπουδαία εἶναι ἡ ὑπ αὐτοῦ γενόµενη ἀνακάλυψις ὅτι κάθε 
τόὀξον. ἑνὸς φοειδοῦς τοῦ Ὠεεοαγίςς 15 ἰσοδυναμεῖ πρὸς τὸ ἄθροισμα τριῶν 
ἐλλειπτικῶν τόξων. 

Ἡ τεραστία µόρφωσις καὶ τὸ ὀξὺ κριτικὀὸν αἰσθητήριον τοῦ Οεπους 
κατοπτρίζονται εἰς πολλὰ ἔργα του, ὅπου διορθοῦται κάποια πλάνη ἢ δια- 
φωτίζεται κάποιο ἱστορικὸν ζήτημα ἣ τακτοποιεῖται κάποιο σκοτεινὸν 
θέµα προτεραιότητος. Εἰς ἑνίσχυσιν τῆς ἀπόψεως αὐτῆς, ἀναφέρομεν τὰ 
ὑπομνήματά του ἐπὶ τῶν ἀρχῶν τῆς γεώμετρίας (Μεπι. Αοσαἀ. ἀἱ Τοτίπο, 
Σειρά Π, Τ. ΧΧΙΧ, 1877 -- Μεπι. δες, ΧΙ., Σειρὰ ΠΠ, 18569). 

Ἡ παραγωγἠ τοῦ ΟεποοςΒἰ, διάσπαρτος ὅπως εἶναι εἰς µέγαν ἀρι- 
θμὸν περιοδικῶν, ἔγινε γνωστὴ πολὺ ὁλιγώτερον ἀπὸ ὅσον τῆς ἤξιζε. 
Ἐάν, ὅπως εὐχόμεθα, ἕλθῃ ἡμέρα καθ ἣν θά συγκεντρωθῇ αὕτη εἰς ἕνα 
σύνολον, θἀ δυνηθῶμεν νἀ ἐκτιμήσωμεν τὴν σπουδαιότητα καὶ τὸν χαρα- 
κτῆρα της καὶ εἶναι πιθανόν, ὅτι θὰ εὑρεθῶμεν τότε εἰς τὴν ἀνάγκην νὰ 
θρηνήσωµεν, διότι πᾶρέμεινεν ἐπὶ τόσον μακρὸν χρόνον ἀγνοουμένη, χῶ- 
ρἱς νὰ δυνηθοῦν νὰ βλαστήσουν τὰ ἐν αὑτῇ πολυάριθµα καὶ πολύτιμα 
σπέρματα τῆς ἐπιστήμης. 

Ἡ ἀρχὴ τῆς μαθηματικῆς σταδιοδρομίας τοῦ ΟεποοσςΒί συμπίπτει μὲ 
τὴν ἵδρυσιν τοῦ περιοδικοῦ Αππαϊί ἁῑ Βείεηζε πιαίοπια(ἰεῖνε ε Γιεἰςΐνε (Χρο- 
νικἀ µαθηµ. καὶ φυσικῶν ἐπιστημῶν), περιοδικοῦ σχεδιασθέντος ἀπὸ τοῦ 
1828 ὑκὸ τοῦ «. Ὑϊοκσίουιχ καὶ μετὰ θέρµης ὑποστηριχθέντος ὑπὸ τοῦ 
Οἴικερρε Μαζζίπί, ὁ ὁποῖος διέβλεπεν εἰς αὑτὸ µίαν σπουδαίαν κατάφασιν 
ἱταλικότητος. Ἡ τιµὴ τῆς πραγµατοποιήσεως καὶ τῆς διευθύνσεως ἀπὸ 
τοῦ 1850 µέχρι τοῦ 1857 ἀνήκει εἰς τὸν Βαγπαδα Τογιοϊἰπί, γεννηθέντα εἰς 
Ρώμην τὴν ἴθην Νοεμβρίου 1808, μαθητὴν καὶ ἔπειτα καθηγητὴν εἷς τὸ 
Πανεπιστήµιον τῆς δαρίεηζα 13, ἁἀποθανόντα εἰς Ρώμην τὴν 24ην Αὐγού- 
στου 1874. Αἱ ἐργασίαι του ἐπὶ ἐφαρμογῶν τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ 
εἰς διαφόρους κατηγορίας καμπύλων καὶ ἐπιφανειῶν τὸν ἀνίδειξαν βαθὺν 
γνώστην τῶν ἀνωτέρωῶν λογισμῶν καὶ δόκιµον χειριστὴν παντὸς εἴδους 
ἀλγεβρικῶν τεχνασµάτων. Ότι δὲ τὴν γνώμην αὐτὴν συνεµερίζοντο οἱ 
σύγχρονοί του προκύπτει ἀπὸ τὸ γεγονὸς ὅτι ὁ Οτε]ε ἐδέχθη πολλὰς ἑρ- 
γασίας εἰς τὴν Ἐφημερίδα του. Αἱ ταχεῖαι πρόοδοι ποὺ συνετελέσθη- 
σαν κατόπιν εἰς τὴν ἀνάλυσιν εἶχον ὡς συνέπειαν νὰ λησμονηθοῦν τὰ ἕρ- 
γα τοῦ σοφοῦ ρώμαίου {ερωμένου. ᾿Εκεῖνος ὅμως ὁ ὁποῖος ἐπιθυμεῖ ἀκόμη 
σήμερον νὰ ἐξοικειωθῇ μὲ τὸν ἀπειροστικὸν ἀλγόριθμον θὰ εὕρη εἰς τὰ 
ἔργα του ἕνα πολύτιμον ὁδηγόν. 
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745. Οἱ ἰταλοὶ μαθηματικοὶ τοῦ πρώτου ἡμίσεος τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος, ἐνῷ 
μὲ τὰς ἐργασίας των ἔδωσαν δείγµατα τελείας ἐνημερότητος τόσον ἐπὶ τῆς 
μαθηματικῆς γραμματείας τοῦ προηγουμένου αἰῶνος, ὅσον καὶ ἐπὶ τῶν γαλ- 
λικῶν ἔργων τῆς ναπολεοντείου ἐποχῆς, φαίνονται ὡς νὰ ἐκρατήθησαν μα- 
κρἀν τῶν ὅσων συνέβαινον εἰς τὴν Γερμανίαν ἀρχῆς γενομένης ἀπὸ τοῦ 
σαυςς, Εἰς τὸν ΄γαποενοῦ Βγίοκελί ἀνήκει ἡ τιµή, ὅτι λόγῳ καὶ ἔργῳ συνέ- 
βαλεν εἰς τὴν ἀἁπαλλαγὴν τῆς Ἰπαλίας ἐκ τῆς ἀτυχοῦς αὑτῆς ἀπομονώσεως 
καὶ εἰς τὴν ἐνεργόν της συμμετοχὴν εἰς τὴν χορείαν τῶν ἐθνῶν, ποὺ ἐκαλ- 
λιέργουν τὰς ἀκριβεῖς ἐπιστήμας. Συνέβαλε δὲ εἰς τὴν ἐπίτευξιν τῶν ἄπο- 
τελεσµάτων τούτων ἄλλοτε συνεργαζόμενος εἰς περιοδικἀ ἐκδιδόμενα τό- 
σον εἰς τὴν Γαλλίαν, ὅσον καὶ εἰς τὴν Γερμανίαν καὶ τὴν ᾽Αγγλίαν, ἄλλοτε 
συνάπτων προσὠπικὰς σχέσεις μὲ μαθηματικοὺς πέραν τῶν "Αλπεων (ἃς 
ὑπενθυμίσωμεν τὴν ἐπίσκεψίν του εἰς Γερμανίαν τὸ 1858 μαζὶ μὲ τοὺς 
Βεί καὶ (αδοταῇ, ἐν εἴδει ἀνταποδόσεω- εἰς τὴν ἐπίσκεψιν ποὺ ἔκαμεν 
τὸ 1843 µία ὁμὰς μαθηματικῶν γερμανῶν ἀρχηγευομένων ὑπὸ τοῦ ]αςοΡ!]. 

Ὅ Ε. Βτὶοδομί ἐγεννήθη εἰς τὸ Μιλᾶνον τὴν 22αν Δεκεμβρίου 824, 
ὑπῆρδε µαθητὴς τοῦ Βοτάοπί, καὶ ἔλαβε διδακτορικὸν δίπλωμα μηχανικοῦ 
εἰς Ρανία τὸ 1845, Κατά τὴν διάρκειαν τῶν Πέντε Ἡμερῶν, συνελήφθη ὡς 
ὕποπτος κατοχῆς τῶν καρτελλῶν τοῦ δανείου Μα22ίηἱ (1505 - 1872) καὶ χρε- 
ωστεῖ τὴν σωτηρίαν του εἰς τὴν φυγἠν τοῦ αὐστριακοῦ στρατοῦ. ᾿Εδίδαξεν 
εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Ρανία, πρῶτα ὡς ἐπικουρικὸς (1850) καὶ κατόπιν 
(1853) ὡς τακτικὸς καθηγητής. Ἐν συνεχείᾳ τοῦ ἐδόθη ἐκεῖ ἡ ἔδρα τῆς 
ἀνωτέρας ἀναλύσεως (1859 - 1861). ᾿Εκλεγεὶς βουλευτής τὸ 1861, ἔγινε γε- 
νικὸς γραμματεὺς τοῦ Ὑπουργείου Παιδείας, ὅταν ἦτο Ὑπουργὸς ὁ διά- 
σηµος τὴν ἐποχὴν ἐκείνην ἰταλὸς φυσικὸς Ματίευοςί (1811 - 1868). Τὸ 
1863 Ίδρυσεν εἰς τὸ Μιλᾶνον τὸ ἀνώτερον Τεχνικὸν Ἰνστιτοῦτον, μετὰ 
διετίαν ἔγινε γερουσιαστὴς καῄ, καταληφθείσης τῆς Ρώμης, ἀπετέλεσε με- 
τὰ τῶν (αάογπα καὶ δε]ία µέλος τῆς τριανδρίας. Δὲν ἀνήκει εἰς τὸν σκοπὀν 
μας ἡ ἀπαρίθμησις τῶν πολυαρίθµων πολιτικῶν καὶ οἰκονομικῶν ἀξιωμά- 
των ποὺ τοῦ ἐνεπιστεύθησαν. Σηµειώνομεν µόνον ὅτι εἰς αὐτὸν ἀνήκει ἡ 
τιµή ὅτι --- ἀπὸ κοινοῦ μὲ τὸν Βειῃ --- ἐπέβαλε τὴν χρῆσιν τῶν Στοι- 
χείων τοῦ Εὐκλείδου ὡς σχολικὸν κείµενον τῶν ἰταλικῶν γυµνασίων καὶ 
λυκείων, ἀνυψώσας τοιουτοτρόπως τὴν διδασκαλίαν τῆς γεωμετρίας εἰς 
τὴν µέσην ἐκπαίδευσιν.᾿ Απέθανε εἰς τὸ Μιλᾶνον τὴν 1δην Δεκεμβρίου 1897. 

Εἰς τὸν Βτειοφοβί ὀφείλεται (1854) ἡ πρώτη διδακτικοῦ χαρακτῆρος 
ἔκθεσις, διὰ τὰ σχολεῖα, τῆς θεωρίας τῶν ὁριζουσῶν, αἱ δὲ μεταφράσεις 
αὐτῆς εἰς γερμανικὴν καὶ γαλλικὴν γλῶσσαν ἀποδεικνύουν ὅτι µία τοι- 
αὗτη ἔκθεσις ἀνταπεκρίνετο εἰς µίαν γενικῶς αἰσθητὴν ἀνάγκην, τὴν ὁ- 
ποίαν ἐπιτυχῶς ἱκανοποίησεν ὁ ἐκ Μιλάνου μαθηματικός. Πολλά ὑπομνή- 


µατά του ἀποδεικνύουν ὅτι οὗτος, μὲ τοὺς (αγίαγ, Ἀγ]νεςίογ καὶ Ηειπιϊς, 
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συνέβαλεν εἰς τὴν διαμόρφωσιν τῆς θεωρίας τῶν δυαδικῶν ἀλγεβρικῶν 
μορφῶν, εἷς τὴν ὁποίαν ἀφιέρωσε μάλιστα µίαν ὡραίαν µονογραφίαν. Ἡ 
θεωρία τῶν ἑλλειπτικῶν καὶ ὑπερελλειπτικῶν συναρτήσεων τὸν ἀκησχόλη- 
σε καθ᾽ ὅλην του τὴν ζωήν. Εἶναι δὲ ἀκριβῶς ἡ βαθεῖα γνῶσις τῶν πρώτων 
ποὺ τὸν Φδήγησε, συγχρόνως μὲ τοὺς ἨΗεγπιϊιο καὶ Κτοπεςκες, εἰς τοὺς 
τύπους λύσεως τῶν ἐξισώσεων τοῦ 5ου βαθμοῦ, δίδων μάλιστα καὶ τὴν 
ἀπόδειξιν, τὴν ὁποίαν ὁ Κτοποςκετ εἶχε παρασιωπήσει, ᾽᾿Αργότερα (1888) 
ποιούµενος χρῆσιν τῶν ὑπερελλειπτικῶν συναρτήσεων, ἔφθασεν εἰς τοὺς 
ἀναλόγους τύπους τοὺς ἀφορῶντας τὰς ἐξισώσεις τοῦ 6ου βαθμοῦ’ µεγάλη 
καὶ ὡραία ἀνακάλυψις, ἡ ὁποία ἐπέθεσε στέφανον δόξης εἲς τὴν σταδιο- 
δρομίαν του ὡς πρωταγωνιστοῦ τῆς ἀναλύσεως. 

᾿Επὶ τῶν ἐξισώσεων μὲ µερικὰς παραγώχγους, ἐπὶ τοῦ λογισμοῦ τῶν 
μεταβολῶν, ἐπὶ τῆς παρεμβολῆς, ἐπί τινων συναρτήσεων ἀναλόγων πρὸς 
ἐκείνας τοῦ Ρίµγπι κλπ. ἔγραψε µέγαν ἀριθμὸν ἐργασιῶν, αἱ ὁποῖαι τὸν 
ἀνέδειξαν πράγματι ἄξιον τοῦ τίτλου τοῦ κορυφαίου ἀναλυτικοῦ, καὶ αἱ 
ὁποῖαι διεγείρουν ἀκόμη τὸν θαυμασμὸν εἰς ὅσους μελετοῦν τὰς ἐργασίας 
του συγκεντρωµένας εἰςτοὺς τόμους τῶν Απάντων του. Εἰς αὐτάς κατα- 
φαίνεται τὸ ἐνεργὸν ἐνδιαφέρον τοῦ συγγραφέως ἀκόμη καὶ διὰ γεωµε- 
τρικἀ ζητήματα, εἰδικῶς (ἀλλ οὐχὶ ἀποκλειστικῶς) ἀπειροστικοῦ χαρα- 
κτῆρος (ὐὑπενθυμίζομεν τὰς ἐρεύνας του ἐπὶ τῶν γεωδαισιακῶν, τῶν γραµ- 
μῶν καμπυλότητος καὶ τῶν ἐπιφανειῶν μὲ ἐπιπέδους ἢ σφαιρικὰς γραμ- 
μάς καμπυλότητος]. 

Θά κλείσωμµεν τὴν σύντομον αὐτὴν ἐπισκόπησιν ὑπενθυμίζοντες τὰς 
περισπουδάστους συµβολάς του εἰς τὴν θεωρητικἠὴν μηχανικἡἠν καὶ τὴν 
ὑδραυλικὴν καὶ ἀναφέροντες τὴν χρησιµωτάτην δρᾶσιν ποὺ ἀνέπτυξεν ὡς 
διευθυντὴς τοῦ περιοδικοῦ Αππαιί ἀϊ Μαιἰεπιαίίσα, περιοδικοῦ ἀποτελοῦντος 
μὲν συνέχειαν τοῦ ἱδρυθέντος ὑπὸ τοῦ Τοτιο]πι, ἀλλ ἀναχθέντος ὑπὸ 
τοῦ Βτιοδολί εἰς στάθµην μεγάλης ἐπιθεωρήσεως διεθνοῦς χαρακτῆρος. 


746. Ὡς ἄριστος ἐργάτης τῆς διαφορικῆς γεώμετρίας, ὁ Βτιοροί φαίνε- 
ται ἀνήκων εἰς µίαν σχολἠν τῆς Ρανία, τῆς ὁποίας ἀρχηγὸς δύναται νὰ 
θεωρηθῇ ὁ Βοτάοπί (6 6131) καὶ τῆς ὁποίας ἄλλους ὁπαδοὺς πρόκειται τώρα 
νἁ μνημονεύσωμεν, Πρῶτος κατὰ χρονολογικήν τάξιν εἶναι ἕνας ἄλλος 
διδάσκαλος τοῦ Βτίοβολ, ὁ Απρείο Μαιπαγάί (γενν. εἰς ΑΕδίαίεργβρ5ο τὸ 
1800, καθηγητὴς εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Ῥανία ἀπὸ τοῦ 1840 μέχρι τοῦ 
Ι563, ἀποῦ. εἰς Ίεοςο τὴν Όην Μαρτίου 1579], τοῦ ὁποίου τὸ ὄνομα εἶναι 
συνδεδεµένον μὲ μερικοὺς θεμελιώδεις τύπους τῆς θεωρίας τῶν ἐπιφανειῶν. 
Συνηθίζεται ὃν τούτοις σχετικῶς μὲ τοὺς ἐν λόγῳ τύπους ν᾿ ἀναφέρεται 
ἠνώμένον καὶ τὸ ὄνομα τοῦ [εἱ[1πο (ωοάαστί (γενν. εἰς 1.οάί τῆς Ρανία, ἀπὸ 
τοῦ 1865 καθηγητοῦ τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς Ρανία, ἀποῦ. ἑκεῖ τὴν 21ην 
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Ἰουλίου 1873). ᾿Επιμελὴς ἐργάτης τοῦ κλάδου τούτου τῆς ἐπιστήμης, πα- 
ρουσίασεν εἰς τὸ Ἰνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας ἕνα ὑπόμνημα φέρων τὸν τί- 
τλον Αρριιοβίίοη ἀςς Βυτ[ίβοςς Ιες ππες οοηίτε Ίες αυίτες (Ἐφαρμογὴ μιᾶς 
ἐπιφανείας ἐπὶ ἄλλης), τὸ ὁποῖον δὲν ἀπέσπασε µόνον τὸ 186] µίαν τιµητι- 
κὴν µνείαν εἰς διαγωνισμὸν προκηρυχθέντα ἐπὶ τοῦ θέματος ὑπὸ τοῦ µε- 
Ἰάλου ἐκείνου ἐπιστημονικοῦ ἱδρύματος, ἀλλά, ὅπερ σπουδαιότερον, ἐπέ- 
τυχε νὰ συγκαταλεχθῇ (μετὰ θάνατον) μεταξὺ ἄλλων ἐργασιῶν εἰς τὸν 
Τόμον ΧΧΥΠΙ τῆς ἐκλογῆς 5αναπίς ΕΙτΠΡΕΓΑ. 

Αἱ ἔρευναι ἐπὶ τῶν ἀπειροστικῶν ἰδιοτήτων τῶν σχημάτων εὗρον κατὰ 
τὴν αὐτὴν περίπου ἐποχὴν ἕνα ἄλλον ἄξιον ἐργάτην ἐν τῷ προσώπφ τοῦ 
Επρεπίο Βεϊιγαπι. Γεννηθεὶς εἷς Ότεπιοπα τὴν Ίδην Νοεμβρίου 1836, ἔνε- 
γράφη εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Ρανία κατὰ τὰ τρία σχολικἁ ἔτη 1853 - 56, 
ἀλλά τὸν Φεβρουάριον τοῦ 1856 ἀπελύθη διὰ λόγους πειθαρχικοὺς ἐκ τοῦ 
Κολλεγίου ΟΜΙςετί, ὅπου εἶχεν εἰσαχθῇ. ᾿Ηναγκάσθη τότε νὰ ἐγκαταλείψη 
τὰς σπουδὰς καὶ νὰ δεχθῇ µίαν µετρίαν θέσιν ὑπαλλήλου εἰς τὰ ἐν Βερώνῃ 
(Ὑεγοπα) γραφεῖα Διοικήσεως τῶν Σιδηροδρόμων. Πιεζόµενος ὑπὸ δυσμενῶν 
οἰκονομικῶν συνθηκῶν, παρέµεινεν ἐκεῖ ἐπὶ ἐξαετίαν. Κατὰ τὴν διάρκειαν 
τῆς θλιβερᾶς αὐτῆς περιόδου δὲν ἐγκατέλειψε τελείως τὰς σπουδάς του, 
δύο μάλιστα ὑπομνήματά του δηµοσιευθέντα εἰς τὰ Αππαϊι ἁἱ Μαιεπιαιίσα 
ἐνέβαλον εἰς τοὺς φίλους του τὴν δύναμιν νὰ ἐνεργήσουν, ὅπως δοθῇ εἰς 
αὐτὸν µία θέσις εἲς τὴν δηµοσίαν ἐκπαίδευσιν. Πράγματι, χάρις εἰς τὴν 
ὑποστήριξιν τοῦ ΒποδςΠΏί, ὁ ὁποῖος τὸν εἶχε μεταξὺ τῶν μαθητῶν του, 
διωρίσθη ὑπὸ χρονολογίαν 18 Νοεμβρίου 1862 ἕκτακτος καθηγητἡς τῆς 
ἀλγέβρας καὶ ἀναλυτικῆς γεωμετρίας εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Βολωνίας. 
Μετ οὗ πολὺ διωρίσθη εἰς τὴν Πίζαν τακτικὸς καθηγητὴς τῆς γεωδαισίας, 
ἐκεῖθεν δὲ µετέβη εἰς Βολωνίαν διὰ νὰ διδάξῃ τὴν θεωρητικἠν µηχανικήν, 
᾿Εδέχθη κατόπιν νὰ διδάξη τὸ αὐτὸ ἀντικείμενον εἰς τὴν Ρώμην' ἀλλὰ 
μετ ὀλίγον ἐκλήθη εἰς Ρανία διὰ τὴν ἀνωτέραν μηχανικὴν καὶ µαθηµα- 
τικὴν φυσικἠν, τέλος δὲ πάλιν εἲς τὴν Ῥώμην διά τὴν αὐτὴν ὕλην. ᾿Εκεῖ 
καὶ ἀπέθανε, κατάφορτος ἐπαξίων τιμῶν, τὴν Ίβην Φεβρουαρίου 1900. 

Τὰ ἔργα ποὺ ἔδωσαν εἰς τὸν Βεἰιταπιὶ φήμην προικισµένου µαθηµα- 
τικοῦ ἀποκαλύπτουν ὅτι οὗτος ἐγνώριζε κατὰ βάθος τὴν μνημειώδη δια- 
τριβὴν τοῦ (αμςς: Ὀἱκαμἱσίίοπες ρεπετα]ες οἴτοα φαρογ[ίςίες «υγνα» (5 652]. 
Ἐκτενέστερον ἐξ αὐτῶν εἶναι τὸ τιτλοφορούµενον; ΒίσστεΏς ἀἱ απα[ἰὶ 
αρριϊσθία αἰία βεοπιείτία (Ἔρευναι ἀναλύσεως ἐφηρμοσμένης εἰς τὴν 
γεωμετρίαν). Σύγχρονος εἴναι ἡ λύσις ποὺ ἔδωσεν εἰς τὸ πρόβλημα τῆς 
ἀναφορᾶς τῶν σημείων μιᾶς ἐπιφανείας ἐφ᾽ ἑνὸς ἐπιπέδου οὕτως, ὥστε 
εἰς τὰς γεωδαισιακὰς γραμμὰς ν᾿ ἀντιστοιχοῦν εὐθεῖαι γραμµα(. Τῆς τοιαύ- 
της συνθήκης δυναµένης νὰ ἱκανοποιηθῇ µόνον ὅταν ἡ θεωρουµένη ἐπι- 
φάνεια ΕχΊ σταθερὰν καμπυλότητα, ὁ Βε]ιταπιί ἤχθη εἰς τὴν διάσηµον 
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ἑρμηνείαν τῆς μἡ εὐκλειδείου γεωμετρίας ἐπὶ ψευδοσφαίρας (6 717), ἕρμη- 
νείαν ἡ ὁποία, ἂν καὶ στηρίζεται ἐπὶ τῆς ὑποθέσεως ὅτι αὕτη χαίρει ἄπερι- 
ορίστου κανονικότητος, τὴν ὁποίαν πράγµατι δὲν παρουσιάζει εἲς ὅλην 
της τὴν ἕκτασιν, ἓν τούτοις συνέβαλεν ἀποτελεσματικῶς εἰς τὸν θρίαµβον 
τῶν ἰδεῶν τοῦ Βοΐγαί καὶ τοῦ 1 ομα{ονεν ΚΙ. 

Ἐπεκτείνων τὰς ἰδέας του ὁ Βεἰίταπι, ἔδωσε σημαντικὰς συμβολὰς 
εἰς τὴν ὑπερχωρικὴν Ὑεωμετρίαν μὲ τὸ ὑπόμνημα Τεοτία [οπάαβππεπίαια 
ἀερῖῖ «ραζί α ουγναἴαγα οορἰαπίε ς Τεοτία ἀεί ραταπιείτί ἀΤετεηζία]ί (Θεμε- 
λιώδης θεωρία τῶν χώρών σταθερᾶς καμπυλότητος καὶ θεωρία τῶν διαφο- 
ρικῶν παραμέτρων). "Αλλα ἔργα του ἀνήκοντα εἷς τὴν κοινἠν ὀπειροστικὴν 
γεωμετρίαν ἀφοροῦν τὴν κάµψιν τῶν εὐθειογενῶν ἐπιφανειῶν, τὰς εὔθειο- 
γενεῖς αἵ ὁποῖαι εἶναι ἐπιφάνειαι ἸΜεϊπρατίεη (8 740) καὶ τὰς ἐπιφανείας 
ἐἑλαχίστης ἐκτάσεως. Ὁ ἀναγνώστης θὰ εὕρῃη τὰς ἐργασίας αὐτάᾶς εἰς τὰ 
Ἁπαντα τοῦ Βε]ταπί, ποὺ ἐδημοσιεύθησαν μετὰ τὸν θάνατόν του. 

᾿Απὸ τὸν εἰρμὸν τῶν σκέψεων αὐτῶν ἀπεσπάσθη ὁ Βεἰίταπιί κατόπιν 
τῶν ἀλλεπαλλήλων διδακτικῶν του ὑποχρεώσεων, αἱ ὁποῖαι τὸν ἔστρε- 
ψαν πρὸς τὰς ἐφαρμογάς τῶν μαθηματικῶν εἰς τὰ φυσικἀ φαινόμενα. ᾿Ἐδω- 
σε δὲ εἰς τὰ κυριώτερα κεφάλαια τῆς μαθηματικῆς φυσικῆς συµβολάς 
ἀδιαφιλονικήτου ἀξίας (κινητικἡ τῶν ρευστῶν, ὑδροδυναμική, θεωρία τοῦ 
δυναμικοῦ, ἰσορροπία τῶν εὐκάμπτων καὶ ἀνεκτάτων ἐπιφανειῶν), ὅπου 
ἡ σπουδαιότης τῶν συμπερασμάτων προσλαμβάνει µεγαλυτέραν ἔξαρσιν 
ἐκ τῆς ἀπαραμίλλου τελειότητος τῆς μορφῆς, Εὐρισκόμενοι εἰς ἀδυναμίαν 
νὰ εἰσέλθωμεν εἰς λεπτοµερείας, περιοριζόµεθα νὰ τονίσωµεν τὸ γεγονὸς 
ὅτι ἡ µελέτη τῶν γενικῶν ἐξισώσεων ἑλαστικότητος τὸν ὠὡδήγησεν εἰς 
τὴν ἀπροσδόκητον συνέπειαν, ὅτι οἱ τύποι τοῦ 1. απιέ συνδέονται μὲ τὸ εὖ- 
κλείδειον αἴτημα περὶ παραλλήλων. Σημειωτέον τέλος ὅτι ὁ Βεἰίταπι 
ἠσχολήθη ἐπίσης μὲ τὴν ἀλγεβρικὴν γεώμετρίαν καὶ περὶ τῆς δεξιότητός 
του εἰς τὸν τοµέα τοῦτον μαρτυρεῖ, διὰ νὰ παρασιωπήσωµεν ἄλλας, µία 
βραχεῖα ἀλλά σηµαντικἡ διατριβή του ἐπὶ τῆς πενταεδρικῆς ἐξισώσεως 
τῶν ἐπιφανειῶν Υ΄ τάξεως, 

Εἰς τὴν διαφορικὴν γεωμετρίαν ἕστρεψεν ἐπίσης τὸ ἐνδιαφέρον του 
(καΐτοι δὲν ἔκαμε τὴν µελέτην αὐτῆς κυρίαν του ἁπασχόλησιν) ὁ Γείτοε 
(0αφογαιί (γενν. εἲς Ρανία τὴν ἹΤην Δεκεμβρίου 1835, ἀπὸ τοῦ 1563 καθηγη- 
τὴς τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ εἰς τὸ πάτριον Πανεπιστήμιον, ἀποθ. εἰς 
Οακίερρίο τὴν ΤΤην Σεπτεµβρίου 1890). Πράγματι τὸ ὑπόμνημά του Είοστοα 
(οπάαπιεπίαἰε ρετ Ιο βίωάίο ἀἱ "πα οστία οἰαθθε αἱ ρτορτὶςιὰ ἀείίο 5ωρετΓίοίε 
(Θεμελιώδης ἔρευνα διὰ τὴν µελέτην μιᾶς κατηγορίας ἰδιοτήτων τῶν ἐπι- 
φανειῶν, Αππ. ἀἱ Μαι., Τ. ΠΠ, 1869) ἀποδεικνύει ὅτι οὗτος ὑπῆρξεν ἕνας 
ἐκ τῶν πρώτων ποὺ συνέλαβον τὸν κλάδον αὐτὸν τῆς ἐπιστήμης ὡς ἰσο- 
δύναµον πρὸς τὴν µελέτην τῶν διαφορικῶν τετραγωνικῶν μορφῶν. Ὅλι- 
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ώτερον ὀμόθυμος ὑπῆρξεν ἡ ὑποδοχὴ τῆς ἰδέας του νὰ δοθῇ νέος ἰδικός 
του ὁρισμὸς εἰς τὴν θεωρίαν τῆς καμπυλότητος τῶν ἐπιφανειῶν (ΑοἰΒ 
Μαιϊπεπι., Τ. ΧΙΝ, 1889). 

᾽Αλλὰ δὲν εἶναι ἐπ αὐτῶν τῶν ἐργασιῶν ποὺ στηρίζεται ἡ φήµη τοῦ 
(Ἀπογαβ!{΄ κυρία αἰτία τῆς τιµητικῆς του θέσεως εἰς τὴν ἱστορίαν εἶναι τὸ 
ὅτι διέδωσεν εἰς τὴν Ἰταλίαν τὰς ἰδέας τοῦ ϱαμςἩγ καὶ τοῦ Βἰεπιαπη μὲ 
τὸ ἔργον του Τεοτσία ἀείιε Γωηζῖοηί ἀἱ νατίαδί[ί «οπιρἰεσε (Θεωρία τῶν συναρ- 
τήσεων μιγαδικῶν μεταβλητῶν, Ρανία 1868. Τόμος [ καὶ μοναδικὸς δηµο- 
σιευθείς), ὅπου αἱ ἓν λόγῳ ἰδέαι ἐκτίθενται ὑπὸ προσωπικἠὴν µορφὴν καὶ 
μὲ σχόλια [ἱκανὰ νὰ καταστήσουν αὐτὰς καλύτερον ἀντιληπτὰς καὶ νὰ 
ἐξάρουν τὴν ἀξίαν των. 

ὍὉ (ακοτα:ἱ συνεχίζων τὰς ἐρεύνας του ἐπὶ τῆς ἀναλύσεως ἐτελειοποίη- 
σεν εἴς τινα σημεῖα διαφόρους θεμελιώδεις θεωρίας, ὅπως ὁ λογισμὸς 
τῶν πεπερασμένων διαφορῶν (Απ. ἆἱ Μαι., ΤΠ Σειρά, Τ. Χ), ἡ θεωρία τῶν 
ἀβελιανῶν ὁλοκληρωμάτων (Αππ. ἁίἱ Μαι., Τ. ΠΠ) αἱ διαφορικο-αλγεβρικαὶ 
ἐξισώσεις (Τ. ΥΠ καὶ ΙΧ, Απη, ἀἱ Μαι.) καὶ ἡ ἕννοια τῆς ὁλοκληρώσεως 
εἰς τὸ μιδαγικὸν πεδίον (Απ. ἀἱ Μαι., Τ. ΧΝ καὶ ΧΝΗΏ. Συγχρόνως μὲ τὸν 
ΜΙιαρ-Ι.ο[Γιετ ἔδωσεν ἀξιολόγους ἐπεκτάσεις εἰς τὸ θεώρημα τοῦ ὙΝείες- 
σίΓα55 (ΑΠ. ἱ Μαι., Τ. Χ). ᾽Απεκάλυψεν, ἀνεξαρτήτως τούτου, τὴν χαρα- 
κτηριστικὴν ἰδιότητα τῶν οὐσιωδῶς ἀνωμάλων σημείων μιᾶς ἀναλυτικῆς 
συναρτήσεως (ὁ 737) καί, ἀντιθέτως πρὸς ὅσα εἴχεν ἰσχυρισθῆ ὁ Ιασοδί, 
ὑπεστήριξε τὴν σκοπιμότητα τῆς εἰσαγωγῆς εἰς τὴν ἀνάλυσιν ἀκόμη καὶ 
συναρτήσεων ἀπειροσημάντων. Διακεκριμένος διδάσκαλος ἄφησε προσ- 
φιλεῖς ἀναμνήσεις εἰς ἐκείνους ποὺ ἤκουσαν τὰς περισκουδάστους καὶ 
ἀκριβολογημένας παραδόσεις του. 


Τ47. Μεταβαίνοντες τώρα ἀπὸ τὴν Λομβαρδίαν εἰς τὴν Τοσκάνην 
εὑρίσκομεν εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Πίζης ἕνα διακεκριµένον ἐργάτην 
τῶν ἐφηρμοσμένων μαθηματικῶν: Ο. Ε. Μοεκοιἱ (γενν. εἰς τὴν Νοναγα 
τὴν Ίδην Απριλίου 1791, ἀποθ. εἰς Πίζαν τὴν 20ἡν Μαρτίου 1563), Μα- 
θητὴς τούτου ὑπῆρξεν ὁ Επγίοο Βεηί, Οὗτος ἐγεννήθη εἰς Ρἰείοία τὴν 2ἱην 
Ὀκτωβρίου 1823”, Ὡς φοιτητὴς τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς Πίζης ἔλαβε 
µέρος τὴν 20ην Μαΐου 1848 εἰς τὴν µάχην τοῦ Ομτιαίοπε καὶ Μοπίαπατα, 
ὁδηγούμενος μαζὶ μὲ τοὺς συµµαθητάς του ὑπ᾿ αὐτοῦ τούτου τοῦ διδασκά- 
λου του Μοςφοιιῖ. ᾿ἘΕνεκαινίασε τὴν διδακτικήν του σταδιοδροµίαν εἰς τὸ 
Λύκειον τῆς ΡΙεἱοία, ἀλλὰ ἀπὸ τοῦ 1865 µέχρι τοῦ θανάτου του (11 Αὐγούστου 
1802) ἐδίδαξεν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Πίξης, κατέχων ἐκεῖ ἐπίσης τὴν 


3 Δι ἐκεῖνον, ποὺ ἐνδεχομένως ἐνδιαφέρεται, προσθέτοµεν: εἰς τὴν οἰκίαν ἀρ. 
14 τῆς ὁδοῦ Βίκτωρος Εμμανουήλ. 
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ἰδιότητα τοῦ Λιευθυντοῦ τοῦ ᾿Ανωτέρου Διδασκαλείου (Βουοία ἨΝογπια]ε 
δυροτίογε). 

Ὁ Βειιὶ ὑπῆρξεν ἐκ τῶν πρώτων ποὺ ἀνεμέτρησαν τὴν ἀξίαν τῶν ἰδεῶν 
τοῦ «µαἱοῖς καὶ κατέγινε εἰς τὴν προσπάθειαν νὰ καταδείξῃ τ' ἀποτελέ- 
σµατά της (Αππ. ἀείε 5ος. πιαῖ. ο Γ5., Τ. ΙΥ). Εἰς τὴν θεωρίαν τῶν ἑλλει- 
πτικῶν συναρτήσεων ἀφιέρωσε µίαν σηµαντικὴν μονογραφίαν (ΑπΠ. αἱ 
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αὐτὴν ἀκόμη τὴν πατρίδα τοῦ ἸΝείσγσία 5. 

᾿Αργότερα ὁ Ὠιπί ἀνέπτυξε περαιτέρω τὰς ἰδέας του εἰς τὰ «Μαθήματα 
ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως», τὰ ὁποῖα ἀφοῦ ἐγύρισαν ὅλην τὴν Ἰταλίαν ὑπὸ 
διαφόρους λιθογραφηµένας ἐκδόσεις ἐτυπώθησαν τελικῶς (1907 - 1915) εἰς 
µίαν πλήρη πραγµατείαν τῆς σημαντικῆς αὐτῆς ὕλης. Εἰς τὸν Ὠίπί ὀφεί- 
λονται ὑἐπίσης πνευµατώδεις ἔρευναι ἐπὶ τῶν ἀναπτυγμάτων εἰς σειρὰς 
εἰδικῶν συναρτήσεων, ἔρευναι περιληφθεῖσαι εἰς ἕνα ἄλλο ἔργον του: 
τίς ἀἱ Εουσίετ ο αἰίτο ΒαρρτεκεηίαΖίοπί απαἰἰίεῖς ἀείίο Ειηζϊοπί ἀῑ να- 
ΠαδΗ{ τεβ]ὶ (Σειραὶ τοῦ Ε, καὶ ἄλλαι ἀναλυτικαὶ παραστάσεις τῶν συναρτή- 
σεων μὲ πραγματικὰς µεταβλητάς, Πίζα, 1880), τοῦ ὁποίου συμπλήρωμα 
ἀποτελοῦν δύο σειραὶ µαθηµάτων (λιθογραφηµένων), διδαχθέντων κατὰ τὰ 
ἵτη 1911 καὶ 1912. 

Ὅλα αὐτὰ τὰ ἔργα ἀφοροῦν συναρτήσεις πραγματικῶν μεταβλητῶν, 
Διάφορα ὑπομνήματα τοῦ ὨὈϊπί ἀποδεικνύουν ὅτι ἠσχολήθη ἐπίσης μὲ 
τὰς συναρτήσεις μιγαδικῶν μεταβλητῶν' περιοριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν ἕνα 
ὑπόμνημα (ΟοἩεσίαπεα ἵπ πωοπι. Ὁ. ΟΠε]ἰπὶ, ΜίΙαπο, 1381], ὅπου ἀποδεικνύε- 
ται ὅτι οἱ τύποι Ἠεϊεγείταςς καὶ ΜΠίαρ-Ι ε[Γιετ δύνανται νὰ ληφθοῦν μὲ 
τὴν µέθοδον ποὺ ἐφήρμοσεν, ὅπως εἴδομεν, ὁ Βοιιὶ (5 747) εἲς τὴν θεωρίαν 
τῶν ἐλλειπτικῶν συναρτήσεων. 

Θά τελειώσωμεν μὲ τὴν παρατήρησιν ὅτι µία πλήρης ἐπισκόπησις 
τοῦ ἔργου τοῦ Ὠἱπί (ἐξόχου, παρ᾽ ὅλην τὴν ἔντονον καὶ δραστηρίαν συµ- 
μετοχὴν τοῦ Επί εἰς τὴν πολιτικἠν ζωὴν) θά ἔπρεπε νὰ περιλαμβάνη καὶ 
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µίαν ἀναφορὰν εἰς τὰς συµβολάς του ἐπὶ τῶν διαφορικῶν ἐξισώσεων συνή- 
θων ἢ μὲ μερικὰς παραγώγους. ᾽Αλλὰ διὰ λόγους χρονολογικῆς τάξεως δὲν 
ἠδυνήθημεν νὰ κάµωμεν ἐδῶ µνείαν αὐτῶν. 


Εἰς τὴν Ῥωσσίαν: Ῥ. Τ,. Οἐυγοείί 


7489. 'Η ἱστορία τῶν μαθηματικῶν εἷς τὴν Ρωσσίαν δὲν εἶναι ἐπαρκῶς 
γνωστὴ εἰς τὴν ὑπόλοιπον Εὐρώπην. ο μ τοὺς το. ἑκεί- 
νους ποὺ ἔζησαν καὶ εἰργάσθησαν ἐπὶ 
τῆς εὐληριανῆς τροχιᾶς (βλ. Κεφάλαιον 
ΧΧΧΙΥ], ἀλλά μᾶς εἶναι ἄγνώστον ἂν 
προηγουμένως εἶχον ἐκεῖ καλλιεργηθῆ 
τὰ μαθηματικά, ὅπως ἐπίσης πολὺ ἆτο- 
λῶς γνωρίζομεν ἐκείνους, οἱ ὁποῖοι ἠκο- 
λούθησαν τὸ παράδειγµα τοῦ Εωῑετ. Δύο 
µόνον ἐξ αὐτῶν ἐπέτυχον νἁ διαφύγουν 
αὐτὴν τὴν μοῖραν καὶ νά γίνουν τὰ ἔργα 
των Ὑγνωστὰ εἰς τὸν ὑπόλοιπον κύ- 
σµον. Περὶ τοῦ ἑνὸς ὠμιλήσαμεν εἰς τὸ 
προηγούµενον Κεφάλαιον (5 716), περὶ 
τοῦ ἄλλου, τοῦ Ρ. 1,. (ἐδνψος[ί (Σ.τ.Μ.: 
ὑπὸ γερµανικὴν γραφήν: Ραπυἱ Ἐνο- άν. κ: 
νέο Τοςμεῦγ ολο), ϐ) ἀσχοληθῶμεν ρ, Ἱ,. ΟΕΒΥΟΕΕΕ 
τώρα. 

Γεννηθεὶς ἀπὸ εὐγενῆ οἰκογένειαν, ἡ ὁποία ἔζη εἰς τὴν διοικητικὴν 
περιφέρειαν τῆς Καλούγας (κυβερνεῖον τῆς μεγάλης Ῥωσσίας), τὴν 14/26 
Μαΐου 1821 ἐξεδήλώσεν ἀπὸ τρυφερᾶς ἡλικίας μεγάλην κλίσιν εἰς τὸ νὰ 
κατασκευάζη μηχανικἁς συσκευάς. Τὸ 1837 µετῴκησεν εἲς τὴν Μόσχαν 
διὰ νὰ συνεχίσῃ τὰς σπουδάς του φοιτήῄσας εἰς τὸ ἐκεῖ Πανεπιστήμιον 
µέχρι τοῦ 1841. Φέρουν χρονολογίαν 1843 δύο ὑπομνήματά του, ἕνα ἐπὶ 
τῶν ὠρισμένων ὁλοκληρώμάτων καὶ ἄλλο ἐπὶ τῶν σειρῶν Ταγίος, τὰ ὁποῖα 
οἵ ἹΠουνί]ε καὶ Οτεῖίς ἔσπευσαν νὰ καταχώρήσουν εἰς τὰς ᾿Εφημερίδας 
των. Μετ’ ὀλίγον συνέγραψε µίαν ἔκθεσιν τῆς θεωρίας τῶν πιθανοτήτων, 
ἐμπνεομένην ἀπὸ τὴν ἰδέαν ὅτι αὕτη δύναται νὰ ἀναπτυχθῇ μὲ στοιχειώδη 
µέσα, ἰδέαν εἰς τὴν ὁποίαν ἔμεινε πιστὸς καὶ εἰς τὰς µεταχενεστέρας δημοσιεύ- 
σεις του ἐπὶ τοῦ θέματος. Χάρις εἰς τὴν ἐργασίαν του αὐτὴν τοῦ ἀπενεμήθη 
ὁ τίτλος τοῦ απιαρίκίετ». Πολλαὶ ἐργασίαι του ἀνήκουν εἰς τὸν ὁλοκληρο- 
τικὸν λογισµόν. Ἡ περισσότερον γνωστὴ εἶναι ἐκείνη ({ουητῃ. 4ε ΜαΙΙ., 
Τ. ΧΥΠΙ, 1853) εἰς τὴν ὁποίαν ἀποδεικνύεται ὅτι δὲν ὑπάρχουν ἄλλαι περι- 
πτώσεις ὁλοκληρώσεως τῶν διωνύμῶν διαφορικῶν πέραν ἐκείνων ποὺ 
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ἀνεκάλυψαν οἱ Νενίοη καὶ Ευετ (δ 557). Τὸ 1847 ἤρχισε νὰ διδάσκη εἰς 
τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Πετρουπόλεως καὶ ἐκλήθη νά συνεργασθῇ εἰς τὴν 
σχεδιαζοµένην τότε ἔκδοσιν τῶν καταλοίπων ἔργων τοῦ Εμιίςγ. Χάρις 
εἰς τὴν συνεργασίαν του αὐτήν, εἶδον τὸ φῶς τὰ «Σχόλια εἰς τὰ περισυλ- 
λεγέντα ἀριθμητικά» (Οοπιπιεπίαίίοπςς ατἨηχίείσας οοἱ[οςίαε) τοῦ μεγάλου 
μαθηματικοῦ τῆς Βασιλείας, ὁ δὲ Οέβγοε[Ι ἤχθη εἰς τὴν µελέτην τῆς θεω- 
ρίας τῶν ἀριθμῶν, εἰς τὴν ὁποίαν δὲν ἐβράδυνε νὰ δώσῃ περισπουδάστους 
συμβολάς. Περιοριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν ὅτι ἐπέτυχε ν᾿ ἀποδείξῃ τὸ αἴτη- 
μα τοῦ Βεγίταπά (6 730) καὶ νὰ διορθώση ἕνα τύπον ποὺ εἶχε δώσει ὁ 
ἹΓερεπάτε διὰ τὴν συχνότητα ἐμφανίσεως τῶν πρώτων ἀριθμῶν εἰς τὴν φυ- 
σικὴν σειράν. 

Εἰς τὴν ἰδίαν γραμμὴν προσανατολισμοῦ τῆς σκέψεως τοῦ ρώσσου 
μαθηματικοῦ ὀφείλεται ἡ «Θεωρία τῶν ἰσοδυναμιῶν» (Τμόοτίς ὁἀπ 
«οπρτιεπες»), κατόπιν τῆς ὁποίας τοῦ ἀπενεμήθη ὁ τίτλος τοῦ διδάκτορος 
καὶ ἡ ὁποία, µεταφρασθεῖσα εἰς τὴν γερµανικὴν καὶ ἰταλικήν, ἕλαβεν 
εὑρεῖαν καὶ ἐπαξίαν διάδοσιν. ᾿Εδίδαξεν ώς τακτικὸς καθηγητὴς εἰς τὸ 
Πανεπιστήμιον τῆς Πετρουπόλεως ἀπὸ τοῦ 1853 µέχρι τοῦ 1882. ᾽Απεσύρθη 
τῆς διδασκαλίας αὐθορμήτως διὰ ν᾿ ἀφοσιωθῇ τελείως εἲς τὰς ἔπιστημο- 
νικὰς ἐρεύνας, ἀπὸ τῶν ὁποίων µόνον ὁ θάνατος (ἐπελθὼν τὴν 26ην Νοεμ- 
βρίου/δ Δεκεμβρίου 1894) ἠδυνήθη νὰ τὸν ἀποσπάσῃ. 

Εἰς ἐκείνους ποὺ τὸν ἐγνώρισαν ἢ τὸν ἤκουσαν ἄφησε τοιαύτην ζωη- 
ρᾶν καὶ γλυκεῖαν ἀνάμνησιν, ὥστε ὑπὸ τὴν αἰγίδα τῆς ᾿Ακαδημίας τῆς 
Πετρουπόλεως ἐξεδόθησαν τὰ "Απαντά του συγχρόνως τόσον εἰς τὴν 
ῥρώωσσικὴν ὅσον καὶ εἰς τὴν γαλλικὴν γλῶσσαν. 

Εἴτε ἀπὸ φυσικἠν παρόρμησιν, εἴτε ἀπὸ ἀνάγκην ὑπαγορευθεῖσαν 
ἐκ τῆς διδασκαλίας του, ὁ Οέθγοε[ί ἐκαλλιέργησε μὲ μεγάλην ἐπιτυχίαν 
τὴν θεωρίαν τῶν μηχανισμῶν (παραλληλόγραμμον τοῦ αι, συστήµατα 
ἀρθρωτά κλπ.). Μερικαὶ συσκευαἰὶ ἐφευρέθησαν ὑπὸ τοῦ ἰδίου (μεταξύ τῶν 
ὁποίων καὶ µία µηχανἡ ἐκτελέσεως προσθέσεων καὶ ἀφαιρέσεων). Εἰς 
ἄλλας ὅμως ἐμελέτησε βελτιώσεις τῶν συνθηκῶν λειτουργίας τῶν κατὰ 
τρόπους ἐντελῶς πρὠτοτύπους καὶ κατ’ ἐξοχὴν ἐπιτυχεῖς. Τοιούτου εἴδους 
ὄρευναι τὸν ὤθησαν ν᾿ ἀσχοληθῆ ἐπίσης μὲ ζητήματα παρεμβολῆς καὶ μὲ 
τὴν σειρὰν τοῦ αμταηῃς, νὰ δηµιουργήσῃ δὲ περαιτέρω ἕνα νέον τύπον 
λογισμοῦ τῶν µεγίστων καὶ ἑλαχίστων. ᾽Ακολουθῶν τὸ ρεῦμα τῶν στο- 
χασμῶν του ἤχθη εἰς τὴν µελέτην τοῦ ζητήματος, εἷς τὸ ὁποῖον ὁ ἴδιος 
ἔδωσε τὸ περίεργον ὄνομα «οουρε ἃςς ΥδίςΠΙΘΠΙΦ) (κοπτικἡ τῶν ὑνδυμάτων): 
νά προσδιορίσῃ δηλαδὴ τὸν καλύτερον τρόπον κατασκευῆς τοῦ χάρτου 
μιᾶς χώρας μεγάλης ἐκτάσεως, ὅπως ἀκριβῶς ἑκείνης τῆς πατρίδος του. 

Ἐπί ἄλλων ἐρευνῶν καὶ ἄλλων ἀποτελεσμάτων τοῦ (έθγοςς εἴμεθα 
ἠναγκασμένοι νὰ σιωπήσωµεν, μολονότι δι αὐτῶν θὰ ἐπείθετο ὁ ἀναγνώ- 


Ἡ μαθηµατικὴ ἀνάλυσις ἀπὸ τοῦ (ας µέχρι τοῦ (απίογ 461 
στης ὅτι, περισσότερον οἰουδήποτε ἄλλου μαθηματικοῦ, ὁ (έθγοε[[ συνέ- 
βαλεν εἰς τὸ νὰ θέσῃ εἰς τὴν διάθεσιν τῆς πρακτικῆς μηχανικῆς τὴν 
ἀνωτέραν ἀνάλυσιν πρὸς λύσιν σοβαρῶν πρακτικῶν ζητημάτων. Μία 
λαμπρά πλειὰς ρώσσων μαθηματικῶν ποὺ ἠκολούθησαν παρέχει ἀπόδει- 
ξιν ὅτι ἡ φωνή του ἠκούσθη καὶ συνέβαλε τὰ μέγιστα εἰς τὰς προόδους 
τῆς ἐπιστήμης µας εἰς τὴν χώραν του, 


Ἰάθα. Παρ ὅλας τὰς ἀτελείας καὶ τὰ κενά, τὰ ὁποῖα παρουσιάζει ἡ εἰκὼν 
ποὺ ἐδώσαμεν εἰς τὸ Κεφάλαιον τοῦτο καὶ εἰς μµερικὰς παραγράφους τοῦ 
προηγουμένου περὶ τῶν ἐπιτευχθεισῶν προόδων εἰς τὸν τοµέα τῆς µαθη- 
ματικῆς ἀναλύσεως, ὁ ἀναγνώστης δὲν θὰ παραλείψη νὰ κάµῃ τὴν διαπί- 
στώσιν, ὅτι αὗται ὑπῆρξαν τῇ ἀληθείᾳ τεράστιαι (ώς συνέπειαι φυσικἀ τοῦ 
ηὐξημένου ἀριθμοῦ ἐρευνητῶν καὶ ἐπιστημονικῶν περιοδικῶν, ἔτι δὲ τῆς 
ἐντονωτέρας διεθνοῦς συνεργασίας). Ἡ θεωρία τῶν ἀριθμῶν πράγματι, 
ἐξελθοῦσα μεταμορφωμένη ἐκ τῶν χειρῶν τοῦ οαμ55, ἐξειλίχθη κατὰ διεν- 
θύνσεις ἀπροσδοκήτους καὶ ὑπεράγαν γονίµους, εἰδικῶς µάλιστα χάρις εἰς 
τὴν ἐπίμονον ἐργασίαν τῶν συμπατριωτῶν τοῦ μεγάλου ἐκείνου, 

᾽᾿Απὸ τῆς πλευρᾶς της ἡ ἄλγεβρα, ἀφοῦ ἔμαθε ἀπὸ τὸν δίµΓπι νὰ δια- 
χωρίζῃ τὰς ρίζας ἀριθμητικῆς ἐξισώσεως παντὸς βαθμοῦ, χωρὶς τὴν παρα- 
μικρὰν ἀμφιβολίαν, ἔφθασε εἰς τὴν λύσιν τῶν ἐξισώσεων 5ου καὶ όου 
βαθμοῦ, ἐὁπλουτίσθη μὲ ἐντελῶς νέας θεωρίας (ἀντικαταστάσεις, ἀλγεβρι- 
καὶ μορφαί) καὶ τέλος ἔφθασε μὲ τὴν εἰσαγωγὴν τῶν πολυμοναδικῶν ἀρι- 
θμῶν εἰς προοπτικἁς ἐντελῶς νέας καὶ κατ ἐξοχὴν ἐλπιδοφόρους, 

᾿Επὶ πλέον ἡ θεωρία τῶν συναρτήσεων τῶν πραγματικῶν μεταβλητῶν 
ὡς καὶ ἡ οὐχί µικροτέρας ἐκτάσεως θεωρία τῶν συναρτήσεων μιγαδικῶν 
μεταβλητῶν --- ῆτις ἀκριβῶς αὐτὴν τὴν ἐποχὴν εἶδε τὸ φῶς --ἔδωσαν τὰ 
µέσα νά ἐρευνηθοῦν κατὰ βάθος ὁλόκληροι κατηγορίαι σημαντικῶν συναρ- 
τήσεων (σφαιρικαί, ἀβελιαναί, κλαϊνιαναί, φουξιαναὶ κλπ.) ἐνῷ, χάρις εἰς 
τὸν Ο. «απιος, ἐπλουτίσθησαν μὲ νέας καὶ γονίµους ἐννοίας, Τέλος, χά- 
ρις εἰς τὰ ἐκλεπτυνθέντα καὶ ἰσχυρά αὐτά ἐργαλεῖα, ἡ ἀπειροστικὴ γεώµε- 
τρία (διὰ νὰ μὴ ὁμιλήσωμεν διὰ τὴν µαθηµατικἡν φυσικἠν καὶ τὴν ἄστρο- 
νομίαν) ἠδυνήθη ν᾿ ἀντιμετωπίσῃ ἐπιτυχῶς ζητήματα θεωρούμενα προη- 
γουμένως ἀπρόσιτα. 

Ποία ἐκ τῶν προηγουμένων ἐποχῶν δύναται νά καυχηθῇ διὰ µίαν τό- 
σον ἐξέχουσαν δηµιουργίαν, ὅπως αὐτὴ τῆς τελευταίας δραστηριοτάτης 
πεντηκονταετίας, 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧιΥ 


ΟΙ ΙΣΤΟΡΙΚΟΙ 


750. ᾿Εὰν ὁ θαυμασμὸς πρὸς τοὺς μεγάλους μαθηματικούς τοῦ παρελθόν- 
τος ὤθησε τὸν Βεγπατάίπο Βαἰάί (Τόμος Π, δ 267) νὰ συγγράψη τὰς βιο- 
γραφίας των, λίαν εὐεξήγητος εἶναι ἡ ἐκδήλωσις παροµοίας ἐπιθυμίας 
εἷς τοὺς δυναµένους ν᾿ ἀπολαύσουν τὸ θέαµα τῆς λαμπρᾶς ἀνθήσεως εἰς 
τὴν ἐπιστημονικὴν γραμµατείαν, κατά τὰς τελευταίας φάσεις τῆς ἐξελίξεώς 
της, Καὶ πράγματι εἰς τὴν συγγραφἠν μιᾶς Ἱστορίαςτῆςγεωμετρίας 
ἔστρεψε τὴν σκέψιν του ἕνας μαθηματικὸς τὸν ὁποῖον ἐγνωρίσαμεν ἤδη 
(6 541), ὁ Ρίεγρε Βαὐπιοπά ἄε Μοπίπιογί, καὶ ὁ ὁποῖος, ὀλίγον πρὸ τοῦ θα- 
νάτου του, ἔγραφεν εἰς τὸν Νικόλαον Βειπουί [ µίαν ἐπιστολήν, ὅπου ἄνα- 
γράφονται μεταξὺ ἄλλων καὶ τὰ ἑξῆς: «Εὐκταῖον θὰ ἦτο νἁ εὑρεθῇ κά- 
ποιος, ὁ ὁποῖος νὰ λάβῃ τὸν κόπον νάἁ μᾶς µάθῃ πῶς καὶ κατὰ ποίαν σειρὰν 
αἱ µαθημµατικαὶ ἀνακαλύψεις διεδέχθησαν ἡ µία τὴν ἄλλην καὶ εἰς ποίους 
χρεωστοῦμεν χάριτας. Ἔγραψαν ἤδη ἱστορίαν τῆς Ζωγραφικῆς, τῆς Μουσι- 
κῆς, τῆς Ἰατρικῆς κλπ. Μία ὅμως καλὴ ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν, καὶ 
ἰδιαιτέρως τῆς Γεωμετρίας, θὰ ἦἧτο ἔργον ἀσυγκρίτως ὠφελιμώτερον καὶ 
συναρπαστικώτερον. ᾿Ὁποίαν εὐχαρίστησιν θά ἠσθανόμεθα βλέποντες τὸν 
σύνδεσμον, τὴν συνάφειαν τῶν μεθόδων, τὴν ἀλληλουχίαν τῶν διαφόρων θεω- 
ριῶν, ἀρχῆς γενομένης ἀπὸ τῶν πρώτων χρόνων μέχρι τῆς ἐποχῆς µας, ὅτε 
ἡ ἐπιστήμη αὐτὴ ἔφθασεν εἰς τόσον µέγαν βαθμὸν τελειότητος! Ἔχω τὴν 
ἰδέαν ὅτι παρόµοιον σύγγραμμα ἁρτίως συντεταγµένον, θὰ ἠδύνατο κατὰ 
κάποιον τρόπον νὰ θεωρηθῇ ὡς ἱστορία τοῦ ἀνθρωπίνου πνεύματος. Διότι 
εἰς τὴν ἐπιστήμην αὐτὴν πρὸ πάντων ὁ ἄνθρωπος ἀποκαλύπτει τὸ ἐξαίσιον 
δῶρον τῆς διανοίας, ποὺ ὁ Θεὸς τοῦ ἐχάρισε διὰ νά τὸν ἀνυψώσηῃ ὑπεράνω 
ὅλων τῶν ἄλλων ὄντων τῆς γῆς». 

Χωρὶς βεβαίως νὰ γνωρίζη αὐτὴν τὴν παραίνεσιν καὶ χωρὶς νὰ ἔχηῃ 
κατὰ νοῦν ἕνα τόσον μεγαλειῶδες πρόγραµµα, ὁ «οαππ Ο)ιδίορλ Ηε]- 
ΔΓΟΠΠΕΓ (γενν. εἷς πι τὸ 1705, ἀποῦ. εἰς Λειψίαν τὸ 1747) συνέγραψε 
ἕνα βιβλίον ποὺ φέρει τὸν ἀκόλουθον μακρὸν τίτλον: Ηἰειοτία Μαίῃεςοος 
μηίνδίςας α ππυπάο οοπάἰίο αά σαεσμ]απι Ρ.0. ΧΥΙ ριαεοίραογυπι πιδίῃε- 
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σας Ξ -  -  - 


πιαοογαπι γα, ἀορπιαῖα, φοβρία εἰ πιβημφοτίρία οοπιρίεχα. Αοσσάϊί 
τεςεποίο εἰεπγεπίοταπι, οοπιρεπάίοταπΙ ορεταπι παίμεπιαίςοταπι απίαις 
Πἰφιοτία ατηἨππείιίοςς αά πορίτα ἵεπιροτα 15 (ΠἨΠρείας, 1742). 

Ἐκ τῶν 5 Βιβλίων ποὺ ἁπαρτίζουν τὴν συγγραφἠὴν αὐτήν, τὸ [ περιέ- 
χει συντόµους πληροφορίας γύρω ἀπὸ τοὺς μαθηματικοὺς ποὺ ἔζησαν 
κατά τὴν μακράν περίοδον ἀπὸ τοῦ ᾿Αδάμ µέχρι τοῦ Βταάνατάίη, ὡς ἐπίσης 
µερικάς πληροφορίας γύρω ἀπὸ τὰ μαθηματικὰ τῶν Κινέζων, Τὸ Π, ἔπειτα 
ἀπὸ τὴν πάροδον δύο αἰώνων, διατηρεῖ σήμερον ἀκόμη κάποιαν ἀξίαν, 
χάρις εἰς τὰς ἀρκετά ἐκτενεῖς πληροφορίας του γύρω ἀπὸ τὰ μαθηματικὰ 
χειρόγραφα τὰ ὑφιστάμενα εἲς τὰς κυριωτέρας εὐρωπαϊκὰς βιβλιοθήκας. 
Εἰς τὸ Π ἁπαντᾶται ἕνας Κατάλογος 100 περίπου σημαντικῶν µαθηµα- 
τικῶν ἔργων. Εἰς τὸ ΙΥ εὑρίσκονται λεπτομερεῖς πληροφορίαι ἐπὶ τῆς πρα- 
κτικῆς ἀριθμητικῆς, ὅπως ἡσκεῖτο ὑπὸ τῶν διαφόρων εὑρωπαϊκῶν λαῶν. 
Τὸ Ύ εἶναι ξένον πρὸς τὴν ἱστορίαν, ὡς περιέχον µίαν συνοπτικἡἠν συλ- 
λογὴν διασκεδαστικῶν μαθηματικῶν, 


751. Μετὰ πάροδον 16 ἐτῶν ἐδημοσιεύετο εἰς Παρισίους τὸ δίτοµον 
ἔργον Ηἰειοίτπε ες Μαϊμέπιαίίαυςς τοῦ «εαπ Εἰίοππε ἈΠοπίμεία (γενν. 
εἰς Λυὼν τὴν δην Σεπτεμβρίου 1725, ἀποῦ. εἷς Βερσαλλίας, µέλος τοῦ 
Ἰνστιτούτου τῆς Γαλλίας, τὴν 18ην Δεκεμβρίου 1799), Εἰς ἔργα τοιαύτης 
φύσεως δὲν ἦτο ἐντελῶς πρωτόφαντος, διότι τὸ 1154 εἶχε δώσει ἕνα πρῶ- 
τον δεῖγμα τῶν κλίσεών του πρὸς τὴν ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν μὲ τὴν 
ἀξιόλογον πραγµατείαν του Ηἰσιοίτο ἆςς τες]ετοῖες 8υΓ ἱα αυπάταίμτε ἆν 
οετοἰο (Ἱστορία τῶν ἐρευνῶν ἐπὶ τοῦ τετραγωνισμοῦ τοῦ κύκλου). Ταύτης 
ἔχομεν πρὸ ὀφθαλμῶν τὴν β΄ ἔκδοσιν ποὺ ἐπεμελήθη ὁ Ἱ αστοἰκ. Τὸ «Όρις 
πιᾶβπιπι» τοῦ Μοπιυς]α εἶχε τόσην κολακευτικἠν ἐπιτυχίαν ὥστε, ἐκδηλω- 
θείσης τῆς ἀνάγκης νέας ἐκδόσεως, ἐπεχείρησεν ὁ συγγραφεὺς ν᾿ ἄνασυν- 
τάξη τὸ ἔργον του, ἐπιφέρων σηµαντικὰς προσθήκας, Δὲν εἶχεν ὅμως τὴν 
ἱκανοποίησιν νὰ Ιἴδῃ δηµοσιευομένους παρὰ µόνον τοὺς δύο ἐκ τῶν τεσ- 
σάρων τόμων (εἰς σχῆμα 4ον) ποὺ εἶχε κατά νοῦν. Οἱ ἄλλοι δύο τόμοι 
ἐδημοσιεύθησαν χάρις εἰς τὰς φροντίδας τοῦ ἀστρονόμου . Ἱααπάς, 
Ἡ Ἱστορία τοῦ Μοπιωςία εἶναι πράγµατι τὸ πρῶτον ἔργον ἄξιον τοῦ 
ὀνόματος, 

Ἡ εὐρύτης τοῦ σχεδίου εἶναι τοιαύτη, ὥστε νὰ «κροκαλῇ τρόµον εἰς 
τὰς φλέβας καὶ τοὺς σφυγμοὺς» καὶ τῶν τολμηροτέρων, ἀφοῦ ὁ συγγραφεὺς 
ἔθεσεν ὡς σκοπόν του νἁ καταστήσῃη γνωστὰς τὰς περιπετείας τῆς ἐξελί- 
ξεως ὅλων τῶν κλάδων τῆς µαθηµατικῆς ἐπιστήμης, καθαρᾶς καὶ ἐφηρμο- 
σµένης. Τὸ ἔργον διαιρεῖται εἰς 5 Μέρη, καθοριζόµενα βάσει χρονολογι- 
κῶν τεκμηρίων, ἑνῷ κάθε ἕνα ὑποδιαιρεῖται εἲς Βιβλία, ἕκαστον τῶν ὁποίων 
πραγματεύεται τὴν ἱστορίαν ἑνὸς εἰδικοῦ κλάδου. Τὸ Μέρος ἵ πραγματεύε- 


464 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 

ται τὰ μαθηματικὰ εἰς τὴν Εὐρώπην κατὰ τὴν διάρκειαν τῆς περιόδου, ἡ 
ὁποία διέρρευσεν ἀπὸ τῶν ἀρχῶν μέχρι τῆς ἐποχῆς καθ ἣν ἡ ᾿Ελλὰς ἔχα- 
σε τὴν ἀνεξαρτησίαν της. Τὸ Μέρος Ἡ εἶναι ἀφιερωμένον εἰς τὰ µαθηµα- 
τικἀ τῆς ᾽Ανατολῆς, εἷς τὸ ΗΙ περιέχεται ἡ ἱστορία τῶν ἐπιστημῶν εἰς 
τοὺς ὑώμω, καὶ λοιποὺς δυτικοὺς λαοὺς μέχρι τοῦ ΧΝΗΠ αἰῶνος, εἰς 
τὸν ὁποῖον περαιτέρω ἀφιεροῦται τὸ 
Μέρος ΤΝ. Τὸ τελευταῖον Μέρος ποὺ 
κεριλαμβάνει δύο ὁλοκλήρους τόμους, 
ἐξετάζει τὸ μεγαλύτερον µέρος τοῦ 
ΧΝΠΙ αἰῶνος. 

Περίπου συγχρόνως μὲ τὴν β' ἔκ- 
ὅοσιν τοῦ περὶ οὗ ὁ λόγος ἔργου, ὁ 
ΑΡγαλαηι (ολο Κάίπεγ (5 641) ἔδη- 
µοσίευσε τὸ ἰδικόν του τετράτοµον 
ἔργον ΟσδςΠίςμίε ει Μαϊπεπιαίικ ει 
ἀοτ ἸΝιοάετῃοςιοϊαπαο ἆετ ἸἈδεη- 
«λα [ισπ Ὀἱ5 8η ἆάς Ἐπάς ἆςν ΧΥΗΙ 
Ἰαμιμυπάστίς (Ἱστορία τῶν µαθηµατι- 
κῶν ἀπὸ τῆς ἀναγεννήσεως μέχρι τὲ- 

ΙΕΑΝ ΕΕΡΠΙΕΝΝΕ ΜΟΝΤΙΙΟΙΑ λους τοῦ 18ου αἰῶνος; Γοττίγγη, Ι706 - 

18400). Παρά τὸν τίτλον, τὸν ὁποῖον 
φέρει, τὸ ἔργον δὲν ἀποτελεῖ κυρίως εἰπεῖν ἱστορίαν, ἀλλά μᾶλλον κατά- 
λογον (καὶ μάλιστα ἄνενυ αὑστηρότητος συντεταγµένον) μιᾶς βιβλιοθήκης 
ἀρκετὰ πλουσίας εἰς σπάνια βιβλία, ἐπομένως σημειώνει μᾶλλον ὀπισθο- 
δρόµησιν ἔναντι τοῦ ἔργου τοῦ Μοπίυεῖα. Πάντως ἡμπορεῖ κανεὶς ν᾿ ἀν- 
τλήση µερικὰς χρησίµους βιβλιογραφικὰς ἐνδείδεις ἀλλ ἀκόμη καὶ τοῦτο 
γίνεται μὲ δυσκολίαν, δοθέντος ὅτι τὸ ἔργον δὲν εἶναι ἐφωδιασμένον μὲ 
πίνακα τῶν περιεχομένων ὀνομάτων. 

᾿Αναφέρομεν ἐδῶ ἐν παρόδῳ ἕνα ἄλλο µέτριον ἔργον, δημοσιευθὲν 
ὑπὸ ἑνὸς γνωστοῦ µας ἤδη μαθηματικοῦ (5 602), τοῦ (ᾖατίεν Βοδει, ὑπὸ 
τίτλον Ἑκκαί- ευ [’ Πποῖτε βέπέταϊίο ἀες πιπιπέπιαίρυες (Δοκίμιον γενικῆς 
ἱστορίας τῶν μαθηματικῶν) εἰς δύο Τόμους (α΄ ἔκδοσις, Παρίσιοι 1502’ 
β' ἔκδοσις ἐπίσης εἰς Παρισίους, 1810), Εἰς τὸ ἔργον αὐτὸ ἡ τύχη ὑμειδία- 
σε περισσότερον ἀπὸ ὅσον ἥξιζε, διότι µετεφράσθη εἲς τὰ ἰταλικά (Μι- 
λᾶνον, 1802), εἲς τὰ ἀγγλικὰ (Λονδῖνον, 1803) καὶ εἰς τὰ γερμανικά ('Αµ- 
βοῦργον, 1804). Μεταφρασταὶ τούτου ἦσαν ἀντιστοίχως ὁ Οτεροτιο Εοη- 
ἰάῃ8, ποὺ ἐγνωρίσαμεν ἤδη (8 610): ὁ 1. Βοπηγεᾶφι]ε (ἀποῦ. τὴν 11ην Όκτ. 
Ι840) διδάσκων εἰς τὴν περίφηµον στρατιωτικἠν σχολἠὴν τοῦ ἨΝοἰ{νής]' 
ὁ Ν. Τ. Βείπιοτ (γενν. εἰς Βεάεπεῦιτῃ τὴν 22ην Φεβρ. 1772, ἀποῦ. εἰς Κίελον 
τὴν 23ην Ἰανουαρίου 1832) καθηγητὴς τοῦ Πανεπιστημίου τοῦ. Κιέλου, 
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διακριθεὶς προηγουμένως ὡς καλὸς ἐργάτης τῆς ἱστορίας τῶν µαθηµατι- 
κῶν μὲ ἕνα ἀξιόλογον ἔργον του Ηϊφιοτία ργοῦἰεπια!{5 4ε ουδἱ ἀωρίκαίοπε 
(Ἱστορία τοῦ προβλήματος διπλασιασμοῦ τοῦ κύβου: Γοττίγγη, 1798). 
Ὅλαι αὐταὶ αἱ μεταφράσεις συνιστῶνται διὰ τὰς σημαντικὰς διορθώσεις 
ποὺ ἐγένοντο εἰς τὸ πρὠτότυπον καὶ τὰς ἀξιολόγους προσθήκας, 

Παρατηροῦμεν τέλος ὅτι, χάρις εἰς τὰς σοφἀς καὶ εὐσυνειδήτους ίστο- 
ρικἀς πληροφορίας ποὺ ἀπαντῶνται ἑἐγκατεσπαρμέναι εἰς τὰ ὑπομνήματά 
του καὶ εἰς ὀξυδερκεῖς ὅσον καὶ ἀμερολήπτους κριτικἁς προγενεστέρων 
ἔργων, ὁ [ναργαπβε δικαιοῦται μιᾶς θέσεως εἰς τὴν ὁμάδα τῶν ἐρευνητῶν 
τῆς ἱστορίας τῶν μαθηματικῶν, τόσον μᾶλλον καθ᾽ ὅσον οὗτος εἰς πλεί- 
στας εὐκαιρίας ἑσημείωσεν ἔργα καὶ συγγραφεῖς ἀδίκως λησμµονηθέντας. 
Ἐπὶ πλέον, ὅπως γνωρίζοµεν ἤδη (8 500), ὁ ἴδιος μελετῶν μὲ ἀγάπην τὸν 
Διόφαντον ὄχι µόνον συνεβούλευσε µίαν ἔκδοσιν αὐτοῦ εἰς τὴν γαλλικὴν 
μετὰ σχολίων, ἀλλ ὅπως προκύπτει ἐκ τῶν χειρογράφῶν του, τὰ ὁποῖα 
φυλάσσονται εἰς τὴν Βιβλιοθήκην τοῦ Ἰνστιτούτου τῆς Γαλλίας, ὁ ἴδιος 
εἶχε προετοιμάσει πολύτιμα στοιχεῖα διἀ µίαν τοιαύτην ἔκδοσιν. 


752. Εἰς τὸν ὀλιγάριθμον κατάλογον τῶν ἱστορικῶν τῆς μαθηματικῆς 
ἐπιστήμης ἐξέχουσαν θέσιν κατέχει ὁ Ρἱείτο (οσφαίτ. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς 
Ύετοπα τὴν 20ην Ἰουνίου 1748. Τὴν Την Ἰουλίου 1756 διωρίσθη καθηγητὴς 
τῆς φυσικῆς εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς Πάρμας. Κατόπιν ἔγινε καθηγητὴς 
τῆς ἀστρονομίας (4 Νοεμβρίου 1790). Παρητήθη τὴν δην Νοεμβρίου 1804 
διὰ νὰ ἀναλάβῃ τὴν ἔδραν τῶν μαθηματικῶν εἰς τὸ Πανεπιστήμιον τῆς 
Ραάονα, διατηρήσας τὴν θέσιν αὐτὴν µέχρι τοῦ θανάτου του (20 Δεκεμβρίου 
1815). "Αν ρίψωµεν ἕνα βλέμμα εἰς μερικὰ ἀλγεβρικά ἔργα του, θὰ μᾶς κάµη 
ἰδιαιτέραν ἐντύπωσιν τὸ ἐπιβλητικὸν δίτοµον ἔργον του, εἰς σχῆμα 4ον, 
ποὺ φέρει τὸν τίτλον δίοτία οπίσα ἀε]!’ οτἱρίπε, ἱταροθτίο ἵπ Πα ρεϊπιϊ 
Ρτοργς»ςί ἵπ οὐδα ἀεὶ!) αἱρεῦτα (Κριτικὴ ἱστορία τῶν ἀρχῶν, τῆς εἰς Ἱταλίαν 
μεταφορᾶς καὶ τῶν ἐν αὑτῇ πρώτων προόδων τῆς ἀλγέβρας : Πάρμα, 1797) 3”. 
Ὅπως δηλοῦται εἰς τὸν τίτλον, ἐκτίθενται μετὰ κριτικῆς καὶ ἐπὶ τῇ βάσει 
ἀμέσου ἐπαφῆς μὲ τὰς πηγἁς τὰ περιἐχόµενα τῶν ἔργων τῶν Ειροπαςςἱ, 
Ῥασίοίϊ, Τατιπρίία, «ατάαπο καὶ ΒοπιρείΗ, ἡ ἀξία τῶν ὁποίων δὲν εἶχεν ἄνα- 
γνωρισθῆ ὑφ' ὅλων καὶ ἰδιαιτέρως ὑπὸ τοῦ Μοπιυς]α. Οὔτε λείπουν ὀξυ- 
δερκεῖς παρατηρήσεις ἐπὶ τοῦ Διοφάντου καί τινῶν ἀραβικῶν ἔργων. Τὸ 
µόνον λυπηρὸν εἲς τὴν ἐργασίαν τοῦ (σμσαἱ εἶναι ὅτι οὗτος ἀνέπτυξε τὸ 
περιεχόµενον τῶν μαθηματικῶν κειμένων, ποὺ ἀνήκουν εἰς τὴν ἐποχὴν τῆς 
ρητορικῆς ἢ συγκεκριμένης ἀλγέβρας, μὲ τὴν χρῆσιν συμβόλων ἀνηκόντων 


» Κάποιο συμπλήρωμα τοῦ ἔργου τούτου ἀπαντᾶται εἰς τά Ανέκδοτα ἔργα 
τοῦ Οοσταίί (Φοτϊηῖ Ιπολή), ποὺ ἐδημοσιεύθησαν ὑπὸ τοῦ Βοηοοπιαμπὶ (Ῥώμῃη, 1857). 
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εἰς τὴν συμβολικὴν ἄλγεβραν. Εἰς τὰ μαθηματικά, ὕλη καὶ µορφἡ συνδέον- 
ται κατά τρόπον ἁδιάσπαστον καὶ ἔχει µέγιστον ἐνδιαφέρον τὸ νὰ γνωρί- 
ζωμεν ἀμφότερα τὰ στοιχεῖα αὐτά, ἑνῷ ἐξ ἄλλου δὲν εἶναι πάντοτε εὔκολον 
ν᾿ ἀναχθῶμεν --- ὅπως συχνὰ θὰ ἐπεθύμει ὁ µελετητὴς --- ἀπὸ τοὺς τύπους 
τοῦ (οδμα[ί εἰς ἐκεῖνα ποὺ ἔγραψαν πράγματι οἱ ἐπιστημονικοί µας ἐκεῖνοι 
προπάτορες, 

Τὸ αἴσθημα τοῦτο ποὺ ἐνέπνεες τὸν Οοφσα!ί, ν᾿ ἀξιολογήσῃη δηλαδἡ 
τὸ ἔργον τῶν συμπατριωτῶν του, ἀπαντᾶται ἐπίσης καὶ εἰς τὸν βίο Γραη- 
ολπῖ, Οὗτος ἐγεννήθη πλησίον τῆς Ἰ..10σα τὴν 24ην Απριλίου 1768, ἐδί- 
δαξεν ἐπὶ μακρὸν εἰς τὸ Λόκειον τῆς πόλεως καὶ ἀπέθανε τὴν 2ό6ην Ἰουλίου 
15837 εἰς τὴν πόλιν αὐτήν. Περισσότερον ἀπὸ τὰ σχολικὰ ὀγχειρίδια ποὺ 
ἔγραψε, περισσότερον ἀκόμη καὶ ἀπὸ μερικά ἀξιόλογα ὑπομνήματά του, ἐκεῖ- 
νο ποὺ τὸν συνιστῇᾷ εἰς τὴν προσοχἠν καὶ τὸ ἐνδιαφέρον µας εἶναι τὸ ἔργον 
του Τα οίοτία ΟεΙ!’ αἱρεῦτα ο ἀεὶ ευοί Ρηπείρα]! φογίεοτὶ (Ἠ ἱστορία τῆς 
ἀλγέβρας καὶ τῶν κυριωτέρων συγγραφέων τῆς: ποσα, 1837], τὸ ὁποῖον 
παρέχει πολυτίµους πληροφορίας περί τινων ἰταλῶν μαθηματικῶν, οἱ 
ὁποῖοι εἶναι ἀτελῶς γνωστοὶ καὶ διὰ τοῦτο μὴ ἐκτιμηθέντες κατ' ἀξίαν, 

Τὰ σκότη ποὺ περιέβαλλον τας µαθημµατικὰς γνώσεις τοῦ ἰνδικοῦ 
λαοῦ κατὰ τὴν διάρκειαν ὁλοκλήρου τοῦ ΧγΙΠ αἰῶνος ἤρχισαν νἁ διαλύ- 
ὤνται, κατὰ τὴν διάρκειαν τῆς πρώτης εἰκοσαετίας τοῦ ἐπομένου αἰῶνος, 
εἰδικῶς χάρις εἰς τὰς ἐργασίας δύο ἄγγλων οἱ ὁποῖοι, ἐγκατασταθέντες εἰς 
Βεγγάλην ὥς µέλη ἐμπιστευτικῆς ἀποστολῆς τῆς ἀγγλικῆς Κυβερνήσεως, 
ἔγιναν κάτοχοι τῆς κλασσικῆς Ἱλώσσης τῶν Ἴνδῶν καὶ ἔφεραν εἰς φῶς 
τὰ πρῶτα σχετικἀ τεκμήρια (Τόμος 1, Βιβλιογραφία Κεφ. Χ). Οὗτοι εἶναι 
οἱ ἑξῆς: 

Ε. Τ. Ορἰεύγοοκε. Γεννηθεὶς εἰς Λονδῖνον τὴν Ίδην Ἰουνίου 1765, 
ἔζησεν εἰς τὰς Ἰνδίας ἀπὸ τοῦ Αὐγούστου |782 µέχρι τοῦ Ὀκτωβρίου 1814 
καὶ ἀπέθανεν εἰς τὸ πάτριον ἔδαφος τὴν Ιθην Μαρτίου 1837, περιβεβλημέ- 
νος μὲ τὴν φήμην τοῦ ἐξοχωτέρου ἑρμηνευτοῦ τῆς σανσκριτικῆς γλὠσσης 
εἰς τὴν ἐποχήν του. 

Ε. δίγαελιεγ (1174 - 1832). Οὗτος ἔζησεν ἐπὶ πολλὰ ἔτη εἰς Βεγγάλην 
ὡς δικαστής. Οὐχὶ διάφοροι οὔτε µικροτέρας σημασίας εἶναι οἱ τίτλοι τι- 
μῶν, τοὺς ὁποίους ἀπέκτησεν ὁ Α. ΕἰφεπίοΏτ (Ύενν. εἷς Μαππμείπι τὴν 
όην Οκτωβρίου 1832, ἀποθ. εἰς Ηείάε[θειᾳ τὴν 24ην Φεβρουαρίου 1902), 
ἐν σχέσει πρὸς τὰ μαθηματικἁ τῶν Αἰγυπτίων (Τόμος 1, 8 9), ὡς ἀποκρυ- 
πτογραφήσας πρῶτος καὶ δημοσιεύσας τὸ κείµενον τὸ γνωστὸν ὑπὸ τὸν 
τίτλον Πάπυρος τοῦ ΚΛΙΠ ά, τὸ ὁποῖον ἀποτελεῖ µέχρι σήμερον τὴν 
µόνην ἀσφαλῆ βάσιν ὅλων τῶν γνώσεων μας γύρω ἀπὸ τὰ αἰγυπτιακὰ µα- 
θήμµατικά, 
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753. Ὁ ΧΙΧ αἰών, µέχρι τοῦ ὁποίου μᾶς ὠδήγησαν οἱ προαναφερθέντες 
συγγραφεῖς, ἔχει τὴν δόξαν ὅτι ἐδημιούργησε τὴν αὐστηράν ἱστορικὴν 
µέθοδον, ἡ ὁποία ἐπέβαλε καὶ κατέστησε δυνατὴν µίαν αἲκ βαθέων» ἀνα- 
θεώρησιν τῶν συμπερασμάτων, εἰς τὰ ὁποῖα εἶχον φθάσει οἵ προγενέστεροι. 
Καὶ ἐπειδὴ ἡ ἐφαρμογὴ τῆς αὐστηρᾶς αὐτῆς μεθόδου εἰς τὰ λογοτεχνικἀ 
καὶ ἐπιστημονικὰ μνημεῖα ἀπαιτεῖ ἀπὸ τὸν ἱστορικὸν νὰ ἔχη εἰς τὴν διά- 
θεσίν του πολύτιμα κείµενα ἀπολύτως ἀξιόπιστα, μόλις ἀπὸ τῶν ἀρχῶν 
τοῦ 9ου αἰῶνος ἐγκαινιάζεται πράγματι ἡ σειρὰ τῶν κριτικῶν ἐκδόσεων 
τῶν μεγαλυτέρων μαθηματικῶν, Μεταξὺ ἐκείνων ποὺ ἠσχολήθησαν μὲ τὸ 
ἔργον αὐτό, ἀπαντῶμεν πρὸ πάντων ἕνα βιβλιοθηκάριον τῆς Εοοὶς Ροϊγ- 
(δομηίσαυε τῶν Παρισίων, τὸν ΑΕ, Ρεψπαγά (γενν. εἰς Ὑιαὶί τὸ 1760, ἀποῦ. 
εἰς Παρισίους τὴν Ίην Οκτωβρίου 1822), ὁ ὁποῖος, μετὰ τὴν εἰς Γαλλίαν 
διάδοσιν, µέσῳ θαυμασίων μεταφράσεων 
(1804 - 1807, τῶν ἔργων τοῦ Εὐκλείδου 
καὶ τοῦ ᾽Αρχιμήδους, ἐδημοσίευσε (15814 - 
1818) µίαν πολυτελῆ ἔκδοσιν τῶν Στοι- 
χείων, ἀντληθεῖσαν ἀπὸ ἕνα κώδικα 
τοῦ Βατικανοῦ ἀνεξερεύνητον ἕως τότε, 
καὶ συμπληρωθεῖσαν μὲ µίαν ἐπὶ λέξει 
µετάφρασιν εἰς τὴν γαλλικὴν γλῶσσαν. 
Τὸ παράδειγμά του ἠκολούθησεν ὁ ἀβ- 
βᾶς Ν. Β, Ηαϊΐπια (γενν. εἷς δέάαη τὴν 
31ην Δεκεμβρίου 1755, ἀποῦ. εἰς Ἱαρι- 
σίους τὴν 4ην Ἰουνίου 1828), ὁ ὁποῖος, 
μὲ τὴν γενναίαν συνδρομἠν τοῦ µεγά- 
λου ἱστορικοῦ τῆς ἀστρονομίας ο. Β. 
Πεἱαπιδτε (γενν. εἰς Απιίοης τὴν ἆ]ην 
Δεκεμβρίου 1749, ἀποθ. εἰς Παρισίους 
τὴν Ίθην Αὐγούστου 1822), ἐπλούτισε 
τὴν μαθηµατικὴν γραμµατείαν μὲ ἁρί- 
στας γαλλικάς μεταφράσεις (1813, 1822, 
1828) τῶν κυρίωτέρων ἔργων τοῦ Πτολεμαίου, συνοδευοµένας ὑπὸ τῶν σχε- 
τικῶν κειμένων. 
᾿Ακολουθῶν τὴν κατεύθυνσιν αὐτὴν ὁ 6. Β. Τεπίαγι (γενν. πλησίον 
τοῦ Κερρίο Επι]ία τὴν Πΐην Σεπτεμβρίου 1746, ἀποθ. ἐκεῖ τὴν Ίόην Σε- 
πτεµβρίου 1822), ἐπωφελήθη μιᾶς παραμονῆς του εἰς Παρισίους διὰ νὰ 
λάβη γνῶσιν τῶν χειρογράφων τοῦ ζωγράφου τῆς Τζοκόντας κατορθώσας 
μὲ τὸ ἔργον του Εδδαί εΓ ο ουντᾶαβες ΡηΥςίςο-πιπίπέπιαίίαυςς ἆς Γ εοπατάο 
απ Ἠἱποί (Δοκίμιον ἐπὶ τῶν φυσικομαθηματικῶν ἔργων τοῦ Λεονάρδου ντὰ 
Βίντσι: Ρατίς, 1797) νὰ δώσῃ πολύτιμον συµβολὴν καὶ ἰσχυρὰν ὤθησιν εἷς 
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τοὺς πολυαρίθµους ἐρευνητάς, οἱ ὁποῖοι ἐπεδόθησαν εἰς τὴν προσπάθειαν 
περισυλλογῆς καὶ ἐκδόσεως τῶν Απάντων τοῦ μεγάλου ἐκείνου ἔπι- 
στήµονος καὶ καλλιτέχνου, ἐκδόσεως ἡ ὁποία μετ ἄκρου ἐνδιαφέροντος 
ἀναμένεται (Τόμος 1, 8 138). Ὁ Ψεπιωτί εἰς ἕνα ἄλλο ἔργον του, ΟοπιπιεπίαΓ 
ΡΟΡΓΕ ]ᾳ ίοσία ε Ἰᾳ ἱεοτί ἀεῖ!᾽ Οία (Σχόλια ἐπὶ τῆς ἱστορίας καὶ θεωρίας 
τῆς ὁπτικῆς : Βολωνία, 1811), παρενέβαλε τὴν πρώτην ἔκδοσιν τῆς Λιό- 
πτρας τοῦ Ἡρωνος τοῦ ᾽Αλεζανδρέως (Τόμος 1, ὃ 75). Τέλος περισυλλέξας 
εἰς ἐνιαῖον σύνολον ἀνεκδότους ἐργασίας καὶ ἐπιστολὰς τοῦ Γαλιλαίου 
(Μεπιοτίε ο Ι.είίετε Ιπεάίίε ε ἀἱφρειφο ἀἱ Οᾳἱ1εο Οᾳ1εί: Μοδεπα, 1518) 
συνέβαλε θετικῶς εἲς τὴν καλυτέραν γνῶσιν τῆς ζωῆς καὶ τοῦ ἔργου τοῦ 
κορυφαίου ἐγκεφάλου τῆς Φλωρεντίας (Τόμος Ἡ, 6 300). 

᾿Αναμφισβητήτους τίτλους τιμῆς διὰ τὴν προσφοράν του εἰς τὴν ἴστο- 
ρίαν τῶν μαθηματικῶν κατέχει ὁ σπριίείηιο Π.ἱδγί, κόμης Θαττηοσςί ἀοίία 
Ῥοπιβφίία, ᾿Εγεννήθη εἰς Φλωρεντίαν τὴν 2αν Ιανουαρίου 1802. Εἰς τὸ 
Πανεπιστήμιον τῆς Πίζης, ὅπου ἐφοίτησε, ἐξεδήλωσε τοιαύτην ἐξέχουσαν 
κλίσιν πρὸς τὰ µαθηµατικά, ὥστε, εὐθὺς ὡς ἔλαβε τὸν τίτλον τοῦ διδάκτο- 
ρος, ἐκλήθη (1823) νὰ καταλάβῃ ἐκεῖ τὴν ἔδραν τῆς μαθηματικῆς φυσικῆς, 
Λόγοι ὑγείας τὸν ὑπεχρέωσαν νἀ παραιτηθῇ τὸ ἐπόμενον ἔτος, ὁ δὲ βα- 
σιλεύων Μέγας Δοὺξ τῆς Τοσκάνης τὸν ὠνόμασε ἐπίτιμον καθηγητὴν 
(ρτοίεκβοΓε επιετῖ(ο) μὲ ἰσόβιον δικαίωµα λήψεως τοῦ μισθοῦ του εἰς τὸ 
ἀκέραιον. Δύο φοράς µετέβη εἰς τὴν Γαλλίαν συνάψας δεσμοὺς φιλίας 
μὲ τοὺς ἐξοχωτέρους μαθηματικοὺς ποὺ διέµενον τότε εἰς Παρισίους καὶ 
ἐκεῖ πάλιν κατέφυγε ὅταν, ἔπειτα ἀπὸ µίαν ἄφρονα ἀντιμοναρχικὴν συνω- 
µοσίαν ἐξυφανθεῖσαν ὑπὸ τοῦ ἰδίου εἰς τὴν Φλωρεντίαν, ἠναγκάσθη νὰ 
ἐκπατρισθῆ. Τὴν 3ην Φεβρουαρίου 1833 ἔλαβε τὴν Ἰαλλικὴν ὑπηκοότη- 
τα καὶ οὕτω ἠδυνήθη νὰἀ εἰσέλθῃ ὡς µέλος εἰς τὸ Ἱνστιτοῦτον τῆς Γαλλίας 
καὶ νὰ ἀναλάβῃ ἐκεῖ ὑψηλότατα διδακτικἁ καθήκοντα, Φλογεροῦ χαρακτῆ- 
ρος, ἦλθεν εἰς σφοδρὰς διαµάχας μὲ ἐξεχούσας προσωπικότητας τῆς Γαλ- 
λίας, γεγονὸς ποὺ ἐδημιούργησεν εἰς βάρος του ἀτμόσφαιραν ἀντιπαθείας, 
ἐκδηλωθεῖσαν ὅταν τοῦ ἀπεδόθη ἡ κατηγορία ὅτι δῆθεν διάπραξε βαρείας 
καταχρήσεις εἰς γαλλικὰς βιβλιοθήκας. Μολονότι ἐκηρύχθη ἄθφος, ἐθεώ- 
Ρησε σκόπιµον νὰ ζητήσῃ ἄσυλον εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν, ὅπου ἐπέτυχε ν᾿ ἀπο- 
κτήσῃ ἀγγλικὴν ὑπηκοόητα. Τοῦτο ὅμως δὲν τὸν ἔσωσε ἀπὸ µίαν καταδι- 
καστικὴν ἀπόφασιν δεκαετοῦς φυλακίσεως, ἐκδοθεῖσαν εἰ Παρισίους 
ἐναντίον του τὴν 22αν Ἰουνίου 1850, καὶ τῆς ὁποίας οὐδέποτε ἐπέτυχε τὴν 
ἀκύρωσιν. Μόλις συνεστήθη τὸ Βασίλειον τῆς Ἰταλίας, ἐπέστρεψεν εἰς 
τὴν Φλωρεντίαν, ὅπου καὶ ἀπέθανε τὴν 28ην Σεπτεµβρίου 1869. 

Ἡ φήµη τοῦ Πδτί ὡς ταλέντου εἰς τὴν ἀνάλυσιν ὑπῆρξε μικρᾶς διαρ- 
κείας, διότι πολλὰ ἐκ τῶν ὑπομνημάτων του ἔγιναν στόχος καταλυτικῆς 
κριτικῆς ἐκ µέρους τοῦ Τἱουνί]ε. 'Ἡ φήμη του ὅμως ὡς πολυμαθοῦὺς καὶ 
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διαπρεποῦς ἱστορικοῦ διατηρεῖται ἀνέπαφος, χάρις κυρίως εἷς τὸ τετρά- 
τοµον ἔργον του Ηϊφιοίτε ἀάξς Βείσηςες πιαἰπέπιαίίαυςες επ Παιίς (Ἱστορία 
τῶν μαθηματικῶν ἐπιστημῶν εἰς τὴν Ἰταλίαν: Ρατ, 18538 - 1841), ὅπου 
εἷς τὰς πολυαρίθµους Σηµειώσεις ποὺ κλείουν κάθε Τόμον ἐδημοσίευσε 
πρῶτος σημαντικἀ δοκουµέντα, ἱκανὰ ν᾿ ἀποκαταστήσουν τὸν οὐσιώδη ρό- 
λον ποὺ ἔπαιξεν ἡ Ἱπαλία εἰς τὴν ἀναγέννησιν τῆς μαθηματικῆς ἑρεύνης, 
Παρὰ ταῦτα τὸ ἔργον τοῦτο δὲν ἐξαντλεῖ τὰς ἱστορικὰς συμβολάὰς τοῦ 
1105 μεταξὺ τῶν ἄλλων γραπτῶν του ἀναφέρονται ἐγκωμιαστικῶς ἐκεῖνα 
εἰδικῶς ποὺ ἔχουν σχέσιν μὲ τὸν Εειπια!, καὶ τὰ ὁποῖα συνετέλεσαν εἰς τὸ 
νὰ προσδιορισθοῦν αἱ θεμελιώδεις χρονολογίαι τῆς ζωῆς τοῦ μεγάλου 
ἐκείνου, εἶχον δὲ ὡς ἁπτὴν συνέπειαν τὴν ἀπόφασιν ποὺ ἔλαβεν ἡ γαλλικὴ 
Κυβέρνησις νὰ φέρη εἰς τὴν δημοσιότητα τὸ σύνολον τῶν ἔργων του. 


Ἴδά. Μεταξὺ ἐκείνων, μὲ τοὺς ὁποίους ὁ Ιιοτί κατ ἐπανάληψιν ἀντήὴλ- 
λαξε διαξιφισμούς, εὑρίσκεται ἕνας μεγάλος, τὸν ὁποῖον ἐγνωρίσαμεν 
ἤδη ὡς γεωµέτρην (6 682), ἀλλά πρόκειται τώρα νὰ γνωρίσωμεν καὶ ὡς 
ἱστορικόν, ὁ Αεᾖεί (Λακςίεε. Τὸ πρῶτον ἔργον του ἐπί τοῦ θέματος, 
Αρετςι Ἠἰκίοτίαυς (Ἱστορικὴ ἐπισκόπησις), ἐμνημονεύσαμεν ἤδη (8 682). 
Εἰς τὸ ἔργον αὐτὸ ὁ (Μαδίες περιγράφει μὲ πλήρη γνῶσιν τοῦ θἐὲματός του 
καὶ μὲ συναρπαστικὸν ὕφος τὴν ἐξέλιξιν τῆς γεωμετρίας ἀπὸ τῆς ἐποχῆς 
τῶν "Ἑλλήνων µέχρι τοῦ 1837. Παρασιωπῶντες, διὰ ν΄ ἀποφύγωμεν τὰς 
ἐἑπαναλήψεις, τὰς πολλὰς σελίδας τοῦ ἔργου ποὺ ὄχουν χαρακτῆρα ϐθεώρη- 
τικόν, καθὼς καὶ τὰς ἀναλόγου φύσεως Σηµειώσεις ποὺ ἀπαντῶνται εἰς 
τὸ ἔργον, ϐ᾽ ἀναφέρωμεν ἐκείνας µόνον ποὺ ἔχουν ἱστορικὸν χαρακτῆρα. 

Πρὸ πάντων ἡ Σηµείωσις (ΠΠ) ἐπὶ τῶν πορισµάτων τοῦ Εὐκλείδου, 
ὅπου ἀπαντῶνται ἐν σπέρµατι αἱ ἰδέαι τοῦ μεγάλου ἐκείνου ἐφ᾽ ἑνὸς τῶν 
σκοτεινοτέρων αἰνιγμάτων τῆς ἀρχαίας γεωμετρίας καὶ χαράσσονται αί 
πρῶται γραμμαὶ τῆς φανταστικῆς ἀναπλάσεως, τὴν ὁποίαν ἐφιλοτέχνησεν 
ἁργότερα (1860), τοῦ ἀπολεσθέντος εὐκλειδείου κειµένου (Τόμος 1, ὃ 38). 

᾿Αξιοσημείωτος εἶναι ἡ ἄλλη Σηµείωσις (ΥΠ), ὅπου φέρει ὁ Ομαςίεν 
εἰς φῶς τὴν σηµασίαν καὶ τὴν ἀξίαν τοῦ κυρίου ἔργου τοῦ Ο. Οενα (Τόμος 
Π, δ 420]. ᾽Αδιαφιλονικήτου σπουδαιότητος εἶναι τὰ ὅσα ἐκθέτει ὁ συγγρα- 
φεὺς ἐπὶ τῆς γεωμετρίας τῶν Ἰνδῶν καὶ τῶν ἐργασιῶν τῶν Λατίνων τοῦ 
Μεσαίωνος (Σηµείωσις ΧΠ), μολονότι σχετικῶς πρὸς τὴν αὐθεντικότητα 
τῆς Γεωμετρίας τοῦ Βοηθίου γενικἡ εἶναι ἡ γνώµη ὅτι ὁ (παβίε», κατὰ 
τὴν διεξαχθεῖσαν μετὰ τοῦ 1 οτί ἀνταλλαγὴν ἀπόψεων, ἐτάχθη μᾶλλον 
πρὸς τὴν πλευράν τῆς πλάνης. Μία νύξις γίνεται ἐπίσης εἰς τὴν Σηµείω- 
σιν (ΧΙΝν), διἁἀ ν᾿ ἀποδείξῃ ὅλην τὴν ἀξίαν τοῦ Ώσδατευςς ὡς γεωμέτρου. 
Μερικά ἐκ τῶν θεμάτων τούτων καὶ ἄλλα ἀνεπτύχθησαν κατόπιν ὑπὸ τοῦ 
ΟΠαρίςες εἰς ἐπανειλημμένας ἀνακοινώσεις του πρὸς τὴν ᾽Ακαδημίαν τῶν 
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Παρισίων, ὅπου μεταξὺ τῶν ἄλλων καταδεικνύεται, ἐναντίον τοῦ δεῖ, 
τὸ μεγαλεῖον τοῦ ἔργου τοῦ γἱδις, 

Πολύτιμον συμπλήρωμα τοῦ ἱστορικοῦ µέρους τοῦ Αρειςσα Πδίοτίαις 
ἀποτελεῖ ἕνα ἄλλο ἔργον τοῦ (λαΜἱε» τιτλοφορούµμενον Καρροιί ευ 1’ δίαί 
ὁε ἷα Οἐοπιέϊτίε επ Ε{βηςς (Ἔκθεσις περὶ τῆς καταστάσεως τῆς γεωμετρίας 
εἰς τὴν Γαλλίαν, Ῥατίς, 1870), τὸ ὁποῖον ἀποτελεῖ ζωντανὴν εἰκόνα τῶν 
γεωμετρικῶν ἐξελίξεων ἀπὸ τοῦ 1822 µέχρι τοῦ 1470, 

Προτοῦ κλείσωμεν τὴν βιο-βιβλιογραφικὴν αὐτὴν ἐπισκόκπησιν θεῶ- 
ροῦμεν ἐπιβεβλημένον νὰ σημµειώσωμεν ὅτι τὸ πάθος τοῦ (Ἠαθ]ες διὰ τὰ 
δοκουµέντα τὰ ἀφορῶντα τὰς ἀκριβεῖς ἐπιστήμας ἔγινεν ἀφορμὴ νὰ πέσῃη 
ὁ ἴδιος θῦμα ἑνὸς πλαστογράφου ---τοῦ ὁποίου αἰσθανόμεθα ἀπέχθειαν νὰ 
ἀναφέρωμεν ἐδῶ τὸ ὄνομα --- ὁ ὁποῖος τοῦ ἐπώλησεν ὡς αὐθεντικά μερικά 
φύλλα, ἐκ τῶν ὁποίων θὰ ἡδύνατο κανεὶς νά ἐξαγάγη τὸ συμπέρασμα ὅτι 
ἡ παγκοσµία ἕλξις ἀνεκαλύφθη ὑπὸ τοῦ Ραςσα!. Τὰ γαλλικά δικαστήρια 
ἀνέλαβον τὴν ὑποχρέωσιν νὰ ἐπιβεβαιώσουν τὰ ἀναντίρρητα δικαιώµατα 
προτεραιότητος τοῦ Νενίοπ ”. 

Εἰς τὰς παροτρύνσεις καὶ τὴν βοήθειαν τοῦ (Παθίες ὀφείλεται τὸ Ἱἵε- 
Ὑονὸς ὅτι ἕνας παλαιὸς µαθητής του εἰς τὴν Εσοῖε Ῥοϊγιοςμπίαις, ὁ ᾖή. 
Ῥομάρα (ἀποῦ. εἲς Παρισίους τὴν ἴθην ᾽Απριλίου 1894) ἀνέλαβε τὴν πλήρη 
ἐκείνην ἔκδοσιν τῶν ἔργων τοῦ Ώεκατριςς (Τόμος Π, Βιβλιογραφία Κεφ. 
ΧΧΥ), ἡ ὁποία ἐπέτρεψε νὰ δοθῇ πλήρης δικαιοσύνη εἰς ἐκεῖνον, τὸν ὁποῖον 
ὁ Ῥοποε]εί δὲν ἐδίστασε νὰ ὀνομάσῃ «τὸν Μοπρε τοῦ αἰῶνος του», 


755. Μεταγενέστεραι συμβολαὶ εἷς τὴν ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν ἐν 
Ἰταλίᾳ ὀφείλονται εἰς τὸν «νοςίο ΟἨεγαγαι (γενν. εἷς 1 µρµο τὴν ἹΤην 
Δεκεμβρίου 1802, ἀποθ. εἰς Φλωρεντίαν τὴν 20ὴν Ἰουλίου Ι379]) πρὸ πάν- 
τῶν μὲ ἕνα γνωστόν µας ὑπόμνημά του (Τόμος Π, 6 218) τιτλοφορούµενον 
Μαιετίαϊϊ ρετ ἰα εἰοεία ἀε[[ Γπίνεγείιὰ ἁἱ Βοϊορπα (Δοκουμέντα διὰ τὴν 
ἱστορίαν τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς Βολωνίας), τὸ ὁποῖον, κατόπιν µεταφρά- 
σεώς του εἰς τὴν γερµανικήν, ἀπέκτησεν εὑρυτάτην διάδοσιν. 

Πολὺ µεγαλυτέρας δυνάµεως ὑπῆρξεν ἡ ὁνρᾶσις τοῦ Πρίγκηπος βα]- 
ἆαθναγε Βοπεοπεραρπί (γενν. εἲς Ῥώμην τὴν Ίθην Μαΐου 1821, ἀποθ. ἐκεῖ 
τὴν Ί3ην ᾽Απριλίου 1894). Βαθὺς γνώστης τῶν μαθηματικῶν τῶν σκοτεινῶν 
χρόνων, ἔκαμε (Τόμος Ι, Βιβλιογραφία τοῦ Κεφ. ΧΙ) τὴν «ἡγεμονικὴν 
ἔκδοσιν» (εάΓίο ρπίποερ»): δοτίί ἀῑ ΤΙ εοπατάο Ρίσαπο, ἡ ὁποία ἔδωσεν εἰς 
τὸν µετριόφρονα λογιστὴν τοῦ Δήμου τῆς Πίξης τὴν θέσιν ποὺ τοῦ ἤρμο- 
ζεν εἰς τὴν Ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν. 


ὉὉ ἀναγνώστης, ποὺ ἐπιθυμεῖ νὰ γνωρίσῃ τὰς λεπτοµερείας τῶν συζητήσεων 
ποὺ ἔγιναν ἐπὶ τοῦ θέματος εἰς τοὺς κόλπους τῆς Ακαδημίας τῶν ᾿Επιστημῶν τῶν Πα- 
ρισίων, ἂς ἀνατρέξη εἰς τὰ Έ, Κ., ΤΤ. 1Χν -ΙΧΙΧ, 1486] - 69. 
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᾿Απὸ ἔλλειψιν χώρου παραιτούµεθα τῆς μνημονεύσεως ἄλλων δηµο- 
σιουµάτων του προοριζοµένων νὰ ρίψουν φῶς εἰς τὰ μαθηματικὰ τοῦ Με- 
σαίωνος, ᾽Αλλ" ἐκεῖνο ποὺ ἔχομεν ὑποχρέῶσιν νὰ σημειώσωμεν εἶναι ὅτι 
ἡ µεγάλη περιουσία, τῆς ὁποίας ἦτο κάτοχος, τοῦ ἐπέτρεψε νὰ σχηµατίσῃ 
µίαν Βιβλιοθήκην πλουσίαν, περιλαμβάνουσαν 600 χειρόγραφα καὶ 40.000 
τόµους (δυστυχῶς διασκορπισθέντας μετὰ τὸν θάνατόν του) καὶ νὰ ὅημο- 
σιεύση δαπάναις του τοὺς εἴκοσι μνημειώδεις τόμους τοῦ Βομειίπο ἀἱ 
Βιοιορταίία ε δίοσία ἀε]]ς Βοϊεηζο πιαϊσπια[ίσ]ς ς Εἰβίς]ς (Δελτίον βιβλιο- 
γραφίας καὶ ἱστορίας τῶν μαθηματικῶν καὶ φυσικῶν ἐπιστημῶν), ποὺ ἆπο- 
τελοῦν σήμερον ἐργαλεῖον ἁπαραίτητον δι’ ἐκεῖνον ὁ ὁποῖος ἐπιθυμεῖ νά 
ἐμβαθύνῃ εἰς τὴν µελέτην τῆς ἱστορικῆς ἐξελίξεως τῶν ἀκριβῶν ἐπιστημῶν. 

Κατὰ τὴν διάρκειαν τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος οἱ ἱστορικοὶ τῶν μαθηματικῶν 
ἐπολλαπλασιάσθησαν τόσον πολύ, ὥστε ὁλόκληρος τόµος δὲν θά ἥἤρκει 
διὰ νὰ περιλάβη τὸν κατάλογον τῶν ἔργων των. Θ᾽ ἀναφέρωμεν μερικοὺς 
µόνον, ζητοῦντες συγνώµην διά τὰς ἀναποφεύκτους παραλείψεις, 

ἘΕξέχουσα θέσις εἷς ἕνα τοιοῦτον κατάλογον ἀνήκει εἰς τὸ ἔργον Ὀιε 
Αἰρεῦτα ἀετ ΟΓίσοςπεπ (Ἡ ἄλγεβρα τῶν ἑλλήνων : Βερολῖνον, 1842, Μέρος 
1 καὶ δυστυχῶς μοναδικόὀν), µέρος μιᾶς ἐρεύνης ὑπὸ τίτλον Ὑετευςῃ είπε 
Κγιίκςµσεπ ΟσρςΠίςΠίς ἆςτ Αἱρεῦτα (Ἔρευνα μιᾶς κριτικῆς ἱστορίας τῆς 
ἀλγέβρας). Καρπὸς βαθείας μελέτης ἐπὶ τῶν προγενεστέρών ἱστοριῶν τῆς 
ἐπιστήμης καὶ ἐπὶ τῆς ἀρχαίας μαθηµατικῆς γραμματείας τῶν "Ελλήνων 
(εἰδικῶς μάλιστα ἐπὶ τοῦ Διοφάντου), δύναται ἀκόμη καὶ σήμερον νὰ θεω- 
ρηθὴ ὡς ὑπόδειγμα διὰ παροµοίας ἐργασίας. Συγγραφεὺς εἶναι ὁ 6. Η. Ε. 
ΛεθκεΙπιαΠ (γενν. πλησίον τοῦ Εἰδίπρ τὴν Ι4ην Φεβρουαρίου 1811) μᾶς 
εἶναι ἤδη γνωστὸς (Τόμος 1, Βιβλιογραφία Κεφ. ΧΙ) ἀπὸ τὴν δηµοσίευσιν 
ἑνὸς ἀραβικοῦ ἔργου, Χάρις εἰς αὐτὸ κατέλαβε τὴν ἔδραν τῆς σανσκριτικῆς 
καὶ ἀραβικῆς εἷς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Κδπιπουετρ. Τὰ συναφῆ καθή- 
κοντα τὸν ἀπέσπασαν ἀπὸ τὰς μαθημµατικὰς µελέτας. ᾿Απόθανεν εἷς Κδπίρς- 
Ῥετρ τὴν Την Ἰανουαρίου 188Ι. 


756. Μᾶς ἐμφανίζονται κατόπιν οἱ δύο τόμοι Μαιϊνεπιαιἰδεῖνε Βειιτᾶμο 
ζυπι Κυἰιτ]εῦεπ ἀετ Ὑδίκετ (Μαθηματικαϊ συμβολαὶ εἰς τὸν πολιτισμὸν 
τῶν λαῶν : Ηαϊίςε, 1863) καὶ Ὀἱο τόπιΐκεπεπ Αρτίπιεηδοτεῃ απά ἰπτε δίεαπῃ 
ἱπ ἆςι ΟεφεΠίςηίςο ἆστ Ὑσγπιεςςκαπάε (Οἱ ρωμαῖοι ἀγρονόμοι καὶ ἡ θέσις 
των εἰς τὴν ἱστορίαν τῆς τοπογραφίας: Λειψία, 1875). Συγγραφεὺς τούτων 
εἶναι ἕνας ἐπιφανὴς ἱστορικός, ἐπὶ τοῦ ὁποίου θὰ ἐπανέλθωμεν εἰς τὸ τέλος 
τοῦ Κεφαλαίου τούτου: ὁ Αογίίς (απίογ (γενν. εἰς Μαπημείπι τὴν 29ην 
Αὐγούστου 1829, ἀποῦθ. τὴν Ίθ0ην Απριλίου 1920 εἲς Ηειάείδειᾳ, εἰς τὸ 
Πανεπιστήµιον τῆς ὁποίας διήνυσεν ὅλην του τὴν ζωήν). Ἡ Ἱστορία τῶν 
μαθηματικῶν τοῦ ὀφείλει χάριτας τόσον διά τὰ ἔργα του, ὅσον καὶ διά τὴν 
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ὑπὸ τοῦ ἰδίου ἵδρυσιν καὶ διεύθυνσιν δύο περιοδικῶν ἐπὶ τοῦ θέματος; 
Ἐννοοῦμεν τὸ ἵἱστορικο-βιβλιογραφικὸν Ἰμῆμαο τοῦ περιοδικοῦ Ζειί- 
σομγί Γάτ Μαἰπεπιαίικ υπάἆ ΡΗγεικ (Μαθηματικἡ καὶ Φυσικἡ ᾿Επιθεώρησις) 
καὶ τὸ φέρον τίτλον Αὐμαπάίυπρεν Ζὰς Ο6- 
βολΙςΒίε ἀειτ Μαίπεπιαϊς (Διατριβαϊ ἱστορίας 
τῶν μαθηματικῶν). 

Πλησίον αὐτοῦ μνημονεύεται ὁ Φίεσπιππᾶ 
(Μπλε (γενν. εἰς Νυρεμβέργην τὴν όην Φε- 
βρουαρίου 1848, ἀποθ. τὴν 5ην Φεβρουαρίου 
1923 εἰς Μόναχον, εἰς τὸ Πολυτεχνεῖον τοῦ 
ὁποίου ἦτο καθηγητής). Ἡ παραγωγή του εἷ- 
ναι ἐξαιρετικῶς πλουσία καὶ ποικίλη, περι- 
λαµβάνουσα ὅλας τὰς ἐπιστήμας τοῦ στοχα- 
σμοῦ καὶ τῆς παρατηρήσεως, ᾿Ημᾶς ἐνδιαφέ- 
βει κατ ἐξοχὴν ὁ Τόμος ποὺ φέρει τὸν τί- 
τλον: Ὑειπιήσςλίοε Ὁπιεγευςπαπρεπ Ζωτ Ος- 
τν δοΗΙςΒίε ἁετ πιαιπεπιαιΙδοὮεα Ἰλ1δεηςςΠα[Πίςη 
ΗΕΗΜΑΝ ΗΑΝΚΕΙ, (Διάφοροι ἔρευναι ἐπὶ τῆς ἱστορίας τῶν µα- 

θηματικῶν ἐπιστημῶν: Λειψία, 1576), Οὗτος 
ἀποτελεῖ ἀπάνθισμα διαφόρων ἄρθρων ἐπὶ τῆς ἱστορίας τῶν ἁστεροειδῶν 
πολυγώνων, τῶν συνεχῶν κλασμάτων, τοῦ παραλληλογράμμου τοῦ Νενν- 
ίοη, τῶν μαγικῶν τετραγώνων, τῆς θεωρίας τῶν λογαρίθµων, τῆς ἑβραϊκῆς 
ἀστρονομίας τοῦ Μεσαίωνος καὶ τοῦ ἐκκρεμοῦς Φὠρολογίου. 

Μνείας ἐξόχως ἐπαινετικῆς εἶναι ὑπίσης ἄξιος ἕνας μαθηματικός, 
γνωστός µας ἤδη (ὁ 725], ὁ Ηεπιαππ Παπλεί, ἐπὶ τοῦ ὁποίου ἡ ἱστορία 
καὶ ἡ ἐπιστήμη ἑστήριξε µεγάλας ἑἐλπίδας, διαψευθείσας ἀτυχῶς ὑπὸ ἑνὸς 
προώρου θανάτου. Τὸ ἔργον του Ζιτ Οονομοπίε ει Μαἰλεοπιαιἰκ ἵπ Αες- 
ἴαπι απά ΜΙε]αἰίετ (Επί τῆς ἱστορίας τῶν μαθηματικῶν κατὰ τὴν ᾿Αρχαιό- 
τητα καὶ τὸν Μεσαίωνα: Λειψία, 18574], δημοσιευθὲν µετά τὸν θάνατόν του 
ἐπιμελείᾳ τοῦ πατρός του, ἀποδεικνύει ὅτι ὁ συγγραφεὺς θὰ εἶχε δυνηθῆ 
νὰ γράψη µίαν γενικἠν ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν, κατάλληλον νὰ ἵκανο- 
ποιήση τὰς αὑστηροτέρας ἀπαιτήσεις τῶν ἐπιστημόνων καὶ τῶν λογίων 
ἐν γένει. 


757. Πρέπει νὰ μεταβῶμεν εἰς τὴν Γαλλίαν διὰ νὰ σηµειώσωμεν τὰς 
πολνυαρίθµους καὶ οὐσιώδεις τελειοποιήσεις, τὰς ὁποίας ὀφείλει ἡ ἱστορία 
τῶν μαθηματικῶν τῆς ἑλληνικῆς ᾿Αρχαιότητος, τοῦ Μεσαίωνος καὶ τῆς 
Καρτεσιανῆς ἐποχῆς εἰς τὸν Ραμί ΤαΠΛΕΓΝ (γενν. εἰς Μαπίιες τὴν 20ἡὴν 
Δεκεμβρίου 1541, ἆἀποθ, εἰς Παρισίους τὴν ὅ2Την Δεκεμβρίου 1904). Οἱ 
ἔνδεκα ἐπιβλητικοί τόμοι τῶν ᾿Επιστημονικῶν Χρονικῶν (Μέπιοίτες φοἱεηίί- 
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Γίαυςς: Ῥατίς, 1912 - 1932) δὲν ἐξαντλοῦν τὴν θαυμαστὴν παραγωγήν του 
εἰς τὸν τοµέα τῆς ἱστορίας' πρέπει νὰ προσθέσωµεν ἀκόμη τοὺς τρεῖς τό- 
µους Ῥους 1’ Πἰκιοίτε ἆςε Ια φοίεηος Ἠε]ιέπε (Διά τὴν ἱστορίαν τῆς ἑλληνικῆς 
ἐπιστήμης : Ραπὶς, 1881, ΤΠ ἔκδοσις : 1930), ἕνα ἄλλο Ἱ.α ρἐοπιέίγιο µτεζυς 
(αὖτ, 1887) καὶ ἀκόμη ἕνα ἄλλο Ἐεεμετεμες 5. ])Ακιτοποπιίε βτεζφυς 
(Ἔρευναι ἐπὶ τῆς ἑλληνικῆς ἀστρονομίας: Ραγίς, 1893). 

Πλησίον τοῦ Ταππετγ ἀναφέρεται ἕνας διαπρεπἠς μαθηματικός, τοῦ 
ὁποίου αἱ ἀνακαλύψεις εἰς τὸν κλάδον τῆς γεωμετρίας θ᾽ ἀναφέρωνται πάν- 
τοτε μὲ τιμητικά ἐγκώμια ἀπὸ ἐκείνους ποὺ θά μελετήσουν τὴν Ἱστορίαν 
μας. Εΐναι ὁ ΠΗἰγοπήπιας (εογρ Ζειίλεπ, γεννηθεὶς εἷς Οτίπιείτιρ τὴν 
Ίδην Φεβρουαρίου 1839, ἀποθανὼν δὲ εἰς Κοπεγχάγην τὴν όην Ἰανοναρίου 
1920, Μαθητὴς τοῦ (μαείες εἰς τὴν Γεωμετρίαν, ἐδείχθη ἀντάξιος συνεχι” 
στὴς ἀκόμη καὶ δι ἕργων ἱστορικοῦ περιεχοµένου, ἐκ τῶν ὁποίων ϐ’ άνα- 
φέρωμεν ἐδῶ τὸ ἐξοχώτερον καὶ πρωτοτυπώτερον. Εἶναι ἕνας τόµος, ὁ ὅ- 
ποῖος εἰς τὴν ἐκ τοῦ δανικοῦ µετάφρασιν φέρει τὸν ἀκόλουθον τίτλον : 
Ὠίς ΤΠεοτίς ἆει Κερεϊκο]ληϊῖε ἰπι Αἰοτίαπι (Ἡ θεωρία τῶν κωὠνικῶν το- 
μῶν εἰς τὴν ᾿Αρχαιότητα, Κορεπμάρεη, 1886). Μὲ ἁπαράμιλλον ὀξυδέρ- 
κειαν ὁ συγγραφεὺς διεφώτισε τὴν ἐσωτάτην δομὴν τῆς ἀρχαίας γεωμετρί- 
ας, συμπληρώσας μάλιστα μὲ εὐφυόστατα εὑρήματα τῆς φαντασίας του τᾶς 
ἀκρωτηριασμένας πληροφορίας ποὺ ἔφθασαν μέχρις ἡμῶν διὰ τῶν ἀρχαί- 
ων κειμένων, 

Πρέπει ἁκόμη νὰ Ὑίνῃ μνεία καὶ τῶν ἱστορικῶν ἐκείνων, οἱ ὁποῖοι 
ἔθεσαν ὡς σκοπόν των ν᾿ ἀφηγηθοῦν τὰ ἐπιτεύγματα τῶν μεγάλων µαθηµα- 
τικῶν ἑνὸς ὠρισμένου ἔθνους. Μεταξὺ τῶν ἔργων αὐτοῦ τοῦ εἴδους περιο”- 
ριζόµεθα ν᾿ ἀναφέρωμεν.κατὰ πρῶτον λόγον τὰ ἑξῆς δύο τοῦ Αάοΐρλιε θπέιείεί 
(6 682): α) Ηἰφιοίτοε σσ Δοίεπος πιαἰ]όπιαίίαωςς οἵ ρ]γσδίαυεν «πεζ Ἰςν 
Βεΐρε» (Ἱστορία τῶν µαθ. καὶ φυσ. ἐπιστ. εἷς τοὺς Βέλγους: Βγυχείες, 
1864), β] Βοίσποςς πιαιπέπιαϊίαυες οί Ρ]ηγσίαυςς οἶἴνεχ Ίες Βεΐμες 4ὐ «ΟΠΊπΙςΠ- 
οσπιοηί ὁά ΧΙΧ εἰδοίο (Μαθ. καὶ φυσ. ἐπιστῆμαι εἰς τοὺς Βέλγους ἀρχομέ- 
νου τοῦ Ι9ου αἰῶνος: Βτικχ., 1566). ᾿Αξιομνημόνευτον εἶναι ἐπίσης τὸ 
βιβλίον τοῦ Ο, Ε. (ογλαγᾶἰ (γενν. εἷς Ἡεζοετῃ τὴν 2αν Δεκεμβρίου 1816, 
ἀποῦ, εἰς Ἠαίίε τὴν 5ην Μαΐου 1899) τὸ τιτλοφορούµενον: (Οςθοβίςμίε 
4ει ΜαϊΠεπιαιίκ ἱπ Ὀσυικοβίαπά (Ἱστορία τῶν µαθ. εἲς τὴν Γερµανίαν: 
Μόναχον, 1877). "Ας μὴ παρασιωκήσωμεν ἐπίσης τὴν τιμὴν ποὺ ὀφείλο- 
μεν εἰς τὸν (ετματάί διὰ τὴν ἐπιμελείᾳ του δηµοσίευσιν τῶν ἔργων τοῦ 

Λὲν ἔλειψαν ἐπίσης ἐρευνηταὶ ἀφιερώσαντες ὁλόκληρον τὴν ζωήν των 
εἷς τὴν µελέτην τοῦ βίου καὶ τῆς δράσεως ἑνὸς µόνον ἐπιστήμονος, Τυπι- 
κὸν παράδειγµα τοῦ εἴδους ἀποτελεῖ ὁ Απιοπίο Γανφατο (γενν. εἰς Ραάονᾶ 
τὴν 2Ι Μαϊου 1841, διδάξας εἰς τὸ ἐκεῖ Πανεπιστήμιον μέχρι τοῦ θανά- 
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του του, 30ὴν Σεπτεμβρίου 1922). Διότι, χωρὶς ν᾿ ἀποκλείσῃ τελείως ἅλ- 
λα θέµατα, ἠνάλωσε τὸ καλύτερον µέρος τῆς ἀνεξαντλήτου δραστηριότη- 
τός του εἰς τὸν ΟᾳαΙοο Οα1εί, ἐπιμεληθεὶς μιᾶς ἐκδύόσεως τῶν ἔργων 
του, ἀνωτέρας παντὸς ἐγκωμίου, εἰς τὴν ὁποίαν εἰκονίζει εἰς ὅλας του 
τὰς λεκτοµερείας τὸν βίον καὶ τὸ οἰκογενειακὸν καὶ ἐπιστημονικὸν πε- 
ριβάλλον τοῦ σοφοῦ, 


758. Πολυάριθµοι λόγιοι, ἄξιοι εὐγνωμοσύνης, ἐπρομήθευσαν εἰς τοὺς 
ἱστορικοὺς ὁριστικὰ κείµενα ἔργων σπουδαίων ἢ προηγουμένως ἀγνοου- 
µένων, Όσον ἀφορᾷ τὴν ᾿Αρχαιότητα " ἀπέκτησαν ἐπὶ τῶν ἡμερῶν µας 
ἐπαξίαν δόξαν οἱ ἑξῆς: 

Ε. ΠΗιω[ίεε] (γενν. εἲς Δρέσδην, τὴν 23ην Ἰουλίου 1833, ἀποθ. ἐκεῖ τὴν 
6ην ᾽Απριλίου 1906), διὰ τὰς ὑπ αὐτοῦ γενοµένας ἐκδόσεις τοῦ Αὐτολύ- 
κου τῆς Πριήνης (Τόμος 1, δ 67), τοῦ "Ἡρωνος καὶ τοῦ Πάππου. 

0. 1,. Ηείδετς (γενν. εἲς Ααἱδοτᾳ τὴν 27ην Νοεμβρίου 1854, ἀποθ. εἰς 
Κοπεγχάγην τὴν 2Την Νοεμβρίου 1928) διὰ τὰς ὑπ᾿ αὐτοῦ γενοµένας ἐκδό- 
σεις τοῦ ᾿Αρχιμήδους, τοῦ Εὐκλείδου, τοῦ ᾽Απολλωνίου, τοῦ Ἡρωνος καὶ 
τοῦ Πτολεμαίου, 

Ραιί ΤαηπεΓΗ διὰ τὴν ἔκδοσιν τοῦ Λιοφάντου, 

Ὅσον ἀφορῇ τὸν λατινικὸν Μεσαίωνα, οὐδεὶς εἰργάσθη μὲ µεγαλυτέ- 
ραν ἐπιμέλειαν καὶ καλύτερα ἀποτελέσματα ὅσον ὁ ἡΜ. Ομγίτε (γενν. εἰς 
Βα]ιεπσιαάι τὴν 4ην Αὐγούστου 1837, ἀποθ. εἰς ΤΗβοτῃ τὴν «ην Ἴανουα- 
ρίου 1903). Σημαντικὰς συμβολὰς ἓν προκειμένῳφ ἔδωσεν ἐπίσης ὁ 4. Α. 
ΒΙΟΓπΟΡΟ (ὅστις ἀπὸ τοῦ 1901 ἔφερε τὸ ἐπίθετον ΟἨείείεηκεπ), τὸν ὁποῖον 
ἥρπασεν εἰς τὸ ἄνθος τῆς ἡλικίας του ἕνας πρόωρος θάνατος (ἐγενν. εἰς 
Κοπεγχάγην τὴν 20ὴν ᾿Απριλίου 1874, ἀπέθ. ἑκεῖ τὴν όην Οκτωβρίου 
Ι911). Τέλος, εἲς τὸ νὰ μᾶς καταστήσουν γνωστοὺς ἄραβας συγγραφεῖς 
καὶ ὄργα τῶν, διεκρίθησαν οἱ {’. Ἠ/οερΚε (γενν. εἰς Όεδδαι τὴν 6ην Μαϊου 
1826, ἀποῦ. εἰς Παρισίους τὴν 24ην Μαρτίου 1864) καὶ ΕΠ. δε (γενν. 
εἰς Ζυρίχην τὴν 4ην Ἰανουαρίου 1848, ἀποθ. εἰς Ἡεάίροῃ τὴν 17ην Μαρ- 
τίου 1922). 

759. Αί συμβολαὶ ποὺ ἐδόθησαν εἰς τὴν ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν 
κατά τὴν διάρκειαν τῶν πρώτων 80 ἐτῶν τοῦ διαρρεύσαντος αἰῶνος εἶναι 
τόσον πολλαί, τόσον ἐξαίρετοι καὶ τόσον ἀποφασιστικαί, ὥστε δὲν ἑβρά- 
δυνε νὰ ἐκδηλωθῇ ἡ ἀνάγκη ἑνὸς μεγάλου ἔργου, τὸ ὁποῖον νὰ κατοπτρί- 
ζη τὴν κατάστασιν τῶν ἐπὶ τοῦ θέματος γνώσεών µας καῖὰ τρόπον ἀκρι- 


- Εἰς τὸ πεδίον αὐτὸ διέπρεψε κατὰ τὸν ΧΥΙ αἰῶνα ὁ Οοτταάο Ὠακίροάίο ---Βαπά- 
[ωςς ἢ Ἡαρερίωςς --- (1531 «26 ᾽Απριλίου 1600) ἐπὶ πολλά ἔτη καθηγητὴς καὶ πρύτανις 
τοῦ Πανεπιστηµίου τοῦ Στρασβούργου. 
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βέστερον καὶ τελειότερον τοῦ Μοπιυεία, ᾿Απόπειραι κατὰ τὸ μᾶλλον ἢ ἦτ- 
τον ἐπιτυχεῖς, βεβαίῶς, δὲν ἔλειψαν. ᾽Αλλ’ ἐκεῖνος ὁ ὁποῖος μὲ τελειο- 
τέραν προπαρασκευἠν ἀπεδύθη εἰς τὴν συγγραφὴν καὶ μὲ μεγαλυτέραν 
ἐπιτυχίαν ἔφερεν αὐτὴν εἰς πέρας εἶναι ἕνας ἐπιφανὴς ἐπιστήμων, τὸν ὁ- 
ποῖον ἔχομεν ἤδη ἀπαντήσει κατ᾽ ἐπανάληψιν (Τόμος 1, 88 5, 13, 15), ὁ 
Μογίισ Βεπεάίοι (απίογ (1829 - 1920). Διδάξας τὴν Ἱστορίαν τῶν µαθηµα- 
τικῶν εἰς σειρὰν πανεπιστημιακῶν µαθηµάτων, ἠδυνήθη νὰ γράψη τὸ μέγα 
ἔργον, εἰς τρεῖς ἐπιβλητικοὺς τόμους, τοὺς ὁποίους, μᾶλλον διὰ νά ὑπο- 
µιμνήσκεται ἡ γένεσις παρὰ διὰ νὰ χαρακτηρίζεται ἡ δοµή, ἐτιτλοφόρησε 
Νοτεςυηρεῃ Ὀδετ Οεοελίοηίο ἆετ Μαϊλεπιαικ (Μαθήματα Ἱστορίας τῶν 
μαθηματικῶν, 1580 - 1898). Φρονίμως ὁ συγγραφεὺς περιώρισε τὸ τερά- 
στιον πρόγραµµα τοῦ Μοπίυεία (5 751) εἲς τὰ καθαρά μαθηματικά, Ολι- 
γώτερον ὁμόφωνος εἶναι ἡ γνώμη ὡς πρὸς τὸ αὐστηρῶς χρονολογικὀν 
κριτήριον ποὺ υἱοθέσεν ὁ (απίοτ εἷς τὴν κατανομὴν τῆς ὕλης του, διότι 
τοῦτο, εἰδικῶς μάλιστα εἰς τοὺς δύο τελευταίους τόμους, εἶχεν ὡς ἀποτέλε- 
σµα ἀποτόμους διακοπάς, αἱ ὁποῖαι γίνονται κουραστικαὶ εἰς τὸν ἀναγνώ- 
στην. Ο Τόμος Ι πραγματεύεται τὴν περίοδον ἡ ὁποία ἐκτείνεται ἀπὸ τῶν 
ἀρχῶν μέχρι τοῦ 1200. Ὁ Τόμος Ἡ περιλαμβάνει τὴν περίοδον 1200 - 1668, 
ὁ δὲ ΠΠ τὴν περίοδον 1668 - 1758 (ἐνθυμητέον ὅτι τὸ 1159 ὁ Ίαβταπρε Ἡρ-. 
χισε τὴν σειρὰν τῶν ἰδικῶν του δημοσιεύσεων). Ἔνας Τόμος ΤΝ, ὁ ὁποῖος 
φέρει τὸν ἀναγνώστην µέχρι τέλους τοῦ ΧΝΗΙ αἰῶνος προσετέθη ἀργότε 
ρα ὑπὸ ὁμάδος εἰδικῶν. 

Ἡ τεραστία ποσότης ὑλικοῦ, ἡ ὁποία περιελήφθη μὲ τάξιν εἷς τὸ σύγ- 
γραμμα τοῦτο, τὸ ὕφος τοῦ κειµένου, δένον πρὸς πᾶσαν ἰδέαν πολεμικῆς, 
ἡ σταθερὰ γαλήνη τῆς κρίσεως, ἐξησφάλισαν μεγίστην φήμην εἰς τὸν συγ- 
γραφέα (ἀπόδειξις δύο Ἰωβηλαῖοι τόµοι, ποὺ τοῦ προσεφέρθησαν ἐπ᾽ εὖ- 
καιρίᾳ τῆς ἑβδομηκονταετηρίδος καὶ ὁγδοηκονταετηρίδος του) καὶ τερα- 
στίαν ἐπιτυχίαν εἰς τὸ ἔργον του, τὸ ὁποῖον κατόπιν ἀλλεπαλλήλων ἐκδό- 
σεων κυκλοφορεῖ ἀκόμη ὑπὸ μορφὴν φωτομηχανικῶν ἀνατυπώσεων. 

Τὸ βιβλίον τοῦ Οαπίος θεωρεῖται πάντοτε ὡς ἡ πλουσιωτέρα καὶ ἀσφα- 
λεστέρα πηγἠ πληροφοριῶν δι’ ἐκεῖνον ποὺ ἐπιθυμεῖ νὰ γνωρίσῃ πῶς ἡ 
ἀνθρωπότης ὑψώθη ἀπὸ τὰ στοιχεῖα τῆς ἀριθμητικῆς καὶ τῆς γεώμετρίας 
εἲς τὰς ὑψηλοτέρας ἐννοίας καὶ μεθόδους τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως, 
Παρὰ ταῦτα (ἑξαιρετικῶς παραβαίνοντες τὰ ὅρια ποὺ καθωρίσαµεν εἷς τὴν 
παροῦσαν Ἱστορίαν) παρατηροῦμεν ὅτι ἀπὸ τῶν ἀρχῶν τοῦ τρέχοντος 
αἰῶνος καὶ ἐπὶ διάστηµα πλέον τῆς δεκαετίας ἤρχισεν ἀκουομένη µία φω- 
νή, ἡ ὁποία ἓν ὀνόματι τῆς λεπτολόγου ἐἑκείνης ἱστορικο - βιβλιογραφικῆς 
ἀκριβείας, ποὺ ἦτο τόσον συμπαθής εἰς τὸν Β. Βοπουπιραρη!, ὑπέβαλε κάθε 
σελίδα τῆς καντοριανῆς συγγραφῆς εἰς μικροσκοπικὸν ἔλεγχον καί, ἁρμό- 
ζει νὰ τὸ εἴπωμεν, ὄχι πάντοτε ἀπηλλαγμένον προσωπικῶν κεντρισµάτων. 
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ἘΕννοοῦμεν τὴν μακρὰν σειρἀν δημοσιευμάτων ὑπὸ τὸν τίτλον ΟςοςΓνᾶ- 
Ζἱοπἱ, δηλαδὴ Παρατηρήσεις, τὰς ὁποίας ὃ «ο. Επεσγὸπι (γενν. εἲς Νονα 
τῆς Σουηδίας τὴν 5δην Σεπτεμβρίου 1852, ἀποῦ, εἰς Στοκχόλµην τὴν Ίθην 
Ἰουνίου 1923) παρενέβαλεν εἰς τοὺς Ι4 τόμους τῆς ΠΠ Σειρᾶς τῆς σπου- 
δαίας ἐπιθεωρήσεως Βἰδ]οιποςα Μαιλεπια[ἶςα, ποὺ ἵδρυσε καὶ διηύθυνεν ὁ 
ἴδιος. ᾿Εὰν τώρα ἡ ἀκρίβεια ἀποτελεῖ δι’ οἰονδήκοτε συγγραφέα καθῆκον 
ἀνακαλλοτρίωτον, δι’ ἕνα ἱστορικὸν ὅπως καὶ δι’ ἕνα ἐπιστήμονα εἶναι γνω- 
στὸν ὅτι ἡ ἐπίτευξις ἀπροσβλήτου ἱστορικῆς ἀκριβείας ἀποβαίνει συχνὰ 
ἀνέφικτος καὶ δὲν εἶναι σπάνιαι αἱ περιπτώσεις, κατὰ τὰς ὁποίας ἀποκλείε- 
ται πᾶν μέσον ἀμέσου ἐξακριβώσεως, ὡς εἶναι ἐπιθυμητόν, ὅταν πρόκειται 
περὶ εἰδήσεων ποὺ µετεδόθησαν ἀπὸ στόµατος εἰς στόµα Ὦ ἀπὸ γραφίδος 
εἰς γραφίδα. Οὔτε πρέπει νὰ λησμονήσωμεν ἢ νἁ παρασιωπήσωμεν ὅτι, 
ἐὰν εἰς τὸν συγγραφέα ἑνὸς ὑπομνήματος ἐπὶ περιωρισµένου θέματος δύ- 
ναται κανεὶς νὰ καταλογίσῃ σφάλμα δι’ οἰανδήποτε μικρὰν παράλειψιν͵, δὲν 
δύναται ὅμως ν᾿ ἀρνηθῇ τὴν συγγνώµην εἰς τὸν ζωγράφον, ὁ ὑποῖος, κατὰ 
τὴν σχεδίασιν ἑνὸς πίνακος πελωρίων διαστάσεων, ἐλησμόνησε κάποιαν 
στιγμὴν νὰ ὁδηγήσῃ τὸν χρωστῆρα του μὲ ἀπόλυτον σταθερότητα. 

Σήµερον οἱ δύο ἀνταγωνισταὶ ἀναπαύονται εἰς τὴν γαλήνην τοῦ τά- 
φου. Τὸ ἔργον τοῦ «απίος διατηρεῖ ἀνέπαφον τὴν πίστιν καὶ τὸ κῦρος του, 
ἐνῷ ὃξ ἄλλου ἔχει γίνει ἀπὸ ὅλους δεκτή, ὡς θεμελιώδης κανὼν κάθε ἴστο- 
ρικῆς ἐρεύνης, ἡ ἀρχὴ ποὺ διαπνέει τὴν πολεμικὴν τοῦ Επεκτόπι, Κατὰ 
συνέπειαν, οἰοσδήποτε ἐργάτης τῆς ἱστορίας τῶν μαθηματικῶν, ἀποδίδων 
τὴν προσήκουσαν τιμὴν εἰς τὴν θαυμαστὴν προσπάθειαν ποὺ κατέβαλεν 
ὁ «απίοτ, ἀνατρέχει πάντοτε εἰς τὰ Μαθήματα (Νοιεσιηρεη δες 
ΟεθςΠίςΠῖς ει Μαϊ]νεπιαικ), ὡς πρὸς ἀσφαλῆ ὁδηγόν, διὰ τὴν πρὸς τὰ 
ἐμπρὸς πορείαν του. Δὲν πιστεύει ὅμως, ὅτι κηλιδώνει τὴν μνήμην τοῦ 
χρηστοῦ ἐκείνου ἀνδρός, ἂν ἔχη πάντοτε ὑπ ὄψει καὶ τὰς Παρατη- 
ρήσεις τοῦ σοφοῦ Σουηδοῦ, ἐνθυμούμενος τοὺς φρονίµους λόγους τοῦ 
Ἠ/Π]ίαπι Κ. ΟΙ Τοτά : 


«Α ΠΙαΠ ο δοίεπος εχρἰαίῃς 85 πως] 45 ενει Ἡε «ὔἨ, ἀπά (ἶνεη 53Υ5/: 
-ΤΗί5 15 αἲἱ { απ ἆο; Γος ἴἷνε τεδί γοι πιασί απ {ο {ς ποχί ΠΙΔΗ 109 


Ἐπίλογος 


Ἴδθα. Χάρις εἰς τὴν ἀνακάλυψιν τῶν μετασχηματισμῶν τοῦ (τεεπιοπα, 
(δ 607) κλείει ἡ ἡρωικὴ περίοδος τῶν ἐρευνῶν ἐπὶ τῶν προβολικῶν µετα- 
σχηματισμῶν καὶ ἐγκαινιάζεται ἡ ἀλγεβρικὴ γεωμετρία ὑπὸ τὴν εὑρυ- 
τάτην ἔννοιαν τοῦ ὅρου. Ἐν συνεχείᾳ ἡ προβολικἡ γεωμετρία, καίτοι 
παρουσιάζουσα ἀπὸ καιροῦ εἰς καιρὸν ἀμείώτον ζωτικότητα, ἑγκαταλεί- 
πει τοὺς δρόμους ποὺ ἐχάραξαν οἱ Ροποε]εί καὶ Βίσίπετ καὶ καταφεύγει 
ὑπὸ τὰς εὐὑρείας πτέρυγας τῆς ἀπειροστικῆς γεωμετρίας. 

Ἐξ ἄλλου, μὲ τὴν δημµιουργίαν τῶν γεωμετρικῶν συστηµάτων εἰς τὰ 
ὁποῖα παύει νὰ ἔχη ἰσχὺν τὸ εὐκλείδειον αἴτημα, διαγράφεται ἡ δυνατό- 
της νέων γεωμετριῶν καὶ ἐκδηλοῦται ἡ ἀνάγκη ἐξαντλητικοῦ ἐλέγχου 
τῶν ἀρχῶν τῆς γεώμετρίας καὶ κατ ἀναλογίαν τῶν ἀρχῶν τῆς ἀριθμητι- 
κῆς. Γεννᾶται τοιουτοτρόπως ἡ ᾿Αξιωματική ”". 

Εἰς ἄλλον τοµέα, αἱ πρωτότυποι ἀπόψεις τοῦ Οεοµ ζαπίοι ἀνοίγουν 
ὁρίζοντας ἐντελῶς νέους, ὄχι µόνον εἰς ὅλους τοὺς κλάδους τῆς καθαρᾶς 
ἀναλύσεως, ἀλλ ἀκόμη καὶ εἰς τὰς ἐφαρμογὰς αὐτῆς εἰς τὴν γεωμετρίαν. 
Πρὸς τούτοις: ἡ Τοπολογία, ποὺ ἐφαίνετο κάποτε ὡς ἕνα κεφάλαιον µε- 
µονωμένον, τείνει σήμερον νὰ καταστῇ αἷμα καὶ μυελὸς πλείστων κλά- 
δων τῆς ἐπιστήμης µας. Τέλος, ἡ σχετικότης καὶ ἡ σταθερά φιλοδοξία νάἀ 
φθάσωώμεν εἰς ἱκανοποιητικὰς ἐξηγῆσεις τῶν φαινομένων ποὺ καθηµερι- 
νῶς ἀποκαλύπτει ἡ ἐμπειρία, δίδουν κατευθύνσεις ἐντελῶς νέας εἰς τὰς ἐρεύ- 
νας τῆς μαθηματικῆς φυσικῆς καὶ ἀπαιτοῦν τὴν δηµιουργίαν νέων ἀνα- 
λυτικῶν μεθόδων. 

"Ὅλα αὐτὰ ἀποδεικνύουν ὅτι κατά τὴν τελευταίαν εἰκοσαετίαν τοῦ ΧΙΧ 
αἰῶνος ἀρχίζει νὰ διαφαίνεται ἡ αὐὑγὴ μιᾶς νέας ἐποχῆς εἰς τὰ μαθηματικά, 
ἑποχῆς ἡ ὁποία μὲ τὴν ζωηρότητα καὶ τὴν λάμψιν της παρέχει ἀπόδειξιν 
τῆς αἰωνίας νεότητος τῆς δαιµονίας αὐτῆς ἐπιστήμης. 

'Ο συγγραφεὺς τῆς παρούσης Ἱστορίας αἰσθάνεται πλέον τὸ χέρι 
του κατάκοπον καὶ ἀνίκανον νἁἀ ὑποβληθῇ εἰς νέας προσπαθείας' διὰ 
τοῦτο ἀποθέτει τὸν κάλαµον, ὄχι βεβαίως χωρὶς λύπην του, καὶ ἀφήνει εἰς 
ἄλλους τὸν ὡραῖον ἆθλον ν᾿ ἀφηγηθοῦν τὰ κατορθώματα τῶν νεωτέρων 
ἐρευνητῶν καὶ νά περιγράψουν τ) ἀποτελέσματα τοῦ γονίµου ἔργου τῶν. 


. Πολλὰ στοιχεῖα ἀφορῶντα τὴν ἱστορίαν τῆς γοωµετρίας κατὰ τὴν περίσοδον 
1810 - 19310 ἔχουν περιληφθή εἰς τὸ ἔργον τοῦ συγγραφέως; Ἡ Ῥακκαίο εἰ ἢ Ῥτεσεπις 
ἀείε ρεἰροἰρα]ἰ (σογίε μοοπιείγἰςᾶς (Παριλβὸν καὶ παρὸν τῶν κυριωτέρων γκωμ. θεωριῶν: 
ΙΥ ἔκδοσις, Ῥπάσνα, 1910). 


ΠΑΡΑΡΤΗΜΑ 
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760. ᾿Εκεῖνος ὁ ὁποῖος εἰς τὸ μέλλον θά ἐπωμισθῇ τὸ ἔργον νὰ γράψηῃ 
τὴν ἱστορίαν τῶν μαθηματικῶν, ἀρχόμενος ἀπὸ τοῦ σημείου εἰς τὸ ὁποῖον 
τερματίζεται ἡ παροῦσα, θὰ χρειασθῇ ν᾿ ἀσχοληθῇ ὄχι µόνον μὲ ὅσα λαμ- 
βάνουν χώραν εἰς τὴν Εὐρώπην καὶ τὰς ᾿Ηνωμένας Πολιτείας τῆς ᾽Αμερι- 
κῆς, ἀλλ᾽ ἐπίσης μὲ τὰς συμβολὰς ποὺ πραγματοποιοῦνται εἰς τὴν χώραν 
ἑνὸς λαοῦ, ὁ ὁποῖος, καίτοι ὑπερηφανευόμενος διὰ τὸν πανάρχαιον πολι- 
τισµόν του, ἔδωσεν ἀπὸ τοῦ 1868 δείγµατα ἁβαρίας εἰς τὴν πνευµατικἠν 
του κληρονομίαν, διὰ νὰ καταλάβῃ θέσιν πρῶτα μαθητοῦ καὶ κατόπιν 
δοκίµου συνεργάτου τῶν κορυφαίων ἐκπροσώπων τοῦ εὑρωπαϊκοῦ ἔκπο- 
λιτιστικοῦ κινήματος, 

Ἐπειδὴ εἰς τοὺς προηγηθέντας αἰῶνας δὲν κατέστη δυνατὸν νὰ συλ- 
λάβωμεν μίαν ἀνταλλαγὴν ἰδεῶν μεταξὺ Εὐρώπης καὶ Ἰαπωνίας, οὐδείς 
ὑπήκοος τοῦ Μικάδου ἡἠδυνήθη νἁ λάβῃ θέσιν εἰς τὴν Ἱστορίαν µας καὶ 
ἐπειδὴ διεπλάσθη εἰς τὴν χώραν ἐκείνην µία μαθηματικὴ ἐπιστήμη ἔπαρ- 
κἡς διὰ τὰς σηµειωθείσας ἐκεῖ ἀνάγκας, θεωροῦμεν ἐπιβεβλημένον καὶ 
σκόπιµον, εἰς συμπλήρωσιν τῶν ὅσων ἐγράψαμεν, νὰ δώσωμεν ἐδῶ µερι- 
κἁς πληροφορίας γύρω ἀπὸ τὴν φυσιογνωµίαν τῆς ἐπιστήμης αὐτῆς καὶ 
τὰ ἀποτελέσματά της, 

"Ας σηµειωθῇ ὅμως, ὅτι εἰς τὴν συγγραφἡἠν μιᾶς πλήρους ἱστορίας τῶν 
ἰακωνικῶν μαθηματικῶν ἀντιτίθενται δύο γεγονότα, τουτέστι: α) ὅτι αἱ 
συχναὶ πυρκαῖαί, αἱ ὁποῖαι ἠρήμωσαν τὰς νήσους τῆς χώρας κατέστρεψαν 
βεβαίως καὶ µέγαν ἀριθμὸν πολυτίµων δοκουµέντων, β) ὅτι ἐπί μακράν 
σειρὰν αἰώνων σταθερὰ ἦτο ἡ συνήθεια μεταξὺ τῶν διανοουμένων τῆς ἐν 
λόγῳ φυλῆς ν᾿ ἀνακοινώνουν τὰς ἰδέας τῶν μόνον εἰς τοὺς µαθητάς των 
προφορικῶς ἢ µέσῳφ βραχυτάτων σημειώσεων, ὑπὸ τὸν ὅρον τῆς τηρήσεως 
αὐτῶν μυστικῶν. 

ὌὍτι δὲ εἶναι ἀδύνατον νά διανοηθῇ κανεὶς τὴν σύνταξιν ἑνὸς καταλό- 
Ίου, προσεγγίζοντος τὴν ἀλήθειαν, τῶν ὑπηκόών ἐκείνων τοῦ Μικάδου 
οἱ ὁποῖοι ἐκαλλιέργησαν τὴν ἐπιστήμην µας, ἀποδεικνύεται ἀπὸ μερικἀ 
γεγονότα, τὰ ὁποῖα πρέπει νὰ ἀναφέρωμεν ἐδῶ. Τὰ κύρια ὀνόματα ἔγραφον 
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οἱ Ἰάπώνες μὲ ἰδεογράμματα, τῶν ὁποίῶν οἱ ἁρμόδιοι ἓν προκειμένῳ ἔδιδον 
ἑρμηνείας διαφόρους, ᾿Επὶ πλέον συχνὰ ἐγίνοντο μεταβολαὶ ὀνομάτων, 
Τέλος µεγίστην διάδοσιν μεταξὺ τῶν ἰαπώνων συγγραφέων εἶχεν ἡ συνή- 
θεια νὰ ὑπογράφουν τὰ γραπτά των μὲ ὄνομα πλαστὸν ἢ μὲ τὸ ὄνομα ἑνὸς 
μαθητοῦ κατ ἐξοχὴν προσφιλοῦς. ᾿Ὑπάρχει, τέλος, τὸ παράδειγµα κάποιου 
Ἰ/αάα, ὁ ὁποῖος ἐπώλει τὰς ἀνακαλύψεις του διά νὰ πορίζεται τὰ µέσα, 
τῶν ὁποίων εἶχεν ἀνάγκην διὰ νὰ ἱκανοποιῇ τὸ πάθος τῆς οἰνοποσίας, ποὺ 
τοῦ ἦτο ἀδύνατον νάἀ κατανικήσῃ. 


761. Παρ) ὅλας αὐτὰς τὰς ἀντιξόους συνθήκας, περιεσώθησαν τὰ 
ὀνόματα μερικῶν μαθηματικῶν, σχετικῶς προσφάτων, ποὺ ἀξίζει ν΄ ἄνα- 
φερθοῦν ἐδῶ. 

Μεταξὺ τούτῶων ἵπταται ὡς ὑπέροχος ἀετὸς ὁ δεί Κοφα, ὁ ὁποῖος 
ἐγεννήθη ἀπὸ ἐξέχούσαν οἰκογένειαν (5απιυταῖί) τὸ ἔτος ποὺ ἀπέθανεν ὁ 
Γαλιλαῖος (1642) καὶ κατά συνέπειαν ἦτο σύγχρονος τοῦ Νεκίοῃπ. Η φήμη 
του, ἀξιόλογος ἐνῷ ἀκόμη εὑρίσκετο εἰς νεαρἀν ἡλικίαν, ἐμεγαλύνθη κατά 
τὴν διάρκειαν τῆς ζωῆςτου, χωρὶς νὰ σημµειώσῃ κάµψιν οὔτε μετὰ θάνατον, 
Πράγματι, διὰ τὴν πρὠιµότητά του, ὠνομάσθη εἰς ἡλικίαν 5 ἐτῶν απαιδὶ 
θαῦμα», εἰς ἡλικίαν δὲ ὥριμον ἔλαβε τὸ ὄνομα ασοφὸς ἀριθμητικός», 
᾿Ογδοήκοντα ἔτη μετὰ τὸν θάνατόν του (ἐπελθόντα τὴν 24ην Οκτωβρίου 
1708) ὁ τάφος του εἰς τὸ Τόκιο, ποὺ εἶχεν ἐρημωθῆ, ἀνεστηλώθη καὶ τὴν 
Ιδην Νοεμβρίου 1907 ὁ Μικάδος τοῦ ἀπένειμε µίαν ὑψηλήὴν τιµητικὴν 
διάκρισιν µετά θάνατον. 

Τὴν συγγραφικήν του ὁνρᾶσιν ἤρχισεν, ὅταν τὸ Ι674 ἐδημοσίευσε 
τὰς λύσεις 15 προβλημάτων, τὰ ὁποῖα ἀπετέλουν πρόκλησιν ἐξαπολυθεῖσαν 
τὸ 1670 πρὸς τοὺς μαθηματικοὺς τῆς ἐποχῆς. Λέγεται ὅτι τὰ ἔργα του 
ἀνῆλθον τελικῶς εἰς 100 (τὰ περισσότερα ἔχουν σήμερον χαθῇ). ᾿Εκεῖνοι 
ὅμως ποὺ ἠδυνήθησαν νἀ τὰ διαβάσουν ἀνεγνώρισαν ὅτι εἰς τὸν δεΚί 
ἦτο περισσότερον τὸ χάρισμα τῆς διδακτικῆς µαεστρίας παρὰ τῆς πρώτο- 
τύπου σκέψεως, 

Μεταξὺ τῶν μαθητῶν του προέχει ἕνας ἄλλος Σαμουράι 19, ὁ Ταλεῖε 
Ηἱκοί]γο ΚεπΚο, Ὑενν. εἰς Ὑεάο (τὸ νέον Τόκιο) τὸν όον μῆνα τοῦ 1664, 
ἀποῦ. ἐκεῖ τὴν 20ἡν Ἰουλίου 1739, Τοῦτον ἀκολουθεῖ ὁ Αγίπια Παιάο (114 - 
1783), πλούσιος αὐθέντης ἀναφερόμενος τόσον διἁ τὴν ὑπ αὐτοῦ δηµο- 
σίευσιν τῆς μεθόδου «ἴεζαη» (ὃ 762), τηρουµένης μέχρι τότε μυστικῆς, 
ὅσον διὰ τὴν ὑπ αὐτοῦ χρησιμοποίησίν της (1769) εἰς τὴν λύσιν τούὐλά- 
χιστον 150 προβλημάτων, περιεχομένων εἰς ἕνα ἔργον ποὺ φέρει τὸ ὄνομα 
ἑνὸς βασσάλου του. 

Βασσάλος τοῦ Ατίπια ὑπῆρξεν ἐπίσης ὁ ΠΗεπάα Τείκεπ (1134 - 15807], 
ὁ ὁποῖος ὡς μαθηματικὸς εἶναι γνωστὸς ὑπὸ τὸ ὄνομα Εημζία δαάακε 
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καὶ εἶναι διάσηµος διὰ µίαν φιλονικίαν του, διαρκέσασαν 12 ἔτη, μὲ ἕνα 
ἄλλον μαθηµατικὀν καλῆς φήµης, τὸν Αἰῑα Απιπιεί (1147 - 1517), τοῦ ὁ- 
ποίου ἀναφέρεται μετ ἐγκωμίῶν ἕνα ἔργον δημοσιευθὲν τὸ 1784 καὶ περι- 
έχον πλουσίαν συλλογὴν προβλημάτων ἐπὶ θεμάτων τοῦ καθημερινοῦ βίου. 

Μαθηματικὸς μοναδικῆς δεξιοτεχνίας, καταστὰς διάσηµος διὰ τὴν 
μετριοφροσύνην του, εἶναι ὁ Αἶμπια (λοκαψεη (1139 - 1798). Αναφέρονται 
δὲ μετ αὐτὸν οἱ Εμγικασα ἵΓΠκψο (1158 - 1820), δακαῦε Κοκαπ (1159 - 
1824) καὶ περαιτέρω ὁ Ἠ/αάα Νε (1781 - 1840), τοῦ ὁποίου τὸ ἀρχικὸν 
ὄνομα ἦτο Κοφαπα ΝαοΚι. 

Μὲ αὐτὰ τὰ ὀνόματα κλείοµεν τὸν στεῖρον αὐτὸν κατάλογον, καθ’ ὅσον 
οἱ μεταγενέστεροι μαθηματικοί ἀνήκουν εἰς ἐποχὴν κατὰ τὴν ὁποίαν, 
ἀκόμη καὶ εἰς τὸ μαθηματικὸν πεδίον, ἡ ξενικἡ ἐπίδρασις εἰς τὴν "Απω 
᾿Ανατολὴν ἐξεδηλώθη κατὰ τρόπον ἀνεπίδεκτον ἀμφισβητήσεως. 


762. "Αλλὼῶς τε, ὅτι οἱ Ἱάπωνες ἀκόμη καὶ εἰς ἐποχὰς πολὺ ἀρχαιοτέ- 
ρας εἶχον ὑποστῆ τὴν ἐπίδρασιν εὑρωπαϊκῶν λαῶν, ἴσως δὲ καὶ τὴν ἐπί- 
ὅρασιν τῶν Κινέζων καὶ τῶν Ἰνδῶν, εἶναι δυνατόν, μολονότι ἄμεσοι ἀπο- 
δείξεις τούτου δὲν ἀνεκαλύφθησαν μέχρι σήμερον. Αλλ᾽ οὔτε καὶ συμφυῆ 
ἐπιχειρήματα ἡμποροῦν νὰ χρησιμεύσουν εἰς τὸν σκοπὀν αὐτόν, διότι 
εἰς τὰ κείµενα τῶν μαθηματικῶν, περὶ τῶν ὁποίων ὁ λόγος, ἀπαντῶνται 
κανόνες µόνον μὲ ἁπλῆν διατύπωσιν, συνοδευόμενοι ἐνίοτε ἀπὸ ἔφαρμο- 
γάς τῶν εἰς συγκεκριµένας περιπτώσεις. 


Εἰς τὴν γεωμµετρίαν κατόπιν, δὲν φαίνεται πιθανὸν ὅτι ἔφθασαν εἰς 
πολὺ ὑψηλὴν στάθµην ἀφοῦ, κατὰ τὸν ΧΥΠ αἰῶνα, κάποιος κύριος, ἔπι- 
θυμῶν νά µοιράση εἰς τὰ τέκνα του ποσότητα πολυτίµου λιβανωτοῦ περι- 
εχομένην εἷς ὠρισμένον δοχεῖον, κατέφυγεν εἰς τὸν διάσηµον ΡεΚΙ (8 761). 
"Αλλ’ ἐὰν παραδεχθῶμεν ὅτι τὸ δοχεῖον ἐκεῖνο εἶχεν, ὡς φαίνεται, τὸ 


44 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


σχῆμα κολούρου κώνου, τότε πρόκειται περὶ προβλήματος τοῦ ὁποίου ἡ 
λύσις ἦτο γνωστὴ εἰς τὸν Ἡρωνα τῆς ᾽Αλεξανδρείας (Τόμος ], ὅ 15). Ἐν 
πάση περιπτώσει, οὐδὲν ἴχνος εὑρέθη εἷς τὴν ἰαπωνικὴν γραμμµατείαν 
προδίδον τὴν ἀνάπτυξιν κάποιας γενικῆς μεθοδικῆς ἐρεύνης τοῦ σχηµα- 
τικοῦ διαστήματος. Πολλά ἀπὸ τὰ σχήματα ποὺ ἀπαντῶνται εἰς τὰ συγ- 
γράμματά των φαίνονται ἐμπνευσμένα ἀπὸ αἰσθητικά κριτήρια καὶ θὰ 
ἔπρεπεν ἴσως νἀ εἴπωμεν, ὅτι ἀνήκουν εἰς ἕνα νέον κεφάλαιον τῆς γεωµε- 
τρίας, ὀνομαστέον «Γεωμετρία τῶν ριπιδίών» (Σχ. 13). Ἕνα ἐξ αὐτῶν φαί- 
νεται νὰ προδίδῃ ὅτι οἱ Ἰάκωνες εἴχον ἐμπλακῆ εἰς τὸ απρόβληµα τοῦ 
Μα][αιι (ὁ 609], περιωρισµένον ἴσως εἰς ἰσοσκελῆ τρίγωνα. 

”Αλλο σχῆμα, ἀπὸ αἰώνων γνωστὸν εἰς τὴν Εὐρώπην, μελετηθὲν ὑπὸ 
τοῦ Αί]πια εἶναι ἐκεῖνο ποὺ προκύπτει ἐκ τῆς ἀλληλοτομίας δύο ὀρθῶν 
κυκλικῶν κυλίνδρων ἴσων μεταξύ των, τῶν ὁποίων οἱ ἄξονες συναντῶνται 
κατ᾽ ὀρθὴν γωνίαν. ᾽Αλλ’ ἑνῷ ὁ ᾿Αρχιμήδης (Τόμος Ἱ, ὃ 43) ἐδίδαξεν ἔκ- 
φρασιν μὲ ὄρους πεπερασµένους δίδουσαν τὸν κοινὸν ὄγκον, ὁ Ἰάπων 
µαθηματικὸς παρέδωσε µίαν δύσχρηστον ἔκφρασιν ὑπὸ μορφὴν σειρᾶς. 

Εἰς τὰς κὠνικὰς τομὰς µετρίαν προσοχἡἠν ἔδωσαν' ἐγνώριζον ἐν τού- 
τοις δύο τρόπους χαράξεως τῆς ἑλλείψεως διὰ συνεχοῦς κινήσεως. Ὁ 
ἕνας τρόπος ἑστηρίζετο εἰς τὴν σταθερότητα τοῦ ἀθροίσματος τῶν ἐπι- 
βατικῶν ἀκτίνων, ὁ δὲ ἄλλος εἰς τὴν δυνατότητα θεωρήσεως τῆς ἑλλεί- 
ψεως ὡς κυκλικῆς καμπύλης (εἶναι ἡ μέθοδος ἡ ὁποία εἰς τὴν Εὐρώπην 
ἀνεκαλύφθη, τὴν ἰδίαν περίπου ἐποχήν, ὑπὸ τοῦ δυατάί, ὃ 497). 

”Αλλαι καμπύλαι, ἀπαντώμεναι εἰς τὴν ἰαπωνικὴν γραμµατείαν, εἶναι 
ἡ κυκλοειδής, ἡ σπεῖρα τοῦ ᾿᾽Αρχιμήδους καὶ ἡ ἁλυσοειδής, θεωρούμεναι 
ἁπλῶς ἄνευ ἐρεύνης τῶν ἰδιοτήτων των, Ἐκ τῶν ἐπιφανειῶν οἱ Ἱάπωνες 
ἐγνώριζον ἐκείνας τῶν στερεῶν τῆς στοιχειώδους γεωμετρίας καὶ συµπτω- 
ματικῶς συνήντησαν τὴν ἐπιφάνειαν (ὑπερβολικὸν παραβολοειδὲς) ποὺ γεν- 
νᾶται ἐκ τῆς συξεύξεως τῶν ἀντιστοιχούντων σημείων δύο ὁμοίων σηµειο- 
σειρῶν, κειμένων ἐπὶ δύο ἀντικειμένων πλευρῶν στρεβλοῦ τετραπλεύρου. 

Δείγματα µεγαλυτέρας πρωτοβουλίας ἔδωσαν οἱ Ἰάπωνες εἰς τὴν ἐπι- 
στήµην τοῦ ἀριθμοῦ καὶ εἰδικῶς εἰς τὸ ἀλγοριθμικὸν αὐτῆς µέρος. Εἶχον 
µίαν ἰδικήν των ἄλγεβραν, ποὺ ὠνόμασαν Τεζαη, ὄνομα προελθὸν ἐκ τῆς 
κινεζικῆς καὶ τοῦ ὁποίου ἡ ἐτυμολογία παρουσιάζει ἐκπληκτικὴν ἀναλο- 
Υίαν πρὸς ἐκείνην τῆς λέξεως ἄλγεβρα. ᾿Εγνώριζον τὰ συνεχῆ κλάσματα 
καὶ τὰ μετεχειρίζοντο εἰς τοὺς ὑπολογισμοὺς τετραγωνικῶν ριζῶν τῶν 
ἀριθμῶν. Πρὸ τοῦ Τεἰθπίζ (Τόμος Ἡ, δ 456) ἔφθασαν εἰς τὰς ὁριζούσας, 
τῶν ὁποίων ὁ δεΚί ἐγνώριζε τὰς θεμελιώδεις ἰδιότητας καὶ τὴν ἐφαρμογήν 
των εἰς τὴν εὕρεσιν τῆς συναρμοζούσης δύο ἀλγεβρικῶν ἐξισώσεων. 

Διὰ τὴν λύσιν ἀριθμητικῆς ἐξισώσεως ἐν γένει, κατέφευγον εἰς τὴν 
µέθοδον τῆς αὐθαιρέτου ἀφετηρίας (τεραῖα Γαἱςῇ, ἀλλὰ δὲν ἠγνόουν τὴν 


ου ο... κ ζω ος μι. 
µέθοδον τοῦ Νενίοπ. Ἐν τῇ ρύμῃ τοιούτων ἐρευνῶν συνέλαβον μερικοὺς 
ἀπειρομερεῖς ἀλγορίθμους, ἀγνοουμένους µέχρι σήµερον εἰς τὴν Εὐρό- 
πην͵ καὶ οἱ ὁποῖοι θὰ ἤξιζε νὰ μελετηθοῦν ἀπὸ ἀπόψεως συγκλίσεως, Προσ- 
θέτοµεν --- μᾶλλον ἔκ περιεργείας --- ὅτι ἐνῷ εἰς τὴν Εὐρώπην ἡ ἐξίσωσις 
ὑψηλοτέρου βαθμοῦ τῆς ὁποίας διετηρήθη ἡ μνήμη εἶναι ἐκείνη τοῦ 45ου 
βαθμοῦ, τὴν ὁπκοίαν ἐπρότεινεν ὁ, ναηπ Ἐοοπχῃπ εἰς τὸν Ἠἱέίε (Τόμος Ἡ, 
δ 274), ὁ δεκί ἐθεώρησε µίαν βαθμοῦ 1458, καὶ ἕνας μαθητής του ἄλλην 
210 1024, 


Σχ. Ἱ4 


Μερικὰ ἰαπωνικὰ κείµενα ἀνήκοντα εἰς τὸ πρῶτον ἤμισυ τοῦ ΧΥΠΙ 
αἰῶνος ἀναφέρονται εἰς τὴν ἀπροσδιόριστον ἀνάλυσιν β΄ βαθμοῦ καὶ ἀπο- 
δεικνύουν ὅτι οὗτοι ἀντεμετώπισαν τὸ πρόβλημα τοῦ προσδιορισμοῦ τοῦ 
ἀριθμοῦ τῶν ψηφίων τῆς περιόδου τῆς ἐμφανιζομένης κατὰ τὴν τροπὴν 
κοινοῦ κλάσματος εἰς δεκαδικόν. Εἰς τὰς ἐφαρμογὰς τῆς ἀριθμητικῆς 
ἀνήκει ἡ κατασκευἠ τῶν μαγικῶν τετραγώνων. Οἱ Ἰάπωνες ἠσχολήθησαν 
μὲ αὐτὰ κατὰ παρακίνησιν τοῦ δεΚἰ, καὶ ἔφθασαν εἰς τὴν κατασκευὴν µα- 
γικοῦ τετραγώνου 25 θέσεων. ᾿Επὶ πλέον ὅμως ἠσχολήθησαν μὲ ἄλλα 
συναφῆ ἀριθμητικὰ μορφώματα γεννώµενα ἀπὸ τὸν κύκλον. Εἶναι οἱ λε- 
γόµενοι μαγικοὶ κύκλοι, τῶν ὁποίων παράδειγµα δίδει τὸ Σχ. 14". 

. αΜαγικὸς κύκλοςο προικισμένος μὲ ἄλλας ἰδιότητας ἐπενοήθη καὶ κατεσκευά- 
σθη ὑπὸ τοῦ Β. Εγαηκίω (βλ. τὸ ἔργον Εχρετίπχεαίς απά Οὐφεγναίους οἩ Ε]εσίγίοί, 
Ιοπάοπ, 1151). ᾿Αναφέρομεν τοῦτο διὰ νὰ δείξωµεν ὅτι ὁ διάσηµος φυσικὸς (γενν. εἰς 
Ἡασίου τὴν ΤΤην Ἰανουαρίου 1706, ἀποθ. εἰς Ρηήαδείρμία τὴν ΤΤην ᾽Απριλίου 1799) δι- 
καιοῦται μιᾶς θέσεως ἀκόμη καὶ εἰς τὴν [στορίαν τῶν μαθηματικῶν. 


763. Ἕνα πρόβλημα ποὺ ἐφείλκυσε τὸ ἐνδιαφέρον τῶν Ἰαπώνων ὄχι 
ὀλιγώτερον ἐκείνου τῶν Εὐρωπαίων εἶναι ὁ τετραγωνισμὸς τοῦ κύκλου καί 
τινων μερῶν αὐτοῦ (ὑπολογισμὸς Ὑεπτῖ). Ἐφαρμόσαντες τὴν µέθοδον τῶν 
ἐγγεγραμμένων καὶ περιγεγραμµένων πολυγώνων, καὶ προωθήσαντες αὐτὰ 
µέχρι 215 πλευρῶν, κατέληξαν εἰς τὸν ὑπολογισμὸν τῆς τιμῆς τοῦ π μὲ 
πολὺ μεγάλην ἀκρίβειαν. ᾽Αλλὰ δὲν ἑσταμάτησαν εἰς τὴν ἀριθμητικὴν 
ὄψιν τοῦ ἑνδόξου προβλήματος (Τόμος ἩΠ, ὃ 282), διότι κατὰ τὴν ἐποχὴν 
τοῦ δεΚἰ ἐπέτυχον μερικάς ἀξιολόγους ἐκφράσεις τοῦ µήκους ἑνὸς κυκλι- 
κοῦ τόξου, αἱ ὁποῖαι ἀνεγνωρίσθησαν ὡς μερικαὶ περιπτώσεις τῆς ὑπερ- 
γεωμετρικῆς σειρᾶς. Δι ἀναλόγους σκοποὺς εὗρον ἀλγεβρικάς ἐξισώσεις 
αἱ ὁποῖαι, ἔχουσαι ἀριθμητικοὺς συντελεστὰς 15 ψηφίων, ἐμφανίζονται 
σήμερον ὡς ἀντικείμενα ἁπλῆς περιεργείας. 

Μετὰ τὸν κύκλον ἐξήτασαν τὴν ἕλλειψιν, ἀλλὰ ὡς πρὸς τὸν τετραγῶ- 
νισμὸν καὶ τὴν εὐθειοποίησιν αὐτῆς δὲν ἔφθασαν εἰς ὁριστικὰ συµπερά- 
σµατα. Γύρω ἀπὸ τὸν τετραγωνισμὸν καὶ τὸν κυβισμὸν τῆς σφαίρας οἱ 
Ἰάπωνες ἐγνώριζον τὰς θεμελιώδεις προτάσεις τοῦ ᾿Αρχιμήδους, ἁλλὰ 
ποῖος δύναται νὰ ἐγγυηθῇ ὅτι ἔφθασαν εἰς αὐτὰς μὲ τὰς ἰδικάς των πνευμα- 
τικᾶς δυνάμεις; Παρατηρητέον, πάντως, ὅτι ὁ δεΚἰ προσέθεσε τὴν θεώρη- 
σιν τοῦ σχήματος, ποὺ γεννᾶται ἐκ τῆς περιστροφῆς τόξου περὶ τὴν χορ- 
δήν του. 


Σχ. 15 


Η θεωρία τῶν µεγίστων καὶ ἑλαχίστων ἐφείλκυσεν ἐπίσης τὴν προσο- 
χὴν τοῦ λαοῦ, περὶ οὗ ὁ λόγος. ᾽Αλλὰ μέχρι ποίου σημείου ἠδυνήθησαν νὰ 
προωθήσουν τὰ ἐπιτεύγματά των μᾶς εἶναι ἄγνωστον, διότι ἀναφέρονται 
ἀνακριβῶς αἱ ἀπαντήσεις ποὺ ἐδόθησαν ὑπ αὐτῶν εἰς δύο συναφῆ ζητή- 
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που 


µατα: Τὸ ἕνα ἀφορᾷ τὰς ἀκροτάτας τιμὰς τοῦ λόγου (ημφ): φ. Τοῦ ἄλλου 
ἀναφέρομεν τὴν ἐκφώνησιν, ἡ ὁποία μᾶς φαίνεται ἀξία προσοχῆς: «Ας 
ὑποτεθῇ ὅτι µία σφαῖρα τέµνεται ὑπὸ τεσσάρων ὀρθῶν κυκλικῶν κυλίνδρων 
ἀνὰ δύο ἴσων, ὡς δεικνύει τὸ σχῆμα 15, τὸ ὁποῖον εἰκονίζει διαμετρικὴν 
τομὴν κάθετον ἐπὶ τὴν κοινἠν διεύθυνσιν τῶν γενετειρῶν τῶν κυλίνδρων 
τούτων, 'Ὑποτιθεμένης Ἰνωστῆς τῆς διαμέτρου τῆς σφαίρας, ζητεῖται νὰ 
προσδιορισθοῦν αἱ διάµετροι τῶν θεωρουµένῶν κυλίνδρων κατὰ τοιοῦτον 
τρόπον, ὥστε νὰ προκύπτη µέγιστον τὸ ἐμβαδὸν τοῦ µέρους ἐκείνου τῆς 
σφαιρικῆς ἐπιφανείας ποὺ προβάλλεται εἰς τὴν διαγραμμισθεῖσαν περιο- 
χὴν τοῦ σχήματος», 


764. Ἕνα καθολικὀν βλέμμα ἐπὶ τῶν μαθηματικῶν ἐπιτευγμάτων τῶν 
ἀρχαίων Ιαπώνων ἀποκαλύπτει ὅτι παρ᾽ αὐτοῖς ἦτο ἑλλιπὴς ὁ μηχανισμὸς 
τοῦ παραγωγικοῦ συλλογισμοῦ. Ἴσως ἀπὸ µίαν νοσηρἀν αἰσθητικὴν προ- 
διάθεσιν, δὲν ἡδύναντο νἁἀ υἱοθετήσουν παρὰ µόνον κανόνας βραχεῖς, 
ἔστω καὶ ἂν ὑπῆρχον καλύτεροι τούτων, ἀλλὰ µακρότεροι. Ἔπειτα, ἔχρη- 
σιµοποίουν μὲ ἀσυγχώρητον ἐλαφρότητα τὴν γενίκευσιν κατ ἀναλογίαν 
καὶ τὴν διάβασιν εἰς τὸ ὅριον. 

᾽᾿Απὸ τοῦ ΧΙΧ αἰῶνος, αἱ εὐκολίαι τῶν ταξειδίων, καὶ αἱ ἐπακολουθή- 
σασαι ἔντονοι σχέσεις μεταξὺ τῶν γεωγραφικῶς ἀφισταμένων λαῶν, ἀπεκά- 
λυψαν εἰς τοὺς Ἰάπωνας τὰς βαρείας ἑλλείψεις τῆς ἐπιστήμης των, τὴν 
ὁποίαν οἱ πρόγονοί των ἐθεώρουν ὡς «ἀκρότατον ὅριον» (πες ρία5 υ](γα) 
τῆς μαθηματικῆς μεθόδου. Τότε ἀνεγνώρισαν ὅτι, ἐὰν ἤθελον νὰ μὴ παρα- 
μείνουν αἰωνίως οὐραγοὶ εἷς τὴν στρατιὰν τῶν ἐρευνητῶν τῆς ἀληθείας, 
ὁ καλύτερος τρόπος ἦτο νὰ ἐκμάθουν καὶ νἁ ἐφαρμόσουν µίαν ἐπιστήμην 
ἀσφαλῆ, ἡλικίας δύο καὶ πλέον χιλιετηρίδων, ὅπως αὐτὴ ποὺ καλλιεργεῖ- 
ται ἤδη εἰς τὴν εὑρωπαϊκὴν ἤπειρον. Πόσον φρόνιµος ὑπῆρξε µία τοιαύὐτη 
ἀπόφασις ἐκ µέρους των, προκύπτει ἀπὸ τὴν ἐξέχουσαν θέσιν, τὴν ὁποίαν 
ἤδη κατέλαβον εἰς τὸν στίβον τῆς ἐπιστήμης µας, καὶ τὴν ὁποίαν δὲν 
παύουν νὰ βελτιώνουν ἀπὸ ἡμέρας εἰς ἡμέραν. 


ΤΕΛΟΣ ΤΟΥ ΤΡΙΤΟΥ ΚΑΙ ΤΕΛΕΥΤΑΙΟΥ ΤΟΜΟΥ 


ΣΗΜΕΙΩΣΕΙΣ ΤΟΥ ΜΕΤΑΦΡΑΣΤΟΥ 


Ι08 (α. 111]. 

«Επί τῶν ὠρισμένων ὁλοκληρωμάτων ὁριζομένων μεταξὺ φανταστικῶν ὁρίων», 

109 (σ. 116). 

«᾿'Ἐπί τῶν συναρτήσεων, αἱ ὁποῖαι δὲν δύνανται νά λάβουν παρὰ δύο τιµάς ἴσας 
καὶ ἀντιθέτους, κατόπιν ἐναλλαγῆς τῶν περιεχομένων μεταβλητῶν», 

110 (σ. 124]. 

Τὸ Γραφεῖον γεωγραφικῶν ΑΜηκῶν (Βμψεαυ ἆσς [ οπµίιωάςς) ἀποτελεί δηµόσιον 
Ἵδρυμα, συσταθὲν τὸ Ι795 εἰς Παρισίους, εἷς τὴν ἁρμοδιότητα δὲ τούτου ὑπάγεται ἡ 
κατ ἔτος δηµοσίευσις τῶν ᾿Αστρονομικῶν ᾿Εφημερίδων (6οπηαίβεαπος ἆσς ἱεπιρο) τῆς 
Ἐπετηρίδος (Αππιαίγε) καὶ τῶν Χρονικῶν (Αηπαίεν), εἰς τὰ ὁποῖα δημοσιεύονται ἔπι- 

11 (σ. 118], 

«᾿Απκόδειξις τῆς ἰσότητος τῶν ὄγκων δύο συμμετρικῶν πολυέδρων», 

111 (σ. 335]. 

«Επί τῶν πλεονεκτημάτων, τὰ ὁποῖα δυνάµεθα νά ἔχωμεν εἰς τὴν θεωρίαν τῶν καµ- 
πύλων ἐκ τῆς θεωρήσεως τῶν ἐγγυτάτων παραβολῶν», 

114 (σ. 240). 

α«Λοκίµιον ἐπί τῆς ἐφαρμογῆς τῆς ἀναλύσεως εἰς τὴν πιβανότητα τῶν διά πλειοψη- 
φίας λαμβανομένων ἀποφάσεων», 

114 (σ. 0. 

α Ἐξέτασις τῶν διαφόρων μεθόδων ποὺ χρησιμοπκοιοῦνται πρὸς λύσιν τῶν γεωµε- 
τρικῶν προβλημάτων». 

115 ία, 341). 

αΚυρτοῦ πολυγώνου δοθέντος εὐρεῖν κατὰ πόσους τρόπους δύναται τοῦτο νά διαι- 
ρεθή εἰς τρίγώνα ἀγομένων τῶν διαγωνίων του». 

116 (σ. 142]. 

«Ἐπὶ τῶν ἰσοθέρμων ἐπιφανειῶν εἰς τὰ ὁμογενῆ στερρἁ σώματα ἐν θερμοκρασιακῇ 
ἰσορροπίᾳ». 

111 (ία. 144). 

Τύποςτοῦ ὤγεςπ; Βλ. π.χ. ΙΙ. Βεμµούνδου: Μαθήματα ᾿Αναλύστως, ᾿Αθῆναι, 
1920, σ. ΙΤ] ἡ Ν. Γεννηματᾶ, Διανυσματικὴ ᾿Ανάλωυσις, ᾿Αθῆναι, 1939, σ. 17. 

118 (σ. 144], 

Β). Τόμον ΠΠ τῆς παρούσης Ἱστορίας, σελ. 462, σηµ. 2]. 

10 (σ. 144], 

Τύπος τοῦ δίοΚες; Βλ. π.χ. ΓΙ. Βεμµούνδο: Μαθήματα ᾽Αναλύσεως, ᾿Αθῆ- 
ναι, 19309, σ. 179 ἡ Ν. Βεννηματᾶ: Διανυωσματικὴ ᾽Ανάλυσις, ᾿Αθῆναι, 1930, σ. 28. 
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110 (α. 144). 

α Ἐπὶ τῆς ἀσυνεχείας τῶν αὐθαιρέτων σταθερῶν ποὺ παρουσιάζονται ὡς πολλαπλα- 

111 (ασ. 150], 

Βλ. Ν. Σακελλαρίου: Στοιχεῖα Προβολικῆς Γεωμετρίας, ᾿Αθῆναι, 1927 (68 39 66: 
Πολώσεις ἐν τῷ ἐπιπέδῳ, πολώσεις ἓν κεντρικῆ δέσμη). 

111 (α. 151). 

Ὢ ὄρος ἀναρμονικόὸς λόγος (παρροτί απηαγπιοπίἰαυε), τὸν ὁποῖον εἰσήγα- 
γεν ὁ δεµασίος, ἐπειδὴ εἶναι μακρὸς καὶ εὐκόλως δύναται νὰ προκαλέση συγχύσεις, ἔγκα- 
τελείφθη βαθμηδόν, προτιµηθέντος τοῦ ὅρου διπλοῦς λόγος (Βἰταρροςϊ). 

111 (ασ. 151), 

«Ὑπόμνημα τεωµετρίας ἐπὶ δύο γενικῶν ἀρχῶν τῆς ἐπιστήμης: δυασμοῦ καὶ 

ὁμογραφίας», 

114 (σ. 151). 

«Δοκίμιον ἐπὶ τῆς τενέστως τῶν γεωμετρικῶν καμπύλῶων καὶ εἰδικώτερον ἐπί τῆς 
γενέσεως τῆς καμπύλης τοῦ τετάρτου βαθµοῦ», 

115 (σ. 159]. 

ἀξυλλογὴ προβλημάτων καὶ θεωρηµάτων ἐκ τῆς ἀναλυτικῆς γεωμετρίας». 

126 (σ. 162], 


αξυστηµατικἡ ἀνάπτυδις τῆς ἀμοιβαίας ἐξαρτήσεως τῶν γεωμετρικῶν σχηματισμῶν». 

117 ία, 161). 

αΑἱ γεωμετρικαί κατασκευαἰ ἐκτελούμεναι διὰ µόνου τοῦ κανόνος καὶ ἑνὸς σταθεροῦ 
118 (α, 171]. 

αα) Εἰσαγωγὴ εἰς µίαν γοωμετρικὴν θεωρίαν τῶν ἐκιπέδων καμπύλών' β) Προ- 
καταρκτικαὶ γνώσεις εἰς µίαν γεωμετρικὴν θεωρίαν τῶν ἐπιφανειῶν». 

10 (σ. 172]. 


Ἂν ἡ ἁλγεβρικὴ ἐξίσωσις [(κ,γ} -- 0 (1) εἶναι ρητόλυτος (γαιοπα!), τοῦτο ὡς γνα- 
στὸν σηµαίνει ὅτι τὰ κ καὶ Υ δύνανται νὰ ἐκφρασθοῦν ρητῶς ώς συναρτήσεις μιᾶς 
καταλλήλου παραμέτρου ε; κ.κ, υγ (2), Ἡ ιτ δύναται νὰ θεώρηθῇ µία τῶν συντε- 
ταγµένων γενικοῦ σημείου εὐθείας αἩ -/-βν Ι-Υ--0 (4. Τοῦτο ἐκφράζομεν λέγχοντες ὅτι 
οἱ τύποι (2) μαζί μὲ τοὺς τύπους ποὺ δίδουν τὰ ἃ,ν συναρτήσει τῆς τι ὁρίζσυν µίαν δι- 
κλοβητόλωτον ἀντιστοιχίαν (Εἰγαιἰοηαῖ «ογγεδροβρόεποε) μεταξὺ τῆς καμπύλης (1) καὶ τῆς 
εὐθείας (1), Γενικώτερον ἔστωσαν αἶ καμπύλαι (Ο) {κ, })--, (Ὀ) εί, ν]--ᾱ, 'Ἐὰν εἶναι 
δυνατὀν νἁ ἐκφρασθοῦν αἵ συντεταγµέναι ἑνὸς μεταβλητοῦ σημείου (κ,γ) τῆς Ο συναρ- 
τήσει τῶν συντεταγμένων ἑνός μεταβλητοῦ σημείου {(ω, ν) τῆς Ὁ διὰ ρητῶν συναρτή- 
σεων Χ--χίκιν), Υ” γία,ν) καὶ συγχρόνως αἱ συντεταγµέναι (κ,ν) συναρτήσει τῶν (κ,γ) 
πάλιν ρητῶς :α--υ(κ,γ), νν(κγ) (5), τότε λέγοµεν, ὅτι οἱ τύποι (4) καὶ (5) ὀρίζουν µίαν 
διπλορητόλυτον ἀντιστοιχίαν ἢ ἕνα διπλορητόλυτον μετασχηματισμόν μεταξὺ τῶν καµ- 
πύλων ς καὶ Ὁ (Απάσὸ Νε: Αἰρευγαίς ΟεοπιςείτΥγ, Ἐπς. Απιοτίζαμα, Τόμος 12, 19631), 

1930 (ασ. 174). 

Τύποι τοῦ Ρἰϊεκε: Αἱ 6 χαρακτηριστικαὶ τῶν ἐπιπέδων καμπύλων εἶναι αἱ ἀκόὸ- 
λουθοι : 
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ὁ βαθμός τῆς καμπύλης, 
η΄ ἡ κλάσις αὐτῆς, ἤτοι ὁ μέγιστος ἀριθμὸς ἑἐφαπτομένων ποὺ δύνανται ν’ ἀχθοῦν εἰς 
τὴν καμπύλην ἐκ τυχόντος σηµείου τοῦ ἐπιπέδου της, 

ὃ ὁ ἀριθμὸς τῶν δικλῶν σημείων της, 

δ ὁ ἀριθμὸς τῶν διπλῶν ἐφαπτομένων της, 

κ ὁ ἀριθμὸς τῶν λογχοειδῶν σημείων, 

Κ΄ ὁ ἀριθμὸς τῶν σημείων καμκῆς. 

Μεταξὺ τούτων ὑφίστανται αἱ ἀκύλουθοι σχέσεις : 
η -- ηἹ--Ἱ ---2---3κ 
η -- ηλ. π΄---2δ--- 3 
---κ -- (η--- π). 


- 


131 (σ. 175]. 

Σκολόπιοι καλοῦνται εἰς τὴν Ἱταλίαν οἱ ἱερεῖς τῶν φιλανθρωπικῶν σχολῶν (Φευσίο 
Ρε), τὰς ὁποίας ἵδρυσεν ὁ (αακαηζίο, 

1132 (6, 1175/1902]. 

δαρίεηζα (σοφία, ἐπιστήμη, παιδεία) ὠνομάσθη, κατὰ τὸν ΧΝΙ αἰῶνα τὸ Πανεπι- 
στήµιον τῆς Ρώμης, ἱδρυθέν τὸ 1303 ὑκὸ Βονιφατίου τοῦ Η΄ καὶ ἀπὸ τοῦ 1870 γενόµενον 
κρατικὀν Ἵδρυμα. 

131 (ασ. 116). 

«Μαθήματα ἀναλυτικῆς γεωμετρίας τοῦ χώρου», 

194 (σ. 179], 

«Ἔρευναι ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν ἀναλυτικῶν μετασχηματισμῶγο, 

135 (σ. 185). 

α Ἐπί τῆς παραστάσεως τῶν ἀριθμῶν ὑπὸ ἀθροισμάτων ἐκ 5 τετραγώνων», 

136 (σ. 191). 

«Ἐπί τῆς θεωρίας τοῦ Εκπιαπη τῶν ἀλγεβρικῶν συναρτήστων», 

117 (α. 192]. 

«ἜἘφημερίς τῶν μαθηματικῶν πρὸς χρῆσιν τῶν φοιτητῶν τῶν ἰταλικῶν Πανεπι- 
στηµίων», 

18 (σ. 191). 

Β]. Τόμον Ἡ τῆς παρούσης Ἱστορίας, σελ. 460, σηµ. 12. 

110 (σ. 191]. 

αἩ θεωρία τῶν παραλλήλων καὶ ἡ πρότασις ἐξοβελασμοῦ της ἐκ τῆς γεωμετρίας», 

140 (σ. 384). 

Β]. Τόμον Η τῆς παρούσης Ἱστορίας, σελ. 461, σημ. 17. 

141 (σ. 198]. 

«Περιγραφὴ καὶ ἐφαρμογὴ ἑνὸς μαθηματικοῦ ὀργάνου διά τεχνικούς, πρὸς ἄμεσον 
σύγκρισιν κυκλικῶν τὀδων», 

141 (σ. 198). 

αδεῖγμα νέου τριγωνομετρικοῦ πίνακος συνταχθέντος πρὸς µεθόδευσιν τῆς συστη» 
µατικῆς κατασκενῆς». 
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Ι41 (σ, 400). 

αξυνοπτικἡ ἔκθεσις, τῶν ἀρχῶν τῆς γεωμετρίας μὲ µίαν αὐστηράν ἀπόδειξιν τῆς 
θεωρίας τῶν παραλλήλων», 

Ἰ41 (σ, 4131). 

αἩ ἐπιστήμη τῶν κατ’ ἕκτασιν μεγεθῶν ἢ ἡ θεωρία τοῦ χώρου, ὅπου ἐκτίθεται 
ἕνας νέος κλάδος τῶν μαθηματικῶν καὶ ἐπεξηγεῖται δι᾽ ἐφαρμογῶν. Μέρος Τ; Ἡ γραμ. 
µικἡ θεωρία τοῦ χώρου». 

145 (σ. 414). 

αἩ θεωρία τοῦ χώρου πλήρης καὶ ὑπὸ αὐστηράν µορφὴν ἐπεξειργασμένη», 

146 (σ. 416], 

αΘρωρία τῶν συζυγῶν συναρτήσεων ἢ ἀλγεβρικῶν ζευγῶν καὶ δοκίµιον περὶ τῆς 
ἀλγέβρας ὡς ἐπιστήμης τοῦ καθαροῦ χρόνου», 

47 (σ. 417]. 

«Θεωρία τοῦ μιγαδικοῦ συστήµατος ἀριθμῶν, ἰδιαιτέρώς τῶν κοινῶν φανταστι- 
κῶν καὶ τῶν χαμιλτονείων κβατερνίων μετὰ τῆς γεωμετρικῆς των παραστάστως», 

Διά τὸν ἀλγεβρικὸν ὁρισμὸν τῶν κβατερνίων βλ. π.χ. τὸ ἔργον Α δυγνεγ οἳ Μοάστη 
Αἱρεῦγα ὑπὸ Βίτο]νοί καὶ Μας ἵλης, Νο Ὑοικ - Γοράσα, 1966, (Ίη ἔκδοσις). Ἑλληνικὴ 
µετάφρασις τοῦ ἔργου τούτου, ὀφειλομένη εἰς Ἠ. Κριτικὸν καὶ 4, Γκιόκαν ἁπαντᾶται 
ἐπίσης εἰς τὰς ἐκδόσεις Α. Καραβία, ᾿Αθῆναι, 1911, ὑπὸ τὸν τίτλον: «Ἐύντομη ἐπισκό- 
πηση τῆς Νεώτερης ΄Αλγεβρας» (2αᾳ ἔκδοσις, 1951). 

148 (σ. 424], 

Πρόκειται περὶ τῶν περιφήμων διδακτικῶν συγγραμμάτων τοῦ Ηετππίίς: α«Μαθή- 
µατα ἀναλύσεως τῆς Πολυτεχνικῆς Σχολῆς» (1873) καὶ «Μαθήματα τῆς Σχολῆς τῶν 
Ἐπιστημῶν» (1832], 

40 (σ. 413). 

Βλ. Υ. Χατζηθδάκι; Κινητικὴ ᾽Απειροστικὴ Γεωμετρία, ᾿Αθῆναι, 1914. σ. 44, κλπ. 

150 (σ. 426]. 

αΜαθήματα ἐκὶ τῆς γενικῆς θεωρίας τῶν ἐπιφανειῶν καὶ αἵ γοωμετορικαὶ ἐφαρμογαὶ 

15 (σ, 427], 

α Ἐπὶ μιᾶς ἀξιοσημειώτου κατηγορίας ἀλγεβρικῶν καμπύλῶν καὶ ἐπιφανειῶν καὶ 
ἐπὶ τῆς Βρωρίας τῶν φανταστικῶν», 

151 (ασ, 428]. 

αΑ{ νέαι µέβοδοι τῆς οὐρανίου µηχανικῆς», 

151 (α. 416]. 

« Ὑπόμνημα ἐπί τῆς θεωρίας τῶν τετραγωνικῶν μορφῶν μὲ ἀκεραίους συντελεστάς», 

51 (σ. 410]. 

«Τύποι καὶ θεωρήματα πρὸς χρήησιμοποίησιν τῶν ἑλλειπτικῶν συναρτήσεων, κατὰ 
τὰς παραδόσεις καὶ τά σημειώματα τοῦ κ. κ. η, 

154 (σ, 412]. 

«Ἐπὶ τῆς θεωρίας τῶν µονοτίµων ἀναλυτικῶν συναρτήσεων», 

155 (σ. 440), 

Β.. πχ. ς. (αγαιμεοάσιΥυ: ΤήκδσοίΥ οἵ Επίσης οἵ α οοπιρὶεχ Ὑατίαδίς, Ὑοίυπις Ἰ, 


ία. 1222) 0ἱ.5.Α., 9. ἢ ΙΓ. Βεµούνδου: Γενικαὶ ᾿Αρχαὶ τῆς θεωρίας τῶν ἀναλυτικῶν 
συναρτήσεων ία. 76), ᾿Αθῆναι 1914, 

156 (ασ. 441). 

«Περὶ ἀναγωγῆς μιᾶς ὠρισμένης κατηγορίας ἀβελιανῶν ὁλοκληρωμάτων Υ΄ τά- 

157 (σ. 441). 

αΠερὶ ὑπολογισμοῦ τοῦ φωτός ἐντὸς κρυσταλλικῶν µέσων», 

158 (σ. 442]. 

«Τὰ κύρια χαρακτηριστικἀ μιᾶς ἀριθμητικῆς θεώρίας τῶν ἀλγεβρικῶν μεγεθῶν». 

159 (6. 12]. 

α Επί τῶν ἀναγώγων ἀλγεβρικῶν ἐπιφανιιῶν, ἐχουσῶν ἀπείρους ἐπιπέδους τοµάς 
διασπωµένας εἰς δύο καμπύλας». 

160 (6. 441). 

αθεμέλια μιᾶς ενικῆς θεωρίας τῶν συναρτήσεων μιᾶς μιγαδικῆς μεταβλητής». 

161 (σα, 441). 
αΠερῖ τῆς δυνατότητος παραστάσζως μιᾶς συναρτήσρως διὰ τριγωνομετρικῆς 

161 (ασ. 445], 

Ὑπεργεωμετρικὴ συνάρτησις καλεῖται τὸ ἄθροισμα τῆς ὑπεργεωμετρικῆς σειρᾶς 
τοῦ αμςς (ϐ 649], περὶ ἧς βλ. π.χ. Ἰ. Κάπποιυ; Διαφορικαὶ ἐξισώσεις, ᾿Αθῆναι, Ι9ύ6, 
Ἔκδοσις Β', α. 514. 

163 (ας. 448], 

Φωναίὶ τῶν ΒΠοιωτῶν; Οἱ Βοιωτοί, εἰς τὴν Αρχαιότητα, ἐθεωροῦντο, συγκριτικῶς 
πρὸς τοὺς λεκτοὺς καὶ πνευµατώδεις Αθηναίους, ὡς ἀγροῖκοι, ἅμουσοι, ἀπαίδευτοι καὶ 
ἀμβλύνοες, θορυβοῦντες καὶ φωνασκοῦντες εἰς τὰς συζητήσεις των κατά τρόπον προδί- 
δοντα τὴν µωρίαν των. ᾿Ἐντεῦθεν οἵ χαρακτηρισμοί : βοιώτιος νοῦς, βοιώτιον οὐς, βοιώ- 
τιαι κραυγαί κλπ. 

τω (σ. 438], 

αθά ἔλθῃ καιρὸς κατά τὸν ὁποῖον ὅ,τι σήμερον κρύπτεται θᾷ φέρη εἰς φῶς ἡ ἡμέ- 
ρα καὶ τοῦ µακροτέρου χρόνου ἡ ἐκτίμησις». 

165 (σ. 445]. 

αθεμέλια Ἱεωμετρίας περισσοτέρων διαστάσεων καὶ περισσοτέρων εὐθυγράμμων 
μονάδων, μὲ στοιχειώδη ἀνάπτυξιν», 

166 (α. 451]. 

᾿Ωοειδὴς τοῦ [λρρραρίες: Ὁ γτωμετρικὸς τόπος τῶν σημείων τοῦ ἐπιπέδου, ἑκάστου 
τῶν ὁποίων αἱ ἀποστάσεις τ καὶ τ΄ ἀπὸ δύο σταθερἀ σημεῖα τοῦ αὐτοῦ ἐπιπέδου (ἐστίαι) 
πληροῦν τὴν σχέσιν: 

λγ--μµτ΄-- -ἵ-ν ἢἡ τησ --κητ, 
ὅπου λ. µ, ν, Ἡ, κ σταθεροί θετικοί ἀριθμοί, Αί Φοειδεῖς τοῦ Ὀκνμγίιες περιλαμβάνουν 
ὡς μερικὰς περιπτώσεις τὴν ἕλλκιψιν καὶ τὴν ὑπερβολὴν (Ἡ -- 1} καὶ τὸν κοχλίαν τοῦ 
Ῥπσεπ] (κ --αἩ, ὅπου α ἡ ἑστιακὴ ἀπόστασις). 
167 (ασ. 43. 
Βλ. πχ. Μιχ. Κ. ωβαίου: ᾽Αντοχὴ τῶν ὑλικῶν, ᾿Αθῆναι 1970 (σελ. Τ19], 
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168 (σ. 461), 


«Ἱστορία ὁλοκλήρου τῆς µαθημµατικῆς ἐπιστήμης ἀπὸ κτίσεως κόσμου μέχρι 
τοῦ ΧΥΊ μ.Χ. αἰῶνος, περιλαµβάνουσα βίους, βασικάς ἰδέας, ἔργα καὶ χειρόγραφα τῶν 
ἐξοχωτέρων μαθηματικῶν. Συμµπεριλαμβάνει ἀπογραφὴν στοιχειωδῶν, συνοπτικῶν µα- 
θηματικῶν ἔργων ὡς καὶ ἱστορίαν ἀριθμητικῆς µέχρι τῆς ἐποχῆς µας» (Λειψία, 11742). 

160 (σ. 476], 

«Ἔνας ἐπιστήμων ἐξηγεῖ ὅσα εἶναι εἰς θέσιν νά ἐξηγήσῃη καὶ ὕστερα λέγε: 
--- Αὐτάὰ εἶναι ὅσα ἐγὼ ἡμπορῶ νή κἀμῶ διὰ τὰ ὑπόλοιπα θά καταφύγετε εἰς τὸν ἐπόμενον», 

170 (α. 482]. 


«Σαμονράτρ ἐκαλοῦντο τὰ μέλη μιᾶς εὐγενοῦς τάξεως στρατιωτικῶν ἐν Ἴα- 
πωνίᾳ κατὰ τὴν φεουδαρχικἠν κοινώνικὴν διάρθρωσιν πρὸ τοῦ 1868. 


ΒΙΒΛΙΟΓΡΑΦΙΑ 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧΧΙ 


. Ὁ, ΕΝΕΣΤΕΚΟΜ, δα Ἰα ἁέςουνετίς ἀς ἴ' ἐφᾳμπίίου ρἐηέταίε ἀες ἤκηει ρέοδέκίαυσς 


(Βήὴ, πι Ίγεπῃ., Νμονα σε. Ἱ. ΧΠ, 1899]. 


:ΟΗΝ ΗΑΒΒΙ5, Α Πενν αἰνοτι Ττεαιίφο οἱ Αἱρεῦεα (1 οπάση, 1702]. 
.. ΗὐύΜΡΗΕΒΥ ΓΠΤΟΝ, Απ Ιηεεωιίοη οἱ Εἰιχίοπα οοπ(αἰπίης ἰἶνε Εἶσπι Ῥϊπείρίας, 


Ορεταίΐοπς απἁ Αρριισαιίοης οἳ αι αάπγαδίε Μειμοά αν ἱπνεπιςά ὃν δίγ ἵσαας 
Νενίοῃ ( οπάσα, 1706). 


. οΕξΟοκα (ΗΕΥΝΕ, Ρηοφορηίσαὶ Ργηςίρίες οἳ Βεϊείοη (ἴοπάση, 17115]. 
. Ο. ΒΕΚΚΕΙ ΕΥ, ΤΗΕ Απαϊγοι; ος α Ὀΐκςουγσς αἀγεςκοά {ο 4η Ιη{άσά Μανομιαὐσίλη. 


Νεμγείη ἰἱ 19 εκαπήης ν]νςίΊνες εἷνς Οὔήεςι. Ρεϊπείρίες, θά πίεεεπος οἵ εν Μοάετη 
Απαγσς αγε πιογε ἀἰκίπο γ οοποςίνοᾶ, ος πιοτο ενἰάεσι]ν ἀεάυσρά, ἴἴναα Εεμρίους 
Μυπιεγίες απά Ροΐπις οἵ Εαν (σπάσμ, 1714). 

Οεοπιείτγ πο Ετίεπά {ο ΙπΠδείυ; ου α ὨὈείεπος οἱ δίΓ ἵκαις Νενίοπ απά [ης 
Βτιηφι Μαπεπιαιἰσοίαης, Ἱη α ειτε το (νε Ανογ οἳ ἵπε Απαϊζγσι, Βν ΡΗΠ ΑΙΕΤΕΒ 
ςΑΝΤΑΒΗΕΜΟΙΙΕΝΒΙΡ (οπάος, 1734). 


.1. ΝΑΙ ΤΟΝ, Α Ὑπάϊσαίου οἵ 5ἱΓ ἴδαας Νενίοπ)ς Ῥγίποίρίες οἵ Εἰαχίοις, αραίησι 


ενο Οὐοείσης οοπαἰηοά η [νε Απαΐνοι (Ου ία, 724), 


. ο. ΒΕΕΚΕΙ ΕΥ, Α Ὀκ[εηο» οἵἳ Έτθε-Πηηκίπα ἵπ Μαϊποπιαιίσα. ἵπ ΑΠεες (ο 8 


Ραπιρηΐσι οἵ Ῥηα]ειες (απισυγὶρίεπκίς, Απο απ Αρρεπάϊκ «οποετπίηρ Μτ. Ἠ/αοα”ς 
γππάικαίίοπα. Ἡν νε Αινος οἵ α«Τὴε Μίπυιε Ῥηήοφορες» (Ὀυδίη, 1714). 


.ᾷ. ΝΑΙΕΤΟΝ, πἰοςμίσπι οἵ νε Αμίιογ οἱ νε Μίπυις Ῥηοπορίνος {ων 4ηθεγά 


(Ὀυία, 1715. Π οἱ, «ἴεσπο αππο). 


. Της πιηυῖο Μαἰλπεπιαἠσίαα, ος ΤΗε Έτοε ΤΗΐπΚες πο α5ι Τηκετ. Βν ΡΗΗ ΑΙ ΕΤΕΣ 


ΟΑΝΤΑΒΕΙΟΙΕΝΕΡΙΡ ( οπάσα, 1715], 


. Ὁ. ΒΕΕΒΚΕΙ ΕΥ, Κεάκοπς {ογ πο περϊγίπα {ο Μγ. Ψ/αἴιοπ΄ς ΕΙ Απθνεί (1 οπάσα, 


1733), 


. Β. ΕΟΒΙΝΣ, Α Ὠϊοουσνε οοποεγηίηα ες παίυτς απά οσγιαἰπίν οἱ δἱς ἵκαας Νεος 


Μει]νοάς οἱ Εἰυχίοηπς οπ οἵ Ῥτγίπις απἀ υἨἰπιαίς Βαιῑος (Ἰοπάσα, 1715]. 


.1.10ΚΙΝ, Α Ιείετ (ο... Επησίγε, ἵπ Απεετ (ο Με. Κοδίης Εωί Οοη(µαοπ οἱ 


Όνο Κερίγ ἵο 5 Εεπιαγκς οἩ (χο Επδαυ υροη ἀῑδίηοί απά ἰπάϊφίποι Ὑἱείοι (1,οπάσα, 
1741). 


.ᾷ1.ΗΟΟΟΡΣΟΝ, Της Ὀρσασίπε οἳ Εἰιχίοπς, {ουπάσά ου 8ίς καλος Νεφίοης Μείμοά 


ρυ0]ἡπ]νεά ὃν Ηπιδε]{ ἵπ Ἠς Τγαςί .ροῃ ἴης Οαάγαίωγο οἱ Οωγνες (Ἰσπάση, 1716). 


. (Αποπίπιο), Ππιγοδυσίίοι ἵπ νε Ὠσσιτίπε οἳ Εἰιχίοης απά Ὀκ[ενος οἱ εἲνς Μα ήσπια. 


Οσίαπς αραίηπί [νε Απαζγἒι (1 οπάσῃπ, 1716). 


.ΣΑΜΕΣΡ ΜΙΤΗ, Α Νεν Τγεαπῖνε σα Εἰιχίοις, οοηιαἰπίπα: Ἱ. Της Εἰσπισηίς οἳ 


Εἰαχίοῃς, Φειπουκήγαίεά ἵπ νο σα5γ Ῥγοροπίίοπα, ήνουε Εἶγεί οἱ [ασ Βαιίος. Π. Α 
Τγςαίίπο οἵ Παβοεηί απά εναπεσοεπί Ομὐαπίήος, Γγπί απιά Ἰαθί γαύα». ΠΠ, 5ίγ Ίσαας 
Νεψιοπ᾽ς ὨὈκεηνορκίγαίσοη οἵ εις Εἰαχίοπς επἰαγροά απά ἠωκιταιςά, ἵν, Αηςνςτ (ο 
πε Ρτιπορα! Οὐ]ευίσης {ο εν Απαϊζγςι (Τ οπάσς, 1717], 
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17. 


18, 
1». 


'5. 


ΤΗ. ΞΙΜΡΣΞΟΝ, Α πει Τρεβίίε ος Εἰιχίοπα, Απερεμίη (νε ἀἱσεςί απά ἵπνεισς Μειηοά 
ἄπε ὀεπιοπαιγαιεά αίνεγ α πέν, εἶέας απά οοης{86 Ἀάαππει, Αι είς Αρρησκίοα {ο 
Ρηψαίος απά Απιζοποσιγ (Ἰ οπάσα, 1711]. 

ΗΒ ΜΑΚΤΙΝ, Πανγοωώμετρία ος νο Εἰεπνεπίς οἱ αἳἱ Οεοσείςν (ΙΓ οπάσα, 1719]. 

Β. ΜΑΗΤΙΝ, Ἀγμεπι οἵἳ Μαϊιπεπιαιίςαἳ Ιηωίοης, ααμγεαδίς (ο 1ῃς Ργενσπί διαις 
οἵ νε Νενιοπίαη Μαιμεκίς (ἱ οπάσα, 1159]. 


. ᾱ. ΚΟΝΕ, Απ Ιπιγοάυσίίοπ οἵ το νε Ὀστιπε οἵ Εἰικίοπς. ΒΕενίνεά Ὁν πενεγα] 


Οεπεπνεη νε «ΚΙά ἱα [νε Μαϊπειπαϊίος (ΙΓ οπάσα, 1741). 


. Τ 5ΙΜΡΣΟΝ, Τί ὨὈσςτίπε ἀπά Αρρίοκήσης οἵ Εμχίοπς (1 σπάσα, 1750]. 
. Ν.ΣΑΙΓΝΟΕΒΣΟΝ, Της Μειλποά οἵἳ Εἰαχίοπς αρρ]ισά ἵο α σε]οςί πιπιςογ οἵ 5ου] 


Ργοῦ]επις (1 οπάση, 1756]. 


. Η.ΒΑΤΕΜΑΝ, Της ουγγερούσπος οί Βγτουκ Ταγ]ογ (ΒΙ8, πιαίἩ., ΠΗΗ ες. Νοἱ. ΝΠ, 


1506 -07), 


ΚΕΦΑΛΛΙΟΝ ΧΧχι 


αὐσο βΒΑΝΗΟΙ, εοπειείσα ἀεπιοπμγαυς Ὑϊνίπεογυιπ ρτουἰεπιαίαπ; αἀάτα 


εία(ῃ Αρρεπάίος ὁὲς ῥεοηνείτισα ου γαίωτά ἱππαταπα ραγίμπαι «υΓνας 5υρεγ[ςίςὶ 
οοπίσας, ναπογώπαυς [ογπίσουπα εκ επ εοπιροδγωπα (Εἰοτεσίας, 1699]. 


. αωὐσο αβΑΝΕΟΙ, Οεοσίκὰ ὀεπιοππιταίο (πεογεπαίυπ Ηιρεπίαπογαπι οἶκσα 


Ιοβίφίσαια, 8ευ ορια νπίσπήι ησαπι; αἀάίία ερἰσιοῖα βεοπιείτίσα αά ΡῬ.ΤΗΟΜΑΣ 
ΟΕΝΑΜ 5, ο, (ΓΠογεη µας, 1701). 


. ουιρο ΟΚΑΝΡΗΟΙ, Οµιάγπίυτα οἰτου, εἰ Ἡγρετυοίας ρο ἱπ[πίίας Ἡγρεεδοίαε οἱ 


Ρραγασοίας οαυκάταδί]ες μεοπιεϊτίος οχηθία (Ριπίΐς, 1701. Εάῑάο αἴιετα, Ῥϊδα, 1710). 


. ο Ρο ΟΚΑΝΗΟΙ, Ός η {πας ἱπππογαπι, σἳ ἱη[πίς ραγνογυσι οεά(πίδυς, Ὀίς- 


αωπίηο μεοπειτίσα (Ρηΐς, ΤΤΙ0]. 


. αυΙΟΟο ΟΚΑΝΡΗΟΙ, Ρεοσίαςίς αά εχεεριίίσοπςς οἱ. Ὑατίεποπίϊί Τσο ος ἱπ[πίες ἵπ- 


πίστωση ογάϊπίσας ορροφίᾳ5 εἶττα πιαβηϊυάίπασι ρέωκουασσο ἱη[αίίαευσι Ψαηκί 
ΠὈκε[επκίοποπι, ἄ απριυ]ίς οοπἰπςία5, οσα ἱωΠΠίίς ρ8γνο αά οσηίγυτη οδςυἰαηής οἰτου]ί 
ε οοηρµίσίο, οσπιραγαἴσπεπ (Ρις, ΤΤ11). 


» ου ο σκΑΝΡΕΙ, Οοπιρεπάιο δείς Ῥεσίοπί ὁομίο]νε ἄἱ Αροζοπίο, εσα αμβίυπίς ἆι 


πιονς ργοργἰςείὰ ἀειίς εοχίοπί πισάσσίπις (Εἴκεασε, 722], 
αυωιῦο ΟΒΑΝΕΗΟΙ, Ιηκωσίοσί ἀείίε Βοχίοπί οοπίςμο (Εἰπεπχε 74: πιοῖις εἀῑπίοπὶ 
ς νεγσίοπε ἵη Ἰαίπο). 


αυ ο ΟΚΑΝΡΕΟΙ, Εἰογυπι ρεοπείσυ πωκρυως (Ρησπορίηήσα! Τγαησαςίίοῃς, 


Ιοπάσς, 1231). 


αυ ο αβΑΝΡΟΙ, Εἶογος ϱοοππείσίοι εκ Ελοάσοσέαγυπ, εί ΟἸοεγίαγαπ οπγναγυπι 


τοπυαηίες (Εἰοτεσίίας, 1728). 


, αὐιοΟο ΟΚΑΝΗΟΙ, Εἰσηιοπί ρεοσιοίγίοί ῥρίαπί ο ποἰάἱ 4ἱ Εως]ίόε, ροσί Ὀγενεποιεηίς 


ία νοίραιε (Είρεα2ὸ 17311. αιοῖε δάἱχίοσί). 


. αυιῦΟο ΟΚΑΝΗΟΙ, Πηςηεωχίοπί αἱ αγππεσα ρα σα (Εἴπεπσε, 1740], 
. αυΙΟ ΟΚΑΝΡΙ, Ιπεηωχίοσί ρεοπιςϊτίςς (Εἰγεησς, 1741]. 
.Ι. ΕΕΚΕΛΗΙ, 1. ερίιοἰαγίο ππαποσοτήιο ἁςὶ μη Ομἱιάσ αταπάί (ΑγοΠίνίο πίογίσο 


ἱοπδαγάο, ΤΥ 5ετ., Τ, Υ], 1906), 


.. Ἐπχετοίαίο βοοπιείτίκα, ἵπ αυα αρίίυτ ἆς ἀἰπιοησίοπο οσιηίαπα οοβίσαγωπι οσίου”, 


ογνας ραγαῦοίκας, ουΓνασήυς ΣυροτΓς]εί οοποίάϊς ραγαβοϊοί εἰς. αυὐσίοπο 1.Α[]- 
ΚΕΝΤΙΟ ΙΟΚΕΝΖΙΝΟ Ὑϊποςηί Ὑνίαηί ἀἰκοίρυίο (Εἰοτεπίίας, 721), 
Όρετε ἀεῖ «σπίς ΙΑςΟ0ΟΡΟ ΕΒΙΟςΑΤΙ ( 0ος). Τ, 1, 116ί, οσμές ἰἱ Δαρείο οὐἱ 
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βἰέεππα ἀε]Ι᾽ υπίνεσπο ε ἢ Ιγαϊϊπίο ὨὈεί]α εραγασίοπε ἀεί]ς ἱπόείεγππήπαϊε πείς ε0ω!» 
χἰομί ἀῑ[εγεησία]ί ἀεὶ ρτίπνο εταὀάο ς ὀεῖία τἰάμωσίσης ἀείίς εφυαχίσπ ἀητεγεηχίαί εί 
φεςοπάο ειπάο, 5 ἆ’ αἰιγί ργαάἱ αλιετίογί. Τ. Π, 1761, οοπίΐεπε ὨὈεί ρτηςὶρί ε εί ππείοάἱ 
θεία (ππίσα. Τ. ΠΗ, 1764, «υπ ύεηο Ἀς]νοάίασπιί Γιπΐςο-πιαίεπια[ίο. Τ. Τν, 1765, «οί εηε 
Ὀήεκσογαί ἁἱ αγβοπεπίο Πσφοίσο, εοςλεκἰακίίοο, γοίοτίσο, ργα(ῖκο οὐ ετωάο ο (οπ 


. Υ. ΕΒΙΟΟΑΤΙ, Ορυςωἱούυ δά ϱες ργαίσας ἂ πια]γεπιαίίσας ρογιπεπύωσι {(Τ. Ἰ, 


ἩΒοποπίας, 1751, Τ. Η, ά,, 1762], 


. . ΕΑΟΝΑΝΟ, Ργούυχίοπί πιαιεπια νεο (2 νοαπαί, Ῥεσαγο, 1750). 


Ορετε πιαίσπινα δις ἀεὶ Ματείενε ο. ο. ΟΕ’ ΤΟΡςΗΙ ὈΙ ΕΑΟΝΑΝΟ, ρυυυµσαῖε ρες 
ουτα ἁἱ Υ. ΝΟΙΤΕΒΕΒΑ, ο. 1Ο08ΙΑ, Ὁ. ΟΑΜΒΙΟΙΙ ( νοῖ., Ἑοπια, 1911). 


. ἱηκιασίοσί απαἰήςς αά υ5ο Φεῆα Οἱσνεπιή Παίίαηα ᾱἱ Ό πα ΜΑΒΙΑ ΟΑΕΤΑΝΑ 


ΑΩΝΕΡΙ ἀεί[ Αοσαἀεπιία ἀείίς Ἀείεπτε 4ἱ Βοΐομρπα (Μήαπο, ΜΟΟΟΧΙΝΗΗ. 


ο Μ.ΚΟΙΙΕ, Τγαϊιέ ἆ᾽ αἱρέυτε (Ῥασίς, 1690). 
ο Μ.ΚΟΙΙ Ε, Ὀέπιοηείγαίίοη ἆ) μπε πγέιποᾶς ρουγ γέφουάτε Ἶες ἐρλήίεσ ὁς (ους Ίςς 


άεαγεχ; αἰνίε 4ς ἀειακ αὐίγες πιόϊηοάςς, ἀοπί ἴα ργεπήέγε άοπηε ἴες πνογεης ὁἆς γἐπουάγο 
οὓς ππέπνες ἐρα]ήςε; ρα ἴα ρόοππέιγίς, εἰ ἵα 5εοσπάε, ρου γεπουάτε ρἱωσίευςσς αὐεσήοης 
6ε Ὠίσορβαπιε αυἱ η οπί ρᾶς οσίό γενοῖυς» (Ῥατίς, 1651). 

ΝΑΒΙΟΑΝΟΝ., Εεἰαίγοἰαφεπιοπίς 5υγ Ἰ'Απαΐγνε ἆει ἱη(πήπνεηί ρε (Ρασίς, 1725). 


ΚΕΦΑΛΛΑΙΟΝ ΧΧΧΙΥ 


. Μεολαηίσα, αἶνο πιοῖυς φεἰσπίία απαϊγίίοε εκροφίία. Αμωζίογε ΙΤ. ΕΙ ΕΒ (Ρειτορο!, 


τιεΠ, 116. 


. Εἰπίοίίαπα Σα Βοςμεῃ-Κυησί Ζωπι Οεγαωσῖνο ἆσς Ογπιπαςί Όεν ὁετ Κ. Λοπάεπηε 


4ος Ἰ/αδσποσμα[ιεῃ ἵπ 54. Ῥεεγεουτε (Ριειίοδρο, 1718. τει, [ο,, 1740), 


. Μειοάυς ἰπνεπίσηάὶ πεις οωγνας Πιαχίπαί πηἰπίνο Ῥγοργίείαϊε ραυθεπίες, αίνε 


κοἰωίο ρεοβ]οπιαίς ἱπορεγίπισιγὶοί Ἰπκκίπιο 8εησα αοοερ. Αυκίοτε Ι.. ΕΟΙΕΚΟ 
( απαήηαε  Όσπενας, 744], 


ο. ΕΟΙΕΒΙ Ορυςουία ναί αγκυππεπῖί (4ωε νου, Βετήπο, 1746, 1750). 
. Ἰπιεοάυσίο ἰ Απαϊγαίη ἱπ[ίπίοσυπι, Αυσίοτε Ι.. ΕΟΙ ΕΚΟ (ἵαὔφαππας, ὁυς νου, 


1748). 


. Ὀκφεγιαίίο ὁὲε ρεϊηείρίο πππίπιας αςἰίοπίς Όπα «σα εκαπίηςο οδ]οςίοπαπι οἳ. ρΓοί. 


Κοεπίμι οοπίγα Ἶνος ργϊπορίαπι Γασίαγυπ, Λυσίονε 1. ΕΟΙΕΒΟ (Βεγοῖπί, ΕΤ12), 


. Ἱακύυύουες οπίου ἀῑεγεπα]ίς οωπι εἶως ευ ἱπ απαϊνςσὶ ΓΠπίίογωπι ἃς ἀοσιγίηὰ 


κοτίεγυῃ. Αωσίοτο Τ.. ΕΟΙΕΚΟ (Ρετοροί, 1755). 


. Τπεογία ποια οοερογασ θοµάσογυπ 5ευ πριάογωπα εκ Ρργϊπιίς ποπίτας οομ οί 


ρεϊποιρίϊς καθ εἰ αά οσπΠες πιοίας, αἱ ἰπ Ἠωηθιοάί οοΓρογα «πόεγτε ροφφυηί, 
ποροπιοσία, Αμοίοσε Τ.. ΕΟΙ ΕΚΟ (Βετήπο, 1756). 


. Ἱππύιμβσπαπι οπἱουἰ ἱπιοργαίίς. Ὑοΐσπιεη ρτίπωπα ἵπ 4ο πισίπούις ἱπίεμγαπάί ἃ 


ρεϊπαίς ρεϊπεῖρίίς ἧ9αυε ά ἱηιερεαίίοπσεη πεηυαήοσώσι ἀ[Πεεεπαλαπι ργίηί τας 
Ρεγιγαςίαίυτ. Αυκίοπε Ἱ.. ΕΟΙΕΚΟ (Ρειτοροίί, 1768). Νοϊιπιεη θευιπόάμπι ἵπ ϱυὖο 
πισίπούως ἱπνοπίεπάί (ωποίσπες πως ναγἰαὈί]ες εκ ἀαία τεἰαίοης ἀῑΠεγειια]αση 
θοσπά( αἱώοτίενε εγαόυς ρεγιγαςἰδέαν (1ά., ίά., 1169). Νοἱωπνεα εγίίαπα ἵπ αυο ππεῖο- 
4υμς ἰηνεπίεπάί ἑυποιίοπες ἁπατυπα εἰ ρἰωσίωση ναγία Ὀἰεωσα, ἐκ πια γεἰαίους ἀΤεγε- 
ὑαήυπι ου]ωνίς ρταάως ρεγιγασαίυς (14. 1710). Νούυσπεη αμα οοπ/ἵπεις 50ρ- 
ρἰεπιεπία ραγτίπα ἰπεία ραγιῖπι απ ἰπ ορείθας Ασπόοπήας ἱπιρεγίας βοςσηΙἍΓωπη 
Ρειτοροἱαπαε πρεσδα (4,, 1794], 


Ι1081Α --"Ἱστορία τῶν λΜαθηματικῶν, Τόμος ΗΙ 12 


19. 


Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ο θῬ ο - --- ο ---------ὺ--υ-----....---- ου 


. Γειίτες ἃ "ης ρΓίποσσθε ἆ᾿ Αἰἰοπιαρηε σωγ ἀίνοις 5υ]εῖίς 4ε ργαίαυς ἄι ός ρἡϊοφοριίς 


(Ῥείτοδυγμο, Τ. 1, 1168, Τ. Π, ἰδ., 4). 


ε Νοϊκάπάϊμε Απιείίωςρ χω; Αἰρεῦτα νοπ Ἠτη. Ι. ΕΟΙ ΕΕ. Γ5 Π ΤΙ. (δι. Ρείετσῦυγᾳ, 


ΙΤ. 


ε. Εκλαίγοσεπιεπίς 5ὐΓ Ίες ἐιαὐἠκκεπεσίς ρυθέίος «η [Ἀνεις Ιπηϊί ἆπς νευνες ους ἀσς 


πνογῖς ἄνος Ἰ ἀεθοτίρήσα ἆ) μπε πουνεῖ]ς εδρὀος ἆς (οπίίπε ααςςί {ανογαδὶς αι ρυδίίς 
αυ μις ἃ Τέϊαι, οπἰομλέν 8οιεν Ἰα ἀἰτέσίοα ὁς Μ.Ι. ΕΟΙΕΗΒ ρατ Μ. Ν, Ε;55 (δι, 
Ρεεγσβαγα, 1776]. 


ε.α ΕΟΙ ΕΒΕ, Ορυκςουμία απαϊγήσα, Τ. [ (Ῥειγοροίί 1783); Τ. Π (πά., 1185). 
ε ῬΡ. Η. ΕΟ55, Οοετεκροηόαπος πιαρέπιαίαως εἲ ρΏψαίαυε ἄς αυεῖηυςς οἐέρισς βόο- 


πιέτος αυ ΧΥΠΙ εἰέςίε (άμς νοἰυπα; δι. Ῥεϊογσδυνα, 1841). 


κ ΕΟΙ ΕΝ, Οοπιεηιαίοπς ατγιηπιοιίσαο οοΐ]έσίας, οὗ. Ῥ. Η. Ευ οἱ Ν. Ευ 


(άως νοῖ,: Ρἰοείγοδγρο, 1849], 


κ  ΕΟΙΕΝ, Όρεγα ροφίµσια πιαιηοπια ίσα «ἴ ρίζα αππο ΜΩΟΟΟΧΙΙΝ Φείεσία, 


εὀ. Ρ. Η. Γυς: εἰ Ν. Γωςς (ΡΒειγορο!ί, 1462). 


ε Ἡ. ΕΟΙ ΕΝ, Όρεία οπιπία 5ης αικρύςἰἰς Δοςἱείαεῖς εϊσπιίαγασι Ναἰυεπ]ίαση Ἠε]νειῖσης 


(1 εἱρείιᾳ υπά Βεγ]ίπ], 


. Ἐλεπεο εί νουπηί οἴπογα ρυθ]ίςαῇ - 


δεενε Ἱ. Όρετα πιπιπεσια(ἰσα. 

γοὶ, Ἱ. Ύοκιάπάίρε Απίζίίσπα Ζας Αἰμεῦτα πι ἆσεη Ζυκάσεῦ γον 1. Τ, ΤΛΟΒΑΝΟΕ, 
Ἱνεγαυκαρεμεῦεη νονπ Ἡ, ΛΕΒΕΕ, Ι911 (1), 

Υο, Η ο Π. Οοπιπιοπίαίίοπες αγνπιείσας, εἀῑάῖι Ἐ. ΒΙΙΌΙΟ, 19159 1911. 

Υοὶ, ΥΠ. Οοπιπκαίαϊιίοηες αἱρευγαίσας κά (Ποογίασι θδηωδίοπυπι ρογιϊπεηίος, οὐ. Ἐ 
κΙΙΡΙΟ, Α.ΚΚΑΖΕΗΕ, Ρ 5Τλοκει, 1921. 

νο, ΥΠ. ϱοπιππσηίαἰίοπες αἰρεζγαίῖσας αάἁ Ινοοσίαπι σου ήσσυσι οἱ ργοβα ο ἑαέωσῃ 
ρεγιπεπίς», οἱ, 1. . ΟΙ ΡΑΣΟΙΠΕΕ, (921. 

Νο. ΠΠ. Ιπιτοάυσίο ἰα Απαϊγείπ Ἱπ[ηιογωπ, Τοπιας ρείπιας, οὗ, Α. ΚΕΑΖΕΗ ει 
Ε.κΗΡΙΟ, 9022, 

νοι. Χ. Πηιυίσσες Οα]ουί ἀῑΠετεπια]ϊς, εὐ. ο. ΚΟΝΑΙΕΝΙΞΚΙ, 191, 

Υοἱ. ΧΙ - ΧΠΙ. Ιηςι(πιίσηες ΟλΙυἱ ἱπιερταῖίς, ο. Ε,. ΕΝΟΕΙ ει 1. 3ΟΗΙΕΦΙΝΟΕΕ, 
1911 - 1914. 

Υοι. ΧΙν -ΧΝ. Οοπιπιεηιαοσςς απαϊγίίσαε αά ἰΠοοτίαπι φοτίστυσι ρεγιίπεπιςς, εᾱ, 
ο ΒΟΕΗΜ ει . ΕΑΒΕΕ, 1974 - 1921, 

Υοἱ. ΧΝΗ -ΧΙΧ,. ϱοπιηνεηίαῄσηες απαἰγιίσοαο αά (ἰνοοτίαπι ἱπίορεαίίωπ ρεγιησπίες, 
εά. 6. ΕΑΒΕΕ, Α. ΟυΤΖΜΕΒ, Α. ΚΕΑΖΕΕ ε Α. ΠΙΑΡΟΙΙΝΟΕΕ, 195 1920 9 
1912, 

Υοἱ. ΧΧ ο ΧΧΙ. (οπινεπιαίσηςς απαϊγήσσς αά (Ἠοοτίαπι ἰπιερα]ίαπι οἰἠρῃςοταπι 
ρεγιϊπεπίςς, οὐ. ΚΕΑΖΕΗ, Ι912. 1911. 

δεγις ΠΠ. Όρεγα Πωοδαηίσα οἱ αφιγοποπύσα, 

γοῖ 1 ο Π. Μοςλαβίοα εἶνε φοἰσπιία πποίας απα]γίίος εκροδίία, οά. Ρ. ΣΤΑσΚΕΙ. 
1911. 

Υοἱ. ΧΙ, Νευς Ογιπάκκἒισο ἀςι Αγηηετίς, οὐ. Ε. Κ. ΦΟΗΕΒΕΕΑ, 1922. 

δείς ΠΠ. Όρετα ρέγαίον. 

γοὶ. 1. Οοπιπιεπίκίοης» ρἱηπίσαο πά ρ]γείσαπω βοηεγαίεπι σἱ αά Ιἰνεοτίαπι αοπἰ 
Ρεγήπεπίςς, εὐ. Ε.ε Μ. ΒΕΒΝΟΟΙ 11, Ε. ΒΙΙΟΙΟ ο Α. 8ΡΕΙΦΕΕ., 1ο0)ς. 

γοἱ. Π ε ΤΝ. Ὀἱοριτίσα, εᾱ. ΕΒ. ΟΗΕΒΒΙΙΙΕΖ, 1911 ο 1912. 

ο. ΗΕΝΗΕΥ, Τεἰίγες ἰηέάίιος ἀ' Εμίετ ὰ ἆ Αἰσπινοτι (Βω!!, ἀἱ Οδ]. ο ειοσεία, Τ. ΧΙΧ, 
1886). 
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. Ο. ΕΝΕΣΤΕΚΟΜ, δα Ἰα ἀέσουνετιο ἀς Ι’ ἱαιέργαίε οοππρίὀο ἁςι ἑᾳυαήσας ἀῑέγευ- 


υε[]ςς Ππέαίπςς ἃ σος Γικἰσπίς σοπσίαπίς (Β10ἱ, πιαίΊγεσι,, Νυονα δες. Τ. Χι, 1891. 


. Ὁ, ΕΝΕΣΤΕΟΜ, δας Ίσα ἴειιτες 4ος Γἑοπατά Είες ἃ Ἱεπη ἵ Βεγπουή (νί]. 
. ς, ΕΝΕΣΤΑΚΟΜ, Ώεγ Ηεεμοσξικο]. Σπ πει [οδουρματά Ευγ μπά Ἰσοδαπα ἵ Βεγ- 


που] (ΒΙ0ἱ. πιαί]νοπι., ΠΠ Βετ., Τ. νε Ὁὶ, 1904 - 1906). 


. ο. ΕΝΕΣΤΕΟΜ, Ὀει Βτίεραοςςοὶ Σνννοῆση Γοοηλατά ἘΕυίες υπά Ὀππίεί Βεγπου]ίί 


σα. Τ. ΥΠ, 1906). 


... ΕΝΕΣΤΕΟΜ, Βετίςλί απ ἀῑς Ευ]εγκοπιπήσσίοα ἀσι δε νεἰχεγίνενε ππ{ωτίογςςεπιάς 


Οεσεῄσςπαῃ θες ἀῑς Ευ]εγςοῖνε Μαπυρκτίρίε 4ες Ρειεετθγµες Ακαδεπιής (ΠαἨγεσῦςτ, 
6ειγ ὀευίκσςεπ Μαι. Ὑετ., Τ. ΧΧη, οι, Π ΤΙ. ρ. 191 - 205], 


κΕεΦΑΛΛΙΟΝ ΧΧΧΥ 


. Ὀμπετία βεοππείγίκα α ζοσπίο Κυρετίο ἂς Ψειπιπιϊής ρτοροςίία αν ΗΙΕΚΟΝΥΜΟ 


5δΑ(ΗΕΚΙΟ Οεπυεπς! ος, Ίσσα 5οἱυῖα (Μοάιἱο]απί, 16931). 


. 1 ομίσα ἀεπιοηπςίταῖνα, αυαπ υπα οσπι ἰεσίοις σχ ἰοῖα ρἐήμοφορμία ἀδοσερίίς, Φάε[εη- 


ἀεπάνπι ρτοροπή 0). ΓΕ. (ακαείίο (δεησα ποπυς ἆ' αὐίοτς; Αα. Ταυτίη., 1601. Π ε., 
Τιοπί Εεμι, 11ο: Π οἆ., Αυζυσίας ἱδίογαπι, 1715], 
Νεο-ίαεῖσα αυςίοτε ΗΙΕΒΟΝΥΜΟ 5ΑΟΓΗΕΒΙΟ (Μοάιο]απί, 1708). 


.. Ευςόε α οπιπί παενο νἰπάκαίως, εἶίνε Οοπαίας ρεοπκιτίσας οαυο Μιαδίήισιυς εἰ 


ργίπα ἵρεα υπίνεγσαςε ϱοοπιεϊτίας ργἰποῖρία. Αὐσίονς ΗΙΕΒΟΝΥΜΟ 5δΑςςΗΕΚΙΟ 
(Μεάϊο]απί, 1711). 


. αΙΡΟΙΑΜΟ ΑΟ ἨΗΕΕΒΓΣ Ευσἰάςς νιπάϊἰσαίως, οά[ιοά απά (γαηβἰαιοά ὃν Ω. Β. 


ΗΑΙΞΤΕΟ ((αήσαμο - Ιοπάσα, 1920; ποπ οοπίίσης οἶιο ἷα ρατγίς εεἰαίίνα αἶία (δοτία 
ἀεῖϊς ραγα [εἰς]. 


ο Α.ΕΑΥΑΚΟ, Όσες Ἱείστςο Ιποά[ς ἀεὶ Β, Ογοίαπιο Βασσομοςὶ ᾱ. ς. ᾱ. ο. α Ὑίπορασο 


Ἠηπνίαπί (Εν. πια. [ἱ8. 5 ποἶίσπσς παι., Τ. ΙΥ, 901). 


. Α, ΑΟΑΟΡΤΙΝΙ, Όσο Ἰείίστο ἰπεάίις ἀἱ Οτοίαπιο Ξαοσ]νεσί (Μεσι, 4είία Β. Αος. ά’ Ἱα- 


μα, Τ. Π, 1291). 


. ΡΑΙΕΜΒΕΗΕΤ, Τταϊιό 4ο ἀγπαπιίαυο (Ραείς, 1743: πουνεῖίε ὀάμίομ, γενυο οἱ [οεί 


αυρππεηιός ρας | Απίουγ,. Ῥασία, 1778]. 


. Ὁ)ΑΙ ΕΜΒΕΗΤ, Ορµεσυἱες πιαπόπιαύσυεα, ος Μέπιοιγες υγ ἀἰΠέγεαίς αυῤείς 4ὲ 


βέοτπέίγίε, ἆς πιές]απίαυς, ἆ' ορίίαυε, ἀ᾽ απίγοποπήε, εἰς, (7 νουσαί ᾱἱ οἱ Π ν΄ ἀῑνίκο 
ἰπ 4νε ρα, Ῥατίΐς, 1761 - 1768). 


. Ὁ)ΑΙΕΜΒΕΕΒΤ, Μόάκηµες όε Πμέτγαίωτε, ό4ὲε ρἱήοφορμίο εἰ ἆ᾽ Μἰιοίσε (ὁ νοἰαπηί, 


Ρασίς, 11531). 


. ὈΙΟΕΚΟΤ, Μέπιοίες 5 ἀΠέγεπίς φω)είς 4 κανα ία υες (Ῥαγΐς, 1748). 

. ΟΟΝΡΟΒΕΕΤ, Εκκαί ἆ ἀπαΐγνε (Ρατις, 1768), 

. ΟΟΝΡΟΕΟΕΤ, Ώ]ομες 4ὲν αςαΦεπήοεης (6 νοζωπή, Ῥαγίν, 1713 ο 1779). 

. ΟΝΟΟΚΕΕΤ, Ενα! ευ  αρρίσκάσα ἀὲ [' απαΐγνο ἃ ἰα ργοδαὈό 4 ἀδεισίοπα 


πεπάμες ἃ α ρἱωγα Πιό 4ες νοκ (Ῥασίς, 1785), 


.ΟΟΝΡΟΕΒΓΕΤ, Όεν ἠνέλοάςες ἆ αρρτοκίπαήσα ρου ες ὁφυαήσης ἀἰπέρει μείίεη 


Ιογδαμοπ οοπηκδί ης ρηἐσἐσὸ ναΐευς αρρτοσμός, Μέσα, ἰηέε. (Βὐ]. αἱ 84, ὁ φἰοτία, 
Τ. ΧΥΙ, 1881), Ῥγεσνενθο α ο υσσίο οτί ήο (τοναςί υπ εἶεπςοο οοπηρἑείο ἀεί Ἰανοςί, εά(εί 
εποα, ἀεὶ (σπάστοει, 
ΕΟΝΤΑΙΝΕ, Μέποίτγες όε πμ γἐππαύαυςς, γορευ ης εί ρυσΗές, ανος αυείαυες ρέοςς 
ἰπέόάμες (Ῥαγῖς, 1764]. 


500 


17. 


19. 


Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ΥΑΝΟΕΕΚΜΟΝΕΟΕ, ΑΒαπόυπρση πως ὁστ τεῖποη Μανοπιακ. πι ἀσυικκῖνες βργαςῖνο 
Ἠεγαυπφβερεθεη νου ς. ΓΠΤΖΜΙΦΞΟΗΝ (Βετήπ, 1987]. 

1. Η.1.ΑΜΒΕΗΤ, Όιε ἴπεγε Ῥεγερεςίίνε, οὔεγ Απώείευης σάς ρεγερεκνίκοεη 
Αμιίσς νου (πεγεη διῦκκεπ υπά οτε Οτυπάγίας σα νεγετγίροεν (ἳ Αι, Ζατίον, 
1759, Π Αω., 1774). 

1. Η. ΙΤ ΑΜΒΕΗΤ, Ῥποιοπιειγία αἶνς ὁς πἹεηδυγα οἱ εταάίους Ἰωπίωίς, οοἱοσυση εἰ 
υπργα (Αμ. Ὑππά., 1760]. 


.ᾷ. Η. ΤΕ ΛΜΒΕΕΤ, Ἰηπίμπίογες ογῦήταε οοππείαταπι ργορΏειαίες (Αμ. Ὑϊπάος., 1761). 
. 3. Η. ΙΤ ΑΜΒΕΗΤ, Βεγιγᾶρε ζυπι ΟεὈγαυςένς ἀςγ Μαἰ]γεπιαις υπά ἄετεα Αηνεηάιημεη 


(ιε ρατή ἵπ αυαήτο νου; Βετήπ, 1765 ΙΤ. 


. 3. Η.Ι ΑΜΒΕΕΤ, Ζυςΐσε σι ὁσ Ἰοραγιπιέθςἡ-πὶροποσιογίβεῖνεη Ταδοίεης σας 


Ετεϊςπετυπα υπά Αὐκήτταπα ἆς Ὀεὶ Απιοπάυπι ἆετ ΠΜαινεπιαίκ νετίαἠεηάεη 
ΒεγεςἈπυπβεη (Βετῆπ, 770]. 


. 4. Η.Ι ΑΜΒΕΕΤ, Ὀκυιθοῖνςες βελεηγίετ Βτιευεςλιφεῖ, Ἠεγαυαρερεῦεη νου 1. ΒΕΗΒ- 


νου! (παυς νοίυπή, Ααάρσουγα, 1782 - 84). 


. Ε. ΕΝΟΕΙ. υπά Ρ.5ΤΑςΚΕΙ., Ὀἷς Τηοοτίε ἄετ Ραγαϊεἰἠπίεα νοι Εικ]ίά Εἱ αωί 


ας» (ρ. 1517 «201; 5σπο ἵνὶ τἱργοάσίς Ἰς τίοσγςῃς ἀἱ Ι απιρογὶί ευίία ἱοσοτία ἀείίο 
ῥαταείε, 1 εἰρσίμ, 1895]. 


. κ. ΒΟΡΡ, 1. Η. Γαπιῦςγις ΜοπαιουςὮ πι σα Σαρε]νότίρεαι Κοπιιοπίανεα, ποπ 


είπεπι Ὑογνογί ὕδεγ ἆεπ δίαπά ἆςεγ Ἱ απιοεγίίογεςπυης (ΑΡ. ἀες Κ. Βαν. Ακαά, 
4ετ ἸΝππεησε]να[τεπ, ΜαϊΠ.- ΡΗΥ5. Κἰσςς, Τ. ΧΧΥΗ, 1916). 


. Κ. ΒΟΡΡ, Ἱςοπ]ατά Ευίεγς υπά Ἰομπαπα Ηείητίοι απθεγις Ἠγιε[εςυμφεὶ, ας ἄεη 


Μαπυςκτίρίση Ἠεταυσρερεῦεη (ΑΡΗ. ει Ῥγευςς. Ακαά, οι Ἰαθοηθςμαῄση, 1924], 


 Κκ.. ΒΟΡΡ, 0. Η. Γαπιοεγίς υπ Α. ο. Καστίπεις Βγίείς ας 4εα Οομσεγ Μαηικκτίριεη 


Πκταυσαερεῦςσα (δΙσυπµρῦςγ. ἆςετ Ηειάείσεγρες Ακαά. 4ενς ας. Μαϊ αυγής, 
ΚΙαςφε, 1328). 


.α. (ΚΑΜΕΗΕΗ, Ιπιοάπσίσα ἃ 1 απαϊγςε ες Ἠρπες οσο αἱμένοσίαυει (Οεπένε, 


1150). 


. 4.1 ΑΝΡΕΝ, Μαιπεπιαιἰσαῖ ος γα ίσας (οπάσα, 1755]. 

.. 1.1 ΑΝΡΕΝ, Της Κεπίάπαί Απαϊγσίς (Ἰ οπάση, 1764]. 

. 1.ΙΑΝΡΕΝ, Α Ὀήβυσυγθε οοποεγπίηρ νε Κεείάυα! Απαϊγιις (1 οπάσηπ, 1758], 
.41.ΙΑΝΡΕΝ, Μαϊπεπιαιἰςαἳ Μεπιοίγς (άωο νοἰωπηὶ, Γοηάση, 1780 - 82]. 
.1ΑΟΟΟΙΕΚ ο 1 Ε 5ΕύΒ, Εἰέπιεπις ἆς (π]ου] ἱπιέργαί (Ῥασππε, 1768). 


κΕεΦΛΛΛΙΟΝ ΧΧΧΥΊ 


. Όευντες ὃς Ἱαρταπμρς, |4 Ὑολυπαί (Ῥατΐς, 1867 - 1802]. 


2. Η. ΥΚΟΝΣΚΥ, Ιπιτοάισίσα ἃ ἵα ρΠπῄοκορῃίς ει πιαόπιαίαυες εἰ Τεςηπίς ὃς 


7. 
8. 
.. 


|) αἱμογίιππὺς (Ῥατίς, 1811). 


. Η. ΝΕΟΝΣΚΥ, Κέποϊωίοπ μέπέταἰς ὁες ὀηυσίίοπε ὁς ίους Ίος ἀερτές (Ῥατῖς, 1812). 
. Ἡ. ΝΕΟΝΣΚΥ, ΚέΓιαίοη ἆς Ἰα Τηδοείς ὁες [οηκίίοια φηα]γίίφυςς ὁς Τάμγαηβο 


(ραγις, 1812). 


. Η. ΝΚΟΝΕΣΚΥ, Ρμήοφορμίς ἂς ' ἱηΓιπί (Βαγία, 1814), 
. Η. ΝΚΟΝΣΚΥ, Οπήφυς ὃς Ἰα Τιέοσίςε ὁες [οποίους βέηέγαίτίοςς ὁς Ιαρίαος (Ῥατίς, 


οοπηποἰαϊα α βίαπιραγςσί πεὶ 1813, ρυβΗίσδία πε 1819]. 

Η. ΝΝΟΝΕΚΥ, Ῥηήοφορηίς ας ἴα τοςνπίε (ἳ Ῥατιε 1815: Η, 1817). 

Η. ΝΝΟΝΘΚΥ, (αποης ὁς Ἰοραγή ήπιες (Ρας, 1827]. 

Α, 5, ΏὉΕ ΜΟΝΤΕΕΕΒΙΕΕ, Ὀἱοοηπαίγε ὁες κοἰσποςς πιαιπἐπιαίαυςς (Ρατ, 1834. 


10. 


ῳω.  ω ο -- 


10. 


11. 


12. 


11. 


14, 


15, 


140; νεγείοπς Παίαπα ρες ουτα ἀἱ ο. Ὁ.  ΟΑΒΡΑΜΗΙ ο ο. ΕΚΑΝΟΟΙΝ, Εἴρεασα, 
1818 - 1847], 
Η. ΝΕΚΟΝΡΚΥ, Οεώντες πιαέσιαίίαυςσα, ουσ το Ὑουπί (Ῥασίς, 1925], 


. ς. ΒΟΡΣΙ/ΓΤ, συ σοπιρεί 4ς Μανγἐπιπίαυες (πες Ὑοίυπ, Ρατίς, 1795 - 1801). 

. Ου ΞΙΝ, Τγαιέ ὁς οαπἶσυῖ ἀῑπέγεπιιεί εἰ ἆς οπἰσυ! ἱπιέργαὶ (Ῥητία, 1796]. 

. οΟυΡΙΝ, Τγαῖιέ ἐέπιεπίαίτς ἆς [ απαϊγθε πιαιλἐπιαίίαυο (Ῥαγία, 797]. 

. Ε.5. Ι.ΑΡΙ.ΑΓΕ, Οεώντες ςοπιρ]έίςς (14 Υουπαί, Ῥατίς, 1878-1914]. 

. . Β. ΒΑΡΕΟΟ, ἴπιογπο αἶία να σά αρ] φοσίηί ἀἱ Οἰαπ/ΓΑΠοεσο Μα, πιδίδ- 


πιαςο ἀεὶ 5ονοίο ΧΥΠΠ (Β!, ἀἱ Βι0ἱ. ο δίογία, Ἑ, ΙΧ, 1476). 
Όρεγε πιαϊεπιαἰ]ςῖνε ἀἱ Ῥποίο ΜιΗΓΠΙ (11765 - 1822) α εωγα ἀ4εἱ ργοΓ. ΕΒΕ. ΒΟΕΤΟΙΟΤΤΙ, 
Τ, ΤΙ (Ραΐεγπιο, 1914). 


. Ε.ΒΟΒΤΟΙ ΟΤΤΙ, ΙηΠωεπτα ἀεΙ[ ορεγα πιαίσπια(ἷσα 4ἱ Ῥαοίο Κωηί κω[ίο «νομίηχοπίο 


ἀε[ς Γεογίς αἱβευγκῆς. Ὀΐςσγσο (Μοάεπα, 1902]. 


. Ε.ΒΟΕΚΤΟΙ ΟΤΤΙ, δω] γιβοίνοπις ᾱἱ Μαϊίαι, (αγιερρίο ἰηδάίο ἁἱ Ρ, Ραοίί ε Ε. 


ΚυΓιπί (Μεπι. ἀείία Ε. Αοζπόεπιία ἱ Μοάεμα, δες. 1, Υοἱ. ΥΠ, 1906). 


. Ε. ΒΟΝΚΤΟΙ ΟΤΤ, (ατισμείο ἀϊ Ραοίο Κυιπί οσος αἰσυπί ποστ ἀεῖ κυο (επιρο 


γεἰπ(ίνο αἲἳ Ἱεογεπια συ]α ἱπφουση(ὰ ᾱἱ σᾳμασίοπί αἱρεείοῖνε ῥεηετα 4ἱ ετἀὰάςο αυ. 
Ρεγίστε αἱ αωαγίο (επι. ἀε]ία ὃος. ἀείίς βοίσησς, δεν. ΠΠ, τ, Χιν, 1906). 

ο. ΖΕΟΓΗΙΝΙ-ΙΕΟΝΕΙΙΙ, Βυρρίέπιεη! Ιοραγμαήαυε, οοπίεπαηί ; α ἀδςοπιροσίήση 
όςς εταπάςυγς πυπέγίαυςς αυείοοπαυς επ {ασίευες Γης, εἰ Ἰα ιέοσε ἀες Ἰομαγίνπνεν 
αὐἀΠίοπεῖς οἱ ἀδάυκςιίες (Βογάσαυςχ, 1802: Π ο., 1814, ρε; εωγα ἀἱ 1. ΗΟῦει). 

Ε, ΡΟΒΚΟ, Νοισίε Ιπίογπο αἴία γΊια οὐ αρ ο ἀἱ Οἱωφερρε Ζεοςήηί - Γεοπεί!, 
πιασππαίέσο «τεπποπεςς (Βω]!, ἀἱ Οἱ, ο εἰοτία, Ἑ, ΧΝΗΙ, 1885), 

Ταῦ]ες ὧςς ποπιΌγες ργεπιίσγς εἰ ας Ἰα ἀδςοπιροκξίίοα ἀξς ποππΌρες ὁς Ἰ α ΙΟΚΚ) ας 
. ΙΝΟΗΙΒΑΜΙ; πενως οἱ οοσγγἰκρὀςε ρας ἰε ὈΌν ΡΚΟΜΡΤ ει «ωἰνίε ὁς ἵ Ταυίς ὁςι 
ὔλσες σι ποππῦτες ἱεπραγέςπς ὡς ἰ α 20000 (Ῥασία, 1919], 

ΟΑΡΡΑΕΕ ἨΕΡΡΕΙ., Επδα! υγ Ἰα περγέφεηίαίἶοπ απαἰγίίαυε ἆς ἵπ ἀἰπεςίίοα, ιγαάυστίοη 
ρυβήϊές ανες ργέίασςς ὃς Η. ΥΑΙ ΕΝΤΙΝΕΕ ει Η. Τ. Ν. ΤΗΙΕΙ Ε (0ορεπαρήςση, 1807: 
ιταςὰ, ἴπ ἱπείεσε απ Ὁ. Ε. ΣΜΙΤΗ η Α 8οωγοὲ Βοοκ ἵπ Μαιοπιαϊίος, Νεν; Ὑοεὰ, 1929]. 
Ε. ΑΒΟΑΝΕΟ, Εαδαί 5ὐΓ Ώης ηιαπέπε ὁς περγέφεπίετ Ίες ο ωαπίτές ἱπιαρίπαίγος ἆαηα 
Ιε οοησίγυςιίοπς ρέοππέιτίαυςς. Η ἑά. ργδοέάδε ἆ' µης Ῥγείαος ῥατ Μ. ΗΟΙΕΙ. ει 
εωϊνίς ἁ υπο Αρρεπάίου οοπίεπαπί ες Εκιγαίίς «εν Αππαϊςς ἆς Οεεροηπο γεἰαί[α 
ἃ Ία αυσσίοπ ἃςν ἱπιαρίηαίρος (Ραγίΐς, 1874), 

ο. νΥ. ΜΟΟΕΕΥ, ἴα νγαίς Ιέοσίε όες ααη (ές πἐμαιἵνες οἱ ἆςς αυαη(ἑιός ρεύεπάωεα 
ἱπιαριηαίγες ἀέάιέε αυκ απηὶς 4ς [' ἐνίάέεπος. Π ἑά. (Ρατΐς, 1861]. 


ΚΕΦΛΑΛΛΙΟΝ ΧΧΧΥΠΙ 


5 ΕΗΟΗΙΙΕΝ, Όε γε οσέ πιίμα ςπραςαεῖς οἱ ἱεγππίπογασι (ἴρυγαγυσ βεοπειτίος 


οοη5ιάεγαία, 5ευ 4ς Μαχίσιίς εί Μἰπίπιϊς, Ῥαγς Ῥτίπια, εἰεπνεηίατίς (Ὑγαἱκἰανίας, 782], 
5.ΙΗΙΗΙΙΕΕΒ, Εκροφίον ἑέπιεπίαίπο ὡς. Ργίιπεῖρες ἆςι (ους «ωρετίεωγς, ρους 
δεγν]γ ἆς Γεροῦθε ἃ ἰ ἀεπιαηπάς « πε Τμέοσιε «ἰαίγε οἱ ρεόσίνε όὲε [’ Πη[ἰπὶ πιαιπέππα- 
ὕαυς (Βεε]ίπ, 1746]. 


. 5. ΕΗΟΠ ΙΙΕΕ, Ρεπορίογωπη σπ]ςυ]! ἀῑΠετεπ εἱαἷες οἱ ἱαιεργαές εχροφἰἶο εἰοπιοπίατί5 


(τά ίηρεα, 1795). 


502 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


κ. Ὁ -- --Ὁ--- ου -----ὐα---υ---ᾱ- -ἀἄἦπἀ-. 
...ὲὲὲὲὲὲ-..-----------ὺὓ---ο--ἷ  ἷ'υ -. 


4. 


5.1 ΗΙΗ.11ΕΕ, Ῥοϊἱγεοποπιέίγίε ου 4ὲ 4 Ίπενωτε ὁςν Γίρυγες γοςἤρηες οἱ Απέρό 
6ε Ιπορέγμπέιτ]ιε ἐγέπιοπίαίτο οὐ ὁ4ς Ἰά ἀέρεπάκπος ππυτυεῖίς ἆσς [ἴρυγες (Οεηένε, 
1789]. 


εδ. ΙΕΗΟΠΙΙΕΕ, Εἰέπιοπίς ἆ'Απαΐγοε ῥδοπηέιτίαυς οἱ ἀ᾿Απαΐγσο αἱρόθείαυς αρριφωές 


ἃ ἓ γεςεγςῖς σα Ισυκ μἑοππέίτίαυες (Ῥατίκ, 1809). 


κα ΜΑΡΟΗΕΕΟΝΙ, Ἱα Οοουμνειτία ἀεὶ «οπιραςφο (Ῥανία, 1797: πµονα οἀἰτίοις, 


Ρωέιτπο, 1901]. 


ε Ὁοπι σα αἶία Βϊορταί[ία ᾱἱ Τσγεησο Μαφελοτοπί. Νοεσία, ἀοσυπγεπή 6 Ἱσεήετε Ρος 


εωγα ἀςὶ ργοί, Α. ΕΙΑΜΜΑΖΖΟ, ση ]) αρείαπία αἱ ἵτο Αγσοῖἱ κοεπ(ςί ἀςί ργοίΓ. 
ο. Ι.οτία, 5. ἵμβσαπα ο Φε) Ἴαρ. Ε. Εογποπί (Βεγμαπιο, 1904), 


. Ο ΥΙΝΑΝΤΙ, δρίμοίαίωτε πιβςςμεγοπίαης (Οοαιγίσωί αἰία Φεοσία ἀεί[ Ὀπίνεγςίιὰ ἀἱ 


Ρανία; Ῥανία, 1926). 


ε.α ΜΟΕΑΝΕΡ, Οἐπέαϊομίε ὁς α [απιίς ας (απρατά Μοηρε (Ὠῆον - Ρατίς, 1904). 
. 41. Υ. ΡΟΝ(ΕΙΕΤ, Τγαιέ ἀες ργορηέές ρεο]οςίνες ἄες Γίβωτες. Όωνταρε υιίο ἃ 


οευκ ου! 5) οσπρεῃί ὁςς αρρισαίοπ» ἆς Ἰα ρέοπιόίτίε Φεποτίριῖνε σι ἆ' ορέγαίίους 
εεοπνέίσίαυες 5αγ ]ο ἱοτταίη (1 ε., ως Νοϊυπαί, Ῥατίς, 1865 - 66). 


4. Υ. ΡΟΝςΟΕΙ ΕΤ, Αρρικαιίομς 4) απαΐγσε εἰ ὁς ρῥοπιόιτίε οαμί οπὶ κεγνί ἆς ρεϊποίρα) 


[ουΦειέπί αυ Τγαϊέ ὁςς ργορέιές ρτοἱοσιίνες ἆςς {ἴρυγες (άως Υοἱ., Ρατίὶς, 1862 - ζ4]. 
ΚΕΦΑΛΛΙΟΝ Χχχικ 


1. Ε.ΡΕΑΕΕ, Ὀϊκφυϊκίοηςς αηαϊγιίσσε ππαλίπωο αά οπἱου]ωα ἱημεργα]ετῃ εἰ ἀοςιγίηδαν 
5ογίεγυα ρεγίπεπίςς (Ηείπι., 1791]. 


. Ῥαπποίμηρ νοῦ Βεείεπ βονοςἑαοέ 2νίεμοη 1. Ἐ. ΡΕΑΕΕ υπά Ἠειτομ 6ΑΒΙ, ΝΟΝ 


ΝΓΑΤΤΕΜΒΕΚΩ υπά Απάσνε, Ἰνεγαιαρεβεῦεα νοι Ὡς. Ο ΡΕΑΕΕ (1 αἱρείᾳ, 1853). 


 Ὁ ΓΕ. ΗΙΝΟΕΒΟΚΟ, Ἱπ[ημίποπηί ἀἱρηίαίαπι εκροηερίίς ἐπδειεγππήπαιί Ηἰκιοτία, ἱορεν 


ας [ογπυίας (Οσοἱύπα., 779]. 


ε ο. Ε. ΗΙΝΡΕΒΟΚΟ, Νονί γειοπιαιίς ρεγππυϊαίίοππα, οοριβήησίίοπωπι ἃς ναγικοθ πα 


ργίπιας Ἰίποβο εἰ Ἰομίσίίσας φεγίοευσι [οτπι]ῖ απαἰγιίοσν-οοπιδίπαἰογίς ρες ἵαβυίας 
εχηιθεπάαος «οὐδρεςίως οἱ εροςἰπιίπα (11ρ5., ΙΤ81]. 


. ΕΡςΗΕΝΒΑ(Η, Γηρπογίατίο ἀὲ φεγίεγηπῃ γονογσίοηα [οεππυ]ίς απαγοσος-οοπηβιπαιογίς 


εχησίία (ρε. 1789). 


. Ε.Α.ΚΟΤΗΕ, Γογπω]ας ἆς φεγίεταπι γονογείοηε Φεσιοηφγαίο υηΐνεγκα]ές Τά 


Ιο-α]ίσας οοηβηαογὶο-απαἰντίοσεωσι νἰσαγίίς οκλίδίια (μμς,, 1791), 


. Ὁ. ΝΟΙΕ, Αηίαημρεμγῦπάς αἴῑει Πα Ἱνοπππίίκεήση κενο [ίση (αμαί(γο γουμπηί, 


[ εὐ., Ηα[ε, ΙΤΙ0), 


: Ὁ ΝΟΙ Ε, Εἰεπεπία πιπίνεφοσς υπίνεισας (οἶήσυε Ὑουπηή, Πας, ΙΤ11 «41). 
ο ΝΟΙΕ, ΜαιβεπνιΙσεῖος Γεκίσοη, ἁπγίπηση ἀῑς ἱπ αἰίση Τείεη 4ες Μαιλγεπιαιϊκ 


ὑδήσμεηα Κὐμκινόγιεγ εεκ]άτι υπά Ζω Ηἰφιοτίο ὁστ Μαϊλοπιαίοκ - Ἠ/ππεηςςαῄση 
ἄκκπεπ Ἰοίνεη Ναςμηςμιση ογι]γεί, ας] ἀῑς Ἀς)ε]επ, νο Ίεηο Μαϊετίς αυπρε[ὔλγοι 
Σα Γπόεη, ππρε[ηΏγί ννεγάση (Ἠαίίε, 1716). 


: 4 Λ.ΣΕΟΝΕΒ, Εἰεπκπία αγηνείςλς οἱ ρεοσιειγίαε (σπα, 1739). 
4 Λ. ΕΟΝΕΒ, Εἰεπιεπία αγ πείίσας, ροοπνείσίαε εἰ σοπ]σμ]ί εεοσειγίο (Ηα]ϊς, 1756], 
ΑΛ. ο. ΚΛΕΣΤΝΕΒ, ΑπαηρερεΏπός ἆενγ Αγηηησιις, ΟεοπιείΓίε, εἴκεπεα υπά αρᾶ- 


Γἰφοηει Τεϊροποιπείτίς (Οὔἱαρεη, 1758). 


. Λ.. ΚΑΕΣΤΝΕΕ, ΑπίιηρμεριΏηώς ἆσγ Απαϊγείς οπά[ίσηες Οεόκνεῃ (οὔπίπμεα, 


1760). 


. Α. 6, ΚΑΕΣΤΝΕΒ, Απαημησιηηόε ὁες Απάγείς ἀσς [ ησπάἠσίνση (σὔμίπροα, 1760). 


.µ 


32. 


"ν αν Ν 


Βιβλιογραφία ο 903 


. Α.Ο. ΚΑΕΣΡΤΝΕΒ, Ὑεγσυςὴ εἶπετ απα]γιφοίνεα Αδνπάίωπα νο ὁεπ Κερεὶσοηίιέσα 


(σοσπεεσ, 1755]. 


. Β.Ε. ΤΗΙΒΑΙΓΤ, Οτυπάγίας ἆςγ τείπεα Μαιπεπαικ (δµηρεα, 1801]. 
. Β. Ε. ΤΗΙΒΑΙΟΤ, Οτυπάσίες 4ες αΠρεπιείπει Αγηηιοκ οόες Απαϊγείς (Οδήήμεη, 


1800], 


ο ον.) Ο. ΚΑΕΣΤΕΝ, [ο νορή ἆε ρεπαπππήση Μαιμοπαιίκ (οιιο Νο, Ογείίς- 


να]ά, 1767-1771, Η εα., 1782 - 191). 


ος ΕσΑ 55, Ἠεικε, Ἱνεεπυκρερεῦεῃ νοι ὅες Κ.μὶ. Οενεες η ὁει ἸἨφεηκς να ιδη 


(ἀῑδοί οσα, 1 εἰρείᾳα, 1810 - 1910). 
Ἠγιεινες[γνεὶ νε επ Οπµ5ς υπά Βενφεὶ Ἰνεγαυμεμεῦεη αι γεγαπ]ασευαπα ἄεγ Βετήπος 
Ακαάεπής (Βοτήῃ, 1380). 


.. Ἠτίείς νο ϱ, ΓΕ. οαυςς απ Β. Νιςοία!ί, Πεγαυαφερεῦεῃ νου Ν, ΝΑΙ ΕΝΤΙΝΕΕΒ (Καγ]- 


Σγυκὴς, 1877], 

ἨΠτίείς Σα ἱκείκα Α. νο Ἠιπιδολάϊ υπά ας» Πεγαυσρερεῦςσῃ νου Κ. ΒΕΙΗΝΕΣ Οαἱρ- 
Σε, 1877]. 

Βτγιε[μσοσ κεί Ζνήκονοι ,. Ε. σαυςς υπά ς. 1. Οετήπε Ποταυπρερεσῃη νο ο. 
Ξ΄ἨΑΕΕΕΗ (ΗΒετµα, 1921. 

Βεε[ιος δε] νου (8 µ5ς πιοῖι Ξςλυππας τετ Πεγαικρερεῦεη νοα ΡΕΤΕΒΣ (1861 - 65 
ο πι 

Ηγιε[όςθεἰ Σννήκοιση Οἰδεςς απρά οαυςς Ἰνγαυβρερεῦεη νου  ΣΓΗΠΙΙΝΟ υπά 
Ι ΚΕΑΛΜΕΗΝ (άμε Ὑο]ωοί, Βεεμα, 1900 - 1900), 


. Η. ΜΑΚ, ο, ΕΓ. ος υπά ἀἷε φείπεν (Βετῃήῃπ, 1927]. 
.Ε. ΚΙ ΕΙΝ μπά Μ. ΒΚΕΝΕΟΕΙ., ΜαιετιαΙίες [ῶγ υἰαφεηκς ασε Βίομρταρήε νοη 


ας: 1. Ρ ΒΑΓΗΜΑΝΝ, Όενε ας σχαηεπινεογεκςῖνο Ατοοιες. Π, 1. 
5 Ἡ! ΕΡΙΝΟΕΕ ο, Ε. οαμςς, Εγαμππεπίε σας Ταδοτίε ἄετ αγ {κςν μεοείγἱκνεη 
Μηιεῖς ας ἆσπ Ἱπήτεα 1107 «1799, ΠΠ. 1. ΣΙ ΗΕΣΙΝΟΕΕ, εεγ αμα, Αγοεησἒη 
χιτ ἘΕυπκήοπεπιπεοτίς. ἵν, 6, Ε.Α.06ΑΙ1Ε, ο, Ε. σµςς αἷς Ζαμΐγεσηπες, Υ. Ε. 
ΞΤΑΕΟΚΕΙ, ο. Ε. ους ας Οεοσείες, Υ]. Ρ ΜΑΕΝΝΟΗΕΝ, Ὀίιε ες φεἰνίς- 
καπρ ζνἱσε]νκπ ΖαΠ]σητοςππεπ υπά Ζαλεπιεοτίε δεί ο, Ε, οα-ςς ΥΠ. Μ. ΒΚΕΝΡΕΙ., 
Ὀείῦειγ ἀῑς απιγοποπιίσεηςση Ατοζιις νοπ οσα». ΥΠ. Λ. ΕΝΚΑΕΝΚΕΙ., Ζαἠσεμε(Γ 
υπά Αἱρεῦγα Εκεί οαυςς, ΥΠ Απαπι Α, ΟΡΤΕΟΝ ΣΚΙ, Ὀ0ςγ επ εγσίεπ υπά νιεγίέη 
(απ5ςἩση Βενείς ὧσι Ευπόάαπεπία]σαίσο ἆςετ Αἱμευτα (Οὔμίησεσ, 19511 - 1920]. 


. Ε.ΞΟΗΜΙΟΤ υπά Ρ. ΒΤΑΕςΚΕΙ., Βείς[ος δε] Ζννήκςνε Ο. Ε. ας υπ Ἠ. Βοΐναί 


(ιεἰραίᾳ, 1599). 


. Ῥ. ΕΙΕΒΕΡΕΙΙ., Βτεζνοςξιδεὶ Ζνήσκκα ς, Ε. ὅαυςς υπά }.ς, Εερποίά (Μία. πιαίῃ, 


Οες., Ηανωᾳ, Τ. Υἱ. 1928). 


. Όκευντες ρΗοφορµίαυε: ἆο ΞΟΡΗΙΕ ΕΕΒΜΑΙΝ, ευϊνίος ἆς Βεηθόςα εἰ ὃς [εἰίγος 


ἰπόύίιες οἵ ργόσέαέ ἁ) μπε Νοιίσς 5υς πα νίο εί 5ε5 Όσυντγςς ρα Η. ΣΤΟ ΡΙΟΥ (Ραγίς, 
ΙΗ79], 

Β.  ΒΟΝςΟΜΡΑΩΝΙ, ἅπα σιγος ἱπόάμες 6ὲε δορμίε Οεγπιαίη ἃ Ο. Ε. οαµςς (Βετήπ, 
1880], 

ο ΗΕΝΕΥ, σος πιηυςοτῖς ἆς δορµίς Οετήιαίη εἰ Ἱευτ γέοσπι ἑάμεις,. Ὀυσυπιοηίς 
πουνσαυκ (Βσνυς ρηαφορήαυε, ὀσεποε 1979). 


κΕΦΛΛΛΑΙΟΝ ΧΙ. 


. Β. ΒΟΙΖΑΝΟ, Βειταύήμπρες ὀοε εἰπίρο Οερεηςιᾶπόάς ὁς Εἰεπεπίαγρεοπετίς 


(ρτας, 1804). 


131, 
. 0. α.). ΙΑςΟΒΙ5 Οεκαπιπνείίο Ἰεγκε. Ηεγαυκρέρεῦεη αμί γεγαπίακευηα 6ες Κ. 


23, 


Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


. Β. ΒΟΙΖΑΝΟ, Βεγιγᾶσε τυ είπες ἱνοργῦπάείεη πείπεῃ Ὀαγσίεήαπα ἆετ Μαιλεπιαικ 


(ργας. 15810). 


. Β. ΒΟΙΖΑΝΟ, Όες ὑἠποσιίοςηε [ελεσαίχ απά αἷς Εοΐρεευηρ ας ἵηπι 4ες ροἱγπονπίςς νο 


υηά ἀῑς Καίϊήση, ἀὶς σας Βετεςππυπα 4ες [ οµαἱόμηση υπά Εχροπεηια]ργὂσδςη ὀκκπεη, 
µεπαυει αἷς Εσίνογ Ὀενήεσεῃ (Ῥγας, 1516). 


. Β. ΒΟΙΖΑΝΟ, Βείπ απα]γιίφείνε Βενείς ες Ι ελικαίλες. ας νεο ες Σνςὶ 


Ἀ/εειῖνεν, ἀὐς εἰπ επίπεβευβεσείσες Εετυμαί ρενᾶλγεα, νεπβείεπς εἰης γοεῖς Ἠωγτεὶ 
4ες Οεἰσνυπα ἴσρε (Ῥτας, 18117. γαπιραίο [τα ϱΗ Οκύμα]άς ΚΙαακίκες]. 


 Β. ΒΟΙΖΑΝΟ, Ὀίς ἀτεί Ργοῦίεπε ἀετ Εααεαήσα, 4ε (οπρηπαίος υπά ὡς 


Οωδήευαρ οἴνωςε Βείγαςϊπωπε ἄεγ υπεπάΠςι Κ]είπεη, οτε 4 ΑπηάΗπιε ἃςς Αγοζ- 
πηδάςς υπά οἶνης ἴγμεπά εἶπο πἰκΗῖ πίγεπα ογννείκ[ἰςῖνε Ψογαμκφείσυπα ρεἰδςι, Σωμ]είς 
αἰς Ῥγοῦς εἰποτ εάηζίιςίνεη ἵπιρεσια]ίωπα ἆετ Καυπηνφεησε ναι αἶκεη Μανοιαιίκους 
Σω Ῥτθίαπρ νογρείεμί (1εἰρσίᾳ, 1817]. 


. ΒΕΚβΝΗΑΕΚΒΟ ΒΟΙΖΑΝΟ’5 βομγίέιςῃ Πςγαυςρερεῦςσῃ νον ὁει Κ. Βὐμηκς νεα Οεφε]ί- 


αι ια[ι 4ει Ἀιοθεηκςμα [ση ἵπ Ῥγαμ. Βά. Ἱ, Εμπςιίοπεοπ]σίνγε (Ῥγας, 1910); Βά. Π, ΖαΠἱεη- 
εποοτίο (Ίά., 19311). 


. Όν. ΒΕΒΝΗΑΚΕΌ ΒΟΙ ΖΑΝΟ 5 Ραγπάσχίση ὧςς ὈἹπεπάμςῆσεη Πεγπιμεμεῦεη ας ὀεπῃ 


ες η κσίνος Ἱαςμίααςε ἄοσς Ὑεγίασφεγς νοα Ε. ΡΗΕΙΗΟΝΣΚΥ (εἱρτίς, 1851; Π οὐ. 
Βεηία, 1805: ΗΙ εᾱ., 1920). 


ο Α.Ι. ΟΑΟΟΗΥ, Οουςς ἀ) απαΐγοε ἆς Ἰ’ Εοοὶς τογαῖε ροϊγισςμπίαυς (Ραγίς, 1321). 
ο Α. . ΟΑΟΗΥ, Κεκυπιό ες ἵοςοπς ἀοηππόςς ἃ Ι' Εσοῖς γογαἰς Ρο]γιοςυϊνπίαυς 5γ ἰς 


Ου] ἁἀιπέπεπιιεὶ (Ρατ, 1821]. 


ο ΑΛ. . ΟΑΟΟΗΥ, ἱσρομς 5ὐΓ ἐς αρριιζαίίοµς άυ (αἱσυ] (ηΓμέςίπια[ ἃ Ία Οξἑοπέιτις 


(άωε ὙΝουπηή, Ραγίς, 1826 - 28]. 


ΑΙ  ΟΑΙΙΟΗΥ, Ἱερομς ευ Ἰὲ (που ἀΠέρεηωεί (Ρασία, 1829]. 

ο Α. ΤΙ. ςΑΟΟΗΥ, Εκεγοίοες 4ὲ Μαινόπωίαυε (51 ρυρίαίε, 18926 - 1810). 

«ΑΙ. ΟΑΟΟΗΥ, Κόκωπιέ απαϊγίαυες (5 ρυηἱαίε, Τουπο, 1811). 

ο Λ. ΟΑΛΟΟΗΥ, Εκετοσςς ἆ) απαγνε εἴ όε ῥήγπίαυὲ πιαλέπιαίίφυς (4 Ὑουμπή, 


1540 -47], 


. Όευντεν εοπιρἑίες 4 ΑΙΙΑΙΡΤΙΝ ΟΑΗΓΗΥ (Δίπογα 24 ου η 4ἳ, Ρατΐς, 1880 - 


1912). 


. Ε. ΜΟΙΟΝΟ, ἵευσης ὁς οπ]ςμ] ἀἁητέτεηιεῖ εἰ ὃς οπ]οι] ἱπιέαταί γἐδρός ργίποιρα- 


ἱεπιεπί ἆ) αργὲς ἔςς ἵγαναυκ όε Μ. Α. Π, αὐςῦγ, Τ. Τ (Ρατις, 19840). Τ, Π (Ῥηγίς, 1544), 


. Όευντε σοπρίέες ᾱς Νες Ἠεπτίκ Αὐε Νουνεῖε ἐάίήσα ρυἑς αυκ [γα ες 


Γ ἔιαι ποτνέᾳίεπ ρατ Ἱ.. ΞΥΙΟΝ/ οἱ 5. Ι1Ε (Τ. 1, «οπίσπαπ! Ίσς πιἐπιοίτες ρυδῇές ρα 
Αὐ0ςὶ; Τ. Π, οοπίεπαπί Ἰς πιἐπιοίσγςες ροσίπωπιςς Ας]. (Ἠγιφίαπία, 1881). 


ε Ν. Η. ΑΒΕΙ., Μέπιογία! ρυυ]ίέ ἃ Τ' οοσασίοπ π οεπιεπαίΐγε ἆς δα παίσσαπος ((Ἠγίκιϊαπία, 


1903). 


. Ν. Η. ΑΒΕΙ., ΒοςΠετοῖνες 5 εκ [οποίοπς οεΠρύαιςς Ἀοσοπά Μέπιοίγς (Ασεία 


Μαιΐνεπι., Τ. ΧΧΥΙ, 1902). 


. 4ΑΟΟΗΒΙ, (αποα αγ ησίίους, αἶνε Ταδυίας ααίθας εχηίθοσίας ρτο αρα] πυπνεγία 


ῥγἰπιίς νεὶ ργίπιογαπι ροιεκιασως πίτα 1000 άσε δά ἄαιος ἰπάίσες εἰ ἱηάισες ἃά 
ἀαίος ΠΙΠΙσεγος ρεγιπεπίσς (Βεείαί, 1819]. 
1Α(Ο0ΗΒΗΙ, Ορµθο]α πια νεπιαϊίσα (4ως οσα, Βεγοληί, 1846 ο 1851). 


Ρτευςς. Ακαά. εντ Ἠ/ιππεσαςαῃεη (φείιο Ψοἰωσαί, Βεείίη, 1581 - 1891]. 
ς ο. 1. 1ΑΟΟΒΙΓΣ Ὑοεεκυήρεα ὤδες Ὀγνπαπίκ, Ἰνογκυκρερείνέη νου Α. ΟΙ ΕΒΡΓΗ 
(Π ΑΠ. Βεσίη, 1884]. 


ω ω - 


οἱ ΚΟΕΝΙΩΦΒΕΚΟΕΝΕ, Οι Οωσίαν αςοῦ Ἰασοδί (εἱρείᾳ, 1904; οοπύεπε πιοῖις 


Κείεγε ο ραμῖπο ἰποάμε 4εὶ εγαπάς ππαϊεπιαἰοο). 


ο Ν. ΑΗΒΕΝΣ, Εἶπ Βείϊίας Συς Βἰορταρηίε ϱ, Ο. ]. Ἰαςοδί”ς (ΒΙδἱ. πιαῖνεσι., ΠΙ Ῥετ., 


τ. ΥΠ, 1906 -7). 


. Ῥ ϱΤΑΕΟΚΕΙ, υπά Ἠ. ΑΗΒΕΝΕ, Ὀςγ Βγίσ[ςς]ικεί νεα , ο. ). Ἰαοοῦί απ 


Ρ Η.ν. Εις: ὕδετ ἁῑς Ηεγευκραΐνο 4ος Ἰλίεγκε Γροπλατά Εωίετ (ΒΙ8ἱ. πναἸγεπη., ΠΠ 
ω Ἱ. ΥΠ, 907 - 8). 

:ΑΗΕΒΕΝς Βες[ωοςσεί Ζήκεῖνεα Ο. Ο. 1. Ιασοοῦί υπά Μ. Η. Ἰωςοδί (Αι. Σα 
Οε9οἡ. 4ει Μαΐνεσ,, ΧΧΙΠ Ηει, 1907]. 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΙΙ 


.ᾱ. ΕΟύΒΙΕΕ, Τμέοτίο απαϊγίίαυς ἆσς ἵα «ἰναίέειγ (Ῥασΐς, 1822]. 
ο. ΕΟΟΒΙΕΕ, Απαΐγκο ἀςς ὀφυπίίοπς Φέιέγτιίπόες, Ῥγεσίέγο Ῥασιίς (Ῥατΐς, 1531). 
. Ε. Ὀ. ΒΙΟΙΩΑΝ, Νουνείίε πιἐ(]γοάς ρου Ἰα γἐνοἰωίος 4ές ὀφυαίίοῦς πωπιέπαυςς ἆ) μπ 


ἀεμτέ αιεϊοπαυε; «' αργὸς Ιααυεῖϊς (συί Ἰε οπ]ση] εκἰβέ ρου οείίε γἐπο]ωίίοη 56 γέί 
ἃ ἵ’ επιρὶοί 4ετ όεακ ργείέρες γἐρῖες ος ἵ αγἰππέίαυο (Ῥασί, 1807]. 


ο. ΙΑΜΕ, Έχαπιοη άος ἀἰ/όρεπιες πυὀιλοάςς επιρ]ογός» ρους πόκουάνε ἴες ρεοδ]έπιες 


4ος ρέοπιέιγίς (Ρατες, 1818). 


ο α ΙΑΜΕ, ἵδρυυς ως ἰα Ιμόοτίςε πιαιπάπιαιίαυς ὁς ἵ ἑλαςηοιό όει οστρ δοµάσς 


(Ραγίς, 1852: Π ε., 1866). 


ο ΙΑΜΕ, ἵεοης «ως εν (οποίους ἵπνογςς ὡς. (Γπηφοεπόσηίες εἰ επ αωτίασσα 


ἐφοίἼεγπιςς (Ρασίς, 1857]. 


ο Ο. ΙΑΜΕ, ἵδρυις υγ Ἰε οοοεάσηηόςς ουγνίήμης» οἱ Ίευσν ἀῑνεινέες αρριεσιίομς 


(Ραγίς, 18539]. 


ο ΙΑΜΒΕ, ἵοοπς 5υΓ ἵα (ἰέογίε ἁπαϊγίίαις ας Ἰα «Ἠαϊκευγ (Ρατῖ5, 1861). 
οα ΜΑΟ ΟΟΙΙΑΗ, Της οοοειεά Ναι». Εάῑῑεά ὃν 1. Η. δείίεί απά 5. Ηαυρλίου 


(Ου, 1380). 


. ο. ΟΒΕΕΝ, Αη εασαν οπ (ἶνε αρρίκαοη οἳ πιανεπιαίσα] Απαϊγσίς το ἴπε Τπεσγιες 


οἵ Εἰοσιτίςίιν απά Μαρηειῖσσι (4ουση. {. Μανεπι, Τ. ΧΧΧΙΧ, ΧιΙν ο ΧιγΙ), 


. . ΟΚΕΕΝ, Μανεπιαὐσαί Ῥαρεγ», Εάῑιοά Ὁν Ν. Μ. Εειτετς, Εαοππηις Βεργίπι 


(Ρας, 1901). 


.α α. ΞΤΟΚΕΣ Μαιπεπιαιίσαϊἱ απά Ρηνείσαί Ῥαρετ, οἶπαυςε Ὑουπαί (Οαπιυτίάμς, 


Ι880 - 1905), 


ο Μεπιοίς αηά οεἰσηιίές (οιτεςροπάσπος οἵ (νε πιο δις ο. ς. ΞΤΟΚΕΣ, εεἰοςίσά απά 


αιταπροά ὃν }. [αιίππος, 4υμς Ὑοϊυπή (Οαπιστιάμε, 901]. 


. Ν. ΤΗΟΜΒΟΝ (1 ογά Καϊνίπ), Μαιϊνεππασαὶ απά ρεγαίσαὶ Ῥαρεγς, εί Ὑουπιὶ 


(Ομιυγίάμε, 1882 - 911). 


. Ν ΤΗΟΜΦΟΝ, Ῥορυίας [οουτο απά ΑΛάτεσνες, πε Νοίυπή ((απισπάμε, 1350 - 


1854], 


α οΕΙΗκΜΑΧΜΝΕΙΙ, θεἰοπιίς Ῥαρες», Εάπςά ον Ν. Ὀ. Νίνεῃ ((απισειάμρς, 18). 
. Ε. ΝΕΙΜΑΝΝ, Οεκαμισισ]ις ογκς Πσγαυσρεφεῦεῃ νοπ είπεν ομθίεγη, ἐπο Ὑοἑυπηὶ 


(εἰρσίᾳ, 1906, 1912, 1928]. 


. Ε. ΝΕΙΟΜΑΝΝ, Βειτᾶρε 2; Τ]νεουίς ὁεγ Κυρε]ζυποίίοπεν (εἱρσίᾳ, 1578). 
. Ε. ΝΕΙΓΜΑΝΝ, Ὑογεκυηρες θε πιαιἰγεσια ἶσεῖς Ρηγσίκ. ἳ Ηεια; Ψοεκυηρεα ὕσες 


αὶς Τησογίς ἁςς Μαμηειίκπιυς. Ἡ ΗεΠ : Εἰπἰείίυπα ἵπ αῑς Οἰνεογειιεῖνε Ῥ]γ εκ. ΠΙ Ηείι : 
γοτίσσυπβεη ἄνει εἰεκιγίοῖνο διεῦσις, Ιν Ηεῖ; νογΐεσυπρεα ἄδει Ινεογεκεῖνο Ορκ. 
Υ ΗΕ: Νοτΐεουηρεα Όδες ἀἱς Τηεοτὶίς ὁετ Εἰλτκἰιᾶι ες [εέεπ Κὔτρει υπά ἀςς5 


2]. 


Ῥὰ 
«Α.Ε. ΜΟΒΙΟ5, Ὀίε Εκεπιεπίε ἁετ Μοςλαπίκ ὁςε Ηἰπναιείς, Αμ πευς Ἰλορο υπά οἴνηθ 


Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


Ποἱειίνετν. Ὑϊ Ηεῖ: Νοεϊοειηρεα ὤδει Φῑε Τηεοτίς ες Ῥοϊοήίαί υπά ὁςτ Κιρεῖ- 
Γωωκίίοπεα. ΥΠ ΗεΠ: Ὑοτϊακμηφεα Ὀΐει ἆς Τηεστίς ἆει Καρίήατηδι, ΥΠ Ηεῃ: 
γοεεπαηπβεα ὕδεγ ἀῑς Ἠἄτπιο (1 εἰρείμ, 1881 - 1895). 


: Ἡ. ΝΟΝ ΗΕΙΜΗΟΙΤΖ, Ἠθεπος ιβ] κΏς Ααπάϊσηρεη, (πε Ὑοωπί (1 εἱρσίᾳ, 


1887 - 1895). 
Η.ΥΟΝ ΗΕΙΜΗΟΙΤΖ, Νοτιτᾶμε υπὰ Βεάση, 4μο Ὑουπὶ, ἵν οὐ, (Βγαυποσννείᾳ, 
1556). ' 


» ο. ΚΙΑςΗΗΟΕΕ, Οεκαπηπε]ιε Αβαπάϊαπρεη (1 αἱρείᾳ, 1882), Ναςηγᾶρο (νί, 1491), 
.ο, ΚΙΚΟΗΗΟΕΕ, Ὑουίεσαπμεν ἠσςεγ πιαι]γεπιαφοῖνο Ῥγγεὺς, ἵ Βά: Μοςἱιαπηκ, Τν 


Άυῃ. (αἱρτίᾳ, 1897), Η Βά.: Ορκ 4., 1891). ΠΙ Βά.: Ελκιτίήιᾶι υπἁ Μαρποιίκπιυς 
(1ά., 1851). Ὦν Βά.: Τηεσγίε ὁετ Ἡ/ ἄγπις (1ά., 1894). 


ΚΕΦΑΛΛΑΙΟΝ χι 


: Μ. (ἨΑ5ΡΙΕΣ, Αρεεςσυ Ἠἐφιοείαυε σας Τ ογἰᾳίης εἰ ἰε ἀένείορρεπιεπι ἀξς πιέθιούςα 


επ μέοπνιτίς, ραγσυμέεεεηί 4ς οεἱίος αἱ 9ο ταρροτίεσί ἃ Ἰά πέοπιέιτίς πιοάστηο, 
ευϊνί ἆ' υπ Μέπιοίγο όὲε ρἐοπνέιτίς 5ωγ ἄςυκ ργἰηείρες ρόπόγαυκ ὁς ἰα εείσαος, ἰα Ὀυα]ίιό 
εἰ 1 Ηοπιορταρ]ήο (1 οᾱ., Βτυκεῖίςς, 183117: ΗΠ οἳ.. Ρασίς, 1875. ΠΠ εἲ., Ρατίς, 889). 


. Μ.ΟΗΑΡΙΕΣ, ΤγαΙέ όε ρἐοπέιτίς παρέτίουγε (ἵ ο6,, Ῥασίς, 1852: Π οὗ. 1380). 
. Μ.ΟΗΑΣΙΕΣ, Ἱεν εγοῖς 1 γντος ὁες Ῥοτίαπιος ἆ' Εωςλάς, γεαθ]ίς ρους Ἰα ρρεπόσο 


[οἱς ἀ’ αρτὲα Ίες ποῦσες οἱ ἶσς Ίσπιπχες 4ε Ῥαρρυς εἰ οοπ[σετηστησηί δα βοπίίπισηί 49 
Ε. 5ίπιεσα 5υγ Ία {ογπις ὧςς ἐποπούς 4ε ος ργοροφήοης (Ῥατίς, 1860). 


. Μ.(ἨΛ5δί.Ε5, Τγαϊιό ἃςς 9ουέους οὐπίαυες, [ακαπί σωΐίς αι Τγαἰιό 4ε βόοππόέγιε 


εωρέτίευτε, 1 Ῥατιίς (Ῥαγίς, 1865], 


. Μ.ΟΗἨΑΡΙΕΣ, Βάρρος εως Ἰες ρεομτὺς ός Ία ρόοπνέιτίς (Ῥαγία, 1870), 
. Τνο βεοπκιτίσα! Μεπιοίςς ση [ἶνε βεπεταῖ ργορογίΐες οἱ Όοπεα οἱ νο φεσσπά ἆεμπος 


απά (νο 5ρηεγίσαΙ «οπίςς ὃν Μ. (ΗΑΡΙ.ΕΣ. Τγαπε]αιοά {γοιη (νε Εγέπς], ννἰει Νοίςς 
απά Αάάῑίοης απά υ-π Αρρεπάίκ οἩ πε αρρΏσαίίου οἱ απαϊγσίν ἰο δρβετίςαἱ βοοσισίσγ, 
ὃν «Ἠ. ὀΚΑΥΕΣ (Ὀυδίπ, 1841). 


.Ε.ΡΕ ΙΟΝΟΟΙΒΕΕΕΣ, Μέηµες ἆσο ρἐοπιέιτίο ρωγε οοπίεηαπί ἀΐνεινες αρρίἰσαίους 


4 Ὠνέοσίες ἐχροσέες ὅπης ἶς Τγαἰιό ὁς ρἐοσνέιτίε πωρέτίκυτς ἆς Μ. (0]νακίσς αυ ππου- 
νεπιεσί ἱη{πίπχεπί ρειῖί ἀ’ απ «ογρα φο]ίάε Ἠδσε ἆαπς ]' σεραος, αχ δίίοης οοσίαυςς, 
δακ οουγόςς ὡς (γοϊφέπιο ογάνε, εἰς. εἰ Ἰα (γπάυςιίοηπ ἀπ Ττγαϊιό 4ο Μαςἰαυγία ευ 
κε. εουσίκες ὅν (γοϊςϊίόπις οσάρο (Ρατία, 1856]. 


. Α. ΜΕΝΝΗΕΙΜ, Ρεϊποῖρες εἰ ἀένείορρεπιοπίς ἆς ρέοπηέιτίο εἰπέπιαίφυς, ουνταρο 


οοπίεπαπί ποπ ὂγευςςς αρρσαίίοπς ἃ ἵα ἠνέοτίς ὧσς ευγίασος (Ῥασία, 194], 


. Όευντες όε Τ ΛΟΓΕΕΕΕ ρυδόεα 95 Ἰσν αωερίοςς ὁς ΓΑσπάόπιο 4ο δεεποςς (άως 


Υοι,, Ραγις, 1898 5 1905]. 


. Ὁ, Η, ΗΑΙΡΗΕΝ, Οεώντες ρυδ]ίόος ραγ Ἰς φοἶπς ὁς Ο. 108ΒΏΑΝ, Η, ΡοινσΑαβὔ 


Ε.ΡΙΓΑΕΏ ανες Ἰα οοΠαβοταιίοπ ἆς Ε. ΥΕΣΣΙΟΤ (αμαίιτο Ὑοἱ., Ρατῖς, 1916 - 24). 
Α, Ε. ΜΟΒΙΙ5, Όος Βαιγοεπιγϊφοῖε (α]συ], εἶπ πευες ΗΠ[κπιιεί χε πα γ{ἱςςΊγεη 
Βεπαπά]ωπα ος Οεοσνεισίε ἀαγρεμε]ί υπά ἱποθεσοπόετε ΔιΗ άῑο Βἰ]άμπα πευςί (Ἴἰδεφεη 
γοπ Λυ[ραῦες υπά ἱε Επινκκείωπα πιεηγετες Εἰρεπαςλα[επ ἆςετ Κερεϊπε]ωίίε 
πηβοεπάςί (1 αἱρσίμ, 1857], 

Α. Ε. ΜΟΒΙΟ5, ΕεεδωςΗ 4ετ δια (αἱρσίᾳ, 1417). 


ΗΟ]ε Ἰόμεγεγ ΕεςἨριημσαγίεη ἁπγρεσίοί ( εἰρείρ, 1841). 


14. 


16. 


ο. κ. 
. αι. κ. 
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αὐαῦςστ ΕΕΒΡΙΝΑΝΟ ΜΟΒΙΙ5, Οεκαπιπιε]ίς /ετκο (4μαίιτο Ὑοὶ,, Ιεἱραίᾳ, 
1885 - 87). 


3 1ΑΟΟΒ «ΤΕΙΝΕΒ’5 Οεκαπιπιε]ις ετκε, Ἠεγαικρερεῦσω αι Ὑεγαπίδσσαπας ἀςτ Ἰ. 


Ῥτευκκίφσῆση Ακαάεπώςε 4ος ἸΝἱςθεησςϊαίιεῃ, Ἠεγαιαρεφεῦση νο Κ. ΝΕΙΕΒΣΤΕΑΣ5 
(άυε Νοἱ., Βεσίίπ, 1881 - 82), 

1ΑςΟΒ 5ΤΕΙΝΕΑΕ. Αρεππείαο Τ]νουυίς ὤδει ὁα5 Βεγῦλμτεα υηά δοπεἰόεα ἀ4ες Κγεῖσο 
υπά ἆςτ Κιμείη, φοτυηίςγ εἶπε 6γοκθο ΑηζαΠΙ πευετ ὉπιεΓκαζμπμεη υπά Νά1χο νο» 
Κοπησω, ἴπ εἴπειη αγπίσπιαίκεμεα Επινήςκεϊωπαρσααημο ἀὀαγρεσίοίη, Ἱεγαυαρερεῦςη 
νο Β, ΕΟΕΤΕΗ υπά Ε. αΟΝΡΕΤΗ (Ζήεκη, 19311), 


. Η. ΟΒΑΕ, Όε Βιῤεοςηδεὶ ζήπείνεη 140οῦ διείπε μπά πάν ΒοΒΙΝΓΠΙ (ΜΗ, 


4ες Μαιυσίογοςηεπάεη Οεκε[ςμαΠῃ ἱπ Βεγη, 1596). 


4 1ΑΝΟΕ. Ιαεοῦ διείωες”ς Ιιοεηκίαητε ἵω Βεείη 1821 - 1863, ΠΔΟΝ ῬεγοοπαίαΚίση 


ἀαγμεκίοῖί (Βετήπ, Π99]. 


Ε θτὐκΜ, Ζικαπιπνεηεἴωηρ νο Αγειει, πεϊσίο πἰε πηί βιείηστσςὭςη Αυί- 


μαὔθεη ἑεσςνάΠίρεν (ΒΙ5ἱ. ππα]νεπι., ΠΠ δετ., Τ. ΤΥ, 001]. 


ο 4ΑΟΟΒ ΦΤΕΙΝΕΗ 5 Νογεεωπρεπ Ὀσετ ογπεεκονο Οεοπιετίε. Ἰ Ἠ. Όις Τπεοστίς 


4ετ Κεμε]κοληίίση ἵπ ενεπνεηίατες Ὀαγσιεῆυηα, Ὀεατθείςί νο {-. Ε ΟΕΙΡΕΕ. Π Τι. 
Ὠῖς Τήδοιίς ἁσγ Κεμειςμηίίεη ρεσιὐσὶ ααί ρεοεκώνο Εἰβεησολαίιση, Ὀσα γε οί 
νο Η. ΦΗΚΟΤΕΗΕ (ιεἰρείμ, ραγεσςμίς εὐσίοπι). 

ο νΟοΝν θτα  Ώῦτ, Οοοπνειγίς ἀςτ Ίαρε (Νήγηῦεγε, 19847). 

ΙΟ ΝΟΝ «ΤΑΟΠΤ. Βείιᾶρο Ζς ςοπκείτίε 4ει 1 αμς, Ηεῆις Ἱ, Η, ΗΗ (Νὐτπὂςγε, 
[856 1857 ε 1860]. 


"οκ σνον στα ΏΤ, νου όει γδείίεη υπά Ππαβίπάτευ Ἠα]όπιοσφεγη ἀεγ Κ.υγνε 


υπά Εἰδεεν Π Οεάπαπε (Νήτησετα, 1867]. 


οακςσνον στα Ὀτ, Οεοπιεγία 4ἱ ροβἱζίοης. Τγαά, ἀαί Ιδάςδοο α οωγα ἀεὶ ἀοῖῖ, 


Μ. ΡΙΕΒΙ, ρτορεδυία ἆά υπο φσυάίο ἀεί ρεοί. Ο. ΞΕΟΒΕ ου]α για 5 Ιε ορεςς εί 
νοηι ΦΙαυάί (Τοτίπο, 1880]. 


ο Κ. Ν ΕΕΟΕΒΒΑ{Η, Εἰρεησομαεα εἰπίρει πιογκννυγάίπμ Ῥμηκίς ὧςς βεγαάληίρεῃ 


Ὠρείδσκς υπά ἠπεκέγεα ἀυγοῖ σὺε ἱεοπιπιίση Επίεη υπά Εἰκυτεπ. Εἶπε Π γ τος ]ν- 
Εοοηπεισῖποις Αὐηαράίωπα. ΜΙ εἶπεγ Ὑουγοάς νο Κ. ΒΙ/ΙΖΕΝΕΙΟΕΚ (Νάσπδετᾳ, 
1422]: Η πἰςπιμεάπάέτιο (Βοτ]ιπ, 1908]. 


οκ. ν ΕΕΙΕΚΒΑ(Η, Οτωπάτίςς συ αηαἰγκοκη Ὀπιεγκυςλυης ἀετ ἀτειεςκίρεα 


Ργταπιίάε (Νήγπῦοεγς, 1327]. 


ο. 6ΒΕΜΟΝΑ, Ίο [ρε γεςίργοςης πεῖα Φιαίίςα ργα[ίσα (Μήαπο, 1812, ΠΠ οά., ., 


1809]. 


ο τ. ΟΒΕΜΟΝΑ, Εἰεπιοπίί 4ἱ ρεοπιςίτία ρτοἰειίνα (Τογίπο, 1573). 

8 ΟΚΒΕΜΟΝΑ, Εἰκπιεπίί ἀἱ εαἱοσοίο αταζικο (Τοείρο, Γ874). 

ο. ΟΚΕΜΟΝΑ, Όρειε πιαισπιαΙςῖνς (ιπε Νοϊωπί, Μίίαπο, 1914 - 1911). 

ο. ΡΙΟςΚΕΗΕ, Απαζηισιροοσισιγἰκςνς Επινήςκείμηρεη. ἵ Βά. (Έλεκη, 1828], ΠΠ Ηά. 


(Έκερη, 18311]. 


4. ΡΕΌΟΚΕΕ, Όντίεσι 6ες απαϊγκςῖνεπ Οεοπειτίς αυἴ πευς Βειταυμυπασκείσε ϱὲ- 


εεὔπάσι υπά ἱηπύςνοπάενε εἶης αις(ὐμγήοῖνε Τηεσγίς ὁςγ (μσνεῃ ἀπιισεγ Οτάπαπᾳ 
επιπαµεπά (Βετίήπ, 18315], 


ο. ΡΕΌςΚΕΒ. Τηεοτίε 4ετ αἰμευταίκκμεηῃ (μγνεα ρερτύπάςί αω[ εἶπο πεις Βεϊναπά- 


Ιωωμανείδο ἆςτ απαἰγιένείνεη Οκεοτησίγίς (Βοση, 1839). 


4 ΡΙΟΟΚΕΕ., θγσίσπι ὁει Οοοπησιτίς ὧςς Ευσηες ἵπ Πειετ Απα]γις]νες Βεναπόηβ” 


νείφα, ἱωαῦεφοπάστε ἀῑς Τηοογίς ἀετ Εἰάςμεπ Σψείες Ογάπωπα επμα]ιεπά (Ὀὔςεε]άοςί, 
1846]. 


41, 


43, 


10. 


1. ΡΙ ΌςΚκΕΕ, Νευς Οεοσιείσίς όςς Βαμπιος φερτΏηόςί αωί όει Βειγκςΐνωπα ἀοτ βετωόεη 
Ειπίο αἷς Καυπιείεεσπι, ἵ ΑΕΠ. (αἱρείᾳ, 1468): Π ΑΗ, (1ά., 13869]. 


κ ΕΟΟΝΙΟ ΟΤΤΟ ΗΕΡΞΕ 5 Οκεσαπιηεῖιε Ἰεγκε, Ηεγηυςπερεῦεη νοπ ἆο πιδί]ι- 


ρήης. Κ]αθνε Φετ Κ. Βαγετ. Ακαάσπιίς ἀεν Ἰεποςμαῃεα (Μύπεβση, 1897), 


. Λ.ΟΑΥΊ. ΕΥ, Τῆς οοἩες(οά πια ἡγεσιαἰζαί Ῥαρεις (ιγεδϊςί Ψοΐυπιί ο υπ «αρρ]εσεπίο, 


Οαωπυγιάρς, 1980 - 1898]. 


«41.41. ΣΥΕΥΕΣΤΕΕ, Τῖνο ουοσςεεά πιπιΠεππαἰσαὶ Ῥαρεςτς (αὔαίίτο Ὑοἱ, Οαπισηάμε, 


1500-9512). 


 Η. 1. 5. ΣΜΙΤΗ, Τε οοεσίοά πιαϊπεππαἰςαὶ Ῥαρεςς (άις Ὑοἱ., Οκίοτά, 1894), 
εκ. ΟΙΙΕΕΟΒΟ, Μαινεπασαὶ Ῥαρετς, εὐῑιεά ὃν ΕΝ. ΤΟΟΚΕΒ, νι αη Ιπίγο- 


ἀυσίοα Ὁν Η. ). 5. ΞΜΙΤΗ (1 οπάσα, 1882]. 

Ν. κ. ΟΙ ΙΕΕΟΚΕΟ, [οσυίυγες απ Έσσαγς οὐἱισά Ὁν ΤΙ. ΞΤΕΡΗΕΝ απά Ε,  ΡΟΙΙΟςΚ 
(άυς Ὑοἱ., σαάσα, 1879), 

Ε. ΚΙ ΕΙΝ, Οεκαπιπείίς πιαἰεπα]ςοῖνο Αββαμάίμηρεα Ἠεταυκρερεῦεη νον Κ. ΕΒΙ- 
ΕΚΕ υπά ο. ΟΡΤΕΟΝΣΚΙ (ο Υοὶ., Βειία, 1921 -25]. 


ΚΕΦΑΛΛΑΙΟΝ ΧΙΗΙΠ 


. Νν. ΒΟΙΥΑΙ, Τεηίαπιεη Ιυνεπίυῖεσι {υάίοκασι ἵπ εἰεπγεηία ΠμΊνενεος ρυτας, εἶς- 


πποπιαγία ας φωρηπήογίς πιε]γοάσ ἱπιωμίνα ενἰάεπιίααυο Βωὶς ρεορτία, ἰπιγοάισεπάί 
(1.1, Ματος - Υακατνεϊγ, 1812, Τ. Π. τὰ. 1911. Η οὐ. Βωόαρες, 1807 - 1904]. [η Είπο : 
1. ΒΟΙ ΥΛΙ, Αρρεηάίκ κο ἵαπι 5ραΠἱ αθολυίς νείπι εχηίσεης: α νεγίαίς αἱ [α]- 
αἰίαίε Ακχίοιικής ΧΙ Εας]ίάςί (α ρείοτί Ἠαυά µπουαπι ὀεςδεπόα) ἱπάίρεπάσπισπα, [πα 
νεεκίοπε Ἰδεγα ἴπ ἰσάσκςο Γα ἀαία ἵη Ίωος ἁα1[’ αμἴοτς α΄ Μαγος-γακαγμεῖγ ποὶ 1851, 
εοπ μπ νοίαπις «Ἡς τος η Ίωπρο Ποίο οοπιηοίαπίς οοπ ὃς 5ορισπ{ ραγοίςο σσπ ο 
ἑ «ρεστο οἰαίο: Κιγσο Οτειπάσίας εἴπες Ὑεγςυσησς, 


 Ε.5ΗΜΙΌΤ υπά Ρ.ΤΛΟΚΕΙ., Βγίς[ννος ινοί σνήκςση Ο. Ε. χα μες υπό Ν, Βοϊγαί 


(ειρσίᾳ, 1899). 


.Ρ.ΤΑΟΚΕΙ. υπ ). ΚΙΓΕδΟΗΑΚ, οαπα Βοϊγαίς Βεππεγκυημευ Ὀδετ Νιοοίπως 


Γοὐαίςο εν κΥ Οεοπιείγίκες Ὀπιεγσαςαηρεα (Μαν. Βετ. ἵπμετη, Τ. ΧΝΠ, 
1902]. 


. Ρ.ΦΤΑςΚΕΙ., Ὀπιεγκωζίναπμεῃ πως ἆςς αὈθοϊαίεν Οεοππείγίε. Αιξ Ποΐνπα Βοϊγαίς 


Νασλίαας (Τνη, 


. ΡΣΤΑΟΚΕΙ., Ιοἵπππ Βοϊγαίς Βαιπιίεηεε (Ίά., Τ. Χῖκ, Ι901], 
 Ε. ΕΝΟΕΙ. υπά Ρ. ΣΤΑςΚΕΙ, Ὀίε Τηεοςίε 4εν ΡατγαεΗἰπίσα νο ΕυΚΙίά Βὶς ααί 


Οαωςς, Εἰπε Ὁ γκυπόεραπιπιίυηρ Ζυς Ὑογμεπςμίςς ὁςγ πἰςπ-συκ άσε Οεοπυείγίς 
(ερ, 1895], 


ο Ν. ΕΟΒΑΤΣΓΗΕΝΞΚΥ, Οοὔεςίίος οοπηρίέίε σι Όσυντες ρἐοπιέ(τίαυες επ Βωσος 


εἰ επ Γγαηςαίς (ὁνς Ὑοἱ., Καζαῃ, 1881 - 1886), 


κ Ν. ΕΟΒΑΤΕΟςΗΕΝΡΚΥ, Οεοπιγιγἰαςἶνο πισγσυςπαπρος Συν Τλοογίο ἆετ Ῥαγα[εί- 


Ηπίεη (2 υπνετήπδετίιε Αμ[ίασε: Βετήῃς, 137]. 


κ Ν. ΤΟΒΑΤΟΟΗΕΝΜΡΚΥ, Ῥαηρέοπιέάγίς ος Ργόςία 4ε ρἐοπνέιτίς [οπάός 505 ο (ό- 


ογίε βἐπέταϊς εἴ γἱβουγεωκς ὧςπς Ῥαγα[έίςς. (Καζη, 1815: πεἰπιργοσσίοη Γας-αἰπηήίό οοη- 
[ογπις ἃ Τ' ογἱμίπα], Ῥαγίς, 1905). Τγαά. (ο. ἁἱ Η. ΙΙΕΒΜΑΝΝ [πα { Κἰκίκες ἀεί!, 
ΟΡΤΝΑΙ Ό, Ἱἱοίραμ, 1902). 

Ν.ΙΕΟΒΑΤΣςΗΕΝΡΚΥ, Ζνεί ροοπιειγίκενςο Αβαπάϊμπρση, αας επι Βικκίκεῖγεῃ 
ὑδεσεείσι, πεί Απππεγκυπασεα υπά ππί σἴπες Βἰομταρίής ὁςς Ὑσγ[ασοδγς νου Ε. ΕΝΟΕΙ, 
(μεἱρσίᾳ, 1399). 


12. 


11. 


- ο. ---- - οκ μι ο πα ο πο ο ο. ρε. ---- τ ------ ας - - 


Ν,.ΙΟΒΑΣΟΗΕΝΞΚΥ, Ππαρίηᾶρε Οκεοσπειπίο ωπά Απηώνεηόμηςρ ὅεγ ἱπιαβίη νση ὤςεο- 
ππετὶς αυ εἴπίμε πιεργαίε, Αμ άσε Νυκκίκσῖγεη Οεγκειχί υπά πήι ΑπΠΠσΚΠμεη 
Πεγαιαρεμεῦεη νοπ Η. ΙΙΕΒΜΑΝΝ (Αν, σας Οεας. 4ου Μαϊ. ΧΙΧ Ηεί., 1904). 
Ε.Β. ΟΗΒΙΣ5ΤΟΕΕΕΙ., Οκτηπηηες πιανει κος Αβπαπάωηφρεηϱ. Ὀπιο Μημγ- 
Κιμ νου Η. ΚΕΑΖΕΕ υπά Ο. ΕΑΒΕΕ Πεγαυαμερεσεῦ νου 1. ΜΑΕΚΕΕΝ (άπο 
γουή, ἱαἱρσίᾳ, Ι910], 


. Όευνρες πιβἰγέπιαίαυςς 4 ΕΝΑΒΙΡΤΕ 06ΑΙ. ΟΙ ρωίέε φόως ἔεν αµερίοες 4ὲ ἴ8 


5ος]έὁ πιαἰ]γέππαίίαυς ἆς Έταπος (Ῥαγί5, 1897]. 


. Ρ ΟΡΟΥ, [4 νε ἀ' Ενατίεις Οαἱοίς (Απῃ, ἆς ]’ Ες, ποτπι. 5υρ., Π δετ., Τ. ΧΗ, 


Ι896). 


.4.ΤΑΝΝΕΗΕΥ, Μαπιφοτίίς εἰ ραρίεγς ἱπόαίίς ἆς Οα]οίς (Βα]!, ἆςς Βείσποες πιαιπέπη., 


Π δε, Ἱ, ΧΧΧ ε ΧΧΝΙ, 906 ε 1901). 


.. Τηεογίς ἆει Τγαππ[ογαΙοήκμέρρεη. αίε Μινιεκαπρ νον ΓΕ. ΕΝΟΕΙ. Ὀεαγυκεί 


νοπ 5, Τ1Ε, ΤΙ ΑΠπονα. (1 εἰρεῖμ, 1888), Η Αβαζη. (1890), ΠΠ Αὐθοηπ. (1591]. 


. 5. ΗΕ, Νοτίσσµπρεα Ὠΐνες Ὀἱπεγεπιίαἰρλείσβήρεα πι Ὀεκαβηίσα ἱηΓιπµςσίπια]εη Τγαῃς- 


Γογπιαίίοπεπ. Βκαγυςίςι υπά Ἡεγαυσβερενεη νου Ο, 5 ΗΕΕΕΕΒΕΒΣ (αεἱραίᾳ, 1851), 


5. 1ΤΙΕ, Υογίεσυπρεν σε οοπιἰπωἰγἰίκης Ογρρεα πι ρεοειτίεμεη υπά απὀςγεη 


Αηνοπάιημεη. Βεαγςίϊσι υπά Ἱνεγπιπμεμεῦεῃ νοπ Ο.5ςΗΕΕΕΕΗΕΣ (ιεἰρτίᾳ. 18031). 


.. Οεοπσίτίς ὅετ Βετύηγυπασιγαησίογπιαοπεῃ, Ὀπαγβεπεί!ι νου ΦΟΡΗΟΣ5 ΠΕ υπἀ 


ΕΟΝ ΞςΗΕΕΕΕΒΣ (ειρσίᾳα, 1826), 


. ΔΟΡΗΙΙ5 ΤΠΕ, Οεσαπιπκίίις ΑὈηπόίωπμεπ Ἱεταυσφερευέεῃ νου Ε. ΕΝΟΕΙ. υπά Ρ. 


ΗΕΕΟΑΚΝΏΌ (Παἱρσίς υπά Κγίαπία; Ππογα ρυδ]σαα { νοίωπα, Π, 1922 ΤΝ, 1929, 
γ, τοσα, Υ, 1921]. 

Η. ΟΚΑΦΞΜΑΝΝ, Οεκαπιπιοῖϊς πιαγεπια κο] υπά ρνεἰκασκῖνε Άείκε Ἰεγαμα- 
µερεῦεα νου ΕΒΙΕΟΗΒΙΓΗ ΕΝΟΕΙ. 1 Βά 1! ΤΙ: Ὀι Αιεκςηπωηβρίεήγε νου 1844 
υπά νε μεοηιειγίκεἶνε Απαϊγκεο.  Τ. Ὀίς Αμθζελπυημςιείνγε νοπ 1862. Π Βά. 1 Τ.: 
Ὀε Αδήνπάωήμεν ευ Οεοπιείγίο υηά Απαϊγσίς Η ΠΠ. Όις Αὐπαπάζιπμεπ ΖωΓ Με- 
επαπίκ υπά χω πιανει φοεα ῬΡνγκίκ. ΗΙ Βά. 1 ΤΙ: Τπουγίς όετ Εὐνε απά 
Εἰ υπά Αβαπάυηρεης Σὐς πιανει πες Ρηγείκ. Ας ἀσπι ΝασΠπίασσς. Ἡ Τ., 
Οταςςπιαηπ)ς εὔση οί εἴπεπ Ὑεγχεκηηίκς 4ες νου ΟΓαββπιαπη νετόΠεπιήςἨίση 
5οἩγίσπ υπά εἶπετ [λεεγσίςη ὁσν Παπάκς τί ισπεα ἈΝαςηίαδδος (εἰρσίᾳ, 1894 
19511]. 


ο. Ν. ΕΒΟΝΑΝ ΗΑΜΙ. ΤΟΝ, ΤΙς «οὔεεά πι νεπίσαἱ Ῥαρες». Ὑοἱ. Ἰ, Οεοπκιγκα] 


Οριςς (σαπισπάμς, 1911], 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΙΙΥ 


6 ΗΕΗΒΜΙΓΤΕ, Όουγς ἆ απαγςςο ὁς [’ Ώσο]ε Ροϊγιεςδπίαυς (Ῥαεΐς, 1781]. 


7. Εαπσυέ ὧςς Ξείσπος» ἂς Ρηγίς. Οουγ»5 ἆς Μ, ΗΕΕΚΜΙΤΕ. Κεάἰρέ εἰ 1352 ρα; Μ. ΑΝ: 


ΡΟΥΕΝ. ΗΙ ὀάίοη γενυς ρα; Μ. Ηειπήις (Ραγί5, 1887]. 


. Όειντοες ὁε (ΗΑΒΙΕ5 ΗΕΒΜΙΤΕ ρυδ]ίόσς 5ους Ἶες αωπρίοςς ὁς [Ασπάδπίς ἆσπ 


πείσηοςς ρας Ε. Ρ {6 ΑΝΏΌ (αµαρο οι, Ρατίς, 1909-1917). 


. Ὁογγεκροπάεποε ἀ' Ηειπήιο εἰ 4ς 8ύεῆ]ες, ραδ]ός ρατ Ἰς φοίπς ὃς Β. ΒΑΛΗ.Ι ΑΟὈ 


ε Η. ΒΟΙΙΚΟΕΤ, ἄνος πε ῥεέίαοε ό4ε Ε ΡΑΕ (4ωςε Υοἱ., Ῥαγίς, 1905). 


. Ε.ΙΛΜΡΕ, Βείείε νου ΟἨ. Ηεεπίε 4η Ρ. άυ Βοίς-Βεγπιοπά αυς ἆεπ Ἠπήγεη 18175 - 


1588 (ΑτςἩ, Γ,. ΜαΙΠ. απά Ρήγ.., ΠΠ δε, Τ. ΧΧΙΥ, 1914). 


. Όευντος ός ΗΕΝΗΕΙ ΡΟΙΝΟΑΚΕ, ρυδ]όσς ους ἐς αυσρίοςς 4ε Γ Αοκἀόπηίε 4ςς Βείεποςν. 


(Τ. 1, Ραγίς, 1928; Τ. Η,. Ραγίς, 1916). 
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κ. 


Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


ο σποτ πο ο ο ο σσ ο πο--ἷ-ώ6«ὂ«α.. ------ πας 


α. Ι.ΕΙΕυΝΕ ΡΙΒΙςΗΙ ΕΤ'5 Ἠνεκε. ΗεΓαιαρεμεῦεη αμ Ὑεγαπίασσαπα ἆςτ Κ. Ῥγευς». 
Ακπάόσπις ὀεγ Ἰφεπδςιαίιεπ. (ἵ Βά. Πείαμαᾳ, νο 1. ΚΕΟΝΕΟΚΕΒΕ, Βοτίπ, 1889; 
Π Βά. Πεταιαμ. νου 1. ΕΟςΗΣ, 180]. 


. ο, ΤΕΙΕΟΝΕ ΕΙΕΙςΗΙ ΕΤΕ’ Ὑοτ]έκμηρει Όσει Ζαηκπισοτίς νεγαικρερεῦεη υπά 


πι Ζιςβσεη νεγκείνεῃ νου Κ. ΡΕΡΕΚΙΝΏΟ (Ηταυποςωείρ, 1880: πιοῖς οεἀϊσίοπί ο 
ιγπάασίοπε [ια]ίαηα]. 


: ο ΕΕΙΓΕΟΝΕ ὈΙΚΚΗΙ ΕΤΣ γοτίκεεμπβει ἠετ ἷς πι υπρεκεβείση Οµαάσαιο ἀες 


Επίίετπαπᾳα ψἰγκεπάεα ΚΓγᾶΠε Πεγαυςα. ὀἀυτο Ε. ΒΙΒΕ (Βτγαυπαςμείᾳ, 1877). 


.  ΕΙΡΘΕΝΡΤΕΙΝ, Μαὐνεπιαἰκοῖνε Αὐἰαπάίπησεν Ὀσφοπάσγς αυ ἆεπι Οεήειο ες 


Ἠόπεγεη Αγιζηησις υπά 4ετ εΠρικοῖνεπ Εαπσίσασα, Μίι εἶπεν Ὑουγεάς νου Ῥγοί, 
Ὀτ. ΑΙ 055 (Βεγής, 1847], 


. Ε. ΟΡΙΟ, Είπε Αιιοζομγαριίς νοα (οι Ποῖά Εἰφοηςίείη (Αι. Συ; Οσ9Η, 4εε 


Μαι νοπιακ, ΥΠ Ηεῃ, 1805]. 


. Ἠτίοίε νου . Εἰεηφείη απ Μ. Α. δίετῃ Πεοταυκρερεῦεη νου Α.ΗΠΙΕΝΊΤΖ υπά Ε, 


κ ΡΙΟ (νη. 


. ΚΕ. ΡΕΡΕΚΙΝΟ, Οεκαριωείίε πιαιπεπιαιἰφεης ἸΝεικο Ἠεογαιαρερεῦεη νου ΕΒΙΟΚΕ, 


ΕΜΜΥ ΝΟΤΗΕΕ υρά Ο. ΟΚΒΕ (πε Υοἱ,, Βταυποςηννσίμ, 19310 - 12). 


. Ἡ. ΜΙΝΚΟΝΡΚΙ, Οεοσείτίε 4ετ Ζαλ]σα, ἵ ἱείετυπρ (1 εἱρείᾳ, 1896). 
. Η. ΜΙΝΚΟΝ ΚΙ, Ὀιορδαηίῖσεῆε Αρργοχἰπιαϊίοπση. Εἶπο Εἰπ[Ἠγυαρ η νε Ζ4µ]εη- 


Ονοσσίε (1 εἰρσίᾳ, 1907). 
Η. ΜΙΝΚΟΝ ΣΚΙ, Οκιαππε]ις ΑδἐαπάἸπρεα. Ὀπιες ΜΙΜίεκυηΕ νοπ Α. 3ΔΡΕΙΡΦΕΒΕ. 
μσά, Η. ΕΠΙ. Ἠεταυςφεφεῦσα νο Ὁ. ΗΠ ΒΕΕΒΤ (άυε Νοὶ., Γεἱρσίᾳ, 1911), 


» κ. ἨΝΕΙΕΒΣΤΕΑΣΡΣ, ΜαιἹεπιαιίφεμο ἸΜεκε, Β. ἰ, ΠΠ, Π, Αδαπάϊσπβεα (Βετίίη 


1804, 1895 ε 1901). Βά. ΤΝ: Ὑοτίσκυπφεα Όδνες ἀῑε Τηεοτίε ὁετ ΑΕ! ποῖγση Τγαπδοση- 
ἀεπίεπ, Ὀεαγυςίίεί νοα ο. ΗΕΤΤΝΕΕΒ υπά 1. ΚΝΟΒΙ ΑΙΟΗ (Βετίία, 1962). Βά, Υ: 
γοε]εφυπμει Όδεγ ἀῑς Τινεοσίε 4ει εΠρείφοίεν Εὐπειίοπεη Ὀεαγθείή νο 1, ΚΝΟ- 
ΒΙ ΑΗ (Βετῖπ, 1915). Βά. ΥΙ: Νοεἱεεωπρεα Όδες ἀῑε Αηνεπάυπβει ἆσπ εΙΙρι- 
5επεπ ἘΕυποίοπει Ὀσαγυςίίοί νου Ε. ΚΟΤΗΕ (Βετήα, 1915]. Βά, ΥΠ: γοτίσκαπρεν 
υσεςγ ἀῑς αγία οαςγοςηπααρ Ὀσαγθείεί νοα Κ. ΚΟΤΗΕ (ιαἰρείς, 1921]. 


. Γογπείπ υπά ΙΓ εἴιγςᾶϊσε ζυπι Οεὔγααςε ἄν εΠιριίκκμεα Εωποοηςη. Νας Ὑογίοπαπρεη 


απά ΑισοἰσΏηυπρεῦ Ὀσαγθείτεί μηά γεγαυκρερεῦεῃ νοπ Η. Α. ΔΟΗΝ/ΑΒΖ (Οδµἱαρεα, 
1885). 


. 5. ΡΙΝΓΗΕΒΕΒΙΕ, Ραμείο ᾱἱ υπ Ιπιγοάυσίοπε αἶ]α (εοτία ἀεῖίς Γαπζίοηί απα]εἰςΐνο 5ο- 


οσαάο ἵ ρεἰποῖρίί ἀαὶ ρεοᾷ. Ο. Ἠείεγείγακα (Οἱοτη. ἀἱ ππίσπι., Τ. ΧΝΠΙ, 1480). 


. Ἡ. Α. ΣΗΝΑΕΒΖ, Οεκαππεῖεε πια γε ἰφοῖνε ΑΟαπάἸαπρεπ (ως Υοἱ., Βετίίη, 1890). 
. ο. Τ. 5ΙΕΕΟΕΙ, Όεῦεγ Βἰεπιαπης ΝαςΠίαςς Ζαγ απα]γιίδεισα Ζαλεηιιοοτίς (Ομεῖϊσα 


απά δίμάεα σας ΟΕ9ΟΗ. 4εν ΜαΙΠ, απά Ῥηήκγίς Τ. Π, 1912), 


.1ΕΟΡΟΙὈ ΚΚΟΝΕΟΚΕΕ 5 ΊΝεικε. Ηεγαικμεβεῦεπ απ Ψογαπίασκαπᾳ ες Ῥγειφ- 


ἰφνεη Ακαθεπήε 4ετ Ἰπφεηκς]αίσπ (ἴπαυς Ὑοἱ., Γεἱἰρσίμ-Βοτίίη, 1895 - 1910). 


. Νογέκυήρεα Όσεγ Μαιπεπιαης νοα ΙΤ. ΚΕΟΝΕςΚΕΗΕ. Ι Βά. Ὑοτεδαπρος Όθες ἀῑε 


Τηδογίε 64εγ εἰπίαςεη υπά νἰε]ίαςμετ Ἱηερταῖς Ἠεγαυςρερεῦσω νου ΕΒ. ΝΕΤΤΟ (1 εἰρ- 
Ἠᾳ, 1894), Ὑοτ]εσυηπμεπ Ὀῦσεγ αἰϊφεπιεῖπε Αγησισιις ΕΒοατβείιοί υθά Ἠεικυαρεμείεη 
νου Κ. ΗΕΝΒΕΙ. (ως ρατιί, Παἱρσίᾳ, 1901 ο 1903). 


. Ὁ, Ν. ΒΟΒςΗΑΕΒΗΟΤ'5, Οεσαπιπχεῖτε ἸΝεεκεο, Ἠεγαυκρερεῦον αι{ Ὑεγαηίασκυαμ ει 


Κ.. Ῥτευςς, Ακπά, ἆςιτ ἸἨισπεηςς]ναίσπ νσα ο. ΗΕΤΤΝΕΗΕ (Βεείίη, 888]. 


. ΒΕΕΒΝΗΑΚΟΌ ΕΙΕΜΑΝΝ 5 Οακαπιπιείίο οίκο υρά καθεηθςια [ίνες Νασμίαςς. 


Ἠεταυκφερεῦση υπίςογ Μιψίεκυβρ νου Ν. ΟΕΟΕΚΙΝΟ νο Η. ἨΕΒΕΕ (εἰρείᾳ, 
1316: ΠΠ Αυ. 1902), 


ἓ ὰ ὃ ὴ δ 


Βιβλιογραφία 


Μι 


Οεινγος πιαιπόπιαϊίαυος 4 ΕΙΕΜΑΝΝ (αμ ρα Ι.. ΙΤ ΑΙΙΟΕΙ. Άνος ης 
Ρρέίμοε όε Μ, ΗΕΗΒΜΙΤΕ ει υπ Ὀκοόυμτγς ὁς Μ. Ε. ΚΙ ΕΙΝ (Ρατίς, 1808). 


- Επρεπε” Εμποίσπες, Νογεάπρεη νο ΒΕΚΒΝΗΑΚΏ ΒΙΕΜΑΝΝ, πι Ζιςάισσοη 


Ἱεγαυκφερείεα νοπ Η.ΣΤΑΗΙ. (εἰρεία, 1399). 


. ΒΕΚΝΗΛΕΕΟ ΚΙΕΜΑΝΝ5 Οεταπηπιεῖϊίε πια λοπιαιἰνος Νεοτκςο. Ναςηγᾶρε Ἠσγαυς- 


βερεῦεη νοη Μ. ΝΟΕΤΗΕΕ υπά Ν, ἨΊΕΤΙΝΟΕΕ ( εἱρσίᾳ, 1902), 
... ΓΙ ΓΗ5, Οσταπιπησίς πια ]γεππα σεις Ἰλίσγκο Πογαιςρερεῦεη νου Β. ΕὉΟΗ5 υπά 
Ι.. 5Η ΕΣΙΝΟΕΕ (ως Νο., Βοτίιπ, 1904 «902. 


. ο. ΟΑΛΝΤΟΕ, σοπιτίσυίοπς ἴο (πο Εουπάίπᾳ οἱ νο Τήεοςν οἱ Τγαπς[πίιο Ναπισεγα, 


Τγαπεἰαισά Ὁν Ε. Β. ΙΟΟΚΡΑΙΝ (ΟΠσρο - Γοπάση, 1915). 


. ο. (ΑΝΤΟΕΒ, Οκεσαπιπιοίς Αὐπαπάϊίυπρεπ πικιοπιαἰθεῆσα υμπά ρμσφορηίφεπεα ἵη- 


Παῖτς, πεί εγ]αυτεγηπάση, ΑΠπιοΓκηρεη, θονίε ος Εγρδησυηρεη ἂμς ἄείη Βγε[νοεῖννεί 
(απιοτ - Ὠεάσκίπά, Πεγαικρερεῦεα νοα Ε. ΖΕΒΜΕΙΟ, εί εἶπεπι Ιεὔεητ]αί 
(απιογ5 νο Α. ΕΝΚΑΕΝΚΕΙ. (Βείς, 1912]. 


, Α. άΕΝΟΟ(ΟΗΙ, (ακοἱο ἀἰΠεγεαχία]ε ὁἑ ρεηοίρίί ᾱἱ σαἱςσοίο ἱπίεμγαῖς (Τοτΐπο, 1384. 


Τγας. (εάεκςα ἀἱ α. ΒΟΗΙ ΜΑΝΝ ε ΑΛ. 5ΓΗΕΡΡ, Περσία, 1898 - 99], 


 Όρεγε πιαεπιαιἱοῖνε 4ἱ ΓΕΕΑΝΟΕΣΡΟΟ ΒΕΙΟΡΓΗΙ (οἶπαυς Νο., ΜΗαπο, 1901-1909). 
, Όρεγε πωηεπια(ἰοῖνε 4ἱ ΕΝΕΙΟΟ ΒΕΤΤΙ (άνς Νο, ΜΙαπο, 1901 ο 1914). 

, Όρεγε πιαεπιαἰοῖνε ἱ ΕΙΟΕΝΙΟ ΒΕΙΤΕΑΜΙ (απίίτο Ὑοι., Μήαπο, 1902 - 1920). 
. Όευντες 6ε Ρ. Ι.. ΤΟΗΕΒΥΟΗΕΕ ρυδ]όςς ρα Ἰς οίπς ὡς Μ.Α. ΜΑΒΚΟΕΕ οι 


Ν. ΟΝΙΝ (άνς Ὑοι,, 5. Ῥείεγεδουγα, 19809 - 1901], 


ΠΑΡΑΡΤΗΜΑ 


. Τ. ΗΑΥΑΡΗΙ, Α Ὀγίεί Ηϊσίοςν οἵ νο Ἱαραησσο Μαιγεπιαϊίος (Νέον Αγοε νους 


Ῥήκυπόε 1905). 


. Ὁ. Ε. ΣΜΙΤΗ απά Υ. ΜΙΚΑΜΙ, Α Ἠϊπίοςν οἵ Ἱαραγεθὸ λΜαινεαιίος (0 Ἠήσαμο, 1914). 
. ἅ. ΜΙΚΑΜΙ, Της ἀενε]ορπιοπί οἱ Μανεηιδίίος ἴπ Οία απά αρα (ΑΡ, σας 


Οσο. ἀεγ Μαἰπεπιαὐκ, ΧΧΧ ΗεΙ, 1911). 
Υ. ΜΙΚΑΜΙ, Μαιπεπιαιίςαἱ Ῥαρεις ἴροπι νε Ἐατ εν (ἴά,, ΧΧΝΥΠΙ, 1910), 


ΕΥΡΕΤΗΡΙΟΝ ΟΝΟΜΑΤΩΝ 
Τὰ γράµµατα Α, Β, ΙΓ ἀναφέρονται εἷς τοὺς Τόμους, οἱ ἀριθμοὶ εἰς τὰς σελίδας. 


ΑΡθο (όε Γἱευςγ), Α 192 
ΑΡεὶ Ν. Η., Τ 312 


Άδι Ἰκναα Πυταμήσα..., Α 264 

Αὖυ Καπ, Α 213, 264 

Αὐυ] Αδδας, Α 257 

ΑδυἸ Εαιµ, Α 257 

ΑΌυΓ Ἠκναῦ Ταδή..., Α 262 

ΑδιἸ Ψνα[, Α 267 

ΑὖΌι Μαλπιυά ἵδα αἱ ΚάΓ..., Α 243 
Αδα Οὔνσιαη αἱ Ὀἰπιακληκί, Α 257 


Άξια βαμ]νίσαπ..., Ά 
Αι 8αἱά Οαµς.. 264 
ΑΌυ Ζακασία, Α 


Αεείυπιο Ν., Β 181 

Αρησςί Ματία Οµείασπα, ΓΤι 
Αροσισί Α., Ὦ 43 

ἀ᾽Ακυίήσα, Ε., Β 178, 107 

Απο, Α 261 

ΑΠποζά ση ο -- Α 171, 182 


Υ 
Αιεροο. Ἂ 267. 


Απίνοηιας Α- 


Αλέξανδρος ΥΠ, Ὦ 
ΑΑλλανάρος ὁ να. Α 14, 11,55, 62 


| Ἴσαάς, Α 163 
Αρισταῖος ὁ Πρεσβύτερος, Α 61, 85 
Αρίσταρχος ὁ Σάµιος, Α 115 
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᾿Αριστοτέλης, Α 12,46, 41, 58, 143 
οκ ἡ Ραβδᾶς, Α 116, 161, 164, 


᾿Αρχιμήδης, Α 72-84, 138, 158 
᾿Αρχύτας ὁ Ταραντνος, Α. 50 
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Βοιπερρες Μ., Β 182, 168 
Ἠετηείπο, Α 4 
ΒειπουΠί Δανιήλ. 1, Γ 15 
ΒειπουΠί Ἰάκωβος, ο 
ΒειπουΠι Ἰάκωβος Π, 
Βεεπουϊ Ἰωάννης, Ἡ 2 Γ 14 


Ῥοεπουδί Ἠναόλαος Β, Γι 
Πετίπο]ει, Γ 

ο λος. Γ 424 
Βετίταπά [ ουἱς, Γ 2313 
Βεαφεὶ, Γ 278, 328 
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Βγῦσκηες 1. Μ., Γ 242 


Βγυρσοι Η., Α 21 
τυματ, ἩὮ 278 | 
Βγυπασῇ Ὑήήσεπσο, 10 
Ἠταπείίεθςὴ Ε., Α 141, 114 


Βτυπο Ε., Γ2ἱ8 

Βυῦπεν Ν., Α 187 

Βυάαπ, Γ 417 

Βωίσα, Β 418, Γο7 

Βθνμί 1., Β 160, 178 

Βωτηςί Ν,, Β 421 

Ἠυίέσα ῦ., Β 689 

Βύσεηπνετρε Ε. Γ1ῦ 

Βάκων Ῥογῆρος, Α 1109 
, Α 161 | 

Βαρρόνε Μάρκος Τερέντιος, Α ΤΤ8 

Βέδας ὁ αἰσέδιμος, Α 19ἱ 

Βιβιάνι, Α 61 

Βικέντιος ὁ ἐκ Μπωβαί, Α 321 

Βίκτωρ ἐξ ᾿Ακουϊτανίας, Α 174 

Βιτρούβιος, Α 35, 9, 178 

Βοήθιος, Α 181 184-190 
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Οπιό Ε., Γ449 
Οοπις ΟΥ] 8υαη-ςσμίπα, Α 212 
(πσαυει, Γ 419 

αιοπες 


4ε (οἱ Ζμπηπε, 88 
(οἶσετι, Β 142. Ι44, Γ Τό 
(ωοευτοσκε Ε., Γ 3466 
Οσο ης ῦ., Β 143 


Γεμῖνος, Α '10 
Γεράρδος τῆς Κρεµώνης, Α 128, 197 


ο ΚΩ 


. Ααηεσ, Α 14 
Ὀαρή Ε., 8 4 ἩΒ 102 
Ὀατύοικ Ο.. Γ425 
Ὠκκίροάίο Ο,, Γ 414 
γοπ βίεγπεςκ, 10 


Δαμάσιος, Α39 


Δεινόστρατος, Α 55 


Ἓδ ς, Α Τα, 141, 158 
Ἐρατοσθένης ὁ Κυρηναῖος, Α 95 
Ἑρμᾶννος (ὁ Κολοβός), 
Ἔρρίκος ΤΥ, Α 1954 ΗΒ 81 

ἀ 5 
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Εστιάδες, 
Εὔδημος ο ργω, Α 6 
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Εικα Ῥαυ] Η., Γ 117 
νά Β! 98, 235 
Φερδι μη ὤν 46, - 


Φραδερῖκος Γουλιέλμος, Γ 104 
Φρειδερίκος ὁ Μέγας, Γ 10 
Φρειδερίκος Π, ο τ. Γ 106, 181, 270 
Φρειδερίκος ΙΥ, Β 121 


Οαδίς Ίσα Αἱ Εἰα, Α 280 
(Οαμποίἱ Απάγσα, Γ 217 


πκεκς Γ 247 
(αωςς, α9ά, 122 Γ 215 


Οεαρίς Καλα Α 

Οεποσςμί Α., ῥ-ι Γιο 4ο 
Θεγεοαπε 7. Ὀ., Γ 262 
Οεήανάι ο, Ε., Γ 41 
Οεε]ασί, Α 148 

Οετ]απά (ἐκ Βεπππςσυ), Α 195 
Οεε]αμά (ἐκ Λοτεριγκίας), Α 195 
Οετ]ίας, Α 122 

Οειπαία δορμίο, Γ 280 
Ιεεατάί 5. Β28.Γ40 
ΟΠεια]άϊ Μ., Β 129 20Η, 218 


Ηασναιε, Γ255Γ 4.0 
νετα, Α 161, 161, Γ 414 
Γ46 
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Ια Ηϊτε Ρ., Β 0, 116, Γ 7] 
Ηρεἰπιὴον ἆ. Β 154 

Γ 24 


αμα 1, Β410 


4ς |’ Ηόρίαϊ ο, Β 418 
Ηοσπει Ἠ. ο. Ἐ 220 
Ηοτείεν 8., Γ 225 
μμ. ... 
Ηοῦς! 0., 

Ησία - μου - -- Α 212 
Ἠνόόε )., 2711, 112 


Ἠρων, Α 57, 126, ος 144 
Ἠρων ὁ Νεώτερος, Α. 162 


ἵνα Αἱ ει, Αα 275 

ση Βεηπα, Α 283, 286 
η εἰ Ηοφείη, Α 177 

"νη Ηαίασι, Α 211 

ἵσαπ Καλπάυπι, Α 251, 254 
"νι Μαϊαν, Α 257 

"νι Νας Μαπσυ..Α 210 
"νι δίπα, Α 275 

ον Τακυσας Ναάίσ, Α 253 
ἵνα ὙΥυπία, Α 215 

Γείπας Α 18! 

πα ληήταπιή Οἰοναηηῖ, Γ 224 
Ικαθείία ἀ’ Εείε, Α 172 
Ιεςλίγππα θεα Ν., Β 423 
Γρε]ίη ο, α., Γ 157 


Ἰάμβλιχος, Α 20, 146, 149 
Ἠρων, Α 79 


Ἰλαρίων (πάπας), νόη 
Ἰννοκέντιος (πάπας), Α 198 


Ἰωάννης 
Ἰωάννης ΧΙ (πάπας), Α. 198 


ᾖ14σοδί, Α 15ο Γ3127 
ἑασαυΐεΓ Ε., Γόἳ 74 
λάπφεη, Β 147 


Ἱοτάακη ο. Γ 3408 

Ἱοτάασπας Νεπιοτατίας, Α 1ἱ6 
Ιουάδηυς ἃαχο, Α 116 

1οπε ., Ὁ 417 Γ2ἱ 
1οπαυίόνες Ε., 310.53 
Ίυπειυ Α,, Β 245 


Ν., Β 326 


Κιεία Ε., [τον 


κ Ναοί, Γ 
Κγαίῃ . Νν., Γ 138 
Οπγϊκίαη, Γ 212 
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ο Α38 

ος ἃἲ 

Καλλίμαχος, Α96 

Καλοτερᾶς ΄γπελος, Β1494 
Καπέλλας Μ Α 176 


Ε., Γ4ῦ 
Ἱήυ Ηυ, Α 211 214 
{ γεν (8 νε), Α 223 
[ οὔαῖς 


4ὲ ἰα [ ουνένε Α., Β 277 
νου ἵ δμεπίωτπ, Β 6 
ἵυσας Η., Β 124 

 υἱμί Οµρερρς, Γ 178 
Γγπήπείος, Β 174 


Λεονάρδος τῆς Πίζης, Α Ιό6 
Λεοπόλδος Μεδίκων, Β 146 
Λεωδάμας ὁ Θάσιος, Α. 56, 57 
Λέων ὁ Σοφός, Α 161 

Λίβιος ὁ σας, Α 169 


Μαρὶπὶ α., Β 130, 155 

Μαμίοιί κ. Β 17 

Μαμίσιγίπί Οἰαπημιἰκία, 223 
Α 100 


Μακ σοοςμί, Α 

Μαάρηυς 1. Γ 159 
Μαμαγανίτασατγα, Α 246 
Μαϊπατάί Α., Γ 453 


Μαΐπαγαί Ἱ.., Α 115 
Μαΐταν ο}. 0., 97 
λα λέσίοι 


ΜαςφοΒεγοπί 23 
Μααίκαα Ίδο Αἰνιοά αἲ Μαάρπι, Α 2178 


Μαφείσπο Ν., Β 
Μαυάωιὴ 1ο, Α 121 


Μικαπή, Α 202, 216 
Μιπκονςκί Η., Γ 4315 
ΜΙαγαςΠί, Β 64 
ΜΙίπαρ - [ο Τιες, Γ 439 
Μος Ο., Β 154 
Μδδίας Α., Γ 355 


4ε Μοπίπιοτι Ηυδετι, Β 148 
Μοπιυκία, Α. 1, Γ4 


Α 254 
ΜθΠες Ιοἴνπες, αἲ 39 2 
Μιτάοςν Ῥαιγίος, Γ 
4ς Μυτίς ϱ., ΜΜά 
Μωκα ση Μυλαπιπηςς, Α 286 


Μάξιμος Ἠλανούδης, Α 136, 162 


Ῥασίοίί Έ ωσα, Α 341, 360 
Ῥαάμ]α Ἐοτιμπαίο, Γ 24 
Ῥποί Ῥκίτο, Γ 218 
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Ροίησατέ Η., Γ 427 
Ροΐησοί .οωΐς, Γ 310 


Ουόιεῖσι Α., Γ 140, 471 
Οστίια ἴσπ αρα αἱ Βαἰσεφοηί, Α. 2517 


Καρυσὶ ΟἸαμάς, Γ Τὸ, Τὰ 
Καπ Ε., Β 162, Γ 16ἱ 


Βοσα!ῖ νάνος, Γό6 
κο ο. Ε., Γ 38 
ΕΚ εζα!ί Ψποεησσ, Γό5 


Βλονίοι Γ 331. 387 


Κοδοτίυς αγτικάεο Ἄηὴ Α 198 


κος Μα, Β 415. Γ7Τύ 
ΚοπαπυΣ Α.,, Ὦ 126 
Κοπε Α., Α 125 

ΥΠ Εοοπο Α,, Βϐ 0, 11 
Κοπεπμαίπ ο, Οο., Γ110 
βοήε Ε.Α., Γ 021 
πονπαϊσνσκν Ύ., Γὰς0 
Βονε Ίσομα, [24 

Νυάίο Ε., Γ 16] 

Βυάοι ο, Β 64 

μωώΠαιί Ρ, ΑΙ4Γ2ἱ9 
Κυ, Α Ἴ8ἱ | 
Ευµβίκετο Μ., Α 204 
Ενολκ Κ., Γ 107 


βίας ἡ ᾿Αρταβάσδος, Α 136, 163, 161, 
η τοῦ (πεκεν, Α 98 


Ροδόλφος , Β 177 
Ροδόλφος ΤΝ, Α 19 
Ραιτικός |., Β1Ι9 


δποςμεπ ο, Ο., Γ 119 
5αοςμείή Εγαησο, Α 313 


3βογοῦοσςο . (ἡ Βαςτοδυροὶ, Α 120 
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5α[ασα Α,, Β 6 

δαγρί Ρ., Β 218 

δα )οφερᾷ, Γ8ἱ 

ο Ἰσφερῇ, Γ 11 
Α 196 

 νλν-ν Η., Β ι57 

ο ων ς., Γ 3410 

πονει ἨΝ., Γ 187 

5ο ήαραγεΠί Οο., Α 53, 116 

5εΒΙ ΠΠ 1.., ΤΓ 366 

πο λνόπες ].. Β ΤΙό6 

ναΗ δε)νοοίεη Ε., Ῥ 271 


Βε]ηείκαγι Ε., Τ 395 
ολοι, Α 202 


Ιε δεις, Γγο 4 
5ενόσενΣσ Ε., Γ 165 
ο Ἡ] ΗοαπΒ”Ιἰ, Α 204 
οἡγῦϊος Η., ΕΓ 16 
Φίπιπιοπς 1. Ο., Γ 203 
5ίποΠ Μ., Α ι6, δη 311, 139 


πςμκα ὁ,, Β 
Βιείπεν, Α 9 105 Γ 150 
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Βιενίη δ., Β 17 ο ο. Α 215 
δίεναγι, Α 101, Γ2311 Τωεςόίς 6, 19 
5Ηε{εὶ Μ., Ὦ 64, 66 Τνς]νο Βταὴς, Α 1211 
Βγ]πα Ίαπιε., Γ 36 
δίοκες ο, Γ144 Τιμπουρτῖνος ἢἡ Τιβολίτης, Α. 197 
δίοπς Εάναγά, Γ 47 Τραϊνός, Α 18 
5γαςἼνεγ Ε., Γ 3466 Ἰσέζη Φρ., Ὦ 146 
Μπι Γ419 
Βτυγκ Νὶοσία, Γ 92 Θαλῆς, μμ. ο αμὰν 
5υφη-Τν9ε, Α 209 Θεαίτητος, Α 
δυαγάί ο. Η., Γ19 ολ λος ὁ μωλέωις, Α 117 
δήσσεηῃ Ἐομετ (ἡ 1οπ), Α 123 Θεύδωρος ὁ Κυρηναῖος, Α 47 
Λ Θευδέριχος, Α 183 
50η-Τσα, Α 209 Θέων ὁ ᾽Αλεξανί Α 11, 115 
διήετ Η., Α 253 ο μμ. Α 119 148 
δυο, Α 211 245 Γ 414 Θυμαρίδης ὁ Πάριος, Α 
δαζᾳὶ, Γ 6 Θωμᾶς ὁ ᾽Ακινᾶτος, νὰ 
Ὀγνεφες ο. ]., Γ 3184 
Ὀσείο, Α 1427 
Σεβῆρος Αλεξ, Α 19 Ότευς Ν., Β 122, 116 
Σενέκας, 809 
Σέξτος Ιούλιος ὁ ᾿Αφρικανός, Α 179 Ύποσα, Α 205, 117 
Σερῆνος, Α Ι08 γαας 1. Α 46 
Σήλβεστρος Η (πάπας), Α 191 ναηόετησοσάς Αἰεχαπάτε, Γ 154 
Σιμµπλίκιος, Α 49, 112 γαπνόε, Α 203 
Σίξτος ΙΥ, Α 112 Ὑπτίρπσοα, Α 10, Β 148, Γ 80 
Σκαλίγερος Ἱ., Β 113 Ὑαραγί, Α 144 
Σοφία Καρλόττα, Γ 101 γανει, Β 8) 
Σπεύὐσιππὸος, Α 147 ἀεὶ Ὑπείο, Β 26 
Σωκράτης, Α 55 γοππιίρ]ία α., Β 216,44 
γεπίω ο, Γ 7 
Ταλαγγηί, Α 112 γεταιί Β., Α 180 
Ττασι, Α 260 όε γετόυ» Ε., Β 311 
Ταδήε [ση Όμσστα, Α 83 γεγπος 0. Β 117 
Ταραυει Α., Β 106, 3108 Ὕετοπεςς Ο., Γ 448 
Τακεύς Κεπκο, Γ 482 γειπίετ Β., Ἡ Τ4 
Ταημ (δυναστεία), Α ΑΜ γιός Ε., Β 82. 109. 121 
ΤαππειΥ Ε., Γ 412 γπποσπήως Βεονασηςίς, Α 121 
Τατιαρία, Α 79, Β 6, 7 ά4α Ὑἱπο Γ.., Α 145 
Ταυγίπυς Ε., Γα05 γηαίευκ δ, Γ 45 
Ταγίος Βτοοῖς, Γ 41 γπεήενολί, Β 107 
Τεοβοα (ιο. Κύε, Α 325 Ἠπευνίας, Α. 181 | 
Τεπιρεβνοῦ, Γ 150 Ὑπισγίπο ὁαπ Εεήτε, Α 114 
Τησα Β. Ε., Γ 213 γηναπί Υ., Β 191. 198 
Βεαόναγάίη, Α 122 γ]ασα Α., Β 1528 
Τήσπικος Ν,, 4 
Τοάβιπες, Β 216, Γ 3191 Ἠαςνες Ε., Γ 19 
Τοπιιααίηί 1.Α., Γ215 Ἠ/αάα Ναί, Γ 484 
Τοπριαῇ ο,, Β 63 Ἠαρπετ κ, Α 35 
Τοιρείεν Ν., Β 130 Ἠ/αομκίσίη, Β 171 
ΤοιτίοςΗί Ε., Β 101 Ἠ/α]άμτανς, Γ 0” 
Τογιοιιπί Β., Γ45ἱ | Ἠ/αΙμημίοτά Εκ. Ματά, Α 1 
Τοβυπηηποἡ Ῥασοίο, Α 111 Ναι ο”. Α 8 β 229, η 335, 158 
Τους Οαυήςτ, Γ 250 ΨαἰπνοτίεΥ ἜὉ. Γ48 
Τρεβίφοπάα, Α 331 αΐισα Ἴσμα, Γ21 
Ίτοην Νίοσίας, Γ3ό Ἠίαπα ΗςἸαο-(μσα, Α 2ἱ6 
Τγυάι Νικοῖα, Γ 245 Ἠαπσε Ε. Ἱ.., Γ 221 
Τγυςὶ Δομένικος νε. Γ20) Ἠατίπαρ Εάνατά, Γ 168 
Τ Ἰαγηςτ, Β 213 
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 αββοηΔοΓ 1., Β 251361 
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46 ψήη 1., Β 333 

νήσν Ῥ., Β 122 

Ἠοέρεκε, κ 276, «ο 219, Γ 414 
οἱ Ολτϊσίίαα, Γ27 

οί Κ., Ὑοπ πα 


Ἠ/γεη Ο,, Β 220, 316 


Ψψελλὸς Μιχαήλ, Α 162 
Υαηπε Ηυὶ, Α 224 


Ὑπκατία, Α 11, μοο 
Ὑψικλῆς, Α.85,97 


μον, ἀοηρ Β 213 

Ζαασσετή Ο., 8 94, 102 
Ζευάπη!, Γ 

Ζεαὔνει Η. ο., Α 89, 161 Γ 413 
7ος Αἰεκαπάτο, Γ 217 


01ΝΟ ΤΟΒΙΑ 


Θκεωροῦμεν σκάπιµον νὰ κλείσωµεν τὸ μνημειῶδες σύγγραμμα τοῦ Οἱπο Γορία 
μὲ ἕνα σύντομον βιογραφικὀν σηµείωµα, πρὸς κατατοπισμὀν τῶν ἡλλήνων ἀναγνωστῶν 
ἐπὶ τῆς προσωπικότητος καὶ τῆς πλουσίας προσφορᾶς τοῦ ἂνδρός εἰς τὴν μαθηματικὴν 
ἐπιστήμην καὶ τὴν ἱστορίαν της. 

Τὸ σημείωμα τοῦτο ἀποτελεῖ µετάφρασιν νεκρολογίας γραφείσης ὑπὸ τοῦ καθη- 
γητοῦ Εὐγενίου Τολιάττι (Εἰρεπίο Τοκίίαμί) καὶ δηµοσιευθείσης εἰς τὸ Δελτίον τοῦ 
Πανεπιστημίου; Ὀπίοερφιὰ ἀεείί οιμάί αἱ (επονα, 1963-05. Τὸ κείµενον μᾶς ἀἄπε- 
στάλη, µετ ἄλλων πολλῶν δοκουµέντων, ὑπὸ τοῦ Πρυτάνεως τοῦ Πανεπιστηµίου τῆς 
Γενούης, εὐγενῶς ἀνταποκριθέντος εἰς σχετικὴν αἴτησίν µας. 

ἠυπούμεθα διότι δὲν δυνάµεθα νὰ παραθέσωµεν ἐδῶ καὶ τὸν µακρύεατον κατάλο- 
γον τῶν ἐργασιῶν τοῦ Γωογία (ἄνω τῶν 400), περιοριζόµενοι νὰ παραπέµψωµεν τὸν τν- 
χὸν ἐνδιαφερόμενον φιλομαθῆ ἀναγνώστην εἰς τὸ τιμητοόὀν τεῦχος, ποὺ ἐξέδωσε τὸ 
Πανεπιστήμιον τῆς Γενούης ἐπ' εὐκαιρία ἐπισήμου ἑαορτασμοῦ πρὸς τιμὴν τοῦ ὄμεπρε- 
ποῦς καθηγητοῦ ἅμα τῇ συμπληρώσει 4θετοῦς ἀόκνου καὶ καρποφόρου διδασκαλίας τῶν 
ἀνωτέρων μαθηματικῶν ἀπὸ τῆς ἕδρας του: αλεί 40" αππο ἆῑ Γππεβπαπιεπίο µπίρεγ- 
εΗαρίο αεί ΕΒγοί. Οἶπο Ἱωγίαν, 108 Πίδεπιδνο, 1996, ὤσπονα. 

ΜΙΝ, Κ. ΚΩΒΗΙΟΣ 


Τὴν 30ὴν Ἰανουαρίου 1984, εἰς ἡλικίαν 9Ί ἑτῶν, ἀπέθανε εἰς τὴν 
Γένουαν ὁ καθηγητὴς ΘΟἶπο Ιιοῄα. Οὗτος ἐγεννήθη εἰς τὴν Μάντουαν 
τὴν Ί9ην Μαϊου 1862, υἱὸς τοῦ Οςποἰβπιο ἰοπα καὶ τῆς Απαΐάο α’ ιαίία͵ 

Μετὰ τὸ πέρας τῶν ἐγκυκλίων σπουδῶν εἰς τὸν τόπον τῆς γεννή- 
σεώς του, ἐνεγράφη τὸ Φθινόπωρον τοῦ 1879 εἰς τὸ Πανεπιστήµιον 
τοῦ Τουρίνου, ὅπου ἔλαβε τὸν τίτλον τοῦ διδάκτορος. Μετὰ τριετῇ ἀκόμη 
παραµονήν του εἰς Τουρῖνον, ὡς βοηθοῦ εἰς τὴν ἔδραν τῆς ᾽Αλγεβρικῆς 
᾽Αναλύσεως καὶ τῆς ᾽Αναλυτικῆς Γεωμετρίας, διωρίσθη τὴν Ίην Νοεμ- 
Βρίου 1886, κατόπιν διαγωνισμοῦ, τακτικὸς καθηγητὴς τῆς ᾽Ανωτέρας 
Γεωμετρίας εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Γενούης, ὅπου ἐδίδαξεν ἐπὶ 49 
ὀλόκληρα ἔτη, ἤτοι µέχρι τέλους ᾿Οκτωβρίου 1938, ὅτε κατελήφθη ὑπὸ 
τοῦ ὁρίου ἡλικίας. Διετήρησε κατόπιν ἐπί τινα ἔτη µίαν διδασκαλίαν 
Ἱστορίας τῶν Μαθηματικῶν, µέχρις ὅτου, ἕνεκα τοῦ πολέμου καὶ τῶν 
Φυλετικῶν διώξεων ἐν Ιταλία, ἠναγκάσθη ν᾿ ἀπομονωθῆ ἀρχικῶς τε- 
λείως, νὰ καταφύγη δὲ κατόπιν εἷς τὸν Πύργον Πελλίτσε. 

Τὴν ἄνοιξιν τοῦ 1945 ἐπέστρεψεν εἰς Γένουαν ἐπαναλαμβάνων τὰς 


524 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 
ἀγαπητάς του µελέτας. Οὕτω ὁ Οίπο ἰοή8 ὑπηρέτησε τὸ Πανεπιστή- 
µιον τῆς Γενούης πλέον τῶν 66 ἐτῶν. ᾿Εκτὸς τῆς ὑπερπεντηκονταετοῦς 
διδασκαλίας τῆς ἀνωτέρας Γεωμετρίας καὶ τῆς Ἱστορίας τῶν Μαθημα- 
τικῶν, ἐδίδαξεν ἐπίσης, κατ᾽ ἐξουσιοδότησιν, τὴν ἀνωτέραν ᾽Ανάλυσιν 
καὶ τὴν Παραστατικὴν Γεωμετρίαν, ᾿Εδίδαξεν ἀκόμη ἀναλυτικὴν καὶ προ- 
βολικὴν Γεωμετρίαν εἰς τὴν Τεχνικὴν Σχολὴν τοῦ Ναυτικοῦ 

᾿Επὶ µίαν τριείαν ἐχρημάτισε κοσµήτωρ τῆς Σχολῆς τῶν ἜἘπιστη» 
μῶν. ᾿Ἐχρημάτισεν ἐπὶ πολλὰ ἔτη µέλος τοῦ Διοικητικοῦ Συµβουλίου 
τοῦ Πανεπιστηµίου μετὰ τὴν μεταρρύθμισιν τοῦ 1923. Ἐχρημάτισεν 
ἐπίσης Διευθυντὴς τοῦ Διδασκαλείου τῶν μαθηματικῶν. Ἵδρυσε καὶ διηύ- 
θυνε µέχρι τοῦ 1935 τὴν εἰδικὴν μαθηματικὴν Βιβλιοθήκην τῆς Σχολῆς 
τῶν ᾿Επιστημῶν. Διορισθεὶς εἰς τὴν διεύθυνσιν τῆς Σχολῆς ταύτης ἀκρι- 
βῶς, ὅταν αὔτη ἀνυψοῦτο τελικῶς εἰς τὸν βαθμὸν μιᾶς «Σχολῆς τῶν 
᾿Επιστημῶν», πλήρους εἰς ὅλα αὐτῆς τὰ µέρη, ἀνέπτυξε δραστηριότητα 
ἁκαδημαϊκήν, συµβαδίζουσαν σταθερῶς μὲ τὴν βαθµιαίαν ἐξέλιξιν τῆς 
Σχολῆς, τῆς ὁποίας πάντοτε ὑπερήσπισε τὰ συμφέροντα καὶ προήγαγε 
τὰ ἑνδιαφέροντα. 

"Ανω τῶν 300 ἐπιστημονικῶν δημοσιευμάτων, μεταξὺ τῶν ὁποίων 
δεσπόζουν ἀποφασιστικῶς ἐκεῖνα ποὺ ἀφοροῦν τὴν Ἱστορίαν τῶν µαθη- 
ματικῶν καὶ τῶν ἐπιστημῶν ἐν γένει, καταδεικνύουν τὴν ὁρᾶσιν του καὶ 
ἐξηγοῦν τὴν μεγάλην Φήμην του τόσον εἰς τὴν Ἰταλίαν ὅσον καὶ εἰς 
τὸ ἐξωτερικόν. Μεταξὺ τῶν μεγαλυτέρων εἰς ὄγκον ἔργων του µνηµο- 
νεύοµεν ἐδῶ µόνον: «Τὸ παρελθὸν καὶ τὸ παρὸν τῶν κυριωτέρων γεω- 
μετρικῶν θεωριῶν». αΑἱ ἀκριβεῖς ἐπιστῆμαι εἰς τὴν ᾿Αρχαίαν Ελλάδα», 
«Ἱστορία τῆς Παραστατικῆς Γεωμετρίας», «Ὁδηγὸς εἰς τὴν µελέτην τῆς 
Ἱστορίας τῶν Μαθηματικῶν», «Σελίδες Ἱστορίας τῶν ἐπιστημῶν», «Ἴστο- 
ρία τῶν μαθηματικῶν», «Μαθηματικαὶ µέθοδο!», «Καμπύλαι εἰδικαὶ ἐπί- 
πεδοι, ἀλγεβρικαὶ καὶ ὑπερβατικαί», «Εἰδικαὶ καμπύλαι τοῦ χώρου». 

Εἰς αὐτά, πρέπει νὰ προσθέσωµεν διαφόρους ἄλλας σηµαντικωτάτας 
ἐργασίας, ἤτοι πραγµατείας καὶ μερικὰ μακρὰ ἄρθρα του εἰς τὴν γερµα- 
νικὴν ἐγκυκλοπαίδειαν τῶν ἐπιστημῶν. Εἰς ἀναγνώρισιν τῆς ἀξίας τῶν 
ἱστορικῶν του μελετῶν τοῦ ἀπενεμήθη δύο φορὰς τὸ βραβεῖον Βίπουχ, 
τὸ 1907 καὶ τὸ 1821. 

Αξία ὅλως ἰδιαιτέρας µνείας εἶναι ἡ καρποφόρος ὁρᾶσις του, ὡς 
προέδρου τῆς ἑταιρείας «Μλάθησις», ὡς µέλους τῆς ὀνεθνοῦς ἐπιτροπῆς 
διὰ τὴν διδασκαλίαν τῶν μαθηματικῶν καὶ ὡς γενικοῦ γραµµατέως τῆς 
ἑταιρείας τῶν ἐπιστημῶν καὶ Γραμμάτων τῆς Γενούης. 

Μετὰ τὸ 1945 ἡ ἡλικία καὶ ἡ κατάστασις τῆς ὑγείας του ἐξησθέ- 
νησαν βαθμηδὸν τὴν ἐρευνητικήν του δραστηριότητα. Τελευταίως δὲν 
ἐξήρχετο σχεδὸν καθόλου ἀπὸ τὴν οἰκίαν του, ὅπου ἐδέχετο ὀλίγους 
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µόνον καὶ στενωτάτους Φίλους, Οὕτω ἔσβησεν ἀργὰ καὶ ἤρεμα ἐν µέσῳ 
τῶν βιβλίων του, τὰ ὁποῖα ἀπετέλουν τὴν πνευματικὴν τροφὴν ὁλοκλή- 
ρου τῆς μακρᾶς ζωῆς του, καὶ τὰ ὁποῖα ἠθέλησε ν᾿ ἀφίση κληρονο- 
μίαν εἰς τὸ Πανεπιστήµιον τῆς Γενούης, ἐκφράζων συγχρόνως τὴν εὐχήν, 
ὅπως Ἱἱδρυθῆ ἐκεῖ πανεπιστηµιακὴ ἔδρα Ἱστορίας τῶν Μαθηματικῶν, 

Μὲ τὸν θάνατον τοῦ Οἶπο | οή8 ἐξέλιπεν ἕνας ἀπὸ τοὺς ὄιναπρε- 
πεστέρους σοφούς, ποὺ ἐτμησαν καὶ ἑκόσμησαν μὲ τὴν ὅρᾶσιν καὶ τὸ 
ἤθος των τὸ Πανεπιστήµιον καὶ τὸ πνευματικὸν έν γένει περιβάλλον τῆς 
Γενούης ἐπὶ ἤμισυ καὶ πλέον αἰῶνα. 

ΕὐΟΕΝΙΟ ΤΟΟΙΙΑΤΤΙ 
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. Ατοηπιεάϊς Όρετα Οπηπία, οἱ. ἰ, Η, ΠΠ, Ἐά. Ἰοΐαιῃ Ιυάνίς Ἠείνει Οοττί- 


Εεπάα Αάῑσοϊι Ἐναηρείου 8. δίαπια!ἰς, Σχουτγάρδη, Β. 6. Τεωδπον, 1979. 
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Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν, εἰς τὸ μηνιαῖον περιοδωκὸν τῆς "Ελληνιωῆς ἈΜαθη- 
μµατυκῆς "Εταιρείας «“Ο Εὐκλείδηςυ ἀπὸ 1968 - 1974. 

᾽Απολλωνίου Κωνικά, Τόμοι 4, ὑπὸ ἐκτύπωσιν. "Εκδ. Τεχνικοῦ "Επιμµελητη- 
ῥίου τῆς "Ελλάδος, 


ΣΥΝΟΠΤΙΚΟΣ ΠΙΝΑΞ ΤΩΝ ΠΕΡΙΕΧΟΜΕΝΩΝ 
ΤΟΜΟΣ ΠΡΟΤΟΣ 


Σελὶς 
Πρόλογος τοῦ μεταφραστοῦ . . αυ,  ἃ ἂν ἃ Ἡν 
Πρόλογος τοῦ ἐκδοτικοῦ οἴκου ΗΟΕΡΙΗ . . ατα ας  ὁ Ι 


Πρόλογος τοῦ συγγραφέως εἰς τὸν Α΄ Τόμν . « «. ν ν ν . 3 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ 1] 
μμ . ο. ους οι αν 9 


ο κώμα Μάο τ ών 4 α δ ᾱ 12 
σσ υ--υ ο ἵᾱ α ὁ ἆ ἃ ἃ ει ὁ-ι α 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ 
Τὰ ἑλληνικὰ μαθηματικὰ ἐν συμβιώσει μὲ τὴν φιλοσοφίαν . . 37 


Ὁ Θαλῆς καὶ ἡ ᾽Ιωνικὴ Σχοὴ . - ν κ ος 39 
'Ο Πυθαγόρας καὶ ἡ ᾿Πταλικὴ μήν ὦ ο Ὁ- ἃν αν ὦ ὁ 42 
᾿Ελεᾶται, ἀτομικοί, σοφισταὶ - «.  ε ᾱ ώ α Ἡ ἆ 5 


ο Πλάτων καὶ ἡ ᾿ Ακαδημία .  ὅπ δοναα 55 
«Ὁ Εὔδοξος καὶ ἡ Σχολὴ τῆς Κυξίκου ο. ν ῥὁ ο υ- ὢ ο 50 


κεφΑᾗλλΙΟον ΠΙ 


Οἱ νοµοθέται τῆς γεωμετρίας . . - ντ κ κ ον 62 
'ο Εὐκλείδης. η ὃ ο Ἑ ο το α ο ἳ Ὁ, ἹἩ ἃ 63 
Ὁ "αρ - - - - - ὃν ὃ ὁ ὁ ο ὁ ᾱ ᾱ ϐ 72 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ Τν 


ΩΙ ΜΗΕ ἑ  :ταοςοήοώωώαάα ας ο ἩἩο 
Ἠψαάδ, .  ν» : ο ο ας ἕσοαοανἎὃα  Ἡ 


516 Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


Νικομήδης, η λάμα, : 


ο ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ Υ 
Τὸ μαθηματικὸν ἔργον τῶν ἑλλήνων ἀστρονόμων καὶ γεωδαιτῶν 
"Η ἑλληνικὴ ἀστρονομία ο τοῦ Θαλοῦ μα τοῦ Μλαυδίου 
Πτολεμαίου . «. 
"Ηρων ὁ ᾿ Αλεξανδρεὺς . 
ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ Ἡι 
Ἡ τέχνη τοῦ ἀριθμητικοῦ ---- ον μμ. 
εἰς τοὺς ἝἜλληνας 
Τὸ ἀλφάβητον τῆς λοθμηιωῶς. διαλέκτου τῶν Ῥλρω 
Ἑλληνικὴ “-- ο 
Διόφαντο «. «. ͵ 
᾽Αριθμητικὰ μαμα τῶν Ελλήνων κ 
᾽Αναδρομὴ εἷς τοὺς μαθηματικοὺς τοῦ λανείον.. 


κΕΦΛΛΑΙΟΝ ντι 
Σύγκλητος καὶ ρωμαϊκὺς λαὺς . 
ΚΕΦΛΛΛΙΟΝ ΥἹῃ 
Τὰ μαθηματικὰ εἰς τὴν Εὐρώπην κατὰ τοὺς σκοτεινοὺς χρόνους . 


Κασσιόδωρος, Ἠοήθιος, μη 
Βέδας καὶ ᾿Αλκουΐνος . 

Γκερβέρτος . «. 

᾿Ερμᾶννος καὶ Δκώνων, Ἰλε λης -- Σαβαίόρντα ᾿ 
Μεταφρασταὶ ἐκ τῆς ἀραβιῆς. . «. 
Τὰ πανεπιστήμια - 


κΕΦΑΛΑΙΟΝ ΙΧ 
Τὸ κινεζικὸν αἴγιγμα 
Προλεγόμενα . 


Ι68 


Συνοκτικὸς πἰναξ περιεχομένων καὶ τῶν τριων ήν «9 


Τὰ πρῶτα τεµήρα . -. κ κ κ κ κ κ κ κ ον 205 
Τετραγωνισμὸς τοῦ κύκλου. . νο κ κ κο κ υν 2ἱ4 
ΕΙ ώσ κ κϱἓ οασςςἣὀος ὃ ες Ὁἳ Ππν 


ΚΕΦΑΛΛΙΟΝΧ 
Εἰς τοὺς πρύποδας τῶν Ἰμαλαών «. ν ντ τν κ κ ο υν 228 


Προλεγόμεα . « «- ο» ο ὁ ο ο ο κ κ ο ον 228 
ὍὉ αξουλβαξσόύτρας» . «- « ν « κ «ο» ο εν 229 
Αγιαύμαία. ἕωα ον ὃν ὡ α να ἃα ιν 
Πγαληπαραρία καὶ δλναὰ . ὦ ὦώ ᾱ ἃ ἅ  δ δ 
Μαθηματικοὶ µεταγεέστερι . - ν τν κ νο κ νυν 246 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ χι 


Τὸ ἁραβικὸν θαῦμα . -. - « « κ κ ον ο νο ο ον 25ἱ 
ΠΗρολεγόμενα ' ο α ᾱ 9 ᾱ «δι 
Γενικότητες περὶ τῆς ἀραβικῆς υμών ο. ὉἹ πι ᾱ- ὁ α- 
Οἱ μεταφρασταὶ τῶν ἑλληνικῶν κειμένων . ᾱ ᾱ- ἃ μασ 
ο Μαλαπιπεά δπ Μιδα καὶ οἱ  σὐγτρονοί ο υ- - - . 
Αδι Καπ . -. ο ὃᾱ ο  ᾱ- απ 9 


Αἰραίερπο καὶ Αδιἱ  α[α ἕ  ὃ δν ο ὃὁ ἃ ὁ 4 σα 
1ῦπ Ηαίϊλανπι καὶ Αἱ Βωπὶ ν «ν Ὁ κ κ νο νυν 212 
ΙΛ Φίπα καὶ Αἱ Νααφί . -. ν κ κ κ κ νο νυν 215 
μπατὰ νὸν ΧΙ αῶννα . « ο», : -: - -« -» ν ο . 2) 
Νακφεί ε Ὀἷἶπ. . . α.  αΑ σσ. ο, ὁ να ᾱ Ἱ-- 
"Άλλοι ἄραβες δικο ,υήάαᾶ ε ἃᾱ. ᾱ ᾱ δα 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ χηῃ 
Ἡ ἀναγέννησις εἰς τὴν Ἱταλίαν: Ἰεοπατάο Ἐθωπαοί .  . . 259 


Βιογραφία τοῦ ἠεοάρδυ . «. ν πο κ κ  «ἶὖ ουν 289 
Τὸ «λα ΑὈλαδῦ . «. « « οϱο ε». ο « ὁὃ οὃ ο) 
Τὸ «Ῥγασίίσα ρεοηπιαγία» . ον κ κ κ κ κ ἓ εν  9ἱ 


"Ἔργα µυιρότεα . . : ας δν Ἡ, ὃν Ὁν ΠΑΝ 
Οἵ ἐπίγονοι τοῦ {εονάρδου 5 αν . Ὁ  ὃ ο κ μη 


ΚΕΦΛΛΛΙΟΝ χι 
Η ἀναγέννησις πέραν τῶν ᾽Αλπεῶν . . ν ντ κ κ εν 36 
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Κατὰ τὸν ΧΙΙ αἰῶνα . 
Κατὰ τὸν ΧΙΤ αἰῶνα . 
Κατὰ τὸν ΧΤ αἰῶνα 


κεΦφΑαλΑαΙΟον ΧΙ 
Ἡ Ὑεωμετρία εἰς βοήθειαν τῆς ζωγραφικῆς 
ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ χν 


Πρῶται ἐκδηλώσεις τῆς συγκεκοµµένης ἀλγέβρας 
Η ἀριθμητικὴ τοῦ Τγερίφο τοῦ 1476 . 
ά ἀριθμητικὴ τοῦ Βαπιδετρ τοῦ 14δῶ . 
Ν. µιφµεί καὶ ἡ ὐμάν πμ 
/. Ἠ ἱάπιαπη . ο. 
1,. Ρασἰο]ἰ 


Σημειώσεις μεταφραστοῦ . 
Βιβλιογραφία κατὰ Κεφάλαιον 


ΤΟΜΟΣ ΔΕΥΤΕΡΟΣ 


Πρόλογος τοῦ συγγραφέως 
ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ Χγνί 


Ἡ συγκεκοµµένη ἄλγεβρα εἰς τὸ ἀπόγειον. 
Μέρος 1: Εἰς τὴν Ἱταλίαν . 


Ηροοίμιον. . 

Τὰ ὁρῶντα όλα -. 

Πρῶτα ἔργα τοῦ }Ν. Τωιαείία 

Μαθηματικὰ ἔργα τοῦ (αγάαπο 

κ ιάφοροι ἔρευναι καὶ ἐφευρέσεις» τοῦ Ν Τωγιαρίία 
Αἱ προκλήσεις τῆς µαθηματικῆς μονομαχίας 

"Η αΓενικὴ '-- τοῦ Ν. --- 

Π. Βοπιδει . 

. 5. Βεπεᾶειεί 


Συνοπτικὸς πίναξ, πεπιεχοµένων καὶ τῶν τριῶν τόμων | 519 


κΚΕΦΑΛΛΙΟΝ ΧγἹ 


Σελἰς 

Ἡ συγκεκοµµένη ἄλγεβρα εἰς τὸ ἀπόγειον. 
Μέρος Τ: Πέραν τῶν Άλπεων . . ᾿ 58 
᾿Η ἀριθμητικὴ φιλολογία κατὰ τὸ -- ἵμον τοῦ ΧΥΙ αἰῶνος 58 
ϱ, Πιο καὶ Μ. δΗιε[ε. - (ἳ 
Εἰς τὴν Γαλλιαν -- ως ι ὸ ν ο τ  ὁ ᾖ 69 
ΗΠ. Πεοοάε . ο ὁ κ ἂ ὢ.  ᾧ 73 
Ρ. Ύαπες . - ι ὢἃ ἕ πια ὁ ἃἩὉ ο ἃ, Ἡ 74 
Εἰς τὰς Κάτω χώρας . . - πὶ ΑΔ ο. ο ΑΜ νι Ἀ Ἡ Τ6 
Εραπροία ία . . - - ν ὁ ο» « ὁ - ο . 82 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΥἩΙ 
Ἐπίδρασις τοῦ ἀνθρωπισμοῦ ἐπὶ τῶν μαθηματικῶν σπουδῶν . . 94 


Αἱ πρῶται ἐκδόσεις τῶν ἑλλήνων κλασικῶν -. ν τν - ϱ5 
Μαυρόλυκος καὶ μωμκν.. ὑ ο ο ᾱ ἃ ὁ ᾱ ώς 96 
σ. 5. Βεπείεηί . - ε ας  ὃ ἳ ὁ ο νε δι 
σμιάολαἰάο ἀεὶ Μοπε. . ο κ ἃὁ ἃ κ Ὁ ἃι ᾱὲ ΠΟ 
᾿Η προοπτικὴ εἰς τὴν Ὀλλανδίαν . απ ὁ αυ. ὃ ϱ σα 
Στ .  .  ὅ ο ε ο ο ο 
᾿Ὑποφώσκει ἡ ης τῶν ο μα . ὁ τς  ἃἅ ᾱ Πμ 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΙΧ 


Τριγωνομετρία καὶ Κυκλομετρία κατὰ τὸν ΧΥ] αἰῶνα 116 
Βέρνερ, Κοπέρνικος, Ραιτικός, ώώκων ὁ ς ὃὁ ὁ ο Πες 
Τψε]ο Ἀγαλε . κ” ν ὁ ἃα ᾱ πα 
Υέιε, δερίῃ, δέκι 123 
Τὸ πρόβλημα τοῦ πετραγωνισμοῖ -- μη .. τὸν Χ γ! κι 133 
᾿Επίλογος: Ἀλάβιος (Οἰαο) ..  - .  ἃὁ ὃ 138 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ Χχ 
Βοηθητικὰ µέσα τῆς ---- μαμά, μμ. κατὰ 


τὸν ΧΥΠ αἰῶνα . . 141 
᾽Επιστημονικὴ ΑΦΜ καὶ μμ τύος . -. - - 14 
᾿Ακαδηµίαι καὶ ἐπιστημονικαὶ ἐαιρεῖα ν ντ ο τν κ 145 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧπΙ 
Πρῶτα ἔτη ἑνὸς ἑνδόξου αἰῶνος . . . - ν ν τν  Ιδ 


Σελὶς 
αμα πω. ὡὉ ὁ ο α α ὅ ο ἃ 4 ξι 
πι ν ω ο α αι ᾖ ὁἳ πι ἃα ὑμ ον 
Ρ. Α. (αιααί. «. :Οὡώ δώ Να ο - 
σαἶίεο σαἰηεί ( Γαλιλαῖος) : ο υμ ν αμ ὁ ἃ ἃ ἃ Ἡδ 
μαμα αν ου ειδα α ᾱ ᾱ 
κ Φα ρσπ. ο ευ ο ο το ο ὁ ο ος τἩὸ 


Βασλει ἃε Μάάίγίας . - ὁ ὁ εν οϱ ο ϱ κ ο». 19 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ Χχι 
Μαθηταὶ τοῦ Γαλιλαίου . - ν κ νο κ νο κο κ κο 1δὶ 


Προοίμιον . ,. ἅ νυ ο ὁ οὉἳ κ ο νι ΜΒ 
Ποπανεπίαγα ΜΗ . Αα συ  ώ κ. ὁἃ Ὁ ὁἁ ἁ ἃπ 
Εναπρεἰφία Τοιοἒΐἑ . - - « ϱ ο ο ο ὁ ο. οἱ 
Εἰπεεησο Ἠινίαπί . ο. ο ὁ ὁ νι ὡ πα 
Μ. Α. Πἰοεί καὶ (σ. 4. Βογοἰιί  ὁ ο ὁ ᾳα ᾱ ᾱ σ αν 


ΚΕΦΛΛΛΙΟΝ ΧΧΗΙ 


Αἱ παραμοναὶ τῆς συμβολικῆς ἀλγέβρας . -. ν κ κ νυν 206 
Μα υὑ Μάι ιν υ υ υ, ου ο κ ὁ ἂ ϐἳ 
οσο ο, ο ο ὁ ὁ κ ὁ κ κ ᾱ ἂν Οδ 
ν. Ολα  . .  ὁῥ ο ὃν ὁ ο ο ὁ 34 
ΕΦΕΕ - - - - να ὁ κα ο ο αὶ  «,σν 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧΙΥ 


Ἡ εἴσοδος εἰς τὰ νεώτερα μαθηματικά. 


λα... τοῦ [ερεαίε . ο τ ο ο ὉὈδ 

᾿Κλάσσονες μµαθηματικοὶ σύγχρονοι με τμ 229 

Τὸ αοριβ ΠΙαΡΠΙΩΠΗ τοῦ ΠὨερεατίες καὶ ἡ ΑΗ τῆς δα. 
λυτικῆς γεωμετρίας . «. . - Ὁα 


᾿Η ἀναλυτικὴ γεωμετρία εἰς .ν ολ λός - Γι μη . :. αυ 
"Η θεωρία τῶν ἀριθμῶν εἰς τὴν ἀλληλογραφίαν τοῦ Πεκεαίε . 244 
”Λλλαι συμβολαὶ δοθεῖσαι ὑπὸ τοῦ ΒΠεεραγίες εἰς ” κκ 

καὶ τὴν γεωµετρίαν.  - 246 
Κοιτικαὶ καὶ ἐπιθέεις. . ον « κ ο κ κο κ 249 


Συνοπτικὀς πίναξ περιεχομένων καὶ τῶν τριῶν τόµων 541 


Σελἰς 

Μέρος ΗΠ: Ἐεπιαί . . ν ον ον νο νο νο νο ος νο νο νο 152 
Βιογραφία τοῦ Βεπιαά . . ν κ ων νο ον ον ον 252 
Γεωμετρικὰ ἔργα τοῦ Βετπιαί . . α αι ἃὁ αν ᾱ Ἠδ 
Η ἀναλυτικὴ γεωμετρία εἲς τὸν ἕ αι ταν ς μα δν 
᾽Αλγεβρικὰ ἔργα τοῦ Γεγπιαί . .». ν » ν Ὁ, 

Ὁ Γεγπιαί θεμελιωτὴς τῆς θεωρίας τῶν ἄμεμεν . ὁ 5 - 

Ὁ ΕεΓΠιαΙ καὶ ὁ ἀπειροστικὸς λοισμὸς. . ον ν νο. 214 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧΝΥ 
᾽Αφύπνισις τῆς καθαρᾶς γεωμετρίας. Ώεεατρυες καὶ Ραοκ]. 


Βιογραφία τοῦ Ώεμαραε . ν ον νο νο ο νο ος ος ον 240 
Ἴβργα τοῦ Ἠεεαραξ . . «κ κ ον νο νυν 28ἱ 


μΜίως πι Θωαῦ . . - ο εν κ ο ο ὁ ο ον, 

Βιογραφία τοῦ Ῥαφκαὶ . Ἱ ὡὥῥ ἃαἱ ὦ ὁὅ Μα 

Ὁ Ραθραὶ καὶ ἡ θεωρία τῶν κωνικῶν  πομῶν . ο ἅ  ἃ 

᾿Αριθμητικὰ ἔργα τοῦ Ραθσοαὶ 292 
Αἱ ἔρευναι τοῦ Βαεεαὶ ἐπὶ τῆς νοκλοριδοδς -α 3 ἐπωολθή: 

σασα ἀγωνιστικὴ πρόληις . . . 297 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧΥΙ 


Πρόδρομοι τοῦ ἀπειρρστκοῦ λοχισμοῦ , ο. ο υπ 


. ε ὃ. Τἰποεπί καὶ 4. -- νι α ὃ ν ὃ ο 
, Β. Ποδενα . . . ἅ η ἅ ο ἃ ὁ Ὁ απ ΜΜ 
΄ομπ Ἠ ας. ν ν νο κ κ νο κ νο νο νο νο νυν 348 
Π. ἄε ἱμε ἢ δίωσε . . Ὁ ον κ νο νο ον νο ον ον 38 


δ. ἀεείέ Απρειὶ καὶ Ρ. Μεπροί . . νο νο νο ον ον 3020 
Ίπααο ἨΒαπγορ . . ν νὸ ως ο νο νο νο 313 
Νιοοἰὸ ἠήεγοαίο . . . ὁ“  Ὁ ὃν ᾱ Ἡὃ μα 
απιες καὶ Παρά Οορουγ . ώ ης ὁ ὉἙ ἡ κ απ 


ΚΕΦΑΛΛΙΟΝ Χχνα 


Μεσοχρόνιον διάστηµα. . . .. ο. Ἡν ὁ ῥ ἂν μ. δι 


Πρῶται πρόοδοι τῆς ἀναλυτικῆς - :. ο ὁ ὃὁ ἃ. ὃ Πα 
Ολγίφίααπ Ηωψρες. . . . .α . αὁ κ ο 
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Ἔνγα στοιχειώδους γεωμετρίας 
Αἱ ἀρχαὶ τοῦ ἀπειροστικοῦ λογισμοῦ. Νενγίον καὶ Τεἰναί7. 
Μέρος Ἱ: Νεπίου 


Βιογραφία . 

Πιρὶ ροῶν καὶ ρεουσῶν . .. 4 
'Η μέθοδος τῶν πρώτων καὶ ἁρεάτων λόγων . 
'"Η Δεωρία τῶν κωνικῶν εἲς τὰ «ΡγΙπειρία» 


᾿Αρχὴ τῆς γενικῆς θεωρίας τῶν 'Ὅ'- μμ». 


Η κ«Ατἰθωπιείσα απίφεγδα[ἰδ 
Μέρος 1: ΙΤ εσαία 
Βιογραφία 
Συνδυαστικὴ ἀνάλνοις μαὶ αποακηςιολογιο) μήνα. 
᾿Απειροστικἡὴ ἀνάλυσις 
᾿Αριθμητικὴ καὶ κκ 


Γεωμετρία 
Οἱ Δορυφόροι. 
Μέρος 1: Περὶ τὸν Νεος . . - - 
Μέρος Η: Περὶ τὸν Γεἰϊναίσ 

ο. Ηιψρεπς . . κ ὦ Ὁ Ἡ ἃ- 


Ἠ, ο0π Τιολἐηλαν 
/αεφπες Βεγποιϊ 
/εαπ Βεγποιµ[ί 

(. ἄε Γ Ηδρίιαι 


ΚΕΦΛΛΑΙΟΝ ΧΧΧ 
Ἡ µεγάλη δινένεξις 
Σηµειώσεις μεταφραστοῦ, , 
Βιβλιογραφία κατὰ Κεφάλαιον 


τος Ἀννοπικὸς κίνας κεριειοµένων καὶ τῶν τριών ήν 949 
ΤΟΜΟΣ ΤΡΙΤΟΣ 


Πρόλογος τοῦ συγγραφέως . . . ντ ον ον ον ον ον, Ι 
κΕΦΑΛΑΙΟΝ Χχχι 
Κατὰ τὴν διάρκειαν τῆς μεγάλης ἔριδος. 
Μέρος 1: Εἰς τὴν γερανικὴν ἙἘλβειίαν . - -υ υ 5 
᾽᾿Ιωάννης ΒεγπουΜί . . ὁ ὦ - απ α -ᾱ α 5 


Οἱ Βιπουίἰί τῶν ἐπομένων γανιῶν «. γω α ὁ ο. ἃ 14 
/αοοῦ ΠΗεπγίει Ηέππαπ . . ν νο νο νυν 18 


Μέρος ΙΙ: Εἰς τὴν ᾽Αγγλίίαν . . .. ο. ο νι ᾗἩ 2] 
ο Βεκείει καὶ ἡ ἐξ αὐτοῦ τεοώθοῖσα νομαία ”--. 2] 
(οἱίπ Μαεἰααγίπ. . ,. ὁ ἵ ὁ κ 25 


Νιολοίας ΦαμΠάΕΡΟΣ. . αν ο νο νο νο νο νο ον ον 32 
/απιος ΦεΓίπς . . . ο ο ον ο ον κ κ ον ον 36 
Αὐγαλαπι εξ Μοΐτε. . ν νο νο νο νο νο νο νο, 39 
Βγουκ Ταμίο. .. ν ν νο νο νο νο νο νο νο ς 43 
Φίοπε καὶ (ὅμρς κ ο ο - κ Αν ο ο άν τά 47 


ΚΕΦΑΛΛΙΟΝ Χχχη 
Οἱ νέοι Λογισμοὶ εἰς τὴν Ἰταλίαν καὶ Γαλλίαν. 
Μέρος 1: Εἰς τὴν Ἰταλίαν , . ν νο νο ο ον 50 


ο σαδ ο ιν ο  ὁ 5 ο ἃᾱ ο ο να 50 
Οἱ ἀδελφοὶ Ἡαπγεάά. . ν νο νο νο νο νο νο νο, 56 
αο0ρο Γγαποεεοο Πίοοαί . ν νο νο νο νο νο ον 58 
(ἱωίο Οαγίο Καρπαπο . . αν νο νο νο νο ον, 66 
Ματία σαεαπα αρηεί . Ὁ ν νο νο νο τς νο ο Τι 


Μέρος Ἡ: Ἐϊς τν Γαλίαν . . . νι τω 
ιο ο ------- 


Ρε Ἴαρπι . ε ὃ  ὁ ᾱ ὁ ὦ ᾖ 74 
Βεγπαγά 1,ε ΒοψεΓ ἂι Ρολεποῖϊε . κ κ μι α- α Ας ἥ Τ4 
Μίολεί Ποιε , . .. αν κ ὁ- ᾱ αι Ἡἃ 76 
Ρίεγγε γαγίσποπ καὶ σύγχρονο τ του. ὁ, ιν ὁ μα ᾱ 50 
Ρε Μαμρετιις . . ο ο κ ὁἃὁ ὡν ν δ4 
Αῑετίς Οἰαίγαιαί 89 


θα ----Ὁ--υ----Ἂ 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧἈΧΗΙ 


Ἡ θεωρία τῶν πιθανοτήτων κατὰ τὸ πρῶτον στάδιον ἐξελίξεως . 97 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧΧΙΥ 


Ἑλφαωλωά Εάν . - - - «ο ο: ο ο - ου 
Βιογραφία τοῦ Εως. «. πο ο ὦ ὃ ο αν 
Τὰ ἔργα του εἷς κα, νεσμμάς . α ἂ απ ο Ἁ πι ὁ ἍΜ 
"Αλγεβρα ς Ν, ἡ ο -- - - --ἷι 
Θεωρία τῶν ἀρθμῶν. .. ν νο το ο ος πο πο πο 12 
᾿Απειροστικὴ ἀνάλυσς . {ου ὦ μα. 
Πραγματεῖαι ἀλγέβρας καὶ ἀπειροστικοῦ ασγιαμοῦ . ὁ πι ᾱ Μ 
Στοιχειώδης γεωμετρία καὶ τριγωνομετρία . ο ὁ ο - 1 
᾿Αναλυτικὴ καὶ ἀπειροστικὴ --- .σοδ  ὁ ὁἃ α Ἐν 
"Αμεσοι μαθηταὶ τοῦ ΕµΜε «. οκ. ἁνπ ᾱ αι ὡκ δν 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧΧΥ 


Σύγχρονοι τοῦ Ἐπες . . - κ ο ο τς τς τς πο το) 139 
Εἰς τὴν ᾿Ιταλίαν : 6. Φαολετί . νο τν ο τς το το πο 3 139 
Εἰς τὴν Γαλλίαν: «ἵ. ἆ Αἰεπιδεί . ν νο ο τς τς 143 
”. Α. (οπάοφοί - , ὁ  ᾱ α ν ο αἱ 15 
Αἰετίς Γοπίαϊίπ ἄες Βεγῖπα -α  ἡ ἅ κα ὦ ἃ' Ψ αι 
ὀγε[απ Βέτοιεί . 3Ἡ ον ὁ ο αμα ἃ Ἅ 
Αἰεχαπάγε περι . ον  ἡ μα ἃ απ 
Εἰς τὴν ο ο, - Εωλωί  υ- ὧὡ ἃ ἃᾱ Ἡ Ἡ να 
6, ἔταπιε . ο ἃ ὡ α ἃα πα 
Εἰς τὴν Αγγλία: Ε. νανίκς κ) /. ν ἔἴροπ --υ---.. 
ολη Ιιαιάε . . -. ὁ ὡ ο ἁ. ἃπν 


τς ον ολων ως να κα ως δα ᾱ 3 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧΧΥ1 
Φοκερὰ Ἰωσία Ίβο . . ον ντ ο το ο τ Ἱπ 


Τὰ πρῶτα ἔτη . .. ὁ ο ὁἩ Αν ὁ ὅ Ἱν ἃ. 
Δημοσιεύματα εἷς τὸ υρδη» . ο αι ἃὅ Ὁὁ κε ἃ Ἰ ἡ 
Μετάβασις εἰς Βερολῖνον . . ὦ,͵ ὡ ἅ ὁ Ἄ ᾱ-.- 


Ἰργασίοι ἐπὶ τῆς θεωρίος τῶν ἀρθμῶν  ἃ ἃ- ὁ αἳ ᾱ Ἀν 
Κείμενα ἀλγέθρας . «. -.ᾱ ὁ ὁ πα. πι 


ποσα ον μην 


Ἔθρευναι ἐπὶ τῆς ἀπειροστικῆς ἀναλύσεως 
Ὁ Ἱιαργαπρε εἷς Παρσίυς . ν κ ον 
ἛἜνας μαθητὴς τοῦ Ἱ,αργαπεε: Ε. 9. 4ε ΚΟΠΟΕΛΕΣ 
ἛἜνας ἀντίπαλος τοῦ Ἱ,αργαπρε: Π. Ἠγοπακί . 
ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧἈΧΧΥΙΙ 
Τὰ μαθημµατικἀ ἐπὶ Γαλλικῆς Ἑπαναστάσεως, Ὑπατείας καὶ 
Εἰς τὴν Γαλλίαν 
Βοθεμί καὶ (οωρίπ 
Ρίεγγε δἱΠΙΟΠ Π,αρίαςε 
Αἀγίεπ Ματίε Πιερεπάγε . 
Αγγοραςι καὶ Ἀταπιρ. 
ὀ η νεείγτε Γγαπροίς Π,αεγοῖα . 
Εἰς τὴν ᾿Ιταλίαν 
Εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν . . 
Γεωμετρικὴ παράστασις τῶν μγόδων 


ΚκΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΧΧΥΤΙ 
Ἡ γεωμετρία πρὸς νέαν ἀναγέννησιν. 
Μέρος ἵ: Επάνω εἰἲς τὰ ἴχνη τῶν ἀρχαίων γεωμετρῶν 
Εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν . 
Εἰς τὴν Γαλλικὴν "Ελβετίαν : ο ὼ λα []ο 
Εὶς τὴν ᾿Ιταλίαν ) 
Μέρος ΠΠ: Οἱ πρόδρομοι μιᾶς μεταμορφώσεως τῆς γεωμετρίας 


Απιέάέε Γγαπφοίς Εγόσίεγ 

(αεραγά 'Ἠοπβρε . . 

Συνεργάται καὶ ἄμεσοι μαδητοὶ τοῦ ς Μοπεε : ωοδν μα Παολείίε, 
Παρί καὶ Βγίαπελοη :. 4 ἵ. ο -ᾱ- ἁ 

6αγποί, (9ΓΡΟΛΠΕ, Ῥοποείεῖ 


ΚΕΦΑΛΛΙΟΝ ΧΧΧΙΧ 
Ἡ Γερμανία εἰς ἐπικουρίαν. 
Μέρος Τ: Πραγματειογράφοι καὶ συνδναστικοὶ 
Μέρος ΙΤ: Καὶ ἘΕπηεδηοι (σα .58 
ΙΟ81Α.-- Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν. Τόμος ΠΙ 
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35 


Βιογραφία. . 
᾿Αριθμητικὰ ἔργα. 
᾽Αλγεβρικὰ ἔργα 
᾿Αναλυτικὰ ἔργα | 
᾿Αρχαὶ τῆς Γεωμετρίας 
᾿Απειροστικὴ Γεωμετρία . 


Σημειώσεις τοῦ μεταφραστοῦ 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ Χι͵ 
Στροφὴ τῆς ἀναλύσεως πρὸς αὐστηρὰς μεθόδους 
Μέρος Τ: Β. Βοΐσαπο 
Μέρος Π: Α. Τ.. (ας Ι 
Βιογραφία καὶ ἐργασίαι τοῦ (αιε]η 
Μέρος ΠΕ: Ν. Η. Αἰνε] 
Μέρος ΙΥ: κ... ὀποοδί 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΙΙ 
Ἡ ἸΤένεσις τῆς µαθηµατικῆς φυσικῆς 
Εἰς τὴν Γαλλίαν 
Εἰς τὴν ᾽Αγγλίαν 
Εἰς τὴν Γερμανίαν 

ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ χιπ 
Ἡ χρυσῆ περίοδος τῆς Προβολικῆς Γεωμετρίας. 
Μέρος Τ: Γεωμετρικαὶ ἔρευναι 


Μ. (λαςίεε ---- . 
4. Ε. Μοερίμς «. - 
/. δίεπς . 

Κ. 6. ϱοπ δίαιά! 

”,. γεπιοπα . 


Μέρος Τι: Αναλνανκωμραὶ ἔενας Ναι ὠπομθμιαίµα 


κουρίαι 
/. ΡΙολεγ 


373 


Συνοπτικὸς πίναξ περιεχομένων καὶ τῶν τριῶν τόμων 


Ρ. Ολε]ἰπί καὶ Ο. Ηεεεε 

Κὶς τὴν ᾿ Αγγλίαν 

Βοοῖε, (αψίεψ, δψἱνεσίεγ καὶ διάδοχοί των 
Εἰς τὴν Γερμανία .. 
᾿Απὸ τοῦ Ατοπλοίά εἰς .. ΚΙείν 

Ες τὴν ᾿Ιταλίαν: {(α. Βαιιαρ]πί . 


ΚΕΝΑΛΑΙΟΝ ΧΙ 
Νέοι κλάδοι ἐπὶ τοῦ ἀρχαίου κορμοῦ 


Μἠ - εὐκλείδειος γεωμετρία 
Γεωμετρία περισσοτέρων διαστάσεων 
᾿Αντικαταστάσεις' ὁμάδες μετασχηματισμῶν 
᾿Ισοπαραλληλίαι καὶ θεωρία τοῦ χώρου . 
Μβατέρνια, ἄλγεβραι . 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ ΧΙΙΥ 


Ἡ µαθηµατικἡ ἀνάλυσις ἀπὸ τοῦ (ας καὶ ζασοί ων τῶν ῬοίἩ- 


σατὸ καὶ ϱαπίος 


Εὶς τὰς γαλλοφώνους χώρας 
Εἰς τὴν Γερμανίαν 

Εἰς τὴν ᾿Ιταλίαν . 

Ρ. Ἱ,. (ένψοε[ί 


ΚΕΦΑΛΑΙΟΝ χικχ 
Οἱ ἱστορικοί 
᾿Επίλογος 


ΠΑΡΑΡΊΗΜΑ: Τὰ μαθηματικὰ εἰς τὴν ἅἄπω ᾽Ανατολὴν . 


Σηµειώσεις τοῦ μεταφραστοῦ. 
Βιβλιογραφία κατὰ Κεφάλαιον 
Εὐρετήριον ὀνομάτων, 

(πο Τι οτία . . ἵ- 
Ἑλληνικὴ μμ 


410 
415 


410 


419 
430 
449 
450 


462 
4η 


45 
450 
405 
513 
52] 
53] 


δ τὸ. 


18κ 
1, 14, 16, 18, 28α 


ΠΑΡΟΡΑΜΑΤΑ 
ία -- ἐκ τῶν ἄναω, κ-- ἐκ τῶν κάτω) 


Α΄ ΤΟΜΟΥ 


᾿Αντὶ 

τὰς ὁποίαν 
ὀλιγότερον 
ἀπεκατεστάθη 
μαρτυροί 


17 


ββυ 5. ὁ 


Ἱστορία τῶν Μαθηματικῶν 


Παροράματα 55 

Σελὶς Στίχος ᾿Αντὶ Γράφε 

πι Χ 
55 2κ Π α 

ΦΥ νυν ον. στ ὀγ' 
19 -- ᾱᾱ 'αἳ πε μα] 
140 20κ Απισάΐσ Απιούςο 
248 1οκ κόμην κόμητα 
114 δα (ώσίηρες οὐ πρες 
1215 1λα Ετίαυρεα Ετίαπρεα 
117 δκ θεμελεινώδη θεμελιώδη 
424 Ακ θεμελειῶδες θεμελιῶδες 
119 12κ αί οἱ 
64 Ι4κ Ηεςς Ηεστος (ἡ Τ01α) 
384 Γκ ὁόδηγε ὁδηγεῖ 
408 Ιὰκ 15ην δην 


